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LEOPOLDO  S R E 

CARDINALI  mediceo 

CAKOLVS  RENALDmiFS  F. 


APIENTER  admodum, atque  pcrbelleTeEmincn- 
tifsimc  Princeps, fjpeff  pius  enuncialfe,in  membria 
firmiter , ac  penitus  haefit,  longe  prxftantius , atq; 
etiam  vtilius  ede  res  Geometricas  ea  ratione  tracta- 
re , vtintrofpc&a  Refolutricis  Artis  natura  Pra:- 
ceptiones  tradantur,  1 quibus  vnufquiique  paratus, 
quicquid libuerit,  haudMufis  inuitis,  perficere  mi- 
rifice poflit , quamaflerta  nullo  fere  comprehenfa 
numero,  etfi  demonftrationibus munita,  invnum 
■congerendo,  plures,  ac  plures  exarare  Codices,  ingentia  concinnare  Vo- 
lumina % Cdm  illud  fit  insenij  folertis , peneque  Drnini  5 hoc  autem  labo- 
ris improbi  munus ; illud  lAiUis  adminiculis  pSauiapiam  fufcipere , arquc 
■adeo  proprio  fplendore  nitere  5 hor  autem  aliorum  inuentis  vti,  ac  proin- 
de aliunde  lumine  mutuato  fpiendefccre.  Hoc  equide,  Eminentilfime  Prin- 
ceps , Oraculi  loco  femper  habui . Commentarios  propterea  de  Refolu- 
■tione,  & Compofitione  Mathematica , quos  tibi  nuncupatos  rure,  ac  me- 
jito volui , te  haud  parui  fa&urum  exiftimo . Erat  profcdo,  cur  infignici 
•tui  nominis  inclyti  fulgore  prodirent  in  lucem ; tum  quia  Geometricis 
literis  eruditus  de  his  ferre  iudicium  valebis;  perfpe&um  habens,  num  fic 
•argumentum  verfauerim,  vt  oleum,  operamque  perdiderim,  quod  nolim ; 
an potihs feliciter fcopum attigerim,  quod  velim  ; tum  quia  tibicom- 
ertumeft, quantum  officij  fuftineam,  &c  quslm  magna , & quim  multa  fint 
eneficia , quibus  me  deuiu*ia; , F>«>fc.tjm  <ju&d  meis  humillimis  preci- 
bus, quibus  tecum  iamdudum,  quam  poflem,  diligentiflimisegi;  fecretio- 
ra  Naturf  myfteria  experimentis  operofiflimis  aggrefsus  es.Vnde  Acade- 
miam hac  de  re,  veritatis  inquirenda;  gratia,  fummos  labores  perferendo, 
fumptus  ingentes  fuftinendo  non  fine  magno  tui  nominis  fplendore  infti- 
tuifti ; Sic  multorum  mentes  in  celebrioribus  totius  Orbis  Ciuitatibus  i 
fomnictilofa quadam,  ad  hanc  folertem  philofophandi  rationem  excitafti; 
vt  Veterum  inftitutis  multa  di&a  falute,  hoc  vnum  addifccndi  genus  arri- 
puerint. 
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puerint , Atque  demum  qui  vel  animi  quodam  fublimioris  impulfu  i’  vel 
vnius  veritatis  cupidine  prole&ati,  ad  res  cognofcendas  Arne  vehementer 
accenli;  hunc  fapienti*  cultum  recinendum  duxerunt . Vnde  mihi  licuit  de 
rebus  natura  conftantibus  fecuriori , quam  ha&enus  via  philofophari , ni- 
mirum Geometria  ,vbi  rei  natura  patitur,  accerfita.  Ita  nunc  agente  me 
fuppliciter  tecum , Aftronomiam  generosi  admodum  promouere  conten- 
dis, Organis  egregijs,  Inftrumentis  elegantiflimis,  Machinamentis  fump- 
tuofiffimis,  qua:  fieri,  tua , qua  polles,  incomparabili  munificentia , cura- 
ui;  vt  ijs,  fi  Deo  placuerit,  quamproxime  Csleftium  corporum  dimenfio-' 
nes  aflecuti  ; Coelum  ipfum  opitulatione  Celfitudinis  tua:  confccndifle 
quodammodo  videamur  . Verumenimverb  eruditione  , qua  exornaris  , 
quaque  fic  omnium  peritorum  lumen  obfcuras  , vt  Sol  Csleftium  corpo- 
rum claritatem  obtenebrat  , ne  metiaris  quatfo  Clemcntiflime  Princeps 
meos  qualefeunque  conatus  ingenij ; exiguos  enim  illos  videri  neceffe  fo- 
ret ; fcd  potius  tenui , ac  fer£  nulla , quam  b Veterum  Monumentis  hac  dc 
re  licuit  haurire  , notitia.  Non  enim  te  proterit  , Antiquo?  Sapientiar 
proceres  in  Mathematicis  Difciplinis huiUs  Artis  opitulatione  Herculeos 
pertuliffe  labores  , eaque  perpetrafie , fingulis  de  rebus  inita  ratione  , vc 
atternis , Diuinifque  laudibus  efferri  promeruerint , & apud  pofteros  im- 
mortalem fint  gloriam  adepti  haud  citra  Pofteritatis  inuidiam.  H*  licera- 
rias , quibus  Veteres  affluebant , diuitiat,  praeftantiffima  funt  animi  bona 
qua:  nos  hereditario  Iure  confecuti,  prf  gaudio  geftientes  confpiceremur; 
nifi  temporis  edacis  iniuria , non  fine  moerore  abdicati,  molefti*  pluri-  -i 
mum,  oneris  multum  in  facratioribus  detegendis  arcanis,  veritatequo 
perquirenda  fuftinere  miferrim£  cogeremur.  Summa  neceffitas  igitur  ade- 

Sit,  conie&uris,  vt  ita  dixerim,  eorum  refolutricem  Artem  rediuiuam  red- 
ere,  quod  operis  exigui  iTbn  fuit.  Eam  vero, 'quam  huius  attatis  indullria 
infummum  veritatis  queftum , & commodum  Reipublice  literarie  pepe- 
rit,  ita  traiftare , vt  eo  tandem,  qub  fpe&abat , & Mentis  acies , & Ingenij 
folertia,perueniret.  At  hoc  in  munere  fi  miniis  egregii  Eminetiffime  Prin- 
ceps me  geffilTe  cognoueris  j tua:  quidem  erit  excelfie  virtutis  perpende- 
re .numatquum  fit , aliquaeos  ornari  laude,  qui  ad  res  prteclaras  animum 
adijeiunt , etfi , quod  velint , minus  affequantur,  quod  te  fa&urum  pro  tua 
clementia  confido . Interimfi  lucubrationes  qualefeunque  meas  Tibi  vo- 
luptati fuifTe  perfpexero ; in  id  omnibus  viribus  incumbam , omnefquev 
ingenij  neruos  contendam , vt  pofthac  prxclariora  tuo  Nomini  facrata 
videns,  intelligasomneftudium,  oinnemque conatum  a me libemiffim£ 
gratia  Celfitudims  Tu*fi>feepriM«i  v*!»  { 
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caroli  renaldinii 

SERENISS.  MAGNI  PRINCIPIS  ETRVRMi 

PHILOSOPHI,  AC  MATHEMATICI. 

Et  inPatauino  Lyceo  Philofophi prima  Sedis  . 

De  Refolutione,  & Compofitione  Mathematica 

LIBER  P R I M V S, 


PRJEFATIO- 

• Rtfianttores  Artifices  Mathefeos partem fummoperc  commendant, 

* amplifsimifque  laudibus  profequuntur  ,qu * Demonftrationes  be-  lyli  St  S.nrlic 
nc,  fac  de  que  docet  adinuenire  s ea  quidem  efl , qu.e  de  Analyji,  (fir  J"1®*' 
Synthtft,  hoc  e fi  de  Refolutione , & Compofitione  Mathematicen  «xnJaid.. 
ediflent,-  nec  td  ab  ijs  mtuna  facium  exifttmes , quandoquidem 
expedita  methodus  ad  contexendas  Demonftrationcs  magnum  ha- 
bet momentum ; non  emmm  huiufmodi  Difciplmis  quicquam  mdemonftratum  profer- 
re licet,  nec  probabili  tantum  ratiocinatione  dijferere  j s , qui  pr.eclarij  simum  hoc  ver  - 

fant  argumentum,  conceditur,  qumimo  vt  caceris  commendat  fs  imi  fmt,  firmtf simis  ^ ^ ^ 
demonftrationibus  Propofitiones  munire  coguntur,  nec  aliter  oblata  bguajtwni  Jattsfc-  j„a  piril.q.„e 
cifie  ex  illimantur . Opus  plane  arduum,  vtpote  difficultatibus  implicatum  s quam-  dilfKUl!“‘°- 
Jrem  Ars,  qua  ad  id  magnopere  conducit,  erit  in  primis  expetenda,- nec  mirum, [equi- 
dem vt  Feteres  memoria,  literifq-,  prodidere, non  (humando, Jed  methodice  procedenda 
in  Mathematicis  efls priori  etenim  inquifitionis  o da  cafu potius,  quam  Arte  verita- 
tem affequimur,  fecunda  vero  non  ita,  fed  firma,  certaque  ratione  comparamus.  Lon- 
re  propterea  videtur  eftpraftantius , atque  praclanus  refiolutmam  potentiam  adeptu 
f ui  Se  quam  multas  particulares  demon flrattoncs  compar afjc : quamobrem  non  imme- 
titb. Mannus  antiquus  ille  Geometra  pronunciauit . Quantam  porro  vim  obtineat  tn 
Mathematicis  dijciplinis,  & qua  ad  illas  proximi  accedunt  Optica,  Canonica  ,refo-  «““■ 
lutus  Locus,-  alio  loco  dictum  efl  a nobis , tum  quod  Rcfolutio  demonflrattams  in- 
uentioeft,  tum  quod  in  [milibus  ad  demonftratioms  inutntionem  multum  conferat, 
tum  quodlonge  praftontius  fit  potentiam  refiolutmam  nanafei,  qudm  multas  pamcu- 

lares  demontlrationes  pof sidere.  Propterea  non  ignobilis  harum  Difciplmarummagi-  Pct(hOTiin_ 

' fler  frequenter  id  vjurpabat , Mathematica  multi  fciunt , Mathefm  autem  paucis 
ciimnon  idem  fit  aliquot  propofitiones  noffe^r  ex  ijs  quafdam fatis  obuias  elicere  cafu 
potius,  qudm  aliqua  differendi  Arte ; non  idem  fit  inquam,  ac  ipfus  fetent  i*  MtMffl, 
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? 5 ^/dfacratioraeii.idmadmiffus,  ^trfidi- 

*»f',nftrUa„spr<c.p,,s  , *«*.,  /Y^W*,  * 4««  innumera  exJitet , 
„ [etMr>l^u‘Tatf‘t‘i<»’quefummafacilitatc  demonftrets  "Nec  inquam  animum-, 
e* potui  informare  fcnteutia,  Perederem,  effle  Sapientis,  sucinus  aliorum  monumend 

*ffi*gerey fed  potius  na  eSemfiruBum,^ 
ab  huiuflnodifludqs  paratum,  n,t  quicquidfib,  libuerit,  excolare  queat, nc  aliorum 
yjhgqs  merendo  'ventatemperfequi,  & alienis  inuentis , tanquamprototypo  in - 
\%cre f videatur  j Propterca  Matbefeos  hanc  partem  tugiter  excoluerunt  lateres,  <vl 
eorum  monumenta  'ver flanti  per fpicuum  erit.gr  quidem  teflis  efl  Pappus  Alexandr,- 

‘2Zd  ?7W  CS‘Ta  T!rCrT  m hdC  ArteM‘ affatos,  § de Rcfolutionis, 
Com poflnontfqu  e methodo  fu  ffeflollicitos,  <vt  ipfius  Refolutioms  nana  multaconoef- 

jeuut,  mulraque  compilauerint  ,-fimulque  commemorat  Libros  de  Datis  Euclidis, 

Qm  dc  t.uf>  ‘t™fortl9n,*f'  >°ne,  De  fpatij  fettione,  De  determinata  fetlione,  De  fratlionibus, 

IZiZT  Z‘ A L 7^-’  aMUCrd  l0CUm  refolutum  pernentibus, a, tque  non  altam  ob 
yiunmiim  “f  m ‘ a . ntiquis  facium fluifle , nifi  net  oblato  Problemati  certa  quadam  ratione 

nlmm'  “‘“™™'>‘rf*'"f«'rent  s proinde fofi  Elementa , opera  ege  pretium  arbitraban- 
ane  item  incumbere,  mt  facilitas  in  Problematibus  refoluendis,  comparare- 
ur,  non  efi  autem cur  quis flbi  perfuadeat  ijs  fic  fui/fe  meritatis  amphfsima  fpatiaj 
perquijita  ,n.tpofierrtati nullatenus  liceat  per  aliqua  inuia  ipfis,  excurrere,-  qutnimb 
Jic  eorum  refolutioms rationis  ratio per  nos  ditwr  euafit,  njthaud  multa  dicenda  fu. 
7 1 \ eant.ur  5 fcentiorumutra  tot  efl  inuentis  adautla,  ut -eque  de  utraque-* 

jortajje  nobis  gloriari  liceat, unde  non  immerito  quifpiam  ammo  foret  ancipiti,  num  ipfi 

££r  Zb,S:r  W 't  TAm  Ueamus  • . 0rd°  “ & ‘"t , ut  pnmus  Uber  totus  L 
' ,lXP  ‘cari0”e  x et  °>>  q^  beteres  in  refoluendo , componendoque  urebantur,  ubi 
Qa.d  in  pii.  F^P  m*s,  & exempla  afferimus  tam  pro  Theorematum  , quam  Problema - 
"antlnV,.  n r<? “ i ■fec?ndus  “erb  lAer. occupatus  efl  m explicanda  RecentiorumAr- 
CU  \,  qmx . te  tiejolutrice,  ubi  ad  id  nanas  methodos  afferimus, quarum  qualibet  licet  Artifici  fub 
quocunq^euerc  m/inita  Problemata,, acTheorcmata  refoluere,- prafmim  autem  eo  Ar- 
tem  deduximus,  ut  etiam  Problemata  folida  artificiose  refoluere pofsimus . Quodcu- 
7 mF°fl'™fubfcquent,  Tranatu , cui  titulus  efl . Geometra 

•>“  «•*?■ * Pf,0m0t“V;  ^ u*r,ar!4m  Lff**rum  ortum  tradidimus , quarum  prafldio  licet  diffi - 
'7l"ZZ  f™sProblematAusfatisfacere,ne dumfcilicet  Problematum effeti, ones prafcnben - 
^ rem*S>"™m<»t,eft,fed etiam d,aando demon flr at, onem  earunde 
&*“*  W“,0™m>  q ua’fu,s  afcenfufoEto ad  immaginqnas  quantitates,  repentis  Analyfeot 

uefli^s , quod  a Iiem, ne  factum  hucufque  cuique  perfpkuum  effle  potefl . Omma  ueri 
contendimus  ea  claritate  tractare,  ut  qu.fyue  etfi  in puluere  MatLmicopardm  uer- 
fatus, dummodo  harum  Difcpl, narum  Elementa  pralibauerit,  Theoremata , gr  Pro- 
blemata certa  differendi  Arte  excogitare,  ac  adinuenire  emeat-,  proinde  refoluendo l 
componendoque  qmcqutd  libuerit  moliri,  perficereque poflsit. 
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LOCO  RESOLVTO 

E SOL  VT  10  porro  ad  Locum  pertinet  Refolutum ; Refolutus  au- 
rem  Locus  propria  materies  eft,  vtait  Pappus  Alexandrinus,  poft5J^«,r““' 
communium  Elementorum  conftitutioiicm  ijs  parata , qui  in  Geome-  « ■ 
tricis  libi  comparare  volunt  vim,  ac  facultatem  inueniendi  Problema-  CttUe. 
ta,  qua-  ipfis  proponuntur , cuius  gratia  tantum  inuenta  eft . 

Vt  autem  ab  vniuerfalioribus  exordium  defumamus . Locus  Geo-  g«;at«iu 
metricus  generatim , vt  ait  Proclus,  eft  lineat,  vel  fupcrficici  fitus , qui 
vnum,  idemque  fymptoma  efficit . ■ 

Ex  Theorematibus  quidem  alia  vniuerfalia,  alia  particularia,  alia  fimplicia,  alia_, 
eompofita , prxfertim  tamen  prout  ad  prxfens  attinet  inftitutum , alia  localia , & alia  non  MiU 
localia.  Localia  funt, quibus  fymptomata  in  toto  quodam  loco  accidunt;  at  vero  Localium 
Alia  quidem  in  lineis  conftituuptur , alia  autem  in  fuperficiebus . wZ'iMt‘. 

Quoniam  vero  linearum  alite  funt  plana , alia:  folidx , planx  quidem,  quarum  finlplcx  ‘ At» 

eft  intelligentia  in  plano ; folidx  vero , quarum  onus  ex  quadam  folida  figura  fcSioiio  ‘ZuZmuZ- 
apparet , vt  cylindrica:,  helices , conicarumquc  linearum : ita  fit,  vt  ex  localibus  Theore-  u*  . 
nutibus , quemadmodum’ ex  Problematibus,  alia  quidem  planum , alia  vero  folidum  lia-  » 

bere  locum  dicantur,  uu. 

Theorema  Locale  erit,  vt  propoGtiotrigefima  quinta  primi  ElenientorunJ.  ParalleU- 
gramma  Jkftr  eadem  bafi constituta,  & inter  eafdem  parallelas  funt  inter fe  aqualia . Locale 
quidem,  fcd  planum . Locale  eft , cum  totum  illud  fpatium  idem  fymptoma  efficiat ; pla- 
num autem,  quoniam  in  lineis  fimpliciftimis  eft,  nimininf  redis . 

Theorema  etiam  locale  illud  eft . Xedangula  comprehenfa  interceptis  bypertoles perime- 
tre, & afymptotis  aqualia  funt.  Locale  quidem  eft,  quoniam  totum  illud  fpatium  idem- 
efficit  fymptoma;  folidum  autem,  quoniam  hyperbole  folida  linea  eft . 

Ex  Theorematibus  planis  quxdam  in  lineis  rediis , vt  fuperius  allatum , quxdam  in  li-  **  fbttrn 
neis  curuis , vt  In  eodem  ctrcult  fegmento  Anguli  conti  ituti  funt  inter  fe  aquales . 

Problema  vero  locale  aliud  quidcntplanum , aliud  autem  folidum . Planum , vt  Si  re-  ’>“■ . 
ft * Une * feli*  fit  vt  cumque , ab  extremitatibus  eius  dtets  redis  infiedere , qui  inter fe  ritio- 
nem  bilem t , ‘vt  pirtes  line * felit . Locale  profedfo  eft , cum  tota  circuli  peripheria  de- 
feripta  quidem  idem  fymptoma  efficiat,  at  vero  planum,  quoniam  in  fimpliciffimis  lineis  ‘•‘••‘uujt, 
eft,  vtredla,&curua.  JSi., 

Problema  autem  locale  folidum  eft , ad  quod  elficienduirf  requiritur  linea  quadam  fo- 
lida, ita  vt  fit  locale,  quoniam  totum  aliquod  fpatium  idem  fymptoma  efficit , folidum  ve- 
ro, quoniam  in  lineis  eft  folidis . vt . . 

Vitis  punitis , (fi  /met  rel/i,  in  plme  per  vtrumque  dulio , ilitid  punctum  inuenire , i 
Vi/ to  bini  reli* , alter a quidem  ad  datum  pandam , altera  ad  datam  Uncam  perpendiculariter 
ducta  filt  inuicem  fint  aquales . Problema  locale  eft,  quoniam  infinita  funt  huiufmodi 
pundta , qux  Problemati  fatisfaciunt , ac  ob  id  totum  fpatium  vnius  linex  idem  fympto- 
nu  efficit  s eft  autem  folidum , quoniam  huiufmodi  linea,  eft  vna  e fc&ionibus  conicis, 
nempe  Parabole . 

Non  idem  t3men  eft  Problema  Solidum , ac  eft  Locale  folidum ; fiquidem  ad  primum  N„  u,*,,n 
requiritur  tantumnvodo,  vt  ad  eius  conftru&ioncm  fit  opus  lineam  foliaam  adhibere, que-  mtUtm*  fi- 
cumque  fit  illa  fiuc  Parabole,  fiuc  Ellipfis,  fiue  Hyperbole ; at  ad  fecundum  requiritur , vt 
totum  aliquod  fpatium  idem  fymptoma  efficiat . 

' - - - ^ Quam- 
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Quamobrcm  apud  orancs  tura  Veteres, tum  rcccritiorcs  Geometras  tripartitum  Proble- 
la  eft,  cumaliud  fit  Planum,  aliud  folidum , aliud  denique  Lineare . 


ft+Urmn  trim 

ma  e®>  cunraliud  fit  Planum,  aliud  folidum , aliud  denique 
•» , Planum  Geometricum  Antiqui  dixerunt , quod  per  circulum , & lineas  reflas  fblui  po- 
tc^>  planl  autem  hic  appellantur  Problemata . 

Timn™"’,-  Solidum  dicitur  illud, quod  enodatur  aflumpta  in  conftruflionem  aliqua  ex  feflionibus 

m conicis,  hate  folida  dicuntur,  quod  in  eorum  folutionem  folida:  adhibeantur  line* . 

Lineare  denique  dicitur , quod  ad  fui  effeflionem  lineas  illas  expofeat,  qua;  varium,  ac 
tim* tranfinutabilerq ortum  habent,  quique  ex  inordinatis,  iniplicatifquc  motibus  fiuntaruiuf- 
ta"'  "“‘J’  modi  funt  Helix,  Qyadratix,  Conchoides,  Cifloidcs , Cycloides  &c. 

fUr,/  Plcrifque  tamen  illud  Problema , ad  cuius  effeflionem  afliuuitur  folida  linea , minimi 
Geometricum  videtur , multoque  minus  fi  genus  aliquod  aliud  linei  prarter reflam , Se 
trlnmT^fi  circularem  adhibeatur.  Num  autem  ratione  coinpulfi,  an  potilis  aliorum  auflontate. 

,«■  fubafli  in  hanc  fententiam  abierint , fatis  profeflo  non  liquet . 
nUrtm"  Ipfe  quidem  nunquam  animum  induxi,  vterederem  folum  illud  Geometricunl  effo 
/Sii"'”  ,rT"  Problema  ccnfendum  , cuius  effeflio  per  circulum , lincamque  reflam  perficiturjquinimb 
AdUmt  htc  femper  mihi  toto  aberraffc  cilo  funt  vifi , quos  noui  tam  religiose  de  Geometria  fentire , 
iaujtwnt.  vt  jn  Problemate  Geometrico  defiderarenti  longe  propterea  aliter  fefe  habere  rem-. 

compulfus  ratione  fum  arbitratus.  Non  tamen  inficias  ibo  lineis  refla; , & circulari  in  re, 
de  qua  agimus,  primas  deberi  panes . Illud  tamen  ab  omni  prorfus  ratione  alienum  puto , 
nimirum  Geometram  duabus  illis  lineis  debere  effe  contentum , propterea  quod  eatenu» 
fijc,  vel  illa  Geometrica  effeflio  vnam , vel  aliam  fibi  lineam  adfeifeit , quatenus  illi  qui- 
dam ineft  proprietas , quamilla  quidem  effeflio  requirit ; at , quod  neminem  latere  crc- 
diderim,  huiufmodilincx,  de  quibus  exiftimant  Geometram  tantummodo  debere  effe-, 
follicitum , non  omnes  fibi  affefliones , ac  proprietates  vendicant , ac  proinde  per  illas 
tantummodo  licebit  effeftiones  abfoluerc , quibus  illarum  proprietates  accommodat» 
funt . Si  Problema  igitur  conftrucndum  fuerit , & ad  id  circuli  proprietas  non  conducat » 
fateor , mihi  incompertum  effe , cur  ad  circulum  confugiendum  fit,  cumaliud  linei  genus 


t animunf 

i, quod  Veterum  plcriqu 

culum  alfumere  vellent , etfi  ijs  foret  fatis  obuium  fine  quatuor  continue  proportionalibus 
Jineis  inuita  natura  perfici  non  po(fc,cum  tamen  per  circulum  tres  tantum  adinuenirc  con- 
cedatur i quod  fi  res  ita  fe  habet,  nenjini  licebit  tantumnjodo  reflam  lineam, & circularem 
pro  Geometricis  effeflionibus  adflruere . 

Illud  quoque  hac  in  re  plurimum  videtur  habere  momenti , quod  Geometri  funt  par-’ 
tes  quodeumque  linearum  genus  perfequi  contemplatione  fua;  neminem  tamen  prxtcric 
L<.  quamlibet  Difciplinam  contemplatricem  fic  rem  propofitara  confiderandam  alfumere , vt 
nltur:lm  eius  perferutetur , ac  proprietates  inquirat . Primum  Definitionibus  iuxta  Altis 
{2 priccpta  elaboratis ; fecundum  vero  refla  differendi  ratione , dcmonftrationcquc  confc- 
quitur ; Si  itaque  linearum  contemplatio  adeo  cfl  Geometri  propria  ( fi  tamen  ipfi  prout 
induunt  rationem  mcnluri , & menfurabilis  fpeflentur  ) vt  alterius  Artificis  hic  non  fit 
meditatio  i non  dubito , quin  cuique  debeat  exploratum  effe , onlnc  linearum  genus  ad 
Geometram  pertinere,  adeo  nimirum  vtnon  folum  Definitionibus  vniufcunque  linei  in- 
tra limites  tamen  ipfius  Mathcfeos  explicari  debeat  natura,  fed  etiam  Demonflrationes  uc 
proprietatibus  iplarum  contexantur . Quod  fi  proprietas  aliqua  nullum  habeat  cum  cir- 
culi natura  commercium , qui  fieri  poterit,  vt  in  illius  dcmonftrationc  circulus  aflumatur . 
Quantumuis  cnitq illum  partitus  fueris  duflis  reflis  lineis , hifque  etiam  diuifis  fecundum 
rationes  diucrfas,  continget  vt  nihil  his  cum  linei  prtyrictatc  commune  fit;  Irifullutn- 
propterea  foret  circuli  naturam  perquirere,  varialque  fefliones  inftitucre  illius  proprieta- 
tis gratia,  vt  perficiatur  effeflio,  . 

Agcdum  perpendamus  rationum  momenta , qu?  plcrifque  plurimum  negotij  facefliint. 
cmfitritur  rrimunvautem  occurrit , quod  plcriquc  magni  faciunt  argumentum,  nimirum  ideo  Pro- 
w»,aw  blema  Geometricum  effe,  quoniam  ipfius  effeflio  Geometrica  eft;  hanc  vero  dicunt  el- 
‘ fe , in  qua  nihil  determinatur , aut  nulla  iubetur  fieri  operatio,  nili  per  reflam  lineam  > vt- 

{uruam.  TJ 
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_ M infuper  addunt , fcilicet  Problematis  Geometrica'  folutioni  non  officere quod  in-  c»/r»u»;« ; 
eorurrtdemonftrationibus  affuirtmtur  linea  folida , fcdionefquc  conica , vel  earum  pro- 
prietates demonftratx , aut  m ipfa  demonftratione  offendantur  eunda  per  redas  lineas 
autredangula  Geometrice  mconftrudione  determinata  eflequidcnj  adEllipfim,  Para- 
bolen, vel  Hyperbolen , dummodo  conftrudio  lineis  haud  folidis , fcd  redis , atque  cir- 
cumferentia perada  fit , quo  non  iniuria  Apollonij  Problemata  cenfcri  Geometrica  de- 
bent; quoniam  etfi  de  lineis  folidis  per  folam  lineam  redam-  tamen , atque  circunylcren- 
tiam  conftruda  funt . 

Hi profedo ampliffimo contemplationis  Occano,  cuiufinodi  cft  Geometria , fines an- 
guftiffimos  prxfcribunt , & nulla  ratione  tam  fcueras  leges  promulgant , quod  nimirum- 
circulus  vnico  circini  circumdudu  deferibatur , & reda  linea  citra  laborem  fimpliciffima  <i«. 
norma  ducatur . 

Sed  vide  quantum  dedecoris  prxftantiffimis,  peneque  Diuinis  Difciplinis  inurant.qua-  omnHnr 
fi  videlicet  hat  tranandum  argumentum  Mechanicis  Machinamentis  affumant:  Geometra  a#»*"»*- 
enim  neque  lineas , neque  figuras  papyro  confignatas  fua  perlcquitur  contemplatione-  , 
cum  ea  potius  tantummodo  medirctur  prout  vel  in  Diuina  relident  Mente , vel  in  humano 
intelledu  relucent ; alioquin  neque  lineam  ducere, nec  figura-  genus  vllum  dcfcribcrc,  no- 
• bis  natura  permifit . Quod  fi  problema  iubet  aliquid  confinii ; non  fic  illud  vfurpandum , 
quali  aliquo  ex  Mechanicis  inftrumcntis , fiuc  id  circinus  fit , fiuc  aliuci  quidpiam , vti  de- 
beamus, led  intelledu  potius,  quo  aliquid  fieri  concipiendum  efi  . 

Neque  Problema,  vt  vulgo  creditur,  quidquam  operandum  praeferibit  .vtnosvidcli- 
cet  illud  perficere  debeamus;  quis  enim  audet  vel  lineam,  vel  circulum.  Vel  aliquod 
aliud  figurae  genus  deferibere  ? fcd  potius  vt  intelligamus  illas  linearum  interfediones , 
quaecumque  fintipfx  linea:,  & inde  figuras,  vel  aliud  quidpiam  cnafci  concipiamus , 
aideout  Problema  fit  propofitio , in  qua  alicuius  fcdionis , aut  figura  ortum , vel  idgcnus 
sdia  doceamur. 

Ad  haec  illud  accedit  quod  fi  defiderctur  adhuc  aliqua  conftrudio  circuli  deferiptioni 
perfimilis;  organa  quidem  non  defunt,  quibus  eleganter  atque  concinne  linearum  hic 
alia  genera  futqma  facilitate  perficere  nobis  licet,  vndenon  obfcuri  nominis  Geometra 
Veterum  fententiamdamnant , atque  contemnunt . 

Nec  multumnegotij  nobis  faceuit  aliorum  ratio  quod  Geometrica  dicantu^  illa  Pro- 
blcmata,  in  quorum  effedione  tantummodo  linei  redi,  circulique  peripherix,  vel  circu-  ™“’,  “““ 
li  ipfi  adhibentur,  propterea  quod  fimpliciffimx  fint  quantitates;  hoc  enim  nullius  roboris 
cft  argumentum ; nunjquam  enim  id  mihi  perfuadere  potui  Geometram  tantum  in  con- 
templatione fimpliciffima:  quantitatis  occupari , cum  potius  communi  Sapientum  calculo 
eius  credantur  cfle  partes  quantitatem  continuam  quxeumque  illa  fit  prout  fibi  rationem 
menfurx,  & menfurabilis  vcndicat  fua  perfequi  contemplatione : quo  non  fine  magno  ve- 
ritatis lucro  nobis  Geometriam  ipfam  promoucrc  licuit, eandemq;  rebus  Phyficis  innume- 
ris aptare,  dummodo  menfurx,  mcnfurabilifque  rationem  obtineant . 

Multoque  minus  videntur  fcite  locuti , qui  propterea  dctcftantur  lineas  , quas  magni 
fieri  contendimus , quoniam  Geometria  a motu  prxfcindit , atque  adeo  fieri  non  poterit , *"* 
vt  in  linearummeditatione  verfetur , qui  ab  implicato  motu  alicuius  pundi  originem- ' 
trahunt , vt  Conchoidcs , Helica,  Cifloides,  & c. , atque  etiam  alii , qui  profedo  certo 
numero  minime  comprehenduntur;  hoc  autem  nullius  eft  momenti;  quinimo  licet  cum 
Satyrico  exclamare . O quantum  eft  in  rebus  inane . Nec  mirum , cum  id  ad  pauca  rcfpi- 
cientes  pronuncient . Nonne  aduertunt  circuli  ortum  huiulipodi  cffc , vt  linea-  redi  ex- 
tremo vno  fixo,  ac  immoto,  alterum  autem  in  orbem  vertatur  ? Nonne  etiam  fatentur 
Sphxramfolidamefle  figuram  procreatam  ex  femicirculireuolutione  circa  liantem  dia-- 
metrum,  cui  nomen  axeos  inditum  cft , donec  eo  redeat,  vnde  difcelferat  ? Nonne  etiam- 
conum,  atque  cylindrum  per  motum  explicare  confucucrc,  dicentes  illum  procreari  fi  rc- 
Ctus  fuerit,  ex  motu  trianguli  rcdanguli  circa  latus  vnum  immotum  adeo, vt  ab  hypotc- 
nulx  motu  conica  luperficies  procreetur , perpendiculo  liante  tanquam  axi , 8c  eiuidem- 
trianguli  bafi  circumuoluta  ipfius  coni  bafis, nempe  circulus  oriatur?  Quod  fi  fcalcnus  cx- 
titerit  eodem  tpodo  etiam  per  motum  generatur . 

Perperam  verd  interpretamur  ab  omnibus  receptum  effatum;  nimirum  Geometram- 
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g*ifmr*c,i  i motu  perfcinderc , non  enim  fic  illud  vfurpes  velim , quafi  nunquam  confiderandumj 
motum  affumat . VniuerfaquideroMathcfis  motum  refpuere  dicetur , fi  tamen  pfovtid 
foidm . cum  veritate  confentit , explicetur , vel  enim  nullatenus  in  contemplatione  motus  verfa- 

tur.vtcumex.gr.  trianguli  proprietates  inquirit,  fed  etiam  tametfi  motum  fua  contem- 
platione perfequatur , illum  tamen  confidcrandum  aflumit  prout  rationem  menfura- , & 
menfurabilis  induit , quamobrem  ab  eflcdlrice , ac  fine , abftinet  de  quibus  diflerere  Phy- 
fici  efl , ita  vt  etiam  Aftronomia  in  contemplatione  cxlcftium  corporum  occupata  dici 
quodammodo  poflit  a motu  prifeindere;  cum  non  motus  naturam  quo  padto  caufam  effe- 
flricem , ac  finem  refpicit , a quorum  confiderationc  Mathematicus  animum  auertrt , fed 
potius  in  ratione  menfurar.ac  rrtefurabilis  illum  fua  contemplatione  perfequitur;  Quinimo 
illud  etiam  addendum,  nec  ipfam  rationem  menfura,  ac  menfurabilis  fecundum  propriant 
naturam  confidcrare , fed  quatenus  motum  in  partes  difpcfcimus,  & fecundum  diucrfas 
partitiones  diuerfa  quoque  fymptomata  meditamur. 

Cq&i.thj.  Non  difilmulabo  tamen  illud , fcilicct  cognitionem , qux  non  puram  quantitatem  ab 
fii,  Muh-  omni  materia:  concretione  feiflndtam  pcrfcrutatur.non  tam  Mathcfin,  quam  Phyfico-Ma- 
■*“"  • thcfin  ede  dicendam . 

Cxtcrum  funerei!  adhuc  inquifitione  dignum , cur  planorum  Problematum  folutiones 
c„  p,Mi-  Geometrica:  dicanur , alia»  vero  non  item ; id  vero  non  inde  putes  originem  ducere , quo- 
niam  redii  linex , itemque , & circularis  in  Geometricis  Elementis  Definitiones  traoun- 
mnenmuri^  tur> cum  tamen  conicarum  linearum  nulla  quidem  commemoratio  habeatur,  alioquin , vc 
44  du*mi*r  placuit  etiam  Soucro  nihil  prater  Elementa  Geometricum  foret , quod  abfurdum  atquc_r 
putandum,  ac  illud,  nihil  prater  Elementa  Phyficum  efle . Nec  etiam , vt  fuperius  aduer- 
timus,  quonianvcirculi  ynico  circumdufiu  circini  determinantur,  quod  in  fcdlionibus  co- 
nicis non  permittitur,  propterca  quod  inftrumenta  non  defunt,  quibus  ne  dum  Parabole 
quam  organice  deferibere  iam  Eutocius  docuerat,  cuiufdam  inftrumenti  beneficio , cuius 
inuentionem  Ifidoro  Milefio  magifiro  fuo  refert  acceptam,  led  extera  quoque  conica:  fe- 
, . dlioncs  deferibuntur . 

Non  'aliam  propterea  caufam  mihi  fuadeo , ob  quam  Planorum  Problematum  foluticn 
««/,« . nes  Geometrici  funt  nuncupati , quoniam  operationes  facta:  per  redtas  lineas  omnium- 
primi,  ac  fimplicifiimx  funt,  vnde  Geometricae  dicuntur , non  qiiod  alii  non  ita  lint , fed 
quia  prx  alijs  ita  dicendi  ob  eam,  quam  attulimus  caufam . 
s>*4Tifi*i4+  Nec  de  his  bene  fentit  Souerus  dicendo  Ellipfim  , Parabolen , Hyperbolen  xqui , ac 
tu  Mjiuw.  Circulum  in  plano  deferibi  pofle , vnde  Problemata  carum  beneficio  foluta  xqueac  alia 
dicenda  fint  plana ; nulla  profedlo  confecutio,  cum  plana  non  dicantur  Problemata , quo-- 
niam  circulus,  per  quem  foluuntur  in  plano  deferibitur , fed  potius  quoniamex  plano  fuit 
ducit  ortum , cum  videlicet  alicuius  linea»  redii  vno  extremo  manente  extremum  alterum 
in  gyrum  agatur , at  vero  feftiones  conici  ex  ipfius  coni  fedtione  a plano  facti  originem 
trahunt , & earum  perimetri  non  in  plano,  fed  in  conica  fuperficie  exiflunt . Quamuis  au- 
tem huiufinodi  linex  in  plano  deferibi  poffint  id  nihil  efl;  cum  hoc  fit  carum  origine  poflc- 
rius,  nec  Geometrice  perficiuntur  nifi  ex  illarum  proprietatibus, quas  ex  cono  deprompfi- 
mus , vnde  Problematum  folutiones  per  rcdlas  lineas , & circulum  fadtx  Geometrici  di- 
cendi funt,  non  minus  tamen,  qui  per  alia  linearum  genera, 
rt444,.f4ti4  Nec  efl  cur  vrgeas  dicendo  circulum  etiam  ex  folidis  enafei , cum  ex  fphxra,  cono,  cy- 
tUtginm.  lindro  per  fedtiones  oriatur,  quinimo  triangulum,  quod  coni  fcdlione  per  axem  plano 
tranfeunte  fit , vt  parallelogramum  fcdlione  cylindri  adto  plano  per  axem , circulus  enint 
ex  folidis  ortmrj  non  ducit , tametfi  enim  fphy ra,  coni,&  cylindri  fediionc  exhiberi  poflit, 
tamen  hoc  efl  pofterius  natura , pofterius  inquam  generatione  illa , quam  in  plano  confe- 
quitur , quod  euidentifjimum  deprehendes  cum  fphxra  ex  circumuolutione  ipfius  circa- 
axem  producatur . 

c»»  Eos  tamen  fefellit , vt  opinor  minus  accurata  confideratio , cum  ad  aliam  difciplinam- 

dttt/ti  pertinere  non  pofle  reliqua  linearum  genera  preter  redtam  fcilicct , & circularem  fedlio- 
nes  conicas , & alias  ab  implicato  motu  alicuius  pundli  nafcentes,  ac  reliquas  ordinis  per- 
fimilis,  quam  ad  ipfam  Geometriam  non  aduertiflcnt,  nec  opera  pretium  de  illis  tradla- 
tioneroinireconfideraflent;  cum  tamen  vtrumque  fit  exploratum , linearum  enim  om- 
nium Geometrica  confideratio  efl,  & cum  fingulx  fua  habeant  attributa,  que  Geometrica 
. -»  ~ - difle- 
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differendi  ratione  oftendi , demonftrarique  poffunt , quo  nihil  prohibet  in  Problematum 
effedionibus  adhiberi ; taroctfi  enim  innumera  Problemata  fint,  quibus  fit  fatis  opitulan- 
tibus lineis  redii  , & circulari,  tamen  non  omnia  quidem  eius  iunr  indolis,  cum  potius 
nullo  fint  numero  comprehenfa , qu?  ad  fui  effectionem  aliarum  linearum  lyraptomata- 
requirant. 

Nec  fatis  quorundam  confilium  mihi  probatur , quibus  adeo  arifit  Geometrica  effedio 
ab  interledione  Unca  redt:  cum  circulari  petita , vt  aliam  omnem  cxplofcrint , alicui  fi- 
quidem  linei  fic  attributa  conucniunt , vtalterras  natur?  minime  fint  accommodata- , • 

quo  neceflc  cft  Problemata  quedam  ita  illi  effe  addida , vt  per  aliud  line?  genus  refolui 
non  poffint . 

Quamobrem  non  fcmcl  admiratione  fum  captus , quod  plerique  tam  pertinacem  labo- 
rem  pertulerint  in  quorundam  Problematum  efledionibus , vt  eas  per  minus  proprium- 
linee  genus  perficere  niterentur ; ita  profecto  qui  trifedionem  anguli  redilinei  medianti- 
bus circulo , fincaque  reda  abfolucre  contenderunt , & qui  inter  duas  datas , duas  alias 
medio  loco  proportionales  in  continua  ratione  eadem  via  reperire  conati  funt ; non  fccus 
ac  per  redam , & circularem  cuicumque  Problemati  fieri  fatis  poifet . 

Mirum  autem  in  modum  cominbueor , quod  apud  quofdam  Problematis  illa  partitio  *'/■""« 
locum  obtinuerit  in  Mathematicum,  & Mechanicum  utr,*™  Grecisidetn  ell,  ac  artifi- 
cium , fiue  mauis  adminiculum , quo  quis  ad  aliquid  eflficicnduna  vritur , & fi  etiam  accipi  *«*»»■»•• 
polfit  pro  machina,  /ujy»»«o<  fabricandarum  machinarum  peritus  dicitur,  quamobrem- 
ftr%iuiKn  n%ri.  Ars  mechanica  dici  confucuit;  propterca  generatun  /uryarmic  opifex 
dicitur,  eorum,  qu?  ingenio  fimul,&  manu  perficiuntur,  atque  Mipamnx  dicitur  ma- 
chinas fabricandi  peritia  pr?ditus,  at  fi  rem,  in  cuius  confidcrationc  verfamur , fcdula- 
meditatione  perpendamus  nil  minus  in  ea  u>%<tr »c  adinueniri  comperiemus , circulum- 
cnim,  de  quo  Geometra  traditionem  inftituit,  nec  vllum  figura-  genus , cuius  confidera- 
tione  detinetur , nec  lineafn  vllam , in  cuius  meditatione  eft  occupatus,  deferibere,  vel 
perficere  nobis  licet . Mechanicum  quidem  eft  hic  opitulante  circino  moliri , fed  non  ea 
iunt,  in  quorum  contemplatione  fe  fc  Mathematicus  labor  exercet ; plaufu  quidem  exci- 
pitur circinus,  vtpote  machinula  latis  expedita,  cuius  prgfidio  circulum  in  plano  deferibe- 
re cuique  licet , fed  mirum  eft  quantum  inconfiderate  voces  effutiant ; Geometra  quidem 
negligit  circulum  illum,  quo  tantum  ytitur  ad  facilius , ac  promptius  animi  fenfus  pro- 
mendos, cum  alias  intcllcdu  omne  linearum , omneque  figur?  genus  deferibendum  velit; 
nec  admittendum  ab  Vniuerfa  Mathcfi  quamlibet  conftitut  ionem  folo  redarum , & circu- 
lorum dudu,  hoc  cft,  vt  aiunt,  fola  circini , & reguli  opera  perfici . 

Parum  verd  perturbat  animum  Plutarchi  audoriras , quod  in  Marcelli  vita  Problema  onmritm 
nondum  mechanice  folutum  appella  aAoyw , quod  nondum  rationes  numericas  exhibet,  **• 
vnde  nequit  wriAcfyi^iirrai , vt  contra  Xcryaon  muTrpaynaTMn  a&oSitin , nimirum  Epilogif-  ' 

jButife&  numerorum  rationes  fecum  ferar,  id  quidem  mechanicum  cft  prcftarc,  lednon 
magis,  quam  circulum  deferibere  circino,  &vcl  feda  diametro  ipfius  circuli  expundo 
jn  ea  aflumpto  redam  perpendicularem  ad  peripheriam  ducendo  tres  adinucnirc  propor- 
tionales magnitudines  dato  extremarum  aggrcgato.vt  igitur  illud, ita  & hoc  njechanicum 
Plutarco  elfe  debuilfet ; fed  vt  mechanice  non  ille  dicitur  Problema  folucre , in  cuius  effe- 
dione  circulum  adhibet , quia  non  is  eft  circulus , qui  circini  opitulatione  perficitur , nec 
reda  linea,  quam  regula  defignamus.cum  de  his  Mathematicus  fuam  non  inftituat  trada- 
tionem;  fic  nec  mechanice  folutum  Problema  dicas  in  effedionc,  cuius  aliquod  aliud  linee 
genus  pr?ter  circuli  peripheriam  adhibetur . 

Quod  fi  Plato,  vt  accepimus , machinulas  odio  habebat , non  ideo  profedo , quia  cete-  w*'«*  «»• 
ra linearum  genera  negligenda  putaret  , fed  quia  timebat , ne  pofteritas  huiufmodi  raa-£)“ 
chinulis  contenta  grelTum  ad  altiora , fublimioraque  remoraretur ; lecus  autem  fentienti- 
bus  errandi  quidem  occafio  fuit , vt  libi  perfuaderent  id  a Mathematicis  confidcrandum- 
affumi,  quoti  manibus,  vel  inftrunjcntis  cuiufque  generis  non  fola  mente, ac  imaginatione 
perficitur . 

Illud  itidcmiin  hoc  multum  habet  momenti , quod  ijs  Problema  videbatur  Propofitio , e. Urr 

in  qua  quidem  moliri  aliquid  docemur , & tamen  longe  aliter  fagacioris  Philolophi  feuti-  . 
re  cft,  cum  inter  Theorema,  ac  Problema  diferimints  illud  intereffe  videatur , quod  etfi 

ytraque 
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Vtraque  Propofitio  fit , in  qua  veritas  demonftratione  comparatur , tamen  in  Problemate 
veritas  fic  offenditur,  vt  ortum , vel  alicuius  figure , vel  fe&ionis  quantitatis , rerumque» 
fi ntilium  attendat , generationis  modum  declarans ; fecus  Theorema,  quod  veritatem  re- 
fpiciens  in  ea  ita  fiftir , vt  generationis  modus  intra  limites  Mathematicos  tamen  inde  non 
conftet , ita  fit  vt  Problema  quoque  cognitio  fit  contemplatrix,  nec  pratftici  rationem  ob- 
tineat,  cum  nobis  inferuire  nequeat  veluti  norma  ad  operandum,  fi  quidem  id  operari 
nobis  denegauit  natura , quod  fi  pra&ici  rationem  libi  adhuc  vendicare  notitiam  putes 
tametfi  nobis  defit  operandi  facultas  dummodo  notitia  illa  apta  fit  fui  natura  ad  operan- 
dum dirigere,-  falfuro  profefto  fupponis,  propterea  quod  cognitio  efse  non  poteft  dc  mo- 
do.quo  nos  operarionem  aliquam  exerceamus , fi  modus  hic  nobis  defit , pratica  tamen., 
dicetur  Marhefis  fecundum  partem^  in  qua  eo  modo,  quo  nobis  licet  operari  dirigimur 
ad  operandum . 

TMieiu  Ac  Mechanicum , non  femper  defecftum , vel  vitium  defignat  fed  aliquando  Mechanica 
«ST  ‘‘T’’  eobdilfim3171  difciplinam  fignificat , que  Geomctric , non  fecus  ac  Optica , &c.  fubiungi- 
rur>  & vt  vulgo  dicitur,  fubaltemarur;  atque  huius  cft  Architcdfonices  prefcribere , ac  dc- 
“r  monftrare  effc&um,  qui  intenditur  neceffario  ex  preferiptorum  exeeutione  confcqui.  Ple- 
rumque idem  nomen  fignificat  Artes  famulatrices,  que  nimirum  domine  fubferuiunt, 
quo  paifo  ammittit  non  nihil  decoris , illiberale  quidpiam  denotans . Verum  illud  eft 
animaduerfionc  dignum , nimirum  dcmonftrationcm  aliquam  dici  polfe  Mechanicam , & 
Geometricam , priori  modo , fi  in  ipfa  fuerint  affumpta  principia  illius  fcicntij , que  Mc- 
chenica  dicitur , cuiufmodi  funt  principia  yquiponderantium , quatenus  in  ea  admirabiles 
effeftus  oftenduntur  ; huiufmodi  enim  demonftratio , vtpotc  illa , que  innititur  principio 
defumpto  ex  Difciplina  Mechanica,  non  fecus  ac  aliqua  demonftratio  diceretur  Mufica  in 
qua  principia  Mufica  forent  alTumpta , vel  Optica  fi  in  ipfa  aflumerentur  Optica  principia . 
At  vero  Geometrica  demonftratio  erit,  in  qua  principia  Geometrica  affumuntur . 
jKhimuh  Quando  igitur . Archimedes  contexit  demonftrationcs  dc  quadratura  paraboles  me- 
ix-  diante  principio  Mechanico  netjjpe  pertinente  ad  difciplinam  dc  ^queponderantibus , di- 
citur  procedere  Mechanice ; non  quod  vtatur  inftrumentis , atque  machinamentis,  atque 
adeo  demonftratiue  non  procedat ; fed  quia  demonftrationes  illas  perficit  dcdu&as  ex 
principijs  pertinentibus  ad  feientiam  de  jquiponderantibus , ac  proinde  ad  fefentiam  Me- 
chanicam. Quod  fi  hfc  non  tam  Mathematica,  quam  Phyfico-Matematica  dicenda  fuerit, 
etiam  demonftratio , atque  adeo  tradfatio  integra  inde  deduifta , huiufmodi  dicenda  erit . 

Ulud  tamen  cuique  fit  exploratum  in  his  difciplinis  notitiam  quamcumque  demonftra- 
tione comparatam  fcicntic  rationem  obtinere,  v nde  de  rebus,  quibus  infunt  fymptomata , 
vel  per  caufam,  vel  per  aliquid  illis  concomitantia  contundi  um,  vel  per  proprietatem , dc- 
monftrcntur . 

Ceterum  omnia  feri-  Problemata  in  Geometricis  propofita  quadam  pr^pararionc  indi- 
gCnr ) qua  f,  quifpiam  naturali  quadam  ingenij  alacritate,  dexteritate,  atque  folertia, 

aut  facultate,  vfu,  cxcrcitationcque  comparata  confcquentiarum  feriem  protrahere  fc-lici- 
taiau  nm . ter  valeat , vnde  fuerit  id  confccutus  quod  ad  effedtionem  Geometricam  conducat , non_i 
erit  cur  ad  hanc  differendi  Artem  confugiat , cum  effeftionem  ipfam  per  Elementa  haud 
operosi  demonftrare  poflit;  at  fi  longam  illam  conlecutionum  feriem  protrahere  eo- 
ufque  non  poflit , donec  Geometrice  effit  dtionis  notitiam  affequatur , ftatim  hanc  Mathc- 
fcos  partem  adeat,  ciufquc  vtatur  pry fidio , tunc  primo  cum  illa  conlecutionum  feries  de- 
fecerit. Pr?cipuum  quidem  Analytices  Artis  munus  hucufquc  creditum  eft  con (fruitio- 
nem , non  demonftrationem  prefcribere,  quod  nimirum  Artifex  fuis  vtcrctur  preccptis,  vt 
Problematis  conftrudlioncta  aflequerctur , deinde  ncgleifis  Analyfcos  vcftigijs  demon- 
flrationenj  habitis  per  Elementa  iam  medijs , contexeret . Verum  hoc  nos  non  exigui  la- 
boris experti  fumusi  propterea  omnes  ingenii  nervos  contendimus , vt  vtrumque  fuppedi- 
tetur  ab  Arte , quod  in  noftro  Promoto  Geometra  aperte  conflabit . 

Verum  in  propofitionum  cuiufquc  generis  artificiofa  traifationc  fiue  Theorema , fi ito 
Problema  fit,  potiffuna  dcmonftrandi  methodus,  & via  eft,  que  diilante  natura  fit  obuia , 
trffitumxm  qlia  videlicet  a principijs,  & elementis  cuiufquc  difciplinc  proprijs  per  confcquentias  dc- 
dudlas  componendo,  Synthctice  progrediendo  ad  propofiti  confirmationem  proceditur ; 
tuam*  vode  corapofitiua  mcthodus^ppellari  coniueuic . Verum  iepe,  ac  fcpius  vfu  y enire  folet , 

I ttf&odi  fit»  vt 
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vt  Artifex  in  Problematum  rcfolutionc , pr?fcrtim  eorum , que  fortuito  refoluenda  exhi 
bentur  medijs  ad  refolutionem , acdemonftrationem  conficiendam  idoneis  dcftitutiis  i 
diiciphn;  principijs , ac  Elementis  fynrhctica  via  ad  Problematis  refolutionem  ratiocina 
none  comparandam  grefliim  facere  non  poflit , propterca  cum  id  perpetuo  fere  continuar 
ncccflitate  adaftus  retrogradam , naturalique  contrariam  capeflit  viam ; fiquidem  initio 
duifto  ab  ignota  quadam,  ac  incerta  quantitate  ad  ipfum  Problema  conducente  veluti  no- 
ta, & mamfcfte  afliimpta  plurium  confccutionum  ferie  in  refoluendo  progreditur , quoad 
in  afliinipts  quantitatis  illius , veluti  date  quomodocumque  ea  fit , cum  quantitate  cena 
ac  data  {qualitatem  incidat , vnde  artificiose  hunc  in  modum  ea  quidem  inuenta , de  qua 
queritur  quantitas , vel  per  fe  manifefte  prodeat,  vel  vlteriori  quadam  induftria  dcmuntl 
eruatur,  atque  tandem  oblato  Problemati  faftum  fit  latis ; hjc  vero  methodus  cft,  que 
««Aum»  hoc  cft  Refolutiua  nuncupatur, ad  quamoporter  ah  ijs  efle  paratum,  que  ili  Ele- 
mentis traduntur. 

Redeamus  vnde  difccfiimus.  Locorum  alij  quidem  funt  mixraoi,  hoc  cft  in  fcipfis 
tantum  confiftentcs , vnde  puniti  locus  dicitur  punitum , fuperficiei  fupcrficies , folidi 
folidum. 

Alij  vero  dicuntur  /«5«/««,  hoc  cft  fc  fc  extra  tendentes,  vnde  puniti  locus  cft  linea- 
linc{  fupcrficies,  fuperficiei  folidum . 

Locorum  rurfus,  qui  in  refoluto  Loco,  alij  quidem  politione  dati  ifaraoi  dicuntur,  alij 
verb  plani,  & folidi,  & lineares.  ' 

Loci  Sn^otatoi  funt  punitorum  alij , Sc  alij  ad  fupcrficicnj  xvmrrpoQaLot  quideni punito- 
rum loci  dicuntur  <At gotixoi  autem  linearum , Plani  autem  Loci  funt  quicumque  funt  reile 
line? , vel  circuli . 

Solidi  vero  Loci  quicumque  funt  conorum  fciftioncs, Parabole, Ellipfis.vcl  Hyperbole 

Lineares  Lociquiciunque  lunt  neque  rcit?,  neque  circuli , neque  aliqua  diitarujn  coni 
fcitionum, 


Locorum 
titio . 


toci  in  U 


De  Demonfiraiionc , qua  Refutatio  perficitur. 


Lori  ft  fe  ex- 
no  tibii. t. 
Loci 

doti . 

jtli/  f Ioni  fc • 
lidi ,&>  linr.t- 
rtt  loti  o..i 
fimtftmB  <*& 

finem. 

Sol^  lof  i , 
Lite  Alti  Leti, 


ET  quoniam  de  Rdolutione  agitur ; proflabit  ob  id  nonnihil  perpendere  naturam  de-  vmnuft  rh 
monftrationis , qua  Analyfta  vtitur  in  refoluendo,quod  vt  aftequi  nobis  liceat  iuua-  Par" 
bit  inquirere  medium , quo  Artifices  atque  adeb  Mathematicus  in  fuis  dcmonftrationibus  """  ’ 
perficiendis  vtuntur . Qua  in  re  confidendi  funt  Dialcdlici , quorum  dodtrinam  prout  ad 
pratens  attinet  inftitutum  paucis  pcrftringcmus . In  dicendorum  gratiam  redigere  in  me- 
moriam oportet  vniucrfo  Philofophie  partitionem,  quam  duplicem  Veteres  fccfcrunt;  Pri- 
ma eft.qua  in  Naturalem,  Moralem,  Sc  Dialeiftica  diftribuitur,  vbi  Naturalis  fufa  quadam 
fignificatione , vnde  nomen  confcquitur , nedum  Phifiologiam,  fed  etiam  MethaphyficJ 
& Mathematicas  Difciplinas  compleaitur;  Hcc  Platoni  commendata  cft  Philofophie  par- 
titio, quod  ad  humanam  felicitatem  ipfa  dirigatur,  qii{  in  aiftionc  virtuti  confcntanea- 
panim , & partim  in  veritatis  contemplatione  polita  eft;  quamobrem  ex  Difciplinis  vnam • ' 

cfle  oportet,  quf  honefti  rationcm-contincat,  & ad  virtutem,  ac  morum  probitatem  hu- 
manum animum  erudiat , que  Moralis  dicitur ; item  & aliam , quy  Naturf  facratiora  my- 
ftcria  perferutetur , ac  in  folius  veritatis  indagande  ftudium  incumbat,  rerumque  caulas 
perquirat,  vt  qu? , & qualis  res  ipfy  fint  declaret ; iifc  vero  Phylica  nuncupatur . At  cum 
intelleQus  humanus  commemoratas  Difciplinas  differendo  adipifeatur , ob  fui  autem  im- 
becillitatem, dumid  conatur  perficere , non  raro  deceptus  errore  minus  bene  fua  munera 
obeat;  erat  proinde  opere  pretium,  vt  Ars  quydam  inftitucretur  folerter  prouidens,  ne  ve- 
ntas falfitati  fuccumberet;  hyc  Rationalis  cft,  quam  Dialcdticam  appellant , 

Alia  quoque  partitio  Plrilofophif  contemplatricis  inualiiit,  qua  fcilicet  ipfa  inMctha- 
phyficam ,,  Phifiologiam , & Mathematicas  Difciplinas  diuiditur , hpc  tanu.11  fintpcrfun- 
«.'torie  diifta ; Ad  fcientiam  confequendam  nobis  demonftratio  inleruit , quarum  vna  per  l‘^h“ 
caufam  proximam,  & adyquatam , veluti  per  medium  ad  conclufioncm  dcmonftrandam 
procedit;  altera,  qu{  non  ita , fed  vel  per cffi&um caufam efle dcmonftr.it , fiue  effictus 
cum  caufa  fua  reciprocetur , vbi  cx  negatione,  vel  affirmatione  ipfius  caufam  negare , vej 
affirmare  licet ; fiue  fuerit  effatus,  qui  non  reciprocetur  cum  caufa , fcd  vd  a caula  exce- 
ditur, 
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Mmiripiixdt.  tlitur,  atque  tunc  ipfo  cffeiftu  ad  affirmatiuamdcmonftrationem  contexendam  vtimur ; ad 
p itBraii . negatiuam  autem  non  ita . Vel  caufa  ab  effe&u  exceditur,  atque  tunc  demonftratio  nega- 
tiua  per  effciftum , velutipermcdiuin  conficitur.  Hoc  idcin  demonftrationis  genus  per 
caufam  remotam  contingit,ita  vt  non  per  propriam  effe&us  oftendatur;  Remota  vero  cau- 
fa dicitur  qux  inadxquara  cft , & quidem  dtun  excedit  effectum  a negatione  caufa'  nega- 
tionem cffeiftus  colligere  licet.  Si  vero  exceditur  ab  cffeflu  affirmatiue  a pofitionc  caufa: 
ad  politionem  effeitus  concluditur ; non  pra-tcribo  tamen  remotam  caufam  bifariam  vfur- 
pari,  vel  vt  ab  immediata,  & proxima  diftinguitur,  ita  tamen  vt  adxquata  fit  conucrtibilis 
cum  effeetu ; vel  vt  contra  diftinguitur  ab  inad.rquata , & non  conucrtibili . 

Contingit  prxtercahuiufinodi  genus  demonftrationis  cum  perficitur  medio  illo  quod 
gim„  ncceffario  conncctitur  cum  alio,  ita  vt  fe  mutuo  confequantur;  non  tamen  fe  habct.vt  cau- 

tluixr.  fa,  & effectus  .dicique  confut  uit  a concomitanti ; vt  fi  quis  ex  intellectu  voluntatem  infe- 
rat, ad  hunc  dcmonftrandi  modum fpedlart-  videtur  indudio,  nempe  progreffio  a parti- 
cularibus fufficicnter  enumeratis  ad  vniuerfale , vbi  particularia  pofteriora  funt , vniucr- 
fale  vero  natura  prius . Demonftratio  autem  ad  impoffibile  conducens  videtur  ad  vtrum- 
que  demonftrationis  Genus  reuocari  polle  pro  conditione , quo  vtiturmcdij . Cxtcrum— 
demonftratio  per  caufam  nos  docet  propter  quid  res  fit,  cum  alia  faciat  nos  tantummodo 
feire,  quod  res  ipfa  fit . 

Conlideranda  funt  autem  ipfarum  demonftrationum  principia,  eft  autem  demonftratio 
/hvii-  per  caufam  procedens  proximam , & adaequatam  vtque  alij  addunt  per  propriam , & im- 
mi ifuaiift.  mediatam  caufam , fed  per  propofitionem  notam  cx  tenninis  concluiionem  oftendens 
bipartito  definita , primo  enim  dicitur  Syllogifiuus  faciens  feire , vbi  per  fcientiam  intelli- 
ligi  debet  proprijffiina , per  caufam  vero  intclligenda  cft  illa,  qux  in  clfendo  dicitur , alias 
Definitio  poffct  aptari  demonftrationi  procedenti  ab  effe&u,  huiulmodi  vero  caufa  fiue  fit 
propria , quarum  vna  Phy  fica  dicitur,  alia  Mctaphyfica,  fiue  virtualis , qux  proprie  caufa 
non  cft , fed  fic  fe  habet  in  ordine  ad  aliud , quod  fi  illud  caufaretur , non  nifi  ab  illa  caufa 
proucnirct , vt  incomprehenfibilitas  Pci  ab  eius  infinitate  dicitur  proficifci,  cft  igitur  cau- 
fa ,dc  qua  loquimur,  in  effendo  qux  etiam  in  cognofccndo  eft.  Dicitur  quoque  Sylio- 
gifrnus  conftans  ex  veris,  primis,  & immediatis  prioribus,  notioribus , & caufis  conclufio- 
nis;  fiue  hxc  fit  Definitio , fiue  conditionum  enumeratio,  illud  pcrfpicuum  eft  fic  fe  habere 
dcmonftrarioncm,  qux  per  caufam  proccdir,  etfi  alix  quoque  conditiones  requirantur,  vt 
quod  prxmiflie  fint  nccclfarix  de  omni  per  fe,  & fecundum  quod  ipfum,  de  quibus  hic 
nonnulla  dicenda  , cumque  demonftrationis  principia  fit  operepretium  explicare , primo 
de  eoruin  neceflitate  difeurrendum . 

____  Principium  demonftrationis  eft  Propofitio  Immediata,  qua  fcilicct  alia  prior  non  cft 
Per  quam  demonftretur,  fic  fc  habet  hxc  propofitio.  Si  ab  xqualibus  xqualia  demas,  qux 
remanent  funt  xqualia . Duplex  eft  vcr6  propofitio  Immediata , quarum  vna  dicitur  Di- 
gnitas: altera  vero  nuncupatur  Pofilio ; duplex  igitur  eft  demonftrationis  principiumJ, 
nempe  Dignitas,  & Politio,  Dignitas  cft  Propofitio  imnjcdiata,  & indemonftr.ibilis,quam 
precognolcere  oportet  ad  aliquam  fcientiam  addifcendam.ita  fc  habent  Propofirioncs  per 
fe  notx ; dicuntur  autem  Dignitates , quoniam  propter  maximam  cuidcntiam  fuam  dignj 
funr,  vt  ab  omnibus  tanquam  verx  concedantur ; dicuntur  quoque  Maximx,  quoniam 
ad  quaraplures  Propofitioncs  oftendendas  inferuiunt , fic  in  Mctaphyfica  fe  habet  illa.  De 
quolibet  verum  eft  affirmare,  vel  negare,  de  nullo  ambo . 

In  Phyfica  Deus , & Natura  nihil  fruftra  molitur,  in  Mathematicis  omne  totunieft  ina- 
aJ  jyj  fUtl  partc ; vbi  illud  aduerte  c principijs  quxdam  eflc  communia , & quxdarn  propria , 
- ' principium  fiquidem  gcncratiin  fuinptum  Propofitio  cft  vera , & neccflaria  indenyonftra- 

bilis , vel  ablolute , vel  faltem  in  ca  fcientia , vbi  tanquam  principium  recipitur ; fub  hoc 
autem  continetur , velut  fub  genere  principium  proprium , & commune , proprium  cft  il- 
lud, quod  principium  cft  tantummodo  in  vna  (cientia , qux  poteft  pluribus  aptari,  ut  au- 
tem communia  principia  Dignitates  vocantur,  ita  propria  in  Suppolitiones , ac  Definitio- 
nes diuiduntur,  qux  quidem  ambx  politiones  appellantur , Pofirioenim  Propofitio  cft , 
quam  non  oportet  antea  feire , fed  fufiicit  vt  in  ipfa  fcientia  tradatur,  funrque  dux  ipfc 
fubieifti  prenotiones , de  liibicCto  fiquidem  prpnofcendum  cft  quod  fit,  & quid  fit , vt  vero 
fubieCtum  cft  proprium  ipfius  lcicmix , iu  quidem  ciufdetn  hxc  efle  principia  propria* 

* * " " jiecefle 
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ifieceflccft,  ita  in  Geometria.  Principium  proprium  erit.  Punitum  efle,  Lineam  eflc,  &c.  Sr«m;.nm 
eftquc  fuppofitio  fuhiefii  in  Geometria, vt  in  Arithmetica  vnitarcefle;  quoniam  vero  fup-^£" 
pofitio  non  folum  accipit  rem  efie , vel  non  c(Te,  quo  padto  dicitur  fuppofitio , &pr$cogni- 
tio  incomplexa , fiuc  fimplex , fed  etiam  accipit  interdum  in  fubic&o  aliquid  inefle , dici- 
turque  fuppofitio , & pr^cognitio  complexa , vt  in  Geometria  , omnes  anguli  redii  funt 
inter  fe  aequales , & lines  redtf  produdic  ad  eandem  partem  in  qua  anguli  funr  minores 
duobus  reftis,  tandem  concurrunt.  Definitio  accipit  quid  res  fit,  vt  in  Geometria  Linea  . .. 
recta  eft , qui  ex  iquo  fua  interiecet  pundla . Principium  commune  dicitur,  quod  pluri- 
bus  fcientijs  inferuire  poteft , cuiulmodi  eft  illud.  Si  ab  squalibus  ? qualia  demas , qui  re- 
manent funt  iqualia . Omne  totum  eft  maius  fua  parte , Impoflibile  eft  idem  ede , & non^ 
ede , & id  genus  alia . Huiufmodi  principia  communia  ad  varias  feientias  contrahuntur , 
fi  videlicet  vfurpentur  contradla  ad  materiam  vnius , vel  alterius  feientia; . Ira  plane  Geo- 
metra vtitur  hoc  principio;  Omne  totum  eft  maius  fua  parte,  contrahendo  illud  ad  quanti- 
tatem continuam, eodemqivtitur  Arithmeticus  per  contraClione  ad  quantitatem  difcrcta . j m* 
Principium  autem  proprium  diuidi  confueuit  in  Suppofitioncrn,  Petitionem,  Qufftionem.V'»'”  » 

& Definitionem . Quid  fuppofitio  fit  conftat  ex  diClis . Suppofitionis  autem  nomen  igno- 
rationem  in  auditore  fignificatsideo  fiquidem  Dodtor  aliquid  fitpponit,  quia  putat  dilcipu-  di/- 
lu  ignorare;  non  enim  neccdario  hpc  fuppofitio  nota  eft  difeemi;  qui  igitur  docet  ignorans  *'"* ■ 
num  difcipulo  id  perfpcftum  fit , vel  non,  illud  fupponit,  ne  fi  negetur  ad  difciplinam  illam 
fine  fruCtu  accedatur . Eft  etiam  animaduerfione  dignum , quod  fi  huiufmodi  fiierit  prin- 
cipium,vt  ftatim  atque  a docente  proponitur  dilcipulus  priflct  adcnium.tunc  proprie  fup- 
pofitio dicitur;  quandoque  contingit , vt  dilcipulus  audiens  non  ftatim  adentiatur,  fed  vel 
mancipitiverietur,  vel  in  contrariam  fententiam  fit  propenfus,  tunc  principium  dicitur 
Petitio,  fiuc  Poftulatum,  Dodfor  enim  poftulat,vt  id  credatur,  cum  abfquc  cius  admiflione 
nullus  addifeenti  patear  ad  difciplinam  aditus ; vnde  facile  conftat  differentiam  inter  fup- 
pofitionem,  & petitionem, non  quidem  in  re , fed  in  nobis  ede  conftirutam , eadem  cnim_. 

Propofitio  refpodiu  dffcipuli  annuentis,  appellatur  Suppofitio,  refptctu  vero  non  arinuen-  stufin , 
tis  Petitio  nuncupatur ; nihil  tamen  prohibet  Suppofitioncrn , ac  Petitionem  ipfam  in  alia  puhu  . 
jcientia  demonftrari , etfi  non  in  illa , in  qui  ranquam  principium  alfumitur , vt  in  Geo- 
metria conftat,  de  poftulato  huiufmodi,  A quouis  pundfo  ad  quoduis  pundtum  lineam  re- 
dam duci  polfe;  quamuis  enim  Geometra  illam  non  probet , fcdpoliulet,  vtfibi  conce- 
datur, in  Phyficis  tamen  oftenditur.  Quiftio  eft  Propofitio  demonftrabilis , licet  noa- 
idemonftretur , & a difcipulo  non  conceditur , imo  negatur  quoufquc  illi  demonllrata-  _ * 
luerit . Definitio  explicat  rei  naturam,  & quamuis  Propofitio  non  fit,  fiquidem  ex  genere, 

& differenti*  abfquc  copula  conftat , tame  n oratio  eft  indicans,  & explicans  rei  naturam , 
dicirurque  Pofitio,  vt  fuperius  traditum  eft, fiquidem  initio  feientia:  ponitur.  Sed  cuiufmo- 
tli  Principia  efTc  debeant  demonftrationis,  videamus . 

Primo  igitur  demonftrationis  principia  (de  complexis  vero  fernto  eft),  necefTuria  eifo 
debent,  ut  aliter  fc  habere  non  pofliut , atqueadeo  fem^temy  fint  veritatis,  conci  ufio 
enim , ac  feientia  dc  necefiarijs  cum  fit,  principia  quoque  huiufmodi  effe  debent ; tamerfi 
tnim  cx  falfis  premiifis  contingat  aliquando  colligi  veram  conclufioncm,  & ex  non  ncccf- 
farijs  neceffariam ; tamen  id  fit  non  tanquam  cx  falfis,  & non  ncceff.trijs , alioquin  effedtus 
{oret  nobilior  causa,  vel  eo  quod  fe  habe:  vcluti  caufandi  ratio , non  inquam  colligi  con- 
tingit velut  ex  falfis , & non  neceffarijs , fed  propter  ratiocinandi  formam  . 

Tres  recefentur  neccdiratis  gradus, quorfi  primus  eft  rropofuionis,quam  Logici  de  omni 
nuncuparunt,  qui  quidem  eft , in  qu.t  pr aulicarum  dicitur  dc  quolibet  cOptcnto  fub  fubic- 
fio , & pro  quolibet  tempore ; vt  cum  dicitur  Omnis  homo  eft  coloratus , non  fic  fc  habet 
hpc, Omnis  homo  difputat.cu  no  deomni  contento  fub  homine  dic.Uur.nempc  dc  quolibet 
indiuiduo,  fcu  lingulari  human?  naturg;Ita  pariter  hcc  propofitio , Omnis  homo  comedit 
de  (lirata  eft  huiufmodi  neccffitatis  gradu , cura  non  pro  quolibet  tempore  verificctur . 

Secundus  gradus  nccedit.ttis  eft  propofitionis,que  dicitur  per  fe,huiufmodi  autc  illa  eft,' 
in  qua  prudit  atum  fubiedto  conuenit  per  fc , & non  cx  accidenti ; In  cuius  gratum  aducr- 
rc  auplieem  dfc  prcdicationcm, quarum  vna  directa,  & naturalis  dicitur , caquc  contingit, 
cum  id,  quod  a parte  rei  fubi)citur , eft  etiam  propofitionis  fubiedlum , & quod  illi  ineft  in 
ic , in  ipsa  ptopofitioBC  locum  obtinet  prcdicati , vthee  fe  habet , Homo  eft  animal ; alia_ 
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Vcr6  eft  praedicatio  indire&a , & non  naturalis , qua:  videlicet  oppofito  fe  habet  modo , vt 
fi  quis  diceret,  animal  eft  homo . 

Primus  ncccflari*  praedicationis  modus  eft , cum  praedicatum  eft  definitio , vel  ingre- 
£ diens  definitionem  fubicdti , vt  cum  diuinus , Homo  eft  animal  rationis  particeps,  vel  Ho- 

ri«  prttjicjt-  mo  eft  animal.  Secundus  eft  cum  fubicdtum  eft  dc  definitione  praedicati,  huiufmodi  ta« 
tmu  /(«»•  c(fc.  dcbct , vt  non  p.ws  fit  c(fentialis , fcd  fc  habeat,  vt  add  itum , & inter  illa  fit  habi» 
tudo  caufs  ad  cfTcdtum , non  quidetneaufa:  materialis , fcd  efficientis , non  cuiufcumque, 
fcd  illius,  quo  per  emanationem  nuncupatur ; ita  cenfctur  fc  habere  fubie&um  refpeiftu 
propria:  pafiionis , vt  homo  refpcdhi  rifibilitatis ; paffio  quoque  de  inferioribus  proprij  fu- 
bicCti  affirmatur , vt  cum  generis  afFedtio  de  fpecic , vel  ipcciei  de  indiuiduis  enunciatur ; 
at  vero  non  licet  inferioris paffionem  per  fc  de  fuperiori  enunciarc , ita  fit , vt  hac  Propo- 
fttio  Animal  eft  rifibile,  Numerus  eft  par,  Linea  eft  redta,  non  fit  per  fc  ; Verum  enim  verb 
paffiones inferiorum fub difiundtionc per fe praedicantur  in  fecundo  modo  dc  fuperiori. 
Tinni , vm]j,  tecte  dicimus  Numerus , vel  eft  par , vel  impar , 1 .inca  vel  eft  redta,  vel  curua . Ter- 
tius verb  modus  dicendi  per  fc , qui  etiam  modus  per  fc  e (Tendi  dici  confueuit , varie  folet 
explicari ; fi  enim  fumatur , vt  excludat  modum  eliendi  in  alio,  velut  in  fubicdto,  fiuo 
Situ , fiuc  aptitudinc , lubftanriac  tantummodo  conucnit ; quod  fi  excludatur  modus  eflen- 
di  in  alio , velut  in  inferiori , conucnict  tantummodo  prima:  fubftantio . 

• Quartus  modus  dicendi  per  fc  eft  potilis  modus  per  Ic  caufandi , quam  per  fe  pncdican- 

di , cnumcratuvque  inter  modos  per  fecaufandi.hifquc  contingit  cum  in  fubicdto  inclu- 
ditur proxima  ratio  inherentio  prodicati , etfi  inter  ipfum  fubie&um , & praeficarum  non 
fit  neceflaria  habitudo, fcd  fit  potius  contingens, vt  cum  dicitur  voluntas  vult.iugulatus  in- 
tcrijt ; Trifariam  autem  contingit, primb  cum  effedtus  formalis  prodicatur  de  fubicdto  me- 
diante fua  causa  formali , vt  cum  dicimus  Homo  eft  albcdinc  albus  , albus  enim  eft  for- 
malis cftcdtus  albediuis , qua  mediante  dc  homine  prodicatur;  Secundo  quando  adtus 
egrediens  a fua  causa  formali , dc  formali  efledtu  prodicatur  illius  caufar  ea  mediante,  vt 
cum  dicimus  album  albcdinc  difgrcgat ; interfedtum  inrerfedtione  interijt ; eft  enim  inte- 
rire adtus  inrcrfcdtionis ; quemadmodum  difgregart  eft  adtus  aibedinis , & effedtus  inter- 
gw«  mM  fcdtionls  i (Veffc  interfedtum , vt  efle  album  eft  formalis  effedtus  aibedinis.  Tertibcutnefi- 
'-  'j.t  feftus  de  fui  immediato  [«incipio  prodicatur , vt  cum  dicimus  inrciledtus  intelligit . Quot 

<1  ™ autem  modi  dicendi  funr  per  fe , totidem  modi  liant  dicendi  per  accidens  ; Primus  cum- 

*•> , prodicatum  non  facit  ad  eflentiam,  atque  naturam  fubicdti ; vt  fi  quis  dicat  Homo  eft  rili- 

bilis ; quamuis  enim  hoc  propofirio  dicatur  per  le  in  fecundo  modo , non  tamen  in  primo, 
fed  per  accidens . Secundus  cum  pnedicatum  non  folum  non  facit  ad  fubicdti  naturam-  , 
fed  ncc  cius  eft  proprietas , (cu  attributum,  vt  cum  dicitur  Homo  eft  albus ; Tertius  quan- 
do dc  accidenti  prodicatur  elfe,  fitque  propofirio  de  fecundo  adiaccnrc,  vtalbedoeft. 
Quartus , cum  effedius  non  prodicatur  dc  fua  per  fe  causa , fed  dc  aliquo  illi  accidentaric 
coniundlo,  vtfi  quis  dicat  Muficus  atdificat,  accidit  enim  odificatori  vt  fit  muficus. 
Tertius  ncccffitatis  gradus  eft,  tjuod  Propofitio  non  loium  fit  dc  omni,  & per  fe , fed  quod 
vniucrfalitcr  prodicetur;  vbi  illud  occurrit  animaduertendum , quod  prardicatum  vni- 
ucrfale  vnum  eft , quod  dicitur  de  omni  per  fe , & fecundum  quod  ipfum,  nempe  quod 
primo  conuenit  fubiedlo , & fecundum  quod  ipfum,  idcftadarquate,  & conucrtibiliter  t 
lic  fc  habet  hoc  propofitio , Homo  eft  rilibilis  ; rifibilitas  enim  adxquate  conucnit  homi- 
ni , & conucnit  illi  quatenus  homo  eft , cum  ipfo  reciprocatur , ita  vt  omnis  homo  fit  rifi-' 
bilis , omne  rifibile  fit  homo ; non  fic  fe  habet  homo  eft  fenfibilis , cum  fenfibile  non  con- 
ucniat  homini  quatenus  homo , fed  quatenus  arymal  eft ; ncc  etiam  hec  Homo  eft  animal, 
cum  animal  non  reciprocetur  cum  homine ; commemorate  igitur  propofitiones  non  funt 
de  pr^dicato  fecundum  quod  ipfum . Trifariam  vero  contingit  errare  circa  prcdicatum— 
vniucrfale , fcu  fecundum  quod  ipfum ; Primo  Ii  exiftente  vno  tantum  indiuiduo  alicuius 
fpccici  putet  quilpiS  prcdicatft  per  fc,&  vniucrfale  ipiius  fpeciei  conuenire indiuiduoqua- 
tenus  tale  eft  indiuiduu,  v;  ii  quis  libi  perfuaderet  huic  Lune  quatertus  hpc  Luna  eft  coue- 
nire  polTe  eclipfari . Reliqua  nempe  fecundum,  & tertium  modum  vide  apud  Dialcdticos , 
pi.,  nfm  t ..iinmemorauimus  igitur  ncccffitatis  gradus,  quos  Dialcdtici  melioris  nominis  ad 
- , *»r «a ^ib  principia deMOnftrationis requirunt;  folum  illud  fupcreft  obferuandum  , nempe  fecun- 
QmMiT  uiun  & primum  pryiupponi  ab  yltimo , propterea  quod  Propofitio  dc  predic.uo  vniuerfa- 
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li  eft  per  fe , & dc  omni , at  vero  fecundus  pr$ fupponit  primum , non  contra ; illud  proc- 
rea eft  animaduerfione  dignum,  non  omnes  modos  prcdi&os  nccefliratis  dcmonftrarioni  ' 
inferuire , fed  primum , & fecundum  tantummodb , in  quibus  videlicet  prpdicatum  nun- 
quam poteft  fubietfto  non  inc(Tc , inficiandum  tamen  non  eft  aliquando  etiam  quartum. 
vtilcm  effe , tertium  verf>  dumtaxat  cum  dc  fubictfo  exiftentia  demonftratur , & quoniam 
omnis  difciplina  difcurliua  fit  ex  prpexiftenti  cognitione,  nempe  omnis  cognitio  illate 
propofitionis , & conclufionis  prefupponit  cognitionem  altbrius  Propofitionis  inferentis, 
vti  funt  premifle , in  quibus  virtualiter  concluuo  continetur , fiquidem  difeurfus  illatio  eft 
alicuius  ignoti  ex  notiori ; propterea  ad  confequendam  notitiam  conclufionis  dcmonftra- 
tiuxquxdam  prxcognofcenda  funt , vt termini,  prcmifTx , qux ex  ipfis componuntur; 
aliqua  igitur  funt  pr^cognita,  atque  adeo  dc  ipfis  quxdam  prxcognofcenda  funt , vbi  ad- 
uertendum  prf  notionem  fumi  poffe  , vel  quatenus  dicit  cognitionem  ncccflarid  prere- 
requifitam  ad  notitiam  alterius,  vel  quatenus  eft  obieftum  huiufmodi  cognitionis, quo  pa- 
&o  ad  rem  facit  in  prpfentia , vnde  fignificat  modum , quo  res  aliqua  ab  intellc&u  cogno- 
fcitur , huiufmodi  vero  modi  funt  numero  quinque,  nempe  quid  nominis;  An  res  fit:  Quid 
res  fit:  Quilis  res  fit:  & propter  quid  res  fit.  Quorum  pofterior  priorem  fupponit,  quias. 
veri  modus  prarcedens  comparatione  fubfequcntis  eft  prpeognitio,  & qui  fcquitur  eft 
quxftio,  propterea  quid  nominis  femper  erit  pr?cognitio,  vltimus  vero  erit  quxftio , & 
nunquam  prpeognitio ; ita  fit , ut  numero  quattuor  fint  modi  prccognitionis , ctfi  ad  duos 
facile  reuocentur , etenim  quid  eft,  & quod  eft  pertinent  ad  primum  modum , qui  fubdiui- 
tur  in  quid  eft  nominis , & quid  eft  rei ; fecundus  vero  quod  eft  diuiditur  in  quod  eft  fim- 

Itlex,  & mcomplexupii  quod  fignificat  cfle  rei , vel  tflentix , vel  exiftentix , fiue  potentia- 
is , fiue  aSualis  & in  quod  eft  compofitum , atque  complexum , idqtic  fignificat  propofi- 
tionis veritatem.  At  vero  prxeognita  tria  funt  fubicftum , paffio , & principium,  dc  his 
prjcognofcimus  qux  diximus , nempe  quid  eft,  & quod  eft : & quidcnl  de  dignitate , fiue 
principio  prfcognofcendum  eft  quod  fit  complexum,  nimirum  quod  fit  verum, dc  pallionc 
prfcognofcendum  eft  quid  nominis,  & aliquando  etiam  quod  fit  incomplcxum,  hoc  eft 
cius  exiftentia,  denique  de  fubie&o  pr^cognofci  debet  quid  nominis,  quod  fit,  & quid  rei, 
propter  quod  tei  definitio  in  potiflimademonftrationemcdij  rationem  obtinet.  Ad  Phi- 
lofophix  partitionem  fuperius  allatam  redeuntes  quibus  medijs  vtatur  Philofophia  re- 
liquum eft , vt  perpendamus  quibus  medijs  vtatur  naturalis  Philofophia , iremque  Philo- 
fophia  Diuina , qux  prima  dicitur,  atque  tandem  Mathcfis . 

Ad  primam  illam,  quod  attinet  nullus  videtur  ambigendi  locus  quin  ipfa  quatuor  cau-  HHfaU» 
farum  genera  adhibeantur  tamquam  media  dcmonftrationum,  quibus  vtiturin  verita- 
tibus  oftendendis , idque  facile  cuique  perfuafum  erit,  fianimaduerraturres  natura  con-  <*»/»•»««_, 
ftantes  a quatuor  caularum  generibus  dependere , vt  igitur  res  fc  habet  ad  clfe , fic  etiam- 
ad  cogr,  olei,  quamobrem  re&e  licebit  inferre  quatuor  illa  caufarum  genera  adhiberi  in 
«lemonftrationibus  contexendis  dc  rebus  naturalibus,  cum  res  ipfp  a quatuor  illis  gene- 
ribus dependeant , atque  adeo  naturalem  Philolophum  commemoratis  caulis  vti  inde- 
monftrando , fiquidem  res  illas  naturam  habentes  fua  contemplatione  perfequitur , quod 
non  ita  vfurpandum,  quali  in  qualibet  dcmonftranda  conclufionc  lingulas  illas  caufas  ad-  ' 
hibeat , fed  quoniam  a toto  genere  vtitur  quatuor  illis  caufarum  generibus , ctfi  non  per 
quatuor  ipfas  caufas  lingulas  conclufiones  oftendat ; quamuis  enim  aliquando  id  prefter, 
id  tamen  non  eft  opus  cum  conclufionem  aliquam  ad  genus  vnum,  alteram  per  genus 
aliud  oftendere  commoti  i ffime  pofCc . 

Ad  primum  Philofophum  quod  attinet  in  confeflo  eft  apud  omnes  ab  eo  confidcrari 
caufam  agentem,  atque  mouentem,  non  motam,  itemque  finalem  caufam,  atque  adeo 
h?c  duo  genera  caufarum  abeo  adhiberi  polfe  in  demonftrationibus  perficiendis;  quo-  ‘‘ tu'"' 
niam  vero  conceptus  exprimens  rei  naturam  fbnnj  rationem  obtinet  hoc  fcnfu  ab  eodem 
formalem  caufam  in  demonftrando  vfurpari  non  immerito  concedi  poterit ; non  propte- 
rea tamen  dicendus  erit  v ri  caufa  formali,  que  a Philofopho  naturali  adhibetur ; ita  pari- 
rcr&  fubiedtum  huiufmodi  rationi  formali  refpondens , medij  apud  ipfum  in  demonftra- 
rione locum  obtinebit ; cuiufmodi  tamen  non  eft  illud , quo  naturalis  vtitur  Philofophus , 
qualis  eft  materia,  quam  ctfi  ille  quoque.vt  fpcciemcontcntamfub  eo, quod  adequate  fua 
pcricquitut  conteplatione  cofidcrat,non  tamc  vt  principiu  generationis  pro  vt  induit  mu- 

B a tationis 
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titionis  rationem  quo  pado  fub  naturali  cadit  contemplatione . 

Dmn/ht-  in  Mathematicis  Difciplinis  longi:  magis ; quam  in  exteris  locum  obtinet  dcmonftra- 
tio,  non  exigua  tamen  eft  difficultas  in  explicando  cuiufmodi  lint  ex,  qux  perficiuntur 
demonftrationes  i non  enim  defuerunt  , qui  demonftrationes  eas  c(Tc  negarint , re  tamen 
vera  introfpeda  natura  difeurfus , quo  Mathematicus  vtitur,  facile  conflabit  quid  fit  hac 
in  re  fentiendum , & vt  a certis , ac  manifeftis  exordium  ducamus,  fatis , vt  opinor,  cuique 
compertum  ede  poteft  non  adhiberi  a Mathematico  quodlibet  genus  caulx  in  demon- 
flrando.vt  a Phyfico.fed  tantum  illud  genus  caufj,  quod  intra  limites  propriy  abftra- 
dionis  coercetur  ; itaque  demonftrationes  contexit , vel  per  genus  cauff  formalis , ad 
quod  pertinet  fubiedp  rei  definitio , vel  per  genus  caufy  materialis,  ad  quod  reducitur 
pars  integralis , vel  tandem  per  aliquod  concomitans , quod  paffim  ab  ipfo  fieri  folct ; Sic 
igitur  fe  habent , que  in  Mathematicis  difciplinis  adhibentur  demonftrationes  ,dircd£ 
concludentes, cum alioquin etiam  in huiufmodi difciplinis  locum  habeat  demonftrario 
ducens  ad  inconueniens ; non  eft  autem  hic  locus  opportunus  ad  inquirendum  numMa- 
thematicf  fcientiy  rationem  fibi  vcndicent , id  enim  alibi  tradandum ; interim  fupponen- 
dum  ijs  maxime  ipfius  (cientic  rationem  conuenire ; ac  proinde  in  ipfis  veras  demonftra- 
tiones contexi . 

jrif-' — Quoniam  verd  plurimum  conducere  ad  ea,  quf  Coquuntur,  aduertimus  diligenter  in- 
trofpicere  Theorematis  , ac  Problematis  naturam ; propterea  non  erit  abs  re  fi  de  his  nos 
r<t”  aliqua  in  medium  aderamus . Altius  tamen  hoc  argumentum  repetendum  videtur , atque 
tnUmtth  adedopery  pretium  eft  adnotarc  quid  interfit  diferiminis  inter  hfc.  Illud  autem  cuique., 
SST*  - pcrfpcdum  eft  Mathematicorum  dcmonftrationem  omnem  ab  antiquis  diuifam  foiflc  in_. 

Problema  ,&  Theorema . Problema  quidem  vocant  illam  demonftrationcm , quy  iu- 
tw,-  ac  docet  aliquid  conftitucrc , vnde  fi  quis  demonftrare  contendat  fupra  finitam  li- 
" ‘ neam  reSam  conftitui  pofle  triangulum  fquilaterum , huiufmoeli  dcmonftrationem  Pro- 
blema appellant , quoniam  docet  qua  ratione  triangulum ^quilatcrum  fupra  redam  linea 
finitam  conftitui  debeat  s hoc  autem  dcmonftrationis  genus  creditur  didum  Problema  ob 
rrfSfrwo  fimilitudincra  cum  Problemate  Dialedico  j vt  enim  apud  Dialedicos  ipfos  Problema  di- 
a m(«  cjtur  queftio,  cuius  vtraque  pars  contradidionis  probabilis  eft,  cuiufmodi  eft  quyftio 
An  mundus  ex  (ternitate  fit , an  in  tempore  produdus,  non  diffimilitcr  quyfitum  illud 
Muhi-  apud  Mathematicos  quo  aliquid  iubemur  conftrucre,  & cuius  etiam  contrarium  effici  po- 
tcft  Problema  nuncupare  confucuerunt ; vt  fi  quis  demonftrandum  affumat  fupra  lineam, 
redam  finitamtriangulum  ^quilatcrum  conftitui  pofle  i propterea  quod,  & triangulum^ , 
nimirum  ifofcelcs , vel  fcalcnum  fupra  caudcm  lineam  conftitui  nihil  prohibet ; quemad- 
modum etiam  , qui  redam  lineam  terminatam  bifariam  inftituit  diuidere  nobis  Problema 
imir/ft  exhibet  ,fiquidem& reda ipfa linea diuidi quoque  poteft  in  panes  non  aquales.  Illud 
«M  tXaMi-  tamen  inter  h?c  Problemata  diferiminis  intercedit , quod  Problematis  dialedici  vtrauis 
,«m  d-  Mu-  pars  contradidionis  fufeepta  probabilibus  rationibus  tantum  confirmetur , ita  vt  intcllc- 
. £US  ycrfqtur  in  ancipiti , cui  nam  ex  illis  affenfum  prybeat , vtpote  vexatus  probabilibus 
argumentis  vtrinque ; vtra  enim  illarum  ad  veritatem-  propius  accedat , ignorat ; fecus 
vero  Problema  Mathematicum  fe  fe  habetjquycumque  enim  fuerit  pars  demonllranda  fu- 
fccpta , ita  firmis  rationibus  confirmatur , vrnulla  fuperfit  dubitandi  ratio , nullufque  du- 
bitationi fit  locus ; vnde  cum  Geometra  fibi  propofucrit  diuidendam  lineam  bifariam ; id 
quidem  firma  ratione  perficiet , euidentique  argumentatione  comprobabit , ncc  diflhnili- 
ter  fe  geret  in  diuidendo  lineam  aliqua  alia  ratione , & non  bifariam . 

At  vero  Theorema  Mathematicis  ea  eft  demonftratio , quy  folum  paflionem , attribu- 
MvCmw  tum , vel  proprietatem  vrtius,  vel  plurium  quantitatum  limul  pcrfcrutaturtquyqueper 
tm.  propriam  caufam  de  re  propofita  paflionem  ipfam  oftendit;  quamobrem  erit  quidem-. 

Theorema  demonftratio  illa,  qua  oftenditur  triangulum  conflare  tribus  angulis,  qui 
^quales  funt  duobus  redis ; fcu  vniufcuiufque  trianguli  tres  angulos  yquales  cfle  duobus 
redis ; quandoqujdcm  non  iubemur  quicquam  conftrucre  per  huiufmodi  demonflratio- 
nem , fea  tantummodb  ab  ea  docemur  caufam  propter  quam  triangulo  pry didum  infit  at- 
tributum ; vnde  cum  in  ipfius  veritatis  contemplatione  fidat ; fadum  eft  vt  Theorema  di- 
catur, nomen  enim  illud  Gr?cis  idem  fonat  quod  Latinis  contemplatio.  Ex  his  autcm_ 
intelliges  facile  non  idem  in  Theoremate , quod  in  Problemate  contingere . In  hoc  enim , 

vt 
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vt  fuperius  animaduerfum  fuit , nihil  prohibet,  quin  vtraque  contradictionis  pars  vera  fit; 
quininfo  fic  per  Problema  iubemur  aliquid  conftruere,  vt  etiam  oppofitum , atque  con- 
trarium effici  etiam  pdffit , quod  ex  harienus  diriis  perfpicuum  cuique  efle  poteft,;  quam- 
obrem  fi  quis  proponeret  triangulum  conllirucre  , cuius  duo  latera  reliquo  fint  maiora., 
quomodocunqueaffiimpta;  non  Problema,  fed  Theorema,  etfiin  formam  Problematis 
proponeret ; irridendus  tamen  propterea quod  vtraque  contradiriioni;  pars  vera  elfe  non 
poteft.  Secus  autem  de  Theoremate  dicendum ; fi  quis  enim  oftenderit ; Si  dup  rerie  li- 
nee fe  mutuo  fecutrint , angulos  ad  verticem  p quales  inter  fe  efficere , nullatenus  fieri  po- 
terit, vt  commemorati  anguli , qui  funt  ad  verticem , fint  inter  le  inequales.  Et  fi  quis 
demonftratione  firmauerit  triangulum  illud  fibi  vindicare  attributum,  quod  habeat  tres 
angulos  f quales  duobus  reriis  , nunquam  oppofitum  eucniet , videlicet  vt  huiufmodi  tres 
anguli  fint  duobus  reriis  inequales . Hec  autem  adeb  vera  funt , vt  in  eorum  confirma- 
tionem nil  addendum  fuperfit . Solhm  id  filentio  pretereundum  non  erediderim , quod 
que  de  Problemate  diximus  adeo  funt  vera , vt  fi  Problema  non  fic  fe  haberet , rationem-  r„urau 
Problematis  ammitteret , Theorematis  induens  naturam . Non  me  latet  Problema  etiam  »»*“•  t 
per  modum  Theorematis  concipi , cnunciariquc  polfc ; tunc  autem  fic  eft  enunciatio  ipfit 
efformanda , vt  non  amplius  vtraque  contradiriionis  pars  vera  elfe  poffit . Conftruriio 
enim  Problematis  ad  modum  Theorematis  concipitur , ac  dcmonftratur ; vnde  in  refolu- 
riombus  Porilma , quod  peraria  Problematis  refolutionc  ex  ipsa  refolutione  deducitur, in 
formam  Theorematis  proponi , demonitrarique  poteft ; vt  Ii  proponeretur  Datum  latus 
ita fit ‘te , vt  red  angulum  fu  t partitus  aquale fit  ei , quod  a differentia  partium  fit  quadrato, 

In  ftituta  refolutione  beneficio  fpeciofp  Logifticcs , eaque  peraria  Porifma  illud  emergit . 
JSfuadratum  totius  lateris  fetandi  qtwtuplum  esi  quadrati  di  ferent  ia  partium  Quod  per 
modum  Theorematis  enunciabitur . Si  latus  tta  fetetur , vt  red  angulum fub partitus  aqua-  S.d*  r,. 
It  fit  ei , quod  a differentia  partium  fit  quadrato ; quadratum  totius  quintuplum  e fi  quadrati 
differentia  partium . Id  folum  intereft  quod  in  refolutione  Problematis  cum  peruentumu 
fuerit  ad  efferiiooem  a porifmate  indi  dedurio  prpfcriptam;  compofirio , ac  demonftratio ,,M"  ■ 
retrogrado  ordine  procedit  repetitis  refolutionis  vcftigijsjquod  fi  per  modum  Theorema- 
tis, vt  dicebamus,  ipfius  Theorematis  compofitio,  ac  demonftratio  eodem  ordine  dire- 
cto , quo  refolutio,  perficitur . Qua  de  re  plura  nos  infra  dicemus ; interim  tamen  explo- 
ratum illud  efto,  videlicet  in  Problemate  partem  vtramque  contradiriionis  veram  efffi, 
pofle,  at  in  Theoremate  nequaquam . Illud  porrb  commune  eft  vtrique , nempipropofi- 
tio,  quod  vtrumque,  fiue  Problema,  fiue  Theorema  fit , nobis  aliquid  proponit . 

Hjc  tamen  fi  diligentius  introfpiciamus  compcriemus  nondum  fatis  explicata  fuifit, ; J“n  “*■ 
propterea  quod  tametfi  problema  conftruendum  aliquid  prjcipere  videatur , tamen  cum  /.n“U 
Mathematicp  Ddeiplinc , & fpeciatim  de  Geometria  loquendo  non  fit  de  lineis , vel  figu-  "?*"««-> 
ris , quas  nos  deferibimus,  cum  id  potius  fiat  a nobis  adiuvandf  imaginationis  gratia;  non 
tam  credendum  eft  per  problema  aliquid  conftruendum 'prpeipi,  quam  potius  explicari  enmmtai- 
ortum  alicuius  rei  pertinentis  ad  id , de  quo  in  illa  Difcipltna  diiferitur ; non  enim  nobis , 
vel  lineam  ducere , vel  illam  fecare , vel  idgenus  ilia  perficere  datum  eft ; ac  proinde  fa- 
tis intelligi  non  poteft  a problemate  nobis  iniungi  rerum  fimiliumconftrudionem,  qup  q,;j  r,M,. 
in  noftra  poteftate  non  eft , fed  potius  explicari  ortum  alicuius  feriionis , vel  figure,  & re-  ■ 
ruiq  confiroilium , ita  vt  perinde  fit , vt  id  aliquo  nos  illuftremus  exemplo,  iniungi  trian-  t 
gulum  pquilatcruin  fuper  terminatam  lineam  dcfcribcrc,  ac  eft  proponi  ortum  ipfius 
trianguli  equilatcri  inquirendum , adeo  vt  per  huiufmodi  problema  non  doceamur  trian- 
gulum ipnim  cquilatcrum  efficere  fupra  datam  rcriam  lineam  terminatam  deferiptis  cir- 
culis , duriifquc  lineis  quemadmodum  in  prima  Elementorum  explicatur  propofitiono , 
fed  potius  doceamur  qui  nam  fit  ortus  ipfius  tridguli  f quii  aceri,  quo  pario  nimirum  fe  ha- 
beat ortus  trianguli  equilatcri  fupra  data  reriam  lineam  terminatam, quod  in  problemari- 
bus  omnibus  licet  obferuare . Hoc  igitur  ipfius  problematis  proprium  eft;  theorematis 
verb  paflionem , ac  proprietatem  de  fubicrio  demonftrare . Quod  fi  aliquando  contingat 
problema  in  formam  theorematis  concipi ; tunc  quidem  cognitio  ipfa  non  fic  erit  circa  lufi 
obierium  occupata,  vt  rei  ad  id  genus  pertinentis  ortum  explicet  immediate , fed  potius 
de  re  fubicria  puffionem , vel  attributum  oftendat , ad  cum  modum , quo  paulb  fupra  fuit 
breuiter  i nobis  infinuatum , ita  vt  Theorema  in  rei  alicuius  quatenus  aliqua  paflione  af- 
- - - feriae  * 
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fefis  contemplatione  verfetur , Problema  vero  prbut  res  ipfa  fiium  ortum  fubit ." 
ti*»  frM-  Ex  hb  profe&o  licet  intelligere  finem  Problematis  conftructioncm , vel  inucntionenC- 
J"1"  ede  fenfu  iam  explicato ; Theorematis  vero  cognitionem  caufx  proprietatis  cuiufquc,  cius 
Kmdu  ,r  nimirum  ,qux  propofitx  ineft  quantitati . Ad  maiorem  tamen  explicationem  non  gra- 
fnant.ru  uabimur  hic  ea  fubijcere , quae  a maioribus  accepimus  nonnulla  afferentes  in  medium , e 
i quibus  haud  mediocriter  innotcfcunr  ,qux  fuperius  attulimus.  Obfcruandum  eft  igitur 

”‘J“  problema,  vel  theorema  perfedtum  fi  fuerit  fex  conflare  partibus,  cuiufmodi  funt  Propofi- 
ir.timM  rio , Expolitio , Determinatio , Conftruflio , Demon (Iratio , Conclufio.  Propofitio  di- 
c‘t » ntque  proponit  aliquo  dato  quid  quxfitum  fit . Et  quidem  perfecta  Propofitio  ex  his 
Urit  ftx  trn-  duobus  conflat,  dato  nimirum,  &quxfito.  Expofitio  ipfum  per  fe  datum  afTumens  ad 
*rrt"r!h“‘:,  qurfltum  prxparat , atque  difponit . Determinatio  vero  fcorfum  quxfitum  ipfum , quod 
fmlJli/hi.  nam  fit,  explicat.  Conflructio  ea , quxdatodcfuntadquxfitiperuclligafioncm,  ac  ve- 
• nationem,  adijeit . Dcmonftratio  perite  ex  conccffis,  quod  eft  propofitum,  colligit . Con- 
clufio  tandem  ad  propofitionem  rurfus  induftriose  regrediens,  confirmat,  quodoften- 
ixmcibA,,. . fiutt , ac  demonflratum  fuit . Problema  itaque  omne  , oinncquc  Theorema  perfeftum- , 
cmti*/u . cxp|crUmquc  fuis  partibus , omnibufque  numeris  abfolutum  commemorata  hxc  apud 
Mathematicos  in  fe  ipfo  habere  in  confeflo  eft . Non  harc  tamen  omnia  vcluti  necefhriiL. 
StyrM&a-,  prorfus  in  quocumque  Problemate,  vel  Theoremate  reperies . Sed  qux  cuique  cx  ipfis 
•»,  /w  neceflario  infunt  Propofitio , Dcmonftratio , atque  Conclufio  funt . Primum  enim  opor- 
tet  quxfitum  cognofcere  , deinde  illud  idem  per  media  oftendere , atque  demum  oftcnfa 
tuiai, . «i  concludere  ; horum  igitur  nihil , vt  deeffe  poteft  , ita  & reliqua , vt  fxpc  afliimuntur  fxpi 
Tbaumm  . vcr^  cum  nul]am  habeant  vtilitatem  adiundtam,  ommittuntur ; plurima  fiquidem  Proble- 
mata extant , in  quibus  nec  determinationem,  nec  expolitionem  vllam  reperies.  Nec 
pauca  funt  Theoremata , in  quibus  conftruftioncm  adinuenire  non  liceat ; cum  fatis , fii- 
perque  fit  expolitio  nulla  conftrubtionc,  qux  aiioquin  prxparatio  dici  confueuit,  vt  ex 
Datis  propofitum  dcmonftrctur . Id  vero  contingit , cum  in  propofitione  nullum  eft  Da- 
tum , norqcnim  propofitio  omnis  tam  neceffarib  ex  dato , & qurfiro  conflat , vt  perpetui 
. , id  ita  fit , cum  potius  plerumque  folum  quxfitum  ipfum  cognofcendum , atque  compa» 
randum  dicat . Illud  autem  cauendum , quod  aliquando  Propofitio  quamuis  explieue  cx 
dato,  & quxfito  non  conftet,  implicite  tamen  conflat , in  quoplcriquc  videntur  decepti 
non  aduertentes  Datum  in  aliqua  propofitione , quod  illud  clare  non  exprimatur,  cunw 
wfixi  umin  tamen  fi  propofitio  ipfa  accuratius  introfpiciatur, deprehendere  liceat  eam  non  folum  quf- 
■nmmitui.  fitum,fed  etiam  Datum  in  fefc  cohibere.  Determinatio  vero,  ac  expofitio  tunc  plani 
« contingit , cum  propofitio  ipfa  vtrumque  illud  habet , deficiente  vero  Dato , & Expofitio 

«»■  deficiat  nccefse  eft  , cum  hxc  ipfius  fit  Dati , vnde  Determinatio  eadem  eft , qux  Propo- 
fitio , quamobrem  omittitur , ne  fiar  eadem , qux  ipfa  propofitio . Paffun  vero  in  Arith- 
meticis huiufinodi  occurrunt  problemata,  cuiufmodi  foret  illud;  Duos  referire  /tumeret 
quadruos , quorum  differentia JSt  numerus  quadratus , Itcmque  in  Geometricis  prxlcrtun, 
vbi  de  lineis  cammcnfurabilibus.&incommenfurabilibus  differitur.  vt  illud.  Duas  re- 
Bas  tineas  potentia  commenfurabiles  reperire , qua  medium  comprehendant . Quomodo  au- 
__  . tem  aliquid  datum  effc  dicatur  fuo  loco  de  Datis  agentes  explicabimus;  pluribus  enint- 

ius  J!a''  modis  contingit , vel  nimirum  pofitiouc , vel  proportione , vel  magnitudine , vel  fpccic  i 
sMiui».  neque  quicquid  dntur  hifcc  omnibus  modis  intclligcndum  dari , cum  aliquid  pofitiont» 
dari  poffit , alijs  vero  modis  non  poflit , vt  punctum ; de  his  tamen  loco  fupra  citato  diffc- 
uariaut  f rendum . Illud  porro  non  prxtcrmittam  conftructioncm  variari  pro  varietate  politionis  * 
umitiut  f jHud  infuper  addendum , vt  multiplex  eft  Datum , & multiplicem  quoque  expofitionem-» 
e(fc  > vndefiquatuor  modis  Datum  aliquid  efic  dicatur,  & quatuor  quoque  expofitio- 
nn  MupU*  nis  modos  neceffarib  efle , hoc  eft  vt  quadrifariam  Datum  contingit  reperiri , fic  & expo- 
sxpfitu . (itionem  quadrifariam  fieri  poffc  necelfe  eft , ctfi  quandoque  duos , imb  & tres  modos  co* 

zumm/lrarit  pleftutur . Dcmonftratio  vero  non  raro  cx  definitionibus  medijs  quxfittun  oftendit , plc- 
faUt,.  rurnque  autem  cx  ijs , qux  naturx  lumine  innotefeunt , veritatem  colligit . Ad  hxc  con- 
ccHciufio Au-  ciuji0  in  duplici  difcriminc  eft , quarum  vna  particularis , altera  vero  vniuerfalis  dicitur; 

in  dato  fiquidem  conclufioncm  facientes  nc  particularia  propofuifle  videamur  ad  conclu- 
amimrfaiit  fioncm  vniucrlalem  gradum  facimus . 

— - 1 At  fi  prxtcr  di£ta  de  Problemate , ac  Theoremate  maioris  eruditionis  gratia  licet  inJ 

medium 
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medium  afferre ; non  erit  illud  diffimulandum  Problematis  partes  has  quidem  effc  dicen- 
das , nimirum  fi  fuerit  aliquid  datum;  primam  ipfius  hyporhefeos  Explicationem ; fecun-  mttAmtMr , tt( 
dam  Conftruiftionein,  feu  quxfiti  deprehenfionem;  tertiam  etfi  non  necclfario,  aliquando 
tamen  contingere,  Praeparationem  ad  ipfam  dcmonftrationem  contexendam , quintam-. 
Dcmonftrationem , qua  videlicet  offenditur  methodo  adhibita  quxfitum  ncccflarid  adin- 
ueniri , fextamConclufionem.  Vt  vero  hae  funt  Problematis  partes,  ita  &quxfcqmin- 
tur  Theorematis  effc  cxiftimandx  funt . Primam  explicationem , fiuc  Datorum  hypothe-  Thmtmuhi 
fin, fecundam  Explicationem  quxfiti, tertiam  etfi  non  ncceffariam  plerumque  tamen  con-  f""'  • 
tingere  Prxparationcin  ad  dcmonftrationem  ipfam;quartam  Dcmonftrationem,  quii  ma- 
nilcftum  fit  paffionem , ac  affectionem  de  qua  quxritur  ineflc  ijs,  qux  proponuntur;  quin- 
tam Conclufionem . 


Ad  hxc  accedit  Lemma , quod  proprie  fumptio  dicitur , ac  in  Geometricis  cft  propofi-  t 
tiofide  indigens;  cum  enim  vel  in  conftruCtione , vel  indemonftrntioncfumimus  aliquid 
eorum , qux  oftenfa  non  funt , ratione  tamen  indigent , tunc  quod  fumptum  cft  veluti  per 
fe  ambiguum  inquifitionc  dignum  arbitrati  Lemma  ipfum  appellare  confiteuimus . Dif- 
fert autem  a Poftulato , & Axiomate , cum  hoc  abfquc  vlla  demonllrationc  ad  aliorum-, 
fidem  faciendam  per  fe  quidem  vfurpcmr ; illud  autem  non  fumitur,  nifi  dcmonftrationc 
firmatum , adlubcriquc  folet  ad  offendendam  aliquam  prxmiffaro,  vt  Quxfiti  dcmonftra- 
tio  breuior  cuadat . 

Datur  etiam,  & Cafus,  qui  differentes  conftruflionis  modos,  & politionis  mutationem  c«/« 
indicat  tranfpofitis  nimirum  punCtis , vel  lineis , vel  planis , vel  iolidis , vnde  varietas 
ipfius  proprie  circi  deferiprionem  verfatur , & njde  fumpfit  propriam  nomenclaturam- , 
atque  diCtus  cft  calus , quod  conftruClionis  fit  tranfpofitio . 

Corollarium  vero  proprie  dicitur , cum  ex  demonftratis  aliquod  aliud  Theorema  ap-  Ctnllmm» 
paret , quod  propofitum  non  eft , ita  didutn  quod  fit  veluti  lucrum  quoddam  accedens  ad  ,md' 
demonfirationis  propofitum,  vnde  cft  confedarium  quoddam  ex  pcraCta  demonftratio- 
ae  tanquam  aliquod  lucrum , collcCtum . 

Porifma , vt  huic  fimile  quidpiam  vfurpari  confueuit , de  hoc  tamen  infrl . Ttrifau  j *u 

Sequitur  inflantia , qux  curium  orationis  impedit  conftrudioni , vel  dcmonftr itioni 
occurrens  non  admittenda , fcd  remoucnda , vt  falfa . 

Dedu&io  tranfitus  cft  quidam  a propofito  Problemate , vel  Theoremate  ad  aliud,  quo  d ,Jmbu 
cognito , atque  comperto  illud  etiam , quod  propofitum  eft , apparet . !•**  ■ 

Ad  Porifma  quod  attinet , cuius  paulb  fupra  meminimus , dc-quo  tra&arionem  huc  di-  e*"/1"*'*- 
ftulimusjin  conteflbcft  apud  omnes  illud  viurpari  pro  eo,  quod  excogitatur,  vr  corolla- " 
rium  .fefeque  habeat  veluti  Theorema  , quod  obiter  4 prius  demonftratis  rcfulrat,  & 
aftruitur , ac  veluti  lucro  apponitur  rH;  additamentum.  De  hoc  nonnulla- 

feribit  Pappus  initio  Libri  leptimi  dicens  poft  tadtioncs  icqui  Euclidis  Porifmata  tribus 
voluminibus,  contenta , aitque  opus  effc  artificioftifimum , ac  perutile  ad  refolutionenu» 
obfcuriorum  Problematum . 


Quid  fit  Rcfolutio } (tfr  quid  Compofitio  Mathematico.  . 
CAR.  1. 


REfolutio  non  eodem  modo  definiri  folet . Apud  Arift.  3.  Ethic.  c.  3.  Rcfolutio  cft 
continuata  caufarum  perferutatio , & fi  eo  in  loco  Philofophus  dc  confultatione-, 
lcrmonem  habeat,  qux  pofito  fine,  confultamus,  & deliberamus  de  incdijs;quod  faci- 
mus refoluendo  vfquc'ad  vltimum  medium , vltimum  in  rcfolufionc , & primum  in  exe- 
cutione . Vnde  Euftratio  nil  aliud  videbatur  Rcfolutio,  quam  a fine  ad  principium  afccn- 
fus;  quando  videlicet  fumpta  conclufionc  demonfirationis,  primum  ea,  qux  continen- 
ter,acproxiincadhancconfirmandamadhibita  fuerunt  , adimimus;  deinde  ea,  qux 
ijsjproximc  antecedunt,  tum  fuperiora,  alia,  atque  ita  deinceps , donec  ad  principium- 
ip/um  afeendamus ; ex  quo  rurlus  defeendendo  per  cofdem  gradus  compolirioncm  faci- 
mus , adeo  vt , quod  in  vno  progredu  erat  principium , in  alio  finis  cuadat . H^c  cadent- 
dici  quoque  folet  ab  vltimo,  ad  initium  progreffus ; Infupcr  inquifirio  caularum  vere  eon- 

clufionis 


u 
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tlufionispropofir?.  Pr?terea  eorum , qu?  fecanda , & ex  illis  proficifcuntur  ad  fuperldra 
Se  priora  conuerfio . Irem  ad  id , quod  c-ft  prius , & eft  caufa  compoGtionis , reflexio . Eft 
tandem  diflolutio  rei  in  ea  principia,  ex  quibus  dependet. 

Ceterum  refolutio  alia  rcalis , alia  rationis ; Rcalis,  que  fit  in  re  per  aftionem  aliquam 
rmimu . realcm , vt  eum  refohiitur  realiter  mixtum  inquatuor  elementa ; Rationis , que  conuenit 

rebus  per  aliquam  operationem  intcllciftus;  Vt  fi  quis  refoluat  aliquid  mente  in  ea,  e qui- 
bus realiter  conflat ; Itaut  duplex  fit  refolutio,  alia  quidem  natur? , alia  vero  mentis , fcu 
rationis. 

tm-  Refolutio  rationis  duplex  altera  praftica,  altera  focculatiua.  Pra&ica  eft , que  propoli- 
«.w,  t0  flae  operabili , eoufque  media  inquirit  ad  illum  finem  conducentia , quoufquc  ad  ali- 
quod  primum  a nobis  efficiendum  pcrucniamus , & h?c  proprie  confultatio , feu  dei  iberx- 
‘*>*ttM* . tio  dicitur . Refolutio  Ipeculatiua , que  non  terminatur  ad  opus , fcd  foliim  ad  cognitio- 
nem.  Triplex  autem  ccnfeturMetaphyfica , Mathematica,  & Logica.  Metaphyfica  eft , 
fU*  M„b..  qfc  a formis  fenfibilibus  ad  intclligibilcs  procedit,  que  Platoni  refolutio  amatoria  dicc- 
/*r A" • batur . Refolutio  Mathematica  eft  conclulionis  in  principia,  a quibus  pendet . Logica  eft , 
luit"*"’'*  qua  refoluitur  fyllogifmus  in  fuas  pr?miflas.  Mathematica  autem  illa  dicitur  refolutio, non 
quia  fola  fit  apud  Mathematicos  in  vfu , fcd  quia  ab  ipfis  frequentius  vfurpatur . Aducr- 
tendum  eft  autem  refolutionem  illam  Mathematicam,  non  idem  ede  ac  demonft  rationem, 
aliud  enim  eft  refoluere  conclufioncm  in  principia , & aliud  dcmonftrarc  conclufioncm_ 
per  principia.  Illud  porro  diferiminis  intercedit,  quod  per  illam  refolutio  inftituiturrei 
alicuius  in  principia  a quibus  realiter  pendet  . H?c  autem  eft  qua  fit  refolutio  fyllogifmi 
in  pr?miflas,&  ea  a quibus  dependet  formalitcr  in  ratione  difeurfus , fcu  ratiocinationi* 
generarim  accept? . 

Uidrfu  ni ■ piato  ille  diuinus  fertur  omnium  primus  hanc  Geometricam  analyfin,  fiuc  refolutio- 
mtaJfuuu  nem  inucniffe,  & ab  ipfo  Laudamantem  Thefium  eam  didicifle,  eiufquc  ope  tot  Mathema- 
mtfitTt.  ticas  dcmonftrationcs  pcrfccifle . Pappus  autem  Alexandrinus  initio  libri  (cptimi  Mathe- 
maticarum Colleftionum  pcrfpicue  teftatur  hac  de  re  verba  fcciflc  Euclidem , Apollo^ 
nium,  & Arifteum  feniorem,  quorum  opera  nunc  defiderantur . 

Quid  vero  fit  Analyfis,  feu  Refolutio  Mathematica,  quid  Synchefis,  fcu  compofitio  do-i 
ccmur  ab  Euclide  in  Scholio  propofitionis  prim?  Libri  xiij.  Elementorum , cuius  verba-.' 
funt  hac , 

jw  rt-  Rejolutio  eH fumptio  qdajiti  tamquam  etneeffi  per  ea , qua  een/equuntur  in  aliquod  veruta* 

cenceffhm . Huius  autem  definitionis  hic  eft  fenfus.  Refolutio  eft  difeurfus  quo  Theorc- 
JucMur!*"  matis  veritatem , vel  Problematis  poffibilitatem  inueftigamus . Eft  autem  duplex  refolu- 
tionis  genus , quorum  vnum  ad  Theoremata  pertinet , cuius  finis  eft  fola  veritatis  inuefti- 
gatio : alterum  autem  ad  Problemata  fpeftat ; fi  quidem  conftrucrc  docet , & ad  conftru- 
ftionem  demonftrandam  methodum  expeditam  fuppeditat;  itaque  in  ipf.i  refolutiono 
quod  queritur , vt  iam  exiftens , & vt  verum  conftitucntcs  per  ea , quae  confcquuntur  de- 
inceps , & ad  aliquod  conceflum  procedimus , atque  ita  conclufioncm  in  fuas  caufas , fua- 
que  principia  nos  artificiose  refoluimus,quibus  ipfamet  conclufio  dcmonftrabitur.  Si  que- 
fitum  eft  Theorema  aflumimus  illud  tanquam  verum:  cum  autem  eft  Problema  aflumintu* 
illud  tamquam  fa&um;  hoc  eft  fupponimus  illud  efle  verum,  hoc  autem  efle  faftum,  atque 
adeo  poffibiIe,ex  qua  fuppofitionc  difeurrimus  per  ea,qu?  ex  fuppofitis  dcducuntur.doncc 
occurrat  aliquod  verum , & conceflum  ; nara  lignum  eft  etiam  conceflum  verum  efle , vel 
poflibile,  cum  verum  non  nifi  ex  vero  fequatur  in  bona  materia.  Se  forma : h?c  autem  om- 
nia nos  exemplis  explicabimus . Compositionem  definitam  reliquit  idem  Euclides  eodem 
loco  dicens . 

Ctmpofitto  est  fumptio  ctncefli  per  ea , qua  eonfequuniur  in  qkafiti  tondufiontru  ,fe»  depre- 
henfionem . Cuius  definitionis  fenfus  eft , quod  fumpto  illo  vero  inuento  retrogrado  ordi- 
ne demonftrando,  progrcdimur,&  ipfius  dcmonftrationis  compofitionem  facimus  ratioct- 
nantes  ex  illo  vero  inuento  ad  quinti  conclufioncm . At  fi  fallum , vel  impoflibile  occur- 
rat fignum  eft  quifitum  falfum  efle , vel  impoflibile , cum  filium  non  nifi  ex  falfo,  Se  ex 
falfo  non  nifi  falfum  in  bona  materia , Se  forma  fequatur , quod  exemplis  inferius  illuftra- 
bimus.  _ 

Ceterum  adrefolurionem  quod  attinet;  animaduertendum  eft  in  illo progreflu  a qu?Ii* 


eUufe- 
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«is  ad  concerta  nos  bifariam  procedere  polle . Vel  enim  probationes  ita  procedentes  corP 
certa  ponunt , & hc  refolutiones  proprie  nuncupantur ; cum  rcfolutio  qu^fiti  flt  aflumptio 
tamquam  concefli ; vel  funt  probationes , que  concedi  deftruunt,  &n?  dedudJioncsad 
impodibile  dicuntur.  EU  enim  jSednilie  ad  impoflibite  affumpti»  eius , quod  qiiapte  con - zva«fli'«  ai 
tradicit  tamquam  concefjo  fer  confequentia  ad  id,  qnod  vere  cence/fo  opponitur . In  hoc  • 

enim  probationis  genere,  quod  qupfito  contradicit  fumimus,  quo  fuppofito  progredimur , 
donec  incidamus  in  aliquod  ablurdum  per  quod  dcftru&a  luppofirione  id  confirmetur, 
quod  ab  initio  erat  in  quf  Ilione . 

Duplex  eft  autem  refolutionis,  atque  compofitionis  methodus.  Antiqua  nimirum,  & 
noua:  Antiqua  methodus  procedit  ad  quffito  deducendo  ea,  quvindcconfequi  cogno- 
fcunturex  Elementis;  deinde  regreditur  in  componendo , quod  exemplis  nos  cxplicabi- 
mus.  Ad  hoc  autem  pr^cipue conducit , maximeque  confert  illud  Euclidis  opus  Dato-**'^"*- 
ruin  quemadmodum  inferius  videbimus  de  Problematum  refolutione  traiSantes . 

Methodus  verb  nona  procedit  in  refoluendo , & componendo  innixa  Algcbr?  fpcciosp  ualndarv 
artificio , vt  ex  infra  dicendis  perfpicuum  fiet . Methodus  antiqua  tam  in  Theorematibus,  • 
quam  Problematibus  refoluendis , & componendis  ita  procedit,  vr  ordine  retrogrado  per 
Analyfeos  vefiigia  componat . Sed  noua  Methodus  tantum  in  Problematum  compofitio- 
ne  regreditur,  nam  in  Theorematibus  dcmonftrandis  eodem  ordine, quo  in  refolutione  in- 
cedit . H? c omnia  manifcfta  fient  exemplis . 

Hoc  etfi  in  omni,  in  noua  tamen  praecipui  refolutione  maxime  commendabile  eft, quod 
aperti  conftru&ioncm,  fiuc  Geometricam  doceat  efle&ionem ; adeo  vt  ex  Analyfi  ipfa  cf-  hTHun 
feitio  deducatur , quf  deinde  per  regreflum  obferuatis  Analyfeos  veftigijs.demonftretur . '*»■*»• 


tionem  contcxifle,  affirmaret ; Ita  quidem  ille,  & quid  Analyfis  fit,  & quid  Synrhefis  igno- 
rans , hunc  inepte  locutum  exiftimabat . O quam  bene  in  cuni  quadraret  Terentianum  il- 
lud . Facit  nimis  intelligendo , vt  nihil  intclligat . 

Redeuntes  tamen  velut  in  orbem  fermonis ; cum  priurs  de  Analyfeos,  atque  Synthc- 
fcos  natura  diflereremus  vtriufq;  definitionem  attulimus , quam  iterum  non  pigebir  accu-  & 

ratius  perpendere , vt  facilior  aperiatur  via  ad  Problemata , ac  Theoremata  refoluenda . 

Iam  ex  eodem  Pappo  retulimus  Locum  refoturum  propriam  quandam  cfle  materiam  poft ' 
communium  Elementorum  conftirutionem  ijs  paratam , qui  in  Geometricis  fibi  compa- 
rare volunt  vim,  ac  facultatem  inueniendi  Problemata  ipns  propofita,  vbi  et  iam, & Theo- 
remata intclligenda  funt,  cum  vtrique  Propofitionum  generi  refolutiua  Ars  inferuiat . 

Erat  autem  Rcfolutio , vt  luperius  explicatum  fuit , via  qujdam  a q udito  tanquam  con- 
celfo  per  ea , qup  deinceps  confequuntur  ad  aliquod  verum  conceifum ; fiquidem  in  refo- 
lutione id , quod  quyritur  tanquamexiftens , & vt  verum  ponentes  per  ea , que  deinceps 
Confequuntur  procedimus  ad  aliquod  conceftiim;  quid  enim  inde  contingat  confidcra- 
mus  ,&rursiks  illius  antecedens,  quoufque  progredientes  incidamus  in  aliquod  iam  co- 
gnitum , vel  quod  fit  e numero  principiorum , quo  opere  conclufioncm  quantam  in  pro- 
prias cauias , per  quas  demonftretur , reducimus ; qui  quidem  proceifus  Rcfolutio  dicitur 
velut  ex  contrario  fafla  folutio . His  autem  refolutionibus.compofitiones  opponuntur;  li- 
cet enim  i concerto  illo  per  eadem  refolutionis  veftigia  reperti ; in  compofit  ionc  fiquidem 
per  conuerfionem  ponentes  tanquam  iam fa&um  id,  quod  poftrcmuin  in  refolutione^  i 

liimpfimus , atque  ordinantes  fecundum  naturam  ca  antecedentia , que  illic  confcqucntia 
erant,  mutuaque  illorum  fa&acompofitione,  ad  qu^fiti  finem  perucnimus,&  hic  mo- 
dus eft , qui  Compofitio  vocatur . 

Duplex  vero  refolutionis  genus  fadum  fuifle  iam  fuperius  adnorauimus , alterum  qui- 
dem , quod  veritatem  perquirit , & contemplativum  nuncupatur , dicit  urque  Theorema-  '*''*•*«*•••■ 
ticum,  cuius  finis  eft  iola  veritatis  inueftigatio,  ibiquciiftit.  Alterum  verd,  quo  inue- 
it igitur  id , quod  dicere  propofuimus , vocaturquc  Probiematicun»,  cuius  finis  eft  ratio- 
nem conftructionis,  atque  dcmonftrationis  inueftigare;  Conftrucrc  fiquidem  oblata  Pro- 
blemati docet  , atque  viam  ad  couftrudfionisdemonftrationemoftcndit.  In  Theorema- 
ticw , atque  «ontcmplatmo  genere  quod  queritur , yt  iam  exiftens , & vt  verum  ponentes 
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.per  ea , qu?  deinceps  confcquunrur  tanquam  vera , & que  ex  ipfa  politione  furit,  procedi- 
mus ad  aliquod  conceflum , quod  quidem  aliunde  cum  conflet  verum  dfe;  verum  erit , & 
qu$  fitum , & demonftratio  nimirum  in  compofitionc  refolutionis  ex  contraria  parte  ro 
fpondens  vera  erit , quod  fi  falso  euidenti  occurramus ; falfum  quoque , & quffitum  erir . 
At  in  Troblcmatico  genere,  quod  propofitum  cft,  vt  cognitum,  & vt  finitum  ponentes  per 
ea , qu$  deinceps  confequuntur  tanquam  vera  procedimus  ad  aliquod  conccilum,  quod  li 
fieri , compararique  poicft,  (Darum  autem  id  a Mathematicis  dici  confueuit,)  etiam  & il- 
lud,quod  propofitu  eft  fieri  poterit, atq;rursus  refolutioni  ex  contraria  parte  demonftratio 
refpondens.  Quod  fi  euidenti  cuidam  impoflibi! i occurramus,  & Problema  itidem  im- 
poflibilc  erit . Hoc  autem  genus  conccfla  dcftruit , atque  Dcdudtio  ad  impoffibile  nuncu- 
patur . H?c  enim  cft  aflumptio  cius , quod  quefito  contradicit  tanquam  concedi  per  con- 
lequcntia  ad  id, quod  vero  concedo, opponitur ; In  ipfa  enim  deductione  ad  impolfibile  fu- 
mimus  id,  quod  contradicit  quxfito , atque  id  fuppponcntes  progredimur  donec  in  ablur- 
dum  aliquod  incidamus.per  quod  ipfa  fuppofitionc  dcftrufta,  confirmetur,  quod  a princi- 


quod  mpponirur , 

impoflibile  definens  in  fdlfum,  arguit  falfum  efle  quod  fupponirur , ac  ob  id  quatfitum  ve- 
rum cfle ; vnde  tantum  ratiocinatione  dilcriminari  videntur . 

Animaduertendum  cft  autem  non  raro  confundi  conuerfioncm  fyllogifmi  cum'  fyllo- 
'AiMtml*  giOno  jd  impoflibile, atque  adeo  demon  ftrationis  cum  demonftratione  ducente  ad  impof- 
fibile ; differunt  tamen , nam  dcdudtio  ad  impoffibile  nullam  fupponit  demonftrationcm 
dfdmaa  prxccdentem , fcd  foliim  lupponit  conclufioncm  probandam , & vt  eam  probet  contradi- 
Cforiam  lumit , proceditquc  lumcndofimul  cum  illa  propofitione  aliam euidcnrem  , quas 
«•rfiutn n ■ negari  non  poilit,  vel  faltem  ab  eo  non  negetur,  cum  quo  difputamus , & infert  alum  eui- 
denter  falfam ; hinc  vero  colligit  prxmiffam  aliquam  efTe  fallam,  qua;  cum  cflcnonpof- 
fit  illa, qua;  euidens  eft  , aut  faltem concefla;  neceftarib erit  contradidtoria  conclufionis 
probande ; quod  fi  illa  falfa  eft,  eius  contradictoria  vera  erit,  cum  ex  duabus  contradico* 
rijs  vna  r.eccflario  fit  vera , altera  autem  falfa . 

c.wf  tcj  At  vero  conucrfionc  fyllogizarc , atque  adeo  etiam  demonftrarc ; cft  ex  oppofito  con- 
h'hl'*d r,  clufionis,&  altera  prxmilfiirum.altcram  interimere;  cx  oppofito  igitur  conclufionis,  & al- 
ciZrfo tmU.  tcra  prxnufluru,  (equitur  oppofitmn  alterius  primifli , quoniam  ex  vna  primi (fa  ordina- 
ta cum  alia,  fcquiturconclulio;  quoniam  deftruCto  conlequemc,  dcftruirur  antecedens  i 
Conuetfio  igitur  fupponit  demonff  rationem pryccdcntcm&contraduftoriam, vel  contra- 
riam conclufionis  aifumit , itemque  vnam  cx  prf  miflis  prioris  fyllogifmi , poftmodumia- 
fert  contradictoriam , vel  contrariam  alterius  prgmifly  um  concede . 
u iaar/!t  Differt  autem  oftenfiua  demonftratio  a ducente  ad  impoflibile  ; primo  cx  parte  propo- 

iHZJhnfi  fitionum , nam  ducens  ad  impoffibile  accipit  vnam  tantum  propofitionem  veram,  alteram 
»*”  d‘mm\  autem  falfam,  puta  contradictoriam  conclufionis  probandi;  oftenfiua  habet  vtramque- 
iuZZumtt  veram,  & concedam . Secundo  differt  ratione  conclufionis,  quoniam  in  oftenfiua  non  eft 
mfefibut.  necefse  pr^conccdere  conclufioncm , ac  dicere  illam  efse  veram,  aut  falfam;  at  in  dedu- 
cente ad  impoffibile  concedendum  cft,  vel  conclufioncm  probandam  cfse  falfam , vel  cius 
contradictoriam  veram . 

vutrii  «a,<-  Veteres  autem  ad  refoluenda  Problemata  Datorum  Elementis  utebantur.  Ex  Datis 
fiimiA  en  enim  ratiocinando  faCta  aliqua  conftruCtione  progrediebantur  deinceps , vt  data  fierent , 
<AUK  al|0clllm  deerant  quoulquc  tandem  pcrucnirent  co , vt  data  effent  omnia , quibus  cft 
“ ’ opus  ad  Problema  ipfum  efficiendum,  qui  quidem  exemplis  illuftrabimus;  hunc  enim  in- 

modum  refoluto  quifito  in  fuas  caulas,  per  has  deinde  componendo,  reuertebantur . In- 
Theorematum  autem  refolutionihus  progrediebantur  cx  vero  quodam  fuppofito  fa&a  ali- 
qua priparationc,  fi  opus  cft , donec  aliquod  verum  offenderent  non  cx  refolutionis  vi, 
fcd  aliundi  dcmonftratum , vt  inde  regredientes  compofitioneni,  atque  demonftrationcm 
contexerent . Vnde  id  licet  aduertere , quod  in  refolutionc  Problematum  finitum  ipfum- 
fupponebant , quod  quiritur,  & ex  datis  curabant,  vt  fierent  etiam  data,  ratiocinatione- , 
quf  deerant  ad  Problema  ipfum  efficiendum . At  in  refolutionc  Theorematum  verum- 
quod  quiritur  fupponebant,  v t inde  contingeret  ad  verum  aliquod  conceflum,  peruenire , 

vnde 
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Vnde  liceret  ad  componendum  regredi . 

Id  tamen  inficiandum  non  cft,  videlicet  quadam  imitatione  Theorematum  veteri  me-  imtmint 
thodo  Problematum  etiam  refolutiones  in  f litui  polle , lupponcndo  fa  licet  fultum  ciTo , 
quod  quatritur , & falli  aliqua  conftrultione  proccffum  inllituerc  quoufquc  peruuuatur  n/d»  {•$*»!. 
ad  verum  aliquod , vnde  Problematis  effectio  condet . Ita  quidem  Archimedes  lib.  a . de 
Sphxra  & Cylindro . Vbi  hoc  intereft  inter  rcfolutionem  Problematis,  & Theorematis  , 
quod  verum  in  hac  occurrens  conccflum  dcmonftratione  firmatum  efle  debeat,  non  e x vi 
relolutionis  comprobatum;  non  enim  fufficeret,  cum  progrefius  fit  a vero  fuppoliio,£c  non 
conflanti ; at  in  illa  videlicet  in  refolutione  Problematis  verum  offendimus  ad  cffcltionem 
Problematis  conducens  non  aliunde  firmandum,  nec  aliunde  conflans,  conducens  ad  effe- 
ctionem Problematis,  quoniam  progreffus  cft  ex  fuppofitionc  alicuius  fatfti,  quod  verum-. 
cft,conftans,  ac  ratum,  non  autem  ex  hypothefi,  qua:  nos  omnia  pluribus  exemplis  redde- 
re manifefta  tentabimus . 

Quia  tamen  antiqua  methodus  in  Problematum  refolutiouibus  perficiendis  prxfcrtini^"^"' 
annititur  Euclidis  Datis , horumenim  notitia  prxhabcnda  ell , alicuius  Problematis  refo- 
lutionem  aggredienti ; propterea  viiuni  eit  opcrxprctiutn  iplbritm  Datorum  tractationem 
promittere , eo  vel  maxime , quod  illa  vulgata  non  parum  commcntarijs  indigere  videa- 
tur,  vnde  vbi  opus  erat  multa  quidem  addidimus,  ut  quantum  fieri  pollet  omnibus  nume- 
ris abioluta  redderetur . 

Ceterum  multa  Veteres  congeflerunt  ad  Locum  refolutum  fpellantia,  inter  que  maxi- 
mum  habet  momentum  ha* e ipia  Datorum  confideratio ; Datorum  enim  pr^lidio  Problc- 
matibus  fatisfaciebanr,  eorum  fcilicct  relblutioncs,  & compofitiones  contexentes . Verum  f 
alia  relolutionis  gratia  fuerunt  adinucnra,  de  quibus  nonnulla  fcriplimus  fupra.  Ne  redar- 
guas nos,  quod  iam  ab  alijs  exculta , quali  actum  agentes,  tractemus ; fi  quidem  nobis  in , 
animo  eft  tractationem  abfolutam  tradere , quod  fi  quidpi am  extiterit  iam  duduin  expli- 
catum, haud  prxtcrmittendum  videbatur,  vt  non  nifi  ab  alijs  illibata  in  medium  afferre  vi- 
deremur ; id  enim  puerile  ducimus  , quod  fe  ita  ferti Jt  barbatus  puer , nihil  magni  pra-ter 
nominis  magnitudinem  habetis,  noftra  nihil  intereft ; meliori  vefeimur  aura,  manet  illi  al- 
ti mente  repoftum  tudicium  ingenui  animi ; nobis  eius  piebeia  calliditas , ac  to v^pwru  cu- 
piditas a.$XTH. 

Non  eft  alienum  ab  inftituto  parumper  hic  expendere  Mathematicas  dcmonftrationes;  nl.  Jf4 

eafdcmque  vindicare  i quorundamiaculis;  tainetfi  enim  Mathematicas  difciplmas  prx- 
ftaiicufiinas  fateantur , carundemquc  dcmonftrationes fa primo«micudinis  gradu  confti- 
tutas  exiftiment ; tamen  has  ipias  inficiantur  fibi  vindicare  polle  perfeitx  demonflrationis  ■ 

naturam  ; re  diligentius  introfpcCta  . 

Dicendum  potius  Mathematicas  difciplinas  demonftratiuc  procedere , carundemquc.,  iMhmnict 
dcmonftrationes  eas  effe, quales  Ars  refolutiua  quidemexpofeit.  Et  ex  inlra  dicendis  con-  i ’ 

Rabit , vt  opinor  ijs  difciplinis  fcienrix  rationem  accommodari  poffe . ' ! 

Omnis  enim  Difciplina  in  his  tribus  cft  occupata.  Ariftotclis  tcftimonio,  fubit  eto,  prin-  Unm: 
cipijs,  & attributis;  ita  videlicet,  vt  principia  fubie&i  perferutetur  & palfiones  ac  attributa 
diiquirat,  adeo  vt  attributa  ipfa  de  re  propofita  per  principia  dcroonftret.  Cuiufinodi  por- 
to  difciplinas  ede  Mathematicas  cuicumquc  perfpcclmn  erit,  ctfivixcas  e primo  limi- 
ne lalutauerit ; non  erit  ijs  Difciplinx  ratio  deneganda . In  eo  autem  difficultas  polita  efle 
videtur  quod  Mathematica  Difciplinx  hunc  in  modum  fe  habeant , adeo  vt  quod  alfu- 
inunt  conliderandum  ita  tradent , vt  cius  principia  perquirant , cademquc  de  re  palfiones 
©ftcndantffioc  itaq  ut-  nobis  operx  eft  pretium  dcmonftrare;id  autem  vt  allequamur, opor- 
tet in  memoriam  redigere  demonflrationis  prxeepta  in  cius  definitione  contenta , quod 
fcilicct  Dcmonttratio  fit  fyllogifinus  conftans  ex  veris , primis , immediatis , notioribus, 
prioribus , cauiilquc  conclulionis ; fi  itaque  Demonftrationes  quibus  Mathcmaticx  difci- 
plins  comparantur  fuerint  quales  modo  defcripfimus;  non  erit  ambigendum  ne  huiufmo- 
c.i difciplinis  fcientia’  ratio  fit  accommodata . 

Demonftrationes  vtrd,  quibus  Mathematicus  vtitur  huiufmodi  efle  nemini  licebit  infi-  ^ . . . 
cias  ite;  fiquidem  perctu-rendo  commemoratas  conditiones  id  nobis  facillimum  eft  depre-  «.  . 
hendere;  quod  magis  criam  conflabit  diluendo  difficultates , qux  aduerfus  demonftrandi ' ,,a' 

genus  inMathematias  confuetum  afferri  folent ; cum  alias  latis  fupcrqucpcrfpieuumlit 
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harum  difciplinarum  dcmonftrationes  conftarc  cx  veris , primis  immediatis , notioribus 
prioribus,  caufifquc  conclufionis ; faltemvt  plurimum ; quod  fi  aliquando  ab  efleCru  ad 
caufam  procedunt;non  eft  ijs  tantum  dedecori  attribuendum , vt  quantum  in  hoc  a Difei- 
plini  candore  deficiant,  tantundem  in  eodem  certitudine,  ac  cuidentia  non  aflequanrur. 

Vexat  igitur  plcrofque , vt  hinc  defumamus  exordium , Platonis  celebris  aufloritas  cx 
feptimo  de  Rcpublica,  vbi  habet , 

tUtimiUcui  Ai  di  fertas  , acaov  cnc(iit^a/utr  i7nP,Ufif3a'ril^ai , yto^/at^iae  it  ztu  ru(  ravao  iarc/uUao 
^ ^ GftofiiatiatoveiranJcvriiuir&ipiToor.  ffrup  di  uiinttucvuoatuc  iicie , io>t  af  truefeo  ioipgu- 
urwfuiCttmf  Mifui , nuuaeot  ai»nrcv(;lo)ffil/<trStuiautr(U  AcyordiSovcu  uvTun.  qjydp  'i  /ai  OtSt  v 7f-« 

*"**  Atvrii  di  yai  i a utrail , i£  luuu  6«Pi  mairtidiiiJua.  s)(  /aryeuir  rm  ■totuvim  c/aeAtryiiu  mciVvni- 

Prm M ftit- - t . 

_ T>\urr  ‘ trtcjcu  . 

ftrjh  rttiui . Reliqua1  vero  quas  diximus,  verarum  rerum  quoquo  modo  participes  efle , Geometria 

fcilicer , eiufque  comites , circa  ipfam  efientiam  quodammodo  iomniant , fyncere  uuteio- 
quicquam  ab  illis  cernere  imporfibile  eft  tantifper  dum  fuppofitionibus  hircnt.caiquc  ra- 
tas & immobiles  adeb  feruant , vt  illarum  rationem  reddere  nequeant . Nam  vbi  princi- 
pium quidem  ponitur  id  quod  eft  ignorum,  finis  autem  & media  cx  ignoto  tradta,  inuiccm 
connefluntur:  coIIcCtam  inde  aflertionem  quonam  pacto  feientiam  vocemus  ? 

Reliquas  veru  ( artes ) quas  diximus  entis  aliquam  partem  attingere , Geometriam  dunta- 
Vtrjitoefira • xat,  & e as  qua  ipfam  Geometriam  comitantur, videmus  [omniarc  quidem  circa  tpfttm  ens  ,per 
veram  autem  vifionem  cernere  non pofje , quoufque  fuppofitionibus  adhibitis  immobiles  eas fi- 
tttint , & nullam  earum  rationem  reddere  poffunt , Ji quidem  principium  quidem  ponitur  id 
quod  esi  ignotum  , finis  autem  (r  media  cx  ignoto  deducia  copulantur , qui  fieri  potell  vt 
huiufmodi  affertiofitvnquam  / cientia  ? 

Platonis  enim  confilium  in  eo  pofitum  efle  videtur , vt  doceat  Geometriam, eiufque  co- 
olarmifen-  fomniare  circa  id,  quod  confiderandum  aflumunt ; & quidem  de  Geometria  ipla  Io- 
'iaue  quendo,  cum  hac  in  quantitatis  continui  meditatione  fit 'occupata,  confiderandam  al- 
lumit  abftrahendo  illam  ab  omni  materia , cfim  tamen  ficabftradta  in  natura  non  fit,  ac 
propterea  non  ir.trofpicit  cius  naturam  huiufmodi  munus  relinquens  Phyfico , &Mcta- 
phyfico,  quorum  ille  contemplatur  quantitatem , quatenus  eft  corporis  habentis  naturam 
affeftio;  hic  autc m,  prout  fpecies  eft  contenta  fub  ente , quod  velut  adiquatum  obiefiumi 
perferutatur;  ac  ob  id  de  ipfa,  non  fccus  ac  de  alijs  entis  (pccicbus  ediflerit . 

Confilium  enim  Platonis  eo  plane  tendebat , vt  oftenderet  Geometri  munus  in  eo  po- 
tUmiifiu  fitum  efle , vt  intra  Mathefeos  fines  contemplaretur  quantitatem  continuam , nempe  con- 
“l,i'  fiderando  quid  ea  c(Tct,&  vnamquamq;fpccicm  ipfius  in  ratione  menfur9,&  menfurabilis, 
vt  de  eadem  fecundum  eandem  rationem  proprietates  oftenderet.  Cum  aute  quantitas,  in 
cuius  contEplationc  vcrfatur.fit  quid  fpedtabiie  fecundiimrationcs  diuerfas.a  quibus  Geo. 
metra, veluti  Mathematicus  intra  proprios  fincscoercitus.abftincre  debet, cotcntus  ea  tan- 
tum contemplatione  perfequi  fua,  qui  fibi  funt  propria;  propterea  nequit  quantitatem  ip- 
fam perferutari , nifi  fecundum  rationem  menfuri , & meniurabilis , fecundum  quam  at- 
tingi non  poteft  quantitatis  natura  vndequaque , prout  eft  in  re , (cd  tantum  quatenus  fub 
C3  cadit  confidcrationc , qui  Mathematici  eft  propria ; ita  fit , vt  Geometra  naturam  eius 
non  aifequatur  fecundum  omnem  rationem  cognofcibilem;  quemadmodum  par  effer  ad 
intimiora  cius  principia  cognofccnda , fcd  tantum  fecundum  rationem  menfuri , & men- 
furabilis, vtpofo  illam , quam  fibi  Mathematicus  adfeifeit . 
ttrtmis  thu  pterique  dcmonftrationes  Mathematicas  damnant , veluti  dcfticutas  ijs  conditionibus , 
tuita  ""m  <lu?  a<^ vcras  dcmonftrationes  requiruntur . 

™ ’ Secundo  igitur , quod  nonnullis  aliquid  negotij  faccfiit  eft  quod  huiufmodi  dcmonftra- 
tiones,  quibus  Mathematicus  vtitur,non  procedant  per  caufas.  Affertur  inter  cetera  inftan- 
tia  de  prima  Euclidis  propolitionc.vbi  Geometra  contendit  oftendere  Triangulum  eo  mo- 
do conftruiftum  per  imcrfc<ftionem  circulorum , cquilatcrum  elle , ac  cius  latera  iqualia_ 
c£fe,  quoniam  funt  refti  ducti  a centro  ad  circumicrentiamiDicunt  enim,  non  ideo  lineas 
illas  equales  elfe , quia  ducamur  a centris  ad  illas  circumferentias , quoniam  hoc  eft  quid 
fdoiu  • pofterius  s etfi  per  impolfibilc  circuli  illi  deferibi  non  poflent , nec  recti  duci  a centris  ad 
circumferentias,  adhuc  recti  illi  linei  forent  iquales . Sed  parum  feite  hyc  didta  viden- 
tur i quamuis  eninvdcfcribi  circulos  fit  quid  pofterius  squalitate  linearum  jllarum , non_, 
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tamen  pofle  defcribi  ita  fe  habet ; cum  hoc  (it  potius  natura  prius ; quod  fi  repugnaret  cir- 
culos deferibi,  & reflas  illas  lineas  a centris  ad  circumferentias  duci , repugnaret  quoque 
prxdiflarum  linearum  aequalitas ; vt  fi  repugnaret  rifibilitas , feu  efic  rilibilc , vel  aliquid 
illi  neccflario  connexum  rcpugnaret,quoque  homo, hoc  eft  natura  rationis  particeps . 

Nec  diflimiliter  occurrendum  eft  difficultati  de  propofitione  trigefima  feciida  primi  Li-  0iug-t  , 
bri,  vbi  probatur  triangulum  habere  tres  angulos  squales  duobus  reflisi  Quoniam  pro-  aiuL»n 
duflo  vno  latere,  angulus  externus  squalis  eft  duobus  oppofitis.quod  vt  aiunt  nullo  p.-.flo 
vera  eft,3t  edendi  caula  illius  condufionis,&  ipfius  attributi, quod  eft  habere  tres  angulos 
squales  duobus  reflis;  nam  fi  nunquam  produceretur  illud  latus , imo  fi  non  pollet  produ- 
ci, adhuc  tres  trianguli  anguli  forent  squales  duobus  reflis . Hodcm  enim  modo  hsc  diffi- 
cultas diluetur , dicendo  fcilicet  produci  latus  cfle  quid  pofterius  non  ita  tamen  polle  pro- 
duci; hoc  enim  pofterius  non  eft , quod  fi  prsdifli  lateris  produflio  rcpugnarcr.vtique  re- 
pugnaret quoque  triangulo  conucnire  prxdiflum  attributum  cor.fiftcns  in  co.quod  eft  ha- 
bere tres  angotos  aquales  duobus  reflis . 

Tertio  damnantur  Mathematicx  probationes , quod  non  fint  ex  prioribus  & notioribus  Tmi a «*«- 
natura  , fiquidem  non  funt  ex  caufis , vt  ede  deberent  fi  ex  prioribus,  atque  notioribus  na- li" • 
tura  dicendi  forent ; quinimo  aiunt  lepidimd  procedere  a pofteriori  & a figno,  vt  patet 
quando  fit  dcmonftratio  commemorata  propofitionis  trigefims  fecundi,  vbi  probatur 
Trianguli  quidem  attributam  per  angulum  externum . 

Hcc  tamen  parum  habent  momenti , fiquidem  aliquando  fieri  progreffum  ah  attributo , 
fiue  ab  edeflu  ad  caufam ; commune  quidem  eft  omnibus  Difciplinis , in  quibus , vt  con- 
flat difeurrendo  per  lingulas , hunc  licet  progrelfum  obferuare ; Quamobrcm  hac  difficul- 
tate non  plus  Mathematicis  , quam  ceteris  Difciplinis  dedecoris  inurunt ; folum  igitur 
hinc  illud  licebit  inferre , vt  Difciplinc  Mathematici  tantum  fibi  nequeant  Iplcndoris , ac 
dignitatis  arrogare;  vt  femper  a caufa  ad  cfleflum  procedant,  fed  aliquando  a caufa  quan- 
doque ab  effeflu,  plerumque  verba  concomitanti , quod  fuperius  etiam  tetigimus.  Hic  »«- 
porro  diligenter  eft  aduertendum.quod  plerofquc  decepit,  cum  dicimus  demonftrationcm  '*"* ’ 
per  caufam  procedere,  nonfic  vfurpandum.quafi  caufa  ncccflarib  c(fe  debeat  Phyfica_ ; 
hoc  enim  adeb  a veritate  alienum , vt  nihil  fupra ; iam  enim  infinuatum  a nobis  fuit  ad  dc- 
«nonftrationem  per  caufam  non  requiri  caufam  omnino  Fhyficam  rcalitcr  fcilicet  diftinfla 
ab  efcflu,  fed  fatis  fuperque  ede,  vt  fit  caufa  Mctaphyfica,  qui  alias  virtualis  appellari 
confueuit ; iraqne  opus  non  eft,  vt  tam  fit  caula,  quam  fc  habens  per  modum  caufx;&  cer- 
te nili  res  ita  fe  haberet  illud  fequcrctur  incommodum , nimirum  de  Deo  nullam  fcientiam 
ede  pofte,  fiquidem  attributa, qui  Diuir.am  naturam  comitantur  haud  rcali  diftinflionc  ab 
illa  diftinguuntur;  formalem  autem  dillinflionem  ex  rei  natur;i,hic  non  commemoro, cum 
huius  non  fit  loci  cumulatius  hac  de  re  difputationem  inire . 

Quarto  illud  quoque  folet  in  medium  afferri  ad  idem  Audendum, videlicet  Mathemati-  ©•"»* 
cis demonftrationibus decdc perfeflionem requilitam  ad  optimum  demonftrandi  genus.*"’ 

Non  contexuntur  ex  ijs,  que  funt  per  fe;  plerumque  enim  nos  in  demonftrando  principia— 
quidem  adhibemus,  qu?  non  funt  per  fe,  vt  illud . Qu?  iqualia  funt  vni  tertio , funt  inter 
fc  $qualia;caufa  per  fe  vt  aiunt  cur  illa  equalia  fint,  non  eft  illud  tertium,  fed  tanta  ipforum  ' 

quantitas ; & fi  non  clfet  illud  tertium , vel  etiam  fi  foret  impoffibilc  adhuc  aqualia  forent 
illa  quanta ; quod  de  principijs  alijs  quoque  dicendum , vt  h ab  fqualibus  equalia  demas, 
qui;  remanent  funt  aqualia;  idem  quoque  aderunt  dc  propofitione  trigeiima  fecundi, 
primi  Elementorum , vbi  videlicet  offenditur , Triangulum  habere  tres  angulos  pqualcs 
duobus  reflis  mediante  angulo  externo,  atque  adeo  per  principia,  qui  non  funt  per  fe . 

His  quoque,  & confimilibus  operofum  non  erit  fatisfacere ; propterca  quod  principium  Sthau. 
illud  e.g.  quj  funt  aqualia  vni  tertio , funt  equalia  inter  fc , eft  propolitio  per  fe  fi  refle  cx- 

n"  :tur,  & quidem  huiufmodi  eft , vt  mereatur  dici  principium  dcmonftrationis , fi  vcra_. 

, quf  fcripfit  Philofopiius  primo  Pofteriorum  Capite  Iccundo , quod  fit  propofitio  im- 
mediata, qua  fcilicet  non  eft  altera  prior ; illius  autem  propofitionis  lenfus  redditur . Ha- 
bentia equabtatem  cum  tertio  funt  habentia  cqualitatem  Ulter  le , vbi  prpdicatum  adeo 
ncccdarib  de  fubieflo  affirmatur , vt  fufficiat  ad  hoc , vt  fit  dcmonftrationis  principium.. ; 
cflque  od?o  immediata,  vt  per  caufam  oftendi  nequeat , eiufquc  veritas  ftarim  conltct  lia- 
bat a.  rignificationc  tcrininorunl , ica  ut  cum  fcienriarum  principia  complexa  fint  in  triplici 

diffe- 


II 


C AROLI  RENALDINII 


differentia,  quedam  fint,  quibus  intcllcGus  ftatim  prebet  affenfum  percepta  fignificarione 
terminorum,  quedam , qus  repetitis  cxpcrimcnris  iifnotcfcunr , quedam  tandem  que  co- 
gnofeuntur  affuctudine,  principium  allatum  ad  primum  principiorum  genus  pertineat, &c. 
WrnTuA  d i Quinn'*  obiiciunt  etiam  quia  non  funt  ex  proprijs ; ac  Mathematici  utuntur  princjpns 
fi,  4 '*  communilTtmis , vt  e. g.  totum  cft  maius fua pane . Si  ab  aqualibus  equalia  demas , que 
remanent  funt,  aqualia,  &id  genus  alia;  &quamuis  illa  limitentur  ad  proprias  mate- 
rias, adhuc  tamen  fecundum  fc  communia  funt , nec  propria  cenfcri  debent  illius  dcmon- 
ftrationis . • 

Sed  mirum  eft,  quam  i nepti:  loquantur ; quando  fiquidem  dicimus  Demon  Orationem., 
debere  ex  proprijs  non  ex  communibus  procedere , idlk  vfurpandum,  vt  dcmonflratio 
conftruatur  ex  proprijs;  communia  vero  opem  ferant  dcmonftrationi , quod  in  iplis  Ma- 
thematicis difciplinis  fieri  confucuit . 

uxitdiiiUt.  ncc  etiam  probantur  quibufdam  Mathematice  dctnonOratior.es , quoniam  Ma- 

thematicus quantitatem  confidcrandam  affumit  abftrahcndo  a propria  & vera  illius  natu- 
ra, cum  non  confideret  illam  quatenus  cft  accidens,  & vt  a fubftantia  pendet,  fed  quatenus 
imaginationi  fubftat,  in  caquc  concipi  poliunt  varie  fi gure,  & de  illis  pafliones  probari  per 
quadam  principia  cuidentilfiina , non  tamen  per  veras  caufas . 

Sedhis  iam  fidum  fatis  fuit  fuperius;  nam  fide  Geometria  loquamur  hcc  profecto 
quantitatem  confiderat  continuam,  non  confiderando  tamen  ipfam  nili  fecundum  abftra- 
Gionem  ab  omni  materia  fenfibili , & perferutatur  attributa , qua;  conlequuntur  iplam  fe- 
cundum rationem  menfurx  & menfurabilis ; ncc  enim  quicquam  prohibet  qu.tmit.in  m.. 
ipfam  hunc  in  modum  fpeGari , & de  ea  fecundum  huiufmodi  rationem  attributa  ofteu- 
oi,  fi  qux  funt  qux  profecto  funt  inde  dimanantia . 
rtfmu  a Quod  fi  plcrunque  vfurpent  hrc  difciplinx  Dcmonftrationis  illud  genus , quod  per  dc- 
mZLu  duGionem  ad  impoflibile  nimcupatur,hoc  nihil  eft;  quoniam  in  hoc  ipfx  cum  exteris  con- 
ucniunt;  ncc  peculiari  ratione  culpanda? . 

*»«/•«*/.  jqcc  etiam  v itio  licebit  vertere  Mathematicis , quod  prclertim  apud  Geometras  magni 
nom;n;s  jn  vfu  extitiffe  confpicimus,  fi  aliquando  ex  eo,  quia  aliquid  ncc  minus, ncc  maius 
fit , concludatur  squale ; quamuis  enim  id  ex  communibus  prima  fronte  collcGuin  videa- 
tur, tamen  ex  proprijs  id  fidum  fuiffe  quidem  intelligcs , fi  animaduerreris  ea  ex  rei  naru- 
ra  de  qua  agitur  petita  fuifle . In  tradendis  autem  methodis , cum  fe  obtulerit  occafio  h^c 
fpccialius  profequemur.  Interim  id  adnotarc  licet,  cum  in  hoc  contigerit  deductio  ad  im- 
poflibile , inde  non  plus  dedecoris  his  Difciplinis  accedere , quam  Cfteris  eodem  demon- 
ftrandi  genere  vtcntibtis . 

Fatendum  tamen  parum  feliciter  Propofitionis  alicuius  Geometrica  dcmoftrationem  a 
quibufdam  in  prima  principia  refolutam  fuiffe,  vnde  non  parum  dedecoris  prxftantiflimis 
Krtmji hifcc difciplinis inuftum eft;  quafiinhis  candor  ille  dcmonftrationis  Peripatetice  defi- 
ci»! deretur;  quoniam  propofitiones , quibus  conflant  non  fint  iuxta  leges,  quas  Arifteles 
in  Pofterioribus  Analyticis  promulgauit  optimam  tradere  demonftrandi  normam  conten- 
dens ; etfi  enim  fint  de  omni  vt  aiunt , & per  fe,  non  tamen , earum  termini , nempe  fubie- 
Gum,  & pedicarum  reciproce  fe  habeant , cum  pr^dicatum  latius  pateat,  quam  fubic- 
Gum,  &c.  fed  Iniquum  eft  Ani  adferibere  errata.quy  ab  imbecillitate  profefforum  oriun- 
tur; & quidem  Scribimus  indoGi,  doGique  poemata  palfim . Si  reGe,  & vr,  par  cft  illa  re- 
folutiofuerit  inftituta,in  ea  nihil  erit, quod  Philofophi  mente  perturbet, & apud  Peripate- 
. ticos  quoque  non  vulgarem  plaufum  merebitur ; Ira  quidem  dicendum  omne  triangulum 

in  quo  duo  latera  funt  squaliavni  tertio  cft  trium  squalium  laterum , non  autem  omnt» 

triangulum  tria  latera  habens  squalia,  eft  squilaterum , &c  Non  eft  Mathematicis  id  vitio 
vertendu  ergo,  quod  potius  ex  Artificis  alicuius  infeitia  proficifcitur;dabitur  enim  cuicuq; 
ad  meliorem  formam  dcmonftrationis  refolutionem  redigere ; quod  fi  in  ipfis  dcmonftra- 
tionibus contexendis introlpiccrc rei fubieGe naturam  minime  videantur,  id  ijsfumms 
laudi  tribuendum ; fiquidem  nefas  exiftimant  proprios  limites , finclque  fua  peculiari  ab- 
iftriGione  fancitos , tranfilire,  quod  fuperiils  haud  oblcure  fuit  a nobis  infinitatum. 
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Euclidis,  de  Datis  Liber  lingularis  ad  Locum 
pertinens  refolutum , ab  Au<5lore  recogni- 
tus, & Commentariis  illuftratus. 

DEFINITIONES. 

Data  magnitudine  dicuntur  are*,  feu  fpatia , linea,  & anguli , quibus  j 

• aqualia  poffumus  cxhibtre  , 

HOc  igitur  modo,  & imita  definitionem  lunc  oportet  intclligcrc  vfitatam  loquendi 
fbrmnn  in  demo  finitionum  Analyfi ; cum  dicimus  nimirum  lmcam  aliquam  datam 
else  magnitudine ; ita,  & de  fpatijs  inteiligcndum  cft . 

Ad  angulos  autem  quod  attinet,  aliqua  difficultas  infurgit ; pofsct  enim , quifphuii  .ur-  Difalinn 
guerc;  Quod  quantitatem,  feu  magnitudinem  non  habet,  vtique.  magnitudine  dari  non  *<«*«*. 
poterit , rtee  ei  quicquam  aquale  poterit  exhiberi ; cum  arqu.de  & in9qu.de , maius  & mi- 
nus , quantitatis, vel  magnitudinis  attributa  cfsc  videantur . At  vero  angulum  non  partici- 
pare rationem  magnitudinis,  mox  (uadebitur . Ergo  non  poterit  angulus  dici  magnitudjnc 
datus,  nec  ci  quicquam  aquale  poterit  exhiberi . 

Angulum  vero  magnitudinem  non  efse.hinc  fac  ile  quidem  intcjligcs  . Quoniam  ma- 
gnitudo  omnis , vel  linea , vel  fupcrficies , vel  corpus  exibit , ita  ut  quod  rationem  vnius 
ex  his  non  habet , nec  magnitudinis  rationem  habere  poffit ; fed  hunc  in  modum  fe  ic  ha-  . 
bere angulum , cuicumquc  perfpcbtum  cfl , quamobrem  angulus  magnitudinis  rationem 
©btincrc  non  poterit . Quod  fi  quis  ambigeret  de  veritate  illius  propofitionis,  videlicet , 
quod  non  obtinet  rationem  vnius  ex  illis  magnitudinibus , nec  etiam  magnitudinis  ratio- 
nemconfcqui  poteft;  inde  profeifto  eam  veritati  confentaneam  efle  deprehendet,  quoniam 
Bulla  alia  fupcreft  magnitudo,  fiquidem  totuplex  magnitudo  ccnfcri  debet,  quotuplex  di- 
uifibilitas,  At  hjc  tantummodo  triplex , vt  eleganter  oftendit  Ptolemf  us  in  Analemmate  j 
ergo  triplex  erit  etiam  magnitudo  ; quamobrem  nemini  licebit  vitra  lineam,  fiipcrficiem , 

& corpus , aliam  inuehere  in  medium  magnitudinem . ‘ * 

Deinde  illud  accedit , quod  Angulus  planus  cft  duarum  linearum  in  plano  fe  mutuo  l 
tangentium,  & non  in  diredtum  iacentium , alterius  ad  alteram  inclinatio ; ergo  11011  od 
quantitatis,  feu  magnitudinis , fcd  potius  ad  relationis  genus  pertinebit . Nonfccuscuim 
fe  habet  inclinatio,  ac  Ratio, I19C  relpectus  cft  quidam,  iic  & inclinatio;  & vt  inter  Ratione^ 
datur  rcfpcbtus,  qui  dicitur  analogia , fiuc  preportkmalicas , quae  nil  aliud  cft  quam  ratio-  , 

juunfimilitudo,  ita  pariter  inter  inclinationes  fimilitudo  intercedit;  vndenontam  Ratio 
dici  debet  alteri  cqualis,  aut  maior,  vel  minor ; quemadmodum  nec  inclinatio  tam  de- 
bet squalis  alteri  dici,  vel  maior,  vel  minor,  quam  fimilis,  vel  diffinnlis . 

Neque  perturbet  animum,  quod  angulo  quantitatis  attributa  conucnire  videantur ; fu. 
bit  enim  diuifionem  in  partes, fiquidem  licet  in  illas  difpefcere ; conuenit  eidem  efse  9-qua.  dif"Z2'" 
lem  alteri,  itemque  maiorem,  atque  minorem , &c.  qua  plane  magnitudinis  naturam  co- 
mitantur; non  inquam  animum  perturbet,  propterea  quod  ci  commemorata  conucniro 
bilariam  intclligi  poteft,  vel  fcilicct  primo  & per  fc.quod  omnino  negandum,  vel  ratione, 
alterius,  quod  vitro  fatendum ; intantum  enim  angulus  diuifionem  fubirc  poteft,  quatenus 
diuifionis  cft  capax  arcus  ille , cui  angulus  infiftit , & penes  quem  ipfius  anguli  attenditur 
menfura . Si  enim  minor  fuerit  ille  arcus;angulus  fit  magis  acutus;  vnde  inclinatio  dicitur 
.maior  ,&  contra ; ratione  tamen  ipfius  arcus;  cum  alioquin  diceretur  fimilis  inclinattpni  , 
aliarum  duarum  linearum  anguium  conftitucntium,  quando  arcus,  quibus  prxdi&i  angu-  ..  a 

Ji  infiftcrcnt  Ibrcnt  xquales ; diceretur  autem  diffimihs  quando  eflent  arcus  inxqualcs . 

Neque  dicas  mere  extrinfcct  fe  habere  arcus  illos,  ncc  ad  anguli  generationem  condu-  *'«&•>>  ;» 
•jcre;quandoquidcm  tts  non  ita  fe  habet;  namque  fi  inteliigamus  rectam  quaedam  in  pia-  *"**"""' 

• 110 


Digitized  by  Google 


CAROLI  R E N A £ £>  I N I I 


no  iacentem,'  in  qua  pun&um  quoddam  fuerit  accepturo.  & hoc  immobili , ac  fixo  linea  in 
gyrum  agatur, ita  vt  loco  ipfius  altera  fit  fubftituta  permanens,  quot  in  ipfo  funt  punita  :ot 
arcus  deferipti  intelliguntur , quemadmodum  per  illum  motum  angulus  intclligitur  geni- 
tus, ita  etiam  & arcus  fimiles.quibus  idem  angulus  infiftit.  Hoc  autem  fufficit  ad  genera- 
tionem anguli , preterquamquod  quocunque  oblato  angulo  plano , fatis  fuperque  cft  ar- 
cum deferibi  polle  fafto  centro  ad  verticem  illius,  fecundum  arcum  prediftum , attenden- 
do ipfarum  linearum  inclinationem . 

jfiUimi.  Longi  itaque  melius  videtur  hunc  in  modum  res  explicata,  quam  fi  dicatur,  iftfulsc  ad- 

modu  ut  opinor,  aliud  ede  quantitatis  genus  agnolccndu,ad  quod  angulus  ipfe  pertineat . 
Illud  porro  filentio  pry tcrcundum  miniine  duxi  nihil  referre,  quo  nam  paeto  fe  habeat  hu- 
iufmodi  refpcdtus.an  fcilicet  conrradiftinguarur  ab  ijs,  qua  referuntur,  tamquam  accidens 
fuperadditum ; illud  enim  de  omnibus  huius  ordinis  rcipeiftibus  inquiri  poteft;  neque  hac 
in  re  peculiaris  cft  difficultas ; fofum  illud  addendum ; non  importari , quicquam  in  re  di- 
ftimftum,  quod  alias  a nobis  dcmonftratum abunde  fuit . Simile  quippiam  traflandum  oc- 
curret circa  fequcncem  definitionem,  qua  fcilicet  Rationis  explicatur  natura . 
txfiiiMJi-  Ad  propofitum  rcdcuntcs.cum  in  definitione  ait  Geometra, angulum  magnitudine  dari, 
fiwnaufn-  jj  aqualis  exhiberi  poteft;eo  fenfu  cft  vfurpanda  definitio , vt  magnitudine  datus  an- 
gulus, & ei  squalis  exhibitus  dicatur  ad  cum  modum,  quo  ipfi  magnitudinis  ratio,  & 
squalitas  aptari  poreft , quod  non  paucis  haftcnus  a nobis  explicatum  fuit . 

Hic  autem  prstcrinitrcndum  non  eft.quedam  cfle  vocabula, quorum  fignificationcs  np- 
ponere  abs  re  non  effe  iudicauimus ; & primo  quidem  Datum  dicitur , cui  aequale  poffu- 
mus  exhibere . 

Hjpthft,  Y7n>^((«c,hypothcfiseft,  quod  proponenti  vitro  conceditur fuppofitionem  cnimfigni- 
,,*“l " ficat,  eo  quod  fiat  ex  w ; nempe  fub,  Si  hoc  eft  pofitio  i vnde  vWS-! ete , ideft  luppo» 

fitio  eft  omne  id,  quod  conceditur  proponenti,  vt  didlum  cft  . 
orMunm.  Ordinatum,  fiue  determinatum  dicitur,  quod  pluribus  modis  cfle  nequit;  cum  enim  ali- 
‘ quid  determinatum  fuerit , non  patietur  fccus  fieri , quam  determinatio  ipfa  permittat . 

Toroop/uo», PorimonGrarcis, quod aftu paratur,  in  promptuquecft  to' tvopj.aw ; enim 
Ttrimmiuii.  licet  facili  fuppeditans  interpretari  confueuerint ; non  rard  tamen  contingit  vfurpari  pro 
vois-opis-s»,  quod  Grjcis  fignificat  facili  parabile,  atque  fuppeditabilc,  & quod  atra  dif- 
ficultatem effici  poteft  s adeo  ut  quandoque  apud  nonnullos  in  idem  recidant;  licet  etiam-, 
pleruque  fignificct.quod  conftrui  poteft,  & ToWp/rwquod  parabile  cft  fine  dif- 
ficultate , & quandoque  pro  eo  quod  eft  faitibile , qitodquc  fieri  poffc  non  reuocaturirw 
* dubium;  ctiamfi  eius  effe  itio  ignoretur . 

Amimtm , ii nriptpm ; aporimon  accipitur  pro  eo,cui  opponitur  itrifi ,u»  cx  a priuatiua , & tropicior, 
***•  «que  ade6  fignificat  id  cuius  effedtio  haberi  nequit . 

Effabile  dicitur,  quod  eft  cxpreffibile : vt  ineffabile  idem  cft,  quod  incxprcflibilejcfTa» 
bile  enim  eft  a verbo  effari . 

topitiQuU.  Cognitum  denique  fignificat,  quod  numero  rationali , vel  irrationali  exprimi  poteft, 
Aduerte  autem  per  numerum  rationalem  intelligi  illum,  qui  exprimi  poteft,  vt  Verbi  gra- 
tia a o quemadmodum  per  irrationalem , qui  exprimi  non  poteft,  vt  fc  habet  2 o.  redea- 
mus vnde  difceffimus . Illud  filentio  prxterire  non  licet;  Datum  quadrifariam  continge- 
re magnitudine  nimirum,  ratione,  fpecie,  & politione,  de  quibus  cdifferit  Euclides  . Aitq; 
primo  data  magnitudine  effe  areas,  lineas , & angulos , quibus  aqualia  nos  exhibere  pof- 
fumus;  cumque  Datum  generatim  acceptum  illud  fit,  cui  aquale  poteft  inucniri;  obid 
magnitudo  tunc  data  dicenda  cft, cum  ei  poteft  aqualis  reperiri;  non  fccus  datum  fpatium 
effe  dicetur,  quemadmodum  etiam  & angulus  fenfu  iam  explicato . 


Ratio  dari  dicitur  , cui  posumus  eandem  exhibere , 

tu/hiiimi  te  ■"<  Vnc  anXvyiu , analogia,  fiuc  proportio  data  effe  dicetur , cum  ci  poteft  aqualis  re- 
^ periri.  Quoniam  enim  in  ratione  magnitudinis  A,  ad  magnitudinem  B,  dari  poteft 
magnitudo  C,  ad  magnitudinem  D,proptcrca  proportio  magnitudinis  A , ad  magnitudi- 
nem B.data  effe  dicetur . 

Quanti  referat  ad  Geometram  jtoffe  in  quonam  polita  lit  rationum  natura,  non  eft  cur 
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■ffturibus  explicemus , cum  peripicuum  adeo , vel  cuique  e (Te  poflit , vt  operi  r.on  fit  pre- 
tium in  hoc  immorari . Prxftabit  igitur  llatim  aggredi  Definitionem  rationis , quam  Eu- 
clides inculcat  Elementorum  lib.y.  Ait  autem 

Ao^oc  dii  Ivi  duo  utytOar  o/xoyvav  n zarti  7n^txoTgTtt  >etpos  a&.Hbet  7roi%%*ffi c . xnicnii  it* 

Hoc  eft . Ratio  cft  duarum  magnitudinum  ciufdem  generis  mutua  quidam  fecundum  g ,,,,, . 
quantitatem  habitudo . Huius  porro  Definitionis  fenfus,  vt  probe  innotefeat , iuuabit  fin-  ( 

gulas  cius  particulas  diligenter  percurrere . Primum  autem  videtur  id  adnotandum,  quod  • / 

Graecus  Codex  vtitur  hac  voce,  Aojot,  qui  quidem  optime  redditur  latine,  ratio,  qua  fi- 
gnificatur  habitudo , fiue  refpcftus  quidam  inter  duo , & quidem  li  inter  fe  conterant  Ur  fe- 
cundum quantitatem,  in  huiufmodi  collatione  (pedari  potell  & Intcllc&us  adus  Collati- 
nus , quo  fcilicet  vnum , cum  alio  confertur,  & ea,  qui  fecundum  quantitatem  conferun- 
tur . Illa  igitur  mutua  habitudo  non  quidem  fe  tenens  ex  parte  cognitionis , vt  aliqui  per- 
peram intellexerunt , fcd  potius  ex  parte  eorum , qui  comparantur , ratio  dicitur . Dum 
itaque  dui  quantitates,  fiue  difcreti.ut  numeri,  liue  continup.vt  linei,  fuperficies,  & cor- 
pus inter  fe  conferuntur  fecundum  quantitatem , habitudo  illa  fe  tenens  ex  parte  obiedi 
Ratiolffe  dicetur . • 

Ratio  autem  commemorata  dicitur  duarum  magnitudinum  ciufdcm  generis  . Siqui-  d,,  4 

demetfe  debet  habitudo  inter  quantitates  ciufdcm  generis,  quoniam  qui funt generis tx(i,t*ht. 
diuerfi  nequeunt  inter  fe  comparari , vnde  non  cft  in  ijs  cur  exerceatur  rctpcdus  in  quo 
rationem  confiftcrc  dicebamus . Quamobrem  linea  cum  linea , fuperficies  cum  fupcrficic , 
folidum  cum  folido  conferri  debet;  non  autem  linea  cum  fupcrficic,  &c. 

Diciturdeindc  fecundum  quantitatem.Hoc  cft  fecundum  quod  vnamaiorcft,  autmi- 
nor,  aut  iqualis  alteri . Quandoquidem  duabus  ciufdcm  generis  quantitatibus  propofitis, 

-ncccflc  cft,  aut  unam  clfe  maiorem, aut  minorem  altera,  aut  illi  aequalem . Habitudo  igitur 
illa,  qua  fefe  vel  iqualiter,  cum  funt  aequales,  vel  iniqualiter,  cum  funt  iniquales , rcfpi- 
ciunt.  Ratio  appellatur . Quare  habitudines  alii  non  fundati  in  quantitate,  vt  habitudo 
«patris  ad  filium , quxeumque  illa  fit , vel  albi  ad  album , vel  demum  quilibet,  cuius  fun- 
damentum non  eft  quantitas, per  hanc  in  definitione  particulam  pofitam  excluditur . 

, Hinc  porrd  na&a  occafione  peritiores  Geometri  difccptationcm  ineunt;  Num  propor-  Kwm  fr,^r.  ' 

tio  quantitas  dici  mercatur;  quod  etiam  de  angulo  folct  inquiri . 

Eft  autem,  cur  id  in  controuerfiam  vocent,  propterea  quod  ratio  quantitas  non  videtur, 
xjuoniam  hic  creditur  adiquate  diuifa  in  difcrctam,&  continuam;  difereta  in  fuas  fpccies; 

■ continua  itidem  in  fpccies  fuas,  lineam,  fuperficicm,&  corpus, ad  quarum  nullam  ratio  rc- 
-tiocari  poteft . , 

Ex  aduerfo  tamen,  non  parum  negotij  faceflcrc  videtur  difficultas, quoniam  de  rationi- 
bus agere  munus  eft  Geometri , qui  tamen  folam  quantitatem  fua  contemplatione  perfc- 
quitur,&  fi  quid  eft,  quod  prxter  quantitatem  ad  fe  adfcifccrc  videatur , illud  profecto  ca,- 
dit  fub  ipfius  contemplationem , quatenus  aliquo  modo  naturam  induit  quantitatis,  ratio- f"'  ’"*'/■ 
nemque  menfuri,  ac  menfurabilis  obtinet . 

Idquc  prxfertim  inualefeit , quoniam  rationi,  quicquid  conucnit , quantitati  conuenirc 
perfpicuum  cft . Quamobrem  fi  quanti  maxime  proprium  cft  xqualc,  & inxquale  dici , vt 
Ariftotclcs  pronunciauit  de  quantitate  agens  cap.  6.  etiam  de  ratione  idem  enunciari  vq- 
lunt  Gcomctrp,  quibus  nihil  eft  frequentius , quam  rationem  vnam , maiorem , aut  mino- 
rem altera  dici , vel  vnam  alteri  fqualem ; quo  apud  ipfos  frcquenritfimc  ufurpatur  illud , , 'JJ 
nimirum  quantitatem  vnam  habere  maiorem  rationem  ad  alteram,  quam  alia  ad  eandem, 
vel  minorem , vel  xqualcm . 

Quin  imo  & rationem  fibi  vindicare  nedum  commemoratas  proprietatesconfequer,ccs  Utr 
quantitatis  naturam ; fcd  etiam  hfc,  qui  funt  maxime  quantitatis  propria , videlicet  polle 
addi , fubtrahi , multiplicari , ac  diuidi . Non  minus  emm  ac  de  quantitate , de  rationibus 
ipfis  dicere  folemus,  vnam  alteri  addi,  ex  vna  aliam  fubtrahi : vnam  per  aliam  multiplica- 
ri; atque  demum  vnam  per  aliam  diuidi . 

Nihilo  fccids  redte  quidem  Petrus  Nonius  negatiuam  fcntentiam  amplexus  cft , ea  ra-  0.(  - 
tione  dudtus.quam  primum  attulimus,  quonia  ratio  neque  quantitas  eft  difereta  vt  numc- 
rus , neque  aliqua  fpccies  quantitatis  continup ; neque  enim  cft  linea , neque  fuperficies , ■ 

neque  corpus.  Qup  etiam  dc  angulo  intelligcnda  volumus. 
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Commentitium  plane , ac  puerile  cft , quod  nonnulli  difficultate  preffi  protulerunt , di-» 
frmmiam  centes  tametfi  ratio  ad  null.uu  ex  commemoraris  quantitatis  fpccicbus  pertinere  poffit. 
Mmen  inje  haud  inferendum  ede  quantitatis  eflentiam  a ratione  non  participari,  quoniam 
aliud  e ft  quantitatis  genus , quoti  relatiuum  dicitur,  fub  quo  ratio  iplii  contineri  poteft . 
Ipfos ; tamen  de  ratione  loquentes,  nulla  ratione  quidem  hoc  nouum  quantitatis  genus 
sifiinr  i jn  medium  inuexifle  facile  quiique  deprehendet,  (I  nobifeum  occurrat  propofitis  difficulta- 
tibus , quibus , nullam  incile  vim  hic  oftendemus . 

Ad  primam  igitur  quod  attinet.  Vitro  quidem  fatemur  Geometre  munus  efle  quantita- 
tem perferutari;  inde  tamen  non  rette  infertur  quicquid  fub  Geometrica  cadit  contem- 
platione quantitatis  naturam  (ibi  vendit  are,  atque  adeo  diredte  fub  illa  contineri.  Nam  vt 
infulsi  profedtb  putaret  aliquis , quicquid  Phyficus  meditandum  affumit  debere  corporis 
naturalis  rationem  libi  vcndicarc ; ita  non  minus  fi  crederet  nihil  efle , in  quo  Geometra., 
occupatur , quod  rationem  quantitatis  non  obtinear,  ut  igitur  Geometra  Se  de  ratione^ , 
& de  analogia  ediderat  fatis  eft.vt  hpc  quantitatis  naturam  intra  fines  Geometricos , nem- 
pe abftrariionis  a materia  fenfibili  comitentur . 

Ad  id  vero,  quod  difficultatem  praeferebat  non  vulgarem;  refpondcTe  facili  imeeL. 
erit,  multa  quidem  de  aliquibus  dici  proprii,  que  de  alijs  improprie , & perquandaoL. 
translationem  dicuntur . Ita  plane  in  re,  de  qua  agimus,  contingit;  namequale,  acinp- 
quale  efle , ficut  & maius  efle , ac  minus , proprium  cft  quantitatis , fi  proprietate  fcrtr.onis 
vtamur;  fecus  autem  fi  improprie  loquamur . Quamobrem  ratio  dicitur  rationi  aquali.', 
vel  inaquatis , diciturque  vna  maior , vel  minor  altera  , improprie  tamen  loquendo , cum 
potius  ratio  rationi  deberet  dici  fimilis , & non  squalis . Iremqtic  vna  non  maior,  vel  mi- 
nor alteri,  fed  potius  diffimilis . Etfi  diflimilitudinis  fundamentum  fit  maior,  vel  minor 
quantitas,  vnde  tollerabilc  cft,  rationem  vnam,  altera  dici  maiorem,  vel  minorem,  quate- 
nus hec  diffimilitudo  in  maiori,  vel  minori  quantitate  fundatur . 

Atque  demum  operofum  non  eft  occurrere  polirem?  difficultati  nll.it?;  propte rea  quod 
pofie  addi,  fubtrahi,&c.  conuenire  rationi  bifariam  intelligi  poteft  .Vel  nimirum  ratior.o 
fui,  vel  beneficio  quantitatis.  Primum  quidem  admittimus , fecundum  tamen  negamus 
ea  ratione  durii,  quoniam  fi  qu?  additio , vel  fubtrariio , &c.  in  rationibus  ipfis  exercetur, 
proferih  contingit,  quatenus  in  quantitate  perficiuntur.Cum  itaque  res  ita  fe  habeat.con- 
fequens  orrtnino  eft  rationi,  haud  quantitatis  naturam  inefle . 

H?c  etiam  intelligi  volumus  de  angulo,  vt  fupra  docuimus,  cui  quantitatis  naturam  dc- 
negauimus,quoniam  ft  qu?  inditio  funt,eum  participare  quantitatis  eflentiam  nihil  prorfus 
vrgent,  fi  quidem  ei  conueniunt  beneficio  arcus, cui  infiftit;  penes  enim  hunc , angulus  di- 
citur vel  equalis  alteri,  aut  eo  maior,  vel  minor . Neque  quicquam  refert  fi  arcus  ariu  non 
fubtendat  angulum  ipfum , fatis  enim  eft  fubtendere  pofle ; Quamobrem  angulum  in  qua- 
dam habitudine  pofita  in  inclinatione  confiftere  dicamus  nccefle  eft.  De  his  tamen  fupra 
multa  nos  in  medium  attulimus . 

Cjterum  ab  initio  propofitam  difficultatem , illud  dicendum;  fcilicet  rationi  exhiberi 
aliam  cqualem,  quatenus  pqualitas  cum  fimilitudinc  confunditur , ita  ut  perinde  fit  ratio- 
' jii , rationem  equalem  efle , ac  eft  illi  efle  fimilem , itaut  squalitas , pro  fimilitudinc  fuma,, 
tur;  & quidem  hunc  in  modum  data  erit  ratio , cui  fimilis  poteft  exhiberi , 

Hi.  RtSliUne* figura  ffteie  duri  dicuntur  3 quarum  x @r finguli  anguli  dati 

Junt , & laterum  ratiores  ad  inuicem  data  fiunt , 

SI  itaque  fcerit  aliqua  figura  reriilinca , puta  triangulum  ABC,  tunc 
dicetur  fpecie  data,  cum  finguli  eius  anguli  ABC,  ACB,  BAC,  dati 
fuerint , fimulquc  data  fiierit  ratio  lateris  A B,  ad  B C,  & B C,  ad  C A,  & 

C A ad  A B . Cseterum  neque  line* , neque  anguli  fpecie  dari  dicunwr ; 
fed  magnitudine,  vt  fupra  vifutn  eft.  Hinc  autem  infertur  fpecie  data- 
rurti  figurarum  angulos  quoque  dari;  quemadmodum  etiam  laterum  ra- 
tiones vti  pcrfpicuumeft , 


'M  unium. 


ttfUtau 
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Pofitione  dari  dicuntur  puncta , linee , atque  anguli,  que  eundo»  fitum  1 ]V, 

femper  obtinent, 

NNon  aliter  intelligendum  eft , puncfta , lineas , angulofque  politione  dari , quam',  vt 
(itum  eundem  femper  obtineant . Pundia  itaque  linee , & anguli  politione  dari  di- 
cantur, qu*  (itum  eundem  femper  obtinent;  quinimo  pundta  non  aliter  dari  polfunt.quam 
pofitione ; at  vero  anguli  dum  pofitionc  dantur  etiam , & magnitudine , eo  tatnen  modo  • 
quo  ipfis  magnitudo  conuenit.quemadmodum  fupra  fuit  explicatum.  Non  lic  autem  de  li- 
neis (entiendum  eft  rciftis ; propterca  quod  , hc  quantumuis  politione  dentur,  non  propte- 
rca  magnitudine  datf  eflfe  dicentur;  politio  enim  (itum  refpicit, magnitudo  non  ita . 

Circulus  magnitudine  dari  dicitur,  cuius  ea, qua  ex  centro  datur  magnitudine . V. 

Hic  definitio  fatis  clara  eft,  atque  perfpicua . Circulus  itaque  magnitudine  datus  c (- 
fe  dicetur,  cum  data  fuerit  redta  quidem  magnitudine , ex  centro  du&a,  hoc  eft, 
cum  magnitudine  data  fuerit  redta  linea,  quf  nimisum  ex  iplius  circuli  centro  ducitur . 

Pofitionc,  & magnitudine  dari  dicitur  circulus , cunis  datur  centrum  pofitione,  V 1. 

tgf  ea  que  ex  centro, magnitudine, 

NOn  eft  opus  ulteriori  declaratione;  fi  enim  circuli  centrum  pofitione  datum  fuerit,' 
eiufdcm  vero,  qu?  a centro,  magnitudine,  non  poteft  circulus  non  dari  politiono , 
nam  a centro  politio,  & ab  ea,  que  ex  centro,  magnitudo , 

Circuli fegmenta  magnitudine  dari  dicuntur , in  tjuibus  dati  funt  magnitudine 
anguli , atque fegmentotum  bafes . 

TVne  circuli  fegmenta  magnitudine  dari  dicuntur , in  quibus  anguli  magnitudine., 
dati  funt , datf  que  fegmentorum  bafes ; cum  enim  fuper  eandem  reflam  lineam  ad 
"eafdem  partes , non  conftituantur  duo  circuli  fegmenta  fimilia , & inequalia,  circuli  vero 
fegmenta  fimilia  fint  ea  in  quibus  anguli  coftituti  funt  fquales.inde  fir.vt  (i  detur  angulus 
contentus  in  fegmento  circuli  vna  cum  bafi  eiufdem,nece(Tari6  etiam  detur  magnitudine^ 
circuli  fegmentum ; alioquin  fimilia  elfe  deberent  illa  fegmenta , eo  quod  caperent  angu- 
los fquales,  & fi  pollet  cflc  alterius  magnitudinis  maioris , vel  minoris;  iam  duo  fegmenta 
fimilia , & inf  quaba  fuper  eadem  redta  linea  ad  eafdem  partes  forent  conftirura,  quod  ta- 
men aduerfatur  ijs,quf  ab  Euclide  dcmonftrantur  ad  23.  Prop.Lib.3. 

Pofitione , <ef  magnitudine  dari  dicuntur  circuli  fegmenta,  in  quibus  anguli  magni - 
dtne  dati  funt,  fegmentorum  bafes  pofitione , & magnitudine . 

Circuli  fegmenta  pofitione , & magnitudine  dari  dicuntur,  quibus  dati  funt  anguli 
magnitudine  fegmencorumque  bafes  pofitionc,  magnitudineque  dantur,  quod  pla- 
ne conftat  cx  ijs,  que  iam  fupra  diximus;  dum  enim  data  eft  fegmenti  bafis,  & quidem  po- 
fitionc, & magnitudine;  atque  fuper  ipfam  nequeant  dati  circulorum  fegmenta  fimilia , & 
inf  qualia  ; proinde  fi  dantur  anguli  magnitudine , itemque  fegmentorum  bafes  politione, 

& magnitudine,  etiam  pofitione,  & magnitudine  circulum  dari  ncccfle  eft , 

Magnitudo  magnitudine  maior  e fi  dati, quando  ablat a data  reliqua  eide  aqualis  erit,  IX. 


VII. 


VIII. 


S Supponamus  propofitas  effe  magnimdines  DF,  EF;  fitque — 

datamagnitudo  DE.  Per  hanc  definitionem  dicetur  qui- D E F 

dem  DF,magnitudo  maior  magnitudine  EF  data  magnitudine 

D E;  quoniam  ablata  data  DE  reliqua  E F,  f qualis  eft  magnitudini,  qua  magnitudo  D F 
maior  elfe  dicitur . Itaque  fi  duj  fuerint  magnitudines  incqualcs,  & pruna  illarum  lucere* 
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fecundam  dato  excclfu , prima  fecunda  maior  ede  dicetur,  dati,  hoc  c(l  dato  exceflu . Vn- 
dt  cum  du^fint  magnitudines  DF,  HF  fuperct  autem  DF  ipfamEFdatu  magnitudine, fiue 
dato  cxccflu  D E;  ipfa  quidem  DF  maior  dicetur  minori  F.F  dato  cxccflu,  fiue  data  ; fiqui- 
dem  ablata  DE  reliqua  EF  eidem  EF  aqualis  e fi . Notant  Interpretes  non  intcrefle  vtrLm 
bine  magnitudines  injqualcs  date  fint , dummodo  datus  fit  exccflus , quo  maior  minorem 
excedit . 

Magnitudo  magnitudine  minor  efl , data , quando  adiuncta  data , 
tota  eidem  aqualis  eft . 


H 


Aie  definitio  fuperiori  quidem  eft  affinis;  propterea  quod_ 


XI. 


illud  idem  hic  afleritur  de  additione,  quod  ibi  de  fubtra-D  E E 

itione  dicebatur . Supponamus  magnitudinem  EF  minorem  cflo 
magnitudine  DF;  fitque  data  magnitudo  DE;iuxta  definitionem  hanc  F F dicetur  magni- 
tudo minor  magnitudine  D F;  Se  quidem  data  magnitudine  D E,  eo  quod  adjuncta  hac 
data  ipfi  E F,  fit  magnitudo  D F,  squalis  illi,  qua  magnitudo  E F minor  efle  dicitur  data 
magnitudine  DE. 

Magnitudo  magnitudinle  maior  e fi  data,  quam  in  ratione,  tjuando  allata  data  , 
rclujua  ad  eandem  habet  r at  tonem  datam . 


XII. 


\ O Vpponamus  AD,  efte  magnitudinem  datam,  &ACma- 

ij  iorem  e(Tc  CB  data,  quam  in  ratione : Ratio  D C ad  CB  A D C B 

eft  data , atque  magnitudo  AC  maior  efte  dicetur  magnitudi- 
ne BC  data , quam  in  ratione  fiquidem  ablata  data  AD  reliqua  DC  ad  reCiam  CB  habet 
rationem  quf  fupponitur  data.  Vel  definitionem  fic  exponamus . Si  fuerint  duc  magnitu- 
dines , & ab  vna  lpfarum  auferatur  data  magnitudo , reliqua  vero  magnitudo  habeat  ad 
aliam  magnitudinem  rationem  datam  fiue  maioris,  fiue  minoris  inequaliratis,  prima  illm, 
magnitudo  fecunda  magnitudine  dicetdr  maior  efle  data  quam  in  ratione.  Vt  duj  fint 
magnitudines  AB,CB,  & a magnitudine  AB  ablata  fit  magnitudo  A D,  reliqua  vero  DB 
habeat  ad  CB  rationem  datam  maioris  infqualitatis  v.  g.  duplam . Dicetur  A B ipfa  C B 
maior  efle  data  quam  in  ratione,  quandoquidem  ablata  data  A D reliqua  D B ad  C B ra- 
tionem habet  datam . 

Magnitudo  magnitudine  minor  eft  data,  quam  in  ratione,  quando  adiuncta 
data , tota  ad  eandem,  rationem  habet  datam . 


SVpponamus  AD  efle  magnitudinem  datam , atque  DC  . 

minorem  efle  magnitudine  CB  data,  quam  in  rationo ; A D C B 

ratio  AC,  ad  CB  eft  data;  magnitudo  itaque  DC  minor  eft 

magnitudine  AC  data,  quam  in  ratione;  quoniam  ad  ipfam  D C addita  AD  fit  A C,  quae 
ad  C B rationem  habet , quae  data  fupponitur . Vel  fic  interpretemur  definitionem : Vt  fi 
fuerint  duat  magnitudinis  , & vni  earum  adijeiatur  data  magnitudo , compofira  vero^ia- 
gnitudo  habeat  ad  aliam  magnitudinem  rationem  datam  fiue  maioris , fiue  minoris  inae- 
qualitatis prima  illa  magnitudo  fecunda  magnitudine  minor  efle  dicet  ur , data , quam  in_. 
ratione . Sint  duat  magnitudines  DC,  CB,  & alteri  ipfarum  nempe  DC  adieCta  fit  magni- 
tudo A D,  habeat  autem  ex  D C,  & A D compofita  magnitudo  A C ad  C B rationem  da- 
tam puta  duplam,  dicetur  quidem  DC  minor  efle  ipsa  C B,  data  quam  in  ratione , quo- 
niam irfagnitudo  D C auctu  magnitudine  A D compofita  A C habet  ad  C B datam  ratio- 
nem nempe  duplam. 

XIII,  Deducia  linea  dicitur  d datopunclo,  ad  datam  pofitione  rcBam  aci  a re- 

tia in  angulo  dato . 


'Jlij  unant 

freduMa  , 


L 


Inca  refla  deduCla  dicitur  a dato  punflo  , ad  datam  pofitione  reflam  , enim. 
reCta  acta  fuerit  in  angulo  dato ; fiquidem  ad  datam  pofitione  rectum,  linea  ducitur 

a dato 
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a d aro  puncto , in  angulo  tamen  dato , quem  liate  cum  illa  coullituit : propterca,  hac  linea 
viod  itera  dicetur  a dato  puncto,  ad  datam  politione  redam . 

£dufla  linea  dicitur  d dato  punfto  ad  datam  poftione  rectam,  protracta  XIV. 
reti*  in  angulo  dato . 

AT  vero  edtifla  linea  dicitur  i dato  punfto  ad  datam  politione  redam,  cum  illa  pro-  At- 
tracta  fuerit  in  angulo  dato ; tunc  enim  linea  dicetur  eduda,  fiquidem  a daro  pun- 
«fto  ad  reftam  politione  datam  protrahitur  rcfta  in  angulo  tamen  dato , quem  hac , cum_ 
illa  conftituit. 

V V 

Contra  poftione  efl,  refla  per  datum  punflum  parallela  afla  alteri  refla . A v * 

Dicetur  vero  contra  politione  rcfta  per  datum  punftum , cum  afla  luerit  parallela  al-  y/- ar.uv 
teri  rcfta: > fiquidem  igitur  per  datum  punftum  parallela  cft  alteri  refti;  linea  dici-  j/pjiuut. 
tur  qualis  modo  delcribitur. 

Definitiones  itaque  pramittenda  funt,  qua  hadtenus  attulimus  fuperell , vt  propofitio- 
nes  aggrediamur : qua  fcquuntur . 


PROPOSITIO  PRIMA. 


Votarum  magnitudinum  ad  inuicem  data  ratio  eft , 

DAta  lint  magnitudines  A,  B.  Dico  rationem  A ad  B datam  efle . 

Quoniam  data  efl  magnitudo  A,  poterit  aqualis  ei  exhiberiiea 
qua  (it  C.Rurfus  quoniam  data  eft  magnitudo  B,  pollibilc  erit  aliam 
ei  aqualem  exhibere,  caedo  D.  Quoniam  itaque  A eft  aqualis  C,& 

B aqualis  D,  erit,  vt  A, ad  B,  ita  C,ad  D,  ergo  ratio  A,  ad  B,  erit  da- 
t.i . Si  igitur.magnitudincs  dentur,  carundem  ratio  data  erit.  Quod 

oportebat  ollenderc . Vel  quia  A aqualis  eft  C,  & BxqualisD,  erit  A B C D lM 

vt  A ad  C ita  B ad  D,  & •*  alternarim  vt  A ad  B,  ita  C ad  Diquamobrem  iplius  A ad  B da- 1 
ta  ratio  cft,  cum  illi  eadem  fit  C ad  D. 

PROPOSITIO  II. 

Si  data  magnitudo  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  habeat  rationem  datam; 
datur  etiam  hae  alta  magnitudine . 


rprim  4+ 
fimi  1.  humi, 

b * tr  fecundi 
dtfitut.  hrninim 

« 7-  f. 
d I*.// 


DAta  fit  magnitudo  A,  que  ad  quandam  aliam  magnitudinem,  A 
v.  g.  B,  habeat  rationem  datam  Dico  B.  dari  magnitudine., . 

Qr  , niam  igitur  data  cft  magnitudo  A,  poterit  iqualts  ei  exhibe-  ® ' 
ti  ;ea  vcr6  li:  C.  Cum  itaque  ratio  iplius  A,  ad  B detur  ex  hipotheli  q 
poterit  !■  ei  aqualis  dari,  exhibeatur  igitur , & Iit  iplius  C,  ad  D,  ra- 
tio; quoniam  igitur  cft  vt  A ad  B ita  C.adD.ertt  vtA,  adC,itaB  D 
ad  D;  at  vero  A aqualis  cft  C proinde  B aqualis  erit  1 D ergo  B 
magnitudine  data  eric,quandoquidem  ipfi  xqpalis  exhibita  cft  D. 

PROPOSITIO  III. 


• Tttfrtmtm 

dtfitut.  hmm. 

b Pf  ftcundA 
d finit  hmuu 
Cf*ri  ft  fw  Sii. 
d P*r  I f . 

e Ptr  i d.fi. 
mt.  hwut  • 


Si  quotlthct  diti  magnitudines  cvmponautur,  etiam  ea  dabitur , tptu  ex  his  com- 
ponitur , magnitudo . 


DAta  lint  magnitudines  AC.CB  Operrprctium  fit  often-  £ C B 

derc  AB  datam  efle;  Quoniam  A C eft  data  poterit  illi  

tepuiri  aqualis;  ergo  hac  * IJF  aqualis  A C;  & quouiam  C B P F E „ 


\ 

s 
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***"■  eftdatapoterif  11  illi  rcpcriri  «qualis , crgoF  E iqualis  c fiat  CB.  Quoniam  jgitur  DF  eft 
i aqualis  AC.  & FE  aqualis  C B,  erit  D E aqualis  AB,  quamobrem  AB  data  a erit . 

PROPOSITIO  IV. 

I Si*  dat  It  magnitudine  data  magnitudo  auferatur , reliqua  data  ent , 

. Ata  fit  magnitudo  A B,  a qua  auferatur  data  magnitudo  AC.  a* 

* *'•  ,:-am  CB  datam  efle.  Quoniam  enim  datur  A R 

; exhiberi , qui  fit  DF . Rurfus  quoniam  dati 

i.  • • r.  r\  t-  : A i 


DAlJ.  IU  Uiagimuuu  'J' — ; *.°V  A 

Dico  reliquam  C B datam  efle . Quoniam  enim  datur  A B, 

* t"  trima  poterit  = ei  iqualis  exhiberi , qui  fit  DF . Rurfus  quoniam  datur 
dtfak.kum.  A c poterit  ei  iqualis  exhiberi , fitque  D E;  quoniam  igitur  A B, 
b p<r „m  iqualis  cft  ipfi  D F,  & A C ipfi  D E,  reliqua  igitur  CB  reliqua:  EF,  cft  b iqualis . Datur 
«•»*  igitur  CB  quandoquidem  ci  exhibetur  iqualis  E F. 

PROPOSITIO  V. 


B 

~F 


St* 


, ad  fui  ipfus,  aliquam  partem  habeat  rationem  datam : etiam  ad 
reliquam  rationem  datam  habebit , 


Sit  ratio  data  AB,  ad  BC. Dico  rationem  AB,  ad  AC,  datam  a 
efle  .Quoniam proportio  AB,  ad  BC,  data eft  poterit , ci 


C B 


+Jtmi.tuim.  «qualis  exhiberi ; quamobrem  fumatur  D E arbitraria,  & fiat , p F E 

vt  AB,  ad  BC,  ita  DE,  ad  EF,  ergo  data  eft  ratio  DE  ad  EF,  eft 
C ttr  autem  DE  data;  ergo  data  >>  cft  FE.crgo  & reliqua  DF  data  • eft.Data  cft  autem  DE, igitur 
5""’  ‘ ■ ratio  ipfius  DE  ad  DF  data  eft.Et  quia  eft  vt  DE  ad  EF  ita  AB  ad  BC  igitur  per  conucr- 
Aturfmuam  ^ eri(i , vt  pE  ad  DF,  ita  AB  ad  AC,  cft  aute  ipfius  DE  ad  DF  ratio  data  vt 

0 en  «r«H  oftenfum  eft,  igitur  ratio  AB  ad  AC  data  erit  Vel, 

Quandoquidem  eft  DE,  ad  EF,  vt  AB , ad  BC,  cx  conftniftione,  erit  ‘ DE,  ad_DF,  yt 
19.  quinti  * AB,  ad  AC;  ergo  ratio  AB,  ad  AC  erit  s data . 

£ ptr /tctmdM 

«***  PROPOSITIO  VI. 

* 

Si  componatur  dua  magnitudines  habentes,  ad inuicem  rationem  datam , & qua  ex 

..  his  componitur  magnitudo  habebit  advtramq;  rationem  datam . 


D 


Ata  ratio  fit  AC,  ad  CB.  Dico  rationem  A B,  ad  CB  eflei  a C B 

J datam ; & rationem  AB  ad  AC  ede  pariter  datam . Fiat  

j n.jbri . DFreGa,  vt  libet ; mox  veto  * conftituatur  DE,  ad  EF,  vt  AC  p E F 

b pr,f„aau  aj  q g.  Conftitui  autem  poterit ; cum  enim  data  fit  proportio 

*“£  A C,  ad  CB,ei  potent  exhiberi  iqualis . Ergo  ratio  DF.  ad  EF  data  eft . Eft  aurem  vtra- 
*««.  „uc  magnitudinum  DE,  EF  data,  ergo  ipfius  DF  ad  vtramque  ipfarum  E F.D  E ratio  efh 
d “•  data  Et  quoniam  eft  vt  AC  ad  CB  ita  DE  ad  EF  igitur  componendo  erit " vt  AB,  ad  CB 
rs*  tnri.  ita  DF,  ad  F.F,  & vt  AB, ad  AC,  ita  DF.adDE,  & quoniam  cft  vr  DF  ad  vtramque  ipfiu 
1 , tmmi.  rum  EF,  DE  Ita  AB  ad  vtramque  iplarum  CB.AC,  igitur  ipfius  AB  ad  vtramque  ipfarum 
CB,  AC  ratio  data  ’ erit . 

% 

PROPOSITIO  VII. 

Si  data  magnitudo,  data  ratione  fetetur ; vtrumqt  fgmentorum  datum  erit . 


Data  fit  magnitudo  DF;  fit  vero  data  ratio,  vt  DE,  ad  EF.  p E F 

Dico  DE,  EF  data  efle.  Quoniam  cx  hypothcfi  ratio 

-7-  ■ pc  ad  EF  cft  data ; creo  . erit  ratio  DF , ad  EF  pariter  data ; eft  autem  DF  data  cx  hy- 

pothefi , ergo  EF  data  erit  b . At  vero  ratio  DF.adDE  cft  c data,&  D F cxJivpothefi 
r,r ! hmu,  jj^  eftjerg0  DE  cft J data.  Vtrumquc  igitur  fegmentorum  datum  erit . 
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PROPOSITIO  VIII. 

JS>ua  ad  idem  rationem  habent  datam,  habebunt , ad  inuicem  rationem  datam. 

DAta  fit  ratio  A,  ad  B,data  infuper  fit  ratio  A D 

C,  ad  B.  Dico  rationem  A,  ad  C datam  eflc . B — E 

Fiat  ad  libitum  refla  D,&vt  A,  ad  B,  ita  fiat  D,  ad  C F 

E fieri  poterit  • quia  data  eft  ratio  A ad  B.&  prattcrea,  vt  B,  ad  C>  ita  fiat  E,  ad  F,  fieri  po-  * ■ p"frifum 
ferit  b quia  data  eft  ratio  B ad  C.Quoniam  data  eft  ad  libitum  D,&  infuper  data  eft  per 
conftruflionem ratio  D,ad  E;crit c quidem  E data;at  ver6  proportio  E, ad  F per  conftru-  **!•». 

flionem  data  eft,  eft  autem  E data  ergo  F.erit  * data , eft  data  autem  D,  ergo  data  erit  ' «*»>“■** 
ratio  D ad  Ficum  autem  fit  vt  A ad  B.ita  D ad  E ,&  vt  B ad  C,ita  E ad  F,  erit  f ex  arcuo  vt  a r„ 

A ad  C ita  D ad  F,  fed  data  ell  ratio  ipfius  D ad  F,  vt  fuperius  oftcnfum  eft , ergo  ipfius  A 
ad  Cratio  data  erit  • huius  . 

f xi,  f Mtnti. 

PROPOSITIO  IX. 

Si  dua,flurefiue  magnitudines  ad  inuicem  habeant  rationem  datam , habeant  autem  illa  ma- 
gnitudines, ad  alias  quafdam  magnitudines  rationes  datas , & fi  non  eafidem,  illa  alia  ma- 
gnitudines etiam  ad  inuicem  habebunt  rationes  datas , &c. 

RAtionej  A,B,C,  fint  inter  fe  datat,  ratio;  A,  ad  D,  & B,ad  E,  A 

& C,  ad  F fint  data: . Dico  rationes  D,  ad  E,&  E,ad  F cflo  B — — — — 
inter  fe  datas . Quoniam  ex  hypothefi  ratio  D,  ad  A eft  data , & C 

ratio  B,  ad  A quoque  data,  erit  * ratio  p,  ad  B data . Eft  autem  ex  , > a,wum. 

hypothefi  ratio  E,  ad  B,  data , ergo  ratio  D,  ad  E erit  f-  data;  eft  au-  D - — t> 

tem  ex  hypothefi  ratio  C,adB,data,&  ratio  E ad  C,  erit  c data  cum  E ti.Oanrum. 

ratio  E,  ad  B fit  data ; ratio  verd  F, ad  C eft  data  ex  hypothefi;  ergo  F — — 
ratio  E,  ad  F erit  J data,  & ratio  D,  ad  F erit  data  per  eandem  8.Datorum,  cum  oftcnfum  “ *’ 
dit  rationem  E,  ad  F efle  datam,  & rationem  D ad  E elfe  pariter  datam, igitur  D,E,F  ad  in- 
uicem habent  rationem  datam . 

PROPOSITIO  X. 

si  magnitudo  magnitudine  maior  fuerit,  data,  quam  in  ratione,  & fimul  veraque  illa  eademJ 
i.  magnitudine  maior  eii  data,  quam  in  ratione.  Sin  autem,  fimul  vtraque  magnitudo 
eadem  z.  magnitudine  maifr  fuent  data,  quam  in  ratione , & reliqua  illa  eadem,  j . maior 
erit , data  quam  in  ratione-,  aut  reliqua  4.  data  efi  cum  confequente  5 .ad  quam  habet  altera 
magnitudo  rationem  datam . 

NOnnulla:  funt,  huius  propofitionis  particul*  diligenter  perpendenda-:  ad  facilio- 
retqfcnfumconfequendum.  Numeris  1.  a.  3.  habentur  particuls,  illa  eadem , & 
numero  a,  habetur  folum  particula  eadem;  qux,  & altera  dicitur  magnitudo ; intelligi 
■ debet  confequcns  rationis  propofitae . Numero  4,  habetur  particula  reliqua ; perquam- 
intelligitur  exceffus,quo  antecedens  vna,cum  data  excedit  confequcntcm  rationis  propo- 
fitac.  Numero  j per  particulam,cum  confequente,  ad  quam  intelligitur  exceifus,  quo  con- 
fequens  rationis  propofitx  fuperat  antecedens  ciufdem  rationis . 

In  bac  autem  propofitione  triplex  eft  hypothefis.ad  pri- 

mam,  quod  attinet.  Sit  AB  magnitudo  data;  & AC,  fit  A B C D fut!/,.' 

maior  CD,  data  quam  in  ratione.  Dico  AD,  maiorem- 

efle  CD,  data  quam  in  ratione . Quoniam  AC  fupponitur  maior,  quam  C D data  quam 
in  ratione,&  AB  data  eft, erit’  ratio  BC  ad  CD  data,  & per  decimam  oflauam  quinti,  ra-  ’ ti.*. 

tio  BD,  ad  CD,  data  eft,  ergo  per  vndecimam  definitionem  huius  AD,  eft  maior  CD  da-  **“•  *"*'• 
ta  quam  in  ratione . Nam  ablata  data  AB,  reliqua  BD  ad  CD  habet  rationem  datam 

‘ Se- 


Digitized  by  Google 


H :CAR0L1  R EN  A L D T N I I . " 

umuta  bf  Secunda  hypothcfis . Sit  AD,  magnitudo  data,  & AG,  

. maior  fit  BG,  data,  quam  in  ratione . Dico  AB,  maiorem  A . D B E G 

e(Tc  B G,  data  quam  in  ratione . Quoniam  ratio  D G,  ad 
1 11.  itjimu.  BG,  eft  a data  i & per  decimam  feptimani  quinti  ratio  DB,  ad  BG,  eft  data;  ergo  AB 
maior  erit  BG,  data  quam  in  ratione . 

Tertia  hypothcfis.  Sit  AE  magnitudo  datai  A G,  veri  a g g g q 

rirMiyfitb  flt  maior  BG  data  quam  in  ratione . Dico  rationem  BG, 

ad  BE  efle  datam . Quoniam  ratio  E G,  ad  BG  eft  b data ; ergo,  & ratio  B G,  ad  BE,  data 
- 1 ’’  eritsper  ea  qu^  habentur  ad  propofitionem  decimam  ofiauam  quinti  lib.  Elementorum. 

, PROPOSITIO  XI. 

Si  magnitudo  magnitudine  maior  Jit  dita,  quam  in  ratione,  eadem  Jimul  utraqnc  maior  erit 
data , quam  in  ratione . Et fi  eadem  Jimul  utraque  maior  fit  data,  quam  in  ratione , eadem 
reliqua  magnitudine  maior  erit  data,  quam  in  ratione . • 

IN  hac  propofitionc  duplex  eft  hypothcfis.  Ad  primam,quod 

attinet ; Sit  AB,  magnitudo  data,  & A E,  & maior  E G da-  A D B E G 
tuMfmt.  ta,  quam  in  ratione , Dico  AE  maiorem  efle  BG  data,  quam  in 

b tationc . Quoniam  ratio  BE,  qd  EG,  eft  ‘ data,  ratio  vero  B E,  ad  BG,  eft  b data;  erga 

'«mT"*"  re3a  A E maior  eft  c BG  data,  quam  in  ratione . • ~ 

* tufifimii.  Secunda  hypothcfis.  Data  fit  magnitudo  A B,  & AE,  maior  ” 

smJal  iy- BG,data, quim  in  ratione, Dico  AE, maiorem  efle  EG, data  quam  A D B E G 
fuhfii . jn  ratione  j Quoniam  enim  ratio  BE,  ad  BG,  eft  d data,-  ratio  autem  BE,  ad  EG,  eft  c da- 
d ta;  erS°  A E,  erit  maior  E G,  data,  quam  in  ratione. 

c ririajua  Vel  hunc  in  modum . Sit  magnitudo  A E magnitudine,  EG  maior  dataquam  in  ra- 
tione . Dico  magnitudinem  eandem  A E ipfa  magnitudine  A G,  maiorem  efle  data , 
17.  $uihiu  jjyju,  in  itione.  Cum  enim  maguitudo  A E,  magnitudine  EG  maior  fit  data-. 

quam  in  ratione , auferatur  magnitudo  data  AB , ut  remaneat  B E , ergo  BE , ad  EG,  ha» 
bebit  1 ratione  datam,  quamobrem  inuertendo,  & componendo  &c.  data  erit  ratio  BG,  ad 
( II.  iifint.  EG>  au[cm  AB,  ad  BD,  in  cadcam  ratione  g ut  B G,  ad  E G.proptcrea  data  erit  rati» 
1 V.  tm'm"  AB  ad  BD,  eft  autem  data  A B,  ob  id  D B data  b erit , quapropter  reliqua  A D data  eft, 
at  vero  totius  AG  ad  totam  D E data  eft  ratio,  ut  enim  unum  antecedentium  ad  unum- 
confcqucntium,  ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  confcqucntia , hoc  eft  ficut  BG,  ad  BE, 
ita  AG  ad  DE, igitur  & ipfius  ED.ad  AG.data  ratio  erit, eft  autem  data  AD, ergo  AE.ipfa 
quidem  AG  maior  eft  data  quam  in  ratione.  , 

Sit  autem  AE  ipfa  AG  maior  data  quam  in  ratione . Dico  AE  reliqua  EG  maiore m cf- 
fe  data  quam  in  ratione  . Cum  enim  AE  maior  fit  ipfa  AGdataquamin  ratiore,  autcra- 
tur  magnitudo  data  A D,  ob  id  reliqua  D E ad  AG  data  ratio  eft,  quamobrem  , & ipfius 
iarAjiMii.  AG  ad  DE  data  ell  ratio.  Fiat  AB  ad  BD  ut  AG,  ad  DE , propterea  data  erit  ratio  Ab,  ad 
BD;&  per  convcrfionem  rationis  data  erit  etiam  ratio  AB.ad  AD,&  inuertendo  d ata  erit 
ratio  AD,  ad  AB,  dataeft  autem  AD,  igitur  tota  ABdatacft:  quoniam  vero  totius  AG 
ad  totam  DE  data  eft  ratio,  quemadmodum,  & ipfius  A B,  ad  B D,  data  ratio  eft ; cumiic 
AG  ad  DE  ita  ablata  AE  ad  ablatam  BD,  igitur  reliqua  EG,  ad  reliqua  B E,  erit  ut  A G, 
fc  17.  tuM.  ad  DE,  eft  autem  ipfius  A G,  ad  DE,  ratio  data,  ergo  ipfius  EG  ad  BE  data  ratio  erit , & 
dividendo  b ipfius  EG  ad  BE  data  ratio  erit,  quamobre,  & ipl  us  BEad  EG  data  ratio  erit, 
*'£***•  eft  autem  data  A B,  igitur  AE,  ipfa  EG  maior  eft  1 data,  quam  in  ratione , 

PROPOSITIO  XII. 

Si  fuerint  tres  magnitudines , & prima  quidem,  cum  fecunda  data  fit  fecunda  quoque 
eum  tertia  data fit,  aut  prima  tertia  aquahs  efi , aut  altera  altera  maior  data . 

Sint  tres  magnitudines  AD, DB,BG,  & quidem  AD  cum  DB  a DBG 
data  fit , ut  A B;  item  D B,  cum  B G,  data  fit,  ut  D G . Dico, 
vel  AD,  atqualem  elfe  BG,  vel  alteram  altera  maiorem  efle  data . Supponamus  primd  pri- 
mam cum  fecunda, nempe  AB  aquale  eifc  fecundat  ,cumtcrtia,  nimirum  DG  illicoper- 
fpicuutn  eft  A D aqualem  efle  BG;  ablata  fiquidem  communi  D B remanebunt  AD,  BG 
r _ . . a ...  - ' inter 
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inter  fe  aequilcs.  • ' 

Supponamus  fecundo  AB,  maiorem  efle  DG;  cum  itaq;  A B,  Se  DG  data?  fint , fcquimr 
per  quartam  huius , differentiam  inter  AB,  Se  D G datam  effe at  vero  (i  ais  inaequalibus 
AB.DG  auferatur  communis  D B atque  adeo  auferantur  xqualia;rcfiduorum  A I),  B G 
idem  erit  exceflus,  ac  totarum  AB,  DG,  nempe  DB,  fcd  hic  eft  * datus;ergo,3e  rpfiduorum 
A D,  BG  exceflus  fiue  differentia  data  erit,  quamobrera  fcquitur b alterat»  altera  maiorem 
effe  data , * 

PROPOSITIO  XIII. 


St  fuerint  tres  magnitudines, & eurum prtma  ad  fecundam  habeat  rationem  datam , fecunda 
autem  tertia  maior  f:t , data,  quam  in  ratione,  prima  quoque  maior  erit 
tertia,  data , quam  in  ratione . 

Sint  tres  magnitudines  AB.CD,  Se  Eifitque  data  proportio 

magnitudinis  AB , ad  magnitudinem  CD;prxtcrea  ma-  ™ 1 ** 

gnitudoCD,  maior  fit  magnitudine  E,  data, quam  in  ratione.  G G D 

Dico  magnitudinem  AB,  maiorem  effe  E magnitudine , data, 

quam  in  ratione . Suppooantus  datam  DGifiat  autem  vt  DC, * 
ad  CG,  ita  AB,  ad  AF.  Quoniam  igitur  eft  vt  DC,  ad  GC,  ita  BA,  ad  FA  erit  > vt  DC,  ad 
BA,  ita  GC,  ad  FA,  Se  confequenccr,  vt  DC,  ad  BA,  ita  erit b DG,  ad  BF,  fcd  ex  hypotefi  * 'f 
DG,  data  eft;  ergo , St  B F , per  fecundam  huius  data  erit,‘  eft  autem' ex  bvpotefi  data  pro-  c 
portio  AB  ad  CD,  Se  erat,  vt  DC,  ad  BA,  ita  GC,ad  FA  erit  igitur, vt  FA,ad  GC,  ita  AB, 1 'Mi 
ad  CD;  ratio  igitur  FA,  ad  G C,  data  erit; 1 ex  hypotefi  vero  data  eft  ratio  GC , ad  E ergo  * 

data  erit  c ratio  FA , ad  E ; condufimus  autem  fupra  JBF  datam  efle,  ergo  A B maior  erit  E 
data  quam  in  ratione , 


PROPOSITIO  XIIII. 

Si  dux  magnitudines  ad  inuicem  habeant  rationem  datam , vtrique  autem  illarum  adijeiatur 
data  magnitudo  tota , ad  imneem,  aut  habebunt  rationem  datam , aut  altera 
altera  maior  erit  data  , quam  in  ratione . 


DAtx  fint  dux  magnitudines,  A E,  G F;  daraque  fit  ra-  g ^ gj g 

do,  vt  A B,  ad  G D.  Dico , vel  B E,  ad  D F rationem. , 

fiaberc  datam;  vel  BE  .maiorem  efle  magnitudine  DF,  data_  gj- q p ... 

quam  in  ratione.  Supponamus  primo  elfc.vt  AB, ad  CD  ita  AE,  t>  i.ZqZZu. 

ad  G F ; erit  ‘ vt  B E,  ad  D F , ita  A B,  ad  G D ; eft  autemjex  hiporhefi  data  ratio  A B , ad  c . 
G D.crgo  ratio  BE.ad  GF,  data  erit,1  Secundo  fupponamus  effe,  vt  A B,  ad  G D,  ita  A H,  h h/S 
ad  G F erit e vt  BH  ad  D F , ita  A B , ad  G D at  vero  ex  hypothcfi  data,  eft  ratio  A B ad  *“»'• 
GD , cftque d data  ratio  BH , ad  DF ; infuper  data  eft  - AH,  eo  quod  fuppofitum  fit  f *' ffZf 
cfTe,  vt  AB,  ad  GD,  ita  AH,  ad  G F,  qu.r  ilata  erat , ergo  data  eft 1 HE ; quamobrem  ma-  g muAfu. 
gnitudo  BE  maior  i erit  magnitudine  DF  data  quam  in  ratione . • 


PROPOSITIO  XV. 

Si  dua  magnitudines  habeant,  ad  inuicem  rationem  datam,d-  ab  vtraque  earum  auferatur  da- 
ta magnitudo : rehqua  magnitudines , ad  inuicem  habebunt,  aut  rationem  datam , 
aut  altera,  altera  maior  erit , data , quam  in  ratione . 

/ 

DAtx  fint  dux  magnitudines  E H;  F G,  fitque  pariter  data  ra-  jj  gj  g 

tio  B E;  ad  D F;  Dico  rationem  B H , ad  D G , vel  effe  da- 

vel  BH  maiorem  efle  DG  data  quam  in  ratione.  D G F 

Supponimus  primo, vt  BE.ad  DF,ita  cifc  EH,ad  FG  ergo  erit J vt  BHLad  DG,  ita  BE,ad  1 
DF.at  vero  ex  bypqthefi  ratio  BE,  ad  DF,  eft  data, ergo  ratio  BH.ad  DG.crit b quoq.-data. b*'  mm' 

E Sup- 
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i ».  }«.'»«• . Supponamus  fecundo,  vt  BE.ad  DF,  ita  e(Te  EA,  ad  GF;  ergo  erit c AB,  ad  GD,  vt  B E • 

i u hui*,  ad  D P , at  vero  ex  hypothefi , data  eft  ratio  B E , ad  D F , cftque  J data  ratio  A B , ad 

, ».  i»» . GD,  & infuper  eft  - data  E A,  c um  fupponeremus  ede,  vt  B E,  ad  D F,  ita  E A,  ad  G F , ex 

f ea  \Jnim,  hypothefi  quoque  data  eft  E H,  & praterea  cft  f data  HA,crgo  per  vndcciinam  definitio- 
petn  huius  BH  maior  erit  DG,  data  quam  in  ratione . 

* PROPOSITIO  XVI. 

Si  dua  magnitudines,  ad  tttteiecm  b abeant  r at  istum  datat»;  cf  ab  vna  quidem  illarum  aufer»- 
tur  dat * magnitudo , alter  i autem  i f [arum  adi/ ei  at  ur  data  magnitudo , tsta  refdua 
magnit*  dme  mater  erit,  data  tjuitm  i»  r at  tene . 

B A H E 

DAts  fint  duae  magnitudines  HE,GF;data  quoq;  fit  ratio  BH.jj  q p 

ad  DF.  Dico  BE  maiorem  efle  DG,  data  quam  in  ratione. 

Fiat  •*  vt  D F,  ad  BH,  ita  G F,  ad  A H.  Quoniam  igitur  ex  hypothefi  data  cft  GF,  & praete- 
rea data  b cft  A H;  fiquidem  fecimus,  vt  DF,  ad  B H,  ita  G F,  ad  A H , & quoniam  data  cft 
HE  ex  hypothefi;  erit& c AE,  quoque  data;quoniam  autem  cft,  vtDF,  ad  BH,  ita  GF,  ad 
AH  eritd&  BH,  ad  DF,  vt  BA ,- ad  DG;fupponcbamus  autem  rationem  BH,  ad  DF,  da- 
tam efle,  eftque ' data  ratio  B A,  ad  DG,  fiquidem  ei  datur  eadem  BH,  ad  DF  dice  bamus 
etiam  datam  efle  AE,  ergo  erit  f B E,  maior  D G,  data  quam  in  ratione . 

Vel  fio 

Datae  fint  magnitudines  H B,  FD,  quae  neceflario  habebunt  8 rationem  datam, de  ex  F D 
auferatur  d-ta  magnitudo  G F , & magnitudini  H a addatur  data  magnitudo  H E . Dico 
totam  E B reliqua  G D maiorem  efle  data , quam  in  ratione . Quandoquidem  ratio  ipfius 
H B ad  FD  data  cft,  fiat h vt  H B ad  FD , ita  A H ad  F G,  ergo  ratio  ipfius  A H ad  F G data 
erit, 1 cft  autem  data  FQ,  igitur  A H data  erit, k eft  autem  EH  data  igitur  iota  E A data  eft:  * 
Et  quia  eft  vt  H B ad  F D,  ita  A H ad  F G , ergo  refidua  A B ad  refiduam  G D rationem 
habebit 1 datam,  eft  antem  A E data  magnitudo,  igitur  magnitudo  EB  magnitudine  G D> 
maior  cft , « data  quam  in  ratione . 
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PROPOSITIO  XVII. 

Si fuerint  tres  magnitudines,  cfr  prima  quidem,  fecunda  maior  fit  data  quam  in  ratione ; terti» 
quoque  eadem  fecunda  maior  (et  dat a quam  in  ratione ; prima  ad  tertiam , aut  rati  onem 
habebit  datam ; aut  altera,  altera  maior  erit  data,  quam  tn  ratione . 

Sint  datae  magnitudines  BH,  & DE,  & AB  fit  maior  F data  quam  a 

in  ratione,  CD,  vero  F,  maior  data  quam  in  ratione . Dico  ra-  

tionem  A B , ad  C D efle  datam;  vel  A B,  maiorem  efle  C D , data  G 


H B 


a n.  quam  in  rarione.Quoniam  ratio  AH  ad  F eft  data;  >najjiq;fupponiturp 

AB  maior  F data  quam  in  ratione, at  vcr£>  HB  fuppomtur  data.ergo 
j,  u.  a>jS»>i.  fi  haec  auferatur  reliqua  A H ad  ipfam  F habebit  rationem  datam,  t & ratio  CE  ad  F , eft 
tm»i . data  ob  eandem  ratione ; & ratio  AH,  ad  CE,pariter  data c cft;crgo,vcl  ratio  AB,ad  CP> 
eft  data,  vel  A B,  cft  maior  CD  data  quam  in’  ratione  per  1 4.  propofitionem  huius . 

PROPOSITIO  XIIX. 

Si  fuerint  tres  magnitudines , atq;  ex  his  vna  vtraque  reliquarum  mitior fit , dat  a,  quam  in 
ratione  reliqua  dua,  aut  datam  rationem  habebunt  ad  inuicem,  aut  alter», 
altera  maior  erit  data  quam  in  ratione . 

D Ata:  fint  magnitudines  DG,&DL,  at  CD,  maior  fit  AB,  da-  A H B 

ta  quam  in  ratione  CD,  maior  E F data  quam  in  ratione . 

Dico  rationem  AB,  ad  EF  efle  datam,  vel  AB  maiorem  efle  EF  da- 
^ jg  ratione;  fiat « y t ratio  CG,ad  AB,  ita  GD,  ad  BH,  & de-  
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inde  ,'vt  CL,  ad  EP  ita  LD  ad  PK.  Quoniam  enim  eft, b vt  C G,  ad  A B,  it.t  C D,  ad  A H,  t,  i»: 
fiquidcm.vt  CG,  ad  A B,  ita  ex  coftra&ionc  eft  G D,  ad  BHsratio  vero  C G,  ad  A li,  c eft  c */  *' 
data,ratioergo  CD,  ad  AH, erit  i dataaatio  vero  GD,  ad  B H,  eft  data;Gquidcm,  vt  CG  j 
ad  AB,  ita  GD,  ad  BH  ex  condruAione,  & ratio  CG,  ad  AB,  eft  data;  at  vero  G D,  eft  ex 
hypotefi  data, ergo  BHerir/diraicuq,  vtCL.ad  EF  ita  fit  LD  ad  F K;deturq;  LD, ergo  f 1 - 

FK  dabitur;  it£  ratio  C D,  ad  E K , data  eft,  ratio  aptem  Atf,  ad  EKpcrJ.  huius  eft  data., 
fit;  uidem  ratio  CD,  ad  E K,  & CD,  ad  A H, eft  data,  ergo  AB  maipr  erit  EF  data  quam  in 
ratione;  Vel  ratio  AB  ad  EF,  ctl data  per » j.. huius, 

Vtlfie 

Sint  tres  magnitudines  AB,  CD,  EP’,  ex  bis  vna,  qua-  fit  C D,  vtraque  reliquarum  AB, 

EV  maior  fit,  data  quam  in  ratione . Dico  vtramque  magnitudinum  AB , EF  aut  ad  inui- 
ccm  habere  rationem  datam,  aut  alteram  altera  maiorem  elfe  data,  quam  in  ratione. 
Quandoquidem  magnitudo  CD,  magnitudine  AB  maior  eft,  data  quam  in  ratione , aufe- 
ratur data  magnitudo  DG,  ergo  reliqua:  GC  ad  A B data  ratio  eft . s Fiat  autem  vt  GC  ad  „ 

AB,  ita  DG  ad  BH;  ergo  ratio  ipfiusGD  ad  bll  data  eft . Eft  autem  G D data,  igitur  liH  L;.i. 
data  eft; & propterea  > totius  DC  ad  totam  H A data  ratio  eft . h t. /,*,«, . 

Deyjdccum  DC  ipsa  F E maior  fit , data  quam  in  ratione,  auferatur  data  magnitudo ' u,5’“" • 
DL,  crgorcliqu.t  LC.ad  FE  data  eft  k ratio;  Fiat  autem  vt  LC  ad  FE.ita  DL,ad  KF,  igitur  k , 
ipfius  DL,  ad  KF  data  ratio  eft;  il.ui  eft  autem  DL,  igitur  K F data  eft,1  propterea  » totius  h“‘“l  ■ 

DC  ad  totam  KE  data  ratio  eft.  Ipfius  ametn  DC,  ad  HA  data  ratio  eft.igitur,  ipfius  HA, 
id  KEdata  ratio  eft . " Sunt  autem  ablati  ab  ipfis  data:  magnitudines  HB,KF,  igitur  AB,  u «.£«■»>. 
ad  FE , aut  ad  inuiccm  - habent  rationenj  datam,  aut  altera,  altera  maior  erit;  data,  quam  ° 15  i""  ’ 
ia  ratione.  * * ■ 


PROPOSITIO  XIX. 

Si  fuerint  tres  magnitudines , C7  prima  quidem  magnitudo,  fecunda  magnitudine,  maior , f‘ 
data  quam  in  ratione  fit  quoque  fecunda  maior  terna,  data,  quam  in  ratione ; prima  ma- 
gnitudo , tertia  magnitudine , maior  erit  data  qukm  in  ratione . 

B G H A 

DAncfint  magnitudines  HA,  E D;  At  vero  AB.  fit  maior  ~ 

D C,  data  quam  in  ratione,  DC,  maior  F data,  quam  C E D 
m rationcdi.it  per  li.fexti  vt  CD,  ad  B H,  ita  DE,  ad  H G, 

Quoniam  DE  eft  dat*  ex  hypotltcfi;  ratio  vero  DE  ad  HG  eft  E— 
a data,  cum  fit  vt  CD,ad  Bll,  ita  DE,  ad  HG,8c  G H erit b data; 
ex  bypothefi  A H eft  data ; Et  A G erit c data;  eft  1 vero  eadem  ratio  H G , ad  D E , & 
E H , ad  C D , cum  fit  vt  C D,  ad  B H ita  D E , ad  H G,  ita  ergo  erit, , vt  G B,  ad  E C,  ira 
EH.adCD;  At  vero  ratio  BH,  adCDcft 1 data,  de  ratio  G 8,  ad  EC  erit  s data , ratio  au- 
tem F,  ad  EC,  eft  h quoque  data,  ergo  ratio  G B,  ad  F,  erit 1 data  proinde  ratio  A B,  ad  £, 
maior  erit k data,  quam  in  ratione;  per  i r , defio.  huius,  curo  AG  fit  oftcnfa  data . 


PROPOSITIO  XX. 

.St  dattfiux,  fuerint  magnitudines,  & auferantur  ah  ipfis  magnitudines  habentes , ad  inuiccm 
rationem  datam,  refici  ita  magnitudines,  aut  habebunt  ad  inuiccm  rationem  datam , 
aut  altera , altera  maior  erit,  data,  quam  tn  ratione . 


2 \M{  huius» 
b l*  huius . 

c huius. 
d C«r«l . 4.  f . 
ei),  quitu  s. 

( 1 1,  iffimit. 
huius  • 

3 x.tiifait, 
huius  • 

h i J • d ' Irtiu 
huius  . 
i 8.  huius . 

k n .oqiau. 

huius  . 


D 


Ara-  fiuf  B E,  D C,  & ratio  H E,  ad  G C,  fit  data . Dico  B 

rationem  BH,  ad  DG,  ede  datam,  vel  BFI  maiorem  ede 

PG data,  quam  in  ratione.  Primo  fupponatur,  vt  HE.ad  GC,  D 
itaeffc  BE,  ad  DC , Proinde,  vt  B H,  ad  D C,  ita  eft 5 HE , ad 


H E 


a l9  quiesti. 

b X •Jef.lfHi.tt. 

pponatur  vt  tifc,  ad  ut-, ita  eue  ttc.aci  uv-,cx  hypoth.  ratio  HE.ad  GC.cft  ■ 

d ita,  Sc  ratio  AE,  ad  DC«  Cfjt ‘ data;  ej  bypothefi  vero  DC,  eit  data  ergo,  & AE  eft  J da- 

E a ta; 


G C,  ex  hypothefi  vero  ratio  HE,  ad  GC  eft  darasergo  ratio  BH,  ad  D G erit b data . 
Secundo  fupponatur  vt  HE,  ad  GC.ita  dfe  AE,ad  DC.cx  hypoth.  ratio  HE.ad  GC,e 
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« 4.  4»;«,.'  t.i,  ex  hypothefi  autem  BE  eft  dafa,&  AB  erit  e data, vt  autem  HE  ad  GC,  ita  eft  ex  fuppo- 
fitionc  AE,  ad  DC  quare  erit  f vt  AH, ad  DG  ita  H E,  ad  GC  erirque  s ratio  A H,  ad  D G 
ii  data,  cdm  ratio  HE.adGC,  fit  data;  proinde  BH.maio»1'  erit  DG  data"  qtiam  in  ratione, 

quandoquidem  AB,  eft  oftcnfa  data . 

PROPOSITIO  XXI  r 

Si  fuerint  dua  magnitudines  data , CT  adijeiantur  iffis  ali*  magnitudines  habentes, ad  inmeerif 
r*t tonem  datam , tot * , aut  habebunt  ad  tnnitem  rationem  datam  , aut  altera, 
altera  maior  erit  data,  ejuam  in  ratione , 

DAts  fintHB.GD,  ratio  vero  HE.adGC  fit  data.  Dico  ra-  B A H E 
tionem  BE,  ad  DC  cfle  datam;  vel  BE  maiorem  cfle  DC, 
data  quam  in  ratione . Supponatur  primo , vt  H E , ad  GC , ita  D G C 
b l'd%*n.  c,1"c  HB,  ad  GD  erit, 1 vt  BE,  ad  D C,ita  HE,  ad  GC,  ratio  vero  ’ 

amirfm . HE,  ad  GC  cil  data  ex  hypothefi,  ergo  ratio,  BE,  ad  DC  erit  b dat  a. 
d fecundo  (apponatur,  vt  HE,  ad  GC,  ita  efle  HA,  ad  GD,  erit c H A, ad  GD,  ratio  data , 

c 4 dl"r*Z  at  GD  ex  hypotheli  eft  data;itaq;HA erit J datajat  HB  ex  hypothefi eft  data, ergo  - AB  erit 
f 1 1 datajfcd  ex  luppofitione  iecuda.vt  HE,ad  GC.ita  eli  HA, ad  GD  ergo  erit/ vt  AE.ad  DC, 
g t.  imri,  -tl  jqE.ad  (jC.at  r.ttio  HE.ad  GC.cx  hy  potheli  eft  data;  ratio  igitur  AE.ad  DC  erit  8 data 
ergo  B E,  maior  erit  D C data , quam  in  ratione . l’cr  1 1 . detinit.Datorutmquandoqui- 
dem  AB  dcmonftrauimus  datam . 


PROPOSITIO  XXII. 

St  da*  magnitudines  ad  aliam  aliquam  magnitudinem  habeant  rationem  datam , dr  Jtrnul 
ytra.jue ad  eandem  habebit  rationem  datam. 

DAtafit  ratio  DE  ad  A.&ratio  EF,ad  A,  fit  pariter  data.  Dicora-  D E F A 
tior.em  D I'  ad  A cfle  pariter  datam . Quoniam  ratio  DE,  ad  EF,  ‘ ~ 

* f data,  cum  ratio  DE  ad  A,  & EF,  ad  A fit  data  per  8.  Datorum , fiue 

t ii  huius  ; ratio  vero  D F,  ad  EF  eft  k data ; & ex  hypothefi  ratio  E F,  ad  A eft  data, ergo 
ratio  DF  ad  A cit  1 quoque  data.  * 

PROPOSITIO  XXIII. 


Si  totum  ad  totum  habeat  rationem  datamjtabeant  autem, (jr  partes  ad  partes  rationes  datas 
• ftji  non  eafdcm , habebunt  omnia,  ad  omnia  rationes  datas . 

DAta  fit  ratio  E B , ad  CD  item  ratio  EH,  ad  C G , demunt  ra-  E H A B 
tio  H B,  ad  G D.  Dico  rationes  EH  ad  H B,  & H 8,  ad  C G, 
b «CG  adG  D,  efli  datas . Fiat  - ut  C G,  ad  E H,  ita  C D,  ad  E A . c__5f  _? 

■,*,«„  Quoniam  igitur  eft,  ut  EH.ad  C G,ita  b EA,  ad  CD,  erit  ‘ ut  GA,  ad  HD  ita  EH.ad  CGj 

c enim  fit, uttota  EA,  ad  totam  C D,  ita  ablata  E H,  ad  ablatam  CG,  erit  per  i g, 

quinti , reliqua  H A,  ad  reliquam  G D,  ut  tota  E A,  ad  totam  C D,  & con/equcnter,  ut 
i x.  dtfin*  EH,  ad  C G,  at  vero  ex  hypothefi  ratio  E H,  ad  C G eft  data;  item  ratio  H A,  ad  * - D 
*“»' ; eft  J data,  ratio  vero , H B,  ad  G D ex  hypothefi  data  eft , proinde  ratio  H B , ad  H A, 

f i htm.  tr‘r  c d*ta  > '“nc  vcr°  Equitur  f rationem  H B,  ad  A B datam  cfle ; at  vero  ex  hypothefi 
p »*4.  data  quide  eft  ratio  EB.  ad  CD.quemadmodum  etiam  ratio  EA,  ad  CD  eft  8 data.quar,- 
VTiuuu,  t'ot]u*^ctn>  ut.F-  H,  ad  C G,  ita  eft  E A,  ad  CD  per  coroll.  quartasQujnti;  cum  ut  C G,  ad 
EH,  ita  faita  fit  CD,  ad  E A;  quamobrem  ratio  E A,  ad  Eu  data  h erit;  atque  adeo  ratio 
■ 4 4,,*,.  EB.aiABcrit  • data.  Dcmonftrauimus  autem  rationem  H Bs  ad  A b datam eflo, 
trgo  ratio  E B,  ad  HB,  erit  k data,  proinde  ratio  EB,  ad  EH  erit  i data,  & in- 
it, s 4», „.  fuper  ratio  EH,  ad  HB,  data  erit  cumque  data  fit  cx  hypothefi  ratio  E H,  ad  CG  lequi- 
» 3.4«,*, . tur  n proinde  rationem  H B,  ad  C G datam  cfle ; eft  autem  ex  hypothefi  data  ratio  H B 

ad 
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<rd  G D ergo  per  8.  huius  data  erit  ratio  C G ad  G D , quare  omnia  ad  omnia  habebunt 
rationem  datam . 

PROPOSITIO  XXIV. 

Si  tres  ree  fi  Unet  proportiom/es  fuerint ; primi  tutem  , td  tertiem  htbcit  n- 
ttonfm  ditim  , cr  td  'fecundem  bibcbtt  r itionem  ditam . 

VT  A,ad  B,  ita  (it  B,  ad  C , ratio  A,ad  C,  fit  data . Dico  ratio-  A ■ 

nem  A.adBefle  datam.  Quoniam  ratio  A.adC  ex  hypothe-  B 

li  cfl  data,  ut  yerb  A,  ad  C ita  a quadratum  ex  A,  ad  redlangulum  C 

fub  A,  skC  ergo  ratio  quadrati  ex  A,  ad  redlangulum  fub  A,  &C 

erit  b datajfed  quadratum  ex  B.cft  c xqua!c  redtangulo  fub  A,&  D - 

ergo  ratio  quadrati  cx  A,  ad  quadratum  ex  B,  erit  J data , cr-  E 

goratioA, ad  B, erit  quoquc:data.  Sic  breuids.quamin  textu, &c.  E 

PROPOSITIO  XXV. 

Si  dnt  reti  e poftione  diu , fe  mutuo  invicem  /ecncrjnt,  punitum  in  juo [e  inuicet» 
ftcir.t  poftiont  ditum  (Jl  r 

Sint  dux  line.x  politione  data:  A B,  C D,  qupt  ft, 
inuiccm  fccent  in  pundio  E,  Dico  datum  clle  pun- 
ctum E fi  namquepundumE,  diuerfas  polfet  habere 
politiones,  nccelfc  foret  1'altem ,& redtarum alteram 
A B,  C D diuerl.rs  habere  politiones , quod  contra.,  p* 
hypothcfin  cft , ergo  datum,  cft  pundlum  E, Quod  o- 
portebat,  &c. 


fl  prime r fixti. 
1>  liwMi . 

C 17  .fixti. 
d 7.  efurnti . 
c . L- 


S C H O L J O fJ„ 

NOn  dtfimdi  irte  ostendetur  punitum  interfectionis  cuiufumjuc  b in  irum  line  irum  pe 
fititne  d turum;  jiue  nempe  utnep  -te  fit  re  it  i , Ji.se  vm  retli , tltert  cur  ut , C?  tn  vno 
tentum  punit  o , fe  mutuo ■ f anisum , ejfc  ditum,  crr. 

PROPOSITIO  XXVI. 

St  Imee  rciie  extremitates  poftiont  dite fint , recti  poftione,  & mignitssdinc  diti  (st. 

DAta  fint  pundia  A,  & B,  politione . Dico  A B,  elfe  datam  po- A B 

(itione,  tle  magnitudine  Data  cft  AB,  politione,  & magmtu- 
(line,-  namq  ue  manente  A, fi  intercidet  rcdla?  linex,  aut  pofitio , aut  magnitudo,  intercidet 
extremum  B,  Quod  cft  ablurdum ; non  enim  intercidit . 

PROPOSITIO  XXVII. 

St  dite  recte  linee  poftione,  cr  mignitudtne,  d iti  fuerit  vne  ex  tremit  esi 
& ulter  e extremius  dite  erit , 


DAta  Iit  linea  D A,  & D cft  pundlum  datum . Dico  pundlum 
A elfe  datum . Fiat  a circulus  D A B, Quoniam  lemicirculus 
Aii.cll1  politione  datus;  cft  vero  DA,  data  ex  hypothcli 
ergo  pundlum  A erit  1 datum. 


. fl  f.  fttiil» 
primi  . 
b tJtftmiti» 
Datorum . 
c St  Miam, 
XJ.  Datarum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  XXVIII. 


Si  per  datum punctum  r antra  datam  pofitione  redam  agatur  reda  linea ; ad  a 
reda  pofitione  data  efi , 

DAruirl  fit  punflum  E fitque  FG  linen  refla  data., 
pofitionc,  & AHB , fit  parallela  reflat  F G.  DicQ 
AB  efic  datam,  pofitionc.  Supponamus  CF.  D ede  pa- 
rallelam ipfi  FG,  ex  dato  enim  id  quidem  fupponendQ , 
eum  manente  puri  flo  E pofitio  ipfius  AEB , quar  paral- 
lela cx  hypotheii  eft  ipfi  FG  alibi  cadere  dicatur.pura  iq 
• jo.  frmi . CHD, ex  hypotheii  vero  ABeft  parallela  refle  FG  cft » 
ergo  CD  parallela  refla:  AB, contra  34. primi  defini- 
tionem, ergo  erit  AB  data  pofitionc , 

Vel  fit 

Per  datum  punitum  E contra  datam  pofitionc  reflam  FG  agatur  refla  AEB.  Dico  po- 
litione datam  ede  lineam  AEB  Si  enim  data  non  fit , manente  punflo  E alibi  cadet  reflat 
AEB  pofitio , Alibi  iam  cadat  manente  FG  parallela,  caque  edo  CED,  ergo  parallela  cft 
P™**-  FGipiiCED,  fedFG  ipfi  AEB  cft  parallela,  igitttr  AEBipfiCED  parallela  erit  &fiinul 
coincidet,  quod  eft,  ablurdum . Quamobrcm  pofitio  refla  AEB  alibi  non  cadit , ac  prom-, 
de  refla  AEB  politione  data  eft . 

PROPOSITIO  XXIX. 

Si  fd pofitione  datam  redam , datumque  in  ea  pundttm  agatnr  reda  linea , qua  faciat  i 

angulum  datum , ad  a linea  pofitionc  data  ejl . 


D 


Ata  fit  CD  refla  linea  pofitionc , datumque  fit  B pun- 
ctum, fitque  angulus  ABD  datus . Dico  A B,  ede  da- 
tam pofitionc . Supponamus  angulum  DBE,  squalem  rilo 
ar,  gulo  dato,  at  cxhypothcfi  angulus  DBA,  arqualis  cft  an- 
■ t t.jiiMK-,  ^nlo  dato  .crgoangulus  D B E erit  * a-qualis  angulo  DBA 
rn.MwiM  contra  no  num  axioma  primi,  ergo  BA  cft  b pofitionc  data. 
friai-  Velfie- 

Ad  datam  pofitionc  reflam  C D , & datum  in  ea  pun- 
flum  B agatur  linea  A B,  qote  faciat  angulum  datum  DBA . 

Dico  pofitione  datam  elfe  reflam  B A.  Quandoquidem  fi  pofitione  data  non  fit,  mqnentej 
punflo  B alibi  cadet  pofitio  reflat  BA,  feruans  anguli  DBA  magnitudinem.  Cadat  alibi, 
& efto  E.  Igitur  angulus  DBA  angulo  DBE  squalis  eft  maior  minori , quod  eft  .ibfur- 
dum . Igitur  pofitio  rcftx  A B non  cadet  alibi . Quamobrcm  data  erit  refla  AB  pofitione, 

S C H O L t O N. 

Jn  ipfa  propofititne  partes , ad  quas  angulus  datus  ejl  constitutus,  delent  effe  data . 

PROPOSITIO  XXX. 

Si,  a dato pando  in  datam  pofitione  redam  agatur  reda  linea , qua  faciat  angulum 
datum , ad  a linea  pofitionc  data  cd , 


DAta  fit  refla  pofitionc  BC  fitque  A punflum  datum , 

& ADC,  fit  angulus  datus . Dico  AD  effe  datam  po- 
• !'•  fitione , Fiat  EAF  parallela  refla  B C.  Quoniam  B C,  eft 
refla  data  pofitionc  ex  hypotheii , & per  conftruflioncm-, 
kii.omr».  EF  cft  parallela  refla:  BC  ergo  erit  ■ E F,  data  pofitionc;  at 
vero  ex  hypotheii  angulus  ADC, cft  datus, & angulus  DAE 
a 'V'd?Li  ‘ aqualis  angulo  ADC,  erit  4 ergo  angulus  DAE,  datus,  at  punflum  A ex  hypothcfi 

Domum . 
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f ft  datiinJ  > ob  id  AD  eft  « data  pofitione , « >».*«'«'• 

propositio  XXXI. 

Si  4 dato  punflo  in  datam  pofitione  reflam , doti  magnitudine  refla  ducatur , 
pofitione  quoque  data  erit , 

DAtum  fit  punitum  C,  & AB  fit  refla  data  pofi- 
tione; CE, fit  refla  data  magnitudine.  Dico 
CE  efle  datam  pofitione.  Fiat*  circulus  C E F.  Quo- 
niam fegmentum  circuli  EDFcft  b datum  pofitione, 
fiquidem  eius  centrum  C pofitione  datum  eft,  & qua: 
ex  centro  eft  linea  C E magnitudine  eft  data  , & 
ex  hypothefi  AB,  eft  refla  data  politione,-  ergo  E , & F 

erunt  e punfla  data  pofitione,  fiquidem  duae  linea:  pofitione  data:, 

(itione  datur  punflum  intcrfcflionis;ergo  CE,  & CF,  funt  d refla:  dati  pofitione . 

SCHOLIOn. 

Si  data  linea  fit  maior  perpendiculari  CG,  non  erit  data  pofitione,  nifi  pra feritatur  ,ad 
quam  partem  perpendicularis  C G ducenda  fit ; cum  emmCF fit  aqualis  CE  data  refla 
potent  habere  duplicem  pofititnem , 

PROPOSITIO  XXXII. 

Si  in  datas  pofitione  par allelas  reflas,  agatur  refla  linea , q na  faciat  angulos  datos  ," 
acta  refla  magnitudine  data  eft . 


^4 


fi  fc  invicem  fecent  p<>  U^' ,J' 

d i»,  huius. 


C-  E 


T 


T 


DAti  fint  pofitione  AB,  & G F,  & A B,  & GF  fint  pa- 
ralleli; fintque BAE, & AEF , anguli  dati.  Dico 
A E efle  datam  magnitudine.  Detur  punflum  C, ut- 
cumque in  reflft  A B;  fiat  * autem  angulus  jBCD,  iqualis 
angulo  C AE.  Quoniam  autem  perconftruflionem  angulus 
BCD  eft  iqualis  angulo  BAE,  & CD  eft  b parallela  refli 
AE,  ex  hypothefi  vero  angulus  BAE,  datus  eft,  ergo  angulus  BCD  erit , datus;  at  AB 
ex  hypothefi  data  eft  pofitione.punflumque  C per  conftruflionem  datum  eft , ergo  C D 
eft  <1  pofitione  data  >at  ex  hypothefi  GF,  eft  pofitione  data.-ergo  punflum  D,  eft  , datum; 
proinde  CD  datam  efle  f magnitudine  neccflc  eft ; cumque  AE  fit  s iqualis  CD;  fequi- 
Ciu  per  primam  definitionem  huius  reftam  AE  magnitudine  datam  efle . 

PROPOSITIO  XXXIII. 


a tj .primK 

b z$.prtmi. 

c . I.  Atfnil 
huius  . 

d 19.  hui  uti 
C tf.  hhitt: . 

( 16.  huius, 

g f 4,  primi. 


Si  in  datas  pofitione  parallelas  reflas  agatur  magnitudine  data  re  fla,  faciet  angulos  datos 

DAti  fint  pofitione  AB,  & G F,  & AB  fit  parallela 
refli  GF,  & EC  fit  magnitudine  data . Dico  an- 
gulos BEC;  ECF  efle  datos . In  refla  A B,  detur 
quodeunque  punflum  Hi  atque  fiat  * HD  parallela  re- 
fli EC; & deferibatur  b circulus  HBDG.cx centro H. 

Quoniam  igitur  HD,  &EC  funt  c inter  fc  aquales , eft 
nucem  cxhypothefi  refla  EC  data  magnitudine  erit  * pro- 


a ji .primi. 
b }.  petiti* 
primi . 
e )4 .primi. 
d I . definiti* 
huius  . 

C t>.dc finit. 


. , ergo  punflum  D, — .. 

data;  at  vero  GF,  datat  (l  cxhypothefi  pofitione,  angulus  igitur,  HDF.crit  datus,-  at; 
vero  angulus  E C F eft. 1 iqualis  angulo  H D F,  ergo  angulus  ECF,  erit  k datus;  quam- 
obrem  angulus  CEB  erit  ■ pariter  datus . «. 


SCHO- 
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PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  in  ditis  pofitione  pinUelis  retias , igitur  recti  hnei , tjr  [icetur  ratione  diti , 
igitur  mtem  per  feitioms  punctum  contra  ditis  pofitione  retias , linei  retia-, 
iltircttihnei  pofittone  ditte(l, 

DAti  (Int  pofitione  A B,  CD,  & rctftat  AB,  CD  fint  paralle- 
la:; ratio  vero  AH,  ad  HC,  fit  data,  & HG  fit  parallela  re- 
ptat AB,  vel  CD,  Dico  HG  efle  datam  pofitione . 

Primo  fi  aC.eF,  non  fint  parallcladcd coeuntes  ad  partes  ae. 
ita;  Sit  punitum  H,  iit  cunque  datum  in  A B,  fiat  ‘ E F,  ad  C D 
perpendicularis.  Quoniam  AC, Sc  EF,non  funt  parallcli,&  K eft 
punCtu  intcrfciftionis;  In  hac  enim  hypothefi  *>  lupponunturCA, 

& FE  non  parallclla: , fcd  coeuntes  protracta:  ad  punitum  K,  re- 
fla E F erit  c data  pofitione , at  vero  ex  hypothefi  CDcIt  da-  b « fatub. 

ta  pofitione;  ergo  punitum  F eft  * datum ; at  vero  punitum  E eft  datum,  cum  faflum  fit  ar-  d 
binarium  in  A B , & E F erit  ' data  magnitudine ; ut  autem  CH,  ad  HK,  ita  eft  < FG  ad  c 
GK,&utHK,ad  AK.itaeft  g GK,adEK;& vt  A K,  ad  H A ita  eft  h EKadEG.ergo,  lc£u‘4. 
vt  CH,  ad  H A , ita  eft  1 FG,  ad  GE,  ratio  vero  C H,  ad  H A , eft  ex  hypothefi  data ; ergo  a »■  >*'<■ 
ratio  FG,  ad  GE  erit  k data;  at  vero  FE  eft  1 data,  vt  oftenfumeftfupra,  & FG,  G E.  erunt  [. 

“ data:;  & prtctcrca  F£  eft  n data  pofitione;  atpuaitum  E eft  datum  arbitrarium ; ergo  1 
PunitumGcrit  ° datum,  qua  propter  HG  eft  data  pofitione  per  iS.  huius.  m ?■*““  • 

Quod  fi  A C,  EF  forent  parallela?  fic  procederet  demonftratio . Quoniam  igitur  A C,  EF  \ 

funt  paralleli;  cx  hypothefi  vero  parallela?  funt  linea:  A E,  C F,  propterea  aCFe  erit  pa- 
rallelogrammum,  quamobrem  latus  AC  lateri  EF  aquale  erit.  Rurfus  cum  fint  parallela? 
rcfli  H G,  C F,  ex  hypothefi ; & fint  etiam  paralleli  H C,  G F.erit  & H F parallelogram- 
mum,  ideoque  latus  HC  lateri  GFa?quaIc  erit;  quamobrem  squales  A C,  EFad  a-qua- 
les  HC,  GF  eandem  habebunt  rationem,  atque  ad  eo,vt  AC  ad  CH,  ita  eF  ad  G F,  & diui— 
dendovt  AH  adHC.ita  EGad  GF,  &c.  eft  aute  data  ratio  CH  ad  H A, ergo  & ratio  FG  ad 
G E data  erit,  at  vero  F E eft  data,  vt  oftenfum  eft  fupra,  & F G,  G E erunt  data,  & pra?- 
tcrca  FE  eft  data  pofitione,  at  punflum  E eft  datum  arbitrarium , & punflum  G eft  datum, 
quapropter  HG  eft  data  pofitione  per  18.  huius. 

COKOLLA  KJVM, 

Ex  bis  infertur  per  modum  coroltirij ; recti  sCF,HG,  A E cfje  inter  [c  parallelis ; nam  vt 
CH,  ad  ll/l.  Ita  FG,  ad  GE,  quandoquidem  erit,  ut  CH,  id  HA,  iti  fG,  ad  G E,  ut  fupra 
ostendimus . 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Siit. 1 ditis  pofitione  partile! as  retias,  agitur  retia  linea ; ad  fetatur  autem  ipfi  quidam  re- 
cta, qua , ad  illam  qua  alta  eft  habeat  rationem  datam,  per  extremitatem  tutem  adiecla, 
agat  nr  contra  datas  pofitione  parallelas  recta  linea ; acta  recta  linea , eft  data  pofitione . 


DAta:  lint  pofitione  AB,  CD,  Sc  eidem  AB,  Sc  CD  fint  pa- 
ralleli ; ratio  Ha, ad  At  fit  data,  & HG  ipfi  Aii,  vel  (_D, 

fit  parallela . DicoHG  clfcpofitionc  datam.  Uatumfit  a c i 

punflum  E,  arbitrarium  in  refla  A B,  & > fiat  E F perpendicularis  7"L  ” f 

ipa  C D,  protrahatur  autem  FE  ufquead  G b Quoniam  eF  eft  A- 3 ‘ 

*•  data  politione ; & t D eft  pofitione  data  ex  hypothefi ; punflum  IE D c 

ergo  F erit  a datum ; & EF  erit  * data;  praeterea,  ut  I:E,  ad  eG,  ita  1 

C \ , cll  > ad  AH,  eft  autem  ex  hypothefi  data  ratio  C A,  ad  A H,  ergo  ratio  F E,  ad  E G - 
erit  c data,- eft  autem  11  FF.  data  ,qt  fupra,  oftendimus,  ergo  E Gerit ' data  magnitudine ; !' 
et  EG  data  erit  k pofitione,  .11  punctum  E eft  datum  arbitrarium , ut  fupra  diflum  eft;  pun-  J, 

F flum 


J u>,fmtMj 
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dium  vero  G eft  1 quoque  datum;  proinde HGcft data politioncpcr  38.  huius,  &c.nai9 
ptr  punfluin  G contra  datam  politione  rectam  AB  acta  eft  redta  H G. 


PROPOSITIO 


XXXIX. 


Si  t rtanguli fingula  Lucra  magnitudine  data  Jint ; triangulum  fpecie  datum  eft . 
It  triangulum  ABC, At  recto?  -s  n,  t • 


JT 


4 petit « I. 

fe  j . ptitni  ■ 
* i prtmt. 
i )a  fumi . 


4 1.  it  finit. 
Jtm/n. 


ftj.  iui/i/  , 

{I  -Jdflaums. 

»7  i btMtt  - 
i itf.  liiiti/ 
fe  t • -hiimt. 

1 *<titf  bttimt. 
m x iJtkimf. 

II 

fch  lun  io, 
%*•*•  ■ 

0 | ,dtf  hui/t/u 

f»  friati,  & 

f.  At  flant, 

tj  iUkfJmt.it 


4 M .frimi. 


b ii.frim 


CB.dat*  lint  magnitudine. Dico  tria- 
gulum  ABC elle datum  (pecie.  PuntiB  > 
arbitrarium  fit  datO,  & Ull  fit  ■ darapofi- 
tionc;  fiat  b UF,  .rquaits  sBA'  FG  :r  qua- 
lis AC,  ii  GH,  arquttlis  C t,  liat  ' aurein 
FO  Ki,  circulus, & GHKM  ite  d circulus. 

Quoniam  4 B eft  es  hypothcfi  d,ata,  & UF 
pr  conilruftiomm  e/t  xqualis  A B,  ergo 
OF,erit  <■  datat  at  Lit,  eft  data  politione 
per  conftruCtionem , & etiam  ex  conftru- 

dlione  l ,eft  punilum  datum ; ergo  F c(I  

1 punitum  datum ; eit  amem  F G per  conftrutlioncm  aqualis  A T;  & AC, eft  ex  hvDorhefi 
data, ergo;  F G eft  s data,  & punitum  Gerit  *>  datum  C B eft  data  ex  hypothcfi  & GH 
«qualis  eft  i B,  ergo  GH  erit  ■ date,  proinde  k , H eft  punitum  politione  datum, ’&  FDk’ 
lunt  * < in  n!i  d^ti  pofltioi  IxrgoKtft  m pundtum  datum,  funt  n autem  FK  FG* 
GK  itat*  politione , 1 1 magnitudine,  triangulum  ergp  F G K eft  . datum  fpeeic,  trianguli 
ABl  , I GK  lunt  t (vijualia,  et  iunilia  inter  fe,  ergo  triangulum  ABC  erit  s datum  fpecie. 


PROPOSITIO 


XL. 


S i trianguli fnguh  angult  magnitudine  dati fint  triangulum fpecie  datum  e fi 

D Ati  lint  anguli  A,  B,  C,  magnitudine.  Dico 
triangulum  A Bl  tlfe  datum fpccic;fir  ad 
arbitrium  data  E F politione , et  magnitu- 
dine ; angulus  autem  E fiat  - aqualis  angulo  B. 
angulus  F,  aqualis  angulo  C.  Quoniam  reliquus 
angulus  D,  eft  b aqualis  reliquo  angelo  A,  an- 
guli itaque  E,  f>,  F,  lunt  dati  magnitudine  ,eum_. 
lint  f quales  angulis  B,A,C&  EDJD  ei  iit  "da- 


C tiiff-hiuj 
d 1 •/J.mims. 
t x\-hn-ui- 

f X*  i-MH  . 
g 1,/mu. 
i.  t-Jif  i. uno 
I 4 /r*U  , Cf 

AiCcft  - danam  ipccie,  &c 


datum  fpeeic , ift  , autem  triangulum  ABCfndlc  triangulo  DEE,  cieo  trunculum- 

LF.eft  » aatiuulnn-if  Xr,-  s e — 


D 


PROPOSITIO  XLI, 

St  triangulum  , mum  angulum  datum  habeat , tirca  datum  autem  angulum  duo  Utera 
ad  imttctm  habeant  datam  rationem  , tr.a„, /pecte  datum  ,/l 

C- ...t..,.  A R,  fit,/-,  A U .,,4  A f f ° Jt  j * 


Atus  fit  angulus  A,  & ratio  A fc,  ad  A C lit 
data  . Dico  triangulum  ABC  dfc  dati  m- 
jpteie,  lit  ad  arbitrium  E D politione , & magi  iru- 
di  ne  data,  fiat  ■ vero  angulus  E D F «qualis  an- 
gulo  A,&ut  AF.ad  AC.  liat  » I)E,aduf,fit 
• vero  EF  linea  recta . Quoniam  angulus  .-i  ix ! y- 
potluli  eft  datus , & angulus  D,cll  datus,  cun,  lit 
e i9.i«uu.  a qualis  i AC  dato;  ergo  DF  * erit  polilio.ic  dat-  i 


a If-fimi 

b i x/ixti. 


l.fttJ.  I. 
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«uiri  autem  ratio  AB,  ad  AC  fit  ex  liypothcfi  data,  ratio  D E,  ad  DF,  erit  ' data;  quando- « ».*/./, ,U 
ciuifdem  cft,  ut  AB,  ad  AC,ita  DE  ad  DF,  & per  conftruAionem,  data  cft  DE,  ergo  DPcft ' 
elata  { magnitudine . Punftum  vero  F erit  g darum,  cum  FD  fit  da?a  pofitionc,  & magni-  f, *«,«*. 
tudine,daiumquc  fit  punctum  D,  & DF»EF>  erunt  »’  dat*  pofitionc , & magnitudine,  cum  * 
eriam  datum  fit  punAum  E,  itjqucerft  i triangulum  DEF  datum  fpccie  ;cftt  autem  trian-*  1 
guUim  AB C, fimiic triangulo DEF.cum angpli ad  A,*D  fint  squales , & latera  circa 
-squales  angulos  proportionalia;  ergo  triangulum  ABC  cft  i datum  fpccie , j ,.*/W, 

propositio  xlii. 

Si  trunculi  latera  ad  muicem  habeant  rationem  datanti  triangulum  fpccie  datHm  cjl , 

SVpponamus  dari  triangulum  ABC,&  rationes  AB, 

ad  B C,  A B,  ad  AC,  BC,  ad  CA  efle  datas . Dico  , 

triangulum  ABC  efle  datum  fpecie.  Data  fit,  ad  arbi-  , i 

trium  magnitudo  G,  & ut  A B ad  B C,  ita  fiat  A G,  ad  j J ia 

H;  & vt  B C,  ad  C A, b ita  fiat  H,  ad  L,  ex  tribus  autem  A,  | j A 

re  Ais  lineis,  G,  H,  L,  coaftituatur  c triangulum  DEF,  chl  / \ 

adeo  ut  DE  fit  cqualis  G,  EF  cqualis  H,  & D F cqualis  / \ 

L.  Quoniam  G cft  per  conftruAionem  data ,-funt  i ergo  g C E f e tt.fr imi. 

f-I,  & L,dat{  magnitudine.itaque  DE,EF,  DF  fuqt  , da- 

15;  cft  f ergotriangulumDEFdatumfpecie.vtautem  AB,  ad  BC.ira  cft  ex  conftruftio- , 
neG,  ad  H,  &,ut  DE,  adE  Fitacft  6 G,  ad  H,  proinde,  vt  A B,  ad  tC,  ita  erit  h D E,  f io  /«,«. 
ad  EF;  ut  vero  BC,  adCA.itaeftexconftruAioncH,  ad  L,  &vt  E F,  ad  FD  ita  cft  H,  s 
ad  L;proindc,  ut  BC.ad  CA,ita  erit  1l  EF,  ad  FD,  qua  propter,  ut  AB, ad  AC, ita  erit 1 DE, , 7. 
ad  DF,  fimile  cft  m igitur  triangulum  ABC  triangulo  DEF,  eftquc  triangulum  D E F * 1 1 
1,  datum  fpecie,  ut  fupra  oftendimus;  crgc>  triangulum  ABC,  cft  datum  fpecie  per  3 .definit.  „)'}“%' 
Imius . nj  j.t**. 

PROPOSITIO  XLIII, 


St  trianguli  reet anguli  circa  vnum  auditorum  angulorum  latera,  ad  inuiccm  habeant 
rationem  datam  triangulum  JpcaC  datum  elt , 

SVpponarur  triangulum  ABC,  rcAangulum, 

& angulus  B AC  reAus;  ratio  vero  B C,  ad 

"B  rt  fit  data . Dico  triangulum  ABC , efle  datum  6 11, A 

lpecie ; fit , ad  arbitrium  D E,  data  pofitionc , & /yV\\  M 

magnitudine,  & fiat  > fcmicirculusDHE>&  fiat  fr  K 
fc  utRC,adBA,itaDE,adM;cftque £ BC,ma-  E B 

jor  B A,  & U E,  maior  <*  M,  D H autem  cqualis  ’ 

c ipfiMiEH.fit  f duAa  linea  rcAa,.  DFIQk,  fit  c circulus  deferiptus.  Quoniam  D H E c 
cft  pars  circumferentia:  data  pofitionc  ,&  GHK,  cft  1 pars  circumferende  pofitionc  da- ' 
ta , ergo  punAum  H,  eft  k datum ; funt  autem  D,  & E punAa  data ; ergo  U F.,  D H,  H E, ' 
jiint  1 date  pofitionc,  & magnitudine;  itaque  triangulum  D E H,  cft  ni  datum  fpccie,  &s 
triangulum  BC,  fimiic  cft,,  triangulo  DEH,na  triangulum  \BC,  DHE.vnum  angulum'1 
vni  angulo  squalem  habent,  nempe, reAum , circa  autem  alios  CB  A,  EDH  vtrumq;  fimul  k 
rcAo  minorem  latera  proportionalia,  ergo  triangulum  A B C>.  triangulo  D,HE.,  fimiic  erit  [ 
per  7. Sexti, ergo  triangulum  ABC  cft  •>  durum. fpccie,.  , 

I 

PROPOSITIO  XLIV, 


Si  triangulum  habeat , vnum  angulum  datum , circa  alium  autem  angulum,  latena. 
ad  muicem  habeant  rationem  datam , triangulum  fpccie  datum  clt . 

SVpponarur  triangulum  B AC,  fitque  angulus  BC  datus , & ratio  BA  ad  AC.fit  data. 

Dico  triangulum  ABC  c(fc  datum  fpecie  r fupponutur  primo  angulus  ABC  minor,  M . . 
rcAo.&rcAa  ADfiat  » perpendicularis, ad  B C,  angulus  A D Beft  s datus, angulus  au- b 
rem  A BCi  cx  hypothcfi  cft  datus,  angulus  11 A U cft  c datus,  ergo  triangulum 

F a tft  ‘ n ' ’* 
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i eft  H datum fpccie , attjuc ratio  B A,adAD  erit  e data; ex hy- 

*^;.'-^P0the‘ivcr6ratio  B A' atl  AC  cft  data,- ergo  ratio  AD  ad  AC 
f ».*»;«/.  eR  1 datasat  vero  angulus  A DC.cft  reflus  c;r  conftruflione;  ergo 
S ww  V manS”lum  ADC,  cft  f datum  fpccie,  & angulus  A C D cft h da- 
*»«, ! '!  tlK>  eft  vero  & hypothcfi  datus  angulus  A b C,  & '‘angulus  BAC 
. cft  i datus;  ergo  triangulum  13  AC  cft  t datumfpecie. 


f Iftthit  I.  Supponamus  autem  fecundi  anguluin  ABC  efle  maiorem  rc<flo 
^ ‘ Au’fiac  " perpendicularis, ad  CD,  angulus  ABC  eft  datus 

0 1 1 Mtim  0.  ex  hypotheli,  angulus  igitur  ABD  cft  » datus,  angulus  cft  ADB 
fimi . datus;  “ angulus  vero  BAD  cft  datus  P ergo  triangulum  ABD, 

' eft  1 datu«n  fPecie  > & «tio  D A,  ad  A B , cft  ■ data , ratio  vero 

1 A C,  ad  A B,  cft  ex  hypothcfi  data , ergo  ratio  DA,  ad  AC  erit 
O1":.,  data, « conftruflione  vero  angulus  D,  eft  reflus ; ergo  trian- 
, 41* mu.  gulumCADeft  ‘ datum  fpccie,  & angulus  Cerit  “ datus  ;an- 
«wiWj^/.guius  autem  ABC,  ex  hypothcfi  datus  eft,  & angulus  BAC 
. IU  fimi,  eft  1 datus,  ergo  triangulum  ABC  cft  i datumfpecie. 

y 40  , 


; C B protrahatur  ad  D 


c e d 


PROPOSITIO  VL." 


ii  tr Ungulum  ditum  vmim  angulum  habeat , circa  datum  autem  angulum  latera. 
Jimul  vtraque  t an  quam  anum , ad  reliquum  latus  rationem  habeant  da- 
tam triangulum Jgecic  datum  eft , 

Sit  triangulum  ABC  & angulus  BAC  fit  datus , ratio  vero  BA 
plus  AC  ad  BC  fit  data.  Dico  triangulu  ABC  efle  datum  fpe- 
a I pttitio  I.  cic.Ducatur  , BAJi linea refla, & AE, fiat  b squalis  AC,&  CE, 
b,.fr,»i.  ducatur  r refla;  angulus  ergo  BAD.  fiat  a , qualis  D A C,  hoc 
d yZLT'  eft  angulus  BAC  bifariam  diuidatur  per  j.primi  in  duos  angu- 
los BAD,  & D A C,  Quoniam  B E,  equilis  eft  BA  plus  A C per 
2.  axioma  primi,  ut  ergo  B A,  ad  A C ita  cft  B D,  ad  D C per  3. 

' •ieui«>-  fexti,  & ut  BA,  ad  BD,  ita  cft  ' Ac,  adDC.&ut  BE.adBC, 
s , tqUii*,  ita  eft  1 B A,  ad  B D ratio  vero  B E,  ad  B C ex  hypothefi  eft  data , & ratio  B A,  ad  B D 
£ *4.  i*uu.  cft  s data,-angulus  BAD  eft  datus  ut  confiet ergo  triangulum  A B D,  eft  datum  fpecio 
. Per  44- huius^  angulus  vero  B,  eft  • datus,  & angulus  BAC  ex  hypothefi  datur, vt  & angu- 
Jr  ) >•  prini.  ' lus  t>CA  eft  b datusjergo  triangulum  ABC  eft  ‘ datumfpecie.  ' 

I 4 O,  ktUMS,  1 


PROPOSITIO  VIL. 

S/  triangulum  datum x vnum  angulum  habe  at  ^ circa  altum  autem  angulum  Utcra^fimul 
vtraq;  t unquam  unum  habeant,  ad  rchqaum  rationem  datam  Jriangulum  ffteie  dati  eft. 

Sit  triangulum  ABC,  fitque  angulus  B datus;  ratio  vero  B A 
_____  plus  AC,  ad  B C fit  data . Dito  triangulum  ABC,  efle  da- 

citimi,  tum  lpecic;protrahatur  * refla  B A E,  defiat  b AE  aequalis  AC, 
d ,fr„ai.  flucaturqua  r CE  refla,  angulus  autem  B AD,  fiat d arqualis 
angulo  DAC . Quoniam  BE  eft  c atqualis  BA  plus  AC,  & BA, 
f )■/««<<•  ad  AC, eft  f utBD.adDC  cftque  s ut  BA,  ad  BD.  ita  A C,  ad 
h !i.ju‘*t’i!  C D,  de  ut  h B E,  ad  B C ita  BA,  ad  B D;  eft  amem  ex  hypotheli 
, , data  ratio  BE,  ad  BC;  ergo  ratio  B A,  ad  BD  eft  i data,  ex  hypo- 

thefi  vero  angulus  E,  eft  datus,  ergo  triangulum  ABD,  eft  k datumfpecie,  cft  1 ergoatl- 
r»!»,.  gulus  BAD,  datus,  itaque  angulus  B A C cft  datus ; ">  .uigulus  vero  BCA  eft  “ datus;crgo 
mf’  ) W triangulum  ABC,  cft  » datum  foccic . 

|j  I i-  firimt.  ^ * 

o 40.  iruiui* 

PRO- 
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PROPOSITIO  IHL. 

Dati  rtttilinea  fpteia , in  data  fpecie  triangula  diutduntur . 

REdilineum datum fpecie fit  ABCDF. ducantur  vero  AC,  & 

A D reda: . Dico  triangula  ABC,  ACD,  ADE  efle  data  fpc.  Cy 

cie . Quoniam  angulus  A B C cft  ‘ datus ; ratio  vero  A B,  ad  BC 
eft k data ; ergo  triangulum  ABC,  cft  c datum  (pede , & angulus  E,Jr/  V^)D 
AC8 cft  <i  datus, iremque  & angulus  BCD  cft  datus , ergo  angulus  j ''/F 

ACD,  cft  e datus, ratio  vero  BC,  ad  C D eft  f data , iteraq;  ratio  ) / \ 1 

BC,  ad  AC  cft  r data,  ergo  ratio  AC,  ad  CD  cft  h data , proinde  d 

triangulum  ACD  eft  i datum  fpccie  , & triangulum  AOE 
erit  k datum  fpccic^  nanque  angulus  CDE  cft  datus , cum  fpccic  St  data  redilinca  figura,- 
ABCDE,  cft  etiam  datus  angulus  CD  A,  cum  triangulum  ACD  fit  datum  fpccic,  ergo 
angulus  ADE  erit  datus  per  4,  huius,  eft  autem  ratio  C D ad  D E data,  cum  figura  redi  li- 
rer fit  fpecie  data,  itemque  ratio  CD  ad  DA  ob  eandem  rationem , ergo  per  8.  huius  ratio 
AD  ad  DE  erit  data,  ac  proinde  triangulum  ADE  erit  datum  fpccic  per  4 1 , huius . 

PROPOSITIO  IIL. 


I 4 I hn.m  . 
k 4 i.Jijtijf,. 


Si  ab  e.idem  reda  deferibantur  trit 


<tcic  habebunt,  ad  intticcm  rationem  datam. 


DAta  fpecie  triangula  fint  ABC,  A BD.  Dico  rationem  ABC,  ad 

ABD  efie  datam;fiant  EAH.FBG  pcrpendicularcs,ad  AB,&  ECF,  % — — r 

ac  HDG  parallelf  fiant  red?  AB, Quoniam  triangulum  ABC  cft  datum  p,  \ .3  , 
fpecie  ex  hvpothcfi;  angulus  vero  CAB,  cft  c datus,  per  conftrudionc  \~ / 
vero  angulus  B AE  cft  datus , ergo  angulus  CAE , eft  J datus;  angulus  \x  j ’ 

, vero  AEF, eft  ' redus,&  angulus  ACE, cft  f datus,  ergo,  triangulum  H 0 r'  e S.  l?  primi 

AEC  eft  1 datum  fpecie,-  ratio  vero  A E,  ad  AC  eft  h data , & ratio  1 

AB, ad  A C pariter  eft  > data  cum  ex  hjrpothefi  triangulum  A B C,  fit  datum  fpccic;ergo  h 2.1  “‘2, i. 
ratio  ABmd  AB  cft  kdara,& ratio  sH,  ad  AB, erit  1 data;nondi(fimilitcremmoftendetui 
ratio  data  A H ad  AB  ac  demonftratum  fuit  rationem  AE  ad  AB  datam  clfe;  cum  autem  ^ 
ratio  A E,  ad  A H fit  data , ut  conflat ; » Itaque  ratio  A E,  ad  A H,  erit  data , ut  autem  1 «.i»,»,. 

A E,  ad  A H,  ita  eft  triangulum  ABC,  ad  triangulum  ABD,  ergo  ratio  trianguli  ABC,  ” * * 
ad  triangulum  ABD,  eft  » data.  ‘‘ 

O X.dtf  hxitU, 

PROPOSITIO  IL. 

Si  ab  eadem  reila , duo  tellilineaquaUbct  data  fpteie  deferibantur , habebunt  ad 
inmccm  rationem  datam. 


Sit  AB  linea  reda  propo(ita,&  AB  GE,fit  redilinefi  datum  fpecie,& 
ABD, fit  redilincumdatil  fpccic.  Dico  rationem  ABCGE.ad  ABD 
cffoidatam,  Ducantur  , reda?  EC,  E B.  Quoniam  EGC,  EC  B,  E B A,  £ 


fuot  b triangula  data  fpccic;  ratio  vero  EGC,  ad  ECB  cft  c data,- ratio  Pv  1 • 
aurem  EGCB, ad  E- B componendo  erit  a data,  & ratio  Ev,B>  ad  EBA  A*— 
cft  « data;  ratio  igitur  EGi-Baf,  ad  EBA  erit  f data,  & ratio  EGc-B  \ 

ad  EB  A,  cft  s data,  & ratio  b B A,  ad  ABD  erit  h data;  proinde  ratio  ^ i 

ad  AsD,  erit 1 data  per  2 2 quinti . 

PROPOSITIO  I-, 

St  dua  reila  ltnct,ad  intticcm  habeant  rationem  datam > & ab  illii  (r milia , Jimthterqtit 
defcnpta  reehlmea  habebunt  Ad  inmccm  rationem  datam . 

R Atio  SC,  ad  CE  fit  data,  £c  AxC  fimiIcfitDCE,&BC,  fit  homologa  CF. . Dico, 
rationem  AiC>  ad  DCE  elfc  datam;  fiat 1 vt  £ C,  ad  CE,iu  CE,  ad  G,  Quoniam 


A l.pttiut. 
i>  47-  hui  ut. 
c 48  hui uj . 

A 1 8.  tjutau. 
t 47  .httikta 
{ ul.  quinti . 
g 1 1 tfuiLii, 
n 4 8.  hui  ut. 

t XI.  IJM./III , 
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y \,4*fJu:}ut, 
< S.  kuiui. 

J toroll,  iO. 

f l ,4ejj..ui-tu 


, PROPOSITIO  LI. 

> ' . . ... 

Si  du-t  rtrt.t  tinea  hebeant , ad  initium  ratisnem  datam,  & ai  iUia  relhlinta  quacunqui 
, i(cc.‘e  dcfcfibantHr  habebunt , ad  invicem  ratientm  datam , 


DAta  fit  ratio  A B,  ad  N O,  & A B L I,  & P fint 
retftilinea  fpccic  data , & A B homologa., 
NO.  Dico  rationem  ABLI,  ad  P.cfle  datam-; 
l fiat  » A B fi  D C fimile  P.  Quoniam  A B E D C 

c cft  b datum  fpecic  cum fadumfirfimiisipfiP erit  <= 
ratio  A B L I,  ad  A B E D C data,  pracerca  ratio  P, 
ad  A B E D C 4 data  cft;  ergo  ratio  A B 1,1,  ad  P 
erit 'data. 


^ , 

PROPOSITIO  LII. 

Si  i 4*t*  magnkudtne  recta,  data  figura  fipetie  dtferibatur , defieri fti  figura 
magnitudine  data  eft . 

DAta  fit  magnitudo  AD,  & ADB,  data  fit  fpecic . Dico  ADB  data 
eflfc magnitudine  fiat  * cx  AD  quadratum  KD.  Quoniam  qua-. 
b).4i .*<f.  dratum  KD  cft  b datum  fpecic,  & magnitudine,  ex  hypothefi vero 
/*  “"laim.  A DB  eft  data  fpecic;  ergo  ratroKD.ad  ADB,  erit « data;  proindq 
d t.xg.h*  ADBeft  i data,  magnitudme . 


t PROPOSITIO  L I II* 

Si  dua figura Jbccit  data  fuerint , & unum  latus-  uniat , ad  unum  latus  alteriitt  habueris, 
ratianem  datam,  reliqua  quaque  latera,  adreliqua  latera  habebunt  ratianct  datat. , 

Sint  AC,  H F date  fpecic , ratio  vero 
A D,  ad  HG  fit  data . Dico  rationem- 
A B,  ad  H E cfie  datam . Quoniam  ratio  E * 
a iAfiuiph  ^d,  adABcft»  data, ex  hypothefi  vero  ra-  ! 

tio  AD, ad  H,G  cft  data;  ergo  ratio  A B,  ad  j 
b #.  H G cft  b data,  ratio  verd  H E,  ad  H G cft  | 
c i.itfbmuh  e data, ergo  ratio  AB,ad  HE,  erit  a data,&c.  A 

a 8 hnitifu  * ‘ ‘ 


fRO; 


4<f  tJAROLI  RENALDINII 

ex  hypothefi  ratio  B C,  ad  C E eft  data  b eftque  ratio  C E,  ad  G 
data,  ergo  ratio  B C,  ad  G cft  c data , ut  vero  cft  AB  C,  ad  DCE  * 
ita  d &BC, ad G;crgo ratio  ABC.adDCEeft  ' data.  A 
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PROPOSITIO  LIV. 

Sidua  figura  date  fpecie , ad  inuieem  habuerint  rationem  datam,  etiam  urum  latera , 
ad  inuicem  habebant  rationem  datam , 

T"\  Ati  fint  fpecie  AC,  EH  ratio-verb  A C,  ad  EH, fit  data,  n c t, M 

I ) Dico  rationem  AD, ad  EG.efle  datam.Supponatur  EH  i 

fimilis  AC,  &EF  homologi  lpfi  AB,  ut  autem  A B,  ad  E F,  ita  * 1 ' f 

fiat  - F.F ad  & vt  AC.ad  EH.  eft  >'  ita  AB.  ad  K.  cft  autem  •_  J , . 


fiat 1 EF  ad  K,&vt  AC.ad  EH,  eft '■  jra  AB,  ad  K,  cft  autem  A ^ Q‘ -lr  K 

ex hypothefi  ratio  AC,  ad  F.H  <lata,&  ratio  AB, ad  K eft  ‘pa-  £ , 

riterdata;  ergo  ratio  AB,  ad  EF  cft  >'  quoque  data,  proinde  ratio  AD,  ad  E G eft  e pari-  * 
quedata.  Supponatur  deinde  E H noneffe  fimilcm  A Ciiiat  f EM  fimilis  ACi  cftau- 
ttem  AC  fpede  data,  & EM  eft  e data  fpecie,  cum  EM.  fimilis  fit  AC,  at  cx  hypothefi  EH, : 1 JfiJmai, 
eft  data  fpecie , ergo  ratio  E M,  ad  EH  eft  s datajex  hypothefi  vero  ratio  AC,  ad  E H eft  b 
data.ob  ul  ratio  AC,  ad  EM,  erit  1 data,  fcd  ratio  Ab,  ad  F.F  cft  k-  data,funt  enim  fimiles  k tj 
dat*  figura:  AC,  EM;  quare  ratio  AD.  ad  EG  erit 1 data , Quod  opprtebat , &c.  j r » 

PROPOSITIO  JLV, 

Si /patiam  magnitudine,  (f-  /pede  datum  f aer  it  e iat  Utera  magnitudine  dat a erant . 

SPatium  CDFE  datum  fit  magnitudine,  & fpecie.  Dico  C_^ 

CD.CE.EF.ED.clfe  data  magnitudine,  data  fit  ad  arbitrio  / 

1*.  fextJ. 


Ab,  magnitudine, & fpccic.  Fiat  itaque  a rc&ilineum  ABHG,  /y  \ / \ bj MfJbmm. 

fimile  dato  CDFE.  Quoniam  CDFE  efl  ex  hypothefi  datum  \ 3 c D c >*•**""• 
fpecie,  3c  A B H G,  erit  b datum  fpecie ; & A li  H G cft  c da- 
tum magnitudine;  ex  hypothefi  vet  o CDFE,  cft  daturo  magnitudine ; ergo  ratio  ABHG , t 
ad  CDFE  cft  * data ; proinde  ratio  A B,  ad  CD  eft  , data;  eft  autem  per  conftrufHonem « (4- 
data  AB;  ergo  CD  eft 1 data;  Itaque  ob  eandem  rationem  CE,EF,FD  erunt  e latera  data , J \ 

PROPOSITIO  EVI. 

Si  dua  mf  «Ungula  paraUe/agramma  habuerint, ad  inaicem  rationem  datam,  (Bvt  primi  latui , 
ad  fecundi  latus  ita  reliquum  fecundi  latui  ad  eam,  ad  quam  alteram  prtmi  latui  habet  ra- 
tionem datam,  quam  parallelegrammum,  ad parallelogrammum  habet . 

Sit  parallelogrammum  A C xquiangulum parallelo- o__ \c 

grammo  bF.fitquc  data  ratio  parallelogrammi  A C,  A.„.. W 

ad  parallelogrammum BF.producatur  ■‘  rctfta  AB  adE,&  \ \ » i.u.frim. 

ur  ar  E,  adBEitafiatbGB,  ad BH.ducaturque' KHpa-  _L jj 

rallcla  rcbtx  A B.  Dico  rationem  C B,  ad  B H ede  data . A X fc  »•/«,;. 

Quoniam  angulus  AtC  xqualiscftcx  hypothefi  angulo  \ \ e mi. 

O B E,  & linea  C J?  G eft  • redia,  Sc  parallelogrammum  \ A y 

nH  atqualccft  parallclogramo  B F,  ex  hypothefi  vero  V iij.frmi. 

ratio  parallelogrammi  A C,  ad  BF  cft  data , ratio  igitur  \ . 

parallelogrammi  AC  ad  parallelogr.  rtHeft'  data,  ut  { y.JL*,/. 

vero  CB.adBHitacft  s AC, ad  AH,  ergo  ratio  CB,  ad  BH  eft  k data . VMtVf’ 

b iMf.btaiMl 

CORO  L L A & I F M. 

Colliditur  vero  ex  hoc  propofitione , t quemadmodum , efl  CB , ad  BH  it 4 ejfc  1 AC  par  alie iogram- * t.jixti  • 
MtuM  ad  parallelogrammum  AH > vel parallelogrammum  BF , 
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PROPOSITIO  L VI I. 


■*  <‘;i  '»• 

0 X.fUltl» 
ft  imi . 

c X. ptt.fr imi. 
4 i iJlHlUl, 
c i . tuim. 

1 iS-ffinti. 
g 8.  huius. 
h l. ferti. 

i x.dtfintt. 

k 

primi . 

1 4.  huiis. 

tn  r i.txm/H» 

D)L  primi. 

e 40.  hnin  t. 
f i.dtf  hfn.il. 
<]  i ut  e /huius 
Cr  8,  kutui 

Pf- 

r x.  tutus. 


a ?o.  primi, 
h j 8.  fn.lt. 
c t t. ftxti  • 
«i  t.  huius. 

« l.  huius . 

£ ).  Ucjimt. 
hutus . 
g fx. huius . 
T»  j 6.  primi. 

X i.4t  sm* 

k i.  axi*** 
primi . 

I def.  l . huius 
m i d hutus. 
n 14  ftxti. 

O JJ-  hutus. 
p t-  & 4* 

<j  y def  huius. 

t 1 .ll.lt.xs. 


Si  datum Jpatium , ad  datam  retiam  applicatum  fuerit  i n angulo  data , datur 
latitudo  applicationis . 

PA  rallclogrammum  A £ C D,  (it  datum,  & A B,  fit.  refla  linea  dara.-an-  F 
gulus  vero  I)A£  fit  datus.  Dieo  A Dc  (lc  datam ; fiat  A E 1 quadratu  f " 
ex  A £;&F  A ,&  E£  protrahatur  ad  HdcGl»  linea’  refla,8cDC  producatur 
adG‘  refla . Quonia  F R,  c(t  j quadratum  datum,  dc  cx  hypothefi  paral- 
lelogrammum  A £CQ  cft  datum ; & ratio  quadrati  FB,ad  parallelogram-  A 
mumABCDcft  e data;  at  paral  lelogrammum  A £GH,  eft  t aquale  paral-  / j 
lelogrammo  As D,  ratio  ergo  quadrati  F B,  ad  parallclogrammum  AG,  r>  h ~c  <j 
cft  g data;  ut  vero  Fs,  ad  AGitacft  h FA,ad  AH, ergo  ratio  F A, vel  •'.£,  ad  AH  eft  i da- 
ta; A ngulus  autem  H Ai’ cft  k datus, & ex  hypothefi  angulus  D l£  eft  datus;  ergo  angulus 
DAH,  eft  i datus  at  angulus  DHAcft "d  atus,  vtpotereflus,  itemque  angulus  D eft  « da- 
tusper  32.  primi  ergo  triangulum  aDH,  fpccie  datumeft,  ° quare  ratio  D o,  ad  AHeft 
p data,  ratio  autem  AD, ad  A£clr  q data  ;cumoftenta  fit  ratio  data  Ab  ad  AHcftq;  A B 
data , cx  hypothefi  ergo  A D cft  * data . 

PROPOSITIO  LVIII. 

Si  datum  ad  datam  recta  applicetur  def  ciens  data  fpcciefgnra  latitudincsdcf citus , data  fint', 

O It  A DHL  fpccie  datum.  A £ fit  data, D B III  fit  datum  fpccie., . 
ij  Dieo  D B,  & DH  clle  datas;  fafla  fint  a A C,  C £ aquales , & 
t_F,  ° limdcDI,  & C 11,  homologa  tDs.dc  S H E,  LI, DG  fint  t. 
h refla  . Quoniam  cx  hypothefi  0 s,  cft  data,  erit  c C.  B data;  cft 
autem  cx  hypothefi  DI,  datum  Ipecic  , &perconfrruftionemCF, 
fimilccftDI;  ergo  CF  eft  f datum  fpccie;  clt  autem  (_  F,  datum  s magnitudine;!  dataii 
enim  C B magnitudine,  utpotc  dimidio  totius  data  B,  data  fpccie  figura  ( F deferibitur , 
& AKxqualcelt  i>  CI,vci  DF,de  nH  aquale  eft  , gnomoni  KdG,&  -.H.plus  KG, aqua- 
le cft  k t F,  itaque  AH  plus  KG  eft  1 datum , cum  ..F  fit  per  5 1.  huius  datum;  cft  autem-. 
AH.cx  hypothefi  datum,  ergo  K G eft  ■»  datum  magnitudine,  dc  KGeft  n datumma- 
gnirudinc,  dc  fpccie, cum  fimile  fit  ipfi  DI,  vel  C F,  ergo  KH,  vel  k.  D eft  ■ data,  ergo  D B 
clt.  ? data, 'cum  C B fit  data.vt  iupra  oftendimus,  ac  proinde  cum  ratio  DB,ad  DH  fit  S da- 
ta ; cft  cnun  DI  fpccie  data,  erit  ■ DH  etiam  data,  dcc. 

PROPOSITIO  LIX. 

Si  datum , ad  datam  rcllam  applicetur,  excedens  data fpccie  figura  latitudines  t 

excefius  data  funt . 


a I o. primi. 
b 1 1.  ftxti  . 
c 19-  6. 
d t pruni. 
c t.  huius. 
f 14  h. 

g ydtf  huius 
k j 1.  lutus. 

i $4.4 i.pumi 

k 1 txwrn.  t . 
) i.axistNA  I . 
ni  4.  hutus. 
it  $.4 .f  huius 
9if.  huius. 

4.  hutus. 

“ j Jrfhuisu, 

f X. hutus. 


D 


Atum  fit  fpatmm  ADII.,  St  I.H  fit  refla  data,  at  BDIH,  fit  datum  fpccie,  Dieo  HI,  & 
HSelfe  datas;  fiat  3 LK  aqualis  KH,  & ..E,  fimile  fiat  £l,  M vero  . D,  fiat  c ho- 
mologa SD,  dc  FH U,B  H fint  j refla, Scc.Quoniam  LH,  eft  data  ex  hypothefi , dc  KH, 
cft  « data,  &B1  eft  datum  fpccie  ex  hypothefi,  cc  KG,  fimile  eft  • £ I,  & ,\C,  eft  datun< 
fpccie,  proinde  K G,  eft  L datum  magnitudine ; at  vero  A I,  cx  hypothefi  datum  cft  ma- 
gnitudine, & iK.aqualccft  1 CH.velHE,  dc  .ni  aquale  cft  k gnomoni  KDG,  ocA'  G 
plus  Alcqualc  1 eft ..  E;  & CE  erit  “datu  magnitudine,  cuinGA'  fit  magnitudine  datum 
exdcmonftraris,  dc  AI  magnitudine  datum  cx  hypothefi ; at  CE  fimile  cft  £l,  & CE 
cft  1 datum  fpccie,  dcCD.vd  A l erit  ° data  magnitudine , at  cx  hypothefi  A’  H cft  data-.; 
ergo  HI  data  erit  r ; fed  ratio  1 II  ad  H£  cft  >1  data,  ergo  HB  erit  r data . 

Vel  aliter  hoc  modo . 

Datum  fit  AI  excedens  data  fpccie  figura  BI  applicatum  ad  reflant  datam  LH.  Dieo  HI, 

HB  cfie 
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I IB  ede  datas . Sccetur  enim  LH  bifariamin  K.  Se  ab  K\i  deferiba- 
tur  ipfi  B I fimile,  funilitcrquc  politum  K G,  Se  protrahatur  F K ad 
partes  K,  donec  occurrat  BD  prorratt»  ad  partes  B,  occurrat  au- 
tem in  C,  itemque,  protrahatur  FG  ad  partes  G donec  occurrat 
DI  protracl»  ad  partes  I,  occurrat  autcpi  in  E,  & compleatur  figu- 
ra , ut  vides  . PotuiiTct  conftitui  C E fimile  ipfi  B I,  & reliqua,.  _____ 
perficere,  in  idem  enim  recidit.  Quandoquidem  B I fimile  eft 
ipfi  K G,  igitur  K G circa  eandem  diametrum  exiftit  cum  ipfo  B I,  ut  confiat  ex  Elemen- 
tis, eft  autem  BI  fpecie  datum , ergo  K G datum  eft  fpccic , fcd  a data  reda  K H deferip- 
tum  eft,  ergo  per  5 a .huius  kG  eft  magnitudine  datum,  eft  autem  datum  AI,  igitur  AI,  KG 
magnitudine  data  lunt,  fcd  AI,  & KG  atqualia  funt  C E,  ergo  C E magnitudine  datum  eft : 
fcd  & fpccic  eft  datum,  fimile  enim  eft  ipfi  B I,  igitur  ipfius  C E per  55.  huius  lacera  data- 
funt,  quare  latus  KI  datum  cft,latus  autem  K H eft  datum,  aequale  eft  enim  ipfi  L K,  igitur 
reliqua  HI  data  eft,  habet  autem  ad  HB  rationem  datam,  igitur  HBcft  data , 

PROPOSITIO  LX. 

Si  datum  fftctt,  dr  magnitudine  parallelogrammum  dato  gnomone  augeatur , aut  minua- 
tur, latitudines  gnomonis  data  funt « 


SV pponatur  primo  HE  e(Te  parallclogrammum  datum  magnitudine , A 
& fpecie,  & HCE  cffe  gnomonem  datum . Dico  HD,  & EB  ede  da- 


£ 


a f.  iniit  f. 


-*L-V 

I I 

Quoniam  parallclogrammum  DB,  eft  ‘ magnitudine  datum,  cum  nf '!<il 

ex  hypothefi  datum  fit  H E,  & HCE  gnomon  fit  datus ; at  vero  b paral-  n~  s?  c 1 
lclogrammum  DB  fimile  eft  parallclogrammoH  E,  & eft  HEparalle-  c , .Mimus 

Iogrammum  datum  fpecie  ex  hypothefi,  erit  c parallelogrammum  D B,  fpecie  datum,  ac 
proinde  AD,  AB  erunt  i dat»,  ar  AH,  AE  fune  quaque  c dat»  fiquidem  H.E  ex  hypo-  ,1 
thefi,  eft  datum  fpecie,  Se  magnitudine,  ergo  HD,  & EB  funt  f dat»  , s 

Supponatur  fecundo  DB  ede  parallelogrammum  datum  magnitudine,  & fpecie,&  HCE 
efle  gnomonem  datum.  Dico  HD,  E B,  ede  datas  - Quoniam  parallelogrammum  HE 
eft  ‘ 


piumonem  aatum.  Dico  HD,  E B,  ede  datas  Quoniam  paraneiogtammuiu  nt. 
cic  ; datum  magnitudine , cum  DB  parallelogrammum  lupponarur  datum  , & gnomon-  R ■ M'"»* 
HCE  fit  datusjeftque  h HE  parallelogrammum  fimile  parallelogrammo  DB,ex  hypothefi  t 
autem  DB  parallelogrammum  eft  datum  fpecie,  & parallclogrammum  H E eft  * datum-  i ijifjmim 

fpecie;  ergo  AH, AE  erunt  k dat»,  at  A D,  A B,  funt  1 dat»,  cum  parallclogrammum 

fit  datum  ex  hypothefi  magnitudine,  & Ipccic;  ergo  HD,  E B,  erunt  m dat»,  &c.  »; 4.  . 


PROPOSITIO  LXI. 

Ss  ad  data  fpecie  figura  unum  latus  applicetur  parallelogrammum  fpatium , in  angulo  da- 
to, halitat  autem  data  figura , ad  parallelogrammum  ral tonem  datam 
parallelogrammum  fpecie  datum  eji . 

SVpponatur  GB,  A C propofita  figura,&  G B D E fit  parallclogram-  

mum  applicandumjfitque  datus  angulus  E G B,  & ratio  GBAC,  ad  c.r  - ],/ 

GD  parallelogrammum  fit  data.  Dico  parallelogrammum GD,  edo  ; / 

datum  fpccic . Protrahatur  • rediu  C G,  ad  F,  vt  fit  recta  C G F,  mox  \ / 

vei  orcct»  CF  agatur  b parallela  rcfta  HBL,  & C H fiat  c parallela..  Qf  ‘a 

rcft.v  GB,  &:  protrahatur  E D,  ad  L,  ut  fiat  rcfta  EDL.Quon  iam  angu-  / \ 

lus  CGB  eft  J datus,  & ratio  CG,  ad  GB  eft  c data, &parallclogram-  e t 
mumCGBHcft  f datum  fpccic , eft  autem  ex  hypothefi  ACGB  datum  fpecie , ergo  ratio 
AbC,C,  ad  parallclogrammum  G H eft  s data;  eft  autem  ratio  ABGC,  ad  parallclogram- g 4 
mum  G D data  ex  hypothefi ; paralielogramimun  G 1)  aquale  eft  h parallclogram-  j1 
mo  GL,  ergo  ratio  ad  par.dlelogrammi  G H,  ad  parallclogrammum  G L,  erit  1 da- 1 i 
ta , ut  autem  C G,  ad  G F ita  eft  k G H,  ad  G L,  ergo  ratio  C G,  ad  G F erit  1 «lata- , > 1 
attatioCG.adGBcft  m data;  ergo  ratio  GB,  ad  GF  erit  “ quoque' data,  eft  a autem  an- 

G Ullius  o I jpimi. 
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c i.Jefiuias. 


K 


♦ 


Digitized  by  Google 


5° 


CAROLI  RENALDINII 


4 1 S.  ftxti. 

k 1 

c to. 

d *•  huius. 

t i i , hui*;, 
t | difJsstius 


I 

D 

X 

— 

C * 

G 

r /„■„  i,  pulus  BGFditus  ; angulus  autem  bGE  cft  cx  hypothcfi datus , quare  anguli  EGF,' 
/’>«“■  HFGtrunc  r dati  angulus  vero  E cft  q datus,  crgotriangulum  EGFcftt  datum  fpecic; 
'iieiiZ','  tatio vero  E G, ad  GF  cft-r data;crgotatioEG,adGBeft  ■ data, angulus  vero  EGB 
is  d'Uuiut,  datus  cx  hypothcfi,  ergo  parallelogrammum  GD  cft  „ datum  fpeeie  &c. 

I h-  huius . 

PROPOSITIO  LXII. 

St  da  a re  Cii  ad  inuicem  habeant  rationem  datam,  & ab  vna  quidem  data  fpeeie  figura  deferipta 
fit  oh  dura  nutem fpatium  parallelogrammum  in  angulo  dato,  habeat  autem  figura, ad  pa- 
raliclogramm  um  rationem  datam  parallelogrammum  fpeeie  datum  eft . 

DAta  fit  ratio  A D,  ad  E F,  & ADB  fit  figura  data  fpeeie^ , 
darufquc  fit  angulus  EFG,  & ratio  A I)  B,  ad  parallelo-  K 
graminum  F.G  fit  data . Dico  parallelogrammum  EG  efle  fpe- 
eie datum, fiat  • parallelogrammum  AC  fimile  parallclograin- 
ino  EG,  & AD,  fiat  b homologa  E F,  Quoniam  ratio  A D,  ad  k. 

EF  eft  ex  hypothcfi  data,-  ergo  ratio  AC,  ad  EG  erit  c data, ra- 
tio autem  ADB  cx  hypothcfi,  ad  EG,  cft  data,  ergo  ratio  ADB,  ad  AC  eft  a data;  angulus 
autem  EFG,  vel  ADC  eft  datus,  & ex  hypotheii  triangulum  ADB  cft  datum  fpeeie , erir 
.'AC  datum  fpeeie,  ac  proinde  EG  cft  f datum  fpeeie,  cft  enim  fimile  ipfi  AC  quare, &c. 

PROPOSITIO  LXIII. 

St  triangulum  /pene  datum  fit , quod  ab  vnoqttoque  laterum  deficribi)ur  quadratum , 
ad  triangulum  habebit  rationem  datam . 

■;'f  . 

DAtum  fit  fpeeie  triangulum  ABG,  & B D,  A C,  A F fint 
quadrata . Dico  rationem  quadrati  «D,  ad  triangulum 
ABG  datam  efle ,-  prxtcrea  rationem  quadrati  A C,  ad  trian- 
gulum AffG  clfc  datam;  ac  demum  rationem  quadrati  AF,  ad  C 
triangulum  A BG  datamefle . Quoniam  enim  quadratum  BD 
* 1 cft  a datum  fpeeie,  at  ex  hypothcfi  triangulum  A B G cft  da- 

tum fpeeie , ergo  ratio  quadrati  B D,  ad  triangulum  A a G cft 
»4»-  Sumi  ■ b data,  3c  ratio  quadrati  A C,  ad  triangulum  A B G eft  c data 
eadem  demonflrationc , ut  etiam  eodem  pacto  oftenditur  ra- 
tio quadrati  AF,  ad  triangulum  ABG  data . 

PROPOSITIO  LXIV. 

St  triangulum  angulum  obtufium  datum  habeat , illud  [patiunt , quo  latus  obtufum  angui 
lum  Jubtundtns  magis  pote  fi , quam  latera  obtufum  angulum  ambientta , ad 
triangulum , habebit  rationem  datam. 

SVpponatur  triangulum  ABC  efle  propofitum,  & angulus  A B C fit  ma- 
ior recto  datus,  protrahatur  » CB,ad  D rcCta, &,  ad  CD, ducatur  b per- 
pendicularis A D,  quadratum  autem  ex  AC  xquale  cft  c quadrato  ex  C B 
plus  quadrato  cx  AB  plus  duplo  reCtangulo  C B D;rcitangulum  vcrdfub. 
a 4i.fr/»,'.  CB,  AD  xquale  eft  d duplo  triangulo  ABC.  Dico  rationem  rcftanguli  du- 
pli CBD,  ad  triangulum  ABC  efle  datam . Quoniam  angulus  A.SC  eft  datus  ex  hypothcfi, 
angulus  ABD  cft  e datus,  & angulus  D eft  fdatus,&  angulus  BAD  eft  s pariter  datus;  ergo 
triangulum  BAD  eft  h datu  fpecic, quare  ratio  BD,  ad  DA  cft  ■ data,  ut  vero  BD,  ad  DA 
ita  cft  k reCtangulum  fub  BD,CB,ad  reCtangulum  ful>DA,CB  itaque  ratio  rcCtanguli  fub 
iiD,  CB,  ad  reCtangulum,  fub  DA,  CB  eft  ' data , fcd  ratio  dupli  reCtanguli  CuD,  ad  re- 
Ctangulum fub  CB,  DA,  habet  rationem  datam , nam  duplum  reCtangulum  CBD,  ad  fim- 
plutn  CBD,  liabet  datam  rationcm,&  (impium  c B D,  ad  reCtangulum  iub  C B,  D A habet 
rationem  datam,  ergo  duplum  reCtangulum  C.8D,  ad  reCtangulum  fub  e B,  D a,  habet  ra- 


* primi, 

b | l. primi 
c lt./< eundi. 


e imi. 
f 1 1.  axioma 
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f ritui. 
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(ionem  datam,  fed  rcdangulum  fub  Ca,  DA,  ad  triangulum  <-  BA,  habet  rationem  datam,' 
utpote  duplam,  , 

Ergo  redangulii  fub  Ca,A D, habet  datam  rationem  ad  triangulum  duplum  kSC  nem- 
pe aequalitatis;  ergo  duplum  rcdangulum  C B D,  ad  duplum  triangulum  A BC  habebit m . 01 
rationem  datam . Sed  duplum  triangulum  A B C ad  fimplum  triangulum  A S C habet  ra- 
tionem datam , utpote  duplam;  ergo  duplum  rcdangulum  C S D , ad  fimplum  triangulum 
A BC  habebit  „ rationem  datam, eft  autem  duplum  rcdangulum  CBD,  excelTus ; quo  qua-  ■ 
dratnm  CA,  fuperat  quadrata  laterum  C B,B  A,  ergo  ratio  illius  fpatij  quo  latus  obtufum 
angulum  fubtendens  magis  poteit  quam  latera  obtufum  angulum  ambientia  ad  triangu- 
lum habebit  rationem  datam . 

M O t/  l T V M. 

Si  Lector  aliquando  viderit  propofttionem  aliquam  citatam , Cum  tamen  potius  eius  corollaria 
propofito  mferutat , tam  hucufquc  quam  deinceps , ne  id  nobis  vitio  vcrtatijiqusdcm  arbitra- 
mur leti  oris  industria  pojje  committi , ex  tpfa  propo/iriont  corollarium  tnferre . 

PROPOSITIO  LXV. 

Si  triangulum  ungulum  acutum  datum  habeat,  illud /patium,  quo  latut  angulum  acutum 
fubtendens  mmus  poteft , quam  latera  angulum  acutum  ambientia  habebit , 
ad  triangulum  rationem  datam . 


PRopofitum  fit  triangulum  A B C,  & angulus  A C i fit  minor  redo 
datus,  fiat  ‘ ad  BC  perpendicularis  AD, quadratum  vero  A B plus 
Kdangulobis  B C,  C D,  squale  eft  b quadrato  A C plus  quadrato 
B C;  rcdangulum  vero  fub  B C,  a D eft  « squale  duplo  triangulo  - 
A BC-,  Dico  rationem  dupli  rcdanguli  fub  B C‘,  C D,  ad  triangulum- 
AbC  efle  datam . Quoniam  angulus  a C D ex  hypothefi  eft  datus,angulus  autem  A D C 
eft  i datus  angulus  D A C,  eft  c datus  ergo  triangulum  > D C eft  1 datum  fpecie ; ratio 
CD,  ad  Da,  eft  s data,  ut  autem  C D,  ad  A D,h  ita  ell  reftangulum  fub  C D,bC,  ad  re- 
ftangulum, fub  A D,  b C ergo  data  erit  ratio  rcdanguli  fub  CD,  BC  ad  rcdangulum  fub 
AD,  BC;ratio  ergo  dupli  redanguli,  fub  B ,C D,  ad  rcdangulum,  fub  a B,  it  C erit  k da- 
ta;quamobrcm  ratio  dupli  rcdanguli,  fub  B C I)  ad  duplum  triangulu  ABC  erit  ' da- 
ta, cum  rcclangulum  fub  B c , A D,  fit  n squale  duplo  triangulo  a B C ergo  ratio  dupli  re 
danguli  fub  B C,  C D,  ad  fimplum  triangulum  A B c erit  » data , &c. 

PROPOSITIO  LXVI. 


• It.  friffii.  - 
b IJ 

C 41  .frimi* 


d It. i xbm* 
frimi . 
e t|  .frtmii 
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i x.dtf  huius 
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a it .fnmi. 
b 1 x.  uxum* 


Si  triangulum  habuerit  angulum  datum , quod  fub  rtlfis  datum  angulum  comprehendtn 
ttbus  continetur  rtcl  angulum  habebit, ad  triangulum  rationem  datam  . 

PRopofitum  triangulum  fit  ABC  datufquc  fit  angulus  C.  Dico  ra- 
tionem rcdanguli  fub  B c , AC,  ad  triangulum  A B t efle  datam. Ad 
redam,  BC, ducatur  . perpendicularis  au.  Quoniam cx hypothefi, 

datus  eft  angulus  ,&anguius  AUCdlt  datus  angulus  1,  AC,  eft'  b d c cj,.;,,™. 

c datus  ergo  triangnlum  aD  , eft  J datum  fpecie ; ratio  igitur  A C , ad  a D eft  e data ; ^ 
vt  autem  AC,  ad  aD,  ita  eft  f rcdangulum  fub  A c,  b c,ad  rcdangulum,  fub  aD.BC  ergo  u ’ 
ratio  rcdanguli , fub  A C , B C , ad  rcdangulum , fub  AD,  B-  eft  s data  ; atque  duplum-  i u 
triangulum  A B c , squale  eft  i,  rcdangulo,  fub  A D>  B t,  ergo  ratio  rcdanguli  fub  AC,  h iW 
E C,  ad  duplum  triangulum  ABC,  eft  1 data,  ergo  ratio  rcdanguli  iub  ac,  bG,  ad  trian-  , V 
gulum  A B C eft  k data . k *•  *•'“  ■ 
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PROPOSITIO  LXVII. 

* 

i i triangulum  /tabuerit  datum  angulum,  illud  fpatium  quo  duo  datum  angulum  eomprt- 
btndentUU “ " — — ! i— - 


»>  Jl  1 % - o4  ( 

Utera  tanqnam  vna  rccfa  plus  poffimt , quam  quadratum  a reliquo 
latere  ad  triangulum  habebis  rationem  datam , 


-,s 


It  propofitum  triangulum  ABG  fitquc  datus  an- 


gulus B A Q protrahatur  a B A,  ad  D,  ut  fit  rcflm,  •••■’ " 

D,  & fiat  i refla  A D squalis  A G ducaturqut»  | \ / _ 

GE;  & rcfls  A G fiat  i parallela  B E.  angulus  au-  e" C " iE 


V 

. . . BA 

UGE 

a iv».  temADGr  squalis  eft  c anguio  A G D,  ScangulusEcft  r squalis  auguIoAGD  &bD 
f «P™!  aqualis  eft  „ bE,  refla  vero  eD  squalis  eft  h b A plus  a G,  ad  E D perpendicularis  a®a- 

s tuv  i BC&ECcritk  squaliscDiparalldogrammumautcmDGEpIusquadratocxCG 

i , *q«ale  cft  1 quadrato  ex  C D,  & quadratum  B D squale  eft  n.  quadrato  B G plus  reflan- 

i . gulo  D G E.  Uico  rationem  rcflanguliDGE  efle,  ad  triangulum  a B G datam . Quoniam 
ex  hypothcfi  angulus  B A G eft  datus,  & angulus  G A D eft  » datusjaneulus  veroG  - 
”.,,3. squalis  eft ..-—-a 

° eft  s datum  lpecie,  ratio  au.mi  uocit  * aata,  ergo  ratio  quadrati  D A,  ad  quadratum 

« w.  !Zm.  -BG  eft  < data;reflangulum  vero  fub  BA,  AD,  ad  quadratum  AD,  eft  • ut  BA,  ad  a D;  ut  ve- 


alis  eft  • angulo  Dduplojergo  angulus  D eft  f *larus;atque  adeo  triangulum  aGD 
datum  fpecie,  ratio  AU,  ad  DG  eft  « data,  ergo  ratio  quadrati  D A,  ad  quadrarum 

eft  ( data;reflangulum  vero  fub  BA,  AD,  ad  quadratum  AD,  eft  • ut  BA,  ad  ad;  ut  ve- 

< r drf-Uiiim.  ro  B A,  ad  AD  eft  “ EG,  ad  GD,  & utEG.adGDitaeft*  reflangulum  fub  EG,  Gd,  ad 
| ' quadratum  ex  Gd  rcflangulu  itaq;  fub  ba,&  a D,  ad  quadrarumAD  eft  , ut  reflangulum 

u i EG.Gd,  ad  quadratu  Gd,&  rcflangulu  fub  BA.&  AD, ad  reflagulu  fub  EG,  & G D eft,  * ut 

’ i ./•««* . qUadratu  a U,ad  quadratu  G D.ergo  ratio  rcflaguli  fub  BA.AO.vcl  reflanguli  fub  ba.aG. 

ad  reflangulii  fub  EG,  GDierit  u data;  & ratio  reflanguli  fub  BA.AD.ad  triangulum  aBG 
« erit  f data, ergo  ratio  reflanguli  fub  EG,  GD,  ad  triangulum  aBG  erit  * data,  &c.  ^ 


y 1 1 quinti. 
V > 6.  quinti. 

‘V  t ,4tfJmim 
j **  Unita . 
fic  *.  Aaita* 


PROPOSITIO  LXVIII. 

St  duo  paralUlogramm*  aquianguU  habeant , td  inuicem  rationem  dat am,  &v»Ttm 
latus,  ad  unum  latus  habeat  rationem  datam , & reliquum  latus 
ad  reliquum  latus  habebit  rationem  datam . 


SVpponatur  parallelogrammum  A C,  squiangulum  pa- 
rallelogrammo  BF,  ratio verd parallelogrammi  AC, 
ad  parallelogrammum  B F fit  data . Dico  rationem  C B,  ad 
BG  efle  datam . Sitque  data  proportio  AB  ad  BE,  protraha- 
tur  AB,&c.  vt  A Bad  BE  ita  fiat  t BG  ad  BH,refts  aute  AB 
agatur  parallela  KH.  Quoniam  ejt  hypothcfi  angulus,  ABC 
' * '*■  eft  squalis  angulo  GBE,&CBG  eft  c refla,  cum  A B E, 
fitlincarefla,  (/untenimAB,BE  indireflumconftirutx) 
a h. {nH.  parallelogrammii  aute  A H squale  eft  d parallciogrammo 


a t.ft lilia 

b i *,  ftxti. 
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n «.tjuaiccxE  “ paraucriograiTiino  ^ 

BF,  cu  ut  Ai  ad  AE.it a fafla  fit  BG  ad  bH,  & eft  ex  hypothcfi  ratio  AB,  ad  BE,  Vel  GB.ad 
BHdata,  ergo,  & ratio  C B,  adHB  eft  « data,proptcrca  ratio  CB,  ad  B Gerit  ‘data.  *' 

PROPOSITIO  LXIX. 

St  duo  parallelogramma  datos  angulos  habeant , Cr  ad  inuicem  rationem  datam , habeat 
autem,  Cr  ynum  latus , ad  vnum  latus  rationem  datam , Cr  reliquum  latus , 
ad  rel/quam  latus  habebit  rationem  datam . ~ 
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Sint propofita parallclogramma A C,  B N,  & ABC, M B E 
fuit  anguli  dati;  & ratio  parallclogrammi  AC,  adparal- 
Iogrammum  B N,  (it  data,  & ratio  AB,  ad  BE  fit  data . Dico  ra- 
tionem BC,  ad  BM  e(Te  datam;  protrahatur  J AB,  ad  E, & Hic adhibeatur figura /ru- " 

CB,  ad  G,  & MN,  ad  F,  & reda:  EG,  fiat  t parallela  E F.  Quo-  pofititrtis fuptnons  LXltl  c is.priioi. 
niam-angulus  A B C c xqualis  eft  angulo  G B E,  & parallclo- 

grammum  BN  xquale  cft  d parallogrammo  B F,  ratio  veri  c 1’  ZZ  '. 

AC,  ad  BN  cft  ex  hypothcfi  data,  ratio  A C,  ad  BF  eft  1 data-., 

& cx  hypothefi  ratio  A B,  ad  BE  cft  data;ergo  ratio  C E,  ad  BG 
eft  f data,  at  cx  hypothcfi  angulus  ABC,  vel  GBE  cft  datus, &cx  hypothefi  quoq.angulus 
MBE,  ergo  MBG  angulus  erit  k datusiangulus  autem  BMG  cft  h datus,  cutn  cx  hypothcfi  jj 
angulus  MBE,  fit  datusiergo  triangulum  BMGcft  , datum  fpccic.  Ratio  autem  BM,  ad  *«<«. 
BGcft  k data;ergo  ratio  CB,  ad  BM  erit 1 data,  ciim  ratio  CB  ad  BG  fit  m data . 

m ts.AwfM/ 

PROPOSITIO  LXX. 

Si  duorum  Varalltlogrammorum  circa,  aquales  angulos , aut  circa  irstqutles  quidem , 
datos  tamen,  latera  ad  inutcem  habeant  rationem  datam , & tpfa  parat - 
letogramma  habebunt , ad  innicem  rationem  datam . 

PRopofita  primo  fint  parallclogramma  A C,  B F,  & an- 
gulus A B C fit  xqualis  angulo  GBE,  fitque  ratio  AB, 
ad  B E data,  & ratio  C B,  ad  S G,  fit  data . Dico  rationem- 

parallclogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  BF  efleda-  Ilie  adhibeatur  eadem  figura 
tam . Protrahatur  J reda  A B,  ad  E,  & ut  A B,  ad  B E ita-  pnpojitioni:  LXyili. 
fiat  <>  B G,  ad  B H,  ducaturque  c ipfi  A S parallela  reda- 
KH.  Quoniam  C B G eft  ■*  reda  cum  protrada  fit  A b in  di- 
redum  ad  E,  ratio  vero  A B,  ad  B E,  vel  G B,  ad  H B eft  ex 
hypothefi  data , cumfada  fit  e vt  A B,  ad  B E,  ita  B G,  ad 

BH,  ex  hypothcfi  vero  ratio  CB,  ad  BG  eft  data;crgo  erit  1 ratio  CB,  ad  B H pariter  data; 
ratio  parallclogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  AH  eft  g data , & parallelogrammum 
A H eft  i>  xquale  parallclogrammo  B F,  cum  ut  A B,  ad  B E ita  fada  fit  B G,  ad  BH,  ergo 
ratio  parallclogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  BF  erit ; data . 

Supponamus  fecundo  AC,  b N elfc  parallclogramu  propofita,  & angulos  ABC,  MBE 
effe  datos;  Gtquc  ratio  Ab,  ad  BE  data,  & ratio  C B,  ad  B M pariter  data . Dico  rationem 
parallcloghammi  AC,  ad  parallelogrammum  BN  ede  dataro . Protrahantur  AB.Cb.reda: 
an  E,  & G 2c  MN,  in  F ducaturq.-BG  parallela  E F.Quoma  angulus  AB  C,  vel  GBE  cft  ex 
hypothefi  datus , & augulus  MuE  eft  datus , & angulus  Md  i,  erit  k datus,angulus  BMG 
cii  • datus  cum  cx  hypothefi  angulus  MbE  fit  datus;ergo  triangulum  BMG  erit  ® datum 
fpecic.ratio  BG,  ad  BM  eft  ••  data  & ex  hypothcfi  vero  ratio  C B,  ad  B M cft  data ; ergo 
ratio  CB,  ad  B G erit  » data.cx  hypothcfi  vero  ratio  Ab,  ad  uE  data,&  ratio  A C,  ad  BF, 
cft  e data,  at  parallelogrammum  B N cft  i xquale  parallclogrammo  B f;  ergo  ratio  pa- 
ralelogrammi  AC,  ad  parallelogrammum  BN  erit  i data . 
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~ Si  duorum  triangulorum  urca  aquales  angulos  aut  circa  inaquales  quidem , datos 
tamen  lacera  ad  inutcem  habeant  rationem  datam , df  ipf*  triangula 
habebunt , ad  tnuicem  rationem  datam . 

PRopofita  fint  triangula  ABG,  DEF,  & angulus  A xqua- 
lis fit  angulo  D,  vel  A,  & D,  fint  anguli  dati ; ratio  AB, 
ad  DE  iit  da: a,  & ratio  A G,  ad  D F fit  data . Dico  rationem 
trianguli  Ab>j,  ad  triangulum  DEF  cflfc datam.  Sint  a faria  B\ 
paraUelograma  A H,  E D C;  quoniam  ratio  parallclogrammi 
r\H,  ad  parallelogrammum  DC  cft  - data,&  paraltclogram- 
muin  AH  xquale  cll  « duplo  triangulo  AbG  cc  parallelogranunumDC  xquale  cft  ■*  du-  J ££££ 
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. Pio  triangulo  DEF,  ergo  ratio  trianguli  ABG,  ad  triangulum  DEF  eft  « data,&C.'  r •. 

PROPOSITIO  LXXII. 

'si  duorum  trunculorum,  & bafes  fuerint  in  r. itione  dota , & «da » aj>  ungulis , ad bafes , qua 
faciant  angulos  aquales , aut  inaquales  quidem  fed  tamen  datos,  habeant,  adinticem  ratio- 
nem datam,  & ipja  triangula,  ad  tnuicem  habebunt  rationem  datam . 

P Ropofita  fint  triangula  ABG,&FEC,&  angulus  A HG  j,  a k 

squalis  fit  angulo  FMC,  vel  A H G,  & FMC  fint  anguli  ' 
dati;  ratio  BG,  ad  EC  fit  data,  & ratio  AH,  ad  FM  fit  data . 

Dico  rationem  trianguli  A B G,  ad  triangulum  F E C efle  da- 
tam , Ducatur  * B D parallela  reCtx  H A,  & E L,  agatur  pa-  ^ 

rallela  M F,  fintque  fadta  D G,  L C parallelogramma . Quo- 
niam angulus  DBG  squaljs  eft  J angulo  L E C,  vel  D B G,  L E C funt  anguli  dati,  cum_ 
AHG,  fic  FMC  fint  vel  squales, vel  dati, ratio  vero  AH, ad  FM  eft  ex  hypothefi  data;&  ra» 
tio  D B,  ad  LE  eft  data,  item  ex  hypothefi  ratio  BG,  ad  EC  eft  data,  ergo  ratio  parallelo- 
grammiDG.ad  parallclogramnium  LC  erit  1 data,  quambrcm  ratio  trianguli  AbG,  ad 
iliC erit g data,  &c. 

PROPOSITIO  LXXIII. 


Si  duorum  Paralletogrammoriim  circa  aquales  angulos , aut  circa  inaquales  quidem,  fed  tamen 
datos,  latera,  ad  tnuicem  ita  fe  habeant;  ut  fit  quemadmodum  primi  latus , ita  reliquum  fe- 
cundi latus , ad  aliam  aliquam  relfam,  habeat  autem , & reliquum  primi  latus , ad  eandem 
redam  rationem  datam , dr  ipfia  parallclogramma  habebunt,  ad  inutce  rationem  datam, &c. 

SVpponantur  propofita  parallelogramma  A C,  B F,  & anguli 
A B C,  GB  E fint  aequales;  vt  autem  AB,  ad  BE  ita  fitGB, 
ad  BH,  & ratio  C B,  ad  B H fit  data . Dico  rationem  A C paral- 

lelogrammi  ad  parat  Iclogrammum  BF  cflb  datam.  Quoniam  Hic  adhibeatur  ea,  qua 
* f fi  f'  n ut  C B,  ad  B H ita  eft  AC,  ad  BF;  ratio  autem  CB,  adBHeft  fiubfeqmtur  figura, 

i i.  ex  hypothefi  data , ergo  ratio  A C,  ad  BF  erit  h data . 

Supponatur  fecundo  propofita  parallelogramma  A C,  BN,  8c 
anguli  ABC,  MBE  fint  dati,  & vt  A B,  ad  b E ita  fitM  B,  adBI, 
ratio  vero  C B,  ad  IB  fit  data . Dico  rationem  parallelogrammi  A C,  ad  parallelograra* 
t v mum  BN  efle  data.  Rc&sAfi  agatur,  parallela  IK.flcCB.MM  fint  reets  protri&x.m  G & 
a 14-r'oi-  F reftx  autc  B G,  ducarur  i parallela  E F,  Quonia  ex  hypothefi  angulus  MBE  vel  ABI  eft 
c «.*««,.  datus;angulusABH,eftexhypothefidatus;ergoangulusHBI  critc  datus.at angulus BHI 
i l»  rfid ■ eft  i datus  cu  ABH  fit  ex  hypothefi  datus;ergo  triangulu  BHI  erit  „ datum  fpccic;ratio  au- 
I tem  1 H,  ad  BI,  eft  h data , ratio  vero  CB,  ad  BI  eft  ex  hypothefi  data , ergo  ratio  CH,  ad 

, t. *«■«, . bh  eft  ■ data  ratio  autem  AC,  ad  BF  eft  k data,  & BN  aequale  eft  1 BF  ergo  ratio  AC,ad 
f‘  ltr'BNcnt  « data,&c. 

PROPOSITIO  LXXIV, 


Si  duo  parallelogramma  datam  rationem  habeant , aut  in  aqualibus  angulis , aut  inaquali • 
bus  quidem  jcd  tamen  datis , erit  ut  primi  latus,  ad fecundi  latus  sta  alterum  fecundi  la- 
tus, ad  eam,  ad  quam  reliquum  primi  latus  rationem  habet  datam . 

PRopofita  primo  tine  parallelogramma  A C,  B F,  & a nguli  D 
A B C,  GBE  fint  squales , & vt  A B,  ad  B E ita  fit  G B,  ' 
ad  B H,  ratio  autem  A C,  ad  BF  fit  data . Dico  rationem  Cd.ad 
• i‘-  *»'■»•  t H cfTe  datam;  Ratio  Cb,  ad  BH  erit  * data  per  5 6.  huius. 

Propofita  fecundo  fint  parallelogramma  AC, BN  anguli  ver6 
AeC,  MBE,  fint  dati ; ut  autem  Ab,  ad  BE,  ita  fit  MB,  ad  Bl,  ra- 
tio autem  AC,  ad  BN  fit  data.  Dico  rationem  Cb,  ad  Bl,  cfie  da- 

b ttt.ftimi.  ti;Protra<ft*  fint  b AB,MB,in  E & I,&  rcCtt  Ab, agatur c paralie-  __j 

c ,1  .fimi.  Ja  iJT.fintq;  0 protracta:  CB,  MN,in  G & F,  & recta  BG  agatur  « nTS 

Vi Ci™"'  i,J11^c*JkF;QuoniaangulusM.SE,vclA.Sl,eftcx  hypothefi  datus,  angulus  autem 

‘ ABH 
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Afill,  vel  «Hi  ex  hypothcfi  eft  d atus,  ergo  angulus  H B I,  erit  f datus , ac  proinde  trian- 
gulum «HI  erit  « datum  fpccie , itaque  ratio  «I,  ad  «H  erit  11  data ; at  ex  hypothcfi  data- 
eft  ratio  A C, ; d « NI,  & parallclogrammum  S F eft  aequale  parallelogrammo  « N,  ra- 
uo.eigo  AC,  ad  «F  eft  k data;ex  hypothcfi  autem.ut  A B,  ad  ff  E ita  eft  M «,  ad  B I,  &,  vt 
M «,  ad  B I,  ita  eft  I G «,  ad  « H,  ergo  ut  M «,  ad  bE  ita  erit  m rcifta  G , ad  B H,  quam- 
obrem  ratio  Cb,  ad  B H erit  " data,  cum  ratio  A C,  ad  BF  fit  0 data,  ergo  ratio  C B,  ad  Bl 
eft  data,  cum  ratio  bl,  ad  BH  fit  P data,  &c. 


PROPOSITIO  I.XXV. 

37  duo  triangula,  ad  mtticem  habeant  rationem  datam , aut  in  anguli t aqi  ilibus,  aut  inaquali- 
bus  quidem, ftd  tamen  datis, er  it,  vt  primi  latus  ad fecundt  latus,  ita  alterum  fecundi  latus, 
ad  eam  rectam,  ad  quam  reliquum  primi  latus  habet  rationem  datam , 

DAta  fit  ratio  trianguli,  A «G,ad  triangulum  D E F an- 
gulus A xqualis  angulo  D vel  angulus  A,  & D fine 
dati,  at  vero  ut  Ad  ad  DJf,  ita  DF,  ad  M;  Dico  ratione  AG 
ad  M efle  datam . Fiant  * parallclogramma  AH,  D C. 

Quoniam  vt  parallclogrammum  AH,  ad  parallclogram- 
mum DC,  ita  eft  *>  triangulum  ABG,  ad  triangulum  1 'EF 
& ex  hypothcfi  ratio  trianguli  A B G,  ad  triangulum  DEF, 
eft  data  , & ratio  parallclogrammi  AH,  ad  parallclogram- 
mum DC  eft  c data, ergo  ratio  AG,  ad  M erit  <*  data,  cilm  anguli  A,D  fint  aquales, vel  da- 
ti, & vt  AB,  ad  DE  ita  fit  D F,  ad  M,  &c.  Vel 
fint  triangula  A « G,  D E F,  qusc  ad  inuiccm  habeant  rationem  datam , fintque  anguli 
d AG,  EDF,  vel  aquales,  vel  inxqualcs  quidem  , fcd  tamen  dati : fitque  ut  AB  ad  D E ita 
AG  ad  M,  Dico  efle  ut  Ab  ad  DE  ita  DF  ad  M ad  quam  AG  habet  rationem  datam.  Com- 
pleantur parallclograma  A H,  D C:  Quandoquidem  triangulum  a BG  ad  triangulum  DeF 
habet  rationem  datam,  ergo  dc  parallclogrammum  AH  ad  parallclogrammum  D C aut  in 
angulis  «qualibus , aut  inaequalibus  quidem , fcd  tamen  datis , habebit  rationem  datam , 
quamobrem  erit  per  74.  huius  ut  AB  ad  DE  ita  D F ad  M,  ad  quam  nimirum  A G alterum 
primi  trianguli  latus  habet  rationem  datam . 

PROPOSITIO  LXXVI. 

Si  a trianguli  dati  fpccie  vertice , linea  perpendicularis  .agatur  ad  bafni 
habebit  rationem  datam . 


TRiangulum  A B C datum  fit  fpccie,  & ad  B C,  fit  perpendicularis  A D. 

Dico  rationem  A D,  ad  B C effe  datam . Quoniam  triangulum  A B C 
eft  datum  fpccie , & angulus  B eft  a datus,  angulus  A D iSeft  b datus , ergo 
rrianguhtm  A D B eft  c datum  fpcciciratio  vero  A B,  ad  A D eft  4 data , & 
ratio  Ab,  ad  bC  eft  c data;  ergo  ratio  Ab,  ad  BC  eft  1 data . 


A- 
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PROPOSITIO  LXXVII. 

Si  data  dux  figura  [pecie,  ad  inuiccm  habeant  rationem  datam,  & quodlibet  latus , vnius 
harum  f gurarum,  ad  quodhbes  latus  alterius  habebit  rationem  datam . 

DAtx  fint  fpecie  figurat  ABC,  & G F D E H,  & 
ratio  AeC,  adGFDEH  fit  data.  Dico  ratio- 
nem B C,  ad  D E efle  datam . fintfafta  1 quadrata  BL, 

1)  N.  tjuoniam  ratio  rsBC,  ad  BL  eft  b data,&  ex  hypo- 
thcfi data  eft  ratio  A B C,  ad  G D E,  ergo  ratio  B L,  ad 
ODE  erit  • data  , & ratio  D N,  ad  G D E erit  11  data-  i 
proinde  ratio  «L,  ad  DNcrit c data;  atque  adeo  ratio 
B C , ad  DE  eft  t data,  &c. 
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propositio  lxxiix. 

Sidtu  1i*ir * fpecie  habeat , ad  qHodrclt angulum  ratilBtm  datam , habeat  autem  , & unum 
J latnsad  unum  latus  rationem  datam , reti angulum  fpecie  datum  esi . 

DArx  fpeeie  figura  GntGFDEH>&  ratio  GD  E, ad 

rcttanstulum  A C iit  data,&  ratio  D E ad  E C fit  - 
data . Dico  rcftangulum  A C cfie  datum  fpecie,  cx  DE  E 
fiat  =>  quadratu|D  N,  & protrada  •>  fit  AB'in  I,&  redtan-  ^ 
guhnn  B K,  fia:‘squale  quadrato  D N . Quoniam  ratio 
G D E,  ad  D \'  cit  c data , & ratio  GDE,  ad  AC  eft  ex 
hypotheii  data;  ergo  ratio  D N,  ad  A C cft  J data ; per 
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conftruftione  autem  DN,  eft  aequale  bK,  ergo  ratio  BK,  m 
ad  A C erit c data,  at  ratio  B 1,  ad  A B cft  f data , & ut 
DE  ad  bC,  ita  eft  g Bl,  ad  DM,&  cx  hypotheii  ratio  DE,adBC  cft  data.ergo  ratio  Bl,  ad 
DM.crit  h data;  proinde  ratio  DM,  vel  Z>E,ad  AB,crit  1 data,  cumratioBl,  ad  Ab 
fit  k data,atquc  adeo  ratio  Ab,  ad  bC  erit  1 data,  cum  cx  hypotheii  data  fit  ratio  J)  E,  ad 
B C;  quapropter  rcdl angulum  A C erit  m datum  fpccie  , &c. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

Si  dita  triangula  vnum  angulum , eum  angulo  aqualem  habeant , ab  aqualibus  autem  angu- 
lis , ad  ba[is  perpendiculares  agantur fitque , ut  primi  trianguli  bafis , ad  perpendicula- 
rem, ita  & alterius  trianguli  bafis , ad  perpendicularem, illa  triangula  aqutangula  funt. 

PRopofita  fint  triagula  AbC,GEF,&  angulus  bAC 
fit  aqualis  angulo  EGF,  & A D,  fit  perpendicula- 
ris ad  b C,  & GL,  ad  F-F,&,  utB  C,  ad  AD,  ita  fit  EF, 
ad  G L,  Dico  triangulum  ABC  squiangulum  cfle_, 
triangulo  G E F,  fiat » angulus  F E H squalis  angu-  5 
lo  B,  & protradls  fint  b redis  H F,  H G,  & agatur 
H K,  perpendicularis  ad  E F,  Quoniam  angulus  E H F 
eft c squalis  angulo  EGF;&  cx  hypotheii  angulus  BACcqualis  eft  angulo  EGF.-crgo  EHF, 
squalis  cft  d angulo  BAC,angulus  HEF  cft  squalis  per  conftrudtione  angulo  B;ergo  trian- 
gulum EHF  erit c squiangulu  triangulo  ABC.ergo  ut  EK,ad  KH  ita  cft  tredla  BD,ad  DA, 
& vt  FK  ad  KH,  ita  eft  g CD,  ad  DA,  ergo  vt  EF,  ad  KH,  ita  EC  erit  h ad  D A,at  cx  hypo- 
thcfi  E,  ut  cft  EF,  ad  LG,  ita  bC,  ad  DA,&  KH.  LG  funt  , squales,  &KH  eft  k parallela 
rctfc  LG,ut,&  HG  parallela  cft  1 redis  EF.crgo  angulus  EGH  squalis  erit  angulo  m G EF 
pars  aut£  circumlerentic  circuli  f,H,  cft  » squalis  parti  FG,  ergo  angulus  EFH  eft 0 squa- 
lis angulo  GEF,&  angulus  E H F eft  r squalis  angulo  EGF;  ergo  triangulu  EHF, cft  s- 
quiangulum  triangulo  EGF,  & triangulum  EHF,  eft  squianguhun  triangulo  APC  cum- 
id  fit  fupra  demonftratumjergo  triangulum  A B C erit ' squiangulum  triangulo  EGF,&c, 

PROPOSITIO  LXXX, 

Si  triangulum  datum  vnum  angulum  habuerit  quod  autem  fub  lateribus  datum  angulum 
comprehendentibus  continentur , re  et  angulum,  habeat , ad  quadratum  reliqui  late- 
ris rationem  datam  triangulum  fpecie  datum  e St . 

Sit  propofitum  triangulum  A F.  C angulus  vero  C fit 
datus, ratio  autem  redtanguh  AC,  CF,  ad  quadratum 
AE  fit  data.  Dico  triangulum  ACE  effe  datuin  ipccicj . 

Quadratum  A E plus  quadrato  B fiat  squale  quadrato 
AC  plus  CE.  Quoniam  Angulus  C cft  datus  ex  hy- 
potheii,  ergo  ratio  trianguli  A Ce,  ad  quadratum  B erit  x/. 

•<  data,  ac  proinde  ratio  trianguli  ACE,  ad  rcctanguluua- 
lub  CAiCE  erit  > data.  Itaque  ratio  quadrati  B,  ad  rcctangulum,  fub  CA,  Ce  cft . data; 
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it  vcrb  ratio  quadrati  A E,  ad  rcdt  angulum  fub  C A,  C E eft  ex  hypothefi  data;ergo  ratio 
quadrati  B,  ad  quadratum  AE  eft  4 data;  proptcrca  ratio  quadrati  B plus  quadrato  AE.ad  i 
quadratum  AE  erit  e data . Quadratum  autem  B plus  quadrato  a E ; aquale  eft  quadrato  f 
AC  plus  CE  per  conftruftioncin,  & ratio  quadrati  AC  plus  Ce, ad  quadratum  aE  eft  fda- 
ta;  ergo  ratio  aC  plus  CE,  ad  AE  eft  g data ; angulus  vero  C eft  datus  ex  hypothclucrgo  s n-  *»■«• 
triangulum  AEC  eft  h datum  fpecie . 

PROPOSITIO  LXXXf. 

, l 

Si  tres  retia  proportionales,  tribus  retiis  proportionalibus  extremas  habuerit  in  ratione  data  ', 
media  quoque  habebunt  in  ratione  data,  Et fi  extrema,  ad  extremam  media,  ad  medtaroj 
' • habeat  rationem  datam;  & reliqua,  ad  reliquam  habebit  rationem  datam . 

Sint  proportionales  A,  B,C,  &infuper  fint  proportionales  D,  E,  F. 

Supponamusque  primo  rationem  A,  ad  D clle  datam ; quemadmo- 
dum rationem  C ad  F,  pariter  efle  datam  . Dico  rationem  B,  ad  E elfe  da- 
tam. Quoniam  quadratum  B aquale  eft  J redtangulo  fub  A,C,  cum- 
A ,b,C,  fint  proportionales,  & quadratum  E,  fit  t>  aquale  redtangulo  lub 
P,  F,  cum  D,  E,  F,  fint  proportionales,  ratio  redtanguli  fub  A,  C,  ad  re- 
dtangulum  fub  D,  F erit  c data,  cum  ratio  A,  ad  D,  fit  data,  & C,  adF, 
ratio  vero  quadrati  B,  ad  quadratum  E eft  4 data ; ergo  ratio  B,  ad  E 
erit  e data . ABC  DEF  C J4 .huius. 

Supponamus  autem  fecundo  rationem  A,  ad  D efle  datam , & etiam  B, 

ad  E,  Dico  rationem  C,  adF  elfe  datam.  Quoniam  ratio  it  ad  E eft  ex  hypothefi  data,  & ^ 

ra  tio  quadrati  B ad  quadratum  E eft  • data ; ratio  redtanguli  fub  A,  C ad  redtangulum  fub  * £ 

Df  eft  i data,  & ratio  A, ad  D eft  ex  hypothefi  data , ergo  ratio  C,ad  Feft  h data . n *»«., 

t . . PROPOSITIO  LXXXII. 


a 17  .ftxii, 
b 17  .ftxti. 


C 79»  huius, 
d 7.  quinti. 


5;  quatuor  retia  proportionales  fuerint,  erit,  vt  prima,  ad  eam  ad  quam  fecunda  rat  iontm 
habet  datam,  ita  tertia,  ad  eam , ad  quam  quarta  rationem  habet  datam  . 


SVpponamus,  vt  A,  ad  B,  ita  elfe  D,  ad  E,  & ut  B,  ad  C ita  E , ad  F,  & 
rationem  B,  ad  C elfe  datam . Dico  rationem  £,  ad  F eifc  datam , & 
vt  A,  ad  C ita  efle  D,  ad  F.  Quoniam,  vt  B,  ad  C ita  eft  E ad  F ex  hypo- 
rhefi,  & ratio  B,  ad  C eft  datajergo  ratio  E,  ad  F eft  * data ; proptcrca- , 
vt  A,  ad  C ita  cril  b D,  ad  E,  ciuo  fit , vt  A,  ad  B,  ita  D,  ad  E,  & vt  JB,  ad 
C,  ita  E,  ad  F. 

PROPOSITIO  LXXXIII. 


a \Mf. huius, 
b it. quinti. 


1 ’ r 1 I 1 

ABC  DEF 


37'  quatuor  retia  , ita  adinuicem  fe  habeant,  vt  tribus  ex  ijs  quibufeumque  fumetis , fir  quar- 
ta ipfis  proportionali  accepta  ad  quam  reliqua , e quatuor  retiis  rationem  habeat  datam , 
erit,  vt  quarta , ad  tertiam  ita  fecunda,  ad  eam , ad  quam  habet  prima  rat  ionem  datam . 


PRopofitar  fint  magnitudines  k,B,  C,  D.&vtAadS  ita  C,  ad  E,  ra- 
tio verd  D,  ad  E fit  data,  & vt  D,  ad  C,  ita  fit  B,  ad  F.Dico  rationem 
A adF  efle  datam.  Qiioniam,  ut  A,  ad  B,  ita  eft  ex  hypothefi  C,  ad  F, 
erit  » redtangulum,  fub  A,  & E aquale  redtangulo , fub  B,  & C,  vt  vero 
eft  redtangulum,  fub  A,  & E,  ad  redtangulum  fub  A,  &D,ita  eft  b reda 
E,  ad  D,  at  ex  hypothefi  ratio  E,  ad  D eft  data;  ergo  ratio  redtanguli  fub 
A,  & E,  ad  redtangulum  fub  A&D  erit  • data;  Sc  ratio  redtanguli  fub 
A,  & D,  ad  redtangulum  fub  J,  & C crir  4 data,  cum  rcdtangulum  fub  A, 
ti  E fit  aquale  redtangulo  fub  B,  & C;  cx  hypothefi  vero , vtD,adC,ita  FAB  CDE 
B,  ad  Fj  ergo  ratio  A,  ad  F,  erit  s data , &c. 

::V.  " H PRO- 


a 1 .ftxti, 
b 1. ftxti. 


c iMf  bnim. 
d f. quinti. 
e J h . huiuu 
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CAROLI  RENALDINII 


PROPOSITIO  LXXXIV. 

Si  dua  retia  dttum  ffatium  comfrakendant , in  anguli  dati , fit  autem  altera,  altera 
maior  data,  etiam  vnaquaque  ifjfrum  data  erit . 

PRopofitx  (int  magnitudines  reflx  A B,  A E,  & EB  fit  parallelogram- 

mum  datum ; angulus  vero  A fit  datus , Se  AE  fit  xqualis  A C , fit-  E d e 

tji./nM.  que  CB  refla  data . Dico  Ae,  & A B efle  datas;  fiat*  C D parallela  A E, 

Quoniam  angulus  A datus  eft  ex  hypothefi,  & parallclogrammum  H C A' — £ b 

Vj-tufUm  eft  b datum  fpecie;  & ex  hypothefi  parallelogram.  Eicft  datum  &cx 
t »>•*»«..  hypothefi  quoque  C B eft  data,  ergo  A C,  vel  a E data  erit  * s at  ex  hypothefi  C B,  eft  da- 
i ta,  ergo  A B eft  <*  data . 


PROPOSITIO  LXXXV. 


Si  dua  retia  datum  ffatium  comfrahendant  in  angulo  dato , Jit  aut 
data , efi  earum  quoque  -una  quaque  data  erit . 


r 7 


T 3) 


PRopofitat  fint  refla:  DC.CB.&  DB  fit  datu  parallcIogramtnu,&  an- 
gulus DCjfit  datus,  fitque  BCA  refla  , & AC  xqualis  C D,  & 

• t .fetuu AB  fit  data . Dico  D C,  c B efle  datas ; fit  protrafla  F D,  ad  E,  & a E 
b i ’ fiat  parallela  C D.  Quoniam  ex  hypothefi  AC  aqualis  eft  CD,&ex 
i hyp°thcfi  quo1uc  angulus.  D CB,  vel  Dca  eft  datus,  ergo  aD  eft  ‘ da- 
« I tui*,  wm  !pecie  i & es  hypothefi  AB  eft  data ; ergo  Ac,  vel  CD  eft  <•  data , & cb,  eft  ' data.Bcc 


i c 


PROPOSITIO  LXXXVI. 

Si  dua  retia  datum  ffatium  eomfrahendant  in  angulo  dato  quadratum  autem  vitiat  quadrat t 
alterius  maiut Jit  dato , quam  in  ratione,  & vtraque  iffarum  dat  a er  it . " * 

SVpponamus  propofitas  magnitudines  A J,  & A D,  & B D fit  da- 
tum parallelogrammum,  & angulus  A fit  datus , & reflangulum,  B q 

fub  Da,  A E fit  datum,  quadratum  autem  AD,  maius  fit  quadrato 

Ab»  data  quam  in  ratione . Dico  reflas  AB,  AD  efle  datas.  Quoniam 
parallelogrammum  BD  eft  ex  hypothefi  datum;  reflagulum  vero  fub 

DA,  AE  eft  ex  hypothefi  datum;  ergo  ratio  parallelogrammi  BD,  ad __ 

reflangulum  fub  D A,  AE  erit  * data , ac  proinde  ratio  A B,  ad  A E A 'E  D 
• i.  jhrfM.  eft  b data ; itaque  ratio  quadrati  A B,  ad  quadratum  A E erit  ‘ data ; 
c Pratterea  ratio  quadrati  A B,  ad  reflangulu,  fub  A D,  ED  erit  d data;  itaque  ratio  reflan- 

d ■ i.  km4t.  guli,  fub  AD,  ED,  ad  quadratum  A E erit'  data;  ob  id  ratio  quadrupli  reftanguli  fub  AD, 
ED,  ad  quadratum  Ae  erit 1 pariter  data;  atque  adeo  ratio  quadrupli  rcflanguli  fub  A D, 
. E^P'115  quadrato  AE,  ad  quadratum  AE  erit  S data.fed  quadrarum  A D plus  ED  xqua- 
e ■■  futmii.  leeft  h quadruplo  reflangulo  fub  AD, E D plus  quadrato  ex  A E;  ergo  ratio  quadrati  ex 
h t fitumit.  A D,  plus  ED,  ad  quadrarum  ex  AE  erit  ■ data,  quo  fit , ut  ratio  aD  plus  ED,  ad  aE  fit k 
I *.  tef.  hmm  c*at;l’  itaque  rat‘°  dupli,  aD,  ad  aE  erit  i data ; ergo  ratio  A D,  ad  A E erit  ™ data,-  cum* 
que  reflangulum  fub  A i,&  A E,  ad  quadratum  AEfit  „ ,ut  AD.ad  A E;  ergo  rati» 
^Cl-tan8ul|  Inb  A U,A  r,  ad  quadratum  A E erit  » datas  ex  hypothefi  vero  reflangulum 
s ..  /,1  ' *u^  AD,  A E eft  datum,  & quadratum  A E eft  - datum ,■  ob  id  A E eft  s data;  ergo  AD, 
° * t*ata:  e*  hypothefi  vero  angulus  A eft  datus;  ergo  Aicll  rdata,  &c, 

p,££.  S C H o L 1 0 N. 

S it- Mu.  lllaconfeqnentia  ergo  quadrati  AB  ad  reti  angulum  fub  AD,ED,  ratio  erit  data,  fatettqaa- 
Ylj.tuuu.  ^r‘Uim  enim  AD  ex  hypothefi  maius  e fi  quadrato  AB  datarfttam  m ratione, eft  que  etiam  eu  hj- 
fothefi  datum  reti  angulum fub  AD,  A E, quo  fuhlato  ex  quadrato  AD  remanet  reti  anguli  AD  Et 
ergo  fer  vndecimam  definitionem  ablato  dato  reti  angulo  DAE,  reliquum  reti  angulum  ADS  a d 
quadratum  AB  i atque  adeo  quadratum  AB,  ad  reU  angulum  ADE, habebit  rationem  datam . 

PRQ- 
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P R O POSITIO  LXXXVII. 

Si  dua  rtSa  datum  fpatium  comprehendant  in  angulo  dato , poft  autem  altera 
altera  maius  dato , tarum  vtraque  data  erit, 

PRopofit*  fint  refl.r  A B,  A D,&  BD  fit  parallelogrammum  da- 
tum i angulus  vero  A fit  datus , & reflangulum  fub  D A,  A E B 
{it  datum . Qnadratum  veri  AD,  minus  quadrato  AB  squale  fit  rc- 
diungulo  fub  AD.AE.Dico, AB  AD  effe  datas.  Quoniam  parallelo- 
grammum  B D eft  ex  hypothcfi  datum  ; reflangulum  fub  D A,  A E 
eft  datumexhypothefii  itaque  ratio  parallclogrammi  BD,  adre- 
dianguium  fub  DA,  AEerit a data,  atque  adeo  ratio  AB,  ad  A E 
erit  0 data;  quo  fit,  vt  ratio  quadrati  AB,  ad  quadratum  A E,  fit  c 
dara,  atque  adeo  cfim  quadratum  AB,  fit  d squale  reflangulo , fub 
AD,  ED,  fiquidem  quadratum  AD  minus  quadrato  A B squale  eft  rcdangulo , fub  AD, 

AE,  propterea  rario  reflaflguli  fub  A D,  E D,  ad  quadratum  a E drit  c data,  & ratio  qua-  f 
drupli  rcflanguli  fub  aD,  ED.ad  quadratiun  aE  erit  f data ; ratio  ergo  quadrupli  re  (fi  an-  s i s «„,»/« . 
guli  fub  A D,  E D plus  quadrato  A E,  ad  quadratum  A Ecrir  s data , fcd  quadratum  aD,  i, 
plus  ED  squale  eft  h quadruplo  reflangulo  fub  AD,  ED  plus  quadrato  A E;  ergo  ratio 
quadrati  AD  plus  ED,  ad  quadratym  AE  eft  1 data,  atque  adeo  ratio  A D,  plus  E D,  ad  'k*- 
A E eft  t-data;  ratio  vero  dupU  A D,  ad  a E eft  1 data;  Idem  eft  enun  dupla  A D,  1,1  .Jami. 
ac  AD  plus  ED.plus  AE.  ergo  ratio  AD,  ad  a Eerit  m darajreflangulum  autem  fub  aD,  “>  *• 

AE  ad  quadratum  A E eft  » ut  ad  a D,  ad  AEjergo  ratio  rcflanguli  iub  a D,  A E,  ad  qua-  “ ‘ 
dratum  A Eerit"  data;  reflangulum  autem  fub  AD,  A E eft  ex  hypothcfi  datu;  ergo  qua-  pt.i»»,. 
dratum  A e, erit  p datum,  itaque  A Eerit  1 data;  ac  proinde  AD  eft r data;  at  exhy-  J) 
pothcfi  angulus  A eft  datus ; ergo  A B erit  r data , &c,  i /,7(, 


l.buikt 

[ b (sf  buiut. 

D c jl-  huius, 
4 l.fttunii. 


PROPOSITIO 


lxxxvih. 


3 i iu  circulum  magnitudine  datum , ait  a fit  relta  linia , qua  figmentum  auferat , quid 
datum  angulum  comprehendat , alia  reda  linea  magnitudine  data  eft . 

i 

SVpponamusCFEDefie  circulum  datum,  &CE  effein- 
fcriptain  circulo  C F D,  angulum  C F D,  ede  da- 
tum. Dico  Ce  effe  datam  magnitudine;  fiat  , CD  dia- 
meter, & agatur  *■  eD  refla.  Quoniam  angulus  CFe 
eft  ex  hypothcfi  datus,  & angulus  C D E eft  c datus,  an* 
culus  CtD  eft  J datus,  ergo  triangulum  CED  cftc  datum 
fpecie ; proinde  ratio  C E,  ad  C D eft  1 data  j ex  hypothefi^ 
vero  C U eft  data;  ergo  b refla  C E erit  data,  &c. 

\ PROPOSITIO  LXXXIX. 

Si  in  datum  magnitudine  circulum , dat  a magnitudine  rtQu  alta  fuerit,  auferet 
figmentum,  quid  angulum  datum  comprehendet . 

QVpponamus  CFE  D cfiecirculuni datum , &CEcffo 
O inlcriptam  circulo  C F E D,  & C E efle  datam . Dico 
angulum  C F E effe  datum  ; fiat  * diameter  C D,  & eD 
dufla  fit  refla . Quoniam  C D,  Ce,  funt  datae  ex  hypothcfi; 
ergotatio  C D,  ad  C E eft  b data;  angulus  C E D eft  < da- 
tus; ergo  triangulum  CDE  eft  d datum  fpecie,  propterea^ 
angulus  CDE  eft « datus;  atque  adeo  angulus  CFE  eft  f da- 
tus, Scc. 


• I»M  pttitir 
primi  • 

D l.ftt.  1. 

c»».  tmij 
4.  huius, 
d 1 1 Jtrtif  , 

C 40.  huius. 


Repetatur  htc Juperttris 
prepofitioms  figura , 


a i.i.j .ptt, 
primi, 
b I.  huius, 
c } I .tmij. 
d 4) . huius. 
C | .dtf.huius 
f »1.  ttrrtf. 


H a. 


PRO- 
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€o  rCAROLI  RENALDINII 
PROPOSITIO  XC. 

Si  in  Circuli  fefitiene  dati  circumferentia  datum  fuerit  fundum,  ut  ce  auttuuu 
funde , ad  circumferentium  circuli  tu  flexu fuerit  reda,  qua  datum  an- 
gulum efficiat  inflexu  redu  ulttru  extremitas  datu  e It . 

SVpponamus  Circulum  B A C efle  politione  datum , & punitum 
B efle  datum  in  parte  circutnfcrcntix,  & angulum  B A C efle-. 

• i.*r nj.  datum.  Dico  punitum  C efle  datum;  reperiatur  « punitum  D 
centrum  Circuli,  & Z>B,  DC  fint  b ductx,  reit.r . Quoniam  cx  hy- 
pothefi B,  & D,  funt  punita  data,  & BD  erit  c data,  angulus  bAC 
a ex  hypothefi  datus , & angulus  BDC  aqualis  eft  d duplo  angu- 

< t i.i„  1°  BAC;  ergo  angulus  B/)C  cft  ' datus,  & DC  eft  r data  politio- 
f ne;  ex  hypothefi  vero  circulus  ABC  eft  datus  politione ; ergo  pun- 

gij.ta„u.  itum  C cft  6 datum  pofitione,  &c. 

PROPOSITIO  XCI. 

St  a date  functe  acta  recta fuerit  qua  datum  fejltiene  circulum  c intingat,  acta 
linea fefitiene , dr  magnitudine  datat  St . 

SVpponamus  Z)AEB,  efle  circulum  pofitione  datum-, 

& G efle  punitum  datum , & GA  efle  lineam  reitam 
tangentem  circulum,  & A efle  punitum  contaitus.  Dico 
■ i fiiqimt.  A G efle  datam  politione , & magnitudine;  Ducantur' 
hi-fu+Hmi.  reflat  DA,  DG,  & fiat  b femicirculus  I)AG.  Quoniam- 
_ ex  hypothefi  l>,&  G funt  puncta  data,&  angulus c dAG 
j ' ! i""’ j.  eft  reitus,  & punitumAcft  ,i  in  pane  circumferentia! 
c i}  a G;  ergo  circulus  flAG  cft  - datus  politione ; eft  autem  ei  hypothefi  circulus  A E B 

f 1 1 4«;„  pofitione  datus.ergo  punitum  A erit  ' datum , & punitum  G eft  ex  hypothefi  datum  i erg« 
fit.iZa,'.  AG  erit  s data  politione,  & magnitudine,  &c, 

PROPOSITIO  XCII. 

Si  extra  circulum fefitiene  datum  accifiatur  aliqued functum,  a date  autem  functe,  i te  cir- 
culum producatur  quadam  recta  datum  eft  id,  quod fui  acta  Unca  ,&ca,  qua  inter 
punctum , cr  cenutxam  pcrtphtrtam  comprehenditur  rect angulum . 

SVpponamus  B F E clTe  circulum  datum , & punitum  A efle  datum , 
lineam  AE  efle  arbitrariam . Dico  rcfiangulum  EAF  efle  datum ; 

• t7.«r»f . Fiat  ‘ AB,  tangens  circuli  B F E;  Qgoniam  A B data  cft  b pofitione, , 
b & magnitudine , & quadratum  AB  cft  « datum,  reflangulum  EAF 

JV.  xquale  d eft  quadrato  AB;  ac  proinde  reflangulum  EAF  erit  «datu. 

c *.  dtf  hutMS 

PROPOSITIO  XCIII. 

Si  intra  datum  fefitiene  circulum  fumatur  aliquod  datum  punctum,  ptr  functum  an* 
tem , agatur  m circulum  aliqua  recta , quod  fui  figmentis  actu  rttttt 
linea  cemprehenditnr  rectangulnm  datum  eft . 

SVpponamus  E A B C D efle  circulum  darum,  & F,  efle  punitum  da- 
tum, & aFC  efle  reitam  datam  . Dico  reflangulum  A F C efle  da- 
Ttt.  kaim, tum  • Fiat  * diameter  B E F U.  Quoniam  F,  & E funt  punita  data , cx 
, e.difhmi «’  hypothefi , ergo  FE  erit  b data , Si  E B,  vel  E D cft  c data , & F B,  ac 
i , •,>*.*, . pp)  crunt  a data? . Ergo  reflangulum  D F B cft  t datum;  reflangulum 
f autemAFCcftf  squale  rcitanguloDFB,  ergo  reflangulum  AFC 
erl[  s datum, &c.  - - ‘T 
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fiel.  Quoniam  datum  eft  vtrumquc  punflorum  E,  F ergo  refla  E F,  erit 1 poGtione,  &'i  »*.  hfim. 
magnitudine  data . Eft  autem  circulus  E A B C D pofitione  datus , ergo  utrumque  pun- 
florum  B,  D.  datum  erit  b ; punflum  autem  F eft  datum,  igitur  utraque  reflarfi  B F,F  D da-  b ^ 
ta  c erit,  quamobrem  reflangulum , quod  fub  D F,F  B continetur  datum  erit ,■  fed  redan-  c’  ll.tmm. 
gulum  A F C aequale  eft  ■*  redangulo  D F B ergo  nedangulum  A F C erit  c datum . d i 

PROPOSITIO  XCIV. 

St  in  circulum  magnitudine  ditum  agatur  reti  a linea, qua figmentum  auferat  t quod  angulum 
datum  comprehendat, angulus  antem , qui  in  figmenta  canfifiit  bifariam  fecetuf , fimul  vtra- 
que  redarum,  qua  angulum  datum  comprehendunt , ad  lineam,  qua  angulum  bifariam  fe- 
eat,  habebit  rationem  datam , (fi  quod,  fub  fimul  vtnfq;  qua  datum  angulum  comprehen- 
dmnt  reUts,efi  inferne  abfeiffa,  al  ea,  que  angulum  in  circumferentia  datum  bifariam /icet, 

• rtd angulum  datum  erit , 

DAtus  fit  circulus  A a C D,  & angulus  B A C fit  quoque  datus, 
praeterea  angulus,  BAD,  aequalis  fit  angulo  D A C.  Dico  ra- 
tionem B.\  plus  aC,  ad  aD  efle  datam,  & reflangulum  fub  Ba  plus 
A C,  & E D,  efle  datum ; ducatur  » refla  C D;  Quoniam  angulus 11 
BACeftexhypothefidatusicrgoBCerit  b refladata,  & angulus 
CaD,  eft  : datus,  ergo-CD  data  crir  4 . At  vero,  vtC  A,  ad  AB 
ita  * cftCE,  adEB,  &ut  C A,  adcEita  t erit  A B,  ad  E B,  & vt 
Ca  plui  AB,  ad  Cb,  ita  eft  g AB,  ad  E B,  & angulus  ABE  aequalis 
eft  h angulo  aDC;  ex  hypothefi  vero  angulus  BaE  xqualis  eft  an- 
gulo  DAC;  ergo  triangulum  ABE  xquiangulum  eft  . rriangulo  A D C,  quare  vt  AB,  ad  k t i . m,y. 
EB  ita  eft  k AD,  ad  DC,  ergo  vt  CA  plus  AB,  ad  C B ita  i eft  A D,  ad  D C;  cum  fuerit  ' 
ut  CA  plus  AB,  ad  C B,  ita  A B ad  E B id  enim  fuperius  dcmonftratum  fuit ; ergo  eft  ™ ut  i , 

Ca  plus  AB,  ad  AD,ita  CU  ad  DC, » eft  autem  ratio  CB  perprimam  huius  od  DC,  data., , 

& ratio  C A plus  AB,  ad  AD  erit  “ data.  Angulus  AB  E xqualis  eft  p anguloEDC)&^,'a,p>«<* 
angulus  AEd  xqualis  i eft  angulo  D E C,  & triangulum  AEB  arquiangulum  eft  ‘ trian^p 
gulo  DEC,ergo  vt  CD,  ad  DE  ira  t eft  AB,  ad  BE,fed  ut  AB  ad  BE  ita  * eft  CA  plus  AB,  J 
ad  CB,  cum  ut  CA  plus  AB,  ad  CB,  ita  Ab  fit  demooftratum  efle  ad  BE,  & vt  CD,  ad  DE  ( 4 /,»<>  • 
ita  “ eft  CA  plus  AB,  ad  C B;  ergo  ■ reflanguiu  iiib  C A plus  Ab,&D  E «quale  erit  re-.  ; 

flangulo  fub  CD,  CB;  ergo  reflangulum  fub  CD,  Cb  eft  I datum ,-  ac  proinde  reflangtt- 1 , ^""a. 
Ium  fub  CA  plus  AB,  & DE,  eft  1 datum . ' 1 


PROPOSITIO  XCV, 

. ; . -Vi  • - .3 

Si  iu  Circuli  pofitione  dati  diametro  fumatur  datum  punllum  i puncte  antem  in  circulum  . 
f reducatur  quadam  ruta , (fi  agatur , a fictione  ad  rcctot  angulos  in  productam  rutam 
linedi  per  pupe  tum  antem  in  que  linea,  qua,  ad  rectos  angulos  eonfiHtt ; oecurrtt  circum, 
ferent  te  Circuit , agatur  parallela  producta  recta  datum  ejf  illud  punitum  in  quo  paral- 
Icla  eccnrrtt  tpfidtamctro  ,& quod  fub  parallelis  rectis  lineit  comprehenditur  ree  t an- 
gulum datum  e fi . 

SVpponamus  circulum  BAG  AY&  BG  fit  diameter ; D, 
vero  fit  punflum  datum ,-  iitque  DA  linea  arbitraria^; 

D AE  fit  angulus  reflus,  & EC,  AD  fint  parallclx . Dico  pun- 
flumC  efle  datum, & reflanguiu  fub  AD,EC  efle  datum.Pro- 
trahatur  * refla  EC,  ad  K.ducaturqueb  refla  A K.  Quoniam 
angulus  D A E eft  reflus  ex  hypothefi;  & angulus  A E K eft  c 
reflus;  ScAJ feft  a diameter,  & BG  eft  diameter , ex  hypo- 
(hcfii&Heft  ' centrum  circuli,  punflum  H eft  datum  ex  ny- 
pothefi,  ut  etiam  punflum  D;  ergo  DHerit  1 linea  data ,-  an- 
gulus autem  E K A,  xqualis  eft  s angulo  D A K,  & angulus  _.j-r 

C H K xqualis  k eft  angulo  A H D,  & triangulum  C H K,  xquiangulum  eft  1 rriangulo , , i.fnm. 


'ei  C A k O £ t RENAtDlMM'  ! 


AHD.atHK.HAfunt  k zquaIes,&HC,HDfunt  ' atquaIes;&DHcrit  m data ; ac 
ra\ £iZm.  proinde  H C erit  » dara , punitum  autem  H eft  ex  hypotheli  datum  ergo  Punitum  C . 
ni  a.ri.uu  erit  o datum;  at  AD  aqualis  eft  p reiti  CK;  &reiiangulum  lub  KC,  CE  eft:  t datum, ite 
° rCllIangulu  fub  AD,  CE,  aquale  eft  * rcdtangulo  fub  KC,CE  ergo  reit angulum  fub  AD, . 

qrl.w,!  CEerit  f datum,  &c. 

* SCHOLIOH. 

a/.t  T T le  porri  confiderandum  tji  in  ratiorem  declarationem  eorum , qua /aperiar  attulimur , 
f i.a,/4*,«j  A circtPropofitionem  LV  l,& altas  inde  dependentes, rbi  habetur ; St  dao  aquiangulo_a 
parallelogramma  habuerint  ad  inuicem  rationem  datam,  eft  vt  pnmi  iatus  ad  /ecaudi  latus , 
Ita  reliquum fecundi  latur  ad  eam  , ad  quam  alterum  primi  latxr  habet  rationem  datam,  quam 
habet  parallelogrammu  ad pxraUelogrammnm.  Cocluditur  autem  data  ratio  CB  ad  BH;  perinde 
eft  autem  ac  fi  dicamur,  vt  e fi  AB  latur  primi  paraUelogrami  ad  B £ latur  fccundt,  ita  BG  reli- 
qui fecundi  latur  ad  BH,  ad  quam  alterum  primi  latur, nempe  CB  habet  ratione  data, quam  ha- 
bet parallelogrammu  AC  ad  parallelogrammum  BF;  eft  enim  AH  aquale  BF,  cum  fit  ut  AB  ad 
BE,ita  BG  ad  BH;  vnde  AC  ad  AH  eandem  habebit  rationcmrfuam  habet  ad  BF,/ed  ut  AC  ad 
AH,  ita  eft  CB  ad  BH;  quare  AC  ad  BF  erit,vt  CB  ad  BH ; eft  aurem  data  ratio  AC  ad  BF;  ergo 
data  eft  etiam  ratio  CBad  BH.  Hoc  autem  eri  demonftrafc,  vt  eft  primi  latur  ad fecundi  latur, 
ita  reliquum  fecundi  latur  ad  eam,  ad  quam  alterum  primi  latur  habet  rationem  datam , quam 
habet  parallelogrammum , ad  parallelogrammum . Per  Corollarium  autem  inferrebatur , vt 
CB,  ad  BH,  ita  parallelogrammum  AC  ad  parallelogrammum  B F.&  non  di  fimi  liter  de l alqr, 
qua  inde  fequuntur , <fic. 

C uterum  plure r ex  fupradtd  is  Propofitiombur , atra  quoque  ratione  demonftrari  potui/fent 
noluimus  tamen  in  ji  demoniirandis , varias  demonstrationes  adhibere;  ne  tedto  Leffcrem-, 


afieeremut , 

SVnt  igitur  ha;c  nonaginta  Datorum  Thcorcmara.qua:  Pappus  Alexandrinus  initio  fep- 
timi  Libri  Collcdtionum  Mathematicarum  innuerat , quorum  primo  quidem  vniuersti 
eun  in  magnitudinibus  Diagrammata  fuerunt  viginti  tria.  Vigcfimum  quartum  in  reftilmers 
mmtlhtua  proportionalibus  fine  politione.  /Jeinccps  autem  (equentia  quatuordccim , in  rcSis  lineis 
Majum . politione  datis;  decem  vero  quae  fequuntur  in  triangulis  fpccie  datis  fine  politione . Sex  re- 
liqua fcquentia  in  parallelogrammis , & applicationibus  fpatiorum  lpecie datorum . Ex  ijl, 
qux  deinceps  fequuntur , primum  quidem  eft  in  lineis , quatuor  autem  in  fpatijs  triangulis, 
quod  differentia-  quadratorum  laterum  ad  ipfa  triangula  datam  habeant  rationem . Quae 
verb  fequuntur  feptem  ulque  ad  feptuagdimum  tertium  dc  duobus  funt  parallelogrammis, 
qubd  ob  politiones  in  angulis , rationem  inter  fc  datam  habeant . In  fequentibus  vero  fex 
diagrammatibus , vfque  ad  feptuagefimum  nonum,  duo  quidem  funt  in  triangulis, quatuor 
autem  in  pluribus  reftis  lineis  proportionalibus.  Ex  iis  porro,  quat  deinceps  fequuntur 
tria  funt  in  duabus  re&is  lineis  proportionalibus  datum  fpatium  continentibus.  At  vero, 
qui  in  omnibus  odto,  videlicet  ad  nonagelimuin  vfque,  in  circulis  oftenduntur , vel  magni- 
tudine tantum  datis,  vel  politione  quoque,  nimirum  reto  lineis  per  datum  punitum  du- 
ftis.  Dehishadtcnus. 

Uri  * „ Sequebantur  autem  ex  eiufdc  Pappi  tcftimonio  Lib.Apolloniiivtpi'  Bryouearoro/aiic  nempe 
fmuui,  /»  de  proportionis  fcdfione,  qui  pariter  ad  locum  faciunt  refolutum,  quos  tamen  pratlcns  srtas 
SumA  a non  vidit, nifi  exigue  reftitutos  Snelij  labore . Erat  enim  duorum  librorum  propofitio  vna- 
/crqu  mUm  fubdiuifa,  quarum  vnam  Pappus  ita  defcriplit . 

‘um  rt/alutu  per  datum  pur.llum  redam  lineam  ducere  fecantem  a duabus  redis  lineis  pofitionc  datis , ad 

rritbma . ^ata  in  ipfts  punita  lineas,  qua  proportionem  habeant  eandem  data  proportioni , 

Sed  vt  ait  ipfe  contingit  figuras  differentes  ede  & numero  plurcs  ob  fubdiuifionem  fa- 
fiam , & linearum  datarum  inter  fc  politionem , & differentes  cafus  puniti  dati , & ob  refo- 
lutioncs  , compofitioncsque  ipforum  , & determinationum  . Primus  enim  liber  ipfo 
referente  habebat  de  proportionis fedtione locos  feptem,  cafus  vigintiquatuor, determi- 
nationes quinque , quarum  tres  quidem  maxima: , duc  vero  minimx  erant;  maxima  autem 
erat  ad  tertium  cafum  quinti  loci;  minima  ad  fecundum  fexti,  & feptimi  loci ; maximi  au- 
tem ad  lexti,  & feptimi  quartos  cafus . 

Liber  fecundus  de  proportionis  fedtione  locos  habebat  viginti  quatuor , cafus  fexaginta 
tres , dc  determinationes  ex  primo  libro , ad  quem  totus  reterebatur  > & Lemmata  habebat 

vir 
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viginti ; Duo  vero  commemorati  libri  Theoremata  centum  , & o&oginta  vnutn , ctfi  iuxta 
Periclem  etiam  plura,  ut  prxfarus  auftor  teftatur . 

Pappus  non  multum  explicuit  argumenta  librorum , quos  temporis  iniuria  periifle  con-.^J*^"4 
Rat,&  certe  fi  cum  iis  quoque  Datorum  liber  ex  hominum  memoria  lublatus  fitifTer,ex  rcla- 
tisaPappo,  nemini  profe&o  datum  effet  Euclidem  rediuiuum  reddere,  atque  Datorum  "'»'>> 
do&rinam  exufeiratam  efficere . Non  mirum  igitur  fi  extera,  qua:  ad  locum  faciunt  rcfolu-  ' 

tum,  ciufdem  attcftatione  ad  hanc  vfque  diem  integre  reditui  minime  potuerint  i tametfi  in 
hoc  non  obfcuri  nominis  Viri,  plurimum  laboris  pertulerint,  plurimuinque  temporis  in- 
iumpferint . 

Ad  Libros  igitur  de  proportionis  fedione  quod  attinct,prxter  ea, qux  Snellius  induftrio- 
se  prxftirir , quifque  poterit  eius  imitatione  Apollonii  quidem  argumentum  verfare,  atque 
adeo  Theoremata  ad  hanc  materiam  fpedantia  condcrc,&  problemata  druerc,  quod  etiam 
& nos  prxflare  non  grauahimur,  cum  fefe  occafio  obtulerit . 

Sequebantur  Libri  Pappo  referente  ciufdem  Apollonij  mp)  %aplw  «Voto  /*itc  hoced 
De  fpatii  fedfione . Hi  quoque  ad  locum  faciebant  refolutum . Erant  autem  duo , proble-  rj  /<»'<*•  • 
na  verb  vnum  bis  fubdiuifum,  vnaque  propofitio , qux  alia  quidem  habet  fuperioris  fimi- 
lia,  fed  eo  tantum  differt,  quod  in  illa  opportet  duas  tantum  lineas  abfcilfas  datam  habere  .«• 
proportionem,  in  hac  autem  datum  fpatium  continere.  Sic  enim  fe  habebat . Pcrdatum^, 
fmn ttnm  rettam  lineam  dat  ere  fetantem  i duabus  rtttis  liatis  pefitiene  datis , ad  data  f natta , 
lineat,  qaa  /patiam  centineaat  date  /patio  aquale . Qux  quidem  propofitio  figuras  habet 
differentes  ob  caufam  fuperius  allatam , & numero  plures  ; itaque  primus  liber  de  fpatij  fc- 
Aione  habebat  locos  ieptem,  cafus  viginti  quatuor,  determinationes  vero  feptem, quarum 
quatuor  maximae,  tres  vero  minimae,  & maxima  quidem  erat  ad  primum  cafum  primi  fi- 
bri, ad  primum  & fecundum  cafum  quarti  loci , & ad  fexti  loci  tertium , minima  ad  tertium 
cafum  tertii  loci,  ad  quartum  cafum  quarti  loci,  & ad  primum  fexti  loci . 

Secundus  autem  liber  de  fpatii  fe&ione  trcfdccim  habebat  locos , cafus  feptem , deter- 
minationes autem  ex  primo  fibro,  ad  quem  quidem  referebatur ; Primus  autem  liber  con- 
tinebat Theoremata  quadraginta  odio,  fecundus  feptuaginta  fex . 

Ita  quidem  Pappus , qui  fiexadhhs  horum  duorum  dc  fpatii  fedioue  retulilfct  argumen- 
tum , operofum  fortaffc  non  fuiffet  prxflare  qux  ab  Apollonio  tradita  fuerunt ; Snellius  ta- 
men hac  etiam  in  re  fuam  interpofuit  induflriam , quatuor  problemata  condens , quorunu. 
primum.  Datis  duabus  rtifis , per  datam  in  alteratra  paattam  rettam  edaccrt , qua  ad dates 
incxpejitss  termines,  ab/amat  figmenta  datum  /patiam  eemprthendentia  j fecundum . Datis 
elaabas  rtttis  per  datam  paattam  educere  rettam,  qaa  ad  caram  ceaear/am  intercipiat figmen- 
ta Jpattum  datam  eemprebendeatia tertium . A datit  daabas parallelis  retta per panttums , 
quod  in  neutra  tarum  fit  atta,  ad  dates  in  ipfis  termines , ab/umere  figmenta  Jatam  J 'patiam _> 
eemprebendeatia ; quattum . Datit  duabus  rtttis  annuentibus  per  paattam  extra  ip/as  datam, 
rettam  ducere , qua  ad  dates  in  ipfis  termines  abfiamat  figmenta  datsim  fpatium  cempreben- 
dentia.  _ 

Deinceps  fequebantur  libri  Ttpi  Snpirpumn  rou»;,hoc  cft  de  determinata  fe&ionc,  quorfi 
vna  erat  propofitio , eaque  difiun&a , nempe . Datam  infinitam  rettam  lineam  une  pantte 
fetare,  itant  interiettarnm  linearam  ad  data  ipfias  punita , vel  unius  quadratam , velrtttan- 
gulam  daabas  censentam  datam  frepertienem  habeat , vel  ad  rett  angulum  cent catam  vna^, 
ep/aram  mtertetta , & alia  extra  data,  vel  daabas  interitttis  cantent am , punitis  ad  atra/qut 
partes  datis . Notat  auttin  Pappus,  huius,  veluti  bis  difiundtx  difficiles  determinationes  «a  <«■»  "i 
habentis  demonftrationem,  per  plura  fieri  neccfle  eile , quod  bifariam  ab  Apollonio  prxfti-  t‘,Mm  • 
tum  effc,  ait,  vno  quidem  modo  pcruuJgato,  vfitatoque  in  nudis  re&is  lineis , ut  habetur  fe- 
cundo elementorum  Libro  Euclidis , afio  veri  magis  accomodate , ac  ingeniose  per  femi- 
cireulos . Primus  aute  liber,  eodem  referente,  fex  habebat  problemata,Epitagmata,hoc  cft 
auxiliaria  fexdecim,&  determinationes  quinque,  quaru  quatuor  maximx,atq;vna  minima, 
nant  autem  maximx  ad  fecundum  epitagma  fecundi  problematis  ad  tertium  quarri,ad  ter- 
tixi  quinti, & ad  territi  epitagma  tertij  problematis . Secundus  vero  liber  continebat  proble- 
mata tria,  epitagmata  noucm , & determinationes  tres,  quarum  quidem , minimi  erant  ad 
tertium  primi  ,&  ad  tertium  fecundi ; maxima  autem  ad  tertium  tertii  problematis . Lem- 
mata pruni  Libri  erant  viginti  feptem ; fecundi  vero  Libri  viginti  quatuor,  & in  vniuerfum, 

vtriufque 
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utriufque  libri  de  determinata  fc&ione  Theoremata  erant  o&oginta  tria . 

Conatur  autem  hanc  Geometria:  partem  rcftirucrcSncllius,  quatuor  problematibus  > 
quorum  primum . Datim  rectam  luteam  infimum  vnico  punito  fic are , vt  e reitis  ad  datura 
duo  punita  abfiumptis  vmus  quadratum  ad  rcctangulumfiub  reliqua  , (fi  data  externa  compre- 
henfiam  rationem  habeat  datam . Secundum ; Datam  reltam  lineem  infinitam  vnico punito  fe- 
tare vt  e reclts  ad  data  tria  puncta  abfnmptis  , quod fnb  vna  ipfarum , (fi  data  externa  ad  id 
quod  fub  duabus  reliquis  comprehenditur  rationem  habeat  datam  . T ertium : Datam  reefiam-- 
tineam  infinitam  vnico  punito  fecare,  vt 'e  rectis,  ad  datam  tpfatria  puncta  abfiumptis  re. 
it  angulum  fub  duabus  eomprehenfium , ad  reliqua  quadratum  rationem  habeat  datam . Quar- 
tum ; Datam  rectam  tineam  infinitam  , vnico  punito  fiecare , vt  c rectis  ad  data  in  ipfia  quatuor 
puncta  abfiumptis,  reilangu/um  fub  duabus  optatis  eomprehenfium  ad  rcit angulum  finb  reliquis , 
rationem  habeat  datam . 


Mia  Gm-  At  fi  vlla  eft  Geometria-  pars  , quam  locupletare  liceat , hate  profedto  eft  ; Vnde  hcc 
auiT/-  far,  stas  beneficio  fpeciofe  Analyticcs  Antiquitatem  fuperauit  , ncc  vlla  quidem  videtur 
»»  7*‘ZTai  uberior , nulla  feracior;  Nos  autem  in  hac  multum  infudauimus,  & infinita  propemo- 
vJa  psimi  dum , tam  Problemata , quam  Theoremata  condidimus  , rati  hinc  plurimum  cmolu- 
•tum.  menti  Geometram  afiecuturum,  cum  mirum  fit  quantum  utilitatis  afferar  linee  diuiCsio , ad 
omnia,  qup  in  ipfa  vniucrfii  Geometria  traftari  poflunt;  ea  vero  fi  Deo  placuerit , atq;  adeo 
hanc  Geometria:  partem  uberrime  traftatam  aliquando  tandem  afferemus.  Vnde  facile» 
poflet  intelligcrc , qui  fc  magnum  iadtat  Geometram  parum  admodum  efle  in  ipfia  Geome- 
tria verfatum , cum  Artem  Analyticam  ncc  a primo  limine  falutaucrit ; putat  lc  ApolIoniQ 
alterum,  & tamen  magnifacit  folutionem  trium  problematum  fatis  vulgarium,  dum  interim 
me  in  his  nihil  fcciflc  arbitror, quamuis  plura, quam  tria  milliupropofitionum  proprio  marte 
. ...  , adinuencrim.adnotandum  eft  autem;Vetcrcs  per  tafiirdyua,  intcllexiflc  fubfidiariu  quoddi.' 
ilsimitZak  Succedebant  deinceps  duo  libri  ixapar,  hoc  eft  radfionum  in  quibus  propofitiones  vi- 
d debantur  plurcs  e quibus  vnam  tantum  attulit  Pappus , nimirum . r unet  is , (fi  reitis  lineis , 
& circulis  tribus,  qutbufienmqne  pofitione  datis , circulum  defer  ibere  per  vnumquodque  datt- 
fihm.AaBn  rum punctorum  , qui  vnamquamque  datarum  contingat & recti:  ipfe  obferuat  ob  muititudi- 
tV"  t‘i/‘  nem  datorum  huius  ln  propofitionibus  fimilium  particulares  propofitiones  differentes  fieri 
n£i."'m-  neccffeefie;  & qtiifcquuntur  apud  Pappum  videri  poffunt.  Primusautem  liber  taftionS* 
mfiaiqu-m  i1ahcbat  problemata  feptem,  fecundus  problemata  quatuor ; Lemmata  vero  ipforutn  duo- 
rum  libronun  erat  vigjnti  vnu  theoremata  vero  fexagintaj  Geometria:  hac  pars  Recentio- 
rdt„-  m„n  rum  labore  fatis  copiosi  exculta  fuit , vnde  fadia  eft  rediuiul , ita  ut  parum  in  ea  defiderari 
oOiannirii . jjjj.  y autcm  contigit,  quoniam  materia  fatis  eft  obnia , ncc  fubobfcurum  argumentum , 
adeo  ut  operofum  non  fuerit  quid  hac  in  re  Veteres  priftitcrint,  abunde  coniiccre,&  mi- 
rum eft , quod  in  re  facili  Pappus  magna  vfus  fit  diligentia , quam  in  difficilioribus  omifit . 
Tres  fcquebantur  Euclidis  Libouneiysdrw  hoc  eft  Porifmatu  audfore  Pappo, quod  quidc 
‘ IS  ait.  Opus  quidem  artifictofiffimum , ac  perutile  ad  refiolut tonem  obf curio. 

, ac  eorum  generum  , qua  haud  compreheudunt  eam,  qua  multitudinem  prte 
B„,  Imumtes naturam.  n*.cc  autem  verbis  non  exigua  fubcft  obfcuritas,  vel  propter  grici  textus 
atniuit  emi • corruptionem , vel  propter  interpretis  mendofam  verfionem . Hieronymus  Vcrgerius  Iu- 
t*m'  ftinopolitanus  claritate  generis  illuftris , ac  multiplici  refertus  eruditione,  quem  dilexi  quo 
dic  co»noui,  meqtic  abeo  ita  diligi  iudicaui.vt  aufim  dicere  mihi  eum  fortunam  dedifle^ 
amplificatorem  dignitatis  meae ; oftendit  mihi  Pappi  Grxcum  codicem,  quem  amicus  illi 
commodauerat . Codex  autem  fic  legebat . nepi  cum  a oroiteoie  aS-fcicuc , pMrty  ic-raatr 

iifrlw  didXvcn  TM»  lufvSiriprar  •sfo&Mfadaat  xa/  uav-yhuv  dmnptimrroi  pictae  ainav  ora p* 
yofimie  7Ar&0( ; qui  quidem  ledtio  fuperiori  non  congruit  interpretationi ; quidam  enim- 
verba  videntur  omifla,  & cafus  vnus  pro  altero  vnius  didtionis:  hoc  eft  verfio  illorum  ver- 
borum uropiciamn  '£%t  aootfr-oic  dQpicyaa.  piioaqyvbrarov  pritcnniffa  fuit , & cafum  adhibet 
bVipiAirarrat  pro  tunc  autem  verfio  non  Cc  ; qui  haud  comprehendunt , led 

potius  , qui  haud  comprehenduntur  , non  in  adtiua , fcd  in  paffiua  fignificationc , qui- 
nimo  quidam  fufpicamr  in  illis  verbis  *<u  yirur  d.Tnpi?anfhn  £ tpuetue  maptyouiiK 
dccffe  aliquid , cum  non  conftet  cuius  fudi  hoc  in  loco  audior  intclligat  quiadPo- 
rifmatum naturam retulifle videtur;  vnde  codex  iuxta  ipfum  fic  reftituendus  mpic/anr» 
trotfetuf  bSpaciciat.  pi.ihyiimTCi  »if  tW  «»«Av(T»  tu  ipfiufihrijwr  'Bfcfil.og.d.ua»  xai  rux 

T*'. 
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ifCnat  aurut  ^»&>c,  quorum  verborum  latina  verfioiic  • 

fe  haberet,  Porifmata  a multis fic  intelliguntur , ut  artificiofa  colledio  , videlicet  prepofir to- 
num fit  ad  analyfin  grauiorum , feu  difficiliorum  problematum  , & generum,  incomprenfibilem 
multitudinem , pr alente  fcilieet  ipfiorum  pori (matum  natura . Adhuc  tamen  Pappus  quid  Ci- 
bi velit  hifce  verbis  obfcurum  eft ; non  decit  qui  putet  eorum  senfum  ede,  videlicet,  ut  po- 
rifmata  conferant  ad  analyfin  obfcuriorum  problematum , & generum,  nempe  generalium 
problematum,  cum  ex  duitis  appareat, poriimatum  propoiitiones  gencraliffimas  cfle;quan- 
do  autem  Pappus  fubiungit . Cum  natura  multitudinem , tjua  vix  potefi  animo  comprehendi  rayfifmm- 
fnbminiftret,  videtur  Bullialdo  , infinitas  eiufdem  problematis  folutiones  indicare ; milii  'fff  Sl,lu' 
tamen  potitis  multitudo  ipfa  referenda  videtur  ad  problemata , adeo  ut  fenfus  reddatur  ‘lx  'tntmia 
Porifmata  fuppeditare  materiam  ad  analyfin  obfcuriorum  problcmatu  multitudinis  infini-  *•»«»  ?»••< 
tf.ut  dubitare  non  liceat, an  ro  >t»oc  vfurpauerit  Pappus  pro  ywmSt dro>,Sc  an  fubaudienda  fit 
vox  dmAtirtuo , ut  fenfus  reddatur  poriimata  ex  natura  (ua  multitudinem  folutionutn  eiuf- 
dem problematis  pribere ; id  enim  parum  rationi  confentancum  eft ; non  cninr  infician- 
dum  multitudinem  quoque  iolutionum  uniufcuiufquc  problematis  illinc  fuppeditari  , ta- 
men nullum  problema  eft , quod  folutionum  multitudinem  infinitam  patiatur . Vt  autem 
fummatim  dicam.exiftimo- Pappi  confilium  eo  tendere , vt  doceat  poriimatum  opus  tribus 
Libris  comprehenfum , nil  aliud  fuiifc  quam  congeriem  plurium  propolitionum  maxime 
conducentium  ad  refolutionem  problematum , quibus  difficillimum  eft  modica  induftriiL, 
fatisfaccre ; Quatenus  enim  ex  eius  verbis  conijccre  licet,  cuique  facillimum  erit  inrelli- 
gerc  cius  ordinis  propoiitiones  illas  fuilfe , vt  late  fe  extenderent , eodem  femper  modo  (e 
fc  habentes , adeo  ut  hinc  multum  adiutus  Analyfta  obfcuriorum  problematum  folutiones 
aggrelfus , fcliciffime  tandem  abfolueret . Catterum  Pappi  verba  ita  mihi  videntur  ver- 
tenda. Porifmata  multis , feu  apud  multos,  est  collefl io  artificio/iffima  ad  refolutionem  ob- 
fcuriorum problematum  , Cr  eorum  generum  natura  fic  fe  habentis  iniomprehenfibihs  multi- 
tudo . Quaii  grarcus  Codex  videatur  lupplendus,  & ita  legendus  s*  fvmxe  hroc  mrcycohire. 

Vt  autem  praefatus  A udor  magis  explicatam  redderet  nobis  porifmatis  naturam , hunc  in 
tnodum  profequitur . horum  autem fipecie , omnes  neque  theorematum  funt,  neque  problema- 
tum , fed  mediam  quodammodo  inter  hac  formam , ac  naturam  habent , tta  vt  eorum  propofi- 
tiones  formari  poffint , ut  theorematum , vel  ut  problematum . £uo  facium  eft , ut  ex  multis 
Geometris , alq  quidem  ea  genere  efie  theoremata , alij  vero  problemata  opinati fint , dum  ad  ^ ^ 
fblam  tantum propofitionis forma  refpuerent . V nde  conficere  licet,  ad  quem  propolitionum  f/uUmomT- 
ordinem  pertineant,  videlicet  medium  tenere  locum  inter  theoremata , atque  problemata,  duum  t""- 
ca  ratione,  quia  formari  polfunt,  ut  theoremata,  videlicet  per  modum  theorematum  cnun-  1 ' 
ciari,  ita  ut  in  fola  rei  contemplatione  fiftant , ac  in  affedionis  inueftigationc  verientur , & 
infuper  per  modum  problematum,  in  quibus  rei  alicuius  ortum  intra  Mathematicos  limi- 
tes docemur ; cum  itaque  medium  locum  obtineant  porifmata , quamuis  ad  enunciationis 
formam  externam , qux  ijs  accidcntariacft,  vtriufquc  naturam  induant,  intrinfcce  ta- 
men inter  theoremata,  ac  problemata  medium  obtinent  locum , ita  ut  Theorematibus  fuc- 
ccdant,  & Problematibus  praeeant,  atque  adeo  per  ipfa  a theorematibus  ad  problemata 
greifusfiat,  vnde  porifmatum  talis  natura  fit , vt  a theoria  ad  cfle&ionem  tendat , ratio- 
nem atque  modum  oftendat  id  efficiendi , quod  theoremate  demonftratur  quod  eft ; ita 
Bullialdus  ratiocinatur , irnmo,  & addit  has  propoiitiones  dum  confidcrantur,  vt  media  ad 
finem,  pura  theoremata  non  cfle;  quoniam  efficiendi  modum  exhibent , non  cifc  autem 
problemata , quia  nondum  in  ipfis  efficitur  propofitum , fed  folutnmodo  ad  illud  alio  i re- 
loco efficiendum  affcruntur.Hanc  fuam  explicationem  confirmat  ijs  ,qua:  fequuntur  Pappi 
verbis : horum  autem  trium  differentiam  Veteres  multo  melius  cognoutfic  ex  defimtionibus- 
ptrfpicuum  ctf . Dixerunt  enim  theorema  efie , quod  proponitur  in  ipfius  propofiti  demonfira- 
ttonem . Problema , quod  affertur  in  conflr ultionem, propofiti . Ponfma  vero , quod  proponi- 
turinporifmum,hoe  efl  in  tnuentionem  ,&  inueftigattonem  propofiti.  Ha-c  Pappus,  ex  qua 
porifmatis  definitione  colligit  Bullialdus  Veteres  Geometras,  eo  nomine  propoiitiones 
aliquas connotalTc quatenus  ad eflefiionem,  & inuentionem dirigebantur,  & rationem- 
efficiendi  problemata  continebant , atque  adeo  cifc,  ut  media  ad  finem . Vnde  colligit  hu- 
modi  ptopoGtiones  feorfim  acceptas , nec  ad  inuentionem  quariiti , & effedionem  pro- 
blematis, cffiinucniendoinferuire  poffint,  adhibitas,  poriimata  amplius  ede,  fed  pura- 
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theoremata;  quod  (i rationem  cuiufdam  effeCtionis  contineant,  in  problemata  comierti 
poiTe , quibus  aliquid  efficietur quod  fi  ad  aliud , ut  medium  ad  finem  applicabitur , pro- 
blema fine  ipfo  haud  facile  efficiendum,  abfoluturum,  atque  porifmata  propofitiones  il- 
las efse  futuras . Alfert  poftmodum  eiufdem  Pappi  alia  verba,  videlicet,  immutata  e fi 
autem  htc  porifimatts  definit  ia  a i unioribus , qui  nequeunt  omnia  inuefitgare , (id  his  elementis 
•utuntur , (fi  ofiendunt fotummodo , quod  hoc  e fi  quod  quaritur ; non  autem  tllud  tpjum  snuc- 
ftigant ; Cumque  ex  definitione  ipfia  , (fi  ex  qs  qua  nobis  tradita  fiunt  redarguerentur , ab  ac- 
cidente fic  portfima  definierunt . Portfimae.fi , quod  hypothefi deficit  a locali  theoremate  ; Con- 
quiritur igirur  quod  iuniores porifmatis dchnitioncm  antiquam  immutaucrint , caufam- 
afferens  immutationis , quod  videlicet  omnia  porifmata  ncccflaria  ad  inuentionem  propo- 
fiti  inuefiigarc  non  poffcnr ; vnde  ofiendebant  tantummodo  hoc  cfle  quod  quaeritur,  nec 
illud  inueftigabant , quamobrem  Geometricam  effectionem  affequi  minimi  poterant ; non 
aduerterunt  igitur  porifmatis  naturam  , veluti  mediam  inter  naturam  theorematis,  atque 
problematis,  nec  agnoucrunt  in  ijs  theoriam  cum  cffeCtione  connc-Cli , cum  per  id,  quod 
illis  propofitionibus  efficitur  propofitum  ipfum  problema  abfoluatur , ita  Bullialdus  ratio- 
cinatur exiftimans  illa  Pappi  verba  : fcd his ehmentis  utuntur ; fic  intclligenda  cfle , ut  nt- 
niores  Huclidis  porifmatibus  velut  clementis  vfifint,  nonvt  propofitionibus  ad  cffc&io- 
nem  Geometricam  immediati  conducentibus:  atque  adeo  nullus  erit  admirationi  locus 
quod  porilmatum  naturam  ignoraucrint,  cum  cius  hnem  ,ac  ufum  perfpcitum  non  habuc- 
Ttnt , utpotc  nefeientes  propofirienes  illas  in  porifmum , fiuc  propofiti  inueftigationem  af- 
ferri, nouam  autem  definitionem  porifmatis  effinxerunt,  dicentes  videlicet  Porifma  cfle ; 
quod  hypothcfi  deficit  a locali  theoremate  ne  repreher  fionem  incurrerent  eorum , qui  ve- 
terem definitionem  amplectebantur ; vnde  fibi  iuafcrunt  porifma  effepropofitionem,  in- 
qua  pauciora  data  fupponcrcntur , quam  in  locali  theoremate . Explicat  autem  Bullialdus 
huiufmodi  theorema  dicens , Propofitionem  effe,  in  qua  offenditur  aliquid  in  tali  loco  cfle, 
& ad  eum  pertinere,  ut  punCtum  cfle  in  linea, circulo , parabola,  ellipfi,&c.  Quod  autem  id 
univerfim  recte  dictum  fit,  haud  facile  mihi  perfuadeo , cum  fatis  liqueat  ex  iis , qua;  fupe- 
rius  tradita  fuerunt , id  hac  in  re  dicendum , prifertim  iuxta  ea , qui  ex  Proclo  retulimus  i 
non  inficiandum  tamen  id  ex  parte  concedendum  cfle . 

Vt  probe  autem  innotefeat  ipfius  porifmatis  natura  iuuabit  aduertere  illud  deriuari  a 
verbo  mfiifiia  quod  latine  vertitur  pluribus  modis , & prarfertim  aditum  patefacio , viam— 
aperio, fuppedito,  copiam  facio,  item  quaro,  acquiro , inuenio  fiuc  comparo,  & aliquando 
q irritum  iaccre  , ut  apud  Ariftotclem  Polit,  primo  Cap.  quinto . Budius  vcr6  loquens  de 
hac  voce  Porifma,  inCommcntariis  Graea  lingua: , ha-c  habet  ■nopioya  verbum  cft  Diale- 
Cticoru,&  fignificat  proloquium  vel  problema  quod  confccutioncm  habet  ncceffariam  arq; 
haerentem  iis,  qui  inm  probata  funt  & comperta . Philoponus  enarrans  illa  verba  Arift.  ex 
r.  Poft.  fi  Ji  pttMfor  «ros  , Tsrtfir  xaj.  ZI l ovx  tV<  tdi trdcfi  Ulex  ap%ii(  anodtficu . moptuyutTt 
(inquit  Philoponus  ) t ove  yucuifias  ix  Im  eipxfimer  <rmdy{ . ei  yap  /ix  iiA ytreu , fxoir, 

dorobefiua  ri eifatiix  rahidluvixd^u  dpyuv  quotpbi  au i»  '&]  ovx  trdfitrai  doSiular  I ttirbuluimc 
oixeiae  afy «;  doretyxtvrai , fi}  IT  Zu,  dtrofifi^nixtiurifiiun  besym^aa  app^ua , T.'„r  Ji  apyjir*  ap  yelf 

fici u otry  onrtt.  Alibi  fuperius  explicans  illud  dictum  eiufdem,  ovx  bpa  Wii  1*  tcv  aMou  yitovp 
f/imfiana)  StigaijiirJb  yiutcifixor  bp/biarixx  iropicuaTi  utuayi  (inquit  ide  Pllilop.  ) 7o  no 
fijxrvumo.  cft  autem  mopie/aa  additamentum,  & quafi  corollarium  rxt  auuoSefiuK . Hoc  au- 
tem prihabito , & in  memoriam  etiam  rcuocato  difcriminc , quod  fuperius  attulimus  inter 
theorema,  & problema , conliderandum  occurrit  propofitionem  eandem  pluribus  modis 
fpeftari  pofle  , & fecundum  rationem  diuerfam , diucrfam  fibi  quoque  nomenclaturam- 
vindicare ; vna  igitur  eademque  propofitio  theorema  dici  poterit,  itemque  porifma,&  qui- 
dem theorema  dicetur , quatenus  in  ea  aliquod  attributu  alicui  conucnirc  oftenditur,  nullo 
habito  refpcitu  ad  aliud  , at  vero  porifma  nuncupabitur  rcfpedu  ad  id,  quod  aflumitur 
conftrucndum,  quodq;  cft  problematis  propofitum,  illique  inferuit,  aditum  patefacit,  viam 
aperit , modumque  fuppeditat  ad  propofiti  nimirum  inueftigationem , fi  tamen  in  formam 
theorematis  enuncictur . Quod  fi  efferatur  ad  modum  problematis , adhuc  ex  hoc  capite  a 
problemate  diftinguetur . Neque  proptcrca  credendum  hoc  idem  conucnirc  pofle  cuicun* 
que  propofitioni  dementari , nam  hoc  intereft  inter  hic , quod  clementis  nimis  remoti  fit 
illud  aceomodatum,  his  autein  immediate  videlicet  ad  effectionem  Geometricam  con- 
ducere-, ’ ' " Vt 
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Vt  veri  fuperius  aduertimus  illud  idera  verbum  irop Ifa  fignificat  inter  extera  quxftum 
facio , vnde  non  mirandum  fl  P rodus  etiam  in  tertium  librum  Euclidis  ita  fcripfcrit . 7o  <ft  r it  di  in  j./if. 
uropiafutXfynattAi  uaarrl  mpefiXuftaTcetluat,  burtu  E’intAeibj yeypaptfitvct . Atytrai  <ft  iJiap 
oTer  <jt  mi a’ W«Ary«m»»a>A(>TI<ri/»®fa»»  Otdpmufnl mpthtfJMWtiu.uu-bvuJid.teZiettbpieia» 
xixA  hWj  aarrip  r/ xipdoc  o»  tmc  vjnfutatuntup  aVroJ^iap  . 

Perifma  etiam de quibusdam  problematibus  dicitur , qualia  funt ab  Euclide ceufcripta pe- 
rifmata.  frefrievere  talia  dicuntur  quande  ex  demeufiratis  aliud  quidlibet  thetrema  nebis 
nen  proponentibus  emergit , cr  effertur ; quod  propterca  porifma  appellarunt,  quafi  lucrum  ex 
feientificademonfirationt , obiter , & frater  txpcliationtm  factum . 

Itaque  iuxta  definitionem  hanc  porifma  dicetur  theorema  aliquod  cx  dcmonftratiuo  fy- 
logifmo  neceflario  dedu&utn , & quali  lucrum  cius  dicendum  (it , quoniam  non  cx  profef- 
fo  theorematis  huius  inftituta  Iit  detnonftratio , fed  tamen  ex  dcmonftratis  re&e  fcquatur ; a- fime*  «« 
itaque  ex  eo  didum  videtur  Proclo,  quod  obiter , & aliud  agendo , nouum  theorema  lucri  f'“!*  • 
faciamus . Atque  hunc  in  modum  explicari  porifma  polfc  pcrfpicuc  conflat, cum  verbum  il- 
lud oropl^bi  prxter  extera  illud  quoque  fignificer, quidum  facio . 

Id  autem  prxtercundum  non  videtur  hac  tcmpdlatc  vfum  obtinuifTe , ut  porifma  dica- 
tur id , quod  cx  analyficonfcquimur,  nam  analyfi  quide  inftituta  propofitionem  inferimus  Hanmmfa* 
nobis  prxfcribentem,  quo  pado  fit  operandum  ad  abfolutionem  problematis,  & qua  ra-  f" 

tione  Geometrica  cfledio  perficienda  fit , quod  utique  non  lucrifacimus,  quali  aliud  ager,-  . 
do, fed  potius  ex  inftituto  nos  aflequi  operando  contendimus, cu  non  alia  ob  caufam.ncc  ob 
alium  finem  analyfis  ipfa  inftituta  (it ; eadem  itaque  ratione  porifma  dicetur , quatenus  vi- 
delicet quidam  eft  quxftus,  nihil  autem  refert,  quod  illum  ex  inftituto  confcquamur . Con- 
licnit  porro  porifmati  hoc  modo  accepto  Veterum  definitio , fiquidem  immediati  conducit 
ad  effe&ionem  tamquam  ad  finem , vnde  purum  theorema  non  videtur , quoniam  efficien- 
di modum  exhibet,  nec  purum  problema , quia  nondum  in  ipfo  propofitum  efficitur,  fed 
tantummodo  ad  illud  efficiendum  affertur.  Cxterum  ad  theorema  locale  quod  attinet, 
quid  illud  fit  iam  fuperius  innuimus,-  admitti  tamen  pofle  videtur  quod  iuniores  tradide- 
runt diferiminis  inter  porifma,  & theorema  locale , cx  Pappi  fententia  vbi  habet . Huius 
autem  generis  porifmatum  leti  iffi funt  vua fpccics ,-  atqui  de  hac  ipfa  abunde  tradatur  in  re- 
J elute  lece , feerfum  autem  a per i/htat ibus  celleda , infer iptaque , ac  tradit  a funt,  qutd  magis, 
dijfufa,  ac  copiofa  fit  ceteris  fpeciebus  j itaque  is  quandam  fpeciem  porilinatis  agnouit,qux 
deficiat  hypotheli  a locali  theoremate ; lea  hoc  (pecificiun  accidens,  immerito  quidem  re- 
fertur ad  genus.  Sed  hadenus  de  natura porifmatis,  folikm  addam , non  propterea  illud , r»-;/»*'»» 
prout  a nobis  explicatur  cum  Lemmate  confundi;  tainctfi  enim  hoc  quoque  videatur  ali- 
quando  acceptum  pro  lucro , tamen,  vt  a Mathematicis  vfurpatur  pro  Sumptione , qux 
propofitio  eft  fide  indigens;  cum  enim  vel  in  conftru&ione,  vel  in  demonftrationc,  aliquod 
lumimus  eorum  qux  oftenfa  non  funt,  fed  ratione  indigent,  tunc  id  quod  fumptum  eft , 

Veluti  per  fe  ambiguum  inquifitionc  dignum  efle  arbitrati , Lemma  nos  appellamus  .Non 
autem  fic  porifma,  quemadmodum  ex  lupra  traditis  facile  conflat . Illud  infuper  non  prae- 
termittam fcilicet  a plcrifque  confundi  porifma  cum  Dcdu&ione.quod  i noftra  explicatio- 
ne  alienum  eft . Quid  autem  DeduAio  fit  iam  fuperius  1 nobis  fuit  explicatum ; eft  enim-.  ?“>  r-*"/»» 
tranfitus  ab  vno  problemate,  vel  theoremate  ad  aliud,  quo  cognito , vel  comparato,  etiam 
illud  quod  propofitum  eft  apparet , cuius  exemplum  inter  extera  habetur  apud  Pappunu 
Libro  feptimo  propofitionc  o&ogcfimaquinta,  quando  ait . 

Ergo  deucniendum  e fi  ad  aliquam  determinatam  feJHentm , efic.  t. 

Pergit  vero  idem  Auctor  dicens  locorum  igitur  fpccies  funt  decem  cx  Comandini  ver- 
lione,  & ita  quidem  fi  Grxcus  Codex  habet  tu»  roVu»  luu  utu  «W  Jixe  fed  fortallc  non  fic 
legendum , led  potius  b/h  Wi  <f,  vt  rcCtc  notat  Bullialdus , & congruit  fcquentibus  verbis , 
nam  locorum  quatuor  fpecies  enumerat  tantummodo , videlicet  planorum , folidorum , li- 
nearium , & eorum , qux  ad  medietates  pertinent : V ndc  ita  vertendum . Locorum  igitur 
fpecies  funt  quatuor , (tquidem  alii  funt  planorum , alij  (olidorum , alij  linearium , & in  ijs 
qux  «hascdictates  pertinent . 

II  Indttura  facit  ad  maiorem  porifmatum  notitiam,  quod  Pappus  fubiungit  ijs  videli- 
Jicet  cottthffere  propofitiones  dtfleCl as  ob  difficultatem  multarum  rerum , qux  fubintclligi 
ifonfueueiwtrita  videlicet,  ut  complures  Geometra  aliqua  ex  parte  ea  aflequantur , 

• 4 Ia  qux 
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qui  vero  niilgis  ncceffaria  funt , Egnificata ignorant.  Tcdaturvero  fccillimumeflefflM- 
ta  in  his  vna  propofitionc  complcdii ; Cumipfcmct  Euclides  non  multa  de  vnaquaquo 
pofucrit  fpecie ; fed  dc  his  pra-fatus  Audior  pauca  fcripEt ; vnde  cx  iis  minime  licet  prxei- 
sc  coniicere,  qua:  eo  in  opere  ab  Euclide  tradita  fuerunt,  accedit  etiam  quod  mcndolus  co- 
dex non  permifit , ut  interpres  Integram  nobis  fententiam  exprimeret : Vndc  prxdat,  quat 
ipfc  vniucrfalius  tradidit  attendere,  ut.  quotcunque  reclaltnea  fc fc mutuo  fecem,  non~, 
plurcs , quam  dua  per  idem  punitum  , amula  autem  in  una  ipfarum  data  fint,  rclinquorttm  mul- 
titudinem habentium  triangulum  numerum  huius  latus fengula  habet  puncl  a tangentia  redam 
Irneam  pojititme  datam,  quorum  trium  non  ad  angulum  exiflens  trianguli  fpati/ , unumquod- 
que rtdqnum  puncl  um  rectam  hneam  pofitione  datam,tangerc . Ait  vero  verimmile  non  dic 
Euclidem  hoc  ignorare , fed  principium  dumtaxat  (latuere,  &in  omnibus  porifmatibus 
apparere  principia . & feminaria  fola  multarum , ac  magnarum  multitudinum  ab  eo  iadta, 
quorum  vniimquodque  non  iuxta  politionum  differentias  diftinguerc  oportet,  fed  iuxta_, 
differentias  accidentium,  & quxfitorum . Reliqua  autem  omitto , Equidem  afud  Pappum 
ipfum  cuique  legere  licebit,  apud  quem  etiam  extant  aliqua  fpc  itantia  ad  proportionis 
feitionem,  quxdam  ad  fpatij  fe&ioncm,  item  Lemmata  in  libros  dc  determinata  icdlionc , 
iri  libros  Inclinationum , tadtionum , planorum  locorum , porilinarum , in  libros  conico- 


rum, &c. 

Succedebant  autem  libri  duo  dc  locis  planis,  quorum  argumentum  apud  eundem  quif- 
fnh  fUai que  intueri  potell , quorum  doflrinam  rediuiuam  reddidit  Francifcus  a Schootcn , latis 
quidem  induftriose . 

Dc  inclinationibus  quoque  fcripferat  Apollonius  libros  duos , quorum  meminit  idem-. 
^Tutmiiua-  pappUSl  & quorum  doiSrinam  rediuiuam  fecit  Marinus  Ghetaldus , quatenus  tamen  licuit 
* ' ‘ ex  ijs  coniicere , qua;  Pappus  tradiderat . 

Faciebant  quoque  ad  locum  refolutum  odio  libri  conicorum  Apolloni),  quorum  qua- 
LiMstia  c.~  tuor  jamdiu  evulgati  fuerunt , & Commentariis  illullrati  a Fcdcrico  Comandino,  &a 
mna"  . Maurolyco  etiam  paraphrafi  explicati,  qui  pariter  duos  libros  proprio  marte  adiccit ; qua- 
tuor  autem  relinqui  libri  iuxta  candorem  quo  ab  Apollonio  deferipti  fuerunt  defiderantur, 
nam  tres  faltem  ipforum  nempe  quintus , lextus,  & feptimus  vulgati  extant , ex  Arabico  ia 
|-atinum  eonuerfi . 

Ex  ijs , qux  pertinent  ad  libros  de  proportionis  fcflione , item  de  fpatij  fedlionc , nona 
vhiJtfro-  nuUa  iam  funt  reftituta , vt  fuperius  innuimus , nec  operofum  cft  uberius  idem  argumen- 
‘ 4 tradlare.  Ad  libros  autem  de  determinata  fedlionc  quod  attinet , hxc  a-tas  profcdlo  non  in- 
n.frmiijfiB.  ujjet  antiquitati , Equidem  miri  facilitate  innumera  funt,  quas  beneficio  Speciofe  analyti- 
cesrcperiripoflunt.  _ 

tu  ttthomb.  Ad  ca  vero  quod  attinet , qux  in  libris  taftionum  tradita  fuerunt , maximum  adiumcn- 
Wm  trahitur  ex  veteri  analyfi , beneficio  Daiorum . 

Ad  porifmatum  vero  libros  multum  conducit  vetus  analyfis , ncc  tau\en  minus  nouiter 
inuentt . Vnde  illud  exploratum  edo  beneficio  fpcciofxLogifticcs,  innumera  porifmara^ 
reperiri  polfe,  qux  ad  cfifcdtioncs  Geometricas  conducant . 

Ad  loca  plana  redimenda,  & vetus,  & noua  refolutiua  conducit ; 

Ad  libros  inclinationum,  xque  etiam  utraque,  & fortafle  magis  noua, quam  vetus . 

Ncc  diflimiliter  fentiendum  dc  Corneis . 

Nodrx  autem  erunt  partes  utramque  methodum  refoluriuam , fcilicct  antiquam , & no- 
TraaauJtrd,  uam  explicare , ut  quantum  fieri  poterit  theoremata  condere , eorumdemque  demondra- 
jtrtuuuMum  tioncs  contexere  fumma  facilitate  liceat ; problematibus  vcro.quamuis  difficillimis,  ac  ob- 
fcurriffimis  quam citiffime  latisfaccrc.  Illud  porro  non  prxtcrmittam  animaduerfione  di- 
' — * gnum , cum  quis  fuerit  utramque  methodum  aflecutus , vni  non  adeo  fc  adigat , vt  alte- 

ram dcijciati  mutuo  enim  fcadiuuant,  imo  plerumque  aptior  cft  vna  altera,  ad  aliauod 
• theorema  odendendum,  vel  problema  foluendum;  Prudentis  igitur  Analydat  erit  theo- 
rematis, vel  problematis  occalione  oblata , utramque  experiri,  feu  de  utraque  periculum- 
facerc,  eam  verA  feligere,  quam  opportuniorem  aduerterir  .•  Vnde  nullauseft  adhibenda 
fides,  qui  putant  noua  methodo  omnia  perficienda  die , ciiin  potius  plerumque  contingat, 
quod  nos  frequenter  experti  fumus , noua  methodo  per  longas  ambages , & tricas  perfici , 
qux  alias,  antiqua  expedite  prxflantur . Caute  itaque  in  hoc  fe  gerat  Analyfta , neirri- 

. " ~ ‘ " ‘ — “ fionem 
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jfionem  Incurrat ; quod  animaduertiflc  opcrsprctium  duximus.  Nunc  proximum  eft.utiri 
arenam  defeendentes  methodos  ipfas  explicemus  > initio  faflo  ab  antiqua , & primo  qua- 
tenus in  theorematibus  exercetur,  nec  immerito, nam  theorema  natura  quidem  problema- 
ti antecedit, 

Qu<c  haBenus  diBa  furtt  de  methodo  antiqua  exemplis  illuftramur  quantum 
ad  Rcfolutionem , compofitioncm  T heorematum . 

CAPVT  SECVNDVM. 


AD  explicandam  doflrinam  Refolutionis,&  Compofitionis  Theorematum, qua  in  pri- 
mis excoluit  Antiquitas ; primum  exordientes  a iimplicioribus  illam  illuftrabimus 
exemplis  Theorematum,  qua:  plana  dicuntur , & quidem  priori  loco ; Vtcmur  autem  ad  id 
primo  vna,  vel  altera  Relolutionc.&Compofitione,  quarum  meminit  Euclides  lib.  xiii 
Elcmcntoi  um . Primum  autem  Theorema  fic  fchabet . 

THEOREMA. 

Sirelt*  line*  extremi , te  media  rttione  feli*  fuerit  maior  portio  ajiunens  dimidium  totius 
quintuplum  pote (l  eius , quod  i dimidia  fit  quadrati . 

REfla  AB  extrema , ac  media  ratione  fecetur , in  C,fic-  • 
que  AC  portio  maior,  & producatur  0 vique  ad  D, 
ita  ut  A D iit  dimidia  ipfius  A B.  Dico  quadratum  cx  C D 
quintuplum  e(fe  quadrati  ex  A D.  Deicribantur  ‘ quadrata 
DC,  & AB, nempe DCFL.& ABEK;  ducaturquc  J per 
A refla  KH  parallela  alterutri  ipfarumDL,  CF,  qui  dia- 
metrum D F lecet  in  punflo  H,  & per  H ducatur  ‘ HM  re- 
fla alterutri  ipfarum  LF,  DC  parallela,  & producatur  t FC 
ad  G.  Quoniam  ergo  AB  extrema,  ac  media  ratione  fccatur 
in  C,  erit  e reflangulum  fub  A B,  B C comprehcnfunu. 

Srqualc  quadrato  cx  A C;  fcd  reflangulum  quod  fub  AB, 

B C continetur  eft  C E,  & quadratum,  quod  fit  ex  AC  eft 
FH,  ergo  reflangulum  CE  erit  xquale  quadrato  F H.  Quo- 
niam vero  AB  dupla  eft  ipfius  DA,  cftque  aequalis  ipfi  AK,  & DA  squalis  ipfi  AH;  erit  ob 
id  KA  dupla  ciufdcm  A H . Quia  autem  H C,  A G funr  rcflangula  fub  eadem  altitudino 
polita , nempe  inter  cafdcm  parallelas ; erit  h A G ad  H C vt  K A ad  A H,  atque  adeo  du- 
plum; Cum  vero  L H,  HC  fint  1 squalia,  erunt  LH,  HC  fimul  fumpta  duplum  ipfius  HC, 
ob  id  k squalia  reflangulo  AGiOftenfum  eft  autem  CE  xquale  quadrato  HF;crgo  MNX 
gnomon  erit  1 squalis  quadrato  A E;  cum  autem  AB  dupla  fit  ipfius  DA,  erit  m quadra- 
tum ex  A B,  nempe  AE  quadruplum  quadrati  ,DH.|fc.  cx  DA,  fed  gnomon  MNX  squalis 
eft  quadrato  AE;  ergo  & idem  gnomon  quadruplus' erit  quadrati  DH,  ergo  totum  quadra- 
tu,nempe  DF  quintuplum  erit  ipfius  DH, quadrati  fed  D F eft  quadratum  cx  DC,  & DH  cx 
DA,  ergo  quadratum  cx  DC  quintuplum  erit  quadrati  ex  DA.  Quod  erat  dciqonftrandu . 

Antecedentis  Theortmatis  Refolutio. 
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Efla  AB  extrema,  ad  media  ratione  fecetur  in  C,  & por-  D 
tio  fit  maior  A C,  minor  autem  C B;  ponatur  A D ipfius 
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A B dimidio  squalis . Dico  quadratum  ex  C D,  quadrati  cx  DA  quintuplum  dfe . Quo- 
«iam  igitur  quadrarum  cx  C D quintuplum  eft  quadrati  ex  D A;  quadrato  autem  ex  C D 
aequalia  funt  quadrata  ex  C A,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA,  AD  continetur;  erunt  qua- 
drata ex  CA,  AD  vna  cum  eo,  quod  bis  CA  AD  continetur,  quadrati  ex  AD  quintupla ; 
ergo  diuidendo  quadratum  cx  CA  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  CA  AD  quadruplum 

eft 
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eft  quadrati  ex  AD;  fed  ci,  quod  bis  C A,  A D continetur  squale  eft  re&anguluffl  B A Ci 
cum  B A fit  dupla  ipfius  A D,  quadrato  autem  cx  AC  squale  cft  rcftangulum  ABC,  cum 
AB  extrema,  ac  media  ratione  fc£ta  (it  in  C;  Kc&angulu  ergo  B A C,  vna  cum  reSangulo 
ABC.quadrupliun  cft  quadrati  ex  AD.  Sed  redtangulum  BAC  vna  cum  reciangulo  ABC 
cft  id , quod  fit  cx  AB  quadratum , ergo  quadratum  e::  AB  quadruplum  eft  quadrati  cx 
AD,  Quod  quidem  ita  ic  habctjcft  enim  AB  dupla  ipfius  AD. 

Refolutionis  examen , 

PRimA  ergo  ponitur  linea  AB  fctfaexrrtnu, ac  media  ratione  inC.  fupponitamem  rcfolurio  tamquam  vernm,  quadraram 
ex  CD  quadrui  ex  DA  quintuplum  die  ; hoc  eft  (i  maior  portio  ifitimat  dimidium  totius  quincuplum  pofle  cius , quod  i 
dimidia  fit  quadrati , ex  hoc  *crofuppofito  perea , qur  confeqmuuur  ipfarefoiutioprocedit ; Cum  enim  quadrato  ez  CD 
rqoalia  fini  quadrata  ez  CA,  AD  *na  cum  eo,  quod  bis  C A AD  continetur  i (equitur  quadrata  cx  CA,  AD  vna  cum  eo  , quod 
bt*  CA  AD  continetur  ; quadrati  ix  AD  cumtuplaefse  . I Ime  fequirar  diuideodo  quadrarum  ez  CA  «oa  cum  co.  quod  bis 
CA  ADjCOntinsrur  quadruplum  efje  quadrati  ex  AD.  Hinc  vero  fequirar  rciftangulum  BAC  rnacuin  rettangulo  A liC  qua- 
druplum efse  quadrari  cs  AD.  Per  hrc  itaque  confcquencia  refolntio  procedit  donec  hoc  rerum  occurrat ; quod  inde  quoque 
deducitur  quadratum  cz  AR  quadruplum  cfte  quadrari  ez  AD;  quod  quidem  verum  cft,  cum  AB  fit  ipfius  AD  dupla.  Vides 
ergo  quo  pacta  Re  talutio  fit  fumjtto  quxfici  tamquam  coucefli  per  ea.  quar  coufequuncur  in  aliquod  veiuin  concclsum  . 

E inflem  Theerem.it  is  Compofitio. 

i 

Voniam  igitur  quadruplum  eft  quadratum  cx  AB  quadrati  cx  AD  quadratum  au- 
terrtex  AB  eftrcdtangulumBACvnacum  rcftangulo  ABC;  erit  igitur  redtangu- 
Ium  BAC  vna  cum  rc&angulo  ABC  quadrati  ex  AD  quadruplum;  Sed  rc&an- 
gulum  BAC  squale  eft  ci,  quod  bis  DA,  AC  continetur ; Rcdtangulum  vero  ABC  squa- 
le eft  quadrato  ex  AC,  ergo  quadratum  ex  AC  vnacum  eo,  quod  bis  continetur  DA,  AC 
quadruplum  eft  quadrati  cx  AD;  proinde  quadrata  ex  DA,  AC  vna  cum  eo^juod  bis  DA, 
A C continetur  quintuplum  eft  quadrati  cx  D A;  fed  quadrata  ex  D A,  A C vna  cum  co , 
quod  bis  continetur  D A,  A C eft  id  quod  fit  cx  D C quadratum , ergo  quadratum  ex  DC 
quadrati  cx  DA  quintuplum  erit . Quod  oportebat  oftendere . 

Cmpofitionis  examen. 

Vides  ergo  quo  pafta  compofino  fit  qusdam  fumptio  concedi  per  ea,  qua*  confe  qannrar  in  qarGci  conclufionera,  fru  W 
pnrhenfioiicm^furait  emm  hoc  venini  concelsum,  nrmpi  quadrarum  ez  AB  qiudruplum  cise  quadrat)  ez  A D;  ez  hoc 
aurem  fequiturrc.fUngiilum  BAC  vna  cum  reftangulo  ABC  quadrati  cz  AD  quadiuplum  ef*e  , ez  quo  (equitur  quadratura^* 
cz  AC  sua  cumeo,  quod  bis  continetur  DA, AC  quadruplum  cfse  quadrati  ez  AU.arqiadco  quadrata  ez  DA.  AC  vnac  um  c* 
quod  bis  DA.  AC  continetur  quincuplum  cfse  quadrati  ez  DA.  Per  hzc  autem  ratiocinatur , atque  procedit  Anal/lta  donec  in» 
quzfiti  Cootlufioncm  perucniarj  ncrnpd  quadratum  cz  CD  quadrati  cz  DA  quintuplum  cfse  . 

s c n o l i o iV. 

IN  fitperiori  autem  refolutiene  illud  occurrit  antniaduerfione  dignum , quod  femper  es!  etiam 
obferuindum  videlicet  Analyjlam  in  refluendo  fiflere  ubi  adinuenerit  verum  aliquod  con- 
te fum  utpote  non  ui  refolutionis , fed  abunde  conii ans,  quia  fetlicct  alias  deprehenditur  firmt 
dtmonflrationc  uerum  idefie , ut  tn  hac  prefenti  refoluttone  fijlit  ibi ; quadratum  ex  A B qua- 
druplum eft  quadraei  ex  AD,  quod  inde  pcrfpcttum  fit  quia  AB  dupla  ejl  ipfius  A D.  Illud  qui- 
dem uerum , quod  nos  in  rtfoluendo  offendimus  aliunde  nobis  eonfiare  debet  no n ex  refolutionis 
ni ; quandoquidem  illud  inferimus  ex  eo,  quodm  quaflione  pofltium  cft , atque  adeo  non  licet  et 
uti  in  compofitionis  regrefiu ; fed  cum  in  aliquod  uerum  incidimus  alio  argumento  demonflral 
tum , ac  propterea  eoncefium  fiattm pofiumus  per  refolutionis  filum  demon fl rationem  compti 
nendo  perficere . 

Initio  autem  Compofitionit  afferri  folet  ratio  ipfius  veri , quod  nos  in  rtfoluendo  offendimus  . 
vt  pajpm  videre  licet  apud  Pappum . Plerumque  vero  contingit  ut  illud  verum , quod  nobis  re- 
fluentibus occurris  conflet  ex  hjpothefi , unae  nulla  alia  quarenda  efl  ratio , quia  iam  f apponi- 
mus quod  ucriffimum  est  • perinde  enim  ejl,  imo  plus  quam  fi  fiscrit  demonfiratum , cum  id  iam 
in  dato  fit  T heorc  matis,  quod  in fequentibus  planum fiet . 

THEOREMA. 

Si  recta  linea  partis  ipfius  quintuplum  poffst  dupla  dicit  partis  extrema, ac  medi*  ratione fefifai 
maior  portio  reliqua  pars  efl  eius,  qua  a principio  reffa  linea . 
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REfta  AB  partis  AC  quintuplum  poflit , hoc  eft  quadratum-I 

rciftj  A B quintuplum  fit  quadrati  ipfius  A C,  & ciuldcm^  tt 
AC  fit  dupla  CD.  Dico  fi  CD  extrema, ac  media  ratione  fecetur, 

CB  efle  partem  maiorem , Deferibantur  a ex  utraque  iplanim., 

AB,  C D quadrata  AB  FLiCDGK,  & perficiatur  figura  ut  fu- 
pra,  &c.  proilucaturquet»  FB  vfque  ad  E.  Quoniam  ergo  quadra- 
tum AF  eft  quintuplum  quadrati  A H,  hoc  eft  quadrati  ex  A C; 
proinde  gnomon  M N X quadruplus  erit  ciuldem  quadrati  AH; 

Cum  autem  DC  dupla  fit  ipfius  C A;  quadratum  ex  DC  quadru- 
plum erit  1 quadrati  ex  C A,  nimirum  quadratum  CG  quadrati 
AH;  at  vero  demonftratum  eft  gnomone  MNX  quadruplum  edit 
quadrati  AH;  proinde  gnomon  idem  M N X xqualis  erit  * qua- 
drato CG.  Rurfus  quoniam  D C dupla  eft  ipfius  C A,  & D C eft 
xqualis  ipfi  CK,  & AG  ipfi  CH,  erit  c ob  id  K C ipfius  C H dupla ; quapropter  parallelo- 
grammum  KB  duplum  erit  parallologrammi  BHjfuntenim  inter  eaidem  parallelas  funt- 
que*  parallelogramtna  LH,  HB ipfius  HB duplum; ergo  K Bell  *'  xquale  ipfis  L H, HB  fi- 
mul  fumptis;  at  vero  totus  gnomon  MNX  toti  C G eft  xqualis  ut  fupra  demonftratum  eft ; 
ergo  rcliquii  HF  xquale  erit  g reliquo  BG;  fcd  BG  eft  quod  CD,DB  continetur,  cum  CD, 

D G fint  xquales;  H F autem  eft  quadratum  ex  C B;  ergo  reiSangulum  C D B xquale  erit 
quadrato  ex  CB;  proinde  ut  DC  ad  CB  ita  eft  k C B ad  B D;  at  vero  maior  eft  DC  quam  k ij.fixti 
CB,  ergo  etiam  CB  maior  erit  quam  BD.  Reda  igitur  linea  C D extrema,  ac  media  ratio- 
ne fedta;  portio  maior  eft  CB.  itaque  fi  reda  linea  partis  ipfius  quintuplum  polfit  ficc.Quod 
erat  dcmonftrandum . 

Supereft  oftendendum  duplam  ipfius  AC  maiorem  efle,  quam  BC,  namque, ut  CB  eua- 
dat  pars  cius,  qux  dupla  eft  ipfius  AC,  necefle  eft  duplam  AC  maiorem  efle  ipla  BC.quod 
hoc  pado  dcmonftrabitur . 

Si  dupla  ipfius  AC  maior  noti  fit  quam  CB.  fit,  fi  fieri  poteft,  BC  ipfius  CA  dupla,  igitur 
quadratum  ex  BC  quadruplum  erit  - quadrati  ex  C A;  proinde  quadratorum  utrumque  fi- 
mul  ex  BC,  CA  quintuplum  erit  quadrati  ex  CA;  at  vero  quadratum  ex  BA  ponitur  quin- 
tuplum quadrati  ex  AC,  ergo  quadratum  ex  B A xquale  erit  quadratis  ex  B C,  C A,  quod 
efle  non  poteft , non  eft  ergo  B C dupla  ipfius  C A.  Neque  diffimili  modo  oftendemus  mi- 
norem B C non  efle  duplam  ipfius  C A,  &c.  ergo  A C dupla  maior  eft  quam  B C.  Quod 
oportebat  oftendere , 


a 46 primi. 
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Antecedentis  Theorematis  Refolutio. 

REda  enim  quxdamCD  partis  ipfius  D A quintuplunu-  D A C B 
poflit , ipfiusque  D A dupla  ponatur  A B;  Dico  A B ~ 
extrema,  ac  media  ratione  fedam  efle  in  pundlo  C,  maioremque  partem  efle  A C,  qux  re- 
liqua pars  eft  eius,  qux  a principio  refix  linex . Quoniam  autem  A B extrema , mediaque 
ratione  leda  eft  in  C,  & AC  eft  portio  maior , erit  redangulum  ABC  xquale  quadrato  ex 
AC,  at  vero  redangulum  B A C xquale  eft  ei,  quod  bis  D A,  AC  continetur , fiquideire- 
B A dupla  eft  ipfius  AD,  ob  id  redangulum  A B C vna  cum  rcdangulo  B A C,  quod  qui- 
dem eft  ipfius  AB  quadratum,  xquale  eft  ei,  quod  bis  D A,  A C continetur  vna  cum  qua- 
drato ex  AC,  fed  quadratum  ex  AB  quadruplum  eft  quadrati  ex  A D,  ergo  quod  bis  DA, 
AC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AC  quadruplum  eft  eius , quod  fit  dx  Ad  quadrati, 
ergo  & quadrata  ex  DA,  AC,  vna  cum  eo  qood  bis  fub  D A,  A C continetur  rcdangulo 
hoc  eft  quadratum  ex  CD  quintuplu  erit  quadrati  ex  DA, Quod  ex  hypothdi  ita  k habet . 

Refolutionis  Examen. 


SV ppooit  hiet  Refolutio  retatn  AB  exrrem),  ac  media  ratione  fetam  efle  in  C,  Stc.Si  CD  panis  ipGut  DA  quintuplum  pof* 
fu,  ft  ipfiw  DA  dupla  f«  ABj&c.  deducit  retangulum  A BC  quadrato  ei  A CJjcqualecflc,  deinde  autem  infert  retan* 
guUun  ABC  vna  eum  rcdangulo  B AC  arquale  clle  ei , quod  bis  DA,  AC  continetor  , vna  cum  quadraro  ex  AC  ,ex  quorefolu» 
Ue  deducit  lilud,  nempe  quod  bis  D A,  AC  vonunyiH!  vna  eam  quadrato  ex  A,C  quadruplum  clle  huiu»  quadrati , qued  fit  e* 

AD, 
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AD,  hin«  lantlrm  collidit  quadi  an  et  DA,  AC  tat  cum  eo.  quod  bit  D A,  A C continetur , hoc  eft  quadratum  et  C D qulotU' 
piam  eflc  quadrati  ea  A D,quod  actum  eft.  Pacet  ergo  leCbltuioaem  ede  fumptionem  qttxliii  unquam  concelE  perca , nat 
cotiJequtuitut  in  aliquod  verum  conccfsutn , 

Eiufdcm  Theorematis  compefitio , 

QVuoniam  igitur  quadratum  ex  CD  quincuplum  cft  quadrati  ex  DA.-quadrato  autem 
ex  CD  xqualia  funr  quadrata  cx  DA, AC  vna  cum  eo , quod  bis  DA,  AC  contine- 
tur reftangulo  i erunt  ergo  quadrata  ex  DA,  AC  vna  cum  co,  quod  bis  fub  DA,  AC 
continetur  reftangulo.  quintuplu  ipfius  quadrati  cx  D A,  & diuidenuo , quod  bis  fub  DA, 
AC  continetur,  vna  cum  quadrato  cx  AC  quadruplu  erunt  quadrati  cx  A D;  cft  autem  & 
quadratum  cx  AB  quadrati  cx  ADquadruplumjcum  AB  dupla  fit  ipfius  A D;crgo  quod 
bis  continetur  DA,  AC,  vna  cum  quadrato  cx  A C xqualc  cft  quadrato  ex  A B;  fed  qua- 
dratum ex  AB  eft  reftangulum  ABC  vna  cum  reftangulo  BACjrcftangulum  igitur  BAC 
vna  cum  reftangulo  ABC  eft  xqualc  duplo  reftangulo  D A C vna  cum  quadrato  cx  AC 
fcd  reftangulum  BAC  xqualc  cft  duplo  reftangulo  D A C;  ablatis  xqualibus  rcctangulis 
BAC,  & duplo  rcftangulo  D A C erit  reliquum  rcftangulum  ABC  reliquo  quadrato  ex 
AC  xqualc;  cft  igitur,  vt  BA  ad  AC;  ita  AC  ad  CB,  maior  cft  autem  BA,  quam  AC, ergo 
& AC  maior  erit,  quam  CB;  quamobrem  AB  extrema , ac  media  ratione  fcfta  eft  in  C,  & 
AC  cft  maior  portio,  &c. 

Compojitionis  Examen. 

CO  mpnfnio  ifta  lumit  conceffum  hoc,  nimirum  qnadrjtum  cx  DCquintuplum  efsc  quadrati  cx  DA,  ex  quo  infert  quidra* 
raex  DA,  AC  rua  cubico,  quod  bit  concinetur  DA,  ACquiatuplum  efsequidrxri  cx  DA,  & diuidendo  , quod  bis  D A, 
AC  continetur  vna  cum  quadrato  cx  AC  qaadruplitm  cftc  quadrari  c*  AD,  5:  indi  deducit  quod  bi*  continetur  DA  AC,  quod 
e ft  redi  angulum  BAC  vna  cum  quadrato  ex  AC  xqualc  efsc  quadrato  cx  AB,  ex  quo  arguit  rcAarvgulum  BAC.  vna  eum  te» 
dfangalo  ABC  xquari  duplo  tediangulo  D A C vna  cum  quadratocx  AC  vnde  infert  ablatis  xqualibus  rcfUnguUs  BAC.&  du- 
jdo  reftangulo  DAC  reliquum  reftangulum  ABC  quadrato  ex  AC  efse  xquale  j rndi  colligit  ut  oft  AB  ad  AC,  ita  AC  «d  CB, 
Hndi  infert  AC  maiorem  efee,  quam  CB,  ac  demum  AB  cxucm&,  ac  medii  ratione  feftam  efse  in  C,  6c  AC  maiorem  c(sc  pot* 
norem,  «tc.  quod  eft  quxfitam . 

y ides  itaque, quam  bene  in  Compofitibncm  quadret  illa  deEnitio.Copofmo  cft  fumptio 
concelfi  perca,  qux  confcquuntur  in  quxfiti  eonclufionem , feu  deprehenfionem ; fumit 
enim  illud  conccmim ; nempe  quadratum  cx  C D;  quintuplum  c(fe  quadrati  cx  DA,  & per 
ca,  qux  confcquuntur  ratiocinatur  donec  perueniat  ad  hoc  , quod  eft  quxfitum , nimirum 
AB  extrema,  ac  media  ratione  feftam  elfe  in  C,  & A C maiorem  elfe  portionem . 

Supradiftorum  Theorematum  rclolutionibus,  atque  compofitionibus  in  medium  [allatis 
non  erit  abs  re  alia  quoque  refoluere,  fimulquc  componere  maioris  doftrinx  gratia. 
Primum  autem  occurrit  Theorema  illud  refolutum , atque  compofituma  Pappo  Ale- 
xandrino Lib.  4.  Colleftionum  Mathematicarum  prop.  4.  Illud  autem  erit  ut  infra . 

S C H O L l O N. 

Ex  hilUnus  f.t(  tlc  confiant,  qua  [aperias  attulimus  de  Rejolutionc,&  Compofitione  T heorema * 
tum,  eum  diceremus  Refolutionem  efic  fumptionem  quafiti  tamquam  concejppcr  ea , qua  con- 
feqnuntur  in  aliquod  verum  concefium . Compofitioncm  autem  effit fumptionem  conctjfi  per  ea 
p, (dumum . qiufiquuntur  in  quafiti  eonclufionem,  feu  deprehenfionem . 

Itaque  ad  Refolutionem,quod attinet  illud efio praceptum,  ut  quafitum  tanquam  concefium fispi 
ruitttlad  ponatur , ex  qua  fuppofitione  difiurramus  per  ea , qua  ex  fuppofitts  deducuntur  donec  oeeur- 
fuufejituut.  rat  aliquod  verum,  Cr  concefium,  quod jctlicct  aliunde,  quam  ex  vi  re  [elutionis  illud  efie  ve- 

rum constet. 

Hoc  autem  vero  inuento , atque  cencrfio  retrogrado  ordine  per  analyfeos  ve  fi  igia  incedendo , ac 
demonUrando  progrediamur  ipfinfqne  demonfirationis  compofitioncm  f aciamus  ratiocinan- 
tes  , ex  illo  vero  invento  ^stque  coneefio  ad  quafiti  eonclufionem  ; dr  hoc  efio  praceptum  pro 
Compofitione . 

pe  praeepto  demonfirationis  ducentis  ad  impoffihi/c,  paulo  infra  toquemur , 

' THEo: 
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rSit  fttnicireulus  A SC,dt  inficllatur  AB  D, fitquc  A B aqualis  B'D,  ipfi  vero  BD  ducitur  E*n»pl«* 
id  relfos  angulos  DE,&BE  iungatur ; cui  ad  redos  angulos  ducatur  E F.fitque  centrum  i'},,,,  /;*. 
G,&vt  AG  adG  D ita  fit  DH  ad  H F;<!r  iungatur  H E > Dico  angulum  B E D,  angulo  * F-t  L 11 
DEH  aqualem  effe . 

Praparatio. 

DVcatur 1 a punfto  G ad  BE.perpcdicularis  GK,&  iugatur  b KD.ergo  BK  cft  r squalis  b 

K E,  atque  cft  angulus  B D E redu$ , tres  igitur  reda:  linea:  K B,  K D,  KE  inter  fe_,  c i ■ 
aquales  funt,  <t  fi  namq;  centro  K,&  interuallo  KB  circulus  deferibatur  tranfibit  is  per  pun»  d 
Aum  D.  atque  adeo  KD  ipfi  ER  erit  squalis,  itemque  KE;  & GK  parallela  cft  ipfi  EF. 


e C 


e ]. primi, 

S I.  axitmM 
primi  , 
g Xf.  primi, 
h )i  .frimi, 
i x,  Mxiem * 
primi, 
k i ptt.fr i mi. 


Refolutio . 

Quoniam  igitur  angulus  KED  eft 
squalis  angulo  DEH,  atque  cft  D K 
squalis  K E,  erit c angulus  K D E squalis 
angulo  KED;  & propterea  KDE  angulus 
squalis1  cft  angulo  DEH, Se  DK  parallela 
eft  s EH, ducatur"  ipfi  DE  parallela  KL,& 

CD.ad  L producatur  ,iungaturquek  BL. 

Quoniam  igitur  K L ipfi  DE  parallela  eft, 

& K G ipfi  EF  parallela  cft ,•  quemadmo- 

du  m KD  parallela  eft  ipfi  EH.erit  i trian-  ‘ 

KLG  squiangulum  triangulo  EDF.&  triangulum  DXG  triangulo  HEF;  quare  m vt  LG  ad  D XX.  quisti, 
GK.ita  DF.ad  FE,&  ut  KG  ad  GD  ita  EF  ad  FH,  ergo  ex  squali  " ut  LG  ad  GD  ita  DF  ad  ° | 

FH,  & diuidedo  " ut  LD  ad  DG  ita  DH  ad  FH,  ponebatur  autem  & vt  DH  ad  FH  ita  A G q 
ad  GD.ur  ? igitur  L D ad  DG  ita  D H ad  FH,  hoc  eft  AG  ad  GD,  quapropter  LD  ipfi  AG  1 »•  ""*•* 
cft  <1  squalis,  & ob  id  ablata  communi  AD  remanebit r La  ipfi  DG  squalis.  Sed  & AB  eft  c 
squalis  BD.ergoLB  ipfi  BG  squalis  erit,-  Quonia  enim  aB  eft  aqualis  BD  erunt » anguli  t 4 .;«»>• 
BaD,  bDA  inter  fc  squales , & squales  itidem  qui  ex  duobus  redis  relinquuntur  BaL,  “ lt"m- 
BDG,  latera  vero  LA,  AB  squalia  funt  lateribus  G D,DB,utrumq;vtriq;ergo  & bafis  BI, 
bafi  BG  eft  squalis , at  verd  BG  squalis  eft  vtrique  LD,  AG,  cum  LD  oftcnfa  fit  squalis 
AG,  & AG  ipfi  BG  squalis  cft , cum  a centro  ad  circumferentiam  ducantur , ergo  BL  ipfi 
LD  xqualis  1 eft . . 

Quod  ita  fe  habet,  & fic  oftenditur . Quoniam  KL  parallela  eft  D E,  & DKipfiKE  r 
squalis,  erit  BKL  angulus  squalis  angulo  LKD,  r & quoniam  B K squalis  eft  K D,  &an-  J 
gulus  BkL  angulo  DKL,  erit  * & EL  ipfi  LD  squalis;  fi  quide  cum  KL,  DE  fint  parallcls,  * ' 
fitque  DK  squalis  K E,  erit  angulus  BKL  squalis  angulo  KED,  & angulus  KED  squa- 
lis angulo  KDE,  hoc  eft  angulo  LKD,  igitur  angulus  BKL  squalis  erit  angulo  LKD, at-  * s. 
que  adeo  bafis  BL  bafi  LD.  f mtnmt. 

CompofltlO,  /rimi, 

f •xtmfiru. 

Q Vomam  igitur  DK  squalis  eft  KE,  & angulus  KDE  angulo  quide  * K ED  cft  squa- 

listangulus  autem  KED  squalis  £ cft  angulo  BKL,  & angulus  KDE  ipfi  DKL  ob  li-  ( spJi. 
neas  parallelas  KL.ED;  ergo  & angulusBKL  squalis  > erit  angulo  DKL;  fed  & * '.*/ 1’* 
BK  squalis  * eft  KD,  bafis  proinde  BL  bafi  LD  squalis , erit;  quaobrcm  i Sc  angulus  LBD  mi.  ’ r"' 
angulo  BDA, » hoccft  angulo  DAb,  hoc  cft  angulo  AeG, communis  autem  aulerdtur  an-  1 1 «*■.«« 
gulus  ABD,  reliquus  igitur  LBA  squalis  eft  reliquo  DflG.fed  & BD  G squalis  < cft  ipfi 
BAL,  ergo  duo  triangula  B D G,  B A L duos  angulos  duobus  angulis  squales  habent  ,8c  16 
latus  Ab  squale  lateri  BD,  quapropter  BG  ipfi  DL,  & DG  ipfi  LA  squalis  « erit ; reliquus  ^ 
enim  angulus  erit  squalis  reliquo  angulo , & triangulum  triangulo  fimile ; » quamobrem  * ' 

ut  AB  ad  BD  ita  Lb  ad  BG,  & LA  ad  DG,  “ cft  aute  AB  squalis  B D,  ergo  & L B ipfi  eG,  u '*  hf^ 

& LA  ipfi  DG  cft  squalis ; proptereaq;  L D squalis  ' eft  A G, Quoniam  igitur  ut  A G ad  ' „ 

K GD,  trimi. 


t 
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GD,  itii  ponitur  efleDH  ad  HE,  atque  eft  A G squalis  LD,J  erit  oh  id  ut  LD  adDG  ita 
• “ l"'""’-  DH  ad  HF,  & » componedout  I.G  ad  GD  itit  DF  ad  FH;  eft  aurem  vtLG  adGUird  DF 
T v/  a. »./«-  ac'  K oh  quartam  Sexti  EIcmctorum;fiquidcm  rcfts  lines  Lk,DE  parallcls  funt , item- 
Ui-cn, »./««  que  funt  parallcls  k G,  E F,  erunt  propterea  triangula  inter  fc  fimilia  » , & erit  tandem  ut 
• KG  ad  GD,  ita  E F~ad  F H,  cum  fit  enim,  ut  L G ad  G K , ita  D F ad  F E,ob  fimilitudinenu. 
t 4 ijtdinu . trianguloru  LKG.&  DEF.f  & conucrtendo  ut  KG  adGLitaEFad  FD.  fed  ut  L G ad  GD 
’ it.  ijuimi,  ita  DF  ad  FH>  ut oftedimus; ergd  » ex  squali  ut  kG  ad  GD  ita  EF ad  FH, 7 cft  aute  angu- 
T tf.frimK  (usEFH  squalis  angulo  KGDob  lineas  parallelas  E F,KG;  ergo  angulus  E H F squalis 
erit  angulaKDG,  fiquidem  eft  ut  K G ad  G D,  ita  E F ad  F H,  & angulus  ad  G squatis  eft 
angulo  ad  F.undc'  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales  » funt  ex  fexta  propofitionc  Libri 
fexti ; ergo  rcftajK D re£lx  EH  erit  parallela,  quare  angulus  tvDE,  hoc  eft  KED  erit  squa- 
lis angulo  DEH  i 

S C H O L 1 O N. 

Hic  porri , quod  fuperiut  etiam  innuimus , advertendum  eft  refolutionem ft flere  ibi , ergo 
BL  aquabitur  1>L  quod  ita  efte  confiat  ex  eo,  quia  K L parallela  eft  ipfi  D E,  & D K 
aquatis  eft  tpfi  K E;  propterea  angulus  E K T,  aqualis  eft  angulo  L K D,  cr  quia  B K eft  aqualis 
E />,  & angulus  BKL  angulo  DA' L propterea  BL  ccquahieur  LD,  vnde  vides  refolutionem  pro- 
gredi donec  perueniat  ad  aliquod  verum  coneeftum  , quod  eum  nos  ratiocinando  offendimus 
aliunde  conflare  debet , ut  hic  cernis  , altas  non  liceret  eo  aftumpto  eompoftttonem  contexere , 
etentm  illud  e K quafito  deduximus,  quod  m quasi ione  eft  pojitum,  & nondum  liquet,  ita  neque 
illud,  quod  t an  quam  veri  aftumeremusieo  vftque  igitur  per  refolutionis  viam  progrediendum— > 
eft , donec  aliquod  occurrat,  quod  aliunde  nobis  verum  efte  perfpeclum  fit . Da  quidem  in  fu- 
periort  exemplo  cum  refilutio pertier.ertt  ad  illud , quod  latera  LB,  LD,ftnt  aqualia,  necefteelt 
oflcndere  td  verum  efte,  quodpraSUturvtvifum  eft . Hac  autem  non  erant  ftlentio  pratereun- 
da,  ne  id reliquifte  videremur  intailttm,  quod magnopere  facit  ad-refoluttonis  naturam  perfe- 
cti comparandam . 

Defumamus  itidem!  aliud  exemplum  ex  Pappo  refolutionem  tamen , quemadmodum 
tpi*  j7.r,<  compofitioncm nonnihil  mutatis  verbis  afferemus  cum  is  fubofcurus  videretur , 


T H E o R E M ii. 

Sit  Semicirculus  in  recta  linea  AB,  atque  a punctis  A,B,  tpfi  ACB  ad redi  os  angulos  agantur 
Eirmpluni  redi  a linea  BD.,  AE,  (ir  ducatur  utcunque  DE,  a puncto  autem  F tpfi  D E ad  rectos  angulos 

agatur  FG , qua  cum  A B m punito  G consumat.  Dico  redi  angulum  contentum  AE,B  D re- 
ci angule  AGB  aquale  efte  , 


QV, 


Refolutio . 

Voniam  igitur  rcttangulum  contentum  A E,  B D squale 
eft  re<ftangulo  A G B,  erit  Ut  A E ad  AG,  ita  B G ad  B D 
per  1 6.  iexti;  ftmt  autem  circi  squales  angulos  latera 


a it  fixtio. 
b »1.  Itriij 

« tl.tfttij 


<1  M.  urtj 


terei  triangulum  AEG  triangulo  BGD  squiangulu  erit) a qua- 
obrem  angulus  AGE  erit  squalis  angulo  B D G;  fed  angulus 
quidem  AGE  pqualis  eft  b angulo  AVE,  qui  in  eadem  portione 
. confidit; e angulus  vero  PDG  rurfus  squalis  eft , ipfi  BFG.qui 
) i,  r.,,, . ^ jn  cajem  portionesCiun  enim  EAG,  EFG  recti  iinr.fi  circa  diametrum  E G deferibatur 
fcmicirculus , is  tranfibit  per  punita  A,F,  atque  erit  angulus  AFE  squalis  angulo  AGE, 
qui  in  eadem  eft  portione;  & fimilitcr.cuni  anguli  GBD,  GFD  finr  rerii, circulus  circa  dia- 
metrum GD  deferiptus  per  B,  F tranfibit,  eruntque  anguli  BEG,  £DG  inter  fc  squales  , 
ergo  angulus  AFE  squalis  et  it  angulo  BFG;  quod  quidem  ita  fe  habet ; cum  enim  angu- 
lus AFB  i eOus.fit  squalis  rcitq  EFG,  dempto  ab  utrifque  communi  angulo  E F B,  erit  re- 
liquus AFE, reliquo  BFG  squalis , 


Compofitio ; 


• ii.»/»'.  /~\  Vandoquidem  utera,- angulorum  AFB,  EFG*  eft  retftus,  dempto  communi  angulo 
l>f''  EF§ * erit  angulus  AFE  «qualis  apgulo  BFG,  fed  angulo  quidem  AFE  squalis  eft 

fi  j«  T 
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Eiemplum_j 

V. 


. _ , / / 

3,  ingulus  AGE,  cum  in  eadem  portione  confidant , angulo  autem  BPG  eadem  ratione  x- 
qualiseft  angulus  BDG;  angulus  igitur  AGE  angulo  BDGJed  xqualis;  atque  cd  E AG  * mf".  l° 
reflus, aqualis  reflo  GBD;  quare  & reliquus  aequalis  reliquo,  & triangulum  , triangulo  fi-  f ' 
mile  erit.  Vt  igitur  ( E A ad  AG.fic  GB  ad  BD;&  propterea  rcflangulum , q uod  conti  itetur  Vi* 

AE,  BD,  reflangulo  AGb  » eft  atquale , r ' 1 - i 

A V C T 0 J(  1 S EXEMPLA. 

PRa:termiffis  Veterum  exemplis , quarnoflra  funt  afteremus . Lubct  autem  primum^ 
adducere  Theorema,  quod  apud  Archimedem  reperitur  in  AlTiimptis , a nobis  tamen 
longe  aliter  demondratum;  eius  igitur  Kefolutio  & Compofitio  a nobis  contexitur  ad  eum, 
qui  fcquitur  modum . 

THEOREMA. 

Si  fuerit  femicireulus fuper  diametrum  AB,fr  eduFl afuerint  ex  C dua  linet  tangentes  illum 
in  duobus  punFt is  D,  C~  E;  innlf  aque fuerint  F.A,DB,fe  mutuo  fec antes  in  Ei  (f  iuncla-a 
fuerit  CE,  fr  producatur  ad  C.  Dico  CC  perpendicularem  ejSie  ipji  AB, 

Prtparario . 

SVpponatur  ita  efle  ,•  & intclligatur  protrafta  GC 
ad  partes  C in  infinitum , & BE  ad  partes  E,  do- 
nec occurrat  ipfi  GC  protraflx  in  H;  Intclligatur 
per  punfla  F,E,H,  circulus  deferiptus,  qui  neccflario 
tranfibit  etiam  per  D,vr  paulo  poft  demonftrabimus; 
gaaturquc  DE. 


Refolutio  '. 

Voniam  igitur  angulus  CGB,  feu  EGB  ed  re- 
^us’  ergo  * xquabitur  angulo  ADB;  commu- 
nis  nutem  ed  angulus  ad  B vtrique  trian- 
gulo  ADB,  & FGB,  ergo  angulus  DAB b xquabitur 
angulo  BFGi  fed  angulus  DFC  squalis  ed  c angulo 
Bl  G;  ergo  angulus  DFC  a xquabitur  angulo  DAB;  < cd  autem  angulus  CDF  xqualis  an-  nimt* 
gulo  DAB;  ed  enim  DC  tangens,  & DB  fecans ; ergo  angulus  DFC,  fcuDFH  * xquabitur  c )*««»■ 
angulo  CDF;  fed  angulus  DFH  xqualis  s ed  angulis  FHB,FBH;crgo  angulus  CDF  xqua-  f 
lis  cd  b duobus  angulis  FHB,  FBH/fed  angulus  EDB.fcu  EDF  xqualis  cd 1 angulo  FHE;in  s 1 
eodem  enim  funt  circuli  fegmentotergo  angulus  CDF  k xquabitur  duobus  angulis  EDb,&  11  '•**«»« 
DBE;  angulus  vero  CDF  cqualis  ed  duob.CDB,&  EDF  angubsjerit  ob  id  angulus  CDE;  i 


angulo  hDBjreliquus  CDE  1 xquabitur  reliquo  DBE.  Quod  ita  fc  m habctjfiquide  CD  ta-  . 

git  circulum , & DE n fecat  cundcm.-angulus  vero  DBE,  cd  in  alterno  circuli  legmento.  m > «•««». 


Lemma  , 


n ft.irrif. 


Qiiodautem.fi  fuerit  circulus  deferiptus  per  FEH,  tranfire  debeat  per  punflum  D,  fic 
odendo  . Quoniam  enim  angulus  DFE  aqualis  eft  ‘ angulis  DAT,  f?  ADF;  fed  angulo  *.» 
ADF,vtpotc  reCl  0, aquales  funt b anguli  EAB,fr  EBA;  ergo  angulus  DFE  aquabitur 1 an- 
gulis  DAE ,EAB,et  EBAJsoe  ejl  angulis  DAB.fr  EBAiSed  angulus  CDB  aqualis  ejl  b an- i j 
gulo  DAB,  & angulus  CEA  aqualis  eft*  angulo  EB  Ai  ergo  angu/i  CDF,  fr  CEF  aquales  c lu,"'e  • 
funt ( angulo  DFE,  hoc  efl  angulis  DFC,  CFE . Vel  igitur  angulus  CDF  aqualis  ejl  an-'*™***' 
gulo  CFD,  vel  non  cfl  aqualis  , Si  primum,  habetur  intentum-,  nam  CD  aquabitur  i CF;  S 6 P 
fed  CD  aqualis  eft  h CEivtraque  enim  ejl  tangens ; ergo  CD,  CE,  CF, erunt  inter  fe_,  f 
aquales  -,ergo  circulus  tranfiens  per  punclaH,E,F,  tranfibit'  per  D . Si  non  ejl  aqualis , 
tfto  maior  angulus  CDF . Qj/oniam  igitur  quatuor  funt  quantitates,  quarum  pnm,i_j 
angulus  CDF,  fecunda  angulus  CFD,  tertia  angulus  CFE,  quarta  angulus  CEF;  aggre- 
gatum  autem  prima , ejr  quarta  aquale  efl  aggregato  fecunda , & tcrtsa  ; ft  prima , nempe 

K 2 angu- 
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angulus  (IHF  fuerit  maior fecundi , fi  i licet  angulo  CFD;  etiam  tertit,  nempt  ungulus 
C FE,  maior  erit  quarti , videlicet  ungula  CEF;  erga  lutus  CE  maius  erit 1 latere  CF;  fid 
latus  CE  aquale  eft 1 lateri  CD;  erga  latus  CD  maius  erit ro  latere  CF;  erga  angulus  CFD 
maior  erit 11  angule  CDF;  fed  fupponibatur  minor ; ergo  foret  minor  ,ey  maior , quod  efi 
incanuensens . Non  dif  militer  fi  angulus  CDF  fuf  poneretur  minar . 

Angulos  quantitates  appello  fcnfu  fupra  explicato , 


Campafitio 

• M ««f»  Vomam  igitur  CD  tangit  circulum,  & eunde  fccat  DE;  erir  „ angulus  CDE  arqualis 
. \J  angido  DBEifcd  angulus  CDF  arqualis  cft  duobus  CDE, EDF;  ergo  angulus  CDF 

*’•’  xquabitur  duobus  angulis  EDB,&DBE;fcd  E DB.fcu  EOF  arqualis  c ft s angulo 

FHE;  in  eodem  enim  funt  circuli  fegmcnto;crgo  angulus  CDF  aqualis  cft  duobus  FBH,  & 
> io-friau.  FHBded  Kis  squalis  > cft  externus  DFH,  feu  DFC;crgo  angulus  L)FC  /arquabitur  angulo 
J CDE, fed  angulus  CDE  * eft  atqualis  angulo  DABjergo  agulus  CFD  arqualis  erit  C angulo 

■ i latr/if-  DAB;at  vero  angulus  DFC » eft  arqualis  angulo  BFG;crgo  angulus  DAB  arqualis  erit  an- 
f>t* nZt  guioBFG;  communis  eft  aute  angulus  ad  B;ergo  relicuus  FGBS*quabitur  angulo  ADBi 
S j i.  frimu  Hic  autem  cft  reQus ; ergo  8c  FGB  rciftus.  erit , 

Hinc  fequirur.qudd  AD  protracta  debeat  peruenire  ad  pMil  H,&  hDc  in  modii  cofirma- 
. bitur , Si  non  peruenir  ad  H,vel  fupra.vcl  infra,  SI  fupra,  vt  ad  punitum  I;  Quoniam  igitur 

■ «o.  q.  '•  ADI  eft  linea  rcita ; eftque  angulus  ADB  redlus;  oh  id  reilus  erit  ei 'deinceps  angulus 

x vate' ia  IDB/eu  IDF,  fed  fi  a punfto  D ad  puftunj H rcfta  ducaturjict , angulus  HDF  reiftus,-  cum 
a,  ftt  in  femicirculotob  id  angulus  HDf  * aquabitur  angulo  IDF.  pars  toti;  quod  eft  abfur- 

dum.  Non  diffimilirer  ratiocinandum,  fi  dicatur  peruenire  ad  K;  angulus  enim  KDn,  re- 
atus erit;  Gqui.demADIC  recta.  efTefupponitur;  angulus  vero  ADB  rectus ; ob  id  angulus 
deinceps  illi  KDB  rectus  quoque  erit , Atfi  fupponatur  ducta  DH,  vtiqueeum  DF  laciet 
angulum  rectum : quate  angulus  KDB,  feu  KDF  aquabitur  angulo  HDF,  pars  toti ; quod 
cft  impoflibile , 

C on fretius  Re/olutionis  , atque  Compofitionis . 

Quoniam  angulus  CCS,  feu  FCB,  eft  retlus;  erga 
Angulus  FC B,  aquabitur  angulo  ADB ; (ed 
Angulus  ad  B,  communit  esi  vtrtque  triangulo  ADB,  FCB;  erga 
Angulus  DAB , aquabitur  angulo  BFCy fed 
Angulus  DFC  aqualis  esi  angulo  RfC.ergo 
Angulus  DFC,  aquabitur  angulo  DAB.  fid 

Angulus  CDF,  aqualis  eft  angulo  DAB,  (eft  enim  DC tangens  eftDB fecatis) ergo 
Angulus  DFC, feu  DFH,  aquabitur  angulo  CDF  fed 
Angulus  DFH  aqualis  eft  angulis  FHB,  FBH  ergo. 

Angulus  CDF,  aquatis  erit  duobus  angulis  FH B,  FBH',  fed  _ __ 

Angulus  EDB,  feu  EDF,  aqualis  eft  angulo  FHE;  in  eodem  enim  funt  circuli  figmento;  'erga 
Angulus  CDF,  aquabitur  duobus  angulis  EDB,  DBEi 
Angulus  vero  CDF,  aquatis  eft  duobus  angulis  CDE,  eft  EDF,  ergo 

Angulus  CDE,  aqualis  erit  angulo  DBE;fiquidem  totus  angulus  CDF , aquatur Juisparti - 
Irus , nempe  angulis  CDE,  eft  EDF;  aqualis  eSl  etiam  demonftratus  duobus  angulis  EDB , 
eft  DBJE;  vtrinque  ablato  communi  angulo  EDB,  reliquus  CDE,  aquabitur  reliquo  DBE. 
J%uod  sta  fe  habet,  efte. 

Aducncndum  autem  omnem  Analyfin  delinere  in  propolitionem  illatam,  & hoc  pne 
oculis  habendum , non  autem  in  affumptam  ; ita  fit  vt  cum  ea  fuerit  ex  antecedentibus  de- 
ducta, & aliunde  veritas  eius  comprobetur,  ftatimAnalyfisfiftat,  nec  vltcriori  indigeat 
progreflu , ac  proinde  tunc  primum  liceat  Anafyfeos  repetendo  veftigia,  Synrhdin  ipfam-* 


tMBftWBL* 

VL 


£unum 

limetis.  jf* 
mi  C Bpfin. 

iKslaJ.s 


FW  tsfilU: 
Umh  Mf. 

Ium  e«f»' 


THEOREMA. 

Si fieper  AB  retiam  ex  centro  E defcrtptus fit femieircutus  ACB,  eft  in  eo  sputa  fit  AC  aqua- 
lisfimidiametro , nempe  AE,  vel  EB;  fit  que  AC  bifariam  dtuifain  D;  eft  ex  E dutla  fit 
ED,  quaprotratia  perueniat  ad periphersam  in  F : dutlaque Jute  BF , AF,  Dico  BF,  EF, 
AFicfte  tn  continua  ratione , 

Refolutit 
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a u,  terti/. 


Refolutio . 

DVcatur  CF.  Quonia  igitur  cfl,  vt  BFad  EF,  ita  EF  ad 
AF;&  cfl  EF  xqualis  tam  EB,  quam  AC;  item  CF 
«qualis  cfl  AF;  ergo  erit  vt  BF  ad  BE,  ita  AC  ad  CF;  , funt 
autem  anguli  ACF,  ABF,  fcu  EBF,  inter  fe  xquales.vrpotc 
exiftentes  in  eode  circuli  fegmento ; ergo  xquiangula  funt  r, 

triangula  ACF,  EBF;  per  fextam  Sexti;  Quod  ita  fe  habet;  A*  E “B 

angulus  enim  FBE  squalis  *>  cfl  angulo  ACF, angulus  vero  CAF  eqDalis  e cfl  angulo  ACF  b 11  "”»• 
cum  triangulum  ACF  fit  ifofcele, & angulus  EFB  aqualis  a cfl  ang  Jio  EBF.  eu  triangulum  i 
F.BF  fit  ifofccle^quarc  angulus  EFB  aquabitur  e angulo  FAC.&  reliquus  AFC ' xquabitur  ‘ «<*•*- 
reliquo  BEF.  Cxtcrum  triangulum  EBF  efTe  ifofcele  fteile  conflat  jfiquidcm  EF,  EBexr 
centro  E ad  pcnphcriam  terminantur.  Triangulum  AFC  huiufmodi  cflc  fic  demonflratur  ' 

duoniam  erum  ex  centro  E duiflaeflEF,  qua?  bifaria  sdiuidit  AC,  h faciet  cum  ipfa  AC  in  ? 
^unftoD  angulos  re<aos;  quare  quadratum  AF' xquabitur  quadratis  AD.DF,  fcd  DC.ly.ZU 
srqualis  cfl  ipfi  AD, &DF  cfl  communis  vtrique  triangulo  rcdtangulo  ADF,  CDF;  ergo  k 
«quadratum  AF  f quabitur  quadratis  CD,DF;fcd  huiufmodi  quadratis  cqualc  cfl  k quadra- 
tum CFicrgo  quadratum  AF  xquabirurquadrato  CF;  quare  AF  xquabitur  CF. 

Compefitio . 

Vomam  igitur  triangula  ACF,  & FBE  xquiangula  funt ; fiquidem  angulus  FBE 
V aqualis  eft  angulo  ACT;  angulus  vero  CAF  xqualis  cfl  angulo  ACF.eum  triangu- 
_ ..  r ium  ACF  fit  ifofcele,  & angulus  EFB  xqualis  efl  angulo  EBF,  cum  triangulum^ 

E BF  fit  ifofcele;  quare  angulus  EFB  xquabitur  angulo  FAC.ergo  reliquus  . xquabitur  rc- 
lii^io ; atque  adc6  xquiangula  crut  triagula.propterca  fimilia,  vnde  e erit,  vt  BF  ad  BE,  fcu 
EF,  ita  AC.feu  EF  ad  CF,  fcu  AF;  funt  igitur  BF,  EF,  AF  in  continua  ratione . 

Confpeclus  Refolutionis  , aup,  Compofttionis , 

'^tfonitm  igitur  eft  ySBF,tdEF,iu  EF,  tdAF-.eftque  EF,tqu.l,tthn  EB,  Mm  Ac-, 
tttm  CF,  eft  squ.il is  AF;  erit  ergo  1 

7rt  BF,  td  BE,  it»  AC  td  CF , At  veri 

■Angult  ACF,  ABF,  fcu  EBF, funt  tnterfe  tqut  letfvfpefe  exiftentes  in  eodem  circuli  fermen- 
to ; ergo  trttngult  ACF,  & EBF,  erunt  tquunguUpcr  6.  fexti . 

theorema. 

Si  ren  A lina  extremi , te  medti  rtttont  feeetur.  Dico  quudrttum  tetius;  rcll ungulum  fui  toti, 
cr.  fegmento  enitor, ; rtlitngulum/ub  toti,  & fegmento  mtnori  in  conttnutefe  rttione. 

Prxparatio  ad  Rcfolutionem . 

Sit  rc&a  AB  fedla  m C extremi , ac  media  ratione ; ita  vt 
pars  maior  fit  AC,  pars  minor  CB.  Dico  vt  cfl  quadra- 
tum AB  ad  redlangulum  BAC,  ita  effc  redlangulum  BAC  ad 
redlangulum  ABC.  1 Defcribatur  fcmicircuius  ADBfuper 
AB  & ex  pundlo  C b excitetur  perpendicularis  CD; c aean- 
turque  AD,  BD.  " b - 

Befolutio . 

pvVoniam  igitur  cfl ; vt  quadratum  AB,  ad  rc&ahgulum  BAC,  ita  redlangulum  BAC  . , 

ad  redlangulum  ABC;  cfl  autem  redlangulum  BaCj  xqualc  quadrato  ex  AD;  re- 
ARa"  <-*anSu^um  vcr°  ABC  xqualc'  cfl  quadrato  ex  BD.proptcrea  erit  vt  quadratum  >♦'/■*»• 
^ «quadratum  aD,  ita  quadratum  ADadquadratumBD;quarc'vt  AB  ad  AD,  it.-u  '( 

•™UB;fcdsvt  ABadAD.ita  ADad  AC;crgoAC, &BD  erunt  inter  fexquales;  at-  g rtrmtU, 
que  adeo  carum  quadrata  xqualia  erunt.  Quod  ita  fc  habet;  nam  redlangulum  ABC  "*"• 
atquaJe  efl  quadrato  AC,  cum  AB  fit  inC  diuifa  extremi , ac  medii  ratione ; cfl  autcm_. 

idem 


* 1 1 frimi. 
B 4.  Jtxti. 


Initium  Rrfo- 
lut  senis. & fi' 
nii  Cotrijefi- 

Itonii  , 

Imis  RtfJu» 
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idem  rcdangulum  AbC  squale  quadrato  cx  BD,  cum  triangulum  ABD  fit  redangulumT 
& reda  DC  perpendicularis  fit  ipfi  AB. 

Compofttio  I 

f~\  Voniam  igitur  quadrata  AC,  bD  arqualia  funt  i rcdangulum  enim  ABC  squale  eft 
quadrato  ipfius  AC;  fiquidem  AB  in  C extremi,  ac  medii  ratione  diuifa  cft,  & idem 
« T<r  cer,u.  rcdangulum  AnCsquale  « eft  quadrato  ex  bD  ob  triangulu  ADB,  &c.  propte- 

\ilut  m*’7'  rca  AC,  bD  erunt  inter  fe  squales ; S cft  autem  vt  AB  ad  AD,  itaAPadAC;  ergo  eritvt 
gm  cordi.  AB  ad  AD,  ita  AD  ad  DB;  ob  id  y erit  vt  quadratu  AB  ad  quadratum  AD,  ita  quadratum 
*•  /'*“■  aD  ad  quadratum  BD;  J'cft  autem  rcdangulum  ABC  squale  quadrato  bD;  rcdangulum 
JjwjJrXs.  vcr°  ®AC  squale  quadrato  AD;erit  proinde  vt  quadratum  cx  AB  ad  reflangulum  1)  AC. 
ftx.tt  17 oiu/-  ita  rcdangulum  BAC  ad  rcdangulum  AKC.  Quod  erat  opera  pretium  oftendere , 

• Non  dijfimiii  modo  ac  fupra  fiet  confpcdus  rcfolutionis , & compolitionis , 

ConfpcFtus  Rcfolutionis  , atque  Compofitionis. 

Quoniam  ejt  vt  quadratum  AS , ad  relf  angulum  BAC,  ita  relf angulum  BAC  ad  rellangm. 
(um  ABC.  Sed rectangulum  BAC  aquale  cft  quadrato  AD,  & reR angulum  ABC  aqualem 
eft  quadrato  BDi  propttrea  erit , vt  quadratum  AB  ad  quadratum  AD , ita  quadratum** 
AD,  ad  quadratum  BDi  quare 
rt  AB  ad  AD,ita  AD,  adDBi  fcd 

VtAB  ad  AD,  ita  AD  ad  AC;ergo  AC,  & BD  erunt  inter  fe  aquales,  ergo  carum  quadrata** 
aqualia  erunt , .Sftod  ita  fc  habet , &c, 

THEOREMA. 

Si fuerint  tres  quantitates  proportionales , aggregatum  quadratorum  cx  media,  & maiori 
extrema  ad  rett angulum  fub  ofjdcrn  contentum  rationem  habet  vt  aggregatum  extremo* 
rum  ad  mediam^ , 

Befilutio . 

Sint  tres  proportionales  AB,  BC,  BD,  & carum  extrema 
fint  AB,  BD,  e quibus  maior  fit  BD.  Difponantur  in  di- 
redum , vt  conftituant  redam  AD;  ex  pundo  B ‘ eredafit 
perpendicularis  media  BC , a erunt  quidem  A,C,D  pund*_. 
in  circulo,  adis  igitur  AC,  DC;  confidcretur  triangulum., 

ACD,  item  &BCD.  Quoniam  igitur  aggregatum  quadra- 
torum a media , & maiori  extrema  ad  rcdangulum  fub  ijfdcm  contentum  rationem  habet  \ . 
vt  extremarum  aggregatum  ad  mediam;  eft  autem  AD  aggregatum  extremarum  AB, 
BD,  media 

vero  BC,  rcdangulum  autem  fub  media,  maiorique  extrema  continetur  fub 
BC,  & bD,  quarum  quadratis  squale  cft  quadratum  CD;  igitur  eft  vt  AD,  ad  BC,  ita_. 
quadratum  CD  ad  rcdangulum  fub  BC,  & BD; 1 cft  autem  rcdangulum  ADB  ad  redan- 
gulum  fub  BC,  & BD,  in  eadem  ratione  vt  AD  ad  B.C,  propter  communem  altitudinemJ , 
BD;  ergo  rcdangulum  ADB  : aquabitur  quadrato  CD.quamobrcm  • crit,vt  AD  ad  CD, 
ita  CD  ad  DB;  cft  autem  angulus  ad  pundum  D communis  vtrique  triangulo ; proptera., 
triangulum  ADC  squiungulum  ‘ erit,  & fimile  triangulo  CDB.  Quod  ita  fc  habet,  vt  con- 
flat ex  Elementis , 

Compofttio, 

Q Voniam  igitur  triangulum  ADC  squiangulo  eft  triangulu  CDB,  cidemque  fimile  i 
proprcrca  * erit  vt  aD  ad  CD.ita  CD  ad  DB,  ergorectangulum  ADB  z5  aquabitur 
quadrato  CD,  j-cft  autem  rectangulum  ADB  ad  rcctangulum  fub  BC,  & BD  in_; 
eadem  ratione , in  qua  eft  AD  ad  BC,  propter  communem  altitudinem  BD,  ergo  erit  J?  vt J 
AD  ad  BC,ita  quadratum  CD  ad  rcctangulum  fub  BC,  & BD,  fcd  quadratum  CP  squa- 
le > eft  quadratis  ipfarum  BD,  & BC,  nempe  maioris  extrems,  & medis;  rectangulum  ve- 
ro fub  BC,  & BD  fub  ijfdcm  continetur  > cftquc  aD  aggregatum  extremarum  AB.BD, me- 
dia vero  eft  BC ; ergo  aggregatum  quadratorum  a media , & maiori  extrema  ad  rectangu- 
luna  fub  ijfdcm  contentum  rationem  habet,  vt  aggregatum  extremarum  ad  mediam . 

Com - 
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Confpccius  Refolutionis , atque  Compoptioms , - } ,iiiumxE 

SuoHiam  igitur  aggregatum  quadratorum.,  &c.  f.UumU , & 

Eft  autem  AD  aggregatum  extremarum  A B,bD,  media  vera  B C;  Bell  angulum  autem  fub 
media,  & maiori  extrema, continetur  fub  B C,  Bd,  quarum  quadratu  eft  aquale  quadra- 
tum  CD,  igitur  e/f 

i'  t AT)  ad  BC  na  quadratum  CD  ad relt angulum  fub  BC  fr  BD. 

BeS  angulum  autem  AD  E ad  re  ll angulum  Jub  BC  (r  £ D cjl  tn  eadem  ratione  vt  -A  D,  ad 
BC  ob  communem  altitudinem  BD  ergo 
Bell  angulum  ADB,  aquabitur  quadrato  CD.  erit  ergo 
ytADadCD  ita  C D ad  D B. 

Abvero  angulut  ad  punitum  D » communit  efl  vtrique  triangulo;  ergo 
T riangulum  ADC,  aquiangulum  erit,  ac  fimile  triangulo  CDB.  Suod  ita  fe  habet,  &c. 


Finit  Rtfolu • 
t i enti,  ini» 

tinm  Comfw- 
/itnis  . 


THEOREMA. 


Exemplum 

Sit  femieirculut  in  rclla  ABjta  ut  ft  protraita  hac  ad  quodeunq;  punitum  C, cr  ah  eo  dulta  IX. 
fit  CD,  occurrent  eonuexo  penpherta  tn  E.  Dico  Arcum  AD  maiorem  ejfe  arcu  BE. 


Refolutio , 


a ix  Zlemtif 
lis. 

b ) t. primi. 


C s frim. 


Sit  centrum  F,  & agantur  refla;  FD,  FE. 

/"A  Voniam  igitur  arcus  A D maior 
cft  arcu  1<E,  a erit  angulus  AFD, 
maior  angulo  B FE>  fcd  an- 
gulus A FD  xqualis  bcft  angulis  EDC, 

Sc  FCDiergo  anguli  FDC,  FCD  maio- 
res erunt  angulo  E f C,at  vero  angulus 

F D C leu  F D E jequalis c cft  angulo  A _ dii  /r.W. 

iDEFiergo  angulus  DE  F vna  cum  angulo  E C F maior  erit  angulo  EFC.  Quod  ita  fe  ha- 
bet; angiilus  enim  folus  DEF  maior  cft  a angulo  EfC.ob  id  multo  maior  erit  idem  D E F, 
vna  cum  Ij  CF,  multo  maior  inquam  erit  ipfo  EfC  . 

Compofitio . 

et  16.  primi. 

Voniam  angulus  ECf  vna  cum  angulo  DEF  maior  «cft  angulo  CFE;  angulus  vero  B 1 
F D E squalis  6 cft  angulo  FED;  ergo  angulus  FDE,lcu  FDC  vna  cum  angulo  * 

DCF  maior  erit  angulo  C F E;  fcd  angulis  FDC,  & DCF  xqualis  y eft  angulus  / „ 

A F Di  ergo  angulus  A F D maior  eft  angulo  C F E,  feu  B F E;  ergo  arcus  A D,  cui  infi- 
ftit  angulus  AFD  maior  ''erit  arcu  BE.cui  infiftit  angulus  BFE.  Quod  oportebat  oftedcrc. 


Confpeiius  Refolutionit , atque  Compofitionis . 

Suemam  igitur  arcus  A D,  maior  eti  arcu  B E.  ergo 
Angulus  AT  D,  maior  erit  angulo  BFE, fed 
Angulus  AFD,  aqualis  eft  angulis  FDC,  cr  FCd,  ergo 
Anguli  FsiC.fr  FCD,  maiores  erunt  angulo  EFC,  at  veri 
Angulus  FDC,  feu  FDE,  aqualis  eft  angulo  DE  F.  ergo 

jugulus  DEF,  vna  cum  angulo  ECF,  maior  erit  angulo  EFC.  Suod  itafe  habet , drc. 
THEOREMA. 

tn  omni  triangulo  relt angulo  ut  ejt  hjpothenusa  ad  aggregatum  laterum  ambientium  angu- 
lum rtlium,  ita  hoc  aggregatum  ad  aggregatum  ex  hjpothenufa  & duplo  catheto . 

Sit 


Initium  Re- 
foi  nt  imis ,*t- 
qm  finis  Cem 
ptjinenis . 


Finii  Rtftln- 
ttenis  & ini • 
tintn  Cempj- 
fineais . 


Exemplum 


Digitized  by  Google 


«a  CAULI  ftEMAlBINII 

Sit  triangulum  redlangulum  A C B,  cuius  hypothe- 
mufa  A B,  latera  veri  circa  angulum  redtum  fint 
AC,  BC;  cathetus  vero  CD,-  Dico , ut  eft  A B ad  aggre- 
gata ex  A C,  & B C,  ita  cfTc  huiufmodi  aggregatum  ad 
aggregatum  ex  A B,  Se  dupla  DC. 

Refilutio , 

Quoniam  igitur  eft,  ut  Ab  ad  aggregatum  ex  AC,  & B C,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad 
'aggregatum  ex  Ab,  & dupla  D C propterca  rectangulum  fub  Ab  & fub  compofita  ex  Ab, 

. . & dupla  DC  aequabitur  ■ quadrato  aggregati  ex  AC, & BC.Scd  redlangulum  ab  A B in  ag- 

* 1 '''  ‘ gregatum  ex  Ab,  & dupla  D C aquale  eft  quadrato  ex  Ab,  vna  cum  rcdlangulo  fub  AaSe 
dupla  DC;  ergo  quadratum  aggregati  ex  A C,  & B C aquabitur  quadrato  ipfius  A B,  vna 
cum  redlangulo  fub  Ab,  & dupla  DC,  hoc  eft  quadratis  cx  AC,  & F.C  vna  cum  rediangu. 
Io  fub  Ab  & dupla  DC,  hoc  eft  vna  cum  rcdlangulo  duplo  fub  AB,  & C D , feu  fub  A C, 
bC  duplo,  ( vt  (impium  enim  redlangulum  fub  A B,  & DC  aequale  eft  (impio  fub  AC , & 
bC>  ita  duplum  aequale  eft  duplo  ) id  autem  ita  fe  habet  per  quartam  fecundi . 

Compoftio . 

Voniam  igitur  fi  intelligatur  bC  in  dircdlum  pofita  ipfi  AC,  fit  rc£la  quaedam  diuifa 
C 1 in  C utcumque;  propterca  per  quartam  Iccundi,  quadratum  huiufmodi  aggregati 
squale  eft  quadratis  A C,  B C,  plys  duplo  rcdlangulo  fitb  A C,  & B C,-  at  vero  du- 
plum redlangulum  fub  A C & B C,  squale  eft  rcdlangulo  duplo  fub  A B & DC,  idem  eft 
enim  redlangulum  fub  AC  & bC,  ac  cll  redlangulum  fub  An.&  CD;  quare  duplum  squa 
tur  duplo,  feu  quod  idem  eft  redlangulum  duplum  fub  AC  & BC  squatur  rcdlangulo  fub 
Ab,&  dupla  CD;  ergo  quadratum  compofits,  feu  aggregati  ex  AC,&  BC  squabitur  qua- 
dratis AC,  bC,  hoc  eft  quadrato  A B,  Sc  rcdlangulo  fub  A B,  & dupla  C D fcd  quadrato 
AB  vna  cum  rcdlangulo  fub  AB  & dupla  CD  squatur  redlangulum  fub  Ab,  & fub  aggre- 
gato cx  Ab,  & dupla  CD,  ergo  quadratum  aggregati  cx  AC,  & BC  squale  eft  rcdlangulo 
fub  AB,  & compofita  cx  AB,  & dupla  CD;  quamobrem  erit,-  vt  AB  ad  aggregatum  cx 
A C,  B C,  ita  huiufmodi  aggregatura  ad  aggregatum  cx  AB  & dupla  CD.  Quod  erat  ope- 
rae pretium  dcmonftrare , 

Confpeclus  Refolutionis , atque  Compofttionis , 

Initium 

Junoniam  igitur  vt  Ab  ad  aggregatum  ex  AC,  & BC,  ita  huiufmodi  aggregatum  ad  aggre * 
<j» w . gatttm  ex  ■ ■ B,  fi  dupla  ’ C;  propterca 

Beti  angulum  fub  A B,fi fub  compofita  eX  AB,  fi  dupla  DC,  aquabitur  quadrato  aggregati 
ex  AC,  fi  SC-  Sed 

Redangulum  fub  AB  ia  aggregatum  ex  u S fi  dupla  C D aquale  e fi  quadrato  ex  A B,vni 
cumrtdangulofub  A B t (fi  dupla  C D ; ergo  I 

'Quadratum  aggregati  ex  AC  fi  BC  aquabitur  quadrato  ipfius  A B , vna  eum  re fl  angu- 
lo fub  A B cr  dupla  C D,  hoc  cfi  quadratis  ex  AC  & BC,  vna  cum  redanrulo  fub  A B 
fi  dupla  CD. 

‘cmim  Hoc  cfi  vna  cum  red  angulo  duplo Jub  AB,  fi  C D,feu  fub  AC,  SC  duplo , fic. 
ftimii, 

THEOREMA. 

In  quadrante  DE  A,  fi femicirculo  DC  A,  fit  duda  vbi libet  DC  B,fi  D Bad  B E,  fit  i«~> 
iKmptaa  duplicata  ratione  arcus  EBA , ad  arcum  A B.  dico  punctum  F,  cadere  vitra  punduttua 

S1.  Cverfus  B, 

Intelligantur  dudfce  AE,  AB,  AC . 


Mt 
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Refolutio . 


8i 


a 


OVoniam  igitur  punflum  F cadit  ultra  C.  verfus  Bi  eri»  * 

FB,  minor  quam  CB;  quare  D B ad  B F,  maiore  habebit  * 
rationem , quam  ad  CB,  fed  er  hypothcfi  I)  B,  ad  F B,  eft  in  du- 
plicata ratione,  arcus  EBA,  ad  arcum  B A,  propterca  duplicati* 
ratio  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior  eft , quam  ratio  D B ad 
C B ; fed  ut  D B,  ad  C B ita  rcdhingulum  b fub  dupla  D B,&  DB, 
adreiftangulumfub eadem  dupla  DB,  & B C,  ob  communem- 
altitudinem  fcilicct,  qui  eft  dupla  DB;hoc  eft'  ita  duplum  qua- 
dratum DB,fcu  DA,  hoc  eft  quadratum  EA,  ad  quadrarum- 
A B;  eft  enim  dupla  D B,  diameter  circuli , cuius  centrum  D,&  ^ 
ad  ipfam cadit  <>  perpendicularis  AC,  eftque  AB,  accommo-  " <t 

data  in  circulo  i proinde  ratio  duplicata  arcus  EBA.ad  arcum  Ab,  maior  erit  ratione  qua- 
drati EA,  ad  quadratum  AB;  ergo  maior  erit  duplicata  ratione  reda»  E A.  ad  redam  A B, 
quare  fimplex  ratio  arcus  EbA,  ad  arcum  Ab  maior  erit  ratione  EA  ad  A B;Quod  quidem 
ita  lc  habet,  arcus  enim  ad  arcum  maiorem  habet  rationem , quam  chorda , ad  chordam- , 

&c. 

Compofttio . 

QVonia  fimplex  ratio  arcus  EbA,  ad  arcum  bA,  maior  eft  ratione  chordi  EA,  ad  cor- 
dam B A,  ergo  ratio  duplicara  arcus  ad  arcum  maior  eft  ratione  duplicata  chordi  ad 

chordam ; ergo  ratio  duplicata  arcus  E B A,  ad  arcum  B A,  maior  erit  * ratione-  ,0‘ 

quadrati  redi  EA,  ad  quadratum  recti  Ab,  hoc  eft  g dupli  quadrati  DA,  feu  D B,  ad  g 

3uadratum  Ab,  hoc  eft  rect anguli  fub  dupla  DB,  &Db,  ad  rcdangulum  / fub  ea -t  anu.  s. 

ctn  dupla  DB,  & BC,  citm  DB,  dupla,  fit  diameter  circuli , cuius  centrum  D,  & A C cadat  • 
perpendicularis  ad  illam,  fitque  AB,accomodara  in  circulo.fed  vt  redangulu  fub  dupla  DB 
Se  D B,ad  redangulum  fub  eadem  dupla  DB.&  BC.ita  eft  DB  ad  B C ob  communem  altitu- 
dinem fcilicet,  quz  eft  dupla  DB;  ergo  ratio  duplicata  arcus  EBA.ad  arcum  B A,  maior 
erit  ratione  DB,  ad  B C,  fed  ratio  DB  ad  B F ; ex  hypothcfi  eft  duplicata  arcus  E B A,  ad 
arcum  B A,  ergo  ratio  DB,  ad  BF,  maior  erit  ratione  DB,  ad  BC,  ergo  B F,  minor  eft, quam 
B C;  quare  punitum  F,  cadit  vitra  C verius  B Quod  opponebat  oftendere . 

Superius  Theorema  mihi  refoluendum  fuit  propofitum  a P.  Stephano  de  Angelis  Geo- 
metra prsftantiffimo . 

ConfpeBus  Refolutionit  atque  Compofitionis . 


Quoniam  igitur  punflum  F adit  vitra  C ver  fas  B;  ergo 
F B miner  erit  quam  CB:  ergo 

s D B ad  BF  materem  habebit  rationem  quam  ad  CB,fed ex  hypotheft 
DB  ad  FBeJi  tn  duplicata  ratione  arens  EBA  ad  arcum  B A;  propterea 
Duplicata  ratio  arcus  EBA  ad  arcum  BA  maior  erit,  quam  ratio  DB  ad  CB,  fed 

ytDBadCB,  ita  refl angulum  fub  dupla  D B,cr  D B ad  refl  angulum  fub  eadem  dupla  D S, 

& BC,  ob  communem  altitudinem  Jcilicet  qua  est  dupla  D B. 

Hoc  elt  ita  duplum  quadratum  DB,feu  D A, 

Hoc  eft  quadratum  EA  ad  quadratum  AB ; efl  enim  dupla  D B,  diameter  circuli,  cuius  cen- 
trum D,  & ad  tpfam  cadit  perpendicularis  AC,  eftque  A B accommodata  in  circule;  ergo 
Duplicata  ratio  arcus  E B A ad  arcum  A B,  maior  erit  ratione  quadrati  EA  ad  quadratum _>  f 'W>  mfil*- 
AB; ergo  , - tum 

Duplicata  ratio  arcus  Eft  A ad  arcu  AB. Maior  erit  duplicata  ratione  refla  EA  ad  refl  a AB, ergo  fimtit. 
Simplex  ratio  arcus  EBA  ad  arcum  AB  maior  erit  ratione  EA  ad  AB^uod  ita  fe  habet,&c. 


Initium  Jtf 
foiuiionis , $ 
finis  C «*»/#• 
fit  insit . 


THEOREMA. 

Sit  RE  ptrpendecularis  refla  BD,  qua  bifariam  [eft a /it  inC,l!r  protrafla  ad pariet  B in  A, 
" vtCA  aqualis  fitCf.,  Dicoeffe  A Bad  BE,vt  B E ad  AD. 

L Refo- 


Exemplum 
XI  t 
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CAROLI  RENALDINII 


« 17  fistl. 

b >.  mxi.-ma 
frumi. 


€ 47  -primi. 


d i.ftutndi 


Refolutio . 

QVoniam  igimr  eft  vt  A B ad  B E,  ira  bE  ad  A D,  ergo  re- 
ilangulum  DAb  xquahitur  * quadraro  BE.  addito 
communi  quadrato  bC,  ergo  rcftangulum  DAB, 
vna cum  quadrato  B C a-quabitur  b quadrato  bE,  vnacunL- 
quadrato  B C,  fcd  quadratum  B E,  vna  cum  quadrato  B C 
xqualc  eft  quadrato  CE,  rrgorciftangulum  DA  B,  vna  cum 
quadrato  bC  xquabitur quadrato  CE, fcd  quadratum  CE 
aquale eft  ' quadrato  AC, Equidem  AC  fa£ta  eft  rqualis  A 
CF.,  ergo  reftangulum  DAb,  vna  cum  quadrato  bC  xquahitur  quadrato  AC  Quod  ita  fc 
habet ; J eft  enim  BD  bifariam  dmifa  in  C,  & ei  addita  A B,  vnde  rc&angulnm  D A B vna 
cum  quadrato  BC,  per  fiextam  fecundi  Elem.  xquabitur  quadrato  A C. 


Compofitio  . 


* t. 

primi. 

• 17 . fix/L 


S~\  Voniam  igitur  rcdtangulum  DA  E,  vna  cum  quadrato  BC  srqualc  eft  « 
W AC,  eft  autem  quadratum  AC  xquale  quadrato  E C Equidem  AC  f 
^V^.xqualis  E C,  ergo  rcftangulumDAli,  vna  cum  quadrato  BC  xauahir 


vna  cum  quadrato  bC  xquabitur  quadrato  Eb  plus  quadrato  K C,  ablato  communi  qua- 
drato bC,  ergo  reliouum  redt  angulum  DAB  xquabitur  j reliquo  quadraro  F Ei  miam 

A n'  ...ieu  : D _ j AD  i r * * mu.uxi- 


quadraro 
fupponirur 
quadrato  BC  xquabitur  g qui- 


m l.Jttta&i . 

I U *->  1 «vvjvill L/i LUI  P « — 

fi  1 . 4.V/IM  ^rato  E C,  led  quadratum  E C aquale  eft  * quadratis  E B,  B C,  ergo  rc&angulum  DAb 

prjftj j . «m 4 eum  rtlin T1  r*  mrt  11-1  !n»ne  /inn/iviEA  t*  D nl lir  /r n-r/Ji"ir/\  D L I . . ^ 


initium  Rt- 

jolutiqjtl/  ,($. 
/«ii  Ccmptfi- 
uonts. 


linis  Rtftlm 
tisnii  Cf  i»i • 


liero  plora 

XUL 


• yt  frmL 
b t ptt, primi. 

* IfttllH. 


obrem  erit  • vt  A L ad  H B , ita  H B ad  AD,  Quod  initio  propofirum  erat  oftendendum 

r * » 

Cor.fpeclui  Refolutionis , ettjue  Compoftionit , 

Sjconitm  tg'tur  eft  ut  A f ait  B £,  it,  B E ad  AD;  ergo 
Sed ungulum  D A B aquali  cur  quadrato  B E, 

Addito  communi  quadrato  BC;  ergo  » 

Scdangulum  D A B , vna  cum  quadrato  BC  aquabitur  quadrato  BE,  itoo  tum  quadram 
BC,  fcd  - 1 

Quadratum  B E,  vna  cum  quadraro.  BC  aquole  eft  quadrato  CE , erro 
Scdangulum  DAB  vna  cum  quadrato  'M  C aquabitur  quadrato  C E,  fcd 
Sjtadratum  C E aquale  eft  quadrato  AC,ftqmdem  AC  foda  eft  aqualis  CE;  ergo 
Scdangulum  DAB  vtu  cum  quadrato  B C , aquabitur  quadrato  A C.  dfuodua ft  habet , ci-c. 

THEOREMA. 

Ijfdem  politis . 

Si  per  putida  A,  E,  D,  tranfeat  circuli  peripharia,  & tx  putido  A treffa fit  perptudicularit  AF 
occurrens  periphtria  tu  F.  Du  0 quatitor  redas  A E,  AS.  BE,  AD  tfte  proportionales  t» 
continua  ratione . 

F rapax  Mto . B 

T~?  X circuli  ccnrro  M cadit  , M N perpendicularis  ipfi  A F, 

& protrahatur  1 ad  partes  M donec  in  pun&o  I occurrat  Tl 


reftae  E B,  qua;  protrahatur c ad  partes  B donec  occurrat  peri- 
phsrix  in  K,  agatur  d autem  FL  parallela  ipfi  NI.  Manifcftum 
4)i. fr/m.  eft  c exEIem.NF,&N AeSe inter fexqualcs, quibus, cum  , 
xquales  1 fint  I L,  I B,  etiam  I L,  I B inter  fc  xquaies  efle,  qui-  A 
bus  fublatis  ex  squalibus  IE,1K>  remanere  g xqualesJ-E,  Bk. 


c j.rrnj,. 
f )4.  primi. 
K J-  4X1010* 


Refolutio . 


. n.fixti. 
UH/rmi. 


s~\  Voniam  igitur  AF,  AB,  BF.,  AD  funt  proportionales  in  continua  ratione,  eri:  qui-' 
W dem  AB  media  * proportionalis  inter  AF,  & BE,  quare  quadratum  A B,xqua- 
bitur  rcftangulo  fub  AF  , & BE  hoc  eft  reiit  angulo  EBLcfi  b en un- 

“ — - n i 
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tSL  iqualis  AFJadditii  xqualibus  * reCtangulis  ABD,  &A'BE,  fcu  BEL,  (cft  J cniraEL  e ij.nn?: 
aequalis  B K ) ergo  quadratum  A B,  vna  cum  rcdbmgulo  ABD  xquabitur  e reftangulo  d 
EBL  plus  reCtangulo  BEL,  fed  quadratum  AB  plus  rectangulo  ABD  xqualc  cft  rcCtangu-  c i.mxuma  1 
lo  DAB,  & reCtangulum  EBL  plus  reCtangulo  BEL,  xqualc  cft  f quadrato  BE;  ergo  re-  1 *■ 
Clangulum  DABxquabitur  6 quadrato  BE,  quare  addito  communi  quadrato  BC,rc&an-  8 
gulum  DAB  plus  quadrato  BC  xquabitur  h quadrato  B E,  vna  cum  quadrato  BC,  fed  rc-  *•  1 
Ctangulum  DAb  pius  quadrato  BCxquatur  ‘ quadrato  AC,  & quadratum  BE  plus  qua-  i 
drato  bC  xquatur  k quadrato  EC>  ergo  quadratum  AC  xquabitur  1 quadrato  E C;  ergo  k 47. 

AC  xquabitur  EC,  Qttod  ita  fc  habet  ex  conftructione . ' * A'"™4 


t Compoftio . 

Voniain  igitur  AC  xquaItscfl;EC,ergo  quadratum  AC  xquabitur  quadrato  EC.fed 
quadratum  AC  xqualc  cft  “ rectangulo  DAB  vna  cum  quadrato  B C,  & quadra-  J 
tum  E C xqualc  eft  B quadrato  B E vna  cum  quadrato  B C;  ergo  reCtangulum-.  j.  1. 

D A B plus  quadrato  1\C  xquabitur  > quadrato  E B plus  quadrato  B Ci  ablato  communi  , f""1: 
quadrato  BC;  ergo  reCtangulum  DAb  xquabitur  j>  quadrato  B E;  fed  rcCtangulo  D A B 
aquale  cft  quadratum  A B,  vna  cum  rcCtangulo  ABD,  & quadratum  B e xqualc  cft  • re-  • ’ >•/«■**. 
Ci  angulo  EBL  plus  reCtangulo  B E L;  ergo  quadratum  A B plus  rectangulo  A B D xquabi-  ; 
tur  ireCtangulo  BeLTcu  K B E plus  rectangulo  EeL,  fcu  fub  li  E,  6:  AF ; funt « autem-. 
rcCtaiigula  A B D,  $c  K B E inter  fc  aqualia,  fublatis  igitur  xqualibus  rcClanguIis  A B D, 

K B E,  reliquum  quadratum  A B aequabitur  > reliquo  reftangulo  fub  AE,  & BE.  Quare  < vt  s 
AF  ad  Ab,  ita  AB  ad  BE;  erat  autem, ut  a B ad  B E,  ita  B£  ad  aD,  ergo  AE,  AB,  BE,  AD, 1 ‘7  fiK  ' 
funt  quatuor  quantitates  in  continua  ratione , Quod  initio  propofitum  erat  oftendere . 


Confpetius  Refolutionis , atque  Compoftionit . 

'gumiam  igitur  A F,jfB,B  e,  AD, funt  proportionales  in  continua  ratione ergo 
/ B media  proportionalis  erit  inter  AF,  &s  E ; quare  fi*“  c,^.. 

guadralum  A B aquabitur  rcCtangulo  fub  A F,&B  E,  hoc  tfl  reCt angulo  E B t(esl  t nimia  ‘ 

BL  aqualis  A F ) 

Additis  aqualibus  ree  t angulis  AB  D,& K B E, fcu  B E L(  eft  enim  Et  aqualis  B K ; ) ergo 
guadratum  AB, vna  cum  rectangulo  ABD  aquubttur  rectangulo  EBL,  plus  rectangulo 
BEL  ; fed 

gu  adrasum  A B , piat  rectangulo  AB  D aquale  e E rectangulo  DAb. 

Et  reCtangulum  EBL.  plus  rectangulo  BEL  aquale  eft  quadrato  B E;  ergo  ‘ 

Esc  ungulum  DAB  aquabitur  quadrato  B E • quare 
Addito  communi  quadrato  B C 

Beet  angulum  DAB  plus  quadrato  B C aquabitur  quadrato  B E vna  cum  quadrato  B C,fcd 
Etct  angulum  DAB  plus  quadrato  B C aquatur  quadrato  A C, 

Et  quadratum  BE  plus  quadrato  B C,  aquatur  quadrato  EC;  ergo 
guadratum  AC  aquabitur  quadrato  E C;  ergo 
A C aquabitur  E C.  guod  ita  fe  habet , &c. 


Finii  Rtfobt' 
littis,  & imi • 
litum  Csmft- 
fi  denis . 


THEOREMA.  . . 

Si fit  quadam  rena  AE  diuifa  in  punctis,  B,  C,  D,  ea  lege  vt  AB adCD  Jit  in  ratione  F H xTv? 

ad  F C,dr  BD  adB  E fit  in  ratione  G H ad  F H. 

'Pjco  AE  ad  CE  in  ratione  tfte,  vtFH,ad  FG. 

Refolutit  ’ 


JT\  Vomam  igitur  eft  ut  FH  ad  FG.ita  AE  ad  CE,  ut  vero^  g” 

FH  ad  FG.ita  fupponitur  A B ad  CD;  ergo  vt  a A B ad  • 

C D,  ita  A E ad  C E.  & permutando  b & conPer-  - 

tendo,  ut  AE  ad  A B ita  C E ad  C D,  & duudendo  < vtBE  ■ 


C D E * " pBaB. 


G H 

t * g 


b !(.()■  c Ou 
Tfl.  4.  quinti* 
c iS.ji sinti. 


Digitized  by  Google 


84  CAROLI  RENALDINTI 

ad  Af,  ita  DE  ad  CDi  & d conuertendo,  vt  AB  ad  BE‘  i ta  CD  ad  DE,  & permutanda  t vf 
AB  ad  CD,  ita  BE  ad  DE  i fcd  ut  A B ad  C D ita  F H ad  F G;  ergo  f ut  FH  ad  F G,  ita  BE 
ad  DE,  & per  conucrlionem  i rationis, ut  FH  ad  GH,  ita  BE  ad  BD,  & inuertendo  b ut  GH 
ad  F FI,  ita  B D ad  B E.  Et  ita  eft ; hunc  enim  in  modum  iuoponitur  linea  diuifa  ex  conftru-, 
ctionc  , 

Comfhfttio , 

QVoniam  igitur  fnpponjtur  diuifa  A E ea  ratione,  vt  fit  B D ad  B E,  quemadmodum-, 
GH  ad  FH,  erit  * conuertendo  vt  FH  ad  G H,  ita  BE  ad  B D,  & per  conucrfionem 
C rationis,  vt  FH  ad  FG,  ita  BE  ad  DE;  eft  autem  ut  A B ad  C D,  ita  F H ad  F G ex 
» hypothcfi;  ergo  > vt  AB  ad  CD,  ita  BE  ad  DE;  & permutando  l ut  ABadBE,ita  CD 

f ad  D E,  & i conuertendo  vt  B E ad  A E,  ita  D E ad  C D,  & i- componendo  vt  A E ad  A B , 

ita  C E ad  C D,  & conuertendo  » & permutando,  vt  A B ad  C D,  ita  A E ad  CE;  eft  autem 


4 4 quini  i . 

C 4&.4fUiHh. 

f 11.9«  uti. 
g tertii  19. 

qu.nl  1. 
h irM  4« 
qumn. 


0 

£ teteil  19 

• qui~‘: 


cx  hypothcfi  vt 111  ad  FG,  ita  A B ad  CD;  ergo1  vt  FH  ad  FG  ,ita  A EadCE.  Quod 
erat  operat  pretium  oftendere , 

1 1 rutati- 


q; 


Jni/it/mRf 
/»  utionis , 0\ 
jiU‘>  Cemfefi; 

’ itonu. 


SCI-tOLlOtf. 

V aneto  funt  ronfequentia  numero  multapraftat  hunc  m modum  re/olutiotois  ccmfptElum 
adhibere , id  quo  dejeendendo  refluimus  cr  tfcendeudo  componimus  ,vt  fupuiui  Cttam-e. 
obferuauimus , 

Confpecius  Resolutionis , atque  Compofitionis , 

Juvenium  igitur  e/t  -vt  F 11  td  F C,  itu  A E td  C E,& 

Vt  F H ad  F G -iit  4 B ad  C D -ergo 

Vt  A S udC  D -ita  A E udC  E.  permutando  CT  conuertendo,  • 

Vt  A E ad  A B-itaft  E ad  C D,  o~  dtmdemdo 
Vt  B E ad  A B-ita  D E ad  C D ,dr  conuertendo 
Vt  A B ad  x E , itaC  D td  D E ,<jr  permutando, 

Vt  ASadC  D-ttaS  Ead  D E ,fcd 

Vt  A B ad  C D -ita  F H ad  E G - ergo  . 

Vt  F II  ad  F G , ita  B E ad  D B,  & per  conuerftontm  rationis 
Vt  F H adC  H -ita  ts  E ad  3 D ,& conuertendo 
tftG  H ad  FH-ita  «Dad  B E . Et  ita  eft  cum  hunc  in  modum, 
lanea  A E J apponeretur  diuifa  ex  confractione , 

- - ••  \ , 
THEOREMA. 

Si  [it  recta  A F diuifa  in  partes  A B.  B C , C D,  D E,  E F , ita  ut  A E Jit  aqualis  E F-  fit  au  - 
tem  ut  F C-adC  E,  ita  AC,  adC  D,  dr  utG  H media  proportionalis  inter  BC-C  E ,adC 
E,  ita  C D adG  I.  D/eoeffcG  H,C  E-CD-G  1 quatuor  dtferete  proportionales  -ita  vt  H 
1 dtffcrentix  extremarum  ad  DE  differentiam  mediarum, rationem  habeat-  vt  AB  vel  EP 
adG  H.  ' - 

1 Refolutio . ■ 

QVoniam  G H,  C E,  C D,G  I , funt  quatuor 

di  fercto  proportionales , ita  ut  IH  differentia  G 

«w  extremarum  G H,  & GI,  ad  DE  diffe-  

rentiam mediarum  CE,CD fir.vt FE ad  GH;crgo  re  f — b — — C — T) E~ — P 

% if, fi*". ■ dangulum  IHG  xquabitur  ■ redangulo  FED.com- 

b . «/«.«  muni  addit0  reaangul0  fub  FE,CI),ergo  redangulft IHG  plus rcdangulo  fub  FE,  CD,  at- 
• Sm. . quabirur 11  redangulo  FED  plus  redangulo  fub  FE,CD,  fed  rcdangulum  FEDplus  reda- 

t i.fiimii-  gulo  fub  F E,  C D , cx  Elementis,  aquale  eft  * rcdangulo  F E C ; ergo  redangulum  I H G 
plus  redangujo  (ub  F E,  C D,  aquabitur  rcdangulo  F EC , vtrinque  addito  communire-^ 
Ctangulo.BC  E.crgo  redangulum  B C E plus  redangulo  IHG,  plusredangulo  fub  F E . 
a r.  Arium  c U x<lulbltur  J K'aanSul°  f E C pius  rcdangulo  B C E ;.fed.  redangulo  B C E sequalt.,  ’ 


finii  Rffilmr 
h.  rsit,  CT  '**"* 

punit . 


Esrnjplum, 

XV. 


H 
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tft  * quadratum  GH,8c  quadraro  GH  plus  redtangulo  1HG  aquale  eft  /redtangulum  IGH;  e «./««;.  & 
ergo  per  fubftirutioncm  squalium  redtangulum  IGH  plus  redtangulo  fub  FE.CD  aquabi-  ' 7 
tur  rtvSanguIo  FEC,  plus  redtangulo  BCEfcd  quia  AB,  & EF,  funt  squales ; vnde  redtan- 
guhim  FEC  plus  redtangulo  BCE  aquatur  redtangulo  ACE,ob  id  per  fubftitutione  squa- 
lis, redtangulum  IGH, plus  redtangulo  fub  FE,  CD,  aquabitur  redtangulo  ACE,  vtrinque 
addito  redtangulo  DCE , fiet  s redtangulum  IGH  plus  redtangulo  D C E,  vna  cum  rcfl.m-  B * **“*» 
gulo  fub  FE.CD.aquale  redtangulo  DCE  vna  cum  redtangulo  ACE;  cft  autem  ex  Elt;me-  ’ 
ris h redtangulum  F C I)  aquale  redtangulo  DCE  plus  rectangulo  fub  FE,  CD,  fadta  fub-  h i.jmoM. 
ftiturionc  rcdtanguli  F C D in  locum  rcdtanguli  DCE  plus  redtangulo  fub  F E , C D , rc- 
dtangulum  I G H plus  redtangulo  F C D , aquabitur  redtangulo  DCE  plus  redtangulo  . 

ACE.  Et  quoniam  ex  hypothefi  cft , vt  G H ad  C E , ita  C D ad  G I , erit  > redtangulum-. 1 1 
IGH  aquale  redtangulo  DCE;  erat  autem  redtangulum  IGH  plus  redtangulo  F C D , 
aquale  redtangulo  DCE  plus  redtangulo  ACE;  ergo  rectangulum  F C D aquabitur  rc- 
dtangulo  ACE,  hoc  elt  redtangulum  fub  F C,  C D aquabitur  redtangulo  fub  A C , C E ; 
quamobrem  erir,  vt  F C ad  C E,  ita  A C ad  C D . Quod  ita  fc  habet;  iuppofuimus  enim- 
lineam  hunc  in  modum  eflfe  diuifara , 


Compofitio . 

qVoniamGH  eft  media  inrcr  BC,  CE,proprercaredtanguIumBCEsqua!>irur«  * nfi*ri. 
quadrato  G H;  Deinde  cum  fit,  ut  F C,  ad  C E,  ita  A C ad  C D,  erit  g redtangulum  B 1 ‘ 
fub  extremis  C D , & F C , aquale  redtangulo  fub  medijs  C E , & A C , hoc  c(l 
redtangulum  F C D aquabitur  redtangulo  ACE.  Et  quoniam  etiam  cft , vt  G H ad  C E,  y 
ita  C D ad  G I , erit  > redtangulum  IGH  aquale  redtangulo  D C E ; q uamobrem  redtan-  * 
gulum  IGH  vna  cum  redtangulo  F C D aquabitur  * redtangulo  DCE,  vna  cum  redtan-  t"m  ' 
gulo  ACE;  vtrinque  fublato  communi  redtangulo  D C E;  ( cft  enim , vt  conflat  ■ ex  Ele-  * *•/*«"*• 
mentis.redlangulumFCDaquale  redtangulo  DCE  vna  cum  redtangulo  fub  F E, &C 
D ) . Quibus  fubftitutis  in  locum  rcdtanguli  F C D fiet  redtangulum  IGH  plus  redtangulo 
DCE  plus  redtangulo  fub  F E , & C D , aquale  redtangulo  D C E vna  cum  redtangulo  A 
CE,  vtrinque  (inquam)  fublato  redtangulo  DcE  remanebit  f redtangulum  IGH  plus  C » 
redtangulo  fub  F E , C D > aquale  redtangulo  A C E ; fed  quia  A B , & E F , funt  aquales , ,T‘m‘' 
propterea  redtangulum  F E c plus  redtangulo  B C E aquabitur  redtangulo  A C E ; huius 
igitur  loco  ijs  fubftitutis  fiet  redtangulum  IGH  plus  redtangulo  fub  F E , C D aquale  re- 
dtangulo F E C plus  redtangulo  B C E . At  vero  redtangulum  IGH  aquale  eft  » quadrato  « s finuai. 
G H vna  cum  redtangulo  I H G , redtangulum  vero  B C E aquale  eft  s quadrato  G H , per  9 
fubftitutionem  aqualium,  fiet  rectangulum  Bc  E plus  rectangalo  I H G , vna  cum  recrarr- 
guio  fub  F E , C D aquale  rectangulo  F E C plus  rccrangulo  B C E ,-  Vtrinque  lublato  com- 
muni rectangulo  B C E.remancbit  ‘ rectangulum  1 H G plus  rectangulo  fub  FE,  C D aqua- , j.  mimo 
le  rectangulo  F E C,  fed  rectangulum  FEC  per  Elementa  aquale  cft  «rectangulo  fub  F E , 

C D , vn»  cum  rectangulo  F E D , ergo  rectangulum  I H G plus  rectangulo  fub  F E,  C D,  ‘ " *’ 

aquabitur  rectangulo  F E D , plus  rectangulo  fub  F E , C D ablato  communi  rectangulo 
fubFE  & CD,  reliquum  rectangulum  I H G aquabitur  *■  reliquo  F E D . quamobrem/.  * i aumun 
vt  I H ad  D E , ita  F E ad  G H •,  fed  I H cft  differentia  extremarum  G H , & G I , & rnfupcr 
DE  eft  differentia  mediarum  C E,  C D,  funrque  linea  ipla  G H , C E,  C D,  G I proportio- 
nales diferete . Id  autem  oportebat  oftendere. 

Confpeflus  Refotutionit , atque  Compofttionit . 

Suemam  igitur  JHcft  differentia  extremarum  GH,GI,  atque 

VE,  eft  differentia  mediarum  C E,  C D,  funtque  quatuer  di/creti  frofmtionalet  %G  H,C  E,tn"  <•«»*•/£ 
C D,G  f.  vtqnelH  ad  IX  E,  it  a eft  A B vel  F E adG  H.ergo 
Bell  angulum  IHG  aquabitur  reti  angule  FED . addite  communi  re ll  angulo fub  F E,  CD. 

Beti  angulum  IHG,  vna  tum  reti  angulo  fub  F l,CD,  aquabitur 
Bell  angulo  FED  filus  red angulo  fub  F E,  CD.fcd 

Beti angulum  FEC , fer  Elementa  aquale  eft  reti  angulo  fub  FE , CDvna  cum  red angulo  F 
E D.  ergo  ' ' - Be~  ‘ 


Whtlf  Ktfil*' 
lienis,  ini  - 
turnt  Com£o~ 
denis  • 


IxcmoTbn 

XVL 
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'Bell  angulum  IHG , plusreltangalo  fub  E E,  CD,  aquabitur  redangulo  EEC.  vtrinqae  'addi, 
to  communi  ncl  angulo  B C E;  ergo  , 

Bed  angulum  BCE  plus  redangulo  IHG  vna  cum  red  anguis  fub  E E,  CD,  aquabitur  red  ani 
gulo  F i C , plus  red  angulo  BCE 

Red  angulum  i ero  BCE,  aquale  efi  quadrato  GH,&  quadrato  GH plus  redangulo  IHG  aqua- 
le ejl  red  angulum  IGH;  ergo  per  fubjlitutionem  aqualium . 

Jied  angulum  IGH  plus  redangulo  fub  F E,  CD  aquabitur  redangulo  FEC,  vna  cum  redan- 
gulo BCE;  (ed  quia  A B,&  E F,  funt  aquales . 

Ecd  angulum  F E C,  plus  redangulo  B C t , aquate  efi  redangulo  ACE;  propterea  (orum  loco 
hoc  fubfiituto . 

Bed  angui  em  IGH , vna  cum  redangulo  fub  FI,  CD  aquabitur  redangulo  ACE, 

Vtrinquc  addito  redangulo  D C E fiet 

Red  anguium  IGH,  vna  eum  redangulo  DC  E,  plus  redangulo  fub  F E,  CD,  aquale  red  asm 
gulo  D C I,  plus  redangulo  AC  t. 

Efi  autem  ex  Elementis  redangulnm  FI  D,  aquale  redangulo  D C E,  plus  rectangado  fub 
F E > ' D,  boe  fubfiituto  tu  locum  ree  t anguli  D C E,  plus  redangulo  fub  F E,  C D,  fiet 
Bectangulum  IGH  plus  redangulo  F t D,  aquale  redangulo  DC  E, plus  redangulo  A C E, 

At  vero  ex  hypothefi  ut  GH  ad  C I , ita  C D ad  GI,  ergo 
Red  angulum  IGH  aquabitur  rettaugulo  DCE, 

Erat  autem  red  angulum  IGH  plus  redangulo'  F C D aquale  redangulo  DCE,  pltareetan- 
gulo  AC  F,  ergo  y 

Bectangulum  T D aquabitur  redangulo  ACE,  hoc  efi 

Bectangulum  fub  F C , C D aquabitur  redangulo  fub  A C,c  E ergo  '•* 

Et  FC  ad  CE,  ita  AC  ad  CD.  diuod  ita fc  habet  ex  hypothefi , efic. 

1 

THEOREMA. 

Sit  chrcutus  DBFG , ruius  diameter  DG  diuifa  fit  in  puncto  C,  vnde  fit  erecta  'perpendicularis 
C E , diameter  vero  G D producta  fit  ad  partes  D,  vfque  ad  A,  ita  vt  rect angulum  C AD  fit 
aquale  quadrato  C F;  per  pandavero  A,  (fi  C defertpto  fcmtctrculo  Ati  , itemque  DIC , 
(f  circumferentia  AKH  fumpta  D H aquplt  ipfi  AD,  ereetifque  11 1,D  I,  atque  ductis  , 
C l,  A E.  ,•  ’ 

Jfco  cfscvl  AEaiCF,  itaCladCD. 

' f I .J  l:_-- 

Refolutio . 


» t * . Quinti . 

h it* fi/nL 

c 1 6. apiati. 

d CxroUm.t. 
fixti,  &l7u 

ttufdtn  . 

c OrrM. I.& 
jfutim/drm 
f 16  -quitu:. 
8 J*-  *Mf  • 
h 7.  quinti. 

i l.fixti, 
k l.fixti, 

1 le.jttitui. 


m i 

j,  1 6. fixit. 

O l.fixti,  & 
17.  tiufdtm  • 


QVoniam  igitur  efi,  ut  A E at)  C F,  ita  C I ad  C D; 
efi  amem  ut  CI  ad  CD,  ita  H C ad  CI;  ergo 
iw  erit , a vt  AE  ad  CF,  ira  HC.ad  CI;  vt  b ergo 
quadratum  AE  ad  quadratu  C F,  ira  quadratum  H C ad 
quadratum  Cl.quarc  permutando  erit  c ut  quadratu  AE 
ad  quadratu  HC,ita  quadratum  CF  ad  quadratu  CI,-Re- 
ftangulum  autem  D A C squale  efi  a quadrato  E A,  Se 
rcftangulum  D C H squale  eft  t quadrato  C I;crgo,  ut 
rcftangulum  D A C ad  quadratum  H C,  ita  quadratum 

CF  ad  reftangulumD  C H;  Se  permutando  erit,  e ut  reftangulum  D A C ad  quadratumJ 
CF,  ita  quadratum  H C ad  rcftangulum  D C H.  Eft  s autem  reftangulum  G A D squale 
quadrato  CF;  quamobrem  erit,  h vt  reftangulum  D A C ad  reftangulum  G A D,  ita  qua- 
dratum HC  ad  reftangulum  DCH;  eft  , autem,  vt  HC  ad  D C,  ita  quadratum  H C ad  re- 
ftangulum DCH,  Se  vt  AC  ad  AG,  ita  quoque  eft  k reftangulum  DAC  ad  rcftangulum 
G A D;  quare  vt  AC  ad  AG,  ita  HC  ad  DC;  Se  permutando  erit 1 , vt  ablata  AC  ad  abla- 
tam HC,  ita  tota  AG  ad  totam  DC,  feu  vt  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  ablata  A C ad  abla- 
tam HC;ergo, m ut  tota  AG  ad  totam  I)  C , ita  reliqua  GC  ad  reliquam  DH,  qui  eft  squa- 
lis ADjquamobremreftangulumGAD  atquabitur  ■>  reftangulo  D C G.  Quod  ita  fc  ha- 
bet, nam  quadratum  CF  squale  eft  ° reftangulo  DC  G;  Se  rcftangulum  G A D faftum  eft 
sequale  quadrato  CF;  ergo  rcftangulum  G A D squabitur  reftangulo  D C G. 
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Compofitit . 

OVoniam  igitur  quadratum  cxCFatqualeeft  « reftangulo  D C G.  At  verorc&an- 
gulum  GAD  factum  eft  arqualc  quadrato  C F,  proinde  re&angulum  G A D ar qua- 
le erit  e re&angulo  D C G ; quamobremerit  y reciproce;  vt  AG  ad  D C,  ita  C G > 
ad  AD,  cum  itaque  fit,  ut  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  ablata  C G ad  ablatam  D H,  quar  eft 
srqualis  AD;  ob  id  vt  tota  AG  ad  totam  D C,  ita  reliqua  A C ad  reliquam  H C,  feu  reli- 
qua A C ad  reliquam  H C,  erit  J vt  tota  AG  ad  totam  D C ; quare  permutando  < , vt  AC  * 14 
ad  AG,  ita  H C ad  D C.  At  vero,  vt  A C ad  AG,  ita  eft  C rcdtangulum  C A D ad  rectan-  'CfuSC ' 
gulumGAD, &vtHCadDC,  itacft  • quoque  quadratum  HC  ad  rectangulum  D C H;  ■ >■/«'•• 
quamobremerit,*  ut  rectangulum  C AD  ad  rectangulum  G AD>>ta  quadratum  HC  ad  * I*;""'' 
rectangulum  D C H;  eft  ' autem  rectangulum  GAD  arqualc  quadrato  C F;  proinde  erit ' 
vt  rectangulum  DAC  ad  quadratum  C F;  ita  quadratum  H C ad  rectangulum  D C H;  & 
permutando  erit  » vt  rectangulum  D A C ad  quadratum  H C,  ita  quadrarum  C F ad  re-  * 14 
ctangulum  D C H;  fcd  rectangulum  DAC  arquale  eft  * quadrato  A E,  & rectangulum^  * '4, 

D C H atqualeeft  ^ quadrato  C I;  ergo  erit,  ut  quadratum  A E ad  quadratum  H C,  ita  *•> . 
quadrarum  C F ad  quadratum  C liquare  permutando»,  vtquadratum  A E ad  quadra*-  u 
tum  CF,  ita  quadratum  HC  ad  quadratum  C I;  ergo  erit,  .vt  AE  adCF.itaH  C,  ad  C Ii  r 
fcd  ut  H C ad  C I,  ita  CI>  ita  C I ad  C D,  ergo  erit  f ut  A E ad  CF,  ita  C I ad  C D.  Quod  • , 

oportebat  oftendere . p 

* • ConfpcElus  Refolationis , atque  Compofttionis . 

AguonUm  vt  A E ad  C F,  ita  C I ad  C D;  eft  autem 
‘ VtC  I sdc  D , ita  H C ad  c / ; ergo  \ 

- Vt  AB.  ad  C F,  ita  HC  adC  f;  ergo  .fiutioais,  at 

* Vt  quadratum  AB  ad  quadratu  C F , ita  quadratu  HC  ad  quadratu  C fyrgo  permutando  erit , q**fi*'j  Com 
V t quadratum  AB  ad  quadratum  H C,  ita  quadratum  C F ad  quadratum  C /; fed  ‘ 

Rectangulum  D AC  aquale  eH  quadrato  A £ » & 

Rectangulum  DC  H aquale  eft  quadrato  C J;  ergo  ■ **'  '* 

Vt  rectangulum  D AC  ad  quadratum  H C,  ita  quadratum  C F ad  rectangulum  DCH,  & 
permutando  frit , 

Vt  reetangulum  DAC  ad  quadratum  CF,  ita  quadratum  HC  ad  rectangulum  D:H ; fcd 
Rectangulum  G A D aquale  eft  quadrato  C F ; ergo 

Vt  rectangulum  D AC  ad  rectangulum  GAD , ita  quadratum  H C ad  rectangulum  D:H;  fed 
Vt  H C ad  D Cy  ita  quadratum  H C ad  rectangulum  D C 
Vt  AC  ad  A <7,  tta  rectangulum  D AC  ad  rectangulum  GAD;  ergo 
Vt  AC  ad  AG , ita  HC  ad  DC  ; & permutando 
Vt  ablata  A - ad  ablatam  H C , ita  tota  AG  ad  totam  D C;  ergo 
Vt  tota  AG  ad  totam  D\  ita  reliqua  G C ad  reliquam  D Hyqua  eft  aqualis  A D;  quare 
Rectangulum  GAD  aquabitur  reet angulo  DCG.  .Quod  ita fe  habet ; nam  quadratum  C F F;nij 
aquale  eft  reet  angulo  DC  Gy&  rectangulum  G A D ; factum  eft  aquale  quadrato  CF , er~  titnitty  itu* 
go  reet anguium  G AD  aquabitur  reet Angulo  DCG. 

S C H 6 L 1 O 

COntingit  autem  plerumque,  »t  Tyrones  aliquod  fuperftuum  intrudant  in  7* heoremstibus 
cone  mandis , aquopracipue  ahft  mendum  >v‘tfiprafcnberetur  duci  a puncto  Atangen-  " 
ttm  periphtriam , ita  ut  aqualis  foret  recta  C f eaque  adhiberetur  tanquam  potens  rectangu- 
Inm  GAD ; nibil  afferret  noui,vnde  perinde  eft  quod  natura  prius , rectangulum  ipfum  adfeijce- 
re  ; mire  autem  aemonftrationem  gratia  squalitatis  inter  duas  rationes  , quarum  vna  fit  A E 
ad  pradicum  tangentem , altera  vero  C I ad  C D puerile  feret , fi  quidem  perinde  eft  ac  inter 
ftBy  drCTy  illam  concipere  conferendam  cum  ea  qua  eft  C 1 ad  C D. 

Illud  etiam  pajfim  contingit  in  refoluendo,  minus  exercitatis , vt  in  progreffu  inftituta  Ana-  Ali*i  ««a*. 
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Iffeos  tandem  ei , deveniant , vt  credant  ibi fiflendum , t unquam  ad  verum  conceffum , cumZ 
s.inxnid quidem  verum  fit , fed  iam  fuperius  adbibitum  ; vnele paralogizeant  ofiendendo 
idem  fer  idem;  ne»  aduertentei  et peruenifie  ex  illatitne  inde  deducta , non  fecns  ratiocinan- 
tes,  ac  fi  ex  et,  tanquam  fuppofito  vero,  inferant  B,  deinde  hinc  inferant  C , pofimodunu, 
inferant  A,  quod  verum  fit ; nec  aduertunt  A deductum  ex  A futfie , Vt firce  tam  dmifam  fitp- 
ponam  tn  duas  partes  aquales , cr  ex  hac  diuifiont  multa  dcUucant,  atque  tandem  hoc  verum-j 
offcndmt,  quod  linea  illa  bifariam  diuifa fit  per  dtuerfas  eanfecuttoncs  deductum,  tlludque  con. 
firment,  quoniam  hunc  in  modum  Une  a fuent  tnitio  dtuifa . Hoc  plane  detestabile-,  permitten- 
dum tamen  quotiefeunque , nos  ratiocinando , ad  aliquod conHr uCtum  perucnimus , tamquam 
aliunde  tamen  deductum.qttod confirmare  licebit,  quia  ita  ex  conft ructione  fic  habeat-,  vel  * t ex- 
ploratum iam  conflet-, « vn  tltud  quod  verum  fupponimus  ita  fit  verum , vt  non  fit  quafitunu. , 
(id  nobis  mamfeHe  pateat . Vndc  fi  exempti  gratia  triangulam  foret  aquilaternm , hoc  tpfo 
fupponimus , (fi  Utera , & angulos  aquales  ,fiquafitum  fuent  buiufmodi,  ut  ex  eius  fhppofi- 
ttoxo  r at  ioe  mantes  demutamus  ad  hoc  venim , quod  duo  ipfius  trianguli  aqmlateri  Utera  fint 
aqualia  -,  tttudque  confirmemus , quoniam  trianguli  aqui  lateri  lattrafunt,  ac  propter  e a aqua- 
lia , bene  habet , 

' Imo  e pluribus  fuppafitis  veris , qnornm  neutrum  quafitum  fit , optime  quidem  adhibitis 
„Hovel  pluribus  ex  qs,  fi  tandem  ad  imum  peracuimus , tanquam  verum  ex  antecedentibus 
deductum  ratiocinatione ; poterimus  fynthcfin  deinde  aufpieari , eo  confirmata , quod  stafe  ha- 
Bifulufii  us  beat,  ex  bypothefi . 

Non  enim  bypothefi 's  officit , ni  fi  qua  in  qua  Ilione  pofita  cfi , tunc  fiquidem  inde  nobis  regre- 
m fulti  . noai,cet  ;udcm  regredi  vclnt  ab  explorato , quod  tantummodo  innotuit,  quatenus  ese 

femetipfo  deductum  ; nihil  ennn  magis  infulfum,  cum  idem  fui  ipfius  comparatione  notius  i 
de  ignotius  foret  t ad  eum  tamen , qtnm  explicuimus  modum  ,fiermtur  optima  ad  refioluendum 
via ; uude  quam  maxime  etiam  tdouea  ad  componendum . Hac  auietn  jfunt  in  primis  habenda 
tra  oculis , pe  crimen  incurramus  violata  legis  Analyft arum,  quibus  nihil eft  carius , nec  ma- 
gis qtudquam  in  delitijs,  quam  adeo  candidam  demonfirationtm  cenlexercatt  nihil  in  ea  dede- 
eons  notari  queat,  atque  adeo  mhH  fuptrfiuum  infe  contineat,  nec  aliqua  exparte  deficiat  jiet 

ptralogyfma,  nec  aho  vitio  laboret . 

Ad  buiufmodi  demoxfirandt  candorem  fi  quis  et  fi  praceptis  defiitutus  artifque  lumintbut 
'at  hm—  littus  fe  peruenturiim  afiuetudine  demoxfirandt , (fi  imitatione  i cterum , qui  in  hoc  pluri- 
mum  exceliucrunt,exijimct,  toto  quidem  aberrat  Corio ; nam  cafu , non  artifeiofa  differendi 
Um  Jrhi  ratione  dum  operatur,  non  raro  decipiatur  oportet ; qtiamobrem  opera  erit  prftiusn , vt  in  hac 
JXLwi5**  incumbat,  quod  fi  exercitatio  accefierit  tuto  in  refolucndo  procedet,  quod  aximaduerttfie  notu, 
* ' fuit  ab  tnfitmo  prorfus  alienum , 


Jitfrphun 

XYll 


THEOREMA'. 

Sit  circulus  ABC,  cuius  centrum  L,  diameter  autem  AB,  (fi  recta  FS  tangat  illum  in  B,  & 
F C,  in  C , duetaqut fit  8 C,  (fi  infuptr  FL,  qua  occurrat peripbcria  in  E,  (fi  ipfiBC  in  /, 
ducta  tnfupcr  AC.  Vico  efit  vt  FK  pd  KI, ita  8 A ad  AC. 


Se filat  io . 

• 4.  fixit.  /~v  Voniam  igitur  cft  vt  FK  ad  *‘I,ira  BA  ad  AC, eft , autem, 
I 1 vt  B A ad  A C,  ita  B L , ad  L I,  cum  triangula  B A C, 
n/  B L I fmt  aquiangula , atque  adeo  fimilia , vt  mox  de- 
fc  zuAumr,  monftrabo,  quamobrem  vt  F K ad  KI,  ita  BL,  ad  U;  ergo  circu- 
t,  ut"  i<->  lus  cuius  diameter  bL  tranfibit  b per  Ijcrgo  anguli  ad  I recti  eriir, 
OkuU  t"  cuntle  quales  &,  BI  aquabitur d ICilarcra  igitur  Bl  JL,cu  aqua- 
rfZml  lia  fint  lateribus  C 1,1  L,  vtrunque  vtrique ; ergo  angulus  BH 
c )i  ««*.  aquabitur  t angulo  C L I,  Ceu  bLF  aquabitur  angulo  C L F;  in 
ttmm.  duobus  igitur  triangulis  B L F,  C L F,  cum  duo  latera  B L,  L F 
' ' aqualia  fint  duobus  lateribus  CL,LF  vtrunque  vtrique,  & 

anguli  ad  verticem  L funi  inter  fc  aquales ; ergo  bafis  bF  sequa- 
t o-  (Amt.  us  crjt  f [jafi  q f ; Quod  ita  fc  habet  s ex  Elementis. 
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LEMMA,  ■ 

Dico  triangulum  BLI  fimilc  cfle  triangulo  BAC. 

Afiuniam  enim  in  duobus  triangulis  BLF,  CLF  duo  luter 4 BL,  LF  aqu.iha  fustt  duobus  lute- 
ribus CL,  LF  vtnmqut  vtrique , bojis  ST  equulis  eft  bafi  CF;  ergo  ungulus  BLF  aqua- 
bitur • uugult  CLF,  feu  S LI  aquabitur  ungulo  CLl\  ergo  ungulus  BUC duplus  eft  anguli  , 

B L I,/ed  angulus  BLC,  duplus  eft  h anguli  B AC.  eunt  fit  ad  centrum , fir  ungulus  B AC  b ».«*», 
fit  ad peripheriam;  ergo  angulus  BLI  aquabitur  c angulo  BAC, angulus  autem  ad  B com-  ^ 

munis  ell  vtrique  triangulo  ; ergo  reliquus  ungulus  aquabitur  d reliquo , quamobrems 
triangulum  BLI  equi  angulum  tntyitqut  adeo fimtle  trianguli  BAC. 


a 

i.  tue.fr. 

4 ij.  def.l, 
y t.ffimi. 

/ 

I 4.  fiflUBia 

H Ex  Juti** 
M E>h» 
Circulo,  trufi 
»*?• 

I 4 .fixti  » 

4 1 1 sjutmi. 


Eiemplwn 
XV  UL 


Compofitio . 

QVoniam  igitur  balis  BF  eft  « «qualis  bali  C F,  & latera  BL,  LF  «qualia  e funt  lateri- 
bus  CL>  LF  utrimque  utrique  in  duobus  triangulis  B L F,  C L F ergo  angulus  BLF 
y aquabitur  angulo  CLF,  atque  adeo  angulus  BLI  aquabitur  angulo  C L I in 
duobus  triangulis  BLI,  CLF, 1 funt  autem  latera  BL,  LI «qualia  lateribus  CL.LI  vtrunque 
-vtrique  in  ijfdetn  triangulis ; ergo&BI , aquabitur  IC,&  anguli  adi  erunt  recti , ergo 
- c ircul  us, cuius  diameter  BL  ftranlibit  per  Irquamobrctn  ut  BL  ad  LI,  * ita  F K,  ad  K I;  funt 
aurem,  vt  fuperios  demonftratum  fuit,  triangula  B L I,  B A C xquiangula vnde,  vt  BL,ad 
LI,  i ita  BA  ad  AC;  ergo  ut  bA  ad  AC,  < ita  FK  ad  KI.  Quod  oportebat  oftendere . 
THEOREMA. 

Sint  Circuli  FoK,  FPT  interius  tangentes  circulum  AB  E in  punito  F,ftnt  deinde  circuli  fi. 
cantes  priores  iam  dictos  in  punitis  F fir  E.  Ouifa fit  FC  occurrens  peripherijs  in  punit  is 
H,  L/  R,  C.DtcoeJfi , vt  HL  ad £c,  ita  At_R  ad RC, atque  itu  omnia  interceptu  lineu- 
rnm  figmenta  inter  artus  circulorum  tangentium  proportionalia  effi  amnibus  interceplif 
inter  arens  circulorum  fite antium . 

Ducatur  FB,  tranfiens  per  centra  tangentium  circulorum,  agatur  FD,  per  punfla  I,  & K, 

In  quibus  fecantes  fccant  tangentes,  &c. 

Rcfolutio , 

K~\  Voniam  igitur  eft , vt  HL  ad  LC,  ita  QJt  ad  R C, 
iedutHL  ad  LC;  ita  IK  ad  KD,  vt  mox  demon- 
ftrabirur , proinde  erit  ut  IK  ad  KD,  ita  • QR 
ad  {1  C,  at  verd  vt  IK  ad  K D,  ita  P S ad  S B,  propterca_ 
vtPSadSB,  ita  k QR  ad  R C,  proinde  latera  F B,  F C 
erunt  in  punctis  S,R,  P,Q,  proportional iter  fefia , atque 
adeo  refli  B C,  S R,  P Q_crunt  c inter  fe  paralleli , led 
FB  eft  diameter , ergo  angulus  B C F,  item  SRF,  & PQF 
crunr  inter  fe  «quales.  Quod  ita  fe  habet;  funt  enim_ 
anguli  in  lemicirculo,  atque  adeo  retfti  d vnde  inter  < 
fe  «quales. 

LEMMA. 

Quod ataCm  lit  unlK  ad  KD.ita  HL  ad  LC  lic  ofonAiturjyaraturECper  punitum  H fi- 

, cuns  FDtnV,&  occurrens  pcrtpherqs  tn  punitis  T,  N,  O,  (S.  Quoniam  igitur  reifanru- 
4 lumHV  E aquale  eft  1 reit  angulo  I V F,  erit  § ItEr  adVE.itaHV  adr  1,& itaNV  1 > 
ad  VK , atque  GF  ad  FD;  quamobrem  etiam  erit  vtHVadVl,  ttu  NH  adlK,&CF  ad  8 ‘ 
V D,  hoc  eft  C N ad  KD;  atque  adeo  vt  IK  ad  HN,  ita  K D ad  C M.  Rurfiis  autem  quoniam 
rt&anguium  NHB  aquale  eft  reti  angulo  FHL , erit  ulFHadHE,  ita  NH  ad  HL,  quem- 
admodum etiam &CH  ad  HC;  quapropter  -vt  NH  ad  H Lita  erit  h G NadLC.  Erat  au-  , 
ttm  vt  IK  ad  H N,  ita  KDadNC,  modo  vero  ut  H N ad  H L , ita  NC  adLC;  proinde. 

‘ ‘ ' M erit 


% It.fJUM». 


b f r jfuio/i, 
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erit  i ex  ajua/i  vt  ik ad HL,  ita  KD  ad LC,  atque adeo,  k vtlK adKp,iullLtS&<ft 
Hac  autem  nobis  erant  profofit  a demon  (Id are  .f-  ' 


DVcatur  FB  tranfiens  per  centra  tangentium  circulorum , agatur  FD,&c. 

QuoniJ  igitur  Fi!,  eft  diameter , anguIvsBCF  quippe  qui  in  femicircuio  re&us  erit 
* itictiam  angulus  SRF,  ut  & PQFiOmncs  itaque  anguli  erunt  inter  feaequa!es,ac  proinde 
vecta;  $C,  SR,  PQcruiit  g inter  fc  parallelae  atque  adeo  latera  FB,FC  erunt  > inpunftis 
S,  H,&  F,  Qproportionaliter  fedta,  vnde  confequentcr  eft,  vt  PS  ad  SB,  itaQR  ad  RC  i at 
vero  vt  PS  ad  SB,  ita  eft  IK  ad  KD;  proinde  erit , ut  Is  ad  K D>  ita  QR  ad  R C;  fed  vt  IA'  ad 
KD»  ita  HL  ad  LC,  ut  modo  oftendunus;  proinde  erit  vt  HL  ad  LC,  ita  QR  ad  R C. 


Jiteirculus  KDFHG,  in  tutus  cireum ferentia  duobus  afumptis  punlhs  D,  & F,  itemqueii 
duobus  aqualibus  arcubus  JCG,GH  it  aut  dullis  relfis  K D,G  F;  atque  cont  inustis  ad  C , 
item  GD,  ii b\cr  continuans  ad  B,ductaque  DH  centro  Hinteruallo  HD,  defcrtpto  circulo 
DEOfr  ccntroG  inttruallo  GD,  defcrtpto  circulo  ADP.  ductis  tangentibus  CA,BI,& per- 
pendicularibus AM , IK,  item  AL,  & IE,  chordis, qua  angulos  C AM,BIN bifariam  fccent , 
Pico  circulum  , cuius  centrum  G , ad  circulum  cuius  centrum  U , rationem  habere , vt  qua- 
dratum chorda  AU  ad  quadratum  chorde  IE. 

- Refolutio. 


Zui&plum 

XIX, 


OVoniam  igitur  eft  circulus  IEO 
ad  circulum  AL  P,  ut  quadra- 
tum chorda:  lE  ad  quadratum  chordg’ 


ALicftaute  quadratu  circumfcriptum  Ajfyl  r.  , 

«1**1».  ad  quadratu  circum feriptum, ! vt  cir-  ^7  -A A \J 

culus  ad  circulum,  circa  quos  nimiru  ~"***^ 

quadrata  circumfcripta  funr ; ob  id  /v/j  nV\  \ 

vt  quadratum  circumfcriptum  circu-  / _ \ sN/  f 

lo  I EO,  ad  quadratum  circumfcrip-  / /Us,  / / \ V''  *K ! ' V 
tum  circula  ALP,  ira  ''erit  quadratu  f j \V  ■ f\  «A 

IE  ad  quadratum  A L- Et  permutan-  / / \\  yN.  iU  \ V 

do, ‘ ut  quadratum  circumfcriptum  [ f y,.;  ■ < 1 • b<*  I . • 

circulo  IEO,  ad  quadratum  chorda:  l I j'  !!•<'  .1  i ‘I.  ■ 

iEjita  quadratum  circumfcriptum  cir.  \ \ / OB  .R?.  fil' 

culo  A L P,  ad  quadratum  chorda:  \ \ / \ / / 

A L ,&  fubduplatis  antecedentibus , \ \ / . I 'l./.-i  J 

erit,  ut  quadratum  inferiptum  circu-  \ V X/Tc 

culo  IEO,  ad  quadratum  chordae  I E,  Nsv^/  X.  mil- 
ita quadrarum  inferiptu  circulo  ALP,  ji — 1 

ad  quadratum  chorda:  A L.  Sed  ut  l Y . V 1 

• « 'AuBen  HB  ad  pE, c ita  G C ad  CL,&  ut  G C 

ad  ^ E>  ita  quadratum  circulo  A LP  inferiptum'  ad  quadratum  chordae  A L,  vir  indic 
(\ufamt,  dcmonftrabitur . Proptcreaut  HB  ad  B E,  f ita  quadratum  circulo  IRO  inferiptum— 
ad  lluarfra!"u? IEi  at  vcro  fcdiangulo  fub  EO,  Se  EN  arquale  eft  s quadratu  I E,  reS angui* 
?%***'■  f“b  EO,  & HE,  a:quale  eft  quadratum  circulo  infcriptumicrgo.vt  HB,  ad  B E,  ita  h redan- 
gulum  fub  EO,  & EH  ad  reCiangulum  fub  E O,  & E N,  at  vero  ut  re&angulum  fub  E O,  & 
k ' {"muii.  * * B’  ad  rciftangulum  fub  EO,  & BE,  ita  ■ eft  HB,  ad  BEierit  igitur  ut  rcdangulum  fub  E O, 
& HB,  ad  rciftangulum  fub  eodem  EO,  &BE,  k ita  reAangulum  fub  EO,  & HB 
ad  tcftangulum  liib  EO,  & E N;  alfumpta  autem  femclipfa  HE  dimidia ipfius  EOj 
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erit  i vt  H E ad  EN,  ita  HB  ad  BE,&  proinde  per  conuerfiohe  rationis,  n>  ut-WC  Teu  I H ad  l i-fial ; • 
HN,itaBH  adHEfeu  1H,&  praeterea  vr  BE  adEN,  itaBl,  ad  IN.  Quod  ita  fe  habet  ex  ijs  01  “'M' 
qux  demonftrauimus in  Elementis.  • i ■ f:  > ,mu‘ ' 

L £ M M A. 

\ 

Quod  autem  fit  ut  G C ad  GL,  ita  quadratum  infcriptum  circulo  A L P ad  quadratum- 
chordx  AL  fic  oftcnditiir . 

Ree  t angulum  P I.\G,  aquale  (st  quadrato  tnfiriplo  eircult  A L P.  Rect  angulum  vere  PLM  , 

aquale  e fi , quadrato  A tergo  quadratum  infcriptum  ad quadratum  chorda  A luerit  vt  f*  17.  ,w/4. 
rectangulum  PLG  ad  rectangulum  PLM.Std  rcc  langulam  PIAl  ad  rectangulum  PLMVcit  k 
utGLad  LM,crgo  quadratum  infcriptum  ad  quadratum  chorda  AL,terllvtG  Lad  LMta^paU. 
£>»oniiverb  ut  efi  G M ad  (i  L, - ita  tji  (i  L,  ad  G'  C;  ergo  erit  vt  (i  M ,id  G L, c ita  M 1.  ad  c !».}<•'«> 
L C,&  ptr  mu  tundo  1 vt  G M ad  M L,itdC  Lad  LC;(y  componendam  C Lad  MI.,  ita  £ 

GC  ad  LC, fed vtGL  ad ML,ita  erat  quadratum  infcriptum  circule  A LP  ad  quadratum 
c horda  A L\  ergo  erit  'Vt  G C ad  CL,  ita  quadratum  infcriptum  circulo  ALP  ad  quadratu 
chorda  At.  J%uod ita fi  habet, &c. 

Cotnpofitio , ' ■ 


S~\  Vandoquidcm  ex  alibi  demonftratis  « eft  ut  BH,  ad  HD,  ita  C G ad  GD,  cfl  autem  „ „ 

\J  HE,  aqualis  HD.&GL  xqualis  GD;  proinde  erit  ut  BH  adHE,  itaCGadGL,&  “•*«>! 

Pcr  eonuerfionem  rationis  / erit  ut  HB,  & B E,  ita  G C,  adjC  L.  Ex  pnndto  A ca- 
dit  perpendicularis  A M fuper  cG;&expun<ftoI  cadit  perpendicularis  IN  iupcrBH.  y >./<*«• 
Quoniam  igitur  eft.vt  conflat  ex  Elementis ; > ut  BE  ad  EN,  ita  BI  ad  IN,  & pritcrca  ■r  IH,  i‘  P*“  • 
hoc  cfl  EH  ad  HN,  vt  BH  ad  H I,  hoc  eft  ad  H E,  erir  proinde , vt  E H,  ad  H N,  ita  B H ad 
HE,  & pcr  eonuerfionem  rationis  • vtHEadEN,  ita  H Ii  adBE,  affumptaqucipfaH  E , r„,iv. 
dupla,  nempe  diametro  E Oi  erit  quidem , ut  rcdtangulum  fub  E O,  & HB,  ad  rcdlangulum  ■»  »»*•'<• 
fub  eadem  E O,  & BE,  ita  redlangulum  fub  E O,  &H  E,  ad  rccftangulum  fubEO,  & E N;  at 
ycri  vt  reiftangulum  fub  E O,  & HB  ad  re&angulum  fub  E O,  & B E,  ita  f eft  H&adaE;  r,[xA.  " 
srgovtHB,  adBE,»  it  a rectangulum  fub  EO, & EH  ad rctftangulum lub  EO,&  EN. , n. 
Rciftangulo  autem  fub  EO, de  EH  atquale  eft  quadratum  circulo  infcriptum;  rciftan- 
gulo  vero  fub  EO,&  eN  aquale  g eft  quadratum  IE;  proinde,  ut  H B ad  BE, ' ita  quadratum  ■*'£*' 

circulo  infcriptum  ad  quadratum  IE,  fed  ut  H B,  ad  B E,  vt  fupra  oftcnfum  eft,  ita  G C ad , 7. 5, 

CL,  & vt  G C ad  C L ita  quadratum  circulo  ALP  infcriptum , ad  quadratum  chorda  A L. 
Quamobrcm  erit,  ut  quadratum  infcriptum  circulo  I E O,  ad  quadratum  chordx  I E,  * ita 
quadratum  circulo  ALP  infcriptum  ad  quadratum  chordx  A L.  Duplatis  autem  antecc- * 
dentibus , ut  quadratum  circumfcriptum  circulo  I E O,  ad  quadratum  chordx  I E,  ita  qua- 
dratum circumfcriptum  circulo  ALP,  ad  quadratum  chorda-  AL.Er  permutando,ut  * qua-  a 1 6. 
dratum  circumfcriptum  circulo  IEO,  ad  quadratum  circumfcriptum  circulo  ALP,  ita  erit 
quadratum  IE  ad  quadratum  AL,  fed  quadratum  circumfcriptum , ad  quadratum  circum- 
Icriptu,  eft  P ut  circulus  ad  circulum,  circa  quos  nimirum  quadrata  circumfcripta  funt;pro-  M 
Inde  erit  vt  circulus  I E O,  ad  circulum  ALP,  ’ ita  quadratum  I E,  ad  quadratum  AL . Id  > 1 
aurem  nobis  erat  propofitum  demonftrare . 


THEOREMA. 

Si  circulus  ABC  cuius  centrum  M,  diameter  BH,&  retia  EH  tangat  illum  in  H ductis  quot-  E»'<aplum 
cumque  B D,  BE,  BF,  BG  proportionalibus  occurrentibus  peripheria  in  punctis  A,/,K,/„  & XX’ 
accepto  qnouis punito  C,  dultifque  AC,  IC,  K C,LC,  atque dutla  B C,  circa  hanc  deficriptt 
circulo,  qui  fiecet  proditias  retias  in  punitis  M,  M,  O,  p. 

Dico  LP,  K.O,  IN,  AM  proportionales  ejle  in  eadem  ratione  cum  retiis  2)8,  EB,  FB,  GB. 


/"YVon 

VC 


Refdlutio . 

1 Vomam  DB,  Eb,  Fb,  GB  funt  propoitionalcs  in  eadem  ratione  in  qua  L P,  K O,  I N, 

1 AM,  videlicet , ut  DB,  ad  eB,  ita  I N,  ad  A M,  & vt  E B ad  F B,  ita  K O ad  I N,  & ut , T,  jMm 
,Fb  ad  GBjita  L P ad  K O; a funi  autem,  Ut  D B ad  E B,  ita  I B ad  a B;  ergo  ut  IN  ad  ut.  a.  c„„. 

m •>.  AiM, 
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b 1 r.  quinti  . AM, 6 ita  IlMcl  A B;  vt  vero  EB  ad  F B, c ita., 

€ t*  An&ori  Kb  ad  IB;  ergo  vt  KO  ad  IN,  <f  ita  KB  ad  I B,  & 
f,r';T~  vt  F B ad  G B,  * ita  I.  B ad  K Bi  ergo  ut  L B ad 
d n .amati.  ad  K p,  * ita  L P ad  K Oi  & permutando,  s vt 
UVetr  A M ad  A B,  ita  I N ad  Ib,  & ut  I N ad  I B,  ita. 
n fr.-f  <:  Kp  ad  KB,  & vt  KO  ad  kB,  ita  LP  ad  LB.Quod 

f ! «!»,""  'ta  Quoniam  enim  anguli  BLC,  BkC, 

1 1 BIC,  BAC,  h funt  in  eodem  circuli  fegmento 
inter  fe  aquales,  anguli  vero  BPL,  BOK,  BNI, 

BMA  1 iunt  redii,  vnde  aquales;  ergo  rcliqu/  k 
erunt  «quales-,triangula  igitur  funt  atquiangu- 
1 ,./« ».  Ia, atque  adeo  fimilia ; unde  latera  1 erunt  pro- 
portionalia circa  «quales  angulos  L,  K,  I,  A.  &C.  a 

Compofitio . > 

. ».»»?.  Voniam  anguli  BLC,  BKC,BIC,& BAC,  funtin  eodem  circuli  fegmento,  «erunt 
0 )■  .nrif,  II  imer  fc  aquales  ,■  anguli  vero  ad  P,0,  N,M,  e lunt  redii,  atque  adeo  > atqualcster- 
J liZS  go  reliqui  LBP.KBO,  1BN,  ABM,  ferunt  inter  fe  aequales;  fimilia  igitur  funt 

« *■  triangula , quare  circa  angulos  iqualcs  L,  K,I,  A,  latera  • erunt  proportionalia , unde  ut 
LP  adLP,  itaKOadKB,  ita  IN  ad  IB.tta  AM  ad  AB  ; & ( permutando  ut  L P ad  K O,  ita 
;'i  LB  ad  KB.&  ut  KO  ad  IN, ita  KB  ad  IE,&  vt  IN  ad  AM.tta  IB  ad  AB,fcd  ut  L B ad  K B, . ita 

«•  * C F B ad  G B,  & ut  K B ad  I B,  ita  E B ad  F B,  & ut  I B ad  A B,  ita  D B ad  E B;  ergo  ut  LP  ad 
KO, « ita  FB  ad  GB,  & ut  EB  ad  FB.  ita  KO  ad  I N,  & ut  DB  ad  e B,  ita  I N ad  A M;  Quod 
oportebat  oftendere. 

theorema, 

sit  Aj>  biftrtlm  ia  B & ed cxtremMm X)  mBtfit  ftrptndictdarit  D C ,&tx  E d,- 
8 1 fit  EC,  tpua  fit  ftttrtOn  ad  partes  C,  irux  tutem  ucctftis  ejuate  unjte  pauftts  C,H,  4 
drc.sipuxHisuutem  C,  H,  T,  duffa  fiutad  punBum  A,rtBtGA,  fiA,CA,/A,&ad 
punBum  D duBafiut  CD,  HD,  ID.fitque  DC  h, furum  dliifia  tnK. 

Dico  differ  tritum  quadratarum  AG  fi  Dyad  triangulum  AGDfurl  differentiam  quadratorum 
A H , HD  ad  triangulum  AHD,  6- fi  ede  relttfuisjrattmem  hakcrt  ut  ADaiDK. 

Ex  pundtis  G,H,I  ad  redtam  AD  protradlam  etiam,  cum  opus  fiterit,  cadant  perpendicu- 
lares GL,  HM,  IN.  Plcrunque  contingit , ut  opus  fit  demonfttare  eandem  efle  rattonenu 
jn  quibuldam  magnitudinibus ; prsftat  autem  tunc  illam  pratfinire,  iuacta  quam  cll  iulu- 
tuenda  Analyfts . Prxfinita  fit  ratio  aD  ad  DK. 

Refolutio . 

Q Voniam  pra 'finita  eft  ratio  A D,  ad  D K,  in  qua  ita 
fe  habet  differentia  quadratorum  AG,  GD  ad  tria- 
gulum  AGD  vel  differentia  quadratorfi  A H,HD, 
ad  triangulum  A H Di  & fic  de  reliquis  , in  eadem  ratio- 
ne fupponitur;  propterca  differentia  quadratorum  A p, 

GD, ad  triangulum  AGD,  fit  vt  A D ad  DK. 

Quoniam  igitur  differentia  quadratorum  A G,  GD,  ad 
triangulum  AGD  fupponimus  effe , , ut  aD  ad  DK  i eft 
uiaiUmi,.  autem  1 redlangulum  iubduplaAD&EL,  differentia. 

• quadratorum  AG,  GD;  ergo  redlangulum  fub  dupla  AD, 
b i.fiati  & el  ad  triangulum  AGD,  erit  ut  A D ad  D K • eft  au- 
tem redlangulum  fub  dupla  A D,  & E L ad  redlangulum  b 
fub  E L,  & D C,  ut  AD  ad  DK  dimidium  ipfius  DC,  (eu  ut  dupla  AD  ad  DCi  ergoreflat* 
gulum  fub  dupla  AD,  & EL  ad  triangulum  AGD  eandem  babet « rationem , quam  habet 
redlangulum  fub  EL.&DC»  quare  redlangulum  fub  EL.&DC  aequabitur  triangulo 
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AGD, fcd  re&angtdo  fub  E L»&DC  squale  eft  * re&angulum fub G L, & E DfcumJ.  e «/,«*■ 
iit . r ut  EL  ad  L<J,  ita  ED,  ad  CD  ) ffgo  redlangulum  iub  L G & E D aequabitur  triangulo  1 * ' 

A G D..Quod  itftfe  habet?  eft  enim  triangulum  A G D duplum  trianguli  E G D,  fiquidem  ® 

AD  bafis  dupla  eft  bafeos  ED,  funtque  eiufdcm  altitudinis , at  vero  re&angulum  fub  L G,  i-*»  tinmu- 
&eD  duplum  eft  t>  trianguli  EGD, eum  fint  fuper  eadem  bafi,  & eiufdcm  altitudinis ; er- 
go  rcitangulum  iub  LG,  & ED  atquale  erit  k triangulo  AGD. 


Cempeftit . 


^■"V  Voniam  igitur  reAangulum  fub  LG,  de  E D duplum  eft  * trianguli  EGD,  cum  fint 
V R fuper  eadem  bafi,&  ciuidcm  altitudinis;  triangulum  vero  AGD  duplum  eft  s trian- 
guli  EGD;  fiquidem  AD  bafis  dupla  eft  bafeos  E D;  funtque  eiufdcm  altitudi- 
nis ; ergo  reflangulum  fub  LG,  & ED  aquabitur  y triangulo  AGD;  fcd  rediangulum  fub 
feL, &DCatqualeeft  t reftangulo  fub  L G,  & E D ( cum  fint  , utEL  adLGitaEDad 
DC);  ergo  reft  angulum  fubEL&DC  aquabitur  f triangulo  A G D;  quare  rcdfangu- 
Inm  fub  dupla  AD,  & EL  ad  triangulum  AGD,  eande  habebit " rationem’,  quam  habet  ad 
rc&angulum  fubEL&DC;  eft  t autem  redtangulum  fub  dupla  A D,  & E L adreftangu- 
lum  fub  E L,  & DC,  vt  dupla  A D ad  D C,  fcu  vt  A D ad  D K dimidium  ipfius  D C;  ergo 
rcAangulum  fub  dupla  aD&EL  ad  triangulum  AGD,  erit  < vt  AD  ad  DK;  eft  « autem 
re&angulum  fub  dupla>D  & E L differentia  quadratorum  aG,  G D;  ergo  differentia  qua- 
dratorum AG,  GD  ad  triangulum  AGD  rationem  habebit,  vt  AD  ad  Dk. 

Atque  hunc  in  modum  deinde  permutando  differentia  quadratorum  A G,  G D ad  diffe- 
rentiam quadratorum  AH,  HD,  & fic  de  reliquis , erit  vt  triangulum  AGD  ad  triangulum 
AHD. 

COROLLARIVM. 


« Tx  tUmtx* 

iit 

0 i.  /trti . 

y 6.  Axto  fTi' 
/ li./txn. 

* 4 .ftxli» 

g t.xxh  y- 

• 7*  fmiati  • 

6 i.fixti. 

1 1 i.  quinti  • 
x £x 


t. 


Hinc fac ite  intelliges , tam  triangulum  AGO  ad  triangulum  AHD,  quum  differentum  qua- 
dr  uterum  AG,  GD,  td  different  tam  quadraterum  AH,  HD,  in  eadem  e/e  r at  une , inqtu 
- EC ad  EH. 

THEOREMA. 


Sit  circulus  A SCD  'per  cuius  centrum  E tranfeat  retia  H D,  atque  HC  tangat  ipfum  in  C, 
reCla  veri  CA  fecet  BD  ad  tetius  ungulas  in  K,  duila  veri  fit  H G,  Dict  e/e  vt  G l ad  IT t X X 
ita  quadratum  HC  ad  quadratum  H F.  , . 

, V 

' Reftlutit . 


Voniam  igirar  eft  ut  G I ad  I F,  ita  quadratum  H C ad 
t i quadratum  H F;  quadrato  autem  HC  squale  » eft 
rcftangulum  GHF;  ergo  ut  GI  ad  I F,  ita  t,  re&an- 
gulum  GHF  ad  quadratum  HF,  fcd  vt  re&angulum  GHF, 
ad  quadratum  HF,  ita  c eft  GH  ad  HF;  ergo  ut  GI  ad  IF,  ita 
GH  ad  HF;  quare  retftangulum  fub  GI,&HF  d aquabitur 
rc&angulo  fub  HG,  & FI,  hoc  eft  * rc&angulo  HlFplusre- 
ftangulo  GIF, communi  addito reftangulo I H F,  * erit  re- 
Aangulum  quidem  GHF  atquale  rcitangulo  GIF  plus  ( 
rcftangulo  H I F,  plus  reiftangulo  IHF ; at  vero  qua- 
dratum HI  squale  8 eft  rcftangulo  HIF  plus  redtangu. 

Io  IHF;  proinde  rc&angulum  G I F vnl  cum  quadrato  HI 
stquale  k erit  rc&angulo  GHF;  eft  autem  quadrato  H C * 
aquale  re&angulum  GHF; ergo rcAanguluin  GIF,  vna_- 
cum  quadrato  HI,  squale  k erit  quadrato  HC;  Ciim  itaque 
quadratum  HC, squale  fit  quadrato  HI  plus  re^t angulo 
GIF,  feu  1 quod  idem  eft  AlC;  quadratum  autem  HK  plus  quadrato  A I squale  n,  eft  qua- 
drato 
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» i dr.no  H I,  ergo  quadratum  H C aquale  » erit  quaditito  H K pltfs  quadrato  K I,  vna 
j }Zt-&  iea!Lr'^ul0  A1C;  fcd  quadratum  KC  arquale  » cft  rcftanguto  AIC  plus  quadrato  KLcrgo 
quadratum  HC  squale  p erit  quadrato  HK  plus  quadrato  KC  Quod  ita  fe  habet  per  47* 
•'  primi ; cft  enim  angulus  H KC,  r^&us . - ipsmil 

. ip  Ana[>£,iubimeUxgut!rexUcnieiHis»()uod  rc&angulumG  H F,  fit  zquale  refl.im;uloliibGI,HF,  pius 
reflaDgulu  IHF.  Catcre  autem  10  St  hcn-.atc  iu.cz  hic  non  adhibite,  alibi  ernae  vfui . 

Compofmo . 

OVoniam  igittir  quadratum  HC  aquale  « cft  quadratis  H K,  K Ci  quadratum  vero 
KC  aquale  e eft  rettangulo  AIC,  plus  quadrato  K 1,  ergo  quadratum  H C aquale 
y >.»*?!,.  erit  > quadrato  H K,  plusquadnuaK  I.VnacumrtdanguloAICifcdfquajlrab» 

i v. trini.  HjC.pl us  quad rato  Rl  xqu.ile  •*  efl  quadratum  H I;  proinde  quadratum  HC  < crir  aquale 
^iTtaiii  t!ua^ratoH  I>  plusrrcftanguloA  IQ/enquod  idem  ( ditG  I F;  cum  auHjni  roftangulutn-. 
„ , GIF,vnacum  quadrato  HI  aquale  fit  quadrato  H Ctquailiato  autem  HCapqijalc»  cft  rc-j 

6 “2'  '«“S"»»®  pioiiidc  rcdangulimi  G 1 1:,  vna  cum  quadrato  H I aquale  5 erit  rcCtan* 

* 1 '1“ m ' gulo  GHF;  ar  vero  quadrarum  HI  aquale  , eft  rcctaagulis  HIF.IHF,  proptcrca  rcttangiv 
l»m  GIF  plustccrangulo  HIF,  vna  eum  redrangulo  IHF,  aquale  * erit  fcfiangulo  G H Fr 
»i.«ian>.ps  fed  triangulum  GHF  aquale  x cft  rettangulo  fub  G I,  & H F plus  rettangulo  I H F.-com- 
* jj.  m uri  jiiblato  rettangulo  IFLF,  M retnanebit  reianguium  ftib  GI,  & HF  aquale  rettangulo 
r t./iuir.M.  HI  plus  rettangulo  GIF,  hoc  eft  , 'rettangulo  fub  HC,  & FI,  atque  adeo  vtGH,  ad 
t H F,  \ ita  Gj  ad  1F;  fcd  ut  GH  ad  H F • ita  rcdtangulUm  G H F,  ad  quadratum  H F;  ergo 

* o.jSx/i.  ut  GI  ad  IF, , ita  rcttaugulum  GHI:,ad  quadratum  HFiled  rcttangulunl  GHF  aquale  e elj 
f » ‘ «"i i-  quadrato  tangentis  HC;  ergo  ut  GI  ad  IF,  a ita  quadratum  H C,  ad  quadratum  H F. 

THEOREMA. 

Sit  triangulum  iquiUtorum  ABC,  prodhtio  Ut  ere  A C,  rfi/ue  ad  E,  it  aut  AC,  CE,Jint  aqua - 
Jjicmpliinv  la,  excitata  AD,  perpendiculari,  duflaqut  E E,  qua  illi  occurrat  in  D,  ex  £,  cadat  BK, 

VPIL.  perpendicularis  ad  A C. 

1.  Dico  M,  effc  fimtdtametrum  circuli,  in  quo  triangulum  ABC,  inferibi potejl , 

Ex  C excitetur  CF  perpendicularis  ipfi  AE;  agatur  AF  occurrens  BK  in  Hi  ducatur  FjQ 

v.  V.  vj  :V 


a 'l.pri*  *. 
I» 


C 1 

J 5 . primi. 
c ).Mxi*mpr- 

f 

&>  -ax-fr. 

fx6.  /r»W. 

l.fxuni' 
i H.&fffi* 
7.  MX.fnv/i. 

k tttrimiu 
1 ii.&  i9-y*' 
m 1 s.frittu. 
n 1 6.pritm% 

o ft.fencj. 

P4 

«I 

« 

i i.ax./rwi*. 


Rtfolutio . 

; ' ..  \ ' .:i  . ■ . \ .. 

Y~\  Vomam  H A aqualis  cft  H C,  anguli  vero  ad  K 
k j funt aquales,  utpote  rctUcxconftruttionc,  & j) 
angulus  HAk  aqualis  a cft  angulo  HCK.ob 
aqualia  latera  HA,  HC;  ergo  latus  A K 3 aquabitur  la- 
teri KC.  Quod  ita  fe  habet , nam  in  duobus  triangulis 
AliK.C  K K,  anguli, id  A , Ce  C funt  aquales,  utpote  an- 
guli trianguli  xquilateri,  & anguli  ad  K funt  aquales, ut- 
pote  retti,  & latps  B K cft  conanune  i erga  A K c arqua- 
bitur  K C. 

Quoniam  Hb  cft  aqualis  HC;  ergo  angulus  HeC  d cft  aqualis  angulo  HCB;  quare  re- 
liquus angulus  ABH  c reliquo  anguloACH;  funt  autem  anguli  ad  A aquales , cum- 
BAC  f Ih  duplus  ipfius  F A C,  latus  vero  A H,  eft  commune,-  crgoAB  S aquabitur  AC. 
Quod  ita  fe  habet  iimj  enim  latera  trianguli  aquilateri . 

Quoniam  BHcft  aqnalis  BF.- ergo  angulus  bHF  h erit  aqualis  angulo  BFH;  angulus 
autem  HbG  1 eft  aqualis  angulo  G B F ; eft  enim  angulus  BAC  duplus  anguli  F E A,  feu 
GBF,  ficuti  duplus  cft  anguu  HBG,  cuius  cft  duplus  angulus  ABC,  qui  aqualis  cft  angulo 
BAC;  ergo HGA  aquabitiir  GF.  Quod  ita  fe  habet,  nam  angulus  HbC  1 eft  aqualis  angu- 
lo FCB,  obparaffelas  BH,  ftl;  anguli  vero  ad  G ra  funt  aquales,  utpote  ad  verticem,-  funt; 
que  BG.GC,  a-quales ; er^o  HG  " aquabitur  G F. 

Quoniam  BI:  aqualis  cft  B D,  anguli  voro  ad  B 0 funt  rctii,  atque  adeo  aquales,  & latus 
A B commune;  crgo_bafis  AD  p aquabitur  bali  A F;  quare  angulus  D A B aqualis  erit  an- 
gulo  FAB.Quod  ita  fc  habet,  nam  angulus  DAb  aqualis  n cft  angulo  BEA.feu  • FAE.fed 
FAE  aqualis  cll  angulo  B AI-,  cum  angulus  B AC  lit  duplus  iplius  FAQ  ergo  angulus  DA 
B f aquabitur  angulo  F A B.  . " - — - . - ~ cmh 
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Compofieio. 

ET  quoniam  in  duobus  triangulis  ABk,Cb  K anguli  ad  A,  & C funt  xquales,  vtpote  an- 
gnli  triaguli  xqui!ateri,&  anguli  ad  K funt  ecquales  vtpote  redi,  & latus  BK  cft  comune; 
ergo  Ak  * aequabitur  KC.  kH  eft  commune ; ergo  latera  A K,  K H aequalia  erunt  lateribus  . ,t 
Ck,rH,&  anguli  ad  k funt  xquales,  vtpote  refti , ex  conftruftionc ergo  Haj  xqualis 
eritHC.  Stprwi. 

Et  quoniam  A B,  A C funt  latera  trianguli  xquilatcri,  erunt  inter  fc  xqualia , funt  autem 
anguli  ad  A xquales,  cum  B AC  fit  duplus  ipfius  F A C,  latus  vero  A H communc;crgo  an- 
gulus AeH  , aquabitur  angulo  AcH;  ergo  reliquus  angulus  HBC  J erit  xqualis  reliquo 
angulo  HCB;  ergo  HB  < erit  xqualis  HC. 

Et  quoniam  angulus  HBG  xqualis  cft  angulo  FCG , ob  parallelas  BK , F C,  anguli  ve- 
ro ad  G ( funt  xquales,  & nG.eft  xqualis  CG  ergo  H G ■ xquabitur  GF;ergo  BH,  xqua- 
bitur  BF,  per  4.  Propr.  primi . 

Vel  quonia  angulus  HbG  xqualis  cft  angulo  GbF,  cum  angulus  BAC  duplus  5 fit  anguli 
F E A,  icu  GBF,  ficuti  duplus  cft  anguli  HBG,  cuius  eft  duplus  angulus  ABC,  qui  xqualis 
cft  angulo  B A C : & anguli  ad  G funt  xquales, utpotc  rcdti,&  latus  BG  commune  cft;  ergo 
angulus  BHF, , critxqualis  angulo  BFHfquarc  B H,  erit  « xqualis  B F. 

Quoniam  igitur  angulus  D AB  xqualis , cft  angulo  BEA,  feu  u FA  E,  fcd  F A E xqualis 
cft  angulo  fiAF,  cum  angulus  bAC  fit  duplus  anguli  F A C;  ergo  angulus  DAb  , xquabi- 
tur  angulo  F A B;  latus  autem  A B commune  eft,  anguli  vero  ad  B funt  { refti,  atque  adeo  • 
•xquales;  ergo  BF  xqualis  erit  * BD  &c. 


j.  4 /riim. 

f 6 primi. 

J.  frimi. 
n 16.  primi. 

«IM>  S-fr. 

0>  i-n.xim.pr. 

1 16  primi. 

X 6.  primi. 

A 1 1.  tertij. 

t ijaxpr. 
|ji  .rinf» 

• 11.0xio.pr. 
T xt. primi. 


S C H O L 1 O N. 

SVprapofitum  T heortma  nos  in  exemplum  attulimus , vt  inde  cautus fiat  Anale  fi  a , nam  iit _ 

eius  refolutione  mtnori  adhibita  cura  facile  incurret  vitium : vnde  refolut tonem  ipfam  mi-  ***' 
pus  tene  perficiet ; In  huiufmodi  enim  eafitus  refolutio  ita  procedit , vt  in  confcqucntibus  afiu- 
mantur  t unquam  vera , qua  in  antecedentibus  fuerunt  deduBa , ac  propterea  in  compofitto. 
pe , cum  refolutionis  eonfcquentia , euadant  antecedentia  inuerfio  ordine  probationes  confit, 
quuntur ; vnde  ipfius  refolutionis  greffus  impeditur.  £}uamobrcm  erit  opera  pretium  induflria 
omnem  adbibere  in  hoc  vitio  vitando , ad  quod praftat  membratim  refiolutioncm  perficere , ut 
quidlibet  quafitum  fuam  habeat  Analyfin , ita  ut  cum  primum  fati  a fuerit  hypothefis  per  ea-., 
qua  confiequuntur  in  aliquod  verum  incidamus  ,fiftat  Analyfis ; atque  iterum  alia  repetita  hy- 
pothcfi,  iterum  per  ea  qua  confiequuntur  dum  verum  aliquod  offendimus  itidem  Analyfis  fiftat , 
atque  hoc  tities fiat,  quoties  T beor  ematis  natura  expoficit , ita  ut  tandem  ad  hypothefin  silam. 
ferueniatur,  principalis  quafiti,  <jr  per  ea , qua  inde  confiequuntur  perueniamus  ad  aliquod  ve. 
rum  concefium,  vnde  liceat  repetitis  Analyfeos  veftigifs.compofttionem  ipfam  contexere,  qua  to- 
ties, quotus  refolutio  intercidet,  atque  hunc  in  modum  ipfius  T heorematis  Analyfis  erit  ab  f alu- 
ta primum,  deinde  vero  Compofitio , 

Simile  quid  occurret  infra  in  T kcorcmatt,  quod  ad  feciiones  conicas  pertinet . 

THEOREMA. 

Sit  retia  AS  diu  i [a  in  punBis  D,  E,  F,  G,H,&vt  7 K ad  HE,  ita  fit  E H,  ad  F H,tfi  vt  7 K , 

plus  FH,adFH,  ita  A E,  ad  E D.  At  vero  D G pofit  reB angulum  B D E. fit  que  vt  l K,  ad 
EH,tta  KLadEG  xxrvT 

Dico  e fise  aggregatum  quadratorum  KL,  'AC,  aquale  reB  angulo  EAS. 

Fiat  C D,  xqualis  ipfi  D E. 


Refolutio , 


QVoniam  igitur  fumma  quadratorum-! 
KL,  AG  xqualis  eft  rc&angulo  E AB, 
vtrinque  fubtradlo  quadrato  A E,- 
ergo  fumma  quadratorum  K L,  E G,  vna  cum 


C D E F G H 


duplo  rc&angulo  A E G xquabitur  * rcflangulo  A E B;  fcd  rcftangulum  C G E xquale  eft  » 1 ..xpimi. 
jettangulpD  E B,  vt  mox  dcmonftrabimus ; ergo  vt  refiangulum  CGE  ad  fummam  qua- 


dra- 
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(, , dratoru  KLEG.vna  cum  duplo  reftang.  AEG.ita  reftangulfi  BED  ad  b reftang  AeB.Sc  ;n_ 

<»*<■!'  umendo,  vt  c fumma  quadrarorumKL,EC,vnacum  duplo rcftangulo  AEG  ad  reftang. 
CGE.ita  rcftangulum  AEB  ad  rcftangulum  DEBifcdvt  rcftangulum  AEB,  ad  reftangn- 
lumDEB.itatft  j AEadED.fcuitafumnuquadrarorumKL.EGadauadratucnEG.er- 
TTfjtunn''  go  ut  fumma  quadratorfi  KL,  E G ad  quadratum  EG,  ira  , fumma  quadratorum  KL,  EG; 

vni  cum"dup!o  reft  angulo  A E G ad  reftnngulum  C G E,  hoc  cft  ad  quadrarum  E G,  vna 
cum  rcftangulo  C E Gi  ergo  ut  fumma  quadratorum  KI-,  EG  ad  quadratum  eG,  ira- 
erit  f duplum  rcftangulum  AEG  ad  rcftangulum  CEG;  quare  vt  AE  ad  ED.ita  e duplum 
• \t£Z.'  reftangulum  AEG,  ad  reftangulum  C E G,  hoc  cft  ad  duplum  rcftangulum  G E D,  fcu  iri 
reftangulum  fimplex  AEG,  ad  fimplt  xi  cftangulum  G E D.  Quod  ita  fe  habet  ex  prirna^ 
fexti  Elementorum , 

Lemma  primum . 


Quod  autem  rectangulil  CGE  squale  fit  rccrangulo  DEB  fic  oftenditur.^;«*/.nw  1X7 pe. 
iefi  rtil ungulum  BDE,  ex  hypothef, rei!  ungulum  uutem  CGE  plus  quudruto  DF.  equule^* 
< ‘ quudruto  D G;  ergo  reiiuttgulum  CGE,  plus  quudruto  D E uquubttur  K ree  t ungulo 

XiLnumfr.  F D t t/edreFFungulum  EDE  equule  ej!  < quudruto  DE,  plus  reif  ungulo  DEB,vtrenq*e 
c i./kuuU,.  fublructo  quudruto  D E,  reis  quum  recl  ungulum  CGE,  uquubttur  a reliquo  rectungulo 
<1  j au,m.  p.  D£s.  Quod  oportebut  ojlendere . 


• etrellMr.  lOu. 

ftxti- 
b 1»  fiXt-o 


Cft- 

C U.fHiiUiu 


Lemma  fecundum , 

Quod  autem  fumma  quadratoru  kL.EG  ad  quadratum  EG  fit,  ut  AE  ad  ED,  fit  demon- 
ftrabitur.  Quantos,,  igitur  esi,  vt  /K  ud  F.H  ex  hypttheft,  seu  E Hud  F H;ergoerit  * vt 
I K ud  EH,  itu  quudrutum  /K  ud  quudrutum  F.H;  qsumum  vero  ejl  ut  /Kud EH,  ex  hypo- 
thej!,itu  k Lud  EG';  ergo  erit, b vt  quudrutii  I k ud  quudrutum  E H,  itu  quudrutum  k Lud  * 
quudrutum  E G i /id  quudrutum  1 k ud  quudrutum  E H er  ut,  vt  I kud  F H ; ergo  quudru - 
tum  k Lud  quudrutum  E G,  erit  c ut  J k ud  F H;  ergo  componendo  erit  d ut  l k,  plus  EH , 
ud  FH,  itu  quudrutum  k L,  plus  quudruto  EG,ud  quudrutum  EG;  jcd  vtlk  plus  F H,  ud 
FH,  itu  ex  hypothep  ejt  A Eud  ED;  ergo,  ut  A E ud  E D,stu erit  c quudrutum  K L plui 
quudruto  EG  ud  quudrutum  EG;  quumokrem  vt  AE  ud  ED,  itu  fummu  quudrutorum  KL 
EG  ud  quudrutum  EG,  Quod  oportebit  ojlendcre . 


Compofitio . 

QVoniam  igitur  eft,  vt  Iff.id  EH  ex  hypothgfi,  ita  E H ad  F Hi  ergo  ut  I K ad  F H,  ita 
« quadratum  IK  ad  quadrarum  EH,  fcu  ita ,2  quadraturo  kL  adquadratum  EG,cum 
w.  fit  > vt  Ik  ad  EH,  ita  KL  ad  E G;  igitur  componenda  erit,  J1  vt  I k plui  FH,  ad  FH 
m pfZ  “*  hoc  eft(  aimfir  i vt  I kplus  I:H  ad  FH,  ita  A E ad  ED)vt  AE  ad  ED.ita  lumma  quadratoru. 
< »>■/•*«.  1 1.,  EG  ad  quadrarum  EGi  Quoniam  autem  ut  AE  ad  ED,  ita  i reftangulum  AEG  ad  rc- 
ftangulumGF.  D, vel  ita  » duplum  rcftangulum  AEG  ad  duplum  rcftangulum  GeD, 
• «i  h yntufi  hoc  eft  ad  reftangulum  CEGi  ergo  fumma  quadratorum  KI,E  G ad  quadratum  E G,  erit 
“fJmif  vt duplum  reftangulum  AeG  ad  rcftangulum  CEGiigitur  per  i a.quinti,  vt 9 fumma  qua- 
drarorum  KL.EG,  plus  duplo  rcftangulo  AeG,  ad  fummam  quadrati  f.  G,  cum  reft  angu- 
loCEG,hoccft  ad  reftangulum  C G E,  irafumma  quadratorum  K L,  E G,ad  quadratum 
EG,  fcu  ut  AE  ad  EDi  fcd  vt  Ae  ad  ED,  ita  quoque  eft  < rcftangulum  A E B ad  rcftangu- 
/«m..  U>m  DeB,  quo  circa,  * ut  fumma  quadratoru  KL,  eG,  vna  cum  duplo  rcftangulo  AeG  ad 
ftangulumCGE,  ita  rcctangulum  AEB  ad  rcctangulum  D E B,  & muertendo  , ut  re- 
ctangulum  CG  F.  ad  fummam  quadratorum  KL,  EG,  vna  cum  duplo  rcftangulo  AEGjta 
* *"  reftangulum  DEB  ad  rcftangulum  A E B;  ergo  cum  reftangulum  C G E squale  fit  often- 

fum  rcftangulo  DEB,  fumma  quadratorum  K L,  E G,  plus  duplo  reiftangulo  AeG  squale 
n \tujuiuti.  erit  u reiftangulo  AeB,  utrinque  addito  quadrato  Ae;  ergo  fumma  quadratorum  KL,  AG 
^ squalis  erit  • reftangulo  E Ab.  Quod  erat  operi  pretium  oftendere . 

Confpetlus  Refolutionis , atque  Compofitionis . 

Quontum  igitur  fummu  quudrutorum  KL,  AG  equulis  e FI  redi 'ungulo  EAB,vtrinqtte fuhrd- 
3 o quudruto  A E.  ergo 

L Sumi 
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InifiBmRtf* 

^Summa  quadratoru  k L EG,  vna  cttm  duplo  r e fl  angulo  A&G,  Aquabitur  reflati  gulo  AEB.  fed  lutiMh&f- 
Bell  angulum  CGE,  aquale  eft  re  fl  angulo  DEB;  ergo  "" 

Vt  re  fl  angulum  CGE  ad fumtnam  quadratorum  k L,  E G,  vna  cum  duplo  re  fl  angulo  AEG 
ita  rectangttlum  DEB  ad  rectangulum  AEB , & tnuertendo 
Vt  fumma  quadratorum  kL , £ G , vna  cum  duplo  reet  angulo  A eG  ad  rectangulum  CGE . ita 
rectangulum  AEB  , ad  rectangulum  D EB.fei 

Vt  rectangulum  AEB,  ad  rectangulum  DEB , ita  cft  A E ad  £ D,feu  ita  eft fumma  quadrato - 
rum  kL,  E G ad  quadratum  EG,  ergo 

Vt  fumma  quadratorum  k L,  E G,  ad  quadratum  E G ; ita  fumma  quadratorum  KL,EG,  vna 
eum  duplo  reti  angulo  AEG » ad  r e fl  angulum  CGE, hoc  eft  ad  quadratum  EG,  plus  r e fl  an- 
gulo CEG.  ergoVt  fumma  quadratorum  K L,  EG,  adquadratum  EG , ita  erit  duplum  re- 
ctangulum AEG  ad  rectangulum  CEG.  quare 
Vt  A E ad  ED,  ita  duplum  rectangulum  AEG  ad  rectangulum  C EG,  hoc  eft  ad  datplum  re * 
ct angulum  G E D.  fi. 

Ita  rectangulum fimplex  AEG  ad fimplex  rectangulum  G E D.  ^uod  ita  fe  habet  ex  prima  pMi  Rf^M 
* fexti  , dfC.  lienis , ini- 

tium Ce/nttf. 

'De  Theorematibus  pertinentibus  ad  Sectiones  conicas , aliafcjue  lineas  Cap.iH. 

VTiliffimum  cft  linearum  omnium  genefim  habere  pcrfpe&am , nam  cum  quifpiam  ex  ur—n  Al- 
earum natura  folerti  quadam  indagine  nonnulla  depromplerit  attributa , continuata 
ferie  confecutionum , ad  plurima  Theoremata  demonftranda  fynthefin  inftitucrc  comrao- 
diflime  valet . Hoc  enim  inter  oblatum  Theorema  , & aliud  propria  induftria  parandum- 
imereflb  videtur , quodiili  refolutione  quidem  occurrimus , atque  adeo  fatisfacimus , co 
fiquidem  tanquamvero  fuppofito  per  ea,  qux  confcquuntur , in  aliquod  verum  conccf- 
fum  incidimus;  indeque  redeuntes  ad  propofitum  tandem  fynthctici  peruenimus ; fubic&o 
fiquidem  inefle  paffionem  fupponentes , tantummodo  caufara  inquirimus ; quam  refoluen- 
do  confequimur,  quod  non  femel  a nobis  inculcatum  fuit ; fed  huic,  non  ea  cft  latisfaciendi 
ratio , cum  nondum  illud  e£fe  condet , fed  fimul  & quod  fit , & caufam  indagamus ; priori 
rnim  modo , ne  dum  quid  nomen  fignificet , fed  quod  infit , atque  cxiftat , pranofeimus , 
cum  ineffe , (it  cius  elfe , at  fecundo  modo , nominis  tantummodo  notione  habita , & quod 
infit,  atque  adeo  fit,  & caufam  cur  infit  inquirimus.  Huc  fpe&at  illud  Philofophi  dogma,  dc 
affeilionc,  non  quod  fir,  fed  quid  nomen  fignificet,  pranofeendum . 

Itaque  non  erit  illi  laboris,  naturam  ipfarum  introfpicere , harum  fiquidem  contempla-  j Pjil 
tio  Geometrica  cft;  Vt  enim  Arithmeticus  numerum,  Geometra  magnitudinem,  velut  ‘7* 
fubicdtam  materiem , fua  contemplatione  perfequitur ; vnde  rcifte  Philofophus ; Ai ym  Si 
it  Trpo&iar&c  > Oce/eoetie  oueim  iBiroc  ciyui  A iritOtric , tSvtv,  i*  wpa&inaic  . Vice  uutem-i 
ex  fejitieuc , -v.it es  fubftentie  »on  pe  fi  te , punttam  -vero  fhijle.tie  pefite  henc  ex  fofitione . 

Numerum  enim , atque  magnitudinem,  fubftantias  appellat,  non  quod  vera  fubftamia:  lint 
cum  accidentis  naturam  obtineant , fed  quoniam  affectionibus  fubfunt , & quatenus  huiuf- 
modi  ab  ipGs  confideranrur , fecundum  naturam , intra  limites  tamen , quos  vtraq;  fibi  ipfi 
prafcnbit  prenofeendam , quod  ex  eo  quifque  fibi  pcrfuafum  habebit , quoniam  vniuerf* 
fubieftumcft  difeiplin* ; inde  fiquidem  affcdtiones  dimanant,  ac  ob  id  per  illud  innotefeut. 

Haec  tamen  obiter  difta  fint;  hac  enim  de  re  iterum  infra . 

' Cum  in  fecundo  huius  tractationis  Libro  dc  Problematum  refolutione  fit  nobis  futu-  0 ,,«•*„ 
tus  ferino,  eaque,  cum  linearum  reftarum,  & angulorum,  quos  illae  comprehendunt , . 

tc  re&ilinearum  figurarum  inde  nalcentium,  circulique  naturam , folerti  quadam  inda- 
gine Veterum  explicatam  fupponat , quamuis  e paucis  eorundem  primordijs  Recentiorum 
induftria  Problemata  ad  planum  locum  pertinentia  traCtanda  fufccperit , haud  infeli- 
ci faccefiu;  proptcrca  non  erit  abs  re,  fi  ha&enus  traditis  praeceptis  Theorematum  plano- 
rum, nonnulla  praelibemus , antequam  dc  Theorematibus  folidis  alijfq;  verba  faciamus. 

Refle  quidem  Veteres  linearum' genefim  confidcrantes  ad  motum  illam  retulerunt;  r-m-  gmu 
quamobremijslincfreCtppunCiifluxus,  circulus  vero  vilius  tc&x  lineae  extremo  manen-  ZulZZZZZ- 
te,  alio  autem  inorbcmaCto,  videbatur;  fimpliciora  videlicet  primordia  fpeCtantcs , cum 
aiioquin  ex  planorum  lectione,  teCta  linea,  dc  ex  cylindri,  vel  coni  feCtione  foda  per  ptanu 
” -s  t N bafi 
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hafi  parallelu  circulus  ortum  ducat . Verum  enimvn  o altius  mentis  aciem  attollenres,'cat- 
terarum  liiirarumcuruarum  naturam,earundemq;  fymptomata  perferutaturi  ad  folidorum 
fecliones  rcfpexerunr ; fimpliciorcm  orturo  amittentes  quem,  vel  non  pefoeClum  hahue- 
runt,  vel  neglexerunt  iniurhi;  nam  Ii  qua  funt , quat  proicdfo  pauca  non  lunt,  vel  longa 
meditatione  funt  aflecut i,  fakhrofam  via  fu3  calcando,  per  expeditiorem  ad  idcm,imo  ■St  ad 
maiora  peruemffent.  Tanti  refert  introfpiccre  diligenter  naturam  eorum  , de  quibus  cft 
differendum,  ut  qualia  fiiucognofcantur.quar  enim  facili  perferutatione  perquiri  poliunt 
iuxta  genium  natur.e , fimplicilfimis  Icgibucadftrict.T,  infui  Ium  eft  implicata  meditandi  ra- 
none  confundere;  quod  fortafis  ctiincx  parte  futffcr  Archimedi  exploratu.de  Helice  tracta- 
tione imturus,  illius  ortu  ab  implicato  vnius  puncti  inotu  cxplicat.vt  inde  facili-,  ac  expediti 
praeclara  quidem  fymptomata  ck-prameret,  quod  & etiam  Conchoidi,  Ciffbidi,  Se  alijs  eiut 
emjrmn_,  demoedinis  commune cll lineis,  quamuis per fectioncs  quoque  fulidorum  quorundam. 

operofum  non  foret  cXplicarc  ,*  Id  autem  etiam  & feccionibui  conicis  accidere  non  pancis 
jnnotuit , qui  cum  carum  naturam , paulo  alacriori  animo  pcrfecuti  Client , Veterum  indu- 
ftriam  ,etfi  laudibus  in  Coelum  cf&rendam , minus  plaufibilem  duxerunt , exiftimantes  ab 
ijs  initam  viam  implicatiorem  , & obfcuriora  principia  perqnifita  fui<fe;cum  alioquim. 
idem  alia  ratione  longe  faciliori,  confcqui  liceat ; etenim  vniutcuiufquc  lectionis  ortum  iru 
plano  per  fmpliciora  principia , non  infulse  notarunt , cum  ijs  quoque  ab  vnius  puncti  im- 
plicato motu  procreari  conucniar , quam  quidem  genefim,  fi  quis  diligenter  aduerterit  eo- 
rum fententia multa,  & pr.vdanfltma quidem  animo  comprehendet  , qu*  haram  confe- 
quuntur  naturam ; id  autem  hunc  in  modum  fc  habere  mihi  videtur  planum  fieri  Veterum 
monumentis  infpectis ; Apollonius  enim  qui  ia  his  principem  obtinuit  locum  Propofit.r  i. 
Libri  Pruni  habet . 

-♦/■«.'.•«./U.1  si  CIMUS  plantper  axem  ftcetur : fecaur  tutem , efi  altero  phuso  ft  cante  hafin  comi fecundis» 

rt-"-  rectam  liniam,  qiix  bafi  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis  : & Jit  diameter  tecittutt 
trianguli  per  axem  vni  lateri  xqutdtfl ans  •.  rei  t a it  net  qua  a Jectione  coni  dueitur  aquidijlant 
communi  fectumi  bafts fec antis , dr  btfis  coni  vfque ad  fictionis  diametrum ipofonl Jpatiumo* 
aequale  contento  linea , qua  ex  diametro  ahfcifia  inter  ipfam,&  verticem fictionis  mierqeitur , 
(jr  alia  quadam,  qua  ad  Irneam  inter  coni  angulum,  & verticem  fictionis  mttiwctamxam  pro- 
portionem  habeat,  quam  quadratum  bajis  trianguli  per  axem  ad  id,quod  reliquis  tn /utguh  later , 
rtbtts  continetur . Dicatur  autem  hutufmodi  Jictio  1 ‘ar abole . 

H.tc  tamen  nimis  implicata  funt,  atque  adeo  huius  lectionis  ortus  valde  eAobfcurus, 
plurimifque  tricis  inuolutus . 

r, ^ Vide  quanto  elegantius,  & clarius  genefis  eiufdem  fcctionis  habeatur  iuxta  recemiorem 

, modum,  fi  recta  quaepiam  tibi  perpetuo  par  alicis  cerro  fui  puncto , nempe  extremb  con- 
cipiat ur  moueri  per  quaudam  immotam  rectam,  codcmquc  motu  fecuradnccrecrus  anguli 
cuiufdamcircularitcr  mobilis  circa  punctum  quoddam  determinatum,  adcbvtcru*  illud 
iam  dictum  fempertranfeat  per  commemorata  linea  fihi  lemper  parallelae  punctum  paulo 
antea  defignatum,  fimuique  cruris  alterius  dictxquc  Une*  interfectione  curi»  linea  defer i- 
• batur.  Huius  igitur  lectionis  ortus  fimpliciffimo  quKlcrn  modo , rartoneque  cernitur , ea- 
demque  fymptomata  lectionem  ipliim  confcquuiitur,  quod  fi  Veteribus  per^ecnu»  exples* 
ratimique  fuiffa,  implicatiori  neglecta  uia  magis  hanc  expeditam  calcaffent,  atque  con- 
templ-itioncu-  ineuntes  eadem  minori  labore  fortatfo  praeftiulfent , atque  facilius  lyinpto- 
mata  dcmonftra  flent ; & quidem  hac  ratione  celebriora  Theoremata  facilius  offendunt  uri 
Qua  vero  fuperius  attulimus , in  omnibus  colibus  ftc  locum  habent , ut  aulla  exceptione 
- recipiiiwH  fiiir.  .'.•««frsRujtte  *»  »:  - . , , •:  - 

At  ne  dum  in  parabole,  led  etiam  in  hyperbole  hax  cadem  contingunt;  apiui  cuna  Veto* 
teres  difficilis  admodum , ac  impheauis  cit  cius  ortus,  vc  videre  licet  apud.  Apollonium. 
jfdlmai  St  conus  plano  per  axem fecetur;  fetetur  autem,  & altermflano fccansthafim  eant  fecundum 

rt-11-  rectam  lineam,  qua  adbafim  trianguli  per  axe»  fit  perpendicularis  i & ficturus  diameter 
productatumvno  latere  triangule per  axem , extra  verticem  toni  consternat recta  irnea  qua  i 
fictione  ducitur  aquidifluns  communi  fictioni  plani  ficintis  , & bafis  coni  vfque  ad  fictionis 
diametrum,  poterit  fpatium  adi  acens  lusca , ad  quam  ea,  que  in  directum  coniti  tuitur  diametre 
fictionis, /uitenditurqut  angulo  extra  triangulum,  eandem  proportionem  habet , quam  quadras 
tum  linea,  qua  diametro  aquidifians  i verttee  fictionis  vjque  ad  hafin»  triangule  ducitur , udt 
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'rectangulum  bafit,  partibus , qua  ab  ea  fiunt , ce» tentum : latitudinem  habens  tineam , qua 
ex  diametro  ab  funditur  inter  ipfam  , efi  verticem  fictionis  interieetam  , exeedenfque^i 
figDrn  fimili , (fi  Jimiliter  pofita  ei , qua  conti  netur  linea  angulo  extra  triangulum  fitbien- 
fa,&  ea  iuxta  quam  po fiunt , qua  ad  diametrum  applicantur . Vocetur  autem  huiufmodt fictio 
Hyperbole. 

Huius  etiam  fcctionis  longe  facilior  cft  genefis  ea , qux  per  motum  unius  puncti  compa- 
ratur , vt  fi  recta  quxpiam  circa  punctum  aliquod  circularitcr  moneri  concipiatur, fuoqut. 
motu  promoucre,  fecumquc  ducere  angulum  quendam , ita  ut  cius  crus  vnum  applicatum 
perpetui  maneat  immote  recta:  cuidam, prf  dictaquc  mobilis  linea  femper  tranfear  per  idem 
punctum  iam  dicti  cruris, fimulquc  alterius  cruris,  & initio  dicta  linea  interfectione  deferi- 
batur  cur  ua  linea , fitque  ducta  quadam  fecundo  cruri  parallela,  neccflarii  eucnit  qui  ma- 
gis initio  iam  dicta  linea  ad  hanc  ipfam  parallelam  accedit , ei  minorem  fieri  angulum^ 
interfectionis,  quocuruadefcribitur,  vt  demum  ea  ad  parallelam  perucnicnte  euanefeat, 

&c.  & ex  hac  genefi  Theoremata  eadem , quae  cx  Veteri  ortu  depromuntur . 

Nec  diflimilitcr  de  altera  conica  fectione  cenfendum , qua;  ellipfis  dicitur , cuius  antiqua 
genefis  cft  illa,  quam  Apollonius  tradit.  tit.ifnf.it 

St  conis  plano  per  axem ficetur,  (fi  fetetur  altero  plano  eonutnientt  cum  vtroque  Utere  trian- 
guli per  aXrm,  quod  neque  bafi  coni  aqutdifiet , neque  /uheontrarie  ponatur ; planum  autem,  tn 
quo  cft  bafis  coni , & fetans  planum  emueniat fecundum  rectam  lineam,  qua  fit  perpendicula- 
ris , vel  ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad  eam, qua  in  directum  ipfi  confi  nuitur ; recta  linea 
qua  a fictione  coni  ducitur  aquidtfians  communi  fictioni  planorum  v/que  ad  dimetrum  fictio- 
nis, poterit fpatium  adi  acens  linea , ad  quam  fictionis  diameter  eam  proportionem  habeat^ nam 
quadratum  linea  diametro  aquidiflantis  i vertice  coni  vfique  ad  trianguli  bafim  ducta  j habet 
ad  rect angulum  contentum  bafis  partii  iis,  qua  inter  ipfam  ,&  rectas  trianguli  lineas  interij- 
ciuntur ; latitudinem  habens  lineam , qua  tx  diametro  ab  ipfa  ab  fi  inditur  ad  verticem fictio- 
nis, defieitnfique figura fimili,  & fimili  ter  pofita  ei,  qua  diametro , & tinea  iuxta  quam  poffksu 
continetur . Dicatur  autem  huinfmodifictio  Ellipfis. 

• In  plano  etiam  huius  fcctionis  ortus  contingit,  fi  duo  fuerint  reets  lineat  mutui  fele-  ,ZW‘  *** 
itantes , atque  triangulum  fuerit  effectum , cuius  latus  fubtendens  angulum , quem  pratdi-  "r 
ctz  lincte  in  communi  fectione  efficiunt , vt  fi  interfectio  fuerit  ad  angulos  rectos,  latus  fub- 
tendens rectum  angulum  moueatur , ita  vt  extremum  vnum  dum  tendit  ad  punctum  inter- 
fectionis , fcu  ad  verticem  trianguli  rectanguli,  aliud  extremum  recedat  a prxdicto  vertice, 

Scc.  Comparabitur  fectio  prxdicra,  & hinc  edam  antiqua  Theoremata  deducuntur,-  fed  hec 
cumulatius  in  fequentibus  perfequemur. 

De  his  enim  fecundo  Libro  iterum  redibit  fermoj  interim  fuperioraadnotafle  non  fuit 
alienum  prorfus  ab  inftituto . 

THEOREMA. 

Data  fit  parabole  ABC,  in  qua  diametrorum  vertices  fint  A,  (fi  B, duci  a vero fit  AS,  (fi  E H 
i ordinatim  applicata fit  ad  diametrum  BD,  ut  protracta,  qua fiupra  ACjccurrat  alteri  dia - 

metro  protracta  ad  parte  t A,  in  f (fi  qua  infra , occurrat  BA  protracte  ad parte  t A i»  I ; ea 
tamen  lege  dncta  fit  vtraqnt  ordinat tm  applicata,  vt  IE  fit  aquatis  FG. 

Dico  fuperiortm  fiemurdinatam  ab  AB,  (fi  inferiorem  a diametro  AF  diuidi  ito  P extremi , 
ac  media  ratione . Refohtio. 


f~\  Voniam  igitur  recta  EG  diuifa  cft  in  F 
f w extrema  ac  media  ratione , propterca.. 

'nf  erit,vtEGadGF,itaGFadFE,-quam- 
obrem  rectangulum  GEF  .xquabitur  « quadrato 
FG;eftautcmcxhypothefilExqualisFG;ergo  «A 

rectangulum  fub  G E,  &FExqualeeritrcctan-  /f 

gulo  fub  I E, &FG;  ergo  erit, b vtGEadIE,ita  / j 

FG  ad  F E,  & componendo,»  ut  GI  adi  E,  ita  / j 

G E adF  E,  & permutando,11  vtGIad  eG,  ita  / / 

IEadFE.&conutrtcndo,e  vt  EG  ad  GI.  ita  FE 1 

lE/f 

B 

t* 

Q «17 .fiat» 

D Y 

V v b 16  fexti. 

\ CltfHO»  lif 

\ 4 I h quinti, 

\ e &r»(.  4.  f. 

ad  IEjcft  autem  HG  a qualis  E G;  proinde  vc  l ^ ? 0 0 H 

HG  ad  GI> «a FE  ad  1E,&  componendo  crir,f  ut  ^ ^ f it.  pmri. 

I 
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j,  li.fixii.  HI  ad  GI,  Ita  IFadlE;  ergo  rectangulum  HIe  aquabitur  g rectangulo  G I F.vtrmqueadJ 
h i-xxit.fr.  dito  quadrato  EG,  erit  *>  rectangulum  HIE  vni  cum  quadrato  EG  xquale  rectangulo  GIF 
plus  quadrato  E G;  eft  autein  rectangulum  IGF  squale  quadrato  E G;  ( vt  mox  oftende- 
5 , .„i,  ,f,.  tur  jcrgorcctangulum  HIE  plusquadratoEG  xquabitur  1 rectangulo  GIF  plus  rcctangu- 
k i.fuuxii.  Io  IGF,-  fed  rectangulum  GIF  vna  cum  rectangulo  IGF  xquale  k eft  quadrato  I G;  ergo 
rf  ctl|,gulum  HIE  vna  cum  quadrato  eG  i xquabitur  quadrato  I G.  Quod  ita  fe  habet  cx 
frxta  fecundi  Elementorum.  Diuifa  eft  enim  EH  bifariam  in  G,&  ei  adiecta  eft  1E,  propte- 
rea  rectangulum  HIE  vna  cum  quadrato  E G xquabitur  quadrato  IG. 

1.  E M M A. 

Eft  autem  red.lngulu  IGF  xquale  quadrato  EG  Quoniam  enim  eft  vt  DB  ad BG,  ita  qua. 
*n  primi'.  dratum  AD  adquadratum  EG  (ex  ustura  paraboles)"  elt  tutem  A D aqualis  I G.  atque 

• 7.  imwi.  adeo  quadratum  A D aquale  quadrato  1 G . proinde  vt  B D td  B G,"  tu  quadratum  1G  /td 

• quadratum  EG.fed  vt  DB  ad  BG,  o ita  eft  AD.  htc  eil  IG  ad  F G ; erga  quadratam  IG  ad 

4‘  t'*"'  quadratum  EG  P erit  ut  IG  ad  FG;  quamobrem  IG.  EG,  FG  erunt  continua  proportionales, 

f 1 1.  friati.  atque  adeo  re  Cl  angulum  IG  FI  aquabitur  quadrato  E G. 

9* Non  diffunditer  in  diuifione  inferiori;  dicemus  enim , vt  DB  ad  JSG , ita  quadratum  AD,’ 
feu  FG  ad  quadratum  E G.  atq;  adeo  vt  AD,  fcu  Fff  ad  IG,  ita  quadratum  FG  ad  quadratum 
EG;  quare  FG,  EG,  IG  erunt  proportionales ; vnde  rectangulu  IGF  xquabitur  quadrato  EG. 

Qiod  nos  offendimus  refoluendo  probatione  indigens,  a qua  tunc  declinamus,  ne  re- 
folutionis  eurfum  remoremur , cum  tamen  omnino  ad  fidem  faciendam  fit  dcmonftran- 
dum ; quatenus  refolutioni  auxiliari  poteft , fivfkputrined  rcCti  diceretur , quod  fortaflo 
non  inrationabiliter  antiqua  voce  retenta  nrirayput  appellari  poffet . 


'at  0.  fituuii . 
g 1 ,/ttumrii. 

yt-aapr. 


Ii.aximu.pr, 
• l.aa.pr. 
gli.fixti. 

» 1 7-  putat, 

« 7.  priuli- 
, carit.  4- 1 
1 lUjUinti. 
A 17- pariui 
1*1  t pali. 


tn-fiaii» 


Compofitio . 

qVoniamEH  diuifa  eft  bifariam  inG,  &eiadic<2acft  IE,  erit  * redhngulum  HIE 
vni  cum  quadrato  EG  xquale  quadrato  I G;  at  vero  quadraro  I G xquale  g eft  re- 
^_&angulum  GIF  vna  cum  rc&angulo  IGF;  ergo  re&angulum  HIE  plus  quadrata 
EG  xquale  > erit  redi  angulo  G I F plus  re&angulo  I G F;  fed  reaangulum  IGF  xquatur 
quadrato  EG  ( vt  fupra  dcmonftratum  fuit ; ) proinde  rectangulum  HIE  vna  cum  quadrato 
EG  ^erit  xquale  refiagulo  GIF  plus  quadrato  EG,vtrinq,Tublato  quadrato  EGi  remanebit 
reft  angulum  HIE  xquale  rectangulo  GIF;  quamobrem  erit,  vt  HI  ad  GI,  f ita  LF  ad  IE,at-> 
que  adeo  diuidendo, » vt  HI  minus  GI,  hoc  eft  HG  ad  G I,  ita  I F minus  I E,  hoc  eft  F E ad 
IE;  eft  autem  HG  xqualis  eG,  proinde  erit,  ut  eG,  ad  G I,  * ita  F E ad  I E,  atque  adeo  con- 
uertendo,,  utGIadEG;itaIEadFE,  &permutando,  , vtGIadl£,ira  GEad  FE; 
& diuidendo  » vt  GI  minus  IE,  hoc  cftGE  adIE  , itaEG  minus  FE  hoceft  F O 
ad  FE.  Quamobrem  rectangulum  fub  GE,  & FE  xquale  u erit  rectangulo  fub  I E,  & F Gi 
eft  autem  ex  hypothefi  IE  xqualis  FG;crgo  reCtangulum  fub  GE,  & FE,  hoc  eft  rectan- 
gulum GeF  xquale  erit  quadrato  ex  FG,-  ergo  vt  eG  ad  FG,  ita  , G F ad  F fi;  quamobrerq 
reda  EG  diuifa  erit  in  F extrema, ac  medii  ratione;Quod  operx  pretium  erat  oftendere . 


Saltum  **/»• 
latimu.&fi. 
mi 1 Cnapfi: 
tiiou. 


f 


ConfpcBriS  Refolutionis  , atque  Compofitionis . 

JOuoniam  ergo  reti  a E G diuifa  eft  in  F extrema, ae  media  ratione ; propter  ea 
y t E G ad  G F,  ita  G F ad  F E , quamobrem 

Rellangulum  GEF  aquabitur  quadrato  F G;  eft  autem  ex  hypothefi  / Z aqualis  EGi  fg» 
Rectangulum fub  G E,  (fi  F E aquale  erit  rectangulo  fub  l E ,<fi  FG;  erit  erg» 
y t G E ad  I E.ita  F G ad  F E 1 (fi  componendo 
ytG  I ad I E,  ita  G Ead F l;(fi permutando 
ytG  I ad  EG.ita  I E ad  FE,  (fi  eonuer tendo 
ytZGadGI,  it*  F E adi  E;  eft  autem  •- 

H G aqualis  E G ; ergo 

ytHG  adol , ha  F Ead Ie.  (fi  componendo  erit 
VtHlad  GI.italF ad  IE ; ergo 
ReCtangulum  HIE  aquabitur  rectangulo  GIF. 

Vtrtnque  addito  quadrato  E G,  erit  " ' ** 
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Jf tll angulum  HI  E,  vna  cum  quadrato  £c  aquale  relfaMgule  CjF  plui  quadrate  EG;tft 
autem 

Red  angulum  IGF  aquate  quadrati  E C l ergo 

Red  angulum  HIE  flui  quadrata  E C , aquabitur  reit angule  GIF  flui  red angule  IGF,  fied  . . 

Red  angulum  GIF  vna  eam  red  angulo  IGF  aquale  tft  quadrate  I a;  ergo 
Ftet  angulum  HIE,  vna  cum  quadrate  E G,  aquabitur  quadrate  IG.  JZgod  ita  fe  habet , &c.  '<«™ 
THEOREMA. 

fit  parabole  ABC,  cuius  kafts  AC,  tangeni  vere  CK,  diametre  autem  fit  aqHididans  A K,  & i«mp[„ra 
in  AC /umf te  quolibet  funlle  E,& eidem  diametro  duda  fafallela  EG;  qua  f arabola  ec-  xxvi. 
currat  in  F.  Dico  effit  vt  A i ad  E G,  ita  E G ad  G F. 

Intelligarur » dudla  KM  parallela  bafi  AC,  fitquc  A M tangens  altera  ipfius  paraboles  in 
A,  qus  occurrat  C K in  N,  & protradla  occurrat  K M in  M,  fitque  dudla  MC,  qua-,  ut  patet 
cx  Elementis,crit  parallela  ipft  AK,  atque  adeo  diametro  paraboles,  qua:  quidem  diameter 
protracta  in  L neccflario  tranfibit  per  N,  vt  etiam  condat  cx  Elementis . 


Refolutio . 


j Voniam  igitur  eft.vt  AK  ad  EG.ita  EG  ad  FG,- 1 
edautemvt  A K ad  eG.i,  ita  AC  adEC; 
ergo  vt  AC  ad  e C,  c ita  E G ad  F G;  ergo 
per  i conuerfionem  rationis  vt  C A,  ad  A E,  ita.. 

GE,adEF;fedvtMCadHE,  ita  8 ed  AC  ad 
AE,  ergo  ut  MC  adHE,  itaed  GE  adFE;fed 
IE  squalis  h edMC,  propterea,  vt  Ie  ad  HE, 
ita  Qe  ad  FE.  Quamobrem  rcdiangulum  IEF, 
squale  i erit  redtangulo  H E G ; ed. autem  I H squa- 
lis G E : ergo  rcdiangulum  IEF  squale  erit  re- 
fiangulo  I H E ; fcd  rcdiangulum  L D B squale  ed 
re&angulo  LND,  ed  enim  DN  ex  natura  paraboles ' 
diuifa  bifariam  in  B,  & LD  bifariam  in  N,  propterea,  vt  rcdiangulum  LDB  ad  redtangulum 
IEF,  ita  rcdiangulum  LND  ad  redtangulum  I H E,  fed  ut  redtangulum  ANM  ad  redtangu- 
lum  AHM,  ita  fe&angulum  LND  ad  rcdiangulum  IHe,  ex  ijfdem  enim  rationibus  compo- 
nuntur; ergo  vt  redangulum  A N M ad  redtangulum  AHM,  ita  rcdiangulum  L D B ad  rc- 
dt  angulum  IeF,  fcu  quod  idem  ed,  rcdiangulum  LDB  ad  rcdiangulum  IEF,  k rationem  ha-  ku. pluri. 
bebit,  vt  redtangulum  ADC  ad  rcdiangulum  AEC;  at  autem  B D ad  F E,  ita  redtangulum- 
ADC  ad  rcdiangulum  AEC,  vt  infra  demondrabitur;  ergo  redtangulum  LDB  ad  redian-  ( 
gulu  IEF,  erit 1 ut  BD  ad  FE,-  Quod  ita  fe  habete  funt  enim  redtangula  eiufdem  altitudinis,  1,1 


i . jNia/j. 


LEMMA. 


Quod  autem  fit  vtBD  ad  FE.itarcdlangulu  ADC  ad  re8angu!u  AEC.  Faci/} fit  ofiende-  < ( 

tur.  DuCla fit  VF  trdmattm  af plicata,  atq\ 1 adeo  parallela  ipfi  AC.  Jfuenia  igitur  fro- 

f ter  farabolen,  vt  tft  DE  ad  VE,  b ita  quadratu  DC  ad  quadratu  V F , fed  quadrato  DC  >o.  Mjr mi. 

aquale  < esi  reli  angulum  AEC  flui  quadrato  DE;  ergo  ut  DS  ad  VB,  a ita  red  angulum  j 

AEC  flui  quadrato  DE  ad  quadratum  VFfteu  quadratum  DE,  & fer  conuerfionem  ratio-  c g,  w.  ie. 

nit, c vt  BD  ad  DV,  ita  rell  angulum  AEC  plui  quadrate  DE,  hoc  e E quadratum  DC,  hoc 

tft  rcif  angulum  ADC  ad  reif angulum  AEC-,  tft  1 autem  FE  aqualti  V D;  erge  vt  BD  ad  6 ,* " 

FE,  i ita  reti  angulum  ADC  ad red angulum  AEC. 


Compofitie 

O Voniam  ed  redtangulum  L D B ad  rcdiangulum  I E F ( cum  fint  eiufdem  altitudinis) 

« vt  bafis  BD  ad  bafim  FE,  fed  ut  BD  ad  FE,ita  rcdiangulum  ADC  ad  rcdiangulum  J 
AEC  ( ut  paulo  fupra  demondrauimus  ) ; ergo  redtangulum  L D B ad  redtangu- 
lum  IEF  rationem  habebit,  # ut  rcdiangulum  ADC  ad  rcdiangulum  AEC,  feu  erit,  ut  rc- 

' " ” ' ‘ " ‘ ftan. 
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«ftangulum  ANM  ad  rcflangulum  A H M;  ex  ijsdcm  enim  rationibus  componuntur  huiuf- 
m0l,‘  rcftangulorum  rationes,  vt  cuique  perfpcctum  eft  ex  clementis ; /ed  ut  rcCiangu- 
" Ium  ANM  ad  reCtanguIum  AHM.ita  rc&angulum  LND  ad  reClangulumIHE,  propterea, 
ut  reCtanguIum  I.DB  ad  reCtanguIum  IEF,  > ita  reCtanguIum  LNI)  ad  reCtanguIum  I H E; 
fed  reCtanguIum  LDB  aequale  eft  reClangulo  LND;  ergo  reCtanguIum  I E F aequale  erit  tc- 
. Ctangulo  IHE,  eft  autem  IH  aequalis  GE,  propterea  reCtanguIum IEF  aequale  * erit  rcCtan- 
gulo  HEGt  quamobrein,  ut  1F,  ad  HE,  • ita  CK  ad  F E , fed  I E aequalis  f eft  M C , ergo  ut 
MC  ad  HE, « ita  eft  G E ad  F E,  led  ut  M C ad  H E , ita  9 eft  A C ad  A E;  ergo  ut  A C ad 
■ A E; ' ita  G E ad  FE,  & • per  conuerfionem  rationis,  vt  AC  ad  CE  fic  EG  ad  GF ,-  led  ut  A 
C ad  ECi  ita'  eft  AK  ad  EG;  ergo  ut  A K ad  EG,  u ita  EG  ad  F G.  Quod  oportebat  oftea- 
dere , 

ConfpecluS  Refolutionis  , atque  Compofltionit . ' 

JQuoniam  igitur  tfi ; Vt  AK  adEG,  itu  EG  ut/  FGl 

E /i  autem  vt  AK  ad  EG  itu  AC,  ad  ECi  .ergo 

Vt  AC  ad  EC,  ita  EG  ad  EG,  trgo  trit  per  conuerfionem  rationi t 

Vt  AC  ad  A E,  ita  G E ad  F E;  fed 

Vt  MC  ad  U E,  ita  e it  AC  ad  AE,  ergo 

Vt  MC  adH  E , ita  eft  G E ad  E E;  fed 

I E aqualis  ctt  MC. propterea  ■’ 

Vt  1 E adH  E,itaGE  ad  F E ; quare 

Bell  angulum  j £ F aquale  erit  reClangulo  HEG ; eft  autem  I ■)' 

IH  aqualis  G E ; ergo 

Ecct  angulum  IEF  aquale  erit  rtlf  angulo  IHE,  fed 
Eeet angulum  LDB  aquale  eft  rectangulo  LND.  propterea 

Vt  reCtanguIum  LDB  ad  rectangulum  IEF,ita  rectangulum  LND  ad  rect  angulum  IHE ; fed 
Vt  rei  t angulum  ANM  ad rect  angulum  AH  Mata  rea  an  g ulum  LND  ad  rect  anguli  IHE;  ergo 

V t rect  angulum  ANM  ad  ree  longulum  AHM,  sta  rectangulum  LDB  ad  rect  angulum  IEF, 
fcu  rect  angulum  LDB,  ad  rectangulum  IEF,  rationem  habebit , vt  rectangulum  ADC 
ad  rectangulum  A E C, 

S ed  vt  rea  angulum  ADC  ad  rectangulum  Af.C,  isatftBDadFE,  ergo 

VI  £ D,  adFE ; ita  erit  rectangulum  LDB,  ad  rectangulum  IEF , <%uod ita  Ji  habet,  &c. 


Sit  dlipfis  ABCD,  cuius  centrum  M,  maior  axis  BD,  minor  veri  AC,  producto  maiori  axe 
DB  ad  partes  B,ftt  acceptum  quodamque  punctum  G,  ex  quo  ducta  fit  GH  tangens  perime 
trum  feci  tonis  m H.perH  ducta fit  ad  BD  perpendicularis  H N,  fuper  G M fit  deferiptut 

femicirculus  G I M,fitquc  protractu  NH  ad partes  H,  donec  peripheri t occurrat  in  I,  acto 
fit  MI.  e e ... 

Dico  MI,  MB  efie  inter  fi  aquales . 

r reparatio'. 

PRotrahatur  I N ad  partes  N,  & occurrat  feCtionis  perimetro  in  Y,  agatur  H D,  cui  p«r 
B duCta  fit  parallela  OT,  ex  T,  & H duClx  fint  T M,  H M,  quae  erunt  in  dircCtum  pofi- 
tar,  vt  paulo  poft  oftendam , diuidatur  HD  bifariam  in  Q;  ducaturq;  per  M diameter  QMR, 
occurrens  rcCtx  H Y in  R,  ducatur  R D occutnens  ellipfi  in  S,  & rcCte  0 T in  V , item reCfoc 
TMinXi&adldu&afitGI.  " * — 


Digitized  by  Google 


lo3 


t>E.I\ESpL.  ET  COMP.  MATHEMAT. UB. I. 

.*"*  * Kefolutio. 

< J 

q Vomam  MI  squalis  eft  MB,  & eadem 
MI  cum  G I facit  angulos  re&os  in  I; 
i.  ergo  centro  M,  interuallo  MB,  dc» 
feript us  circulus  tranlibit  per  punftum  pro- 
.tra&s , NH  ad  partes  H , vbi  recti  cdudl* 
ex  M & G, faciunt  angulos  reftos . & ab  ipfa 
Gl  circulus  tagitur;  ■ quare»  vtDNad  NB.ita 
DG  ad  GB , fed 1 ut  DH  ad  &B , ita  DN  ad 
Nf);ergo  i ut  DG  ad  BG,  ita  DH  ad  &B,fed5 
ut  D G ad  B G , ita  D H ad  B O ; ergo  f ut 
D H ad  & B , ira  D H ad  B O ; ergo  & B,  & 

BO  erunt  g inter  fc  .xqualcs;  funt  autem  TV, 

&B,  inter  fe  squales , ut  mox  conflabit , vn- 
dc  B O,  & T V erunt  squales  inter  fc ; com- 
muni addita  B V;  ergo  O V squabitur  bBT, 
fed  BT  squalis  cft  D H;  ergo  O V xquabi- 
tur  1 DH;  eft  aurem  OT  parallela  ipliDfcl, 
quare  DS  erit  k parallela  ipfi  tangenti  GH: 
vnde  polita  erit  1 ordinatim  ad  diametrum- 
TH>  atque  adeo  DS  erit  bifledta  in  X, quem- 
admodum HY  eft  ex  hypothefi  biifcdta  in_. 

N.Vnde  YS,  T B , X N , D H , erunt  inter  fe 
paralleli;  fcilicet  NX  squidiftabit  ” BT;  at  vero  MB,  MT  femidiametri  fccant  H Y, 
D$,in  N , 3c  X ; ergo  YS  squidiftabit  “ BT ; fed  BT  cft  parallela  ipfi  D H,  ex  conftrudtionc; 
ergo dutta  YS  erit J parallela  ipfi  DH;  fed  redis  per  H,  & D occurrunt  diametro QR  in  R; 
quare  HD  erit  ordinatim  applicata  ad  diametrum  QR . ex  Elementis  conicis . Qyod  ita  fc 
habet  ex  conftruAione,  • — 

Lemma  primum • 

Dcmonftrabitur  autem  BT  «qualis  DH.  Num  Rj>bifiecet  BT,  DH  ordinatim  efflictus-, 
fket  tutem  eMB, DM.$(jriengeUfimilie;fref  teret,  vt  DM  ed  DJ%,  ite  * S M td Be,(ft 
• fcrmnttr.dc , l>  vt  DH  td  MB,  ite  DJl>ed  Be;  e fi  entem  DM  equulis  MB ; ergo  Djfuqui- 
bitur  eB,  cfu.tr e DH ,fr ST  eerum  dufle  erunt  inter  fe  equeles . 


a 

t Ek  Aufior» 
U>  dt  Circuit. 
c 4 

1 6.  n.-w.iyi . 
d II  .ejimvti. 
€ 4 .ftxti t & 
16.  /vanti. 
i'  1 1 Jtuitui  . 
g T.tjnintiu 
h \. mxitm.fr, 
i J.  tx  fumi. 


k | ).  primi. 

1 E-x  EUmtnr. 
ttmitit  Jptl. 


m Ex  Aufltrt 
in  hb  dt  Elii • 

tfi- 

n ibidem . 

O JO.  primi. 


a 4 fixti. 

b 1 6.  <j Mixti. 


Lemma  fecundum ; 

SlKtf  autem  TMJIM  in  diredlum  pofits . Nem  in  duobus  triangulis  TtH,  d4  H J^M,  duo 
leter  e Te,  e M,  equtht  funt  duobus  luteribus  £H,  £>M-,  unguli  veriTeM,  HJfM,  inter 
f e equeles,  ergo  ungulus  e MT  equebttur  ungulo  H M 4J_;  uddito  communi  ungulo  uM  H 
ergo  ungulus  T Mu , flus  angulo  uMH,  aquabitur  ungulo  eMH  vne  cum  ungulo  H M 
fed  hi  funt  equeles  duobus  redit , ergo  d"  illi  quae  T M ,H  M , erunt  ‘ in  directum  con- 
fit ut  e . 

, Temne  tertium . 

tf  ■< . 

Quod  autem  T V (k  squalis  &B; fic  ofienditnr.  Eft  enim  et,  equulis  uT,  d quidem  esi  Ele- 
mentis Conicis,  cumTB ft  erdtnetim  effltcete  td  diurnarum  £fR,  cft  etitm  tfj-  equu- 
lis uV.  cum Jit  Dj^ad  J>H  ite fit  Ve  td  e&  ergo  rehqut  &B  equebttur  relique  T r. 

t • 

Compofttio. 


/"VVon 

sb 


Voniam  igitur  HD  ex  conftru&ione  pofita  eft  ordinatim  ad  diametrum  QR,redlc  au ' 
te  per  H,&D  occurrunt  diametro  prsdi&xinR.crgoduAaYS  erit  «.  parallclaipfi  ezetlm. 
,HD,  fed  BT  eft  parallela  ipfi  D H;  ex  conftruAione  ergo  Y S squidiftabit » B T;  m-; 
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* n conicis  at  vcrb  MB.MT  femi diametri  lecant  HY,DS  in  N,&  Xicrgo  NX  ?quidt(labit'BT;unde  SYj 

jo  t,imi . Tb,X  N,DH  erunt  r inter  fc  parallcfcQuare  cum  Hy  fit  ex  hypothefi  biffe&a  in  N.crgo  D 
cLJi"  $ cnt  tuffecta  in  X.vndc  SD  pofita  erit-tordinatim  ad  diametru  TH,ob  id  DS  erit  ■ paralleli 
■ itFMmrm.  ipfi  tangenti  GH.cftaute  OT  parallela  ipfi  DHi  ergo  pV  Aquabitur  DH.fed  BT  aequatur 
crtm, . j_)H;  ergo  OV  ■ atquabitur  BT,  comuni  ablata  BV  ® remanebit  TV  sequalis  BO;  fum  autem 

,!***£■  TV,  inter  fe  arquales,  ut  oftcnfum  fuit ; ergo  &B,  BO, ' erunt  inter  fc  xquales ; ergo  ut 
e j.*» iimpr.  DHad  &B,  ita  « erit  DH,  ad  BO,  fedutDH  adBO.  ita  * DGadBG;crgoutDG  ad  BG. 
**'  **'£""*'  ita  u DH  ad  &B,fed  vt  DH  ad  &B,  ’ ita  DN  ad  NB;  ergo  ut  DN  ad  NB,  ita  £ D G ad  Git 
i Centro  igitucM, intcruallo MB  deferiptus  circulus  • tranfibitper  punftum rc&tr  NI, ad 

1«.  . quod  dudta  reiSa  cx  M cum  du&aex  G fecante  N H protraftam  ad  partes  H , faci*  angu- 

it/bah  & l°s  reftos,  fed  MI  cum  GI  facit 1 angulos  re&os  in  I;  ergo  MI  t atquabitur  MB^Quod  opor- 
u.frivi.  tebatoftcnderc. 

| \1.qniati. 

* E x Ateifart 

l'prv  4/^  Confpcctus  Refelutionif , atque  Compofitioms . 

* 1 j.  rieffri.  Quoniam  igitur  MI  aqualis  ejl  Mb  , & rudem 

cffiT,  Mirum  GI  furit  ungulos  rellos  in  I;  ergo 

uit  cuuyft,  Centro  M mteruallo  M S,  de/eriptus  eireulns  tranfibit  per  punitum  protriti /1 NH,  id  portet 

H,  •vbi  recft  edullt  ex  McrG forium  angulooreltos,  & oi  ipfi  Cl,  circulus  tingitur,  erro, 
rt  D NtdNB,  it  t DC  ad  G B; fed 
Vt  D H adfr  B,  ita  D N id  NB;  ergo 
VtDG  ad  B G,  ita  DHad<jrB,ftd 
yt  DG  ad  BG,  itt  D H ad  BO i ergo 
Vt  DH  td  crB,  ita  erit  DH  ad  BO;  ergo 
&B,  & BO  erunt  inter  fe  aquales. 

Sum  autem  TV,  &B  inter  fe  aquales , ergo 
-•  BO,&TV erunt  aquales  inter fi  ■ •' 

‘ , Communi  tdditi  BV  i ergo  ' ” 

r OV  aquabitur  BT,  fed 

BT  eft  e qualis  DHicrgo  . . t . 

OV  aquabitur  DH ; eft  autem 
OT  parallela  ipft  DH t ergo 

DS  erit  parallelo  ipfi  tangenti  GH • unde  pofita  erit  ordinatim  ad  diametrum  'fH,  atque  td(i 
* ps  etjfella  m X,  ut  HT eft  btficcla  ex  hjpotbefi in  N:  vnde ST,T B,  X N,D  H,  erunt 

inter  fe  psralleU  j fcilicet 
NX  xquidifiabit  BT.fed 

7rtB,  HT  femidumetrt fiant  H 7,  DS>  in  N,  & X\  ervo 
• 1 S xquidifttibit  B T >ftd 

BT  eft  parallela  ipfi  DH,  ergo  du&a  IS  erit  parallela  ipfi  H D,  eum  retia  perH,  & D termi 
ra»t  diametro  in  R;  ergo  * * 

UD  erit  tvdtmttm  applicata  ad  diametrum  gR.guoditi fi  habet,  &e. 

tiu mCtmftfu 

. T H I O R £ M fi, 

ISfiT  Sit  fimi  clltpfit  ABC,  cuius  centrum  M , minor  axio  AC, & femimaitr  BM,  in  qui  prUraOt 

id  partes  B fit  acceptum  punitum  G,  a quo  dulfa  G H,  tanglns  perimetrum  in  H,  tr olfactu, 
ad  partes  H occurrens  m /T  axi  minori , ductaquefit  MF  aqnidiftam  tangenti  GUI," 

, Dito  quadratum  GH  td  quadratum  MF  rationem  habere,  vt  GHadHt. 


m 
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FrMfdHUo . 

SVper  GM  inteUigattir  ddcriptus  fcmi- 
circulus  G1M,  & ex  H ad  cam  * cadat 
perpendicularis  HN  , qua;  prorrafta  ad 
partes  H pcrueniat  ad  J pcriphcrix  pun- 
<ftum;  agatur  MI,  item  GI,  qua-  protrahite, 
perueniat  ad  L,  & ex  F,  ducatur  h perpendi- 
cularis FP,  qua:  protrafta  fit  ad  partes  F io 
infinitum , & agatur  ME  squalis  MI. 


e U- frumi, 


b 11  .trimi. 


Refolutio  , 

‘jr“\ Voniam  igitur  eft,  vt  quadratum  CH 
1 1 ad  quadratum  squidiftantis  MF,  ita 

GH  ad  HK;  ergo  vt  GH  ad 
MF, 1 ita  MF  ad  HKtergo  vt  HK  ad  MF,  t>  ita 
MF  ad  GH,  fed  vt  M£  ad  GI,  itaMFad 

GH,  vt  mox  conflabit ; ergo  vt  ME  ad  GI,  c ita  HK  ad  MF , fed  vt  IL  ad  ME,  a ita  ME  ad 

GI,  (eft  * enim  ME  squalis  MI)  ergo  vt  IL  ad  ME,  itaHKadMF, ' permutando  * vt  IL  «■  7 fi*tU 
adHK.iraMEadMF,  fcd  vr  II.  ad  HK,  3 itaGI  ad  GH;  ergo  erit  vt  GI  ad  GH  h ita  ME'ra44f”“; 
ad  MF,  cflm  igitur  anguli  MFP,  & GHN  squales  'fmt,  atque  adeo  reliqui  GHI,  & MFE;  afn  /fia*- 
ergo  triangulum  GHIfimile  k erit  triangulo  MFE;  quare  erit,  vt  GH  ad  HI,  1 ira  MF  ad 

FE,  eft  autem,  vt  GH  adNH,  “ ita  MF  ad  FP;  ergo  vr  NH  ad  HI,  " ita  FP  ad  EF;  con-  O tor.  4 quit. 
uertendo  ergo  vt  HI  ad  NH,  ° ita  EF  ad  FP;  & componendo  vt  NI  ad  NH,  p ita  EP  ad  FP;  p ‘s-  s"""  ■ 
& conuertendo,  vt  NH  ad  NI,  <1  ita  FP  ad  EP;  & permutando 1 vt  NH  ad  FP>  ita  NI  ad  EP;  i1  ‘,"'££1. ' 
ergo  punita  1,13, E,  ‘ pertinent  ad  circulum  &c.  " ' ' J 

L E M M AI 


f Ex  doti  r i' 
M Comit  A. 

• 19  & 

■imi . 


tum 

Quod  autem  fit  vt  ME  ad  GI,  ita  MF  ad  GH  fic  ofterido . Quinum  triangula  GNH,  t pJZafit 
MFP,  1 funt  aquiangula , vnde  Anguli  adH,&  F funt  aquales ; erge  vt  GH  ad  H IV,  *’  ita  Cmita . 

MF  ad  FP,fed  ex  natura  tllipftes , cuius  axis  idem  fit  cum  diametre  circuli , eft , c vt 4 


NH  ad HI,  ita  PF  ad FB,ergeex  aquati  vt  GH  ad HI,i  ita  MF  adFE.  funt  autem  an-  f4 
guli GHI,  MFE  aquales ; erge  triangula  GHI,  &MFE  c erunt  fimilia  ; erga  s vt  ME  S lt 
ad  MF,  itiGIadCHiC-  permutando  vt  ME  adGI,%itxMF  adGH,  Quoti  &C, 


Compofitio 


A 19  primi. 

1 1 1 1.  flxiem,' 

fri 

> 

/ 4 /ixti. 

• Ex  onu<t  * 
• dtmi , (J-  tx 


Voniam  MF  eft  parallela  ipfi  GH;  ergo  angulus  MQH  « aquabitur  angulo  PMF,  fed  • 

anguli  ad  P,  & N funt  redi , atque  adeo  P xquales , ergo  reliquus  > aquabitur  reli-  4 


nv° 

anguli  ad  P,  & N lunt  recti , atque  auco  «aquales,  ergo  reliquus  raquaDicur  ren-  ;lxa^riM 
qno-itaque  angulus  MFP  aquabitur  angulo  GHN;  quare  triangula  GNH,  MPF  fav- 
erunt fimilia;  ergo  vt  GFI  ad  HN, J ita  MF  :ul  FP . Qgoniam  vero  MI,  MB,  &ME,  • funt  ( 
inter  fe  aquales  ,•  ergo  punita  1,B,H,  f pertinent  ad  circulum , crgovtNHadFP,  «iu  NI  , 17 
ad  EP,  & permutando  vt  NH  ad  NI, 9 ita  FP  ad  EP;  Sc  conuertendo,  vt  NI  ad  NH,  - ita  EP  A 
adFP;  & diuidendo,  vt  HI  ad  NH,  * ita  EF  ad  FP,  & conuertendo , vt  NH  ad  HI,  * ita  FP  * , . f,. 

ad  EF;  erat  autem  vt  GH  ad  NH,  ita  MF  ad  FP;  ergo  ex  aquali , vt  GH  ad  H I, ita  MF  ad  I 
FE,  fed  anguli  MFP,  & GHN  funt  aquales ,-  ergo  reliqui  GHI,  MFE  • aquales  erunt , cir-  * ' ^ 
ca  qui  , latera  citm  fint  proportionalia ; ergo  triangulum  GHI  fimile  ( erit  rriangulo  MFe;  1 *.  5«»». 
ergo  tritu  GladGH,»  itaMEadMF,  fedvtGIadGH,  t italLadHK;  ergovt  IL  ad ' 
fil,  f iuME  ad  MF;  & permutando  vt  IL  ad  ME, « ita  HK  ad  MF,  fcd,  vt  IL  ad  ME, T ita.,  T «./,*„ , 
MEadGl;  u;t  emm  ME  aqualis  MI,  eftque  vt  IL  ad  MI,  “ ita  MI  ad  IG;  ergo,  vtMEad  7 
IG,  t ita  HK  ad  MF;  fed  v:  ME  ad  GI,  ita  MF  ad  GH,  vt  vidimus ; ergo  vt  HK  ad  MF,  >.  ita  4 1 1 . qttintia 
imi ut?  O MF  ad 
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4 ,„4.,,*.  MFadGH;  & conuertcndo  ,'vtGH  ad  MF,  + itaMFadHKjcrgo  vt  quadratuirjGfJad 
„ quadramm atquidiftantisTvlF, «ita GH  ad HK. 


Initii  Ktfclu - 
tinis.  Cr  finii 
Cmfr/hinis. 


Tinis  K*M$r 
tinis . c$>  sts i* 
timn 
fititon  . 


Confpcchtt  Refolutionis , *tfuc  Compofieionit  i 

Junoniam  igitur  tjl  vt  quadratum  GH  ad  quadratum  aquidifiantis  MF,  ita  GH  ad  Hk,  ergo 
Vt  GH  ad  MF,  ttaMF  ad  HK;  erga 
Vt  HK  ad  MF,  ita  MF  ad  GH.fid 
Vt  ME  ad  Gl,  ita  MF  adGH,  ergo, 

Vt  ME  ad  G 1,  ita  HK  adMF.fed 

VtILad  ME  ita  ME  ad GI,  (elf  enim  ME  aqualis  MJ)  ergo 
Vt  IL  ad  ME  ita  HK,  ad  MF;  & permutanto 
Vt  IL  ad  HK,  ita  ME  adME,fed 
Vt  IL  ad  Hk,  ita  Gl  ad  GH;  ergo  erit 

Vt  GI  ad  GH,itaME  ad  MF . cum  igitur  anguliMFP,dr  GHN  aquales  /int,  atque  adeo  reli- 
qui CHI,  & MFE i ergo 

Trtanqnlum  GHI/imilcerit  triangulo  MFE;  quare  erit 

Vt  cie  ad  HI,  ita  MF  ad  FE;  Ejl  autem 

Vt  GH  ad  NH,  it*  MF  ad  FP;ergo 

Vt  NH  ad  HI,  ita  FP  ad  FE;  eouuerteudo  ergo 

Vt  HIadNH,  itaEF  adFP.ejr  componendo 

Vt  NIadNH,  itaEP  adFP,  & conuertcndo  . 

Vt  NH  ad  NI,  ita  FP  ad  E P,  £>'  permutando 
VtNH  ad  FP,  ita , NI  ad  EP,  ergo 

PunHa  I,B,  E,  pertinent  ad  circulum  . Quedtta  fchabreex  conUr ultione  . j . . , 

Et  quoniam  vtGH  ad  NH,  ita  MF  ad  FP,  (i'  angui t MPF,  GNH  Juni  inter  fe  aquales,  uotpoM 
rtCfi ; propterea  ■ , , 

TriangulsMFP,  GHN,  erunt  inter  fejimilta ; ergo  ' 1 

Angulus  MFP  aquabitur  angulo  GhN,  & reliquus  aquabitur  reliquo , nempe  angulus  HGN 
aquabitur  angulo  FMp.  J^utd  ita  fe  habet,  ob  parallelas  GH,  FM. 


T H E O R E M Jl. 


Ftrmptom 

XXIX. 

-quod  at 
«Jjfl  ojleusi 


t 4 S“i- 


Sil  hyperbole  G BJ,  cuius  diameter  ABH , latus  tranfuerfum  AB,  centrum  C,reUu  DE  tangat 
verticem  B,  cui  duiinjint  aquidt flantes  Fk.fic  Vt  rectangulu  AHB,  ad  r te t anguli  AHB, 
plus  quadrato  CB.  ita  quadratum  HG  ad  quadratum  uF;  erit  * enim  CDF  linea  ruta . 
Vico  CF  femper  propius  atcedtre  ad  perimetrum  hyperboles , nunquam  tamen  fnnSnm  F 
coinctdcre  cum  punito  G . 

Refolutio. 

VoniamrcidaHI  maioreft,  quam  re- 
fla  HI,- ergo  quadratum  HI  maius  erit 
quadrato III;  fed rcdUnguIutn AHu 
maius  elt  rectangulu  AHc,  vt  condat  ex  ele- 
mentis; ergo  li  rc&angulum  AHU  fuperat  re- 
dtangulum  AHB,  cti.tiij  quadratum  HI  fiipc- 
rat  quadratum  HI . Quod  ita  fe  jiabct ; nam 
vt  rcctangulum  AHB  ad  icCt.mgulum  AHB» 
ita  quadratum  HI  ad  quadratum  HI,  cx  natu- 
ra hyperboles . 

Rurfus  quoniam  FH  maior  eft , quam  FH, 
fed  CH  maior  eft , quam  CH;  ergo  (i  CH  fu- 
perat CH,  ita  etiam  FH  fuperat  FH  . Quod 
ita  fe  habet ; vt  cujm  eft  CH  ad  CH, ' ita  FH 
ad  FH. 

Rurfut 


- : -!ir» 

^ : • V / \ 

”P:'  1 ■ • ‘ 

' ’a.H  Mlugfft  \ J 

C/ 

\ 

\ 

T\/ 

B\r 

H i\\y 

H 

_E /s/L 

H ^ 
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KurluS  quoniam  FG  maior  efl , quam  FG,  fed  reflangulum  1FG  .rquale  eft  reflangulo 
IFG,  vt  mox  demonftrabimus ; ergo  tota  FI  maior  b erit,  quam  tota  FI.  Quod  ita  fc  ha-  b iffius. 
bet ; eft  enim  HI  maior , quam  HI,  & FH  maior  quam,  FH. 

Rurfus  quoniam  afymptoti  femper  propius  accedunt  in  infinitum  ad  perimemim  ipfius 
liypcrboles ; propterca , eo  erit  minor  FG,  quo  magis  ab  ipfa  DE  recedit , & eo  erit  maior 
H,qu6  magis  recedit  ab  eadem  DE,  femper  in  infinitum  procedendo.  Quod  ita  fc habet 
ex  modo  demonft  ratis . 

Tandem  quoniam  punflum  F nunquam  congruit  punflo  Gi  ergo  refla  FH  femper  ma. 
ior  erit  refla  GH;  ergo  quadratum  FH  femper  maius  erit  quadrato  GH.  Quod  ita  fc  habet; 
quadratum  enim  FH  femper c excedit  quadratum  GH,  eodem  reflangulo  FGK,  hoc  eft  c s /,„»*■. 


LEMMA. 

Quod  autem  reflangulum  IFG  a-quale  fit  reflangulo  IFG  fic  oftendo 

Sumiam  emmeft  , vt  quadratum  CH  ad quadratum  CH,  , ita  quadratum  FH  ad quadri-  i »./<«:!  i«. 
tum  FH, fi  a proportionalibus  proportionali a 4 uftrantur , qua  rem  unent  » erunt  proponit-  £*?'■  **• 

notio;  vt  tutem  rtilangvlum  AHB  adrellangulum  AhB,  ' ita  quadratum  Ch  ad  qua-  b* n,mm- 
drotum  6'  nji.ee  igitur  proportionalia fi  a proportionalibus  auferantur,  qua  remanet  erunt  "<  ■ dtBrtM 
proportionalia ; remanent  a autem  quadrata  CB,  eft  reS angulo  FC,K;  ergo  vt  quadratum  , 

CB  ad  quadratum  CB,  ita  reS  angulum  FGk  ad  reclangulum  FG K , fed  quadratum  CB  eft  d t.firuuOi. 
aquale  quadrato  CB i ergo  reti  angulum  FGK  aquabitur  rei}  angulo  FGb,  fed  reii  angulum 
tGb  aquale  esi  reClangnlo  IFG,  ergo  reii  angulum  IfG  aquabitur  reet angulo  IFG. 

’ - •*  7 ' 

Compojitio . 


QVoniam  igitur  eftvt  reflangulum  AHB  ad  reflangulum  AHB,  ita  quadratum  HI 

ad  quadratum  HI;  cx  natura  hyperboles ; propterca  fi  reflangulum  AHB  maius  eft  , 
reflangulo  AHB,  etiam  quadrarum  HI  maius  erit  quadrato  HI,  fed  reflangulum 
AHB  maius  eft  reflangulo  AHB;  ergo  quadratum  HI  maius  erit  quadrato  Ht  ergo  refla 
f II  maior  erit , qiiam  refla  HI. 

Rurfus  quoniam  eft,  vtCH  ad  CH,  « ita  FH  ad  FH;  propterca  fi  CH  maior  eft , quam-  * 4./,«/,  & 
CH,  etiam  FH  debet  cfle  maior  quam  FH,  fed  CH  maior  eft  quam  CH;  ergo , & FH  maior  “•  **“*“'• 
erit  quam  FH. 

Rurfus  quoniam  HI  maior  eft,  quam  HI,  item  FH  maior  eft , quam  FH,  vt  vidimus ; er- 
go tota  FI  maior  erit , qudm  tota  FI;  fed  rcflan^ulum  IFG  arqualc  eft  rcflangulo  IFG,  vt 
Siperiusoftendimus;  ergo  FG  maior  erit,  «quam  FG.  Bis.fixti. 

Rurfus  quoniam  fic  in  infinitum  procedendo , eo  eft  maior  FI,  ,,  quo  magis  recedit  ab  > >*«<»  *• 
ipfa  DE,  &eo  eft  minor  FG,  quo  magis  ab  eadem  DE  recedit;  propterca  femper  afym- 
ptoti  propius  accedent  in  infinitum  ad  perimemim  ipfius  liypcrboles . 

Tandem,  quoniam  femper  quadratum  FH  «excedit  quadratum  GH  eodem  reflangulo  X </««*«, 
IFG,  fcu  quod  idem  eft  FGK;  ergo  quadratum  FH  femper  maius  erit  quadrato  GH,  & re- 
fla FH  maior  femper  erit  refla  GH;  ergo  punflum  F nunquam  congruet  punflo  G.  Quod 
♦portebat  oftenderc . 

Confpecius  Refolutionis , atque  Cvmpofitienit , 

Suoniam  recta  HI  maior  eft  quam  recta  HI,  ergo 
i Quadratum  HI  maius  erit  quadrato  HI;  fed 
itet  angulum  AhB  maiut  eft  rectangulo  AHB,  vt  etnftat  ese  elementis ; ergo 
Si  reclangulum  AHB fnper at  reet  angulum  AHB  Atia  quadratum  HI  fnperat  quadratum  HI. 

Sgod  ttafc  habet : nam  vt  rec  taurulum  AHB  ad  reclangulum  AHB,  ita  quadratum  HI 
ad  quadrarum  Hi  ex  natura  hyperboles . 

Burfus  quoniam  FH  maior  eft  quam  FH,  fed 
CH  maior  eft  quam  CH;  ergo 

•e'  ; ' I O a Si 


tuitum  Rt- 
fUMimii.  & 
fuit  Crniftfi. 
'inii. 


I 
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Si  CH 'fSpertt  CFt,  ita  FH  debet Juperare  FH,  ggod  stafe  habet ; vt  lilini  cfi  dlltdSM', 
UaFHadFH. 

tcurfiu  quoniam  igitur  FG  minor  cjf  quum  FG; fed 

it  It  ungulum  IFG  aquale  ejf  re  (langula  IFG,  ergo 

Tata  F I maior  er  it,  quam  tota  F 1.  ^uod  ita  fe  habet  ■,  efi  enim  HI  utitor,  quam  HI,  & Fit 
maior,  quam  Fh 

Rurjus  quoniam  autem  afymptoti  /emper  propius  accedunt  in  infinitum  ad  perimet rum  tp- 
fius  hyperbole  t ; proplerea 

£ 'o  erit  minar  FG,  qui  magis  ab  ipfa  DE  reeedit , (fi 

L 'o  erit  maior  FI,  q«'o  magis  ab  eadem  DE  recedit  ,femperin  infinitum  procedendo . Jttqtd 
fic  fe  habet  ex  natura  tfic, 

T andem  quoniam  punllum  F nunquam  congruit  puncto  G.ergo 

icti  a FH  fempcr  maior  cnt  retia  GH;  ergo 

Quadratum  FH  femper  maius  erit  quadrato  GH . gttod  ita  [t  habet  ■,  quadratum  enim  Fll 
femper  excedit  quadratum  GU  eodem  reii angulo  FGH,fieu  IFG,  i 


SireHa  quadam  contingant  hyperbolen  eum  afimptoris  conucmcntes  a f unci  it  vero  conia- 
Suum  ducantur  parallela  vtnque  afymptoto , cfi  diametri , per  has  rtHas  -unaquaque^ 
diameter  fibi  venditat  qnatuor  triangula  aqualia , tum  inter  fe , tum  y r , qua  per  hutufi- 
modi  lineas  ,aliys  diametris  debentur . 

Sit  hyperbole CABD,  cui'’s  centrum  K,  diametri  vero,  RAX,  RBY";  afymptoti  autem-; 
RE,  RM;  rcitavero  ZT  taagsn' hyperbolen  in  A,  quemadmodum  OP  in  IS:  ex  A agatur 
AN  parallela  afymptoto  RM,&  cx  B duita  fit  BV  parallela  afymptoto  RE;  perAduila- 
AS  parallela  ipfiER,  &perB  ailaKQ_parallelaipfi  RM. 

Dico  diametro  R A quatuor  deberi  triangula  ZAN,  NAR,  RAS,  SAT,  faflaper  fupra- 
'diiSas  lineas , tum  inter  fe  aequalia  , tum  aqualia  ijs  totidem , qua  alteri  diametro  RB  de- 
bentur , fcilicct  QBQ,  QBK,  RBV,  V BP>  Sc  fic  de  alijs  diametris  in  infinitum. 

Tangenti  ZT  per  quodeunque  diametri  punitum  X agatur  parallela  EX  H,  occurrens 
peri  metro  ipfius  hyperboles  in  punitis  F,  G;  infuper  per  quodcunque  diametri  punitum  Yi 
agatur  IYM occurrens  perimetro  hyperboles  in  K.&L.& per  A.B.duika <t(3 

Refolutiq , i 

✓"X  Voniam  igitur  triangulumi  , 

I 1 ZAN  aquale  efttriangu-  r __  . Og  I NO 

loANR.funt  autem  ia-  ^ 

ter  ealdtm,  parallelas  AS,  ZR;er-  - 

go  bafisZN21  aquabitur  bafi  NR,  G A / S 

fed vt  ZNrad  NR, !>  ita  ZAad  AT;  rV  T 

ergo  *Z  A aquabitur  AT,  fed  EX  -- 

aqualis  eftXH,vt  mox  conflabit;  yVEvx 

ergo  vt  ZAad  AT,  ita  EX  ad  XR  i / 

Eft  autem  vt  ARad  AT,  c itaXR  / -S 

ad  XH,  ergo  perfuhduitionciu_,->  . , / \\ 

squalium  rationuur  erit,  vt  Z A ad  - / \ \ p 

AR  ita  EX  ad  XR . Quod  ita  ft*  ✓ D \ . 

habet J cx  E!emcntis;eft  cnunfcX  ' *» 

parallela  ipfiZA.  ■.  ■ 


iirerak  in_> 
(chtmate  n- 
iclli^turah- 
quamulnm-j 
eieujiu  (uiau. 
Cinutr/uoi . 


Quod  autem  EX  fit  aqualis  XH 
fic  oftendo  . Quoniam  FG 
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aquidift at  ZT  hyperbolen  tangenti  in  A,  ergo  FG  • erit  ordinatim  applicata  addiamt'-  rntho; 
trurn  RX, 'ergo  tota  EX>  aqdabitur  toti  XH-,  itemqi  interceptum  figmentum  EF  caquale  b "i/om. 
intercepte figmento  GH,  , c “• frU>" 

Tlurfus  quoniam  triangulum  ANS  xqual&f  ft  triangulo  NSR;  ergo  vtrunque  triangulo- 
Inum  ANS,  N$R  » eft  dimidium  figura?  Al^jCRS . Quod  ita  fc  habet ; ctim  enim  AN,  & RS  * 7 *x  primi. 
linrmter  fe  paralleli,  quemadmodum  AS,&NR;  proptcrca  figura  ANRSt  eft  parallelo-  t>  ti. Orffn. 
grammum , cuius  vtrunque  pradiftorum  triangulorum ' cft  dimidium . * »♦ 

Rurfus , quoniam  triangulum  AST  aequale  eft  triangulo  ARS,  funt  autem  inter  eafdcrn  . ( hxti 
parallelas ; ergo-bafis RS  j aquabitur  bau ST, fed  vt  RS ad  ST, 'ita  ZA  ad  AT;  ergo  Z A e xjati. 
aequabitur  AT . Quod  ita  fe  habet , nam  ZT  intra  alyraptotos  comprchcnla  tangit  hyper- 
bolen in  A. 

Tandem  quoniam  triangulum  ARS  arquale  eft  triangulo  BQR;  ergo  & eorum  duplat 
aequalia  erunt ; quamobrem  re&angulum  ANRS  ' aequabitur  rcdtangulo  eQRV;  ergo  vt  f j4  .rim( 
BQjirima  ad  AN  fecundam , 8 ita  AS  tertia  ad  BV  quartam;  fed  vt  AS  ad  BV,  h ita  AS  ad  g i i.  fiat. 
B/8 : cftquc  vt  BQad  AN, 1 ita  «B  ad  aA:  ergo  erit,  vt  «B  ad  «A,  * ita  A0  ad  B/g . Quod  ita  “ 

_ fc  habet ; funt  enim  intercepta  iegmenta  «A,  & Bfi  inter  fc  aequalia  ; 1 quare  vt  bB  ad  «A , k 4i 
ira  A/3  ad  B0,  Sic  de  alia  diametro,  &c.  i ,tSi.a,a. 

Compojitio . 

OVoniam  igitur  EX  eft  parallela  ZA;  ergo  vt  EX  ad  XR,«  ita  ZA  ad  AR,  fed  vt  XR  « < 
ad  XH,  e ita  AR  ad  AT;  ergo  ex  aequali , vt  EX  ad  XH,  >.  ita  ZA  ad  AT,  fed  EX  eft  * 
yqualis  XH.ergo  * Z A aequabitur  AT,fed  vt  ZA  ad  AT,J  ita  ZN  ad  NR;ergo  ZN  jquabitur  J 
NR  ergo  triagulfi  AZN  > xquabitur  triangulo  ANRecum  inter  eafde  fint  parallelas  ZR.AS.  • 

Rurfus  quoniam  AN  eft  parallela  RS,  & AS  eft  parallela  RN,-  ergo  AN  RS  ( cft  paral-  {•  j j .drf  pi. 
lelogrammum,  cuius  vtrunque  triangulorum  ANS,  NSR » cft  dimidium;  ergo  triangula  , 

ANS,  & NSR*  funt  inter  fexqualia.  * 9 7 .«•*»*<• 

Rurfus  quoniam  vtZAad  AT, » itaRSadST  ob  parallelas  ZR,  & AS;  eft  autem  ZA  1 «./«>(• 
aequalis  AT;  ergo  RS  xquabitur  ST;  quare  triangulum  ARS  « aequabitur  triangulo  AST.  , 

Tandem  quoniam  eft  vtaB  ad  aA,  * ita  A/3  ad  BjS;  eft  autem,  vt  «B  ad  aA  u itaBQad  * «s/.c»». 
aN; ergo  vt  A,S  ad  RS,  ita ' BQad  AN : fed  vt  A/3  ad  RS,  f ita  AS  ad  BV;  ergo  erit  vt  BQj1  ti. . 
prima  ad  aN  fecundam,  • ita  AS  tertia  ad  BV  quartam  ;Qtjatnobreredangulutn  ANRS  » J «./«*/<• 
aequabitur  rediang  ulo  BQRV ; ergo , & eorum'  dimidia  aequalia  erunt , ac  proinde  triangu-  *w • 
lu  aRS  f xquabitur  triangulo  BQR  &c,Qiiod  oportebat  oftcndcreSic  de  alia  diametro.&c.  J j 

' Confpeclus  Refolutionis , atque  Compofitionis . 

Suoniam  triangulum  AZN  aquale  eft  triangulo  ANA,  & fint  inter  eafdem  parallelas  j ergo  „jrUm  ^ 
Rajis  ZN  aquabitur  bafi  NR,  fed  «tjm 

Vt  ZN  ad  NR,itaZA  ad  AT,  ergo  . AUCmffi. 

* Z A aquabitur  AT,  fed 
EX  aqualis  eft  XH,  ergo 
Vt  ZA  ad  AT,  ita  EX  adXH;  eft  autem 

Ve  AA  ad  AT,  ita  XR  adXH,  ergo  per fubduUionem  aqualium  rutiiltum 
Erit,  vt  ZA  ad  AR,  ita  EX  adXR,  J^uod  ita  fe  habet , 

Rurfus  quoniam  triangulum  ANS  aquale  tS  triangulo  NSR,  ergo 
Vtrunque  triangulorum  ANS, NSReS  dimidium  f gura  AN  RS , £uoditafehabcf,  cunJi 
AN,  & RS  fint  inter  (e  parallela  drc. 

Rurfus  quoniam  triangulum  AST  aquale  efi  triangulo  ARS,Jid 
Iradicfa  triangula  inter  eafdem  funt  parallelas  ■,  ergo 
tofis  RS  aquabitur  bafi  ST,fed 
Vt  M$  adST,ita ZAai  AT,  ergo 
Z A aquabitur  AT . SOuod  ita  fe  habet . 

7 tndem  quoniam  triangulum  ARS  aquale  eft  triangulo  EJ%R,  erga 
Et  etrdmdnpU  aqualia  erunt',  ergo  •“ 
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no  CAROLI  RENALDINII 

Relt angulum  ANRS  aquabitur  rall  angulo  SJ^Jty,  crg o 

Y>  B.^jrima  ad  AN  fic  undam , ita  AS  tertia  ad  gyquapt4M,fid 

Vt  AS  td  gy , ita  A fi  ad  B@,  (fi  ' . . / 

yt  R£jtd  AN,  ita  a B ad  a.  A,  erga 

Frit  vt  aB  ad  a.  A,  ita  Afl  ad  B/3 , Jfycd  ita  fi  bahet  \funt  tttim  intercepta  figmenta  uA,  (Se 
tfi  tuter fe  aqua/ia , quare  vt  aB  ad  a A,  itaAfiadBfi. 

S C H O L 1 0 N. 


Non  pigebit  hic  adi  ungere  quadam  in  fupradiilorum  gratiam , atque  adeo  admonere  Ulto- 
rem de  eo,  quod  diximus finpra  in  Refolutione  T hc crematis,  quod  inter  exempla  eia  cimum 
oci situm  obtinuit  locum)  trat  autem  huiufmodi. 

A<to«ej  Sint  circuli  FOP.EPI,  interius  tangentes  circulum  ABE  in  pun&o  F.  Sint  deinde  cir- 

JISo  «I  culi  fecantcs  priores  iam  diclos  in  punitis  F»  E,  Item  IK  in  direftum  cum  F;  Dufta  fit  FC 
rio  is.  pr*-  occurrens  peripherijs  in  punitis H.Qi.R.C.  Dico  efle.vtHL  ad  LC,  ita  QR  ad  RC, atque 
«■hltec^w  ***  oronia  HVttxcpw  linearum  fcgmenra  inter  arcus  circulorum  tangentium  proportiona- 
jk  » at«ao  lia  elfe  omnibus  interceptis  inter  arcus  circulorum  t'ccantium . 

**”  t 'JPJ*  ibi  igitur  ex  eo, quod latera  FX,FC Jlnt  proportionaliter  feli  a in  punit  is  S,R,t,£f  deduxi- 

Fnroml  * mus  redas  BC,SR,  fj^effi  inter fc  parallelas,  quod  non fic  v fur  pandum , quafi  id  anobis  de- 
AJumut  d ullum  fuerit  ex fmpltet  proportionali  diuiftone  F6,FC  in  punitis  pr adiit  is  S,S,F fiS>,  mala-, 
fi  ffoidem  foret  eonfeektio , cum  pafpm  contingat , vt  recta  quadam  proportionaliter  diutfa  fins , 

4un  fim  m (fi  recta  nihilominus  conarer  entes  diuifionum  puncta  non  fint  parallela ; fed  nos  id  ex  hac  fpt- 
(auutta  v».  fUl,  dtmfione  proportionali  deduximusfacta  nimirum  a circulorum  peripteris  tr au fiunt  ibus 
perpunctum  F,  nunquam  enim  continget , vt  dua  iUa  recta  fint  proportionaliter  ficta  abhn- 
infmodi  circumferentijs , quin  ducta  illa  diuifionum  puncta  connec  lentes fint  parallela , Neque 
tonlra  parallela  erunt,nifi  illa  fegmentafuerint  proportionalia  (fic. 

Hac  porro  demonstrare  magni  laboris  non  eft , acproptcrca  tamquam  ex  Elementis  petenda 
pri  tor mittimus, . Nps  hac  eadem  o fi  cudimus  in  libro  de  Circulo . 

Humanum  quidem  ingenium  plus  «quo  luxurians  pratens  hxc  xtas  infpexit : non  enim 
contentura  ijs , qua;  haitenus  in  Geometricis  magna  dexteritate , fummaque  perfpicacita- 
te  cxcogirauit  Antiquitas , altius  progrediens  per  hpiufijnodi  difciplinarum  Oceanum , for- 
tunato (ydc  re  nauigans,  veteres  fines  tranfiliuit : Quaraobrera  Conicas  ill3S  decantatas 
fefriones  pertinaci  labore  medirans  prsclariffmia  quxdam  eft  confecurum  : qua  ia  rt> 
f i.u.  egregie  fegeffit  P.Bonauentura  Cauallerius  Mediolanenfis , in  hifce  ftudijs  pratebrifi- 
i -.«i  °'im-  mum  Ralia'  lumcn,cui  fucceflit  D.  Stcphanus  dc  Angelis  Venetus,  Geometra  pr^flatiflimus, 
lUTjrmT  *>aud  mediocri  cum  laude,quorum  ope  inftituta  eft  de  ijs  amnlifEma  tra&atio,  initio  fa£to  d 
■ parabola,  velut  a fimpliciori ; De  quibus  breuiter  nonnulla  hic  in  medium  affcra  m,  vt  hac 
in  re  itidem  pateat  aditus  Analyffce . 

Sit  quodcunque  parallelogrammum  BD,  & alterutri 


txsuti, 

dt  Angtlix 


laterum  CD,  Ba  duila  fit  parallela  EF,  itemque  diame- 
ter AC,  quateamfecctinG;  eritautcm.vtDAad AF, 
ita  CD, atque  adeo  EF  ad  GF.ob  fimiiia  triangula  CAD, 
G AF:  atque  rc&am  AC  diagonalem  primam  appellant . 
Deinde , vt  quadratum  AD  ad  quadratum  AF,  ita  fic  EF 
adHF,  cmod  intclligendum  eft  fieri  in  omnibus  paralle- 
lis ipfi  CD,  adeo  videlicpt , vt  «mocshomofogx  ipfi  HF 
terminentut  ad  curuan)  AHC.&  hanc  curuaw  AHC  dia- 
gonalem fecundam  appellant . Deinde , vt  cubus  AD  ad 
cubum  AF,  ita  EF  ad  1 F,  cjuod.iatelligcndum  eft  ficti  v- 
bique  in  parallelis  ipfi  CD,  ira  vt  omnes  homologa:  ipfi 


curuam  ALC;  quam  quidem  quartam  diagonalem  appellant Et  ii:  afccndcndo  per  infi- 
nitas potcftates , continua  ratione  intclligendum  eft . Nec  diifimilitcr  triangulum  aGCD 
a. • ~ ’ vocant 
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Vtxarit  primum  fpatium  diagonalium  paralielogrammi  bD,  trilincum  autem  AHCD,  fe- 
cundum fpatium ; trilincum  AICD  tertium ; trilincum  ALCD,  quartum, & ita  deinceps. 

Triangulum  autem  HAC  duplicatum  ad  partes  RA  appellarunt  parabolam  linearem. , 
fcu  primam fpatium  vero  BA  HC  duplicatum  ad  partes  BA,  appellarunt  parabolam  fe- 
cundam, fiue  quadratitam ; & fpatium  BAIC  duplicatum  ad  partes  SA,  appellarunt  ter- 
tiam parabolam , (tue  cubicam.  Praeterea  fpatium  B ALC  duplicatum  ad  panes  B A nuncu- 
parunt quartam  parabolam , fiue  quadrato-quadraticam , Se  in  infinitum  continuata  frrie , 
adeo  vt  omnia  pratdiflafpatia  vocentur  infinita;  parabolae. 

Spatium  autem  CGFI)  primum  trapetium,  fiue  lineare  vocarunt ; CHI  I)  fecundum, fcu 
quadraticum ; CIFD,  tertium, fiue  cubicum;  CLfD,  quartum.fiuc  quadruto-quadraticum . 

G AF  dixerunt  trilineum  lineare  ad  verticem, HAF  trilincum  quadraricuin  ad  verticem, 
& fic  deinceps . 

Harum  autem  parabolarum  infinitarum , Se  trilincorum  infinitorum,  A (latuerunt  verti- 
cem ,BA  diametrum  parabolarum  infinitarum,  quarum  bafimdixciunt duplicatam  BC;  ' 
At  vero  CD.bafim  infinitorum  trilineorum.fic  trapet  iorum,  & AD,  diametrum  infinitorum 


trilincorum , cum  fit  eorundem  duplicatorum  diameter . 

Infinitarum  parabolarum  varia , diuerfaque  fymptomata  offenderunt , & in  horum  de- 
monftrationibus,  non  minus  ac  in  iuperioribus  adhiberi  quidem  analytica  poteftinduftria. 
Non  folum  dari  poliunt  infinitae  parabola;  modo 
iain  explicato , fed  etiam  infinit*  hypcrbolx ; vr  in..  -d 

appofito  fchcmate . Si  fuerit  quemadmodum  reflan- 
t; illum  M D B,  fuppofito  quod  M B,  fit  diameter  tran- 
fuerfa,  ad  reflangulum  MIB,  ita  A D,  femiordiha- 
tim  applicata , ad  GI,  itidem  femiordinatim  applica- 
tam, 'fiet  hyperbole,  quae  linearis  dicitur.  Deinde 
ft  fuerit  , vr  reflangulum  MD11,  ad  reflangulum. 

MIB,  ita  quadratum  AD,  ad  quadratum  G I , erit  — — ii- ,p 

fecunda  hyperbole,  nempe  quaaratica;  Qudd  fi  tn  / n. 

eadem  ratione  reflangulorum  fuerit,  vt  cubus  AD,  / \ 

ad  cubum  GI,-fiet  tertia  hyperbole,  nempe  cubica;  r H/  j r 

Bc  fi  fuerit  etiam  in  eadem  ratione  reflanguloruro,  it*  7 • ii  r-r  V"  *-* 
quadrato-quadratum  ADi  ad^ttadtato-qoadtatun»  - • • • •;  ‘ \ , ,q 


AVk/W**-* 

it natur  infiw  ■ 
tt  pa <al?U  , 
j*i  tuam  in- 
jiaita  hytir» 

Md. 


C,  I,  fiet  quarta  hyperbole,  nempe  quadrato-quadra-n  t„ 
tica;  & fic  deinceps  in  infinitum- feeimdfim  ordinem  . 


Ipfartim  poteftatum . ^ i C,r, 

Nec diffimiliter  in  ellipfi  modo confentaneo eius  naturx  mtclligcndqmeft.  Vt  fi  fuerit  J 

femiellipfis  ABC,  cuius  axis  AC,  centrum  - ■;  !1  ‘'f?'* rf,r’ 

IMtimptoque  in  AC,  quouis  punflo  D,  & exi-  J*  _ > 

fiente  fcmiaxeEB,  fecundario , ad  punctum  D "X. 

fit  femiordinatim  applicata  D F;  fi  fuerit  , vt  / r n \ 

reflangulum  ABC, ad  reflangulum  A 1)C,  ita  / V ^ 

EBadDF,  punda  quidem  A, F,B,C,  ad  parabo-  y, — ■ L_ i ( 

len,  non  ad  ellfpfim  pertineimnt . Qudd  fi  fuerit,  DE  C 

vt  reflanguIuirrAEC  ad  reflangulum  A D C,  ita  quadratum  £R  ad  quadratum- DF,  pun- 
ria  A,  F,  B,  C,  nedumadellipfim,  fed  etiam  ad  circulum  pertinebunt.  Si  Vero  fuerit  in 
eadem  ratione  fcilicct,  vt  rert.mgnlum  A HC  ad  reflangulum  A D C,  ita  cubus  EB  ad 
cubum  I)F,  fietcllipfts  cubica;  quod  (i  fuerit  vt  reflangulum  AEC  ad  rcflangulOM'  ADC, 
itaquadrato-quadratum  E B ad  quadrato-quadratum  D F,  fct  ellipfis  t)uadratocquadrari- 
ca,  &fic  in  infinitum,  fecundum  poteftanu» ordinem  , 

Verum  ,& alio  paflohuiufmodi  fcetioncs conliderari polfunt ; propterea  quod  fi hafis  al*  r*im 
non  luerit  determinata,  fed  accepto  punflo  in  refla,  qute  habeat  ratione  diametri,  & in_, /'*•■>««•. - 
eadem  acceptura  fit  aliquod  punflum  pro  vertice , llatutaque  fit  femiordinatim  applicata , ,*P*<’*\ 

atque  finietur  pf  pportio  iam  difla , fecundum  amplitudinem  parabola-  femper  defeenden- 
dft,  ita  vtratks/cgmcnti  diametri , fegmenti  inquam  minoris , initio  faflo  a vertice , iraor- 
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fegmentum  i ita  quadratum  femiordinati  iatii  diilx  ad  quadratum  femiordinati ,"  fiet  pa-i 
rabolc  quadratica ; Sc  vt  idem  fegmentum  ad  fegmentum , ita  cubus  iamdiitx  femiordina. 
tim  applicati  adeubum  alterius,  fiet  parabole  cubica,  &fic  deinceps.  Quod  etiam  do 
alijs  lectionibus  intelligendum  cft . * 

Hic  autem  confideratio  ampliflima  quidem  cft , dignaque , vt  in  ipfa  omnis  labor , om- 
neque  tempus  infumarur ; tamen  id  non  diflimulandum  profecto,  multo  magis  operi  eflVj 
pretium  in  ea  incumbere  ftudia  Geometrica  .quibus  naturi  opera  nos  aflequi  valeamus,  3t 
ad  ipfius  intimiores  recclTus  peruadere  po (fimus . 

Grtcrum  analytica  induftria , vt  in  his  locum  obtineat , veluti  methodus  quidam  vni- 
uerftlis  accommodari  debet  particulari , fine  qua  Geometri  nullus  eft  aditus  in  fupradu 
itis  i huiufmodi  fiquidem  contemplatio  indiuifibilium  methodum  expofeit , qui  iane 
peculiaris  eft,  ac  opportuna  ad  pricipua  quidam  Theoremata  dcmonftranda,  de  qua  no- 
bis in  fequentibus  futurus  eft  fermo , vbi  antiquam  methodum  rcfoluendi.vniucrfal  iflimaiii 
quidem , huic  peculiari  aptabimus . 


De  Reliquis  Lineis . 

*rtm  ra*  "DRatter  tres  conicarum  fedtionum  lineas , 'quarum  fuperius  meminimus , ducentium  or- 
ZZ1  lauZi  MT  tum  fcilicct , vel  a coni  fcctione , vel  in  plano  a puncto  (ubeunte  diuerfos  motus , infi- 


niti profeito  funt multitudine,  quarum  vnamquamque propria lymptomata  confcquun- 
ftr/Zi'."  tur,  e quibus  ad  Problematum  difficillimorum  effeitiones  perficiendas,  plurimas  adinuc- 
nimus , qui  ob  fuas  alfeitiones , ad  propofitum  conducentes  videbantur;  de  quibus  Secun- 
i»  Umii,  do  Libro  differendum. 

f ”4' ^ veteribus  lineis  elegans  admodum  ea  eft,  quam  Helicam , fcu  Spiralem  appellarunt , 
/icunjt  Un  cuius  genefis , iam  pridem  vulgata  fuit . Si  nos  enim  intelligamus  rectam  lineam , ciuique 
extremum  vnumefle  fixum , ac  immobile,  extremum  autem  alterum  motu  cquabili , ia» 
timmkUc*  °A>em  cieri, donec  redierit  ad  punitum, vnde  ctpit  moueri;  interim  vero  motu  etiam  ?qua- 


SimjpufiH  nuis  enim  inde  lineam  quandam  fuiflfe  doferiptam , videlicet  a punito  delato  motu  yquabili 
per  rectam  tineam , itemque  cquabili  ad  motum  eiuldem  linei  delati  in  gyrum  fecundum 
extremum  vnum , altero  quidem  manente , ac  propterea  hic, quam  diximus  linea,  quique 
Ipiratis.  appellatur , ortum  a punito  fubeunte  duplicem  motum  aquabilem , trahit . Hic 
porro  fpiralis  linea  eft , qui  in  fifo  genere  primaria  dicitur  i & hic  cft  Unca  lpiralis,dc  qua 
' Archimedes  dicit, 

Si  m plano  rcita  linea  altero  termino  manente  iquali  velocitate  circumlata , redeat 
*incePs  e°>  vnde  profeitacft:  fimul  vero  cum  linea  circumlata  icraturpimitum  pari  velo, 
MtiimtUtj  citare  fibijpfTfecundum  reittm  lineam  duito,  motus  initio  ab  immobili,  termino : illud 

punitum  , lineam  fpiralem  inplanodefcribet . 


j^lclirculus  cuius  centrum  A.fcmidiametcr  AB,ma- 


nenteque  punito  A,  rcita  quidem  AB  in  gyrum 
agatur  fecundum  extremu  B.defcribcns  circumteren- 
tium B C I H,  motu  tamen  cquabili , ita  vt  cqualibus 
temporibus  iqualia  fpatia  percurrat,  dumque  moueri 
cipit  in  gyrum  extremum  Bdncipiat  ctiS  moueri  pun- 
itum per  rcitam  AB,  ex  A inB  motu  itidem  aequa- 
bili, ita  vt  cum  hoc  peruentrit  ad  punitum  extremum 
B,  idem  extremum  lita  rcuolutionc  ad  eundem  locum, 

. vnde  protcilum  erat, redierit,  atque  adeo  rcita  AB  ad 

. . ..  eandem  poiitionem  reuerfa  li( ; itaque  punitum  illud 

saptrim delatum  per  rcitam  A B fubiens  duplicem  illum  mo- 

tlln'  scllub'lcnl’ fui motus  tramitem  rclinquendo.linea.quain  Archimedes fpiralem  nppel- 
r ' lauit,  AKHH1,  dcfignet.ira  vt  fi  circumferentiam  integram  B C I H B.diif&m  intelligamus 

in  viginti  quatuor  partes  aquales  > &in  totidem  etiam  partes  concipiamus  rcitam  A B,  <ii- 

uifam 
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Cifamfuiffe,  quando  extremum  linea:  refla:  B confecerit  fecundum  periphcriam,  vnam  i Lina  mi, re.* 
viginti  quatuor  partibus,  punftum  quoque  per  A B,  vnam  b viginti  qua  tuor  panibus  con-  ' 

fecerit , in  quas  ipfamet  A B diuifa  erat , & fic  deipeeps , ita  vt  cum  linex  extremum  B fua  iamic. 
gyrationc  pcruenerit  ad  punctum  H,  confefta  fcilicct  quarta  pane  totius  cireumferentix , & circumiir. 
etiam  pan&um  ex  A in  Bquartam  panem  ipfius  A B confecerit ; Punitum  autem  A ma- 
nens  ab  Archimede  principium  fpiralis  nuncupatur ; Pofitio  autem  linex,  a qua  incipit  re-  «Higatur  fc. 
fta  AB  circumferri,  principium  circulationis  appellatur. 

Huius  varia  fymprom.ua  funt , quorum  aliqua  Archimedes  ingeniofa  contemplatione*  qloinfia. 
eft  perfecutus , etfi  in  quibufdam  videatur  detcciflc , fiquidem  non  omnibus  probatur  illa_  spWi»  /*>»• 
demonftrandi  ratio  per  explofum  exceflum , atque  dcfcdhim , nec  dcmonftrarionis  vis  fatis 
perfpicua  exiftimatur . Sed  nos  de  his  infra , agentes  de  diucriis  methodis,  quibus  Mathe-  ptwiifum-, 
matici  hueufque  vfi  funt ; folum  hic  illud  videtur  addendum , propofitiones  primam , & fc- 
eundam , itemque  decimam  fecundam , atque  adeb  inde  dedudas  haud  pure  Geometricas  a 
e (Te , fcd  Phyfico-Gcometricas ; Siquidem  in  ijs  adhibetur  motus , & tempus , a quibus  pu-  n^htamr. 
rus  Geometra  abftinet,  omnifqucconfidcratio  de  magnitudinibus  inflituta,  cum  ordine, 
ad  illa,  non  tam  Geometrica , quam  PhyGco-Geomctrica  dicenda  eft ; condonandum  ta-  MtHmu c 
men  fibi  aliquid  exiftimauit  Archimedes,  quod  huius  linex  genefis  amotu  pendeat;  fed 
num  id  fatisficiet?  Circulus  quoque'  a]  motu  originem  ducit  ; Etfi  trianguli  redtanguli  o.-w, 
vno  latere  circa  redtum  manente  circumuoluatur  integra  reuolutionc  fit  conos , cuius  bafis ,s  •,  igjy 
'eft  circulus  deferiptus  ex  reuolutionc  alterius  lateris . Vel  fi  fit  circulus  in  plano  deferiptus  , 

funflum  autem  in  fublimi  acceptum,  a quo  perpendicularis  cadat  in  centrum  ipfius , fi  ab 
uiufmodi  pun&o  redla  qusdam  intelligatur , cuius  extremo  manente  in  puncto  iam  dicto 
in  orbem  acta , circuli  periphcriam  abradar , gignitur  inde  conus , cuius  bafis  eft  ille  circu- 
lus , cono  autem  didecto  per  planum  bafi  xquidiftans , fit  fcctio  communis  circulus , cuius 
oitus  non  eft  a motu.  Non  diifimiUter  de  Cylindro  ex  reuolutionc  rectanguli,  vno  ma- 
nente latere.  Vel  fi  linea  tecta  plano,  in  quo  circulus,  pcrpendiculariter  intelligatur  infi- 
flens , fibique  femper  parallela  incedens , circuli  periphcriam  abradens , gignit  cylindrum,' 
cuius  lectio  per  planum  xquidiftans  bafi,  que  erat  circulus  in  plano  defcriptus,circulus  iti- 
dem eft , cuius  ortus  eft  fine  motu , quemadmodum  contingit  de  lectionibus  conicis , qua: 
i communi  lectione  plani  cum  cono  originem  habere  poffunt , imo  his  illud  fpeciale,  quod 
nulla  przeunte  per  motum  delcripta,-  per  communem  lectionem  tantum  haberi  poteft , fe- 
rus de  circulo,  vt  explicuimus.  Sed-fi  de  circulo  cdm  ampla  neglecto  motu,  ac  temporei  SfbMi 
inftiraiturconfideratio,  curdefpirali  non  itidem  cuius  genefis  non  abfimilis  cflc  poteft  ? 

V t enim  in  plano  intelligitur  circulus  reuolutione  deferiptus,  & circa  eius  periphcriam  e re-  « «■/««* 
cta  pcrpendiculariter  plano  libimet  femper  parallela , circuli  peripheriam  abradens,  cylin- 
drum gignensxuius  communis  fectio  cum  {dano  yquid  iftante  bafi  circulus  cfijcur  imagina*' 
ri  non  licebit  fpiralem  primariam  in  plano,  ita  vt  recta  ipfi  plano  infiftcns,  fibi  met  paral- 
lela femper  incedens  abradat  fpiralis  fpatij  perimetrum , folidum  gignat , quod  non  imme- 
rito Cylindrico-fpirale  dici  poffet , cuius  bafes , vt  in  Cylindro  funt  duo  circuli , ira  in  hoc  cjlmdria 
forent  duo  fparia  fpiralia  ? Quod  fi  planum  aliquod  bafi  xquidiftans  illud  fecucrit,  gignet 
fpirale  fpatium  in  lui  communi  lectione ; fpiralis  autem  hxc  ortum  habet  fine  motu , v t ira- 

3uc  circulus  fufeipirur  confiderandus  abfque  ordine  ad  motum , & tempus , cur  hoc  idem* 

_ e fpatio  fpirali  fieri  non  poflet  i*  De  his  tamen  hactenus  j 
. Vt  autem  fectioncs  conicas , immo  & lineam  quadra- 
tricem , cuius  genefin  veteres  rccognoucnmt  a puncto 
fubcunte  duplicem  momm.  Geometrice  defcribicxifti- 
marunt  per  inuentionem  quotuis punctorum,  perqux 
duci  debeat , cur  etiam  hoc  idem  de  fpirali  fieri  non** 
poterit  omni  prorfus  neglecto  motu  ac  tempore  ? Sit  igi- 
tur circulus  C 1)  U E,  cuius  centrum  A,  femidiameter^ 

AB,  ciufque  peripheria  diuifa  in  partes  xquales  quotli- 
huetit:,  nuo  autem  plures  extiterint , eo  teliciAs  opera- 
tio  fuccedet , & ad  fingula  puncta  lectionum  a centro  A 
ductxfintrectx,  vtAJ,  AH,  AL»  &c.,  & in  totidem 
partes  diuilafic  vna  ex  ipfis,  puta  AB:  vnde  fi  circumfe- 
rentia % rir  diuifa  in  fcxdeciga  partes , in  totidem  etiam 


GemttriaLi 
ipfimi  fpiralis 
f rimari 4 dt* 
/criftit. 
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tnteliigarur  diuila  femidiameter . Si  quis  amem  vellet  initium  facere  a puncto  A,  facti 
AB  veluti  prima,  in  fubfequcnti  AN  fumatur  pars  A Oqu$  fit  decima  fexta  pars,  infc- 
quenti  A P accipiatur  A R qua;  Ct  du?  decunx  fexta  partes,  in  fequenti  A Q_  fumatur  A S, 
qua  fit  tres  dccimx  fexta  partes  &c.  fi  quis  velit  initium  ducere  cx  B fumat  in  AI  par- 
tem F I,  qua;  fit  decima  fexta  pars  totius  AI,  & in  AH  fumat  GH,  qux  fit  duae  de- 
cimae fexta:  partes , item  in  A L accipiat  K L,  qux  fit  tres  dccimx  (exta?  partes , & fic 
deinceps : vnde  priori  modo  intrinfecus,  pofteriori  vero  extrinfecus  ipfios  fpiralis  ortus  di- 
cetur ; ac  propterea  hunc  in  modum  fine  vllo  motu  licebit  fpiralis  genefim  intcliigcrc,  can- 
demque  deferibere , non  minus  Geometrice , quam  fediiones  conicas,  vclipfam  quadra- 
tricetn,  vt  paulo  infra  dicemus . Et  quemadmodum  de  quadratrire  lymptomata  demon- 
ftrantur  nulla  habita  ratione  motus,  vel  temporis , ita  etiam  de  hac  fieri  nihil  prohibettqua- 
mobrem  tra&atio  de  fpiralibus  inftitui  poterit  puri  Geometrica , vt  fuo  loco  conflabit . 

Hac  autem  fpiralis  genefi  agnita,  quod  Archimedes  oftendit  beneficio  motus , ac  tem- 
poris , his  negle&is , omnino  Geometrici , qui  fequitur  in  modum  demonftrabkur  , ac  do 
alijs  conlimilibus ; vnde  eflo, 

THEOREMA. 


*ytl  plure  s fp'r*bm  **  primi  reuotusiene  trium  incidunt  duu  * linet  a puncl o^uodefi  principium 

' I1J7I111»  * Jpirulis , & producimur  td  circumferentium  vfipue  primi  circuli  \ eundem  rulitnca  inter 

xxxi.  fe  hubebunt  i IU  in  fpirulem  incidentes,  epuum  arem  < treuh  medy  inter  ttrmtmtm  fptrt , 

dr  limites  line  urum  producturum  in  circumferentiufuii  es , fumptts  in  prueedcniia  i 
itis  u fine  fpirulis . 

Sit  fpiralis  linea  &c. 

Re  folati» . 

Thtrtmu  ut  f~\  Vomam  igitur  cft , vt  BC  ad  BD>  ita  circumfe- 
jtr.himUcj  \ 3 rentia  AIF  ad  circumferentiam  AIG  ,&  vt  BD 
rtifiapu-  ad  BE , ita  circumferentia  AIG  ad  circumii- 

rentiam  AIH,  erit  * vtmtegracircumicremia  ad  cir- 
d"  cuinferentiam  AIF,  ita  BF  femidiameter  ad  fpiralis  ra- 
mtufirutur.  c|jum  p q N(C  dilfimilitcr  dcmonftrabimus , vt  inte- 
■ E*  jtu-  gra  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  AIG, 

Uorc  inub,  ita  c(Te  femidiametrum  BG  ad  fpiralis  radium  B D,  & 

Ue Cuculo,  vt  integra  circuli  circumferentia  cft  ad  circumferen- 
tiam AIH,  ita  effe  femidiametrum  BH  ad  fpiralis  ra- 
dium B E;  ergo  per  conuerfionem  rationis , erit  vt  inte- 
gra circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  A H,  ita 
B H,  feu  B A ad  E H . Quod  ita  fe  habet  cx  natura  ip- 
fius  linea:  fpiralis;  fic  enim  per  punila  continuata  oriri  perfpicuumefl;  vt  enim  AH  ad 
integram  circumferentiam , ita  cft  E H ad  femidiametrum  B H,  feu  B A,  accepta  Gquidem 
quocumque  pundlo  in  circumferentia  A H.  c.g.K,  eadem  intclligenda  cft  ratio  arcus  AK 
ad  integram  circumferentiam, qua:  eflet  dudfa  redta  BK  intercepti  fegmenti  inter  punctum- 
K,&  pundlum  in  fpirali.per  quod  reda  BK  tranfiret  ad  ipfam  femidiametrum;  Diuifio  enim 
’ integrx  circumferentia*  in  partes  xquales , & in  totidem  etiam  xquaics  partes  ipfius  femi- 
diametri  intclligenda  cft  in  infinitum  diuifio. 


\ 


Compoftio . 


Q Voniam  itaque  eft , vt  integra  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  HA,  ita- 
B H,  hoc  cft  B A femidiameter  ad  E H;  erit  per  conuerfionem  rationis , vt  integra- 
circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  A I H,  ita  eadem  femidiameter  B H ad 
fpiralis  radium  B E.  Nccdiffimiliter  dcmonftrabimos,  integram  circuli  circumferentiam  ad 
circumferentiam  A 1 G,  vt  femidiameter  BG  ad  fpiralis  radium  BD,  & vt  integra  circuli 
circumferentia  ad  circumferentiam  AIF,  ita  effe  eandem  fcmidianctrum  BF  ad  fpiralis 

muim 
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radiiimBC.  Quare  erit,  vtBDadBE,  ita  circumferentia  AIG  ad  circumferentiam-' 

A I H,  & vt  B C ad  B D,  ita  circumferentia  A I F ad  circumferentiam  AIG. 

Redeamus  vnde  difcelfunus , fpiralis  illa , quam  cum  Archimede  defcripfimus  primaria  P,:\ , 

cft , dari  etiam  poteft  & fccundaria , tertia , & m infinitum : Vnde  Archimedes . Z‘2‘.  f"h‘~ 

Linea  porro,  quam  quidem  prima  reuolutionc  pertranfierit  punflum  latum  fecundum-  ;r,w 

reflam  , prima  vocetur : quam  vero  in  fecunda  gyratione  idem  punflum  pcrambulauerit , i'“fi 

fecunda , atque  de  alijs  fimiliter , qua:  circumvolutionibus  proportionaliter  denominantur,  'unujhm- 
Vt  fi  fuerit  refla  A B,  cuius  extremum  A fit  immobile , dum  extremum  B mobile  delatum- 
motu  xquabili  perucncrit  vnde  difcciferat ; pun- 
• flum  vero  delatum  per  AB,  non  confecerit  nifi 
partem  AC  in  hac  prima  gyratione  deferibit  pri- 
mariam fpiralem ; fi  vero  fecundo  in  orbem  agatur 
eadem  linea  motu  aequabili,  vt  prius  donec  ad  ean- 
dem politionem  redierit  ,•  punflum  vero  dclatum- 
per  A B perucncrit  ad  punflum  D,  ab  huiufinodi 
punito  deferibitur  fpiralis  fecunda?  rcuolutionis  i & 
fi  tandem  in  tertia  reuolutione  perucncrit  ad  B,  dc- 
feribetur  fpiralis  tertiae  rcuolutionis . 

Spatium  autem  comprehenfum  prima  rcuolu- 
donc  deferipta , & linea  refla , qua:  prima  cft , pri- 
mum appellatur , quod  vero  comprehenditur  fub 
helice  fecunda  reuolutionc  deferipta,  delinea  refla 
CD  fecunda , fecundum  nominatur,  & fic  deinceps . 

At  vcr6  fi  a punflo  quod  cft  principium  helicis 
refla  quipiam  agatur , ea  qua:  funt  ad  cafdcm  huius 
reflae partes,  ad  quas  circumuolutio  fertur,  antece- 
dentia vocantur , qua:  vero  in  contraria , dicuntur 
confequentia . Vt  fi  fuerit  in  fpiralis  principio  A fa- 
flum  initium  refla:  AM,  vtcunqueduftar;  voluta 
quidem  A K D F B , & infuper  fpatium  illud  ab 
huiufmodi  recta  verfus  D,  &F  &c.  quodeftadeaf- 
dem  lineat  A M partes , dicuntur  antecedentia , oppo- 
fita  vero  volura.qu*  eft  i parte  ELG;  & fpatium  illud 
quod  eft  deinceps  ad  ipfam  lineam  verfus  ELG,  con- 
lequcntia  nuncupantur . 

Circulus  prima:  rcuolutionis  dicitur  primus,  fecundus  dicitur  fecundus , de  fic  de  reli-  £‘r“,w  f,i' 
quis  &c. 

Nos  autem  alia  ratione  lineam  hanc  confidcrari  pofle  obfcruauimus , fecundum  hypo- 
thefes  diuerfas ,•  nam , vt  fupponebar  Archimedes  motum  linea:  in  orbem  efle  aequabilem , 
itemque  motum  puncti  delati  fuper  rectam  lineam  a:quabilcm  efle , ita  & quemadmodum  h /"«- 
extremum  B rcctx  lineae  dum  in  orbem  agitur  fecundum  circimfercntiam  B H I &c.  xqua- 
libus  temporibus  xqualia  fpatia  pertranfeat , ita  pariter  punctum  fuper  rectam  AB,  dum- 
ex  A in  B fertur,  iquahbus  temporibus  xqualia  Ipati.i  conficiat . Ita  non  dilfimilitcr  nobis 
imaginari  licebit , quod  punctum  delatum  fuper  A B,  feratur  non  motu  xquabili , fed  po-  i!  ‘ 
tiuslecunduinquandam  aliam  rationem,  ita  vt  fpatia  peracta  e.  g.  fint  vt  quadrata  tempo-  j 

rom , dum  interim  extrcmtfm  B motu  xquabili  fertur  per  circumferentiam , & fic  produce- 
tur fpiralis  alterius  natunc  ab  ea , quam  excogitauit  Archimedes , eaque  luas  habebit  affe- 
ctiones demonftrabilcs . 

Licebit  etiam  imaginari  punctum  illud  delatum  per  A B xquabili  motu  ferri , fed  lineam  aiu 
iphm,  atque  adeo  extremum  B fic  in  orbem  cieri,  vt  fpatia  peracta  fint  vt  quadrata  tempo-  ). 
tum,  & fic  producetur  fpiralis  alterius  natunc  a duabus  commemoratis,  fua  quidem  habens 
confemanea  fymptomata . 

Imaginari  etiam  poffumus  lineam  rcuolui , & punctum  deferri  per  lineam  tali  motu,  vt 
/patia"peracta  fint  vt  quadrata  temporum,  atque  hunc  in  modum  quatuor  eruntfpiralcs  «• 
primi  ordrnis , quem  directura  appello . 
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ifirtlti  At  vero  iiiucrfi  ordinis , non  rot  fpccic  erunt , nara  vna  Cum  prima  primi  ordinis  coinei- 
spti" /”>«!  ^ • Tres  igitur  fpecie  diiterfx : vnde  fi  nos  intcUigamus  extremum  B motu  xquabili , & 
Tiinftn  punctum  delatum  per  B A,  ita  feni  ex  B in  A,  vtfpatiaconfeaafint  in  duplicata  ratione- 
*•"«  temporum , gignetur  fpccics  inuerfx  fpiralis , & ea  eft , fecundum  quofdam , quam  graue- 
defccndens  in  plano  xquatoris  defignaret , fi  tellus  tantummodo  reuolucretur  diuruo  mo- 
tu , vt  quibufdam  arrifit ; fi  graue  tamen  defeenderet  remotis  omnibus  inpedimentis  motu 
fcmpcrvniformitcr  accelerato  ex  ea  altitudine,  itavt,  ciim  femidiameter  telluris  ad  ean- 
dem politionem  redijflct  ad  centrum  ipfius , graue  pcruenitTet , hxc  tamen  forte  linea  non- 
eflet,  a dcfcendcntc  graui  in  prcdicto  plano  deferipta . Sic  etiam  de  alijs  ad  hunc  ordinem- 
fpcctantibusfuo  modo  intclligendum  efi;  vt  fi  punctum  ex  B in  A feratur  motu  xquabili, 
linea  vero  in  orbem  agatur  motu  accelerato , videlicet  in  duplicata  ratione  temporum;  Vel 
tandem  fi  vterque  motus  fuerit  naturaliter  acceleratus . 

Prxtcrca  imaginari  licet  motum  fecundum  aliam  rationem , & fic  proucnient  dpiralcs 
FfiM  pertinentes  ad  primum  ordinem  , nempe  quod  punctum  cx  A in  B feratur  motu,  ita  vt  tem- 
»jpi-  pora  fint  in  duplicata  ratione  fpatiorum , linea  vero  in  orbem  cieatur  motu  xquabili,  atque 
cx varijs combinationibus .varix orientur Iincx Ipirales . 

" Illud  non  pryteribo  (piralis  gencfiin  hunc  inmo- 
antimn.  dum.  IntcUigamus  punctum  (2c  pertinebit  ad  fecun- 
‘pnimnfu  dum  ordinem)  moueri  motu  naturaliter  accelerato  cx 
jirumtum  „ B in  A,  lineam  vero  in  orbem  ferri  motu  naturaliter 
‘L*m-  deficiente,  quxeunque  fit  huius  delectus  ratio , &ex 

varia  combinationc  variari  polfunt ; fcd  ea  quam  mo-  [ 1 IA.  — In 

dtjcnbtrtt  do  dixi  dcfcribcrctur  a graui  defccndentc  in  plano  ' ” ^ 

xquatoris,  ex  hypothefi  quod  tellus  diurna  tantum- 
reuolutionc  cieretur , fi  cx  tanta  videlicet  altitudine- 
J?  caderet  .quanta  ad  id  requireretur,  vt  fupracxplicui- 

mus;  propterca  quod  graue  ageretur  in  gyrum  non-  

n.infiUdimr-  ab  interno  principio , quafi  redolens  naturam  totius,  H 

fcd  potius  impullucxtrinfecus  accepto  namraliter  deficiente , vtpotcmobilis.reluctantetuU 
tura , a qua  habet , vt  fe  primum  conftituat  fub  minus  graui ; de  hoc  tamen  fuo  loco. 
i.in  ffirth,  Cxterum  butufmodi  lineas  imaginari  quoque  licet  fuper  alijs  fuperficicbus  deferiptas, 
Pr'T^rtim  mfupcrficic  (phxrica , cylindrica , de  quibus  aliqua  dixit  Pappus  in  Collectioni- 
bus  Mathematicis.  . y:  mnv : '<l 

■ Quemadmodum  enim  dari  pedunt  infinitx  parabolx , infinirx  hyperbolx , inffnit*  clli- 
rilnXJinr  pfes , & quidem  duplici  ratione , vtfuperius  innuimus,  ita  etiam  dari  poliunt  infinitx  fpi- 
fnt  mjinun  rales;  Etenim  vt  paulo  .mrcadiccbamus , fipunfium  A i ntcl  ligatur  deferri  per  AB  motu 
/t/imn  “ -j-quabili , dum  interim  femidiameter  illa  manente  extremo  A,  reuoluatur  fecundum  extre- 
mum B.defcnbens  circuli  pcriphcriamBHIC,  motu  tamen  vnifiarimtcr  accelerato,  ita  vt 
fpatia  perafia  in  ipfa^vcriphcria , fint  in  duplicata  ratidne,  feu  vt  quadrata  temporum , gi- 
Wf . gnitur  alia  fpiralis  ab  Archimcdca , qux  prima , & linearis  dicetur ; hxc  autem  de  qua  io- 
,H“'  quimur  erit  fecunda, &quadratica  , quod  ii  fpatia  perafia  fuerint  ficut  cubi  eorum  tempo- 
sfirhutnii-  rurti,  gignetur  altera  tertia , qux  dicetur  cubica, et  fi  fuerint,  vt  quadrato  quadrata  tem- 
porum  orietur  quarta  .quidicctur  quadrato  quadratica , & fic  in  infinitum.  Vndc  ex  va- 
ria  combinationc  ipforum  motuum , variaque  determinatione  principij  quod  videlicet  fit 
aut  centrum , aut  extremum  mobile  lineat  refix,  varix,  diuerlxque  ipirales  oriuntur. 

Quod  fi  punfium  per  femidiainetrum  mouearur motu  naturaliter  deficiente,  ita  vt  con- 
trario modo  fpatia  perafia  fint,  vt  quadrata  temporum,  diameter  vero  reuoluatur  motu 
xquabili,  fi  motus  per  refiam  fit  ab  extremo  immobili,  erit  ordinis  primi  refpondens  alteri 
ordinis  fecundi  cuius  initium  eft  extremum  mobile;  vnde  dicentur  CorrcIatx,&  fic  dc  con- 
fimilibus , & qux  a duplici  motu  naturaliter  accelerato , quando  kilicct  fpatia  perafia  funt. 
vt  quadrata  temporum , dicetur  Quadratica  cx  dyplici  origine,fic  dc  alijs  fuo  modo . 

His  autem  prxhabitis , fupereft  confidcrandum,  in  his  quoque  fibi  vcndicare  locum ar-s 
tificiofam  Analyfin  , de  qua  paulo poft  agendum . 

Omnemque  propofitionem  huiufmodi  dfc , cum  fuerit  ex  illo  principio  dedufia  quod 
motum  atque  tempus  concernit  quemadmodum  fc  habet  Pappi  Propofitio,  in  qua  illud 
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attributum  de  fpatio  fpirali  demonflrat , videlicet  fubtriplum  efle  ad  circulum , quamuis 
ipfa  demondratio  vtatur  ea  ratione  quae  cft  inter  cylindrum , & conum ; fupponit  enim  ac- 
cidens ipfius  fpiralis  ex  tempore  motuque  dependens , codcmque  modo  philofophandum 
dc  confimilibus . 

Intcrim  animaduertamus  quod  innuimus  nepe  de  fpirali  antiquo  more  quem  Archimc- 
deum  appellant  inftitutam  contemplationem  1’hyfico-Geomctricam  efle , qua  admifla  in- 
tra cancellos  propriae  Geometris e , intracofdcm  licebit  etiam  circulum  nondiflimili  modo 
contemplari.  Vnde  Theorema  illud  dcmonftrarc . Si  duo  vel  plurcs  fuerint  circuli  con- 
centrici , dufisque  dnt  dus  rediaj.a  communi  centro  ad  maximi  peripheriam,  fingulorunu- 
aliorum  peripherijs  occurrentes , qua:  eft  ratio  unius  arcu»  ab  hifcc  duabus  lineis  intercepti 
ad  totam  fuam  peripheriam , ita  erit  alterius  arcus  ad  peripheriam  fuam  , & ita  de  lingulis . 
Demondratio  autem  ea  erit,  quia  fi  concipiamus  vnam  ex  illis  lineis  rcuolui  circa  centrum, 
quo  tempore  linea  fua  rcuolutione  percurrit  totam  circumferentiam  maximi  circuli,  eo- 
dem etiam  tempore  percurrit,  & circulorum  aliorum  circumferentias . Si  igitur  intelliga- 
tur  reuolui,  quoniam  eodem  tempore  percurruntur  integra:  circumferentia:,  & motus  cft 
aequabilis , erit  fpatium  ad  fpatium , hoc  cft  circumferentia , ad  circumferentiam , vt  velo- 
citas ad  velocitatem , & vt  eadem  velocitas  ad  velocitatem , ita  arcus  vnius  circumferen- 
tiae, ad  arcum  alterius  circumferentia: , qui  videlicet  eodem  rempore  percurruntur ; & per- 
confequens , vt  arcus  ad  circumferentiam  fuam,  ita  alter  arcus  ad  fuam  circumferentiam-. , 

Hac  tamen  non  eft  demonftrandi  ratio  candori  Geometrico  confentanea , cum  aliter  idem 
Theorema  demonftrare  liceat , viam  Regiam  calcando  Euclideara.  Non  diflimiliter  igitur 
generofa  aggrclfione  foret  ineunda  tradlatio  dc  fpiralibus , alijfquc  lineis  oriundis  a, motu»  ' ' 
quia  tamen  minimum  in  maximis  maiori  eft  in  honore  habendum , quam  quod  maximum 
eft  in  minimis , propterea  huiufmodi  contemplatio  dc  fpiralibus , aljs  fimilibus , non  eft 
in  poftrcmis  habenda ; tentare  tamen  aliquando  non  pigebit  meliorem  viam  ad  eadem-, 
aliaquc  lympromata  demonftranda  dc  ipfis , inire.  ..  , 

Cstcrum  ad  analyfeos  formam,  itemque  fynthcfeos , redaita demondratio  theorema- 
tis ,fe  habentis , aliter  ac  a Pappo  preftitum  fuerit,  cft  vt  fequitur . 

a.  ’ • , 

THEOREMA. 

Si  in  fpirulcm  vnu  quidem  circumuolutione  dejeriptem , a principio  fpirtlis  rectu  quotliiet  Iimplum 
cadent  ,quu  uqueles  inter  fe Je  ungulos  eontineunt  ,fe fe  mutuo  uquultter  excedent . • " 

Efto circulus  ADC,  fpiralis  autem  BEFA,  fintque  recta:  BA,  BFC,  BED,  quibus  conti-  j,  /p,r«u" 
neanrur  anguli  ABC,  CBD  inter  fe  squales.  Dico  tanto  exccflufuperariBF  ab  AB.quan-  tr‘t-  >»•  & 
to  BE  fuperatur  ab  ipfa  BF . • * lisSTu! 

Centro  B,  interuallo  BE  deferibatur  arcus  EH,  & eodem  centro , interuallo  BF  dcfcribar 
tur  arcus  FG. 


* . Rcfolutio  . 

Voniain  cxcefliis  ipfius  AB  fupra  BF  aqualis  cft  cxccf- 
w fui  ciufdcm  BF  fupra  BE,  cft  autem  FC  cxccflus  BA 
fupra  BF,-  ergoCF  aqualis  erit  FH,  qui  cft  cxcef- 
fos  BF  fupra  BE;  eftquc  circumferentia  CA  aqualis  circum- 
ferentia: DC;crgovt  FC  ad,  FH  ita  circumferentia  CA  ad 
circumferentiam  DC,  ergo  conuertendo , & componendo 
erit , 1 vtCHadFC,  ita  circumferentia  aCD  ad  circumfe- 
rentiam CA,  &conuertendovtFCadCH,ita  circumferen- 
tia CA  ad  circumferentiam  DCA  b fcd  vt  BC  ad  HC,hoc  eft 
£1),  TcuBA  ad  DE,  ita  integra  circumferentia  ad  tircumfc- 
rertiam ACD; ergo  per  fubduitionem  squalium  rationum,  circumferentis  integrs  ad 
circumferentiam  DCA,&bC  ad  HC,  erit  cvtFC  ad  BC,  ita  circumferentia  CA  ad  inte-c  ex  Elrmet 
gra  m circumferentiam,  & conueitendo  erit, d vt  BC,  hoc  cft  BA  ad  FC,  ita  integra  circum- J <"■  «*■»• 
ferentia  ad  circumferentiam  CA.  Quod  ita  fe  haljet  ex  natura  ipfius  lines  fpiralis . 
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Voniam  eft  vtBA,  hoc  eft  BC  adFC,  ita  integra  circumferentia  ad  circumfcrenf 
tiamCA.  erit  * conuertendo,  vtFCadBC,  ira  circumferentia  CA  ad  integram- 
circumferentiam . Rudiis  quoniam  cft  vt  BA,  hoc  eft  BD  ad  DH,  hoc  cft  BC  ad 
g HC,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferentiam  DCA;  ergo  cxxquali  erit,  c vt  FC  ad 

y 17,  juimi,  CH,  ita  circumferenuaC A ad  circumferentiam  DCA,  & conuertendo , y vt  HC  ad  CF, 
ita  circumferentia  DCA,  ad  circumferentiam , CA,  & diuidendo,  ac  conuertendo , vt  FC 
ad  FH,  ita  circumferentia  CA  ad  circumferentiam  DC  . Eft  autem  circumferentia  CA 
1 ix  ittrxB.  aqualis  a circumferentia:  DC;  ergo.CF  aequabitur  FH,  ac  propterea  exccfius  ipfius  bA  fu- 
pra  BF  aqualis  erit  exedfui  eiufdcm  EF  fupra  BE . Quod  oportebat  oftendere . 
un  jemoH  ■ '§‘tur  tcfolutio  fupponit  fpiralis  ortum  huiufmodi  e fle , vt  refla  quardam  manente, 

•fhuio  /nppo-  extremo  vno  fecundum  alium  in  orbem  agatur  xquabili  motu,  & ab  immobili  extremo 
punflum  deferri  fuper  rcflam  ipfam  motu  itidem  arquabili , ita  vt  quo  tempore  perfecerit 
* ' linea  in  gyrum  a (fta  partem  circumferentia;  integrat,  punflum  quoque  delatum  per  reftam, 

ipfius  refla:  partem  confecerit , quar  ad  integram  lineam  eam  habeat  rationem,  quam  cir- 
cumferentia: pars  ad  circumferentiam  integram , quibus  ncgleflls  etiam  haud  difficillimum 
foret  hoc  fpiralis  accidens  pcrfcrutari.caufamque  reddere. 

Ex  accidentibus , qus  fpirali  contingunt  primum  erat , quod  diximus . 
fxfxxa:  ' Deinde  qubd  contaflus  linea:  refla;  cum  ipiraliin  punfto  fit , quod  Archimedes  oftendit 
Propofitionc  decima  tertia , demonftratione  ducente-ad  incommodum . 

'Ali,U£‘'  Et  fi  in  fpiralem  cx  prima  rcuolurione  ortam  dua?  lines  incidant  ab  eius  principio , pro- 

1 * dufta.-q.uc  fint  ad  circumferentiam  vfque  primi  circuli , eaflem  cft  ratio  incidentium  in  fpi- 

ralem , qua  cft  arcus  circuli  medij  inter  terminum  fpira?,  limitcfquo  linearum  produflarum 
in  circumferentia  faftos,  acceptis  in  antecedentia  arctibus  afinc  fpiralis,  quod  Archimedes 
oftendit  Phyfico-CcomctriCr , vr-de  propofitione  decimii  fecunda  diftum  cft . > 

Etfi  in  fpiralem  in  fecunda  reuolmione  faflam  lines  rcfts  ceciderint  a principio  fpiralis, 
eadem  cft  ratio  rcflarum  ad  inuicem , qus  cft  difli  arcus  cum  tota  circuli  circumferentia- 
fimul  aflumpta . • \\ 

Quod  oftendit  Archimedes  Propofitionc  ij.  non  fecus  ac”  dcmonftrauit  propofitiones 
12.&  14.  qua  admittunt  analyfin , & fynthefin  non  ftcus  ac  ii  nobis  taflnm fuit  iuperiqs". 

Si  fpiralem  ex  prima  reftolurione  ortam  refla  linea  tetigerit,  & a contaflu  refla  linea- 
dufla  fuerit  ad  punflum  , quod  eft  principium  fpiralis,  anguli,  quos  tingens  facit  cum- 
SI afuM*  dudla  fupradicta  insquales  fuut , Scquidcmqui  in  antecedentia  vergit  obtufus  cft,  & qui, 
m.&  tfimfi-  in  confequentia  aciltus . t 

*•  Hanc  oftendit  Archimedes  Propofit.  1 6.  fed  demonftratione  ducente  ad  incommodum . 

Hoc  idem  theorema  refolui , componique  poteft , atque  dcmonftrari  oftcnfiue , fi  circu- 
> ifii friwii.  Ius  deferibatur  centro  fafto  in  punflo , quod  eft  principium  ipiralis,  femidiameter  vero 
fit  minor  linea  prima  in  principio  circulationis ; huitjs  enim  peripheria , fpiralem  neceffario 
fecabit , nam  ob  ipfius  fpiralis  naturam  circuli  partes  antecedentes  cadent  intra  circulatio- 
nem fpiralis , partes  vero  fcquentes  extra  ipfam ; Spiralis  enim  radij  ad  antecedentia  erunt 
maiores  femidiametro  circuli  deferipri , & ad  fequentia  erunt  minores . Si  reda  fuerit  duf 
fla  tangens , & peripheriam  circuli , & lineam  fpiralein,  cum  igirar  extra  circulum  fint  par- 
tes fpiralis  antecedentes , intra  vero,  fcquentes  .refla  tangens , neque  conueniet  cum  arcu- 
fytralis  a punflo  interfeflionis  ad  antecedentia , neque  cum  arcu  peripheria:  a punflo  in-, 
terfeflioms  ad  confequentia , neque  cum  punflo  imerfeftionis  communi , alioquin  vtraro» 
que  curuam  fccarct , cum  tamen  vtramq  ue  tangere  fupponamus ; a punflo  quod  eft  fpira- 
lis  principium  dufla  fit b refla  ad  punflum  contaflus  refla;  cum  ipfa  peripheria  , & cum  hac 
faciet c angulos  reflos;  dufla  fit  a ab  eodem  principio  fpiralis,  refla  ad  punflum  contaftus 
reiftse  cum  fpirali , cum  hac  faciet  , anguhim  ad  antecedentia  obrufiun , vtpotc  maiorenu 
rcflo,  qualis  eft,  qui  fit  linea  dufla  a principio  fpiralis  ad  punflum  contaflus  peripherk 
circuli , cum  refla  tangente  s qui  autem  deinceps , nimirum  ad  confequentia  erit  miner 
reflo.  *'•  'm  y ■ ‘ • 1 

Nec  dHfimili  modo  decima  fcptima  oftendetur . 

; ''  • — - — ' Decimata 


Jlimd  etiam 
jpiralit  Mtd' 


9pir.il/!  pre~ 
fritttu  , qtu 


b pr  ptt  .prii 
C 18.  terti/. 
Apr.pupeiM, 
C it,  primi. 
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Decimam  ofiauam  Archimedes  dcmonftrauit  antiqua  methodo  per  cxplofum  exccfliim 
ac  defeftum;  ea  vero  eft  infignis  Propofitio , ac  celebre  Theorema , nempe . 

Si  fpiralem  ex  prima  circumuolutione  ortam,  re£la  linea  tetigerit  in  termino  fpirx,  a Ma  b"M 
punito  vero  quod  eft  in  principio  fpirx  ducatur  quatdam  ad  angulos  reftos , ei  qux  eft  res. 
uolutionis  principium , ducta  quidem  incident  in  tangentem , & iplius,  qux  pars  media  erit 
inter  tangentem , & principium  fpirx  tcqualis  erit  peripherix  primi  circuli , 

De  hoc  tamen  agendum  in  proprio  capite , vbi  hanc  methodum  perpendentes , alia  ra. 
tione  hoc  idem  theorema  dcmonftrare  tenta  bimus . > 

Ita  pariter  de  propofitione  decima  nona,  vbi  agitur  de  fpiralicx  fecunda  reuolutioncj , Alilt  fTep,:,. 
ap  offenditur  fi  fpiralem  fecunda  reuolutionc  ortam  in  termino  tetigerit  redta  linea,  & i /[.min . 
principio  fpirx  ducatur  aliqua  ad  angulos  rectos  linex , qux  eft  rcuolutionis  initium , ipla_ 
coincidct  in  tangentem , eritque  redta  media  inter  tangentem , & principium  fpirx  dupla., 
circumferendi  (ccundi  circuli ; fequentem  vero  vigefimam  demonftrat  dedudtione  ad  inv 
pofiibile , cum  tamen  oftenfiuc  demonftrari  poflit , de  quo  fuo  loco . 

Vigcfima  prima , & vigclima  fecunda,  & vigefima  tertia,  funt  Problemata , qux  fcquenr 
tibus  inleruiunt , propofitionibus . 

Infignis  eft  propofitio  vigefima  quarta , videlicet . 

Spatium  linea  fpirali  in  prima  rcuoludone  deferipta , & redta  linea  prima  in  principio  , , 

circulationis  contentum,  tertia  pars  eft  circuli  primi.  , 

Hoc  autem  Theorema  antiqua  methodo  per  cxplofum  exccfliim , atque  defedtum  often-  r«/«. 
d it , de  quo  propterea  fuo  loco  i Hic  tantum  adnotabo  hoc  idem  accidens  ipfius  fpadj  /pi— 
ralis  elegantiori  fbrtaflc  ratione , oftendi  polle  per  introferiptum  poligonum  circulo , cui 
poligonum  fpatio  fpirali  introferiptum  refpondebit  multitudine  triangulorum , in  qux , & 
illud , & hoc  rcfoluitur , qux  plane  a redtis  dudtis  a centro  circuli  primx  rcuolutionis, atque 
adeo  a principio  fpiralis , eflormantur  ad  ciufdem  circuli  peripherias , facientibus  ad  cen- 
trum ipfum  angulos  xquales,  qui  cum  fuerint  odio , natentur  fedtores,  duet  iique  redtis 
fubtcndcndbus  arcus,  quibus  prxdidti  anguli  ad  centrum  infiftumV  odio  prouenient  trian- 
gula , inter  fe  xqualia  atque  fimilia , c quibus  odiogonum  componitur , ciimquc  linex  illx 
d centro  dudix  perimetro  fpiralis  occurrant  fpatium  ipfum  fpirale  in  totidem  fediores  diui- 
dent , dudiifque  fiibtendentibus  arcus  ipfius  fpiralis , odio  etiam  confingunt  triangula  i 
quibus  componitur  poligonum  fpirale , hoc  eft  fpatium. fpirali  inferiptum  relpondens  poli- 
gono , quod  circulo  inferiptum  eft , & cum  eo  comparandum , quia  tamen  ad  hoc  eft  opus 
Arithmetica ptogreffione , obid  hxc filentio hic pfxtcribo,  eadem  de  re  verba  fadlunis 
cum  de  ipfius  progreffionis  vfu , fermonem  inftituero . 

Hxc  eadem  ratio  fubtripla  fpatij  fpiralis  ad  circulum  prim;  reuolutionis  eleganter  etiam 
oftendituraPappoIibroquattoProp.il.  per  analogiam,  qux  fpccialis  eft  methodus,  fi 
namque  demonftraucrimus  fic  fe  habere  circulum  rcuolutionis  ad  fpatium  fpirale,  que- 
madmodum cylindrus  ad  conum  eiufdcm  altitudinis , atque  bafeos , pcrfpcdta  qnidem  no- 
bis erit  ratio  tripla  circuli  prxdidti  ad  fpatium  fpirale , cum  iam  exploratum  fit , vel  viaan- 
tiqua  deducente  ad  inconucnicns  per  cxplofum  exccfliim  atque  defedhim,  vt  habetur  apud 
Euclidem, cylindrum  coni  triplum  efle  cum  fiterit  eiuldem  bafeos,  ae  altitudinis  Prop.to. 
lib.  1.  Vel  recenti  per  indiuifibilia  ,S<  cnimoftenfum  fuerit  omnes  figuras  paraUelogrammi 
ad  omnes  figuras  fimiies  cuiufuis  triangulorum  per  diametrum' eiuldem  paraUelogrammi 
tonftitutorum  efle  in  ratione  tripla , vno  latere  paraUelogrammi  communi  regula  exiftetv- 
te, conflabit  illico , ne  dum  omne  prifma  pyramidis , fed  quemcumque  cylindricum cuiuf» 
cunque  conici  in  eadem  cum  eo  bafi,  & altitudine  exiftentiefle  triplam.  Soicrtii  autem. 
Aasuyftxineopofitacft,  vt  feligat  analogiam  opportunam , videlicet  rcfpicicndo  ad  r»-  r*' 
qpnem  eorum , qux  ad  propofitum  conducant , vt  in  re , de  qua  agimus  contingit , m axi- 
tneaccomfnodat.ttneife  rationem  cylindri  ad  conum,  fiquidem  per  circumfcnptos  fedto- 
Tes,  Btintrofcriptos  fpatio  fpirali,  inftituimus  comparationem  hunc  in  modum.  Vt  totus 
circulus  ad  omnes  figuras  ex  fedtoribus  inferiptas  linex  fpirali,  ita  eft  cylindrus  a paral- 
lelognmmo  circa  propofitum  axem  ad  omnes  figuras  ex  cylindris  ipfi  cono,  qui  fit  a trian- 
gulo, quod  eft  dimidium  iplius  paraUelogrammi  circa  eundem  axem,  inferiptus.  Deindo 
rurfttsvtcirculus , ad  omnes  figuras  ex  fedloribuscircumfcripras  linex  fpirali,  ita  eft  cy- 
lindrus ad  omnes  figuras  ex  cylindris  eidem  cono  circumfcriptas,  atque  adeo,  vt  cylin- 
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Brus  ad  conum;  ita  circulus  ad  fpatium  fpriralc . Ad  hic  igitur  oportet  refpicerc  vti  dice- 
bam, nam  atioquin  non  dccflfct  alia  fimilis  ratio  tripla,  vt  cx.  g.  fteonfideremus  aliqua.' 
in  genere  magnitudinis,  qua: huiufinodi rationem  habere  poflimt,  quemadmodum  du- 
plum triangulum  circumfcriptum  circulo,  plus  triangulo  inferipto  ad  hexagonum  eidem, 
circulo  inferiptum , plus  triangulo  inferipto,  & triangulum  inferiptum,  conlhtuunt  progref. 
fionem  geometricam  in  ratione  tripla, fed  inde  haud  liceret  feligere  duos  terminos, vel  fcili- 
cct  hexagonum  plus  triangulo  inferipto  & triagulum  inferiptum,  vel  duplum  triangulu  cir- 
cumfcriptum eu  inferipto  & hexagonum  plus  triangulo  inferipto ; cft  enim  eadem  quidem, 
ratio^jux  cylindri  ad  conum,tame  inde  non  licet  propofitum  haurire;  imo  & Cyclois  tripla 
cft  circuli  fui  genitoris : vnde  hic  etiam  intercedit  ratio,  qux  inter  cylindrum,  & conum; 
rttmC/mi  u ^ inftitutum  minime  idonea , de  his  tamen  inferius  opportuniori  loco  diflerendum . 

‘ Redeuntes  autem  ad  fpirales,  negari  non  poteft  quin  ea  fit  amxniflima  contemplatio , Se 
ad  magna  conducens,  fi  namque  adinuencrimus  modum  quo  ducenda  fit  tangetis  ipfius, 
videlicet  qua  ratione  ducere  valeamus  tangente  lineam  fpiralem  cx  prima  circumuolutione 
ortam  in  termino  fpirx , erit  adinuenta  ratio  inter  femidiametrum  circuli , & peripheriam. 
ciufdem , ac  propterea  exhiberi  poterit  refla  srqualis  ipfimet  peripherix . Quamu  is  autem 
hoc  fit  magnificiendum , tamen  tantum  non  cft  ei  deferendum , vt  aliqui  putant ; propterea 
quod  hoc  idem  aflequemur  ope  quadratricis;  quod  fi  beneficio  illius  itidem  quadrarum  cir- 
culo exhibemus  xquale , quadratricis  prxfidio  hoc  idem  etiam  alfcquemur ; nec  iu  deleri- 
prione  illius  plus  quidquam  adinnenire  licet , vnde  de  ea  potius , quam  de  hae  gloriari  de. 
beamus ; vtraque  enim  Originem  ducit  a punflo  lubeunte  duplicem  motum ; Nec  difficilius 
cft  intelligcre  punflum  moueri  duplici  motu  xquabili , vnde  quadratix  procreatur , quam 
concipere  punflum  duplici  motu  xquabili  deferri  in  genefi  ipfius  fpiralu.  Prxclarum  ta- 
men foret  opus  ducere  illam  tangentem , de  quo  proprio  loco  plura  dicemus . Non  enim, 
hlc  in  animo  cft  nifi  rediuiuam  facere  methodum  antiquam  pro  refolutione  Theorematum , 
prxccptaq;  tradere  in  gratiam  eius,  eademque  aptarc_  cuicunque  methodo  peculiari,  vt 
deinceps  planam  fiet ; Ac  propterea  theoremata  plurima  cum  ad  conicas  fefliones , tum  ad 
fpirales  » aliafque  lineas  pertinentia  ad  proprium  locum  remittimus : vnde  hic  non  immo- 
rabimur in  demonftrandis  proprietatibus , & feftionum , & fpiralium  infinitarum , ciuavum 
fuperius  meminimus.  Illud  folumadijciam prout  theorematis  natura  expofeit  adhiben- 
dam e(Te methodum  opportunam,  peculiaremquc  accerfita  femper  antiqua  refolurionis 
methodo  a nobis  delcripta,  vclut  vniuerfalifluna  , qux  per  exteras  omnes  vagatur; 
Quamobrem  fi  fuerit  opus  indiuifibiiium  ratione,  hxc  adhibenda  eft,  ita  vt  fi  theoreauu 
fuerit  oblatum , aduocatis  indiuifibilibus  antiquam  refolurionis  viam  calcantes  ei  occurra- 
mus ; alioquin , qux  oos  meditando  fynthetice  adinuenimus,  & cx  theorematibus  iaxn- 
demoftratis,  vclut  i fontibus  innumeras  veritates  deriuare  poterimus;  quod  hic  innuific  non 
fuit  prorfus  alienum  ib  inftituto ; eadem  tamen  de  re  nobis  de  indiuifibiiium  vfu  fcrinoncm 
. habentibus,  vbcrior  eft  reditura  traftatio. 

Succedit  linea  ab  Antiquis  excogitata,  qux  ab  acciden- 
b»  »!>«►  te  fibi  proprio  nomenclaturam  fortiens  Tsrp«}4»/£W<t  di-  " 

'nZtrh**  ^uit  > nemPc  linea  quadrans , fiuc  quadratrix , quam  ad 

circuli  quadraturam  Dinoftratus , & Nicomedes  auumpfir . 

Eius  genelis  adeo  vulgata  cft , vt  non  videretur  opus  in  cius 
explicationem  incumbere;  nifi  in  reccnfcndis  lineis  defe- 
flus  notam  incurrere  videremur . 

Efto  quadratum  ABCD,  in  quo  deferibatur  quadrans 
BD,  intclligatur  vero  femidiameter  AB  xquabili  motu  fer- 
ri in  orbem  circa  centrum  A,  percurrendo  videlicet  aqua- 
libus temporibus  xqualia  fpatia  arcus  BD;  interim  vero 
motu  itidem  xquabili  fibimet  parallelum  feratur  latus  BC 
verfusoppofitum  latus  AD,  ita  vt  quo  tempore  punflum  B 
circumferentiam  BDvniformi  femper  motu  percurrit,  atque  peruenit  ad  D,  eodem  etiam 
latus  BC  pcrucniat  ad  latus  AD.  Scmidiamcrer  autcin  in  orbem  afla  per  circumferen- 
tiam BD,& refla  BCdeorfum lata  continuo  fcfefecabunt  in  punflis , per  qux  linea  qua- 
dratrix BE  incedet.  . _ 

Verum 
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■Vervlm  non  hnmcriroSperus  ille  apud  Pappum  iri  huius  lines  inucntores  inuehebatur,'  n« 
tum  quia , ad  quod  videtur  vtiiis  eflc,  illud  in  fuppofitione  aflumit;  non  enim  fieri  poffe  vide- 
tur , vrduo  puniti  ab  ipfo  B principium  motus  capientia , hoc  quidem  in  refla  linea  ad  A,  • 
illud  vero  in  circumferenda  ad  D>  in  aequali  tempore  fimul  reftituantur , nili  prius  propor- 
tio refte  lineae  AB  ad  circumferentiam  BD  cognita  fit;  in  hac  enim  proportione,  & mo- 
rtium velocitates  eflc  neccfle  cft . Nec  fatis  intclligi  poteft , quo  paflo  arbitrentur  ea  fimul 
reftitui,  velocitatibus  temere,  ac  fine  vlla  ratione  vtentia,  nili  quifpiam  cxillimet  jdcafu 
euenire;  quod  rationi  diflentancum  videtur;  tum  quia  terminus,  quo  ipfi  vtuntur  ad  linea; 
defcriprionem , nempe  quo  loco  linea  ipfa  fecet  reflam  AD,  non  inucnitur ; nam  quando 
reflx  quidem  CB,  BA  fimul  mota;  reftituuntur , congruunt  reda:  linea;  AD,  neque  fc  fo 
amplius  fccant , cellante  fectione , antequam  ipli  AD  congruant , qux  quidem  (cflio  faflus 
oft  linex  terminus , in  quo  cum  ipfa  AD  linea  redi  a conucnit , nili  quifpiam  intelligat  pro- 
•duflam  lineam  fiemi  lineas  reflas  pofuimus  vfque  ad  ipfatn  AD,  quod  ex  eorum  principijs 
apud  Pappum  illi  non  fequi  afferebat > & quamuis , vtcumque  fumeretur  punctum  E debe- 
ret prxcedcre  circumferentia;  proportio  ad  reflam  lineam;  ea  enim  non  data,  illud  fieri  ne- 
quaquam polle  videtur . 

Geometrice  autem  comparabitur  ortus  huius  linea;,  non  minus  ac  fc  Aiorium  conicarum,  ££ 

& vt  etiam  de  Spirali  dicebamus.  , mm<M. 

Edo  igitur  quadratum  ABCD,  in  quo  intclligatur  deferiptus  quadrantis  arcus  BD,  ne- 1 *piicu». 
gleflis  igitur  motibus,  nullaque  habita  ratione  temporis,  quoniam  illi  duo  motus  vnifor- 
mes , quorum  vnus  fit  per  circumferentiam  BD,  alter  vero  per  lineas  reflas  AB,  CD,  effici 
non  polfunt,  nili  habita  proportionccirculari»  lineae  ad  lineam  redtam,  hxcautcm  cum_. 
ignota  fit, &potins  per  hanc  lineamquadratricem , inueftiganda. 

Arcus  propterea  quadrantis  BD  in  quotuispartes  xquales  intclligatur  diuifus,&  vrrunq; 
latus  AB,  CD  in  totidem  partes  pariter  diuifumefle  concipiatur  inter  fc  xquales,  & quo 
plures  extiterint  diuifiones , co  felicius  res  ipfa  fucccdct;  mox  vero  biua  punfla  linearum^ 
aequaliter  diftantia  i latere  BC,  vel  AD,  lineis  reflis  coniungamur , atque  ex  centro  A alig 
refla-  ad  lingula  diuifionum  punfla  quadrantis  BD,  ducantur,-  nam  vb i lix  reflx  priores 
interfecuerint , prima  primam , fecunda  fecundam  &c.  per  ea  punfla  Quadratrix  linea  con- 
gruenter ducenda  erit,  atque  hxc  erit  Quadratrix . 

Quoniam  vero  punflum  in  AD,  videlicet  punflum  E,  vbi  hxc  linea  terminat, haberi  non 
jpoteft  per  interfeflionem  prxdiflarum  linearum  , ob  id  expedit  aliud  quadratum  priori 
adhxrtns  deferibere , vel  faltem  reflangulum , quorum  commune  latus  fit  AD,  & eadem , 
qua:  in  fuperiori  perficere ; Et  quidem  fi  luerit  quadratum  in  eo  quadrantem  deferibero , 
vel  fi  reflangulum  quadrantis  portionem , faflaque  diuifione  arcuum , vt  in  fuperiori  qua- 
drante ad  feflionum  punfla  ex  A ducere  &c.  nam  fi  permittitur  a punfload  punflum  in- 
terfeflionum  lineam  ducere , qux  portio  fit  quadratricis fic  permittendum  erit , vt  punfla 
interfeflionum , in  vtroque  quadrante  prope  latus  AD,  linea  conncflantur,  qux  ab  ipfo 
latere  AB  in  punflo  quidem  E biflefla  erit ; quamobrem  compertum  erit  extremum  iplius  T 
linex  Quadratricis . 

Celebris  h?c  linea  cft  ob  prxftantiffimos  vfus,  habetque  lingularia  lymptomata  ptxfcr- 
uiil.. 

Sicx  centro  per  quxuis  iplius  punfla  vfque  ad  circumferentiam  quadrantis  itflx  du- 
cantur , Cx  eodem  centro  deferipti , & ex  ij Idem  punflis  adbafim  demittantur  perpendicu- 
lares , alixque  refla-  eidem  bafiparallclx  , erunt  arcus  quadrantis  inter  femidiametros  in- 
teqefli  perpendicularibus , vel  fegmentis  femidiametri  inter  parallelas  politis , proportio- 
nales. Infupcr 

St  quadrantis , & Quadratricis  idem  fit  centrum ; erunt  arcus  Quadratricis ; femidiame- 
t&i&bafis  Quadratricis  continue  proportionales. 

Ex  his , alijlquc  fimilibus  veritates  deducuntur , theoremataque  condi  poliunt. 

Dtytii  autem  huius  linex  verba  faciemus  in  fecundo  libro  de  Problematum  eficfliom-  tu  ^ 
bus  agentes Conducit  enim  cius  natura  ad  prxftantiffima  quxdam  in  Arte,  d quibus  nunc 
fuperWendum , cum  ibi , vcluti  in  opportuniori  loco , eadem  hac  de  re  rediturus  fi:  fermo.  ajtnnjm. 
Interim-rjnpigebit  aduntere  genelin  eius  Cicometricam  ab  Antiquis  creditam  fuifleper 
locos , qui  ad  fuperficics  dicuntur , cum  alioquiu  per  motum  potius  mechanicus  ortus  exi- 

ftima-  ” 
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ftim.iretur.  Huius  igitur,  de  qua  loquimur,  line*  ,ortu  magis  mechanico  prftermifTo,  eun- 
dem Geometrici  refoluendum  fumpferunt  per  locos  ad  fuperficies : vnde  in  quadrante  du.  i 
dta  reda  a centro  ad  peripheriam , & in  redta  dufta  accepto  pundto , ex  hoc  du&am  intelle- 
xerunt pendicularem  ad  bafim  ipfius  quadrantis , qux  ad  arcum  interceptum  rationem  ha- 
beat, quameiufdemquadrantis  radius  ad  circumferentiam,  punitum  illud  in  re&a  a cen- 
tro ad  circumferentiam , ex  quo  quidem  punito  perpendicularis  cadit  fflpra  bafim  qua- 
drantis, ad  lineam  Quadratriccm  pertinere  dcmonftrarunt : Vnde  a circumferentia  qua- 
drantis reiti  cylindri  fuperficiem  imaginati  funt , in  qua  lineam  fpiralcm  deferipram  intel- 
lexerunt , atque  hunc  in  modum , vt  videre  licet  apud  Pappum  lib.  4.  Prop.2  8.  Hunc  ortum 
per  locos  fupradi&os  ad  fuperficies  .refolucre  tentarum , quemadmodum  etiam  illud  idem 
per  lineam  fpiralem  in  plano  deferipram  refolucre  fimili  ratione  aggrclfi  funt  i in  his  tamen 
peculiaris  non  eftmethodus , nifi  forte  qnifpiam  fpatium  ipfumconfidcrandum  aifumerer, 
quod  duabus  re&is  angulum  redfum  conftituentibus , & linea  Quadratricc  comprebcndi- 
rur ; vbique  tamen  antiqua  illa  refoluendi  ratio  locum  fibi  vendicat , qua  propterea  eius 
Geometrica  genefi  fuppofita,  affectiones,  ac  attributa  inde  prodeuntia  dcmonftrari  poffunt. 
cifitUti  li-  Eft  etiam  commemoratu  digniflima  linea- 

umfiiup.  Cifloidcs  di<Cta , quam  Diocli  adfcrfpferunt . 
ctfjuul  Efto  circulus  ABCD,  cuius  centrum  E,in- 
quo  diametri  AC.BD  fefe  mutuo  fecent  ad 
re&os  angulos  - At  vero  in  quadrante  CD 
fumptis  quotcunque  punftis  parum  inter  fo 
diftantibus  , atque  aded  diuifa  circumferenti* 

DC  in  partes  squales  - in  totidem  quoque- 
partes  intcliigantur  diuifx  circumferentiae 
AD,  BC,  bina  aurem  pun&a  quadrantum- 

BC,  DC  atquidi liantia  a punCtis  B,D,  intelli- 
eanturiun&a  redis,  quz,  & ipfi  diametro 

BD, &  inter  fe  parallele  erunt;  mox  veri  ex 
pundo  C redar  ad  fingula  punda  quadrantis 
A D du£tz  intcliigantur , qua:  iam  dudas  pa- 
rallelas interfccabunt ; per  interfedionum- 
punda , cifToides  ipfa  CD  incedit;  Nihil  autem  obftar , quin  extra  cuculum  continuetur  I 

pruttuM  Huius  autem  pr.rclara  fymptomata  funt , inter  qux  prxeipuum  illud , quod  eius  benefi- 
mus  v/hTmJ  cio  dux  medix  inter  duas  datas  continue  proportionales  reperianrur  in  continua  ratiano  i 
“ protrada  enim  diametro  AC  ad  partes  C,  fi  opus  fuerit ; idem  enim  eueniet  accepto  ptm- 
Mu‘iwa'fr"  do  inter  AC,  in  eaque  accepto  pundo  quocunque  H,  in  quo  cura  ipfa  AH  redos  faciat 
for— — /<;  angulos  reda  PH,  ducaturquc  quxeunque  AG  fccans  cilfoidem  in  K,  per  quod  ducatur 
LM  parallela  ipfi  BD,  fadaque  LN,  quz  fit  zqualis  ipfi  LC,  per  N ada  fit  AO,  hoc  autem 
fibi  vendicat  huius  lincz  natura,  & inde  confequcutia.vt  AH,  HP,HO,HG,fint  in  conti- 
nua ratione;  propterea  quod  AL,  LM,  LN,  LK,  proportionales  iam  fupradidis  funtin- 
continua  ratione ; Ex  eo  enim  quod  ipfe  przmifit  lemmate,  id  neccflario  confcquitur,  nam 
fi  ex  C ducatur  reda  per  K,  occurret  arcui  AD  in  pundo  quod  tantum  difhibit  a pun- 

do  D,  quantum  ab  eodem  D dillatpundum  M;  hoc  enim  poflulat  ipfius  cifloidis  DKC 
Tiatura,  dudaqueQR  perpendiculari  ipfi  AC,  facile  conflat  RE  zquatem  efie  EL,  & AR 

xqualcm  ede  LC;dudis  enim  QE,Mb,  angulus  REQzquabitur  angulo  LEM,  obxqua- 

les  arcus  AQ;.MC,& anguli  ad  U,  Qc  L funt  redi , vnde  zquales , & latera  EQi  EMfunt 
zqualia , ergo  latus  RQjrquabirur  lateri  LM,  & latus  RE  xquabitur  lateri  EL,  quibus  .11- 
blatis  cxzqualibus  AE,EC,  remanebunt  AR,  LC,  zquales;  addita  communi  RL.crit 
AL  zqnalis  RC,  fcd  RQxqualis  eft  LM;  ergo  vt  AL*ad  LM,  ita  CR,  ad  RQJcd  vt  CR  ad 
RQ,  ita  CL  ad  LK,  & vt  AL  ad  LM  ita  ML  ad  LC;  quare  vt  ML  ad  LC,  ita  LC  adLK,  at- 
que adeo , vt  AL  ad  LM,  ita  ML  ad  LC,  & vt  ML  ad  LC,  ita  LC  ad  LK;  fcd  LN  fada  eft 
zqualis  LCicrgo  AL,LM,LN,LK, erunt  in  continua  ratione:  vnde  etiam  AH,  HP.HOdfG, 
erunt  in  continua  ratione . ...  - , 

Huius  quoque  lincz  vfus  in  Geometricis  effedionibus  in  fcqueptibus  deprehendetur, 
quam  ob  caufarn  hic  cius  naturam  placuit  explicare , Sequi 
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sequitur Conchoides  Nicomedi  adfcripta , cuius  indoles , atque  natnra  ea  ell KdturM  Cm. 
Sit  redta  quipiam  AB,  & _ . 

ad  eam  perpendicularis  CD  cmMn\ 

mox  autem  infra  E quouis 
accepto  pundto  D,  quod  li- 
nei polum  appellant , & fu- 

pra  E quouis  accepto  pun- 
dto  C,  fi  cx  pundto  D pluri- 
mi ducantur  linei  parum.* 
inte  r fc  diftantcs , ex  qua- 
rum lingulis  abfcindantur 
portiones  redtx  EC  vt  SF, 

BN,  kG,  LH  &c.  iqualcs  , 
initio  fadto  fempcr  a redta- 
AB,  extrema  vero  harum  portionum  pundla  per  inflexam  lineam  coniungantur : bie  ipfa- 
erit  linea  Gonchilis . 

Huiufmodi  autem  linea  nuhquam  cum  redta  AB  conuenict , licet  vtraque  in  infinitum-  h«;«  limi 
producatur , cilm  ipfa  tranfire  debeat  per  pundla , qui  funt  femper  fuper  ipfam  AB.  W"*1 . 
Huius  infignis  proprietas  eft  duplex , quarum  prima  cft . _ > 

Quodlibet  pundtum  eius  a pundto  C diuerfum,  minus  diftat  a redta  AB  quam  pundtunu 
C;  aliorum  vero  pundtorum , quod  remotius  cft  a C minus  diftat  ab  eadem  redta  AB.quam 
quod  minus  remotum  eft . 

Secunda  quamuis  ConchilisCN  nunquam  coriueniat  cum  redta  AB, tamen  cum  qualibet 
alia  refla , etiam  ipfi  EB  propinquiflima  conucnit . 

Huius  linei  beneficio  priclara  foluuntur  Problemata,  prifertim  illud  .'  . 

liato  quouis  angulo  redtilineo  , pundto  extra  lineas  datum  angulum  comprehen- 
dentes , ab  illo  pundto  educere  redtam  fecantem , redta j continentes  angulum  datum , ita- 
Yt  eius  portio  inter  illas  redlas  intercepta  aequalis  fit  dati  redti . 

Cuius  beneficio  deinde  inter  duas  datas  redtas  lineas dui  medii  in  continua  ratione- 
comperiuntur.  De  huins  autem  linei  vfu , quatenus  videlicet  ad  effcdtionem  Geometri- «u.  4*,  , 
cam  conducere  poflit  de  refolutione  Problematum  tradlantes,  dideremus . „■.«/ 

E recentioribus  notu  eft  linea  elapfis  an^is  adinuenta,qui  Cyclois  nuncupata  fuit,  cuius 
ortui  hic  cft . 

Intelligacur  redta  quidam  AB,  fuper  quam- 
circulus,  cuius  diameter  AC,  qui  fua  periphe- 
ria  tangat  prididtam  AB  in  pundto  A, concipia- 
tur hoc  vero  in  ipfius  circuli  periphcriavcluri 
fixum:  Deinde  intelligatur  fuper  manente  redta 
AB,  circulum  ipfum  AC  moueri  motu  circulari 
fimul,  & progreffiuo  ad  partes  B,  ea  lege  vide- 
licet , vt  fubinde  aliquo  fui  pundto  redtam  AB  femper  contingat','  quoufque  pundtum  illud 
fixum  iterum  ad  contadtum  rcucrtatur.puta  in  B;  Perfpicuum  eft  futurum,  vt  pundtum  illud 
fixum  in  peripheria  circuli  rotantis  AC  aliquam  lineam  deferibar , cuiufmodi  foret  linca- 
llexuofa  ADB,  qux  primo  furgat  a redta  AB,  deinde  culminet  in  D,  atque  tandem  prona- 
defcendat  verfus  pundtum  B. 

• Manifeftum  cft  cx  ortu  ipfius  linei  circulum  prididtum  dici  debere  Genitorem,  redtam  cnimij- 
AB,  bafitn , & fpatium  A1)  BA  fpatiumcycloidale,  redta  autem  AB  bafiscirculi  genitoris 
feripherii  aequalis  eft , vt  patet  ex  commcnfurarione  ipfius  redii  cum  peripheria . ‘ ' ‘ 

hm  autem  induftriosc  fiiit  adinuenta  ratio  fpatij  cycloidalis  ad  circulum  genitorem- , 
ciunque  circulus  fit  triplus  fpatijfpiralis  primi  rcuolutionis,  fit  vt  circulus  fit  medio  Joco 
proportionalis  inter  (parium  cycloidale , & fpirale  iam  didtum , 

Huius  autem  linei,  fpatijquc  aftedtiones  perindiuifibilium  methodum  pricipudfunt  in- 
quirendi , quamuis  etiam  alia  ratione  comparari  queant , faltem  nonnulli  ex  ipfis  preci- 
pue  aecetftismotu , & tempore.  Alia  autem  dicitur  Cyclois  primaria,  quam  dcfcripfi- 
mtn,  alia  eft  protradta,  & alia  abbreuiata , & quidem  harum  vfus  non  cft  paruifaciendui 
Q.  a cum 
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cum  eaum prifidio , Geometrici  quidam  e Sectiones  magni  momenti  perfici  queant. 

Nec  lines  commemorati  hucufque  tantummodo  fuppeditac  argumentum  Thcorcmati- 
<nm , fed  etiam  Problematicum , vnde  & tangentes  ducuntur , & quadraturi  exhibentur , 
& alia  circa  ipfas  perficiuntur , de  quibus  fuis  locis  erit  a nobis  agendum . 
lfitjtuis  n • Aliquando  autem  nos  aliam  meditati  fumus  Cycloidcm  ex  hypothcfi,  quod  circulus  re- 

*"  uoluerctur  fupra  circumferentiam  alterius  circuli , fibi  squalis:  vnde  oritur  linea  quum- 

tat  au»,  ppICyC|0j(jt.m  appellandam  exiftiraauimus , cuius  non  obuia  fymptomya  lutu , habent  ta- 
men quidam.de  quibus  operi  eft  pretium  clfc  follicitum . 
i»  i«itr/f  Alii  quoque  linea-  orientur  ex  intcrfedlionibus  fupcrficierum  cum  fuperficicbus,  Vt  fi 
*«■  fuperficies  fphirica  occurrat  cylindrici,  vc)  conici,  vel  cylindrica  cylindricae,  vcican- 
Jem  perforans , vel  excipiens  aliqua  fui  parte , alia  non  excipiens,  vel  occurrens  conic^ 
KtTfaf «i  eamque  peruadens , fecundum  variam  axium  pofitionem , fectianes  bnci  funt , de  quibus 
li,  aJiqUa  ratio  haberi  poteft . 

Immo  intelligi  poteft  lalla  quidam  depreflio  vniformis  in  Circulo,  in  F.llipfi  &c. , vtre- 
tSVtnenttbus  duobus  extremis  diametri  in  eo , quo  prius  erant  plano,  ordinarim  depreflx 
fint,  remotiores  quidem  magis  ab  illis  extremis , viciniores  minus , itavt  ordinatimipl* 
recti cuadaut  inflexi. 


Sed &reuolurione  planarum  figurarum  folida  fiunt,  fkfla  rcuolutionc  circa  aliquod  la- 
*“  7«o.tlIS,  veluti  circa  axem ; nam  prxterSphsramla&am  ex  rcuolutionc  femicircuh  circa  dia- 
metrum immotam , praeter  Conum  faClumcxreuolutionctrianguii  redtanguli  circa  latus 
vnum  e duobus  conftituentibus  angulum  reltum.Prxter  Cylindrum  factum  cx  rcuolutionc 
rellanguli  circa  vnum  e lateribus.  Alia  quoque  folida  fiunt , nam  polygonum  regulate  in- 
feriptum  circulo,  intclligarur  reuolui,  vel  circa  reUam  a centro  pcrpeudicularitcr  d ti- 
liam ad  latus , vel  circa  reltam  a centro  ad  angulum,  vel  polygonum  erit  habens  latera  nu- 
mero paria,  vel  imparia, vel  erit  polygonum  cjtcumlcriptum  circulo,  varia,diucrfaqnc  hinc 
folida  emergunt , de  quorum  contemplatione  optimi  meritus  c$  Torricellius , & in  quibus 
Analyfta  poiell  fuant  interponere  ijuluftriam  quia  tamen  hic , vt  plurimum  fuerunt  de- 
monftrata  antiqua  illa  methodo  per  explofumcxcclfum , vel  defectum ; de  his  propicrea^ 
inproprio  capke  loqueraur . . 

etiM"  m-  Mto  imaginari  folida.-poflumus  concipere  quidem  in  plano  figuram  quamcunque- 
deferiptam  v.  g.  Parabolen;  quidam  autem  fit  re&a  linea , huiufmodi  plano  «filictis  ad 
redtos  angulos,  vel  etiam  inclinata  ita  vt  fibimet  femper  parallela  incedens  abradat  pert- 
mctrum  lubiedli  figuri , donec  redeat  vnde  cipcrat  moucri , & orietur  folidum , quod 
Muan  o*.  non  inconfulto  Cylindrico  parabolicu  diceretur ; ita  pariter  fiet  C ylindrico  hypcrbolicnm 
cx  fubiedla  hyperbole;  Cylindrico  ellipticum , ex  fubiccla  ellipfi , & ex  fubicita  fpirali  pri- 
maria folidum  efformatur , Cylindrico-fpiralc  iam  fupra  commemoratum . Plana  autem 
fi  illa  fecuerint  folida,  gignent  communes  fcdliones  pro  vario  occurfu;  Num  autem  illae, 

Suae  orirentur  ex  fedlionc  plani  bafi  non  xquidiftantis  (namfisquidiftansefiet  communis 
Clio  eadem  foret  ac  bafis)  aliquam  peculiarem  confiderationcm  mereantur,  inferius  ex- 
plicabo . Et  inter  reliqua , qui  circa  fupra  commemoratas  lineas,  figurafque  cum  planas , 
tum  lolldas , occurrit  iummopere  confiderandum  grauitatis  centrum , cuius  contemplatio 
tanti,  quanti  vnaquique  totius  Mathefcos  pars,  fieri  debet . 

Citcrum  etfi  in  omnibus  vniuerfahs  illa  refoluendi  methodus  adhiberi  poffit,  fola  ta- 
Jnhul!  «- men  in  omnibus  non  fufficitifed;  plerunquciuxta  rei  fubiciUi  rationem,  particularis,  atque 
fiimiuM  m-  pcculiarisaddenda  efl ; Ita  plane  contingit , cum  nos  inquirendas  fufeipimus  pluratnas  at, 
\ fcdliones , qui  fine  indiuilibilium  vfu  dcmonftrari  non  polfunt.  Nec  diffimiliter  in  alijs, 
fi„ >«’  quorum  fymptomata  inquirimus , qui  peculiari  aliqua  indigent  methodo , vt  e.g.  fe habet 
‘f*  vfus  centri  grauitatis  &c.  de  quibus  in  lequentibus  differendum . 

,i Duci  etiam  intellexerunt  iuniores  planum  in  planum , decernentes  planum  in  planum— 
Uai> . duflum  dici  corporis  cuiulcunque  efformationem  cx  duabus  fuperficiebus  eandem  haben- 

tibus , aut  squalem  bafim , ortam , & dc  his  quoque  inftitura  fuit  traftatio  non  iulycunda-. 
Et  quoniam  campus  hic  adeo  fyrax  eft  vtquftjufcunquc  animo  conceptis  femper  alia  fu- 
perunt : vnde  ncc  vno  auulfo  deficiat  altet  confidcrarionis  modus ; propterea  liberum  cui, 
que  eft  fua  perfpicientia  illum  percurrere,  Scfcdulo  perquirendo  veritates  adipilci;  il- 
lud .tamen  cuique  commendatum  velim,  vt  omnes  ingenij  quidem  ncruos  intendat,  ia- 

contcin- 
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contemplationem  eorum,  quae  Diuina  manu  fuerurit  elaborata,  atque  adeo  omni  (ludio' 
contendat  naturx  thefauros  recludere , ad  id  accerfita  quantum  fieri  poteft  Mathefi , po- 
tius quam  incumbere  in  meditationem  eorum>  qua;  recte  dixeris  delirantium  (omnia,  qux- 
que  figmenta  noftrx  mentis  cum  (int , exprobant  nobis  ineptiam , quod  cum  tot , tantaque 
nnrprxclariffima  natur*  opera,  de  quorum  notitia  quilquc  (ollicitus  e(Te  deberet,  his  ne- 
glectis , qux  verefunt , ea  qua:  non  lunt  inquirat . • n 

Oftendit  Archimedes  libro  primo  de  Sphxra , & Cylindro , fphxrtim  c(Te  quadruplam^ 
ipfius  coni , cuius  bafis  e(t  circulus  maximus  ciufdcm  fphxrx , altitudo  vero  c(t  radius,  (iue 
(cmidiameter  ipfius : vnde  in  eo  quod  adiungit  Manifcdto , colligit  tanquam  exploratum, 
cylindrum,  cuius  altitudo  cft  fpherx  diameter,  balis  vero  circulus  maximus  eiufdcm  fphx- 
rx,  adfphxratn  ipfam  efle  in  ratione  fcfquialtera , candemquc  rationem  habere  fupcrfi- 
ciem  cylindricam , vna  cum  balibus  ad  fpnxricam  fuperficiem . 

V'crum  in  fua  demon (l ratione  procedit  antiqua  illa  methodo  pcrcxplofum  cxceifum-, 
atque  defeCtum  ad  incommodum  conducentem . Videamus  nunc  qua  ratione  illud  idem 
oilenfiue  Analytice  procedendo , dcmonltrarc  valeamus . Efto  igitur . 

THEOREMA. 

, . HnThttrt- 

Cylindrus , cuius  altitudo  esi  fphara  diameter , bafis  vero  e fi  circulas  maximus  eiafdenua  ***  <j*»d  ** 
fph.tr* , td 'fpharam  tpptm  tfi  m r at  ime fefquitlter t . 

firttum  u*  I» 

Refolntio.  ££££ 

Ab  At*3or<j 

Voniam  igitur  cylindrus , culus  altitudo  eftlpbxrx  diameter,  bafis  autem  circulus 
maximus  eiufdcm  fphxrx , eft  ad  fphxram  ipfam  in  ratione  fcfquialtera , etiam  & 

- cylindrus , cuius  altitudo  cft  femidiameter  fphxrx , bafis  vero  idem  circulus  ma-  fimi . 

xmitis , erit  ad  hcmifphxrium  in  sadem  ratione  fefquialtera ; quare  cylindrus , cuius  altitu- 
do cft  (emidiameter  Iphxrx , bafis  circulus  maximus  ciufdem  fphxrx  ad  cxccflum  quo  fu- 
perat  hcmifphxrium , erit  in  ratione  tripla ; fed  idem  cylindrus  ad  conum  eiufdcm  altitudi- 
nis, & eiufdcm  bafeos , eft  in  eadem  ratione  tripla;  ergo  exceffus  prxdi&i  cylindri  ciuf- 
riem  altitudinis , ac  bafeos  cum  hemifphxrio  fupra  ipfum  hcmifphxrium  xquabitur;  cono , 
qui  quidem  eiufdcm  eft  altitudinis  , eiufdcmque  bafeos  cum  ipfomet  cylindro  . At 
verti  conus,  cuius  vertex  eft  in  centro  fphxrx , altitudo  eft  femidiameter , & bafis  eft  cir- 
culus maximus  eiufdcm , habet  eandem  altitudinem  cum  cylindro , candemquc  bafim ; er- 
go exceffus  prxdifti  cylindri  xqualis  erit  huiufmodi  cono  cuius  vertex  eft  in  centro  fphj rj , 
altitudo  cft  femidiameter,  & bafis  eft  circulus  maximus.  Quod  ita  fc  habet , vt  abalijs 
demon  (Iratum  fuit , & a nobis  demonftrabitur  fuo  loco.  j 

Cempofitio . 

/"v  Voniam  igitnr  cylindri  habentis  pro  bafi  circulum  maximum  fphxrx , Sc  proaltitu- 
w dinc  femidiametrum  ciufdcm,  excclfus  fupra  hcmifphxrium,  xqualis  eft  cono , cuius 
vertex  cft  in  centro  fphxrx , altitudo  femidiameter , & bafis  cft  circulus  maximos 
ipfius;  conus  autem,  cuius  vertex  cft  in  centro  fphxrx,  altitudo  femidiameter,  & bafis  eft 
circulus  maximus  ciufdcm , eandem  habet  altitudinem  cum  cylindro , candemquc  ba*-  - 
fim;  ergo  prxdifti  cylindri , qui  habet  pro  bafi  circulum  maximum  fphxrx , & pro  altu**, 
dinc  femidiametrum  eiufdcm , exceffus  fupra  ipfum  hcmifphxrium  xquabitur  cono,  qui 
riofdem  cft  altitudinis, ciuldemquc  bafeos  cum  ipfocylindrotfed  idem  cylindrus  ad  conum 
riutdem  altitudinis , ciufdemq;  bafeos  eft  in  ratione  tripla ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo 
cft  femidiameter  fphxrx , balis  vero  circulus  maximus  eiufdcm  fpnxrx , ad  cxcelfiim.qtio  v 

fupctMhemifpherium,  erit  in  ratione  tripla ; ergo  cylindrus , cuius  altitudo  eft  femidhunf- 
Kxlpbicr*,  bafis  vero  idem  circulus  maximus,  erit  ad  hcmifphxrium  in  ratione  lefquial- 
tcra;  ergo  cylindrus,  cuius  altitudo  cft  fphxrx  diameter,  bafis  autem  circulus  maximus 
ciufdcm  (phxrx , erit  ad  Iphxram  ipfam  iq  eadem  ratione  fefquialtera.  Quod  oportebat 
«ttenderc. «b. ! ” Cf  “ ' v i» -Tq “ l> yoVf . 

- ■ HiC 
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Hic  opportunum  videretur  aliqua  alia  exempla  Theorematum  ad  folida  fpc flantium  in' 
medium  afferre ; quia  tamen  in  eorum  analyfi  lemper  quadam  (pedalis  inuoluitur  metho- 
dusipropterea  iuuabit  aliqua  alia  exempla  in  proprijs  locis  tractare, vbi  fcilicet  de  ipfis  me- 
thodis particularibus  fermo  futurus  eft , 

DE  EXERCITIO  ANALYTICO  EXERCENDO 

In  Rcfolnt /ortibus  , atque  Cvmpofitioniltts  Theorematum 

Ad  cateras  partes  Mcthefeos  pertinentium  . 

CAP.  I V. 

TAmetfi  ex  Veterum  monumentis  nobis  non  innotuerit  huius  Artis  vfum  in  alijs  Ma- 
thefeos  partibus  a Geometria , extitifle , tamen  non  adeo  Gcomctri.r  proprium  eff- 
fendus  vt  alijs  quoque  eiufdetb  ordinis  Difciplinis  aptari  nequeat , Equidem  omni- 
bus, quarum  funt  principia  caufi , Sc  elementa  illud  quidem  commune  cft , fcilicet  Analy- 
fininftiruere , vt  in  prima  refoluatur  principia  artificiose  id,  quod  politum  eft  m quiflio- 
ne ; vt  inde  per  regreffum  in  propofiti  deprehenfionem  progreffio  fiat ; quod  conijcere  lice- 
bit experiendo  huius  artis  induftriam  in  citeris  Mathefcos  panibus , e quibus  primo  fe  fc_. 
Arithmetica  offert , cuius  cito . 

. THEOREMA. 

e ..',  i . . ' ' 

Differentia  Uterum  duorum  quadratorum  dufla  in  quodlibet  lutus , facit  differentiam  inter 
quadratum  pradicto  lateri  refpondens , mediumqtte proportionalem  inter  ipfos  nttmertt 
. . quadratos . 

Sint  numeri  quadrati  A,  C quorum  latera  finr  D,  F,  & inter  A,  C medio  fit  loco  propor- 
tionalis B;  differentia  vero  inter  ipfos  D,  & F efto  E . Dico  produftum  ex  D in  Eiqua- 
lem  effe  differenter  inter  A & B;  atque  produftum  ex  E in  F iqualcnj  effc  differentia:  inter 
Br  &G  . 


Refolutio . 


B 


9 

D 


4 9 
F 


QVoniam  differenda  inter  A,  & B,  eft  produfius  ex  D in  E;  ergo 
A;  vna  cum  producto  ex  D in  E xquabirur  B;  fed  produfius 
^ ex  D in  D eft  A;  ergo  produfius  ex  D in  D,  & cx  D in  E , 
aequabitur  B,  fed  produfius  ‘ ex  D in  F eft  B;  ergo  produfius  cx  D in 
D,  & ex  D in  E,  iquabitur  produfio  ex  D in  F;  ergo  D plus  E cqua- 
biturF . Quod  ita  fe  habet ; eft  enim  E differentia  inter  D,&F.  ’ * ' 

Rurfus  quoniam  differentia  inter  B.&C,  cft  produfius  cx  E in  F;  ergo  produfius  ex  E 
in  F,  vni  cum  B iquabitur  C;fcd  produfius  k cx  D in  F aquatur  Bjergo  produfius  ex  E in- 
F,  vna  cum  produfio  ex  D in  F iquabitur  C;  fed  produfius  cx  F in  F cft  C;  ergo  produfius 
ex  E in  F,  vni  cumproduftocx  D in  F aquabitur  produdo  qcF  in  Fj  Qyod  ita  fe  habet: 
eft  enim  E di  fferent  ia  inter  D,  & F. 

■ » Compofttio . 

QVoniam  enim  E eft  differentia  inter  D,  & F,  erit  D plus  E iqualis  F;  ergo  produfius 
cx  D in  D,  & ex  D in  E iquabitur  produfio  ex  D in  F;  fed  produfius  cx  D in  F eft 
: ergo  produfius  ex  D in  D,  & cx  D in  E iquabitur  B,  ied  produfius  cx  D in  D 
eft  A,  ergo  A,  vna  cum  produfio  cx  D in  E iquabitur  B;  ergo  differentia  inter  A,  & B erit 
produfius  cx  D in  E. 

Non  diffimiliter  ita  ratiocinandum.  Quit  E cft  differentia  ititer  D,  & F,  proptcrca  pro- 
dufius 
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dtlChisexfiinF,  vndcumproduiftoex  D inF,  aquabitur  produco  ex  F in  F;  fcd  proda- 
ctas ex  F in  F cft  C,-  ergo  produCtus  ex  E in  F,  vna  cum  produClo  cx  D in  F aquabitur  C . 
Sed  produCtus  ex  D in  F cft  B,-  ergo  B,  vna  cum  produClo  cx  E in  F aquabitur  C;  ergo  dif- 
ferentia inter  B,  & C cft  produCtus  cx  E in  F. 


THEOREMA. 

• Duobus  numeris  quadruis  fi  numerus  idem  figillutim  additus  fuerit , uggregutis per  Ute- 
rum differentium figillutim  diuifis , numerus  fuctus  ex  (jumentum  mutue  ductu , multa- 
tus numere , qui  fuit  quadratis  addttus , euadit  quadratus . 

Sint  numeri  quadrati  A,  B,  quorum  latera  D,  E,  horum  autem  differentia  Ct  nume- 
rus quicunquc  F additus  ipfis  A,  B,  faciat  numeros , quibus  diuifis  per  C,  fiant  quotien- 
tes  G,  K. 

Dico  faCtum  ex  G in  K multatum  numero  F,  euadere  quadratum . 

Sumatur  numerus  H,  qui  fit,  fi  medius  proportionalis  inter  A,  & B,  adfeito  F,  diuida- 
tur  per  C. 


Eitwplnm 

XXXV. 


Refolutio  , 

Voniam  igitur  produCtus  ex  G in  K,  detraCto  A 1 6 B 49 

F,  aquatur  quadrato  ipfiusH,  at  vero  D,  G n 4.  C ? E 

aquantur  ipfiH,  vt  mox  demonftrabitur , * ? 

atque  adeo  produCti  ex  H in  D,&G  aquantur  qua-  F a 

drato  ipfius  H;  ergo  produCtus  ex  G in  k,  detraCto  r - H 

F,  aquabitur  produCtis  ex  H in  D,  & G ; ied  produ-  1 ? 

Ctus  ex  H in  D aqualis  eft  produClo  cx  G in  E,  detraCto  F,  vt  mox  conflabit ; ergo  produ- 
ctus ex  G jn  K,  detraCto  F.aquabitur  produCtis  ex  G in  H>  & E.  detraCto  F;  vtrinque  autem 
addito  F,  ergo  produCtus  ex  G in  K,  aquabitur  produCtis  ex  G,  in  H,  & E . Quod  ita  fc  ha- 
bet; cxH  enim,  & E componitur  K.  ~ .< 


Lemma  primum 


A 

D 


'1  • 

1 6 


L 

C 

F 


iS 

3 


B 

E 


P 

H 


30 


M 

K 


49 

7 

5* 

»7 


Quod  autem  D,  G aequentur  ipfi  H Scc.  fic  often- 
do . Sint  due  quadrati  A,B,  querum  latera  D,E, 
herum  interuallum  C:  inter  A,  B fit  media pro- 
dor t ion  ait  s L;  trthus  autem  A,L,B  addito  F:  pro- 

uentant  N,P,M,  quibus  diuifis  per  C oriantur  

C.HyK.Dieo  D,G  aquari  ipfiH  (fic.  Quontam_j  jq  ,g 
enim  finguli}  A.L.B.  additus  e fi  F,  manififium 
eft  fummarum  omnium  N,P,M  eadem  interualU  G 6 
efie , qua  ipfernm  A,L,B . At  vere  L fuperat  A 
pr  educto  ex  D in  C,<fi  B fuperat  L produci  0 ex  C in  E,  ex  'antecedenti ; ergo  interuallum 
duorum  N,P  eft  produlfus  ex  D in  C, (fi  interuallum  duorum  P,M  eft  produCtus  ese  C in\E. 
Quoniam  autem  diuifis  N.PyM per  C oriuntur  G,H,K,  manifestum  eft  duorum  GJl,  in- 
teruallum fieri  diuifo  per  C inter uatlo  ip forum  N,P , fiuc  produCl tex  D,  inCi  Similiter 
duorum  H,  k,  interuallum  fieri , elini fo  per  C interuallo  ipforum  P,M,  fine  produClo  ex  C 
in  E . At  vero  diuidendo  per  C produCl um  ex  C in  D,  (fi  ex  C in  E,  fiunt  quotientes  D.E; 
ergo  duorum  GJH  interuallum  erit  D,  (fi  duorum  ff.X  interuallum  erit  E;  ergo  aggrega- 
tum ex  D,  (fi  G aquabitur  H,  (fi  aggregatum  ex  H,  (fi  E aquabitur  K. 


> Lemma,  fecundum . 

(Quod  autem  produCtus  ex  H in  D aequetur  produClo  ex  G in  E,  detraCto  F,  fic  oftendo 
JOuoniam  euim  ambo  D,G  aquantur  ipfi  H,  cx  et  quod  pramifium  e fi  lemmate ; propttna. 
productus  ex  H in  D aquabitur  producto  ex  D in  D,feu  quadrato  A,  (fi  ex  D inG;  at  qua- 
dratus 
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dretus  Aper  conii ructioncm  eft  eqttehs  producto  ex  Cinrf,  detrecto  F;  ergo  productus  ex 
H in  D equebitur  prodmus  exG  mD,&C,  detrecto  F: ftd  D,  C componunt  F,  ex con- 
ftructionc ; erg» producti  cie  G in  D.CrC  equentur  producto  ex  G in  Ei  ergo  productus  ex  . 
H in  D equetnr  producto  ex  G in  E dclract 0 F. 

. :\  V.  Compofitio . 

O Vomam  igitur  produftus  cx  G in  K sequatur  produ&is  cx  G in  H,  & E,  ex  h is  enim— 
componitur  K,  vtfvidimus ; vtrinque  detraho  F,  fiet  productus  cx  G in  K,  detraho 
F,  aequalis  produais  ex  G in  H,  & E,  derratio  F:  fcd  produtfus  cx  G in  E derradto  F, 
«qualis  eft  produdo  cx  H in  D,  vt  oflcnfum  eft , obid  fiet  productus  ex  G in  K,  detracto 
F,  «qualis  productis  ex  H in  G,  & D . Quoniam  verb  D,G  aequantur  ipfiH;  ergo  produ- 
cti cx  H in  D>&  G aequantur  quadrato  iplius  H;crgo  productus  cx  G in  Ic.detracto  F,  aequa- 
bitur quadrato  ipfius  K.  Quod  erat  operarpretium  oftendere . 

Ex  Opticis  etiam , vt  quaedam  depromamus,  e quibus  iuoa^efeit  ratio  refiajucndi  theore- 
mata ad  propria  principia , nc  dum  in  ijs , quae  pure  Geometrica  funt , & Arithmetica » led 
etiam  in  ijs , qui  mixtam  dicuntur  habere  naturam,  hxc  lubijeiemus. 

THEOREMA. 


Sit  oculus  2. cui  obice  te  /int  mobiliu  S,  & C,  quorum  illud  propinquius  hoc  entem  remdi 
ttus ; /int que  due  perelkU  BD,  CE,  in  quibus  pr  edic  tu  mobdte  eaui  velociter  acentur . 
pico  eo  tempore  , quo  mobile  Bpromouetur,  mobile  C , oculo  d videri  terdius  promom/fc. 


QVoniam  igitur  AB  minor  eft,  quam  AC  (lupponimus  enim  mobile  B propinquius 
oculo  A)  angulus  autem  ABF  aqualis  eft  angulo  ACE,  itemque  angulus  AFB 
aequalis  eft  angulo  AEC,  ob  parallelas  BD,  CE:  angulus  vero  ad  A communis 
vtriqile  triangulo  ABF,  ACE;  ergo  triangula  ABF , ACE,  erunt  xquiangula;  quare  vt  AB 
ad  AC,  ita  BF  ad  CE.fcd  AB  minor  eft, quam  AC;  ergo  BF  minor  erit, quam  CE.  Cum  au- 
tem duo  mobilia  B,  C fupponantur  aque  velociter  moucri , aqualibus  temporibus  aqualia 
fpatia  percurrent : co  tempore  igitur,  quo  mobile  C pcrucnit  ad  E,  mobile  B cum  ex  hypo- 
thefipcrucriiatadD,  erit  BD  aqualis  CE;  ergo  BF  minor  erit,  quam  BD;  fed  BF  cftfpa- 
tium , quod  oculo  A apparet  confici  a mobili  C tempore , quo  mobile  C conficit  fpatium- 
CE,  feu  mobile  B conficit  Ijpatium  BD,cum  CE  videatur  fub  eodem  angulo  CAE,  fiib  quo 

- ‘ — • • videtur 
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ftrdftltt  fpltium  BF,  ergo  mobile  C oculo  A adfpicient  i apparebit  minus  fpathim  confecidc 
eo  Tempore,  quo  mobile.  B.  confecit  s fed  quando  mobile  apparet  eodem  tempore  percur- 
rere fparium  minus , eo  quod  ab  alio  percurritur  , tardius  videtur  promouifle ; ergo  mobile 
C videbitur  oculo  A fcgniiis,  ac  tardius promouiffc , quam  mobile  B,  Quod  oportebat 
oftendere. 

Id  quod  (equitur  Theorema  non  ab  omnibus  fuit  eodem  modo  demonftratum:  qui  enim 
illud  oftendunt , ex  eo  quia  radjj  vmbrofi  cum  luminofis,  a quibus  proucniunt , rectas  li- 
neas confliruunt  , contenti  funr  hoc  oftendiflc  demonftratione  ducente  ad  incommodum : 
quemadmodum  etiam  & id,  quod  inde  deducunt,  vmbrofas  lineas  eadem  numerari  mut- 
tudine,  qua  luminofx , quibus  cohaerent,  aboquinplures  recta  linea  commune  fcgrncn- 
tuin  haberent , quod  cft  inconucnicns , 

Oftcnfiue  vero  id  ab  alijs  praeditum  cft , &(i  non  admodum  accurati . 

Iuuat  igitur  illud  altumere  refoluendum , ac  componendum , vt  demonftratio  rite  conf 
Amatur.  „ . - . 

T H'  Z 0 R E M A. 

• ■/>'  f!  • • - , , 

ter  pus  Opicum  tet  fundit  vmbns , quot  funt  lumine fe , quibus  effluitur 

Hoc  perinde  cft  ac  demonftrare  fi  exempli  gratia  duo  fuerint  corpora  luminofa,  toti- 
dem etiam  fieri  vmbras . 

Sint  duo  corpora  luminola  A,B,  corpus  autem  opacum  C,  non  tamen  politum  in  dire- 
ctum cum  ipfif , St  luminofum  A fuos  effundat  radios  in  opacum , qui  ramen  protracti  per- 
ueniant  ad  ipati)  puncta  F,G;  & luminofum  B,  fuos  pariter  effundat  radios  in  idem  opacum, 
qu  i pariter  producti  pcrucniant  ad  fpatij  puncta  D>E. 

Kefolutio . 

Voniam  igitur  in  fpatio  FG  eft 
\9  vmbra,  ied  illuftratio  minor,  co- 
paratione  maioris  circumflan- 
tis eft  vmbra:  ergo  illuftratio,  qua  fit 
in  (patio  FG  minor  eft  circumdanti ; fed 
illuftratio , qua  fit  folum  ab  vno  lumi- 
no fo  minor  eft  ea , 0115  fit  a duobus;  er- 
go illuftratio,  qua  fit  in  fpatio  FG  eft 
folum  ab  vno  luminofo , puta  B,  & qua 
circumflat  cft  ab  vtroque  A,  & B.  Quod 
ita  fe  habet ; nam  in  fpatio  FG  impe- 
diente opaco  C non  fit  illuftratio  a lu- 
minofo A,  & circumdans  fit  ab  vtroque 

Rurfus  quoniam  illuftratio  in  fpatio  DE  eft  vmbra } fed  illuftratio  minor  comparatione 
maioris , circumdantis,  eft  vmbra;  ergo  illuftratio , qua  fit  in  fpatio  DE,  minor  eu  circum- 
danti : fed  illuftratio , qua  fit  ab  vno  luminofo  minor  eft  ea , qua  fit  i duobus ; ergo  illu- 
ftratio in  fpatio  DE,  eft  ab  vno  tantikm  luminofo  puta  A,  & circumflans  eft  ab  vtroque  A, 
&B.  Qjjod  ita  fehabet,  ob  Caulem  ei  ,quampaul6  antea  nos  attulimus  caufam. 

Cmpofltio. 

A Voniam  illuftratio , qua  fit  in  fpatio  FG  nequit  efte  a luminofo  A Impediente  opaco 
C,eftfo!umaluminofoB,&circumftansntabvtroqueIuminofoA,  &B,;fedillu- 
/^L.®ratio  > qua  fit  ab  vnico  luminofo  minor  cft  ea,  qua  fit  i duobus;  ergo  iJluftra- 
tio  jqua  fit  in  fpatio  FG  minor  eft  circumflanti : fed  illuftratio  minor  comparatione  maio-  ' 
fis  cft  vmbra ; ergo  illuftratio  in  fpatio  FG,  vmbra  erit . 

Rurfus  quoniam  illuftratio  in  fpatio  DE  nequit  efle  a luminofo  B,  impediente  opaco  C 
cft  folum  i luminofo  A,  & circumftaus  fit  ab  vtroque  luminofo  A,  &B:  fed  illuftratio 

& ~ ' aws ' 
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qux  (it  ab  vno  luminofo , minor  eft  ea , qus  fit  i duobus ergo  illuftratio . qu*  fit  iri  fpatk» 
DE  minor  eft  circumdanti:  fcd  illuftratio  minor  comparatione  maioris  eft  vmbra  i ergo 
illuftratio  in  fpatio  DE  vmbra  erit . 

Non  diffimiliter  fi  plura  cstitcr  jnt  corpora  luminofa , fingulis  refpondere  vmbras  often* 
demus. 

S C H 0 L 1 0 N. 

rmktfwJ . P Vperior  rt fi /ut  i e vim  itfumit  ex  netur t vmbra , que  perperam  i quibufldam  cum  tenebris 
lj  confunditur ; rede fltquidem  vmbra  dicitur  lumen  imminutum , maioris , quod  circumflat 
Tntht  uic  /“minis,  comparatione . At  veri  hac  inter  lumen , & tenebras  mediam  naturam  adepta  efl , 
cum  ex  habitu , & priuatione  fimul  compofita  efle  dicatur . Vndc  e ii  quod  primarium  lumen _ 
vmbra  rationem  habere  nequeat , cum  alterius  luminis  priuationem  habere  non  poffit;  & quam- 
uis  dum  exiguum  aliquod  lumen fuper  terram  extiterit , tenebras  ibi  effle  dicere  lonflueuerimut , 
tamen  id familiari  tantum  vflui  loquendi  concedendum  eft , cum  tenebrarum  ratio  omne  prorflut 
lumen  excludat . 

m CMia/arieit  Et  vt  aliqua  etiam  ex  Catoptricis  defumamus . Quoniam  duo  quidem  (unt,  quibus  vni- 
•wi «fla  Ja-  uerfa  Catoprrica  innititur : vnum , quod  angulus  reflexionis  aequalis  fit  angulo  incidentiar : 
fumum* . a[tcrum  qU&d  jn  quolibet  fpeculo , imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo 
Dm/umi, m-  per  punctum  reflexionis  directi  producto:  vtrunque  plurimum  negotij  faceflit.  Hqc  quidem 
tui  vuimrfa  plcrique  fuppofuerunt . Alij  naturalibus  rationibus . Alij  quibufdam  inftrumentis  ad  id 
opportunis , confirmare  conati  funt , vt  Alhazenus,  & Vitello.  Alij  vt  Euclides  ex  quadam 
fuppofitionc  id  demonftrarc  aggredi  funt . Erat  autem  fuppofitio , qudd  eadem  fit  ratio  li- 
nea; intercepta  inter  afpicientcm , & fpeculum , & inter  fpcculum , ac  rem  infpectam . Ali; 
tandem  demonftrandum  id  fufeeperunt , quod  factum  fuifle  a Ptolomxo  Libro  primo  do 
HtUultnu  » Speculis , accepimus ; imo , & ab  Herone  Mechanico  in  Catoptricis , tcftatur  Heliodorus 
o/iim.  Lariflfus,  quatenus  ab  eo  fuit  oftenfum  rectas,  qua;  ad  angulos  squales  reflectuntur  fi- 
mul fumptas  minimas  efle  rectarum  intermediarum  fimul  fumptarum , qu*  reflectuntur 
ad  insquales  angulos  ad  eafdem  partes , ab  eadem , & fimili  linea  j hoc  enim  demon- 
ftrato,  ait,  naturam  radios  vifusnoftri  ad  squales  angulos  reflexuram  i ficenim  feribit. 
Anifu  f-i  ydp  o /tu^unxbe  Hpen  » r oT(  eunou  xarcnrjpixdie , oti  «i  7tpo(  luae  ymiuc  xAeqaaftu 
ledviaj  ixdyieui  ii  ut  /aierm  reor  drrd  rie  durie  xdi  bniopupoue  ycxuuic  rrpoe  rd  auri  xAtoutrctf 
uupoe  dnoou;  yojuac  rouroSi  drroJnlja<  tecU  ori tTuiutrei , i Ccnir.  udrrr  nutpidyan  rrr  ofatTtpao 
0*4*,  rrie,  ;'<r*c  durii  dmxbdmt  y conae  • Hocefti  demon  f/rauit  mechanicus  Hero  in  Cato- 
ptricis , redas,  qua  ad  angulos  aquales  refelluntur , minimas  efle  redarum  intermediarum  % 
quaadinaquales  angulos  refleduntur  ad  eafldem  partes  ab  eadem , & fimili  linea.  J^uo  de- 
monftrarc , dicet , naturam  radios  vifus  ttoftri , ad  aquales  angulos  reflexuram , ttifi  velit  frn- 
fira  viflum  circumferri . 

Hsc  Lariflj us  poftquam  in  antecedenti  capite  multiplicem  vifus  noftri  cum  fole  conue- 
nientiam , explicuiflet , atque  tandem  ad  calcem  eiufdem  capitis  , ea  ad  aures  Platonis  fuif- 
le , teftatus  cflet . 

-■j  plri.  Hoc  autem  in  primis  Analyftx  curandum,  ctlm  de  re  quapiam  tractationem  fufceperir , 
r-  lur-ae  videlicet  id , vnde  fumendum  fit  confiderationis  initium  demonftratione  firmare , fi  tamen 
^■'miTrfl  fuppetet  medium  opportunum . Hoc  autem  in  Catoptricis  contingit , nam  primo  fe  feof- 
"ZfiLu^ju  fert , quod  &fi  alioquin  certum  exiftimetur,  nondum  tamen  huculque  demonftratio  crcdi- 
/ "t"  naBo-  tur  adinuenta, videlicet,  quod  angulus  incidentis  fit  squalis  angulo  reflexionis . Paucis  ta- 
‘ men  h?c  omnia  perftringcmus . 

em  aufuiu,  Radius  in  corpora  incidens , vel  reflectitur , veltranfit,  vel  immoratur  s finamquein- 
itaulc! " currat  ‘n  corPus  molle,  Sc  opacum,  vlterius  non  tranfit , fed  ibi  moratur  j fi  leue , & durum  , 
flu  ‘JiUur  reflectitur  ;& fi  pellucidum,  pertranfit:  pellucidum  verb  corpus,  velmolleeft,  vtaqua. 
m . aer , &c. , vel  durum , vt  chryftallum , vitrum  &c.  fed  exteris  prstermiflis  reflexionem.. 

confideremus , quam  difficile  eft  explicare  iuxta  Ariftotelis  principia , fi  ferino  fit  de  refle- 
xione luminis , &hoc  qualitas  exiftimetur  j non  enim  admodum  facile  comprehendimus 
qualitatem  aliquam  diffundi , eandemque  reflecti , citm  potius  corporibus  ipfa  reflexio  ac- 
conjmodata  videatur , vt  patet  de  pilis  luforijs  ••  qux  quidem  in  aliquod  obftaculum  impul« 

fxrc- 


i 
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Tat  refiliunt , Non  diflimiliter  de  lumine  fcntiendum;  qua  tamen  id  ratione  fiar , fi  lumen., 
qualitas  realis , vel  intcntionalis  excitent , liautf  facile  explicatu  cft : cum  longe  melius  m- 
telligcre  cuique  liceat  fupponendo , lumen  efle  lucidi  corporis  quoddam  effiuuium  i de  hoc 
tamen  in  prxfcntia  minime  differendum , ciim  quia  potius  ad  Phyficum  pertinet ; tum  quia 
nobis  tantummodo  propofitum  cft  cx  hilcc  facultatibus  exempla  quodam  excerpere  ad 
Rcfolutmum  methodum  illuftrandam ; co  vel  maxime  quod  ipfius  luminis  reflexionem  fie- 
ri fupponimus ; fcd  cur  ea  lege  fiat , vt  angulus  reflexionis  incidenti*  angulo  fit  aqualis , 
inquirimus . 

Fuit  a Ptolemio  demonftratum  Libro  primo  de  Speculis,  id  fane  contingere , quoniam- 
tunc  per  lineas  breuiflimasvifio  ipfa  perficitur , proprcrca  quod  Natura  genio  id  maxime 
confcntancum  videtur , vclut  abhorrentis  a fuperfluo  i & reite  quidem  id  de  fpcculo  plano, 

& conuexo-fphirico  demonftrauit.Demonftrarioncs  autem  nos  breuiter  fubijcicmus.  mmt . 

Sit  planum  reprefentatum  per  AB,  in  quod 
cadat  ad  angulos  obliquos  recta  CD,  cum  AB 
facietis  angulum  CDA,  quem  incidentia!  nun- 
cuparunt, cui  per  reflexionem  fiat  angulus  at- 
qualis  FDB . Contendit  Ptolemaeus  aggrega- 
tum ex  CD,  D F,  efle  omnium  minimum , qtix 
fieri  poflimt  cx  alijs  duabus  lineis  duitis  a pun- 
itis C,F,  vt  funt  CE,  FE  terminatis  ad  E pun- 
itum,in  AB  diucrfum  a punito  D.  Faciles  cft , 

& fatis  vulgata demonflratio : nam  protr.ict.x, 

CD  . - 

ex 

guJ.  “ ,u,u  ,,,u,seu.  .tquaies , cc  latera  DF,  DG  funt  ex  conftruflione  squalis  • 

c§°cr  r u lqUabltUr  baf‘EG;iIu^rc  aggregatum  ex  CE.EG  xquabituragKo^x 
CE,EF;  fed  aggregatum  ex  CE,  EG  maiuscftreita  CC;  ergo  aggregatura  ex  CF  FF  a 'r‘m' 
maius erit  refla  CG;  Sed  refla  CG.cum  DG.DF  fint  squales, & CDcomm^is^cfl  iquv 
1«  aggregato  ex  CD,  DF,  erao  aggregatum  ex  CE,  EF  maius  erit  aggregato  ex  CD  DF 
Imo  dlud  hacmrevideturaJdendum,  quod  punitum  vnde  radius  incidifin  planum  & iC 
lud,  ad  quod  termmatur  per  reflexionem  , fc  habent  veluti  punita  ex  comparatione  faflaj  “ 
quaque  Foci  dicunmr  ElhpfeOs,  cuius  perimetrum  tangit  refla  in  punito  rcflex.oni  q^ 
fcihcet  communis  cft  fefl.oplam  tranfeuntu  per  tria  pradiflapunfla , cum  fpecuii  fipefi! 
ce  plana  i Aggregatum  emm ex  direflo  radio , & reflexo  squale  cft  ma, ori  axi  ipfius  F li- 
pfeos . Nequit  autem  aliud  effit  punitum , in  quo  fiat  reflexio : nam  aggregaruni  radii  di- 
tea» , & reflexi,  non  pofl«  efle  squale  aggregato  iam  diflo;  in  co  fiqmdfnTpunflo  refla  il- 
h»  deberet, perimetrum  ipfius  Elbpfeos  tangere , ac  ob  id  fieret  contaflus  iplfus  cum  eadem 
refla  m duobus  punitis , quod  fieri  non  poteft:  refla  fiquidem  non  tangit  Eilypfin  nifi  vni- 

co  punflo.  Angulus  igitur  madentis,  squalis  cft  &c.  H*c  deplano.  * ■ - 

111  conuexo-iphatrico  fic . 1 

Sit  circulare  Ipcculum,  cuius  periphei 
ria  EDH;  angulus  incidcntii  CDE,  & re- 
flexionis GDH  ; oflendendum  efi  aggre- 
gatum ex  CD,  GD  minimum  efle  &c. 

Reita  AB  tangat  peripheriam  in  puncto 

D: fitque  quodeunq ue  junctum  acceptum  * , _ 

E in  peripheria , aliud  a puncto  D,  flucta^  ^ ' 

fc  GE,  qui  occurrat  AB  in  F,  & ex  F acta 
VC.  manifrftum cft  aggregatum  exCD, 

1)r' minu:  efle- aggregato  cx  CF,FC,  vt 
i’aulo  fupra  demonftratum  cft : fedaggre- 

R a demon- 


Digitized  by  Googl 


132  C A R O L I R E N A L D 1 N I I 

demonftratttm  fuilTc , angulum  incidentia  aqualem  efl"e  angulo  reflexionis  > quoniam  na- 
tura non  impedita  per  brcuiflimas  lineas  operatur , fcd  non  aducrtcrunt  fccus  rem  cuenirt. 
in  fpt-culo  cauo-fpharico , vbi  demonftratione  confiat  aggregatum  ex  radio  directo , & 
reflexo , non  efle  minimum . 

Nam  fit  circulus  ACE,  quem  tangat  quae- 
piam LH  in  puncto  C,  in  qua  recti  AC,  EC 
aquales  angulos  efficiant  LCA.HCE.  Acce- 
pto in  peripheria  quouis  alio  puncto  B,  ducti f- 
que  BA,  BE,  oflcndendum  cft  aggregatum  ex 
AC,  CE,  maius  efie  aggregato  ex  AB.BE. 

'Et  quidem  fi  EB  foret  aqualis  EC,  facile 
conflat;  latera  enim  CE,  EA,  xqualia  cuna- 
fint  lateribus  BE,  EA  vtrunque  vtrique  , an- 
gulus autem  AEC  maior  eft  angulo  AEB;  er- 
go bafis  AC  maior  erit  bafi  AB,  fcd  EB  aqua- 
lis eft  EC,-  ergo  aggregatum  ex  AC,  CE  maius  erit  aggregato  ex  AB,  BE. 

Si  vero  EC  foret  maior,  quam  BE,  fecta  EI,  qua  fit  aqualis  EB,  & acta  AI.  QuonianC 
latera  AE,  EI  aqualia  funt  lateribus  AE,  EB,  vtrunque  vtrique , & angulus  AEI  maior  cft 
angulo  AEB,-  ergo  bafis  AI,  maior  erit  bafi  AB: fcd  EB  aqualis  cft  EI;  ergo  aggregatum^ 
ex  AI,  IE  maius  erit  aggregato  ex  AB,  BE;  fed  aggregatum  ex  AC,  CE  maius  eft  aggre- 
* ii  nn»,  a gato  ex  AI,  IE;  ergo  aggregatum  ex  AC,  CE  multo  maius  eft  aggregato  ex  AB,  BE. 
ii. -j.  j i pri-  Sed  generaliter  quidem  hunc  in  modum . Quoniam  triangula  ABK.KCE 1 funt  fimilia  i 

b'  (txt  & «govtt-ECad  AB, ita kC ad  KB, &Ekad  At; ergo  vt c EC, plus KC, ad  AB, plus Blc, ita 
it  plui'  C~  KE  ad  Ak;  ergo  EC,  plus  KC  tanquam  maxima , vnd  cum  AK  minima , hoc  cft  aggrega- 
c.  ii.) unui,  tum  cx  AC»  CE  maius  erit  a magnitudine  qua  fit  cx  AB  plus  BK.vna  cum  KE,  hoc  eft  ag- 
gregaro  ex  AB.BE. 

Ex  his  facile  intelliges  quam  caute  procedendum  fit  in  rebus  Phyficis , & quim  facilo 
decipiamur  in  enunciando , ad  pauca  refpicientes . Quid  enim  vulgatum  magis  in  vniuerfa 
naturali  Phiiofophia,  quam  illud  effatum.  Natum  per  lincti  irtuiffimas  operatur , non  im~ 
pedita . tufi  profecto  aliquod  comminifcaris  impedimentum , fplendide  confiat  ex  fuperio- 
ri  demonftratione , haud  bene  hoc  pronunciauim  fuiffe , ciim  rem  feeus  fe  habere  m fpccu- 
lo  cauo-fpharico , fuerit  oftcnfum;  illud  igitur  addendum,  quod  natura  operatur  per  lineas 
brcuilfimas  quantum  poteft  » de  quo  infra . 

Alij  propterea , quibus  hoc  idem  fuit  in  delkijs  tractare , cautius  philofophantes , aliun- 
de caufam  petendam  eflfe , exiftimarunt ; quoniam  videlicet  fi  libere  incidentia  radius  pro- 
gredi poffet , ab  opaco  non  impeditus , efficeret  angulum  infra  lineam,  vbi  reflexionis  pun- 
ctum, aqualem  angulo  incidentia . Vt  fi  .e.g.  foret  recta  AB,  inquam  incideret  radius 
CD,  liic  nifi  foret  impeditus , fed  vlterius  pro- 
gredi poflct , efficeret  angulum  BDG,  fqualem 
Bimm/lnuii  incidentia  angulo  CDA;  at  vero  quoniam  im- 
peditur,  reflecti  debet  faciendo  angulum  cum_> 
jpfa  AB,  aqualem  illi,  nempe  BDG,  quem-  . 
alioquin  cffcciflet  non  impeditus  , fcd  BDG  A 
aqualis  eft  CDA,  vt  conftat  ex  decima  quinta 
primi  Elementorum ; quare  angulus  FDB  a- 
»*.  qualis  erit  angulo  CDA . Sed  hac  nulla  dc- 
itmiflr*  iji0nftratio  eft , quia  etiam  fi  radius  CD  noa- 

impeforetur , & pertranfiret  libere , aliquando  non  efficeret  angulum  BDG  aqualem  ani 
gulo  CDA,  fed  aliquando  maiorem , quandoque  vero  minorem , ex  lege  refractionis  iux» 
tadiuerfa  media.fi  radius  videlicet  incidens,  puta  CD,  foret  aptus  refr  angi , vt  cft  radius 
lurainofus  &c.  nam  fi  foret  corpus  aliquod , vt  pila  luforia , qua  propulfa  in  planum  AB 
per  rectam  CD,  reflecteretur  fecundum  DF,  hac  locum  non  haberent . Accedit  etianw 
quod  non  affertur  caufa , cur  ex  hypothefiquod  recta  tranfiens  radius  CD  facit  angulunLf 
GDB;  fi  reflectatur  huic  aqualem  angulum  facere  debeat  BDF.  Non  dum  igitur  ex  ha- 
ctenus aUatis,  eft  demonftntum  intras  * ® - 

Speci»; 
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Speclatlfn  Juminis  reflexionem  Neotericus  quidam  explicandam  fufeipiens,  ait:  pofito  m;*i 
qui>d  illud  fit , quod  lumen  fit  iubftantia , perquam  fluida , & validiffime  a luminofo  vibra-  ‘?’£ 
ta , & eriarafi  non  ita  fit , ad  craflitiem  luminofi  radij  referendam  exiftimat , cx  eo  quia  po-  „^'^".4. 
fito  quod  radius  ille  debeat  decurrere  poft  reflexionem  per  idem  medium , puta  aerem , per 
quod  decurrebat  ante  reflexionem , non  cft  cur  vllo  modo  varietur  eius  denfitas , partium- 
que conftipario , cum  neque  in  medio  varietur  raritas , frequentia , vel  difpofitio  pororum , 
in  quibus  diaphencitas , & efle  permeabile  ipfius  medij , pofitum  efle  videtur , quamobrem 
debet  radius  reflexus  cum  eadem  fui  craflitie  phy  fica  procedere ; probat  autem  non  poCfej 
hniufmodicrafliticmxqualemferuariinvtroquc radio,  nifi  & fcructur  «qualitas prsdi- 
fta  angulorum . Vtcunquc  autem  fit  huiufmodi  ratio , de  qua  alibi  diflerendum , illud  fal- 
tem  perfpicue  interim  conflat , eam  non  efle  communem , vt  par  effer  pro  omni  reflexione ; 
qnxnam  denfitas,  conftipatio,  & craflities  radiorum  excogitari  poceftinmotupilxlufo- 
riar , dum  in  aliquod  obflaculum  incurrit  f & tamen  fi  id  contingat  fecundum  rciftam  per- 
pendicularem, mobile  redit  per  eandem  viam,  per  quam  dirc&e  proceflerat , fi  ad  obliquos 
angulos , pergit  vlterius , feruata  repercuflionis  lege , vt  reflexionis, 'angulus «qualis  fit  ei , 
qui  efl  incidentia: . Fatetur  ille  communem  hanc  rationem  fc  non  aflecutum  fuifle  ,•  fed  fa- 
tis fuperque  efle  ad  inftitutum  de  lumine , qudd  conflet  reflexionem  ad  pares  angulos  con- 
tingere; Illud  tamen  pro  lumine  addendum,  quod  paulo  antea  innuimus.  Verum  fi,  vt  j^mVr  mu 
ipfe  quoque  teftatur , lumen  quoddam  effluuiumeft,  nonfecus  philofophandumde  illo, 
ac  de  corpore  incurrente  in  aliquod  obflaculum,  vnde  ipfius  motus  reflexio  ad  pares  an- 
gulos contingit . Communis  igitur  ea  debet  efle  ratio , alioquin  panicula:  illae  per  medium 
a lucido  corpore  vibrat* , haud  in  communi  ratione  mobilis  conuenircnr . 

Alij  aurem  alia  dixerunt,  vel  minus  bene  explicata,  vel  faltem  minus  rciriatur*  con- 
fentanea , quibus  prxtermifiis , vnum , vel  alium  modum  a maioribus  traditum , non  pige- 
bit 5 maioris  hic  eruditionis  gratia  in  medium  affere,  vt  inde  nobis  pateat  aditus  ad  expli- 
candum , quod  poft  varias  meditationes , propius  ad  verum  accedere , ita  vilum  cft , vt 
theorema  condere,  illudque  demonftrare  fuerimus  aggreffi . 

luxtaCartcfium  ea  videtur  ratio,  quoniam  fi  rem  ipfimu. 
fedulo  perpendamus,  nil  aiiud  cft  quam  inquirere,  ad  quam 
partem  pila  illifa  debear  refilire . I n telligat  ur  deferiptus  cir- 
culus ex  centro  B,  qui  tranfeat  pcrpun&um  A,  atque  dica- 
mus, fpatio  temporis  eodem,  quoprogreflaeft  ab  A ad  B, 
neccflario  illam  a B ad  aliquod  punflum  huius  circumferen- 
ti* reuerti  debere : Gquidem  omnia  punda,  qua:  eodem  in- 
teruallodiftantaB,  quodiftatA,  in  hac  occurrunt  circum- 
ferentia , fuppofito  qu6d  pii*  motus  fit  stqife  velox . Ad  de- 
fignandum  vero  putuftum  ipfum , quod  ex  omnibus  huius  circumferenti*  tangere  debet' 
erigamus  tres  reflas  perpendiculares  AC.HB,  & FE,fuperipfamCE,  itavt  AC.&FE 
*que  diftent  ab  ipfaHB:  mox  verd  concipiendum  eo  tempore , quo  pila  dextrorfum  por- 
rexit ab  A,  vnojmntftorum  lineat  AC,  vfqueadB,vnumexpun<ftisline*HB,  illamrefi- 
lientcm  ab  HB,  fiftere  debere  iu  aliquo  pumfto  line*  FE,  ciim  fingula  punfla  line*  FE  ea- 
dem diftantia  a linea  HB  remota  fint , & eadem , qua  fingula  line*  AC,  & ex  priori  difpo- 
fitionc  tantundem  e6  inclinat , quantum  antea : eodem  autem  momento  aliquod  pun&um 
line*  FE,  & fimul  aliquod  circumferenti*  AFD,  nequit  contingere, nifi  in  pun<fto  D,  vel  F-  Cm"’ 
extra  enim  h*c  duo  nullibi  mutuo  fecantur , terra  autem  obftante,  ad  pun<2um  D progredi 
nonpotcft:  vndefequitur  neccffarib tendere  debere  ad  punctum  F,  ac propterea conflat  ' 

femper  reflexionem  fieri  fecundiim  angulum  «qualem  an-  r 

gulo  incidenti* ; qua-  quidem  ratio  quippe  qu?  refpicit  tem- 
puSiminus  arridet , accedit,  quod  non  per  admodum perfpi- 
cua  |itoccdit . 

Aliqui  itaque  imaginantur,  fic  demon  ftrandurrf.  Lucido 
exifteute  inD,  & puncto  A infpeculo  BC,  radios  rcfle&i , 

«e , vt  angulus  reflexionis  FAC  fit  potius  xqualis  angu- 
lo DAB,  quam  angulus  GAC  v.g.  vel  alius  quicunquo. 

Apponunt cnimmotum  radij  ycl  lineat  DA,  compofitum- 
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efle  ex  motu  DE  paralleli  ij.fi  BA,  & cx  motu  DB  perpendicularis  ipfi  BA>  cum  imaginari 
liceat  corpus  aliquod  in  D,  eodem  tempore  duci  ab  aqualibus  potentijs  ex  D in  B,  & ex  D 
in  E;  non  enim»  vel  per  DE  vel  per  DB,  fed  per  DA  diagonalem  defccnderet.  Cum  itaque 
fatis  conflet , vim  qua  mouctur  radius  luminis  diuerfam  prorfus  efleabea,  qua  determi- 
natur potius  in  hanc , quam  in  illam  partem , operofum  non  cfl  intclligcrc  motum  luminis  , 
quo  dcfccndit  cx  D in  A mixtum  efle  cx  duobus  motibus , nemj>c  cx  motu  qui  fit  cx  D in-. 
E,&ex  eo,  qui  fit  ex  Din  B,  ex  quibus  fimul  fit  motus  cx  Din  A,hi  autem  motus  conrra- 
rij  non  funt , fed  dilpofitiones  tantum  diuerfas  habent : vnde  EA  linea  non  impedit  motum, 
qui  fit  ex  Din  B,  fed  potius  BA:  itaque  tantum  BA  aufert  difpofitioncm  motus  cx  D in  A 
verfus  L,  remanente  motu , qui  ab  ipfa  BA  aliter  difpofitus  tendit  cx  A in  F;  ciim  alioquin 
deorfum  vergeret , quinimo  adhuc  remanet  difpofitio  illa , qua  tendebat  cx  D in  E,  feu  F . 
Cum  itaque  non  impediatur  motus , fed  vna  tantummodo  diipofitio»  adhuc  altera  perfeue- 
rante,  ncccffc  cfl  efiedtum  ipfius  motus  confcqui  fecundum  leges  harum  difpofitionum , ita 
videlicet  ,vt  motu  compofitoex  motu  per  lineam  AC,  vel  EF,  & motu  per  lineam  EA,  vcf 
FC,  hoc  cfl  motu  per  diagonalem,  perucnire  debeat  ad  pundtum  F linea1  CF,  quo  cius  dif- 
pofitio tendehat,  nam  fi  alioquin  peruenifer  ad  punitum  G per  lineam  AG,  aliquid  ex 
inotu  contra  hypothcfin  perdidi flet . Ncccflario  igitur  remeare  debet  lineam  AF  aqualem 
ipfi  AD,  & fiftere  in  punito  F interfectionis  communis  linea  AF  cum  linea  CF. 

Hac  tamen  ingeniose  lunt  didta , fed  non  dum  fatis  rem  attingunt ; nec  ab  adaquatis 
caufis  illam  deducunt . Neque  Keplerus  in  fuo  Paralipom.  ad  Vitclloncm  cap.  1 . prop.  1 g. 
admodum  feliciter  propofirum  oftendit ,-  etenim  illa  conflidtus  virtus , in  Demonftrandi  ra- 
tione non  videtur  plauiit  digna . 

Supponamus  corpus  impelli  ex  E in  A per  F.A  fuper  planum  BC,  itavt  EA  fit  perpendi- 
cularis ipfi  BC,  & quidem  liquido  conflat  illud  rcuerfunim  per  eandem  AE.  Imo  adeo  rc- 
uerfurum,vt  fi  corpus  quidem  fua  grauitate  incurrat  in  planum,vt  quando  graue  cadit  fupee 
planum  horizontale  redeat  ad  idem  pundtum  vndecccidcrat:  quod  ego  non  femelfum-» 
c spertus  Florentia  pilis  quibufdam  virreis  diucrfa  magnitudinis , ira  vt  craffities  , & pon- 
dus non  officeret , led  aque  refiliret,  fiue  clfct  maioris , vel  minqns  molis,  ac  ponderis : 
minor  autem  erat  diametri , quanta  eft  latitudo  duorum  digitoriim,-  curabam  verb , vt 
caderer  fuper  Ialpidcm  valde  terfum , experimentoque  fadto  ex  varijs  altitudinibus,  depre- 
hendi id  perpetuo  contingere , quod  mihi  admodum  lingulare  vifum  fuit  i fofpicibarcmnx 
valde  ne  vnquam  pila  cx  aliqua  materia  confici  pol&t , qua  tam  magnam  reflexionem* 
praftarcr.  Sed  redeamus  in  orbem  fermonis.  Supponamus  cx  E per  redtam  perpendicu- 
larem E A pilam  iplam  cadcrc.  In  huiufinodi  motu  duo  fc  confideranda  o flerunt , & motus: 
ipfc,  & ciufdcm  diredtio : dum  ex  K cadit  pila  mobftaculum  A,  mQtumqirofcClonon  im- 
mittit , fiquidem  non  ibi  fiftit  (cd  refilicndo  adhuc  mouetur ; quod  aurem  prorfiis  amtoittic 
d ireCtio  eft , propterca  quoti  tendebat  ad  infera , & interpofito  obftaculp,  cogitur  per  ean- 
dem lineam  refilire , hoc  igitur  maximum  cfl  detrimentum  direCtionis , quoa  mobile  fubi- 
rc  poffir . At  vero  fi  illud  idem  mobile  fuerit  propullum  per  redtam  DA  non  ammittet  mo- 
tum dum  obftaculum  offendit , (cd  cx  parte,  ipfius  motus  dire&ionem.  ita  vt  quo  magisrc- 
dta  illa  per  quam  propellitur  mobile , recedent  a perpendiculari  EA,  eo  minus  ammittat  de 
ipfius  motus  directione , ita  vt  fi  tandem  per  lineam  horizontalem , atque  adeo  parallelam 
ipfi  BC,  propellatur,  nil  prorlus  de  dirediione  deperdat . Quando  itaque  proijcitur  pila_. 
per  redtam  DA,  tantum  directionis  detrimentum  patitur , quantum  angulus  DAB  requi- 
rit, nec  motus  habeat,  qui  tamen  perfeucrare  debet,  a quo  refarciatur  damnum  diredtio- 
nis  fua,  propterca  mobile  prolequitur  motum  cum  eodem  diredtionis  detrimento,  atque 
adeo  fecundum  redtam  AF,  qua  aque  declinat  abs  EA,  ac  ipla  DA,  cumque  AC  eonftituic 
angulum  FAC  aqualem  angulo  DAB. 

Id  autem  aque  continget  (i  intclligatur  planum  in  ficu  NQ»  nam  graue  perueniens  dens 
fuper  huiufmodi  planum  in  A maximum  detrimentum  directionis  patitur  fecundum  redtam 
illi  perpendicularem , a qua  aque  recederet  tam  DA.quim  AM:  vnde  fi  tnobik  propelle- 
retur per  DA,  refledteretur  per  AM,  facientem  angulum  MAO  aqualem  angulo  DAN.ob 
eam,  qui  attulimus  caulam , atque  huic  mihi  videtur  fatis  fupcrqnc  demonftraru intentum. 

Sed  illud  non  pratermittam  , vnde  eadem  veritas  conuincitur , & fc  habet  tanquam- 
dcmoBftratiq  ab  cfcdlu , qua  in  rebus  Phyfico-Mathematicis  iperneada  omnino  noa  eft, 

Suppona- 


DE  RE  SOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.I.  ijy 

Supponamus  planum  AC,  & in  eius  punitum  B cadant  du* 
rea*  DB,  FB,  Si  igitur  fpceulum  fuerit  AC,  & obiedum  in 
reda  BF,  vt  in  F,  fit  autem  mfpedor  in  reda  BD  puta  in  D, 
adeo  vt  radius  FB  fit  incidenti*,  & DB  fit  reflexionis,  offen- 
dendum eft  angulum  DBA  aqualem  ciTe  angulo  FBC.  Sit 
infpedor  in  D,  & alter  in  F,  ita  vt  vterque  duplici  munere- 
fungatur,  &infpedoris,  &rciinfped*.  Quando  itaque  infpeaor  in  D videt  exiftentem 
in  F per  ridium  BF  reflexum  in  D,  vrique  refpedu  ipfius  angulus  FBC  eft  incidenti*,  8c 
DBA  eft  reflexionis;  at  vero  dum  fimul  infpeaor  in  F intuetur  exiftentem  in  D per  radium 
DB  reflexum  m F,  refpeau  infpeaoris  in  F angulus  DBA  eft  incidenti* , & FBC  reflexio- 
nis ; quare  idem  angulus  DBA  erit  angulus  incidenti* , & reflexionis , & FBC  erit  itidem- 
incidenti* , & reflexionis . Si  igitur  idem  angulus  poteftefle  incidenti* , & reflexionis  ne- 
ceflario  confcquitur  angulum  incidenti*  *qualcm  cfle  angulo  reflexionis . 

Deinde  fi  angulus  incidentia  DBA  non  eftxqualis  angulo  reflexionis  FBC,  vel  igitur 
maior,  vel  minor.  Sit  primo  maior . Supponamus  nunc  rem  afpcaabilcm , vel  lumen  in 
F,  cum  eodem , quo  prius  tramite  fupponatur  fieri  irradiationem ,■  ergo  angulus  incidentip 
FBC,  maior  erit  angulo  reflexionis  ABD  contra  hypothefin , nam  angulus  FBC  fuppone- 
batur  minor. 

Nunc  analytici , & fynthetice  propofitum  exequemur . 

THEOREMA. 

Ungulas  reflexionis  aquulis  tft  ungulo  incident  i u . 5&xvX 

Sit  planum  BC  in  quod  incurrat  mobile  per  redam  DA,&  refledatur  ad  F.  Dico  angulu 
EAF.equalfi  cfle  angulo  DAE,feu  FAC  reflexionis  *quaiem  cfle  angulo  DAB  incidcntif . 

Ex  pundo  A excitetur  AE  perpendicularis  ipfi  BC. 


Refolutio  . 

QVoniam  igitur  corpus  propulfum  fubeundo  reflexio-’  ^ B 

nem  per  redam  AF,  eam  fubit  fecundum  angulum-  |V 

EAF  «qualem  angulo  complementi  EAD  motus  /\,  q 

diredi;  veifecundiim  angulum  FAC  «qualem  incidenti* 
angulo  DAB  motus  diredi ; fed  corpus  propulfum  fubeun-  _[ 
do  reflexionem  habet  diredionis  detrimentu , pquale  pror-  M, 

fas  ei , quod  habebat  in  motu  diredo ; ergo  corpus  propul-  \ 

fum  per  redam  DA  habet  detrimentum  in  diredionemo-  \.  \/ 

tus  fecundum  angulum  complementi  DAE,  vel  incidenti*  ^ 

DAB.  Seddechnatio  i perpendiculari  EA  eft  angulus  DAE  complementi , & inclinatio 
ad  planum  BC  eft  angulus  DAB  incidenti* ; ergo  corpus  propulfum  per  redam  DA  de- 
trimentum habet  in  diredione  motus  fccundim  declinationem  ipfius  DA  a perpendiculari 
EA,  vel  inclinationem  ad  planum  BC;  fed  ratio  receflus  a maximo  diredionis  detrimento 
eft  fecundum  decimationem  ipfius  DA  a perpendiculari  EA,  vel  ratio  acceffus  ad  nullum- 
detnmentum  fecundum  inclinationem  eiufdem  DA  fupra  planum  BC,  in  quod  mobile  ca- 
dit i ergo  corpus  propulfum  per  radium  incidenti*  DA,  detrimentum  habet  in  diredione- 
fui  motus  luxta  rationem  receflus  a maximo  diredionis  detrimento,  velaccefliira  ad  nul- 
lum eiufdem  diredioms  detrimentum . Quod  ita  fe  habet  cx  hadenus  dilputatis  Scc.  * 

Compofttio . 

QVoniam  corpus  propulfum  per  radium  incidenti*  DA;  detrimentu  habet  in  diredio- 
“ fui  motus,iuxta  ratione  receflus  ^maximo  diredionis  detrimento, vel  acceflum  ad 
jj^nuUum  detrimcutum.  Sed  ratio  receflus  a diredionis  maximo  detrimento  eft 
1 Perpendiculari  EA, vel  acceffus  ad  nullum  detrimen- 
tum fecundum  inclinationem  eiufdem  DA  fupra  planum  BC,  in  quod  mobile  incidit ; ergo 


Digitizpd  by  CjOO^Ic 


«W  »'»  c*- 

leftridi  *>■’■ 
A itu  i JtCAU- 

tfUJCK 


i .1 C A l, 1;-:  R ENA  L D .I  N I I ~0 

eorpas  propuifum ]per  rediam  PA  detrimentum  habet  in  diredlione  fui  motus  i fecundum 
declinationem  ipfius  DA  aperpendiculari  EA,  vel  inclinationem  ad  planum  BCi  fcd  de- 
clinatio a perpendiculari  HA  cll  angulus  D AE  complementi : & inclinatio  ad  planum  BC 
ell  angulus  D AB  incidenti* ; ergo  corpus  propullum  per  retiam  DA  habet  detrimentum! 
in  directione  motus  fecundum  angulum  complementi  DAE,  motus  diredli,  vel  incidenti* 
DAB  motus  di  redi  i ; fed  corpus  propuifum  fubcundo  reflexionem  habet  diredlionis  detri- 
mentum , *qualc  ci  quod  habebat  in  motu  diredto;  ergo  corpus  propuifum  fubcundo  refle- 
xionem , per  AF  cam  fubit  fecundum  angulum  EAF  aequalem  angulo  complementi  DAE» 
vel  fccundu  angulum  FAC  atqualcm  angulo  incidenti*  DAB.  Quod  oportebat  oftendere . 

Nihil  cft  magis  decantatum  in  Garoptricis , quam  illud . In  quolibet  fpeculo  imago  ap- 
’ paret  inconcurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo  per  pundtum  reflexionis  diredte  produdio  » 
quod  apud  Veteres , nempe  Alharenum , & Vitellonem  legimus  experimentis  potius  » 
quam  demonft rationibus  comprobatum ; ab  alijs  vero  non  admodum  accurate,  re  redudta 
ad  fua  propria  principia,-  propterea  de  his  multa  dicenda  occurrent,  a quibus  tamen  eft  ab- 
flinendum  ,cum  hic  nobis  in  animo  non  fit  Cacoprricam  tradere  fed  tantummodo  delibare 
aliquid  ,in  quo  vfus  Refolutricis  artis  eniteat , ac  ob  id  paucis  rem  ipfam  pcrltringam . 

T ria  igitur  numero  (unt,  quibus  omnia  fpceulorum  experimenta  lolui,  cxplicarique  pof- 
funt . Primum  eft  illud  de  quo  fupra , videlicet  angulos  incidenti* , & reflexionis  squales 
inter  feefTc.  Secundum,  rem  apparere  in  perpendiculari  quam  cathetum  appellant,  a re 
in  fpcculumdemifla.  Tertiorem  eandem  in  radio  reflexionis  videri.  t 

Non  defunt  quibus  videatur  rd  fccus  contingere , quinimo  ibi  nec  etiam  vllam  efle  refle- 
xione, nec  refradtione  obiedti,  locumq;  apparentem  femper  oculo  propinquiorem  efle,  qua 
locus  verus  fit,  videlicet  in  vifionediredta.  Vnde  colligunt  locum  imaginis  per  reflexio- 
nem eundem  efle , quieflctfoblarofpeculo,  &translato  obicdlo tantundem  vltrafpeculi 
locum  per  vifionem  diredlam  . .Colligunt  etiam  deceptos  efle  haflenus  omnes,  qui  ne* 
dum  affirmarunt , fed  pro  axiomate , & fundamento  dodlrin*  pofuerunt  locum  imaginis 
cuiuslibet  pundli  vifi  per  reflexionem  efle  in  perpendiculari , quae  ducitur  ab  obicdlo  ad  fu- 
perficiem,  ita  vt  in  omnibus  fpeculis  locus  imaginis  fit  in  concurfu  redi*  a quouis  punito 
obicdli  dudlx  perpendiculo  oculi  paralleli*  cum  linea  vifuali  &c.  Hxc  tamen  obiter  didit- 
fint . Solum  illud  innuam , vnde  hxc  deduxerunt . 

rntclligatiir  AB  linearedla:  rctinx arcus  CD, cuius  ccntrumE.  Contendunt  AB  ap- 
parituram efle  citra  AB,  puta  in  FG,  & efle  FG  minorem  ipfa  AB,  quorum  ipfis  hacc  eft  dc- 
monftrario.  Inteliigatur  A pars  obiedti  adeo  exigua,  vt  in  diftantia  AE,  fola  exiftens,  vide- 
ri non  poffet:  fumatur  deinde  alia  pars  H,qux  fit  ipfi  A aqualis,  itaque  nec  ea  fi  folaeflet 
videretur;  vrraque  tamen  oculum  mouet  etiam  fola,  nempe  pars  A per  rediam  AE,  &pars 
H per  rediam  HE.qux  quidem  redi*  conucrgunt  vfquc  ad  occurfum  in  centro  E.Quonian» 
vero  coniundlis  ipfarum  partium  intermediarum  viribus  fit 
vifio  totius  AH,  videlicet  imago  eius  aliqua,-imago  illa  ap- 
parebit, ex  ea  parte  vbi  vires  cor, iunguntur,  ideft  exet- 
parte  vbi  AE,  HE  conucrgunt,  quod  cft  citra  obiedlum  AB 
alicubi  puta  in  FI;  videbitur  ergo  A cum  partibus  fibi  pro- 
ximis in  redia  AE  ad  partem  F,  & pars  H cum  fuis  vicinis 
ad  partem  I,  totumque-  AH  apparebit  in  FI,  qu*  minor  eft 
quam  ipfa  AH,  & ob  eandem  rationem  BK  videbitur  in- 
GL,  atque  totum  obiedlum  AB  in  FG. 

Quanti  autem  fieri  debeat  hoc  dcmonftrandi  genus  f 
tuiufque  iudicio  relinquo folum  id  commemorabo , polfe 
quempiam  ratiocinari  ad  eum , qui  fequitur  modum.  Ve- 
rat magnitudines  inxquales  nonfic  fe  habent,  vt  anguli 
optici , quibus  confpiciuntur , fed  potius  maior  cft  magni- 
tudinum , quam  angulorum  ratio , fi  maior  minori  compa- 
retur. At  apparentes  rerum  magnitudines  itafunt  inter  fe,  vf  anguli  opticarum  pyrami- 
dum . quibus  comprehenduntur ; maior  propterea  erit  verarum , quam  apparentium  ma- 
gnitudinum ratio,  fi  maior  minori  comparetur . Vndcnunquam  ita  magnitudines  rerum 
apparent , vt  lunt , fcd  potius  perpetuo  minores  apparent , quam  re  veri  fint,  cum  fempq 
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■ifrftnor  fit  apparentium  magnitudinum  ratio , quam  verarum.  Diftantia:  autem  minores,' 
tquam  re  ipfa  fint,  confpiciuntur , at  eodem  exiftente  angulo ; proptcrca  exilis  illud  melius 
quifpiam  dedudum  credet . Sed  de  hoc  alibi . 

Euclides  Theoremate  decimo  fexto  nititur  id  probare  de  fpectilis  planis,  decima  fepti- 
«na,  Se  decima  odaua  de  cauofphiricis , fcd  haud  laris  feliciter , vt  non  immerito  eum  re- 
prehenderit keplcrus , ctfi  fonaffe  non  admodum  accurate ; idem  tentarunt  Alliaacnus , S; 
•Vitcllo,il!e  quidem  Libro  quinto  numero  g.  Se  i o;  hic  autem  libro  quinto  propofitione  3 6: 
Jllc  multa  mifcct , inter  qua:  vnum,  quod  Keplcrus  Irridet,  nec  iniuria,  dum  fciiicct  ille  pro- 
nunciauit . Rerum  naturalium  status  rcfpicil (itus  fitorum  principiorum , er  principia  rerum 
naturalium fint  occulta . Quibus , vt  notat  idem  Keplcrus , duo  dicit:  primum  repetit  id  ip- 
fum , quod  propolitum  erat : fecundum  ait , caufam  effe  occultam . Vnde  parum  fatisfacit . 
Alhazcnus  initio  ciufdcm  libri  quinti  nititur  id  comprobare  experimento , mediante  bacu- 
lo , in  quo  iignatum  fit  pundum  nigrum , coque  credo  normaliter  fupra  fpcculum  Scc.  Nu- 
mero autem  odauo , dilficultate  forraffc  vexatus , cnunciat  irrifionc  digna , pratfertim  dum 
ait,  vifus  cum  acquirit  formam  per  reflexionem,  acquirit  eam ftatim  fine  certitudine , er  ac- 
quirit longitudinem  per  tfiimat  tonem  . Deinde  paulo  poft , at  jus  acquirit  longitudinem  per 
fillo^ifinum  . De  inde  paulo  infra,  cum,  inquit,  auyirr  comprehendit  rem  aliquam  per  refiesio- 
nem  • non  comprehendit  longitudinem  imaginis  nifi  per  xflimationem  ; deinde  adhidtta  dili- 
gentia acquirit  longitudinem  , (fi  veri  fica  t per  fitUogtfmum  per  magnitudinem  rei  vi  fit , (fi  an- 
gulo pyramidis,  firper  qrarn  forma  refiecltt  nr  ad  vifim . Si  vcrificarc  per  fyllogifmum  refe- 
rat iplc  ad  vifum , facit  vifum  ipfum  rationalem , fi  hoc  autem  cft  fapere , dicat  mihi  qualo 
quid  nam  fit  defipere.  Vitello  non  meliora  protulit,  non  eodem  tamen  modo  ratiocinati 
kintdercfradtioncloqucntcs,  ciim  nihilominus  videatur  caufa  communis . Alij  .tutem-, 
multa  dixerunt  1 Keplcrus,  vt  veram  huius  rei  caufam  afferat,  cuius  ignorationem , :n_, 
hac  dodrina  maculam  f.-edam  cfic  dicit , pratmittit  vcluti  neruum  dcmonllrationis , quod  in 
planis  Ipcculis  anguli,  quibus  res  videntur  ex  rcperculfu , non  mutantur  in  connexis,  & 
concauis,  & medijs  denfioribus,  omnino  mutantur  Sec.  affert  definitionem  imaginis  defum- 
ptam  ab  Opticis , adiungens , imaginem  effe  vifionem  rei  alicuius  eum  errore  facultatum  ad 
vifum  concurrentium  coniundam , & imaginem  per  fc  pene  nihil  eflc,  & potius  imagina- 
tionem dicendam , imo  compofitam  eflc  rem  ex  fpccic  coloris , vel  lucis,  reali , & quantita- 
tibus intentionalibus,  & alia  confiinilia  addit , qui  hic  fubijccre  minime  videtur  opera; 
pretium;  vel  enim  lunt  mera  figmenta , Se  parum  Philofopho  digna,  vel  nihil  faciunt  ad 
inftitutum . Sed  his  pritcrmiffis , paucis  rem  expediemus , 

Primum  illud  primittendum , nempe  quod  oculus , res  afpedabilis , & pundum  refle- 
xionis fint  in  vna  , cademque  fupcrficie , quam  Optici  dicunt  tribus  punctis  definiri,  fciiicct 
centro  vifus , pundo  rei  vifi , & pundo  rcpcrcuffionis , ve!  refradionis , quod  demonftra- 
re  dementare  cft Tria  enim  punda  lineis  redis  connedlipoffunt,  vnde  fit  triangulum-,, 
cuius  vnam  partem  in  vno  plano,  aliam  in  alio  eflc  non  polfe  dcmonftrauit  Euclides  lib. 
vndecimo ; itaque  planum  per  illa  tria  punda  tranfibit . At  vero  aliud,  videlicet  huiufmo- 
di  planum  eredum  effe  fupra  fpcculi  fupcrficiem.  Se  huic  ad  redos  angulos  infiftcrc  , de- 
monftrandum  fufeeperunt  aliqui,  alij  tanquam  axioma  protulerunt,  cum  tamen  re  vera_, 
dcmpaftrabile  fit . Animaduertendum  eft , quod  pluribus  tradandis  deferuict , Nobis  ali- 
quid dcmonftrandum  fufeipientibus  opus  effe  pri  oculis  habere  medij  genus  opportunum , 
an  videlicet  illud  fit  pure  Mathematicum , an  Phyfico-Mathcmaticum , quod  ex  re  propo- 
lita  facillimum  erit  deprehendere ; fi  enim  fuerit  permixta  ex  magnitudine , Semotu,  vel 
tempore  Sec.  medium  idoneum  Phyfico-Geometricum  erit ; fic  in  re,  de  qua  agimus ; pro- 
jdtiitur  enim  dcmonftrandum  planum  tranfiens  per  illa  tria  punda , perpendicularirer  ere- 
dum efle  fpcculi  fuperficiei , quod  ita  cfle  experimento  conftat , quiritur  tamen  caufa.  Me- 
dium adhibendum  Phy  fico-Gcomctricum  erit , fiquidem punda,  linei,  planum  ad  Geo- 
metram pertinent,  fcd  res  fpedahilis,  quatenus  huiufmodi.  Se  prout  effundit  fui  fimulacrum 
per  reflexionem  ad  vifum , Phyficum  cft.  Vnde  medium  Phyfico-Geomctricum  cfTc  debet . 

Perperam  Keplcrus  reprehendit  Alhazcnum,  Se  Vitelloncm , quatenus  id  demonftrarc 
rentantet  dixerint , naturam  per  brcuiilimas  lineas  operari ; irridensenim  illos . Atqui  in- 
quit hae  opera  non fint  forma  confilto  vtentis , aut finem  refpictentis  ,/ed  materia futi  Geome- 
tricis neeejfitatihus  adit  net  a . At  horologium  confilio  non  vtitur , nec  finem  rclpicit , Se  ni- 
*•-  ’ " " S hilomi- 
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hitominus  regulari  motu  per  reuolutionem  rotarum  index , in  orbem  aSus  horas  Ci*- 
gulas.carundcmque  partes  accurate  defignar,-  ad  id  enim  auSoris  confilio,  noneiufdem 
horologij  opus  fuerat : hinc  ea,  qus  natura conflant,  ctfi  omni  confilio  dcftara,  facili 
comprehendere  licet , quonam  paifto  id  prxftcnr , quod  alioquin  videretur  confilio  refe- 
rendum acceptum  ; namque  natura:  opus  rciSe  quidem  opus  intclligentiar  dicitur , cui  fac 
■eft  inefle  confiliuni , a quo  dircCla  natura , fimulquc  confccuta  propenfionem  ad  finem-  , 
quatenus  huiulmodi , etfi  non  fibi , auctori  tamen  pcrfpcCi nm , ea  excquitur,  qua:  ad  ipfius 
confecutioncin,  conducunt.  Itagraue‘per  lineam  redfiffitnam  conflanti  lege  defccndir» 
telluris  immobilitate  fuppofita  i fic  etiam  omne  corpus  luminofum  radios  rcCtiffimos , etff 
omni  prorfus  confilio  deitatum,  effundit . Non  diffimilitcr  afpcCtabilc  immittit  railium  in 
fupcrficicm  rcpercutientem,  qui  breuiffimus  eft  omnium  peruenientium  ad  vifum,  (hic  de- 
reflexione  loquimur ; nam  de  rcffa&ione  alibi)  & ea  quidem  eft  ratio , quoniam  natura  per 
breuiflimas  lineas  operatur , fed  quantum  poteft ; idqnc  fuperius  pariter  innuimus,  hic  ma- 
gis explicandum . 

Sw-Wu»  Decepti  quidem  funt  exiftimantes  reflexionis  angulum  cfle  squalem  angulo  incidcntiar , 

duW-  cx  co  qUla  natura  contendens  operari  per  breuifiimas  lineas , debeat  hunc  in  modum  ope- 
rari, quafi  aggregatum  radiorum  incidcntiar,  & reflexionis,  exiftentibus  squalibus  an- 
gulis prxdiCtis , fit  minimum  omnium;  id  enim  falfum  fuperius  oftendimus.  RcCie  tamen 
philofophati  funt  arbitrantes , naturam  operari  per  lineas  breuiflimns ; propterea  quod  hic 
per  plura  non  prsftar,  qui  perpauciora  priftare  valet.  Res  igitur  ita  le  habet,  angulus 
reflexionis  aequalis  cfle  debet  angulo  incidenti*,  ob  eam,  quam  fuperius  attulimus  caufam  , 
fed  fuppofita  horum  angulorum  squalitate , natura  operari  debet  per  lineas  breuifiimas , 
& contra  operari  debet  per  breuiflimas  lineas , ita  tamen  vt  operationem  exerceat  cum- 
iqualitatc  angulorum  reflexionis , & incidentis . Hoc  igitur  non  eft  caufaillius , fed  cum 
co  ncccflario  connexum : vnde  in  fpeculo  cauo-fphirico  id  quoque  locum  habet , nam  ag- 
gregatum radiorum  incidentis,  & reflexionis , fuppofita  angulorum  squalitate,  minimum 
eft:  nec  enim  minus  reperies,  fi  anguli  illi  debeant  effe  inter  fe  squales.  Non  diflimili  ra- 
tione in  re,  de  qua  differimus , afpcCtabile  nequit  per  reflexum  tranfmittcre  imaginem  fui 
ad  vifum  per  lineam  breuiorem , fuppofito  quod  angulus  reflexionis  squalis  debeat  eflo 
angulo  incidentis , nifi  per  lineas  deferiptas  in  plano  perpendiculari  ad  fpcculi  fupcrficicm; 
fi  nanque  planum  ipfum  tranfierit,  vt  ncceflarib  tranfirc  debet,  per  pun&a  rei  afpedl abdis  . 
& vifus , fucritquc  inclinatum  ad  fupcrficiem  fpcculi , redts  ab  hifce  duobus  punftis  exeun- 
tes fiicienrcs  angulos  incidentis,  & reflexionis  fuper  prxdi&am  fuperficiem , non  faciunt 
aggregatum  minus  eo , quod  fupra  diximus  in  plano  perpendiculariter  crefto , commemo- 
ratis angulis  inter  fe  squalibus  exiftentibus . Hinc  itaque  fit,  vt  huiufmodi  planum  debeat 
ad  rc&os  angulos  fpcculi  fupcrficici  infiftere.  Hoc  idem  oftendi  poteft  demonftrauont. 
ducente  ad  inconucniens . His  prshabiris . 

Duo  etiam  prsnofcenda  funt , quorum  vtrunque  dcmonftrabile  eft , videlicet  Radium- 
in  qualecunque  fpeculum  cadentem , angulofque  inxquales  facientem , neque  in  fe  ipfum  , 
neque  verfus  minorem  angulum  rcflcifti.  Secundum,-  radios  a planis,  conuexifquefpe- 
culis  reflexos  diucrgcntes , cfle  citra,  conuergentes  vitra;  nam  de  concauis  conflabit  &c. 

Principale  autem  fubfequitur , quod  huiufmodi  conuergcntia  fiat  in  punito  re£t*  per- 
pendicularis ad  fpcculi  fuperficiem . 

Duobus  autem  modis  inftai  poteft  hypothefis,  vel  fupponendo  plana  verticalia  tnui- 
feuntiaper  vtrunqucoculum.fiucper extremitates  pupillsvnius  oculi,  vel  planum  vm- 
cum  &c. 

Priori  recepta  hypothefi  Theorema  demonftrabitur  ad  eum , qui  fcquitur  modum ; pr*- 
miflis  tamen  his. 


srpposrrrit. 

Supponendum  illud,  fcilicet  radios  ab  afpe&abili  incidentes  in  planum,  dum  refleSuntur 
ad  fpeilatoris  oculos , vel  ad  extrema  diametri  pupills  vnius  oculi , ab  incidentibus  «qua- 
les incidenti*  angulos , & a reflexis  reflexionis  angulos  squales  fieri , 

THSQe 
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theorema: 

Eranplunt 

Sit  pupilla  diameter  BC , res  afptTlakilis  fit  A,  inde  cadant  radi)  AT),  AI,  qui fuptr  fpcculi Ixxvuu- 
Juptrpcitm DIH refleft antur ad puntla, B,C . Dica  radios  reflexas BD,CJ protractos  ad  . 
partes  D,l,  accurrere  relta  cadenti  ex  A perpendiculariter  ad  fpcculi fuperfleiem , in  in  fi. 
mtum  protralla . 

Intelligatur planum  trnnfiens per  pundla  B,D,A, quaquauerfum  extenfum  in  infinitum 
(tranfibit  autem , cum  tria  ha-c  pundla  in  plano  fint)  itemq;  per  puncta  C,I,A,  tranfibit  au- 
tem &c.  quorum  vtrunque  cum  tranfeat  per  pundlum  A,fc  mutuo  fccabunt,  fitque  commu- 
nis fedtio  AK;  cumque  vtrunque  tranfeat  per  pundla  D,I,  fpcculi  fupcrficiem  fccabunt , eo- 
rundemque  communes  fcdliones  fint  IH,  GH. 


a er  /ifiu 
demon/i tMtt , 
O»  l y.vruUei* 


c I ojrf.pri, 
d J l primi» 


Rcfoltltio  . 

OVoniam  igitur  radius  reflexus  BD  pro- 
tractus ad  partes  D occurrit  rcdla-  ca- 
denti ex  A perpendiculariter  ad  fuperficienL^ 
fpcculijat  vero  AH.feu  AK  cft , perpendicula- 
ris ad  fpcculi  fuperficicm ; ergo  redla  BD  pro- 
tradla  ad  partes  D,  & AH  protradla  ad  partes 
H, concurrent  >>  verfus  eam  partem, vbi  icilicet 
anguli  funt  minores  duobus  redi  is ; fed  angu- 
lus , quem  facit  FH,  cum  AH  protradla  ad 
panes  H,  eft  * redlus ; ergo  angulus , quem  fa- 
cit BD  protradla  ad  panes  D cum  DH,  erit  a 
. minor  redto:  fed  angulus,  quem  facit  BD  pro-  — j 

Ef 1 ad  f ?UaIis,cft,'  anSu|°  BDF;  ergo  angulus  BDF  erit  minor  redlo , « u 

BiDF  611  angul°  ADHi  «go  angulus  ADH  erit  minor  redio ; Quod ' “tf' *"■ 

,ipIanr  ^ tT  **  pundta  B.D,A  efl  credtum  ad  fpeculi  fuperficmm , 

’^A’ vtconftatex fupradcmonflratis,  quamobrem  eorum 

aetoefc  minor  relol  AHperpendlcularis  eft  rPeculi  fuperficici  ; vnde  angulus  ADH , 

Compofttio.  '•  ,jl 

Vomam lgirur  P^uMperB.D.A  tranfit,  eredhim  erit  * ad  fpcculi  fiiperficiem,  item-  « ,, 
\^^quc  panum  per  , , A criteredtum  ad  eandem  fupcrficiem ; ergo  coram  communis 
C‘dcm  PerPendKulans  erit  e fuperficiei ; ergo  facie?>  angulos  redlos  c5a 
EH*8e  GHin  pundlo  H.ergo  angulus  ADH  minor  erit  * redlo.-fed  aneulus  BDF  ara  ualis  cft  * ’’ 
«ngulo  ADH.-crgo  angulus  BDF  erit  minor  redlo ; fed  angulus,  quem  facit  BD  protradla..'  * !>/»' 
ad  panes  D ciun  DH  iqualis  eft  ( angulo  BDF;  ergo  angulus,  quem  facit  BD  protradla  ad  * *■ 
panes  D cum  DH  et.t  rmnorredto ; Sd  angulus,  quem  Icit  FH  cum  AH  protradla  ad  par-  fT^ 
rcs  H,  cft " redlus, ergo  redla  BD  protradla  ad  panes  D cum  AH  produdla  ad  partes  H.con-  * ,0-  d'ffri- 
cun-et  t verfus  eam  partem, vbi  anguli  funt  minores  duobus  rcdlisrfcd  AH  eft  credta  ad  fpc- 

:CrSTrUS,re/le^  BD  Protraaus  ad  Pmes  D ^curret  rcdl?  cadcntfex  ’ 

A perpendiculariter  ad  fpcculi  fuperficicm  &c.  Quod  oportebat  oftendere . 

x ; • .'■"■■■  •• 

: T h e o r e m a: 

f Ijfdcm  politis.  Dic  t fecunde,  c ancurfum  ejfe  in  ina,  todtmq;  punita 


Eiemflun* 

xxxx. 


Rcfolutio.  r ' 

O VonUn?  PunAaK’ & E fu,nt  vm,m . & idem ; ergo  latus  HK  squabitur  lateri  HE : Eft 

autem  latus  HD  atqualc  lateri  HI,  yt  mox  conflabit , angulus  vero  DHK  «qualis » eft  » ««.  Ht* 

S 2 angulo 
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angulo  IHE,  vterque  enim  eftreflus,  vtpote  deinceps  rectis  AHD,  AHI;  ergo  angulus 
c ifiiLi  HDk  iquabitur  i.  angulo  HIE,  fcd  angulus  C1G  aqualis  eft  c angulo  H1E,  & angulus  BDF 
a i.sx-f'  aqualis  eft  angulo  HDKicrgo  angulus  BDF  aquabitur d angulo  CIG.at  vero  angulo  A1H 
\!rnJn'X  squalis  eft ' angulus  CIG,&  angulo  ADH  aqualis  eft  angulus  BDF;  ergo  angulus  ADH 
f I.  MJt.fr  i.  ' aquabitur  f angulo  A1H.  Quod  ita  fe  habet  ex  fuppofito. 


• l6jr  imi. 


<t  ix  fufrA-t 
dtm#njlr*tis . 
£ l jrx.fr imi, 
y l f .fntni, 
J'  1.4*.  pr. 

« i oJtfpr. 
£ i6.pt imi. 


Lemma  , 

Latus  DH  aequale  cfle  lateri  IH,  fic  oftendo , guonium  enim  Angulus  AHD  Aquulis  eft 
ungulo  AHI,  vt erque  enim  eft  nilus , ungulus  vero  ADH  Aquula  eft  ungulo  A1H  ex  fuf- 
fsjito , & lusus  AH  commune  ejl  vtrsqnc  triangulo ; ergo  lutus  DH  uquultSisr  • lotcrt  IH. 

Comf  optio , 

Voniam  igitur  angulus  ADH  cx  fuppofito  squalis  eft  angulo  AIH,  atverb  angulo 
ADH  aqualis  eft  * angulus  BDF,  & angulo  AIH  aqualis  eft  angulus  CI(»;ergo  an- 
w gulus  BDF  aquabitur  e angulo  CIG.fcd  angulus  BDF  yqualis  eft  > angulo  HDK» 
& angulus  CIG  aequalis  eft  angulo  HIE;crgo  angulus  HDK  aquabitur  a angulo  HIE.  Sed 
angulus  DHK  .-equalis  eft  • angulo  IHE,  vtcrque  enim  eft  reftus,  vtpotb  deinceps  reflis 
AHD,  AHI,  eftquc  latus  HD  aquale  lateri  HI  vt  oftenfum  eft ; ergo  latus  HK  aquabitur  f 
lateri  HE  ergo  pundta  K,  & E erunt  vnum,  & idem . Quod  oportebat  oftendere . 

His  prihabitis . Efto. 


05 


theorema. 

In  quolibet fbeculo  imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  oculo  per  reflexionis  pun~ 
ffum  ehreili  produci  o . 

Patet  ex  fupra  ucmonftratis , nam  imago  obiefti  A eft  in  radio  BDK,  feuBDE.  Infupcr 
eadem  imago  eft  in  radioCIE,  fcu  ClK,  nam  K,  & E idem  punftum  fignificant ; ergo  ima- 
go obiefli  A eft  in  puflo  interlectionis,  quod  bifeo  characteribus  fignificatur.Sed  punitum 
iftud  eft, in  quo  fit  concurfus  catheti  eum  radio  per  reflexionis  punitum  direfli  produfto  i 
prgo  dcc.  , ■ 

Qui  autem  diximus,  acdemonftrauimus,  etiam citeris  fpcculis  fcilicet  concauis,  «C 
conuexis  aptari  polfunt , & quidem  his  poftrcmis , fiue  imago  fit  ante , fiuc  pone  ipfummet 
fpeculum . 

De  horum  autem  fpeculorum  proprietatibus , *c  attributis  multa  dicenda  fuppetercnt.a 
quorum  tamen  cpnfiderarione.traflationcque  nobis  eft  abftinendum,  cum  in  aapmo  fittaiF- 
tummpdo  difeurrere  diuerfas  Mathcfcos  partes , vt  oftendamus  in  fingulis  tanti  faciendum 
cfle  Analyticum  opus , vt  ipdc  fperandum  fit , nc  dum  Mathematicas  detnonftratioties  ad 
veterem  candorem  redigi  pofle , verum  etiam  harum  difciplinarum  incrementum,  cum  hjc 
via  fit  in  primis  calcanda  ad  veritatis  inquifitionem.  Nos  tamen  plura  fcripfimus  de  ro 
Optica,  imo , & in  Catoptricis , ac  Dioptricis  non  pauca , huius  artis  opitulatione  • adinuc- 
nimus  ,&  fi  Deo  placuerit  fandem  aliquando  prodibunt  in  lucem . 
jue.  jqjc  twn  prjBtcribq  hoc  idem  fatis  perlpicue  offendi  pofle ; ex  eo  quia  qualibet  res  afpc-, 
flabilis  videatur  tantae  magnitudinis , taliq;  loco , prout  tali  angulo  fuerit  infpefta  in  ran-, 
tadiftantia;  qujtmobresn  jr oculus  alioquin  eonftitutus  fupra  planum  vhi  fpeculum , tan- 
tundem  infra  politus  fit  , in  eadem  linea  perpendiculari  rem  eandem  confpiciet ; at  & 
modo  eodem,  fcilicct  ijfdcm  dimenfianibus  prxdjtam , & in  eadem  diftantia,  fi  radijipfi 
progredi  in  dirc&um  intclligantur  donec  cadentibus  perpendicularibus  ex  rc  afpeflibili 
occurrant.vbividelicctremeandcmcodetnquidctnmpdoadfpicict.  1 

vdfnuu-’  Vulgatum  eft  apud  OpticosTTicorcma  illud , fcilicet , quod  lumen  longius  proueflum 
rw«u  ‘fenfim  langucfcat ; verum  id  non  tam  eft  proprium  luminis , quam  caloris ; Vniucrfim  igi- 
ufmAUf.ic.1 . [ur  j:ncunda  tractatio  eftdc  facultate  vniufcunilquc  agentis  natura  conftantis,  in  exterius 
aflianera  fuant  efluqdcntis  j quainrc,  vt  veritatem  aflequi  valeamus  diligenter  <?pQP*t 
aduertere  operandi  raodun»  ipfius  naturi ; Jubet  autem  mentis  aciem  in  vnum  figere,  qobd 


Digitized  by  Googl 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  I.  141 

fatis  efl  obuium , nimirum  ignem  , vt  de  carteris  idem  feratur  indicium,  inflar  enim  omnium 
hoc  vnum  erit. 

Inualuit  fere  toto  terrarum  orbe  lententia , qux  non  obfcuri  nominis  Philofophanriunu  cmmmnifn 
animis  infedit , videlicet  ignem  proprijs  finibus  coercitum  fecundum  fui  fubflamiam , cf- 
fundere  asionem  fuam  calefadtiuam  quaquaverfum , atque  fpatium  illud  vniuerfum,  quo-  . 

ad  porrigi  poteft  huiufmodi  adio , fphxram  a&iuitatis  appellarunt , per  quam  quidem  ipft 
• intellexerunt  effundi  a&ioncm  accidcntariam  terminatam  ad  calorem , vi  prxfentis  ignis 
eduftum  e potentia  materiat,  tum  medij  aeris,  tum  alterius  cuiufque  inrra  fines  fphxrx  adi- 
uitatis  ipfius , nulla  tamen  eiufdem  ignis  effluente  fubflantia ; fcd  quicquid  potius  caloris 
efteffufum,  illud  clfe  nouiter  edudurn  de  potentia  fubiedi. 

Vcrifm  eos  omnes  quotquot  extiterunt,  1 mile  deceptos  innotuit  experimento  quodam,  r*i- 

vnde  conijcere  mihi  licuit  rem  non  ita  prorfus  fe  habere : hac  enim  in  re,  vtpotc  magni  mo-  ■rT^"a" 
menti,  omni  adhibita  diligentia,  euraque,  denique  deprehendi , effluere  i- corpore  ignis*'* 
fubflantiam  eiufdem , adeo  videlicet , vt  cum  aliquid  exponitur  igni  calefaciendum , non., 
ideo  calefiat  tantummodo , quoniam  c potentia  materix  ipfius  nouiter  eductus  fit  calor , 
quo  id  calidum  euadat , fcd  quoniam  excipit  calidas  paniculas  effluentes  ab  igne . Experi- 
mentum verb,  ne  nimium  digrediar,  prxftat  in  Phyficam  differre , 

Obiter  tamen  illud  innuam.  Si  calcfadio  ad  eum  modum  contingeret  cirra  particularum 
'.effluuium , fphxricc  fe  fc  effunderet , ac  propterea  nifi  aliquid  impedimento  effet , xque  ca-  iUr*M. 
lor produceretur  fupra  .infra , & ad  latera ; fccus aurem  rem  euenire Tcrmometii opitula- 
tione deprehendi,  fiquidem  illud  in  diucrfis  commemoratis  politionibus  adhibitum,  me 
docuit  plus  longe  caloris  defuper  procreari , minus  ad  latera , & adhuc  minus  infra  ipiimu. 
corpus  calefaciens.  Si  quid  autem  cflet,  vnde  quifpiam  arbitrari  pollet,  id  cx  accidenti 
proucnirc , quatenus  videlicet  aeris  circumflantes  partes  accurrentes,  inferius,  vtpotc  craf. 
liorcs,  frigidiorcfque  fub  tenuioribus , atque  calidioribus  furfum  auolantibus  frigefacerenc 
difficultatem  praroccupaui,  obuiam  eundo  medio  inftrumcmo  ad  id  opportuno,  obuiam  in- 
quam eundo  aeri  circumflanti , ne  hunc  in  modum  accurendo , caloris  opus  perturbaret . 

Quod  fi  inde  non  fatis  exi  (Innes  confirmatum  effluuium  fub- 
fiantix  igneae , ex  his,  qux  modo  fubijciam, crediderim  tantum 
roboris  effe  noflramfcntentiam  fuicepturam,  vt  inpoftcrum  nulla 
de  ea  futura  fit  dubitatio . 

Elio  folitum  inftrumentum , quo  locus  deflitutus  omni  aero 
efficitur  FABQ  hoc  enim  fupponb  repletum  fuifle  hydraxgyro: 
daufoque  orificio  F,  digiti  applicatione , ipfoquc  inuerfoinflru- 
mento,  ita  vt  immerfum  fit  claufum  orificium  prxdidtum  ia- 
bydrargyrom  reftagnans  in  vafe  GHIK,  eiufquc  vt  tota  pars  de- 
merfa  fit  EF/  tunc  remoto  digito  qua  data  porta  ruer  hydrar- 
gyrum, ac  propterea  defluens  per  orificium  Fdefcendct  ad  (la- 
tionem D,  ita  vt  altitudo  EO  fit  vnius  hrachij , cum  quarta  pane. 

Maaiteflum  eft  loenftjDABC  remanere  omni  aere  dediturum-  j 
quod  cuidenter  colligitur  cx  eo  quia , inclinato  inflrumento  EA 
BC  elidente  tamen  orificio  F Rmper  immerfo , comperiemus 
hydrargyrum  per  rubum  eleuari  fupra  (lationem  D,&  quo  maior 
fuent  mclinatio,eo  etiam  maior  fit  eleuatio,  donec  tande  tota  ipfa 
fphxra  ABC  repleta  frient at  fi  non  nihil  aeris  data  opera  fuerit 
rclidtun,  quindo  fcilicct  claufunv  digito  fuit  orificium  F,quod 
fit  quando  leniter  comprimimus  digito  orificium  ipfum,  ita  vt 
dutp  invertitur  indrumentumi  permittatur  aditus  aliquantulum- 
acri , afeendet  inclinato  inflrumento  quidem  hydrargyrum,  nun- 
quam  tamen  eo  vfque , vt  tota  fphxra  ABC  repleatur  impedien- 
te aere  relido , fed  confpicietur  fumma  ipfius  portio  hydrargyro 
deflmita,puta  inB;  De  hoc  itaque  nemini  ambigendum.  Cum 
autem hydrargyiumfiieritcleuatum  vfque  adflationem  D,  ap- 
plicato igne  ad  iphxram  ABC  cernitur  deprimi  hydrargyrum 
infra  D,  remoto  redit  ad  priliinum  flatum , applicata  glacie  arrol- 


HtfpnfuHiit 
fTAKCUpaUO  . 
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litur , remota  fe  reflituit  ad  eandem  (lationem  D . Si  igitur  calefj&io  fine  fubflintfe  efflii- 
uio  contingeret  ,'fcd  tantum  per  qualitatis  produdlioncm  in  (ubie&um,  perficitur,  dicas  mi- 
hi quifo , quod  nam  corpus  efl  in  loco  DA  BC,  c cuius  materia  fuerit  cdudlus  calor  ? certi 
acr  effe  nequit,  cum  ibi  defit , aliud  non  apparet ; ergo  non  nifi  effluuium  fubflantfe  ignes: 
hoc  enim  repletur  locus  DA  BC,  dumque  fc  fe  dilatat , extrudit  hydrargyrum , non  fccus 
ac  fi  tStum  aeris  reli<2um  fuiffecdta  vt,cum,fua  vi  claflica  maiorem  occuparet  locum,  quam 
DA  BC,  non  potuiflet  hydrargyrum  fe  continere  in  (latione  D,  fcd  infra ; & eo  magis  infra 
quo  maior  acris  copia  intus  inclufa  fuiffet . Quod  etiam  eo  magis  comprobatum  cxiflimo ; 
quoniam  cum  aptaflem  intra  fphxram  ABC  per  orificium  F filum  ferreum , ad  cuius  extre- 
mum erat  globulus  plumbeus,  & admoto  igne  per  aliquod  temporis  fpatium,  flatinu- 
extrafto  filo  cum  ipfo  globulo  plumbeo , tangendo  illum  percepi  excalefaaum ; qua  igitur 
ratione  id  contingere  potuiflet  per  fimpliccm  qualitatis  productionem,  fi  iam  communi  Pe- 
ripateticorum calculo  creditur  agens  non  effundere  aCtionem  fuam  in  diflans,  nifi  prius 
operetur  in  medium  contiguum , hoc  fc  habente  veluti  conditione , fi  non  tanquam  id , cui 
in  fubicfto  diflanti  producta  qualitas  fuum  efle  debet  acceptum  referre  f Imo  id  difficulta- 
tem adauget , quod  globus  ille  plumbeus  aperte  cernitur;  ar  qua  nam  ratione  immittit  ima- 
ginem fui?  ex  cuius  nam  corporis  fnbieCla  materia  illam  educit,  fi  in  illo  interftitio  inter 
globulum  plumbeum  in  medio  fphxnc  conflitutum,  & corticem  ipfius  fpluerat  vitream  nul- 
lus cft  aer , nec  vllum  aliud  corpus , nifi  ibi  adllruxcris  effluuium  fub flantia?  calida-  ? fi  quid 
enim  aliud , illud  piofetfo  commentitium  erit . 

Neque  dicas  aitionem  in  diflans  effundi  pnreunre  aftionc  in  medio , quando  hoc  adfit , 
quod  fi  defit , adhuc  effundi;  his  enim  non  allipulabitur  Arifloreles  , qui  dum  inuehitur  in 
Democritum  fecundo  libro  de  Anima  part.  74.  reprehendit  illum  afferentem  long?  melius 
vifam  iri  formicam  in  Coelo,  fi  nullum  corpus  mediaret  inter  oculum , & illam , exiftimans 
ad  vifionem  plenum  medium  requiri . 

Cum  igitur  eius  indolis  huiufmodi  corpus  effe  debeat , vt  omnia  peruaderc  queat  cor- 
pora per  poros, quibus  fcatcnt,  plus.minuluc  pro  fui  fl ruitura:  rarione.faeile  mihi  perfuadeo 
illud,  aliud  non  effe  quidpiam,  quam  effluuium  ignes  iubftantts , quod  placuiffc  Ariftoreli 
licet  colligere  ex  his, qua-  ipfe  protulit  libro  4.  Mcthcororum  part.  34.  Snxt  autem  ccmbufti- 
bilix  (irujfiit)  quacunque  bibent  mixtus  feufieftsuos  ignis , & bumidttxtem  in  his , qui  fecun- 
dum dircii  um,  meatibus,  debiliorem  igne,  quacunque  tutem,  tue  non  htbent , tui  fortiorem  ve- 
liti qUeies,  & qttt  valde  viridia  funi,  tneombuH  ibilta . Teflimonio  igitur  Ariftotelis  intelli- 
”cs  ex  corpore  comburente  expirare  tenuiflimas  particulas , fc  infinuantes  in  corpora  com- 
burenda , & quafi  terebrantes  diffoluere . Prster  hoc  autem  niim  nouiter  aliquid  produca- 
tur , in  prxfcntia  non  quarro . 

Sed  eriam  ex  alijs  corporibus  expirare  quidem  effluuiaex  his,  qua:  modo  fubijciam  fa- 
cili intelliges . Exarentur  in  charra  litterae  aceto  albo  fortiflimo , in  quo  tamen  dilutum  fir 
lithargyrium , quanim  nullum  vefligium  apparebit,  his  autem  exiccatis  claudatur  primis 
folijs  alicuius  crafliffimi  libri;  alia  autem  charta  paretur , qua:  aqua  illa  inficiatur  fetida,  vbi 
calx  viua  cum  auripigmento  fuerit  extin&a , hunc  autem  in  modum  charta  mollis  clauda- 
tur poltrcmis  folijs  eiufdem  lcuiter  comprcffi;  videbis  enim  in  priori  charta  litteras  confpia 
cuas  breuiflimo  tempore,  non  fccus  ac  fi  attramCnto  dudtjlfuiffent . Si  qnis  autem  crederet 
id  peragi  folius  qualitatis  edu&ione,  is  profedto  Metaphyfici  perfbna  affumpfiffe  videretur . 

Atrum  autem  colorem  illum  ex  permixtione  vnius  cum  alia  fubflantia  inde  mihi  fuafi , 
quod  cx  admixtione  illius  aceti  cum  aqua  iam  dibta , color  ille  confurgit . 

Hic  Le&orcm  monitum  velim,  nc  decipiatur  fi  hoc  experimentum  apud  Au&ores  le-l 
gerit;  cilm  ab  ipfis  haud  fideliter  relatum  fuerit ; ad  eum  enim  quem  explicuimus  modum- 
heri  debet,  vt  voto.refpondeat  euentus  . Non  femcl  enim  iilud  i nobis  felici  fucceffu 
faftum  fuit.  De  hoc  tamen  alijfque  fimilibus  quamplurimis  in  Phyficis  difputandum . 

Jllud  itidem  addendum  fupereft , quod  nedum  modo  iam  difio  contingit  effluuium  per- 
tingere ad  locum  diflaptem  penetrando  folia  vt  diximus;  verum  etiam  nullis  interpofitis 
folijs  folo  intermedio  iere , cum  fuerit  in  debita  di  flantia  fufpenfa  charra , iam  fuprad  ifla- 
aqua , diluta  , fubttfs  verd , vel  contra  charta  altera , in  qua  deferipti  fint  charaflcres  aceto 
fupra  relato,  poftitodicum  enim  tempus,  prsduhi  characteres  fe  fc  dant  in  confpe&um, 
non  leew ac  «forent  atramento du&i, 
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Citerum  hic  non  ita  funt  vfurpanda , quafi  mihi  pcrfuafum  habeam  nullam , agentis  h m 
naturalis'  vi , qualitatem  procreari , fiquidem  nihil  mihi  certius  hoc  natura  opere , vt  in..  **' 
Phyficis  demonftrabo;  nam  fi  nulla  forct,faItem  ea, qua?  virtus  imprefla  dicitur  proicdo  tri-  " ‘ 

buta  a proijcicntc,  adeo  certa  eft.vt  nihil  fupra.quod  paulo  infra  paucis  perftringam.cadem 
de  re  cumulatius  in  Phyficis  a Surus . Sed  hoc  nihil  foret,  nili  etiam  alii  fuppercrcnt , inter 
quas  calor  ipfe , de  quo  fit  fermo;  Non  enim  cius  vlla  (oret  fenfatio,  nifi  & ipfc  qualitas 
clfet , circa  quam  fenfus  fc  fe  exerceret , & nifi  etiam  cadcin  fenfatio,  veluti  qualitas  nouiter 
produda , contingeret  i fiuc  enim  id  iuxta  Democriti  fententiam , vel  ad  Anaximandri  au- 
res explicare , vel  aliquo  alio  modo  contendas , oleum,  operamque  perdes ; Neque  enim-. 
fcnfationcm  illam  tadus,  panicularum  c tangibili  profluentium  incurfu  in  fenfus  organum , 
vt  videbatur  Democrito , quatenus  videlicet  particuli  illi  fenfus  organum  percellunt , il- 
Judquc  fubeunt,  neque  per  ncruulorum  motum , vt  Anaximandro  placuit , haud  fieri,  nullo 
alio  addito  fuo  loco  mihi  operofum  erit  oftendere . Fatendum  quidem,  vt  paulo  fupra  dice- 
bam, effluere  calidas  ex  corpore  calefaciente  particulas,  indeq;  ab  eo  reliqua  calefieri, 
harum  exceptione , fed  non  citra  qualitatis  produdtionem , ciim  effluxus  ille  particularum, 
ac  incurfus  carundem  in  expolitum  calefaciendum , fc  habeat  veluti  conditio,  ac  applica- 
tio virtutis  ipfius  agentis.  Commentitium  fiquidem  cft  omnino  illud  , quod  plcrifquc  Scho- 
lafticorum  adeo  arrifit , vt  eorum  nemini  fccus  rem  fieri  pofle , videretur ; nimirum  calefa- 
ciens nihil  de  propria  fubflantia  effundendo,  fic  propriam  exercere  adfionem  calcfaitriccm, 
vt  immediate  in  ipfum  corpus  circumflans , eam  effundat , nouiter  caloris  qualitatem  edu- 
cendo i potellatc  materii,  candcmquc  protrahere  non  diflimili  naturi  lege  ad  certum  fpa- 
tium , quod  fphiram  a&iuitatis , quatenus  in  orbem  fiat , appellandum  duxerunt , quam  It 
ftatuamus  , veluti  terminum  particularum  effluentium,  refle  fenfifle  videbimur,  vtpotd 
quam  maximi  ad  veritatem  accedentes.  Exigua  tamen  admodum  ea  cft,  quam  natura  pra- 
fcripfit  qualitatis  procreationi , vt  ampla  admodum  particularum  cflufioni . Quod  autenu. 
nos  pricipuepriter  commemoratum  experimentum  in  hanc  duxit  fententiam,  fuitani- 
maduerfio  habita  non  tam  dc  reflexionibus , quam  de  refradionibus ; haud  enim  facile  no- 
bis videbatur  explicari  polle , qua  ratione  contingeret , vt  cryftallo  terfo , ac  expolito  cx- 
pofito  radijs  folaribus , nifi  foret  id  fphirica  figura  donatum , vel  faltem  ex  vna  parte  fphe- 
rica  fupcrficic  praditumeflet,  quamuisex  alia  parte  planum,  ignis  procrearetur.  Quid 
enim  confert  figura  illa  ad  cdudiionem  caloris , imo  & lubftantialis  forma?  ex  poteflate  ma- 
terii? Cur  folaresradij  in  planum  cryftallum  incurrentes  a tergo  non  conucrgunt,  vt  in- 
de ignis  procreari  queat  ? Vndc  cft  quod  illa  figura  lenticularis  ad  hanc  radiorum  fradlio- 
nem  defiderctur , fi  lumen  atque  calor  non  alia  ratione  procreatus  dicatur,  nifi  quia  agentis 
vi , nullis  affluentibus  particulis  a corpore  calefaciente , ex  fubiedi  materii  poteflate  fue- 
rit cdudus  i non  fatis  intclligo , quid  commune  habeat  lenticularis  figura  cum  illa  qualita- 
tis edudione  i poteflate  materii : vt  itaque  ex  omnibus  corporibus  in  hacvniucrfa  com- 
pagine reru  exigui  particuli  exeunt,  ita  vt  quodlibet  corpus  fua  habeat  effluuia ; ita  id  eo , 
vel  maxime  cenfendum  igni  conuenire , quod  huius  ope  citcrorum  excitantur  effluuia , ita 
plane  odorofa  corpora  expofita , vel  foli , aut  igni,  vehementius  fua  effundunt  effluuia , qup 
alioquin  conftipante  frigore,  veluti  conieda  carceribus,  in  filis  idibus  detenta  fuiflent . 

Inde  quoque  non  mediocriter  inualefeit  aflertum , quoniam  rarefadioni  maxime  eon- 
fentaneum  videtur , cum  ea  fane  contingat  calidis  particulis  fubeuntibus  corpus , quod  ea 
mediante  maiores  dimenfiones  adipifeitur , non  quod  ita  contingat , vt  nihil  de  nouo  exci- 
tetur i hoc  enim  intolerabile  omnino , cum  multa  fequantur  incommoda , & fi  qui  funt,  qui 
hac  tcmpeftatc  non  pauci , quibus  Peripatetica  dogmata  plus  nimio  arrident , in  id  tameru. 
adeo  propcnfi  funt , vt  tamctfi  citcra  refpuant  ab  Antiquis  tradita , hoc  tamen  vnum  pra 
carteris  ampledendum  exiftiment ; non  aduertentes , illud  crimen  incurrere  quod  minus 
confequenter , fe  philofophatos  pribeant  ,•  nam  intrufis  particulis  calidis  corpus  aliquod 
maiores  profedo  dimrtifioncs  acquiret , fed  fi  procreari  fubflantiales  formas , faltem  ali- 
quas, affirment,inextricabilibus  difficultatibus  premuntur;  nam  id  non  cuenit,nifi  prsepara- 
ra  materia.tum  per  qualitates  primas,  tum  per  inde  cofeoucntcs,  quatenus  videlicet  magis, 
yel  minus  attenuata  reddatur , quod  a fimplici  partium  diftradiouc  expedandum  non  cft , 
ad  id  minime  idonea , cfim  fcilicct  in  fingulis  ilhs  particulis , vtpoti  fubituris  lubflantialem 
fcrm.im  hic  maior , vel  minor  attenuatio  fieri  debeat . Quod  fi  hic  fihi  parum  negorij'  fa- 
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ceffere  arbitrentur , qubdfonaflciii  Veterum  fc-nrenrias  abierint  de  animat  natura , cjnafi 
hate  e plurimis  paniculis  fit  coalita,  iam  recedunt  a carpto  philofophandi  initituto , minime 
proprijs  principijs  hprentes : preterquam  quoti  oneri  fuccumbunt  explicandi  fenfarionis 
modum,  cum  panicularum  illarum  nulla  fentiendi  facultate  fit  prnrnita,  nec  omnium  ,ig- 
gcries.cum  harc  prxter  lingulas  qihil  imponet,  cui  fentiendi  munus  acceptum  referri  pofTu. 

De  his  tamen  hadenus . 

rluribus  nanque , & experimentis , & rationibus,  fuoloco,  qua:  diximus  confirmaro 
tentabimus . 

Interim  audiamus,  hoc  tanquam  certo,  ac  explorato  recepto , quid  Plrilofophi  fer.fcrinr. 

Aliqui  igitur  adionem  illam calcfadiuam  imminui,  ad  rei  naturam  retulerunt.  Sed 
bcatiffimi  funt,  fi  felicitas  in  caufarum  a Decurione  polita  cft , iuxta  illud.  Felix,  qui  potuit  re- 
rum etgntfctre eoufas : vnius  enim  cuiufquc  rei  ijs  admodum  obuia  caufa  erit , nec  multum 
operohim  videbitur  ipfis  primordia  rerum  omnium  habere  perfpcda. 

Mnum  'x.  Alijproptcrcacautiilsloqucntcs,  &fi  re  fonaffe  cum  ijs  conucnirent , faltem  rerbis  fo 
fUuut.  diflentire  ab  ijfdem  conati  funt  offendere  j quamobrem  cxiftimartmt , id  aliunde  ron  ori- 
ri , nifi  ex  eo  quia  adio  illa  non  infinite  procedat , fed  definito  fpatio  abfoluatur . Etenim , 
vt  ipfi  aiunt , illud  cft  natura:  lege  prxlcriptmn , vt  vniucrfis  agentibus,  quorum  adio  extra 
effunditur , commune  fit , videlicet  quod  ipforum  effedus  longius  prcdtidi , lcnfim  decrc- 
txUaxnf,.  fcant ; caufam  exiftimant , quod  illorum  vis  ceno  termino  definiatur ; hinc  enim  fir , vt  itu 
proximo  fpatio  tenuior , quam  in  ipfa  fit  caufa  cffedrice , qualitas  excitetur , atque  adeo  in 
remotiorem  panem , tenuiorem  quoque  agens  ipfum  qualitatem  producat , alioquin  in., 
infinitum  cius  adio  progrederetur , fi  videlicet  prauia  illa  qualitas , qua  agens  afficitur, sc- 
j qualem  fibi  in  proximo  medio  procrearet , fic  Se  in  partibus  remotioribus ; vnde  nufquam 
i foret  ftatus  , ac  finis  agendi ; cum  tamen  omnia  agentia  adiuitaris  tenninum  habeant  dif- 

parem,  prout  fingulorum  virtus , ac  energia  magis , vel  minus  breui  compendio  fuerit  defi- 
nita . Et  vt  verbo  dicam,  huius  arcani  ea  caufa  ipfis  vifa  cft,  quod  vnumquodque  agens , fi 
primum  excipias , ea  fit  donatum  vi,  vt  fortius,  atque  ardius  in  breuiorem  diftar.tiam , de- 
bilius , ac  infirmius  in  maiorem , operetur . 

Si  igitur  fpedentur  radij  exeuntes  ab  ipfa  caufa  cffedrice  figillatim,  fic  fc  habent  apud 
ipfos , vt  in  parte  propinquiori  fint  robuftiores , & quo  pars  fuerit  remotior,  eo  lint  debilio- 
res , atque  hunc  in  modum , vt  ipfi  loquuntur , vniformi  quadam  difformitate , tandem  lan- 
guefcant . Hac  cft  apud  illos  vmformis  difformis  effufio  caloris  prodeuntis  ab  igne , quem 
putant , modo  iam  explicato , fortius  operari  in  propinquius , at  vero  debilius  in  rem  otius, 
vniformi  iam  dida  difformitate . , 

t^ctiur'.  Sed  hate  non  coharcnt  cum  ijs,  qua:  experimento  nobis  innotuerunt;  fi  enim  ignis  cale- 
facit effundendo  particulas  propria  fobftantia , ccne  radij  calorifici  longe  aliter  explicandi 
funt : dicendum  enim , potius  calorem  illum  progrelfionc  langiicfccrc , quoniam  in  fpbara 
modum  fe  fe  diffundit , ita  vt  ignis  fit  in  centro  hmulmodi  fphara,  quam  cum  ijs,  adiuitaris 
appello , vbi  fphara  nomine , ne  Geometrice  intclligas  folidam  figuram  ab  ipfis  definitam, 
quafi  extremum  huius  fit  fupcrficics , intra  quam  pundum  cxiftat , a quo  omnes  linea  du- 
da , & ad  pradidam  fupcrficiem  terminata  fint  inter  fc  aquales;  non  enim  fic  fe  res  habet , 
longi  fiquidem  aeriis , & in  longiorem  diftantiam  ignis  operatur  furfum , quam  ad  latera , 
& ad  latera  magis , quam  deorfum  ; fi  tamen  fit  illi  circumfufus  aer ; nam  alioquin  in  loco 
) vnde  omnis  erat  aer  extrufus  a nobis  medio  hydrapgiro , vt  fieri  folet  (qua  de  re  fuo  loco) 

j obferuauimus  nec  fumum  afccnderc,  imo  dcfccndcrc,  nec  flammam  cxcirari.quamuis  com- 

buftibile  fui  natura  facile  in  flammam  abire  poffet;  erat  enim  bombix  illita  fuphure;  que- 
madmodum xfca  erat , quod  adhibuimus  pro  experimento  fumi;  quomodo  autem  accenfio 
fada  fuit,  fuo  loco  explicabimus.  Sed  potius  fpbxrx  nomine  intclligcnda  folida  quadam 
figura  rotunda , non  quaquauerfum  sque  fic  fc  habens ad  hanc  igitur  fiipcrficicm  vrcim- 
que  rotundam  adio  calefadiua  pcrucnire  dicitur , quatenus  ad  eam  radij  calorifici  iam  di- 
di terminantur . Si  ab  ipfo  igitur  igne,  vcluti  centro , redos  vndique  radios  ad  fupcrficiem 
illam  protenfos , animo  concipiamus , comperiemus , quo  longius  a medio  progrediuntur, 
eo  femper  ampliori  interuallo  ab  inuicem  diuaricari : contra  autem  eo  femper  ardiiis  ftrio- 
gi , quo  propnis  ad  centrum  acceffcrint , quoad  in  vnum  tandem  fimul  omnes  conucniant , 
lcque  mutuo  ampledantur . Si  igitur  quidpiam  fuerit  expolitum  igni  calefaciendum , dum 
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prope  fuerit  conflitutum , longe  plurcs  radios  excipiet , quam  a longe , & eo  plurcs , quS 
fuerit  propinquius , & eo  pauciores , quo  fuerit  remotius , qu*  vt  melius  intclligantur , in- 
fra politum fchcma iuuabit  intueri. 

- Exploratum  cft  Opticis  validiores  radios  calorificos  a centro  Solaris  corporis  prodire., , **  jf'  mm' 
quod  etiam  de  igne  exiftimandum ; non  enim  cortex  tenuis  ignea  fphatrica;  figura-  atque  «7»™  / u 4. 
calclacerct , ac  ignea  fphxra ; verum  illud  quoque  apud  ipfos  receptum  cft,  fcilicct  ab  om-  w'" 
ni  punito  Solaris  corporis  fecundum  omnem  politionem  radios  exire  luminofos,  qui  ra- 
inctlicx  vno  punfto  proueniant,  atque  adeo  fint  diucrgcntcs ; nihilominus  in  tam  longin- 
qua diftantia,  qui  in  fpcculi  fuperficie  excipiuntur,  vcluti  paralleli  exiftimantur,  atqut, 

adeo  fpcculi  beneficio  conuergutur  fic  Mechanici  pro  proparallelis  accipiunt  lineas  ab  ex- 
tremis libra;  coeuntes  in  telluris  centro.  SicAftronomiparuos  arcus  circulorum  maxi- 
morum in  primo  Mobili  pro  lineis  rcflis , paruum  illud  diferimen  negligentes , nec  imme- 
rito, nam  exiguam  differentiam  etiam  natura  negligir.  Tria  igitur  in  vniucrfum  funr  radio-  j>;«  fim,- 
min  genera , nam  aliqui  funt  diucrgcntes ; alij  vero  conuergcntes , & alij  paralleli . . 

Sit  corpus  aliquod  lumir.ofuin,  vnde  exeant  radij  tum  a centro , tum  a quolibet  fuperfi- 
cici  pun<fto,  & quidem  generis  omnis,  nempe  diucrgcntcs,  conuergcntes,  & paralleli.  Lux 
effluit  per  lineas , fiuc  radios  reftos , & fine  aliqua  interruptione  a corpore  lucente , & Lux 
ipfa  fphxrice  dilatatur , omneque  punitum  lucidum  infinitis  lineis,  feu  radijs  diffunditur,-  in 
huiufmodi  autem  effluxu  extra  lucidum  corpus  vbique  terminum  reperire  poteft  occurren- 
te corpore  rranfitum  impediente ; hic  autem  effluxus  fit  fecundum  trinas  dimenfiones.  Hatc  * 
incidens  in  opaca , vel  dcnfa  non  quiefeit , fed  rgflcftitur  angulis  incidentia; , & repcrcufT 
Conis  f qualibus  in  oppofita  parte, h^c  ipfa  vero  coar<3ari,&  condcnfari  poteft  in  punitum. 

H 'is  mitem  pr  ah  abit  is  confideremus fchema  infra . 

A punitis  fuperficiei  corporis  luminofi , cuius  centrum  A,  exeunt  radij  triplicis  generis, 
vt  diximus , effufio  vero  hjtc  hadtenus  non  bene  fuit  explicata , nam  keplerus  arbitrabatur 
rem  fic  fe  habere . 

Sicutife  liabent  fphatrica:  fuperficics , quibus  origo  lucis  pro  centro  cft  amplior  adan- 
guftiorem , ita  fc  habet  fortitudo , fcu  denfitas  lucis  radiorum  in  anguftiori , ad  illam  in  la- 
xiori fphxrica  fupcrficic , hoc  eft  conuerfim . ’ fi'™  fi'4 

Si  radij  non  nifi  forent  diuergentes,  reffe  quidem  Keplerus  rem  explicaflet,  fed  nec  ipfe , fififimm. 
ncc  alij  id  demonftrarunt , quod  nos  in  praefentia  pratftandum  fufeepimus.  Vnde  ratio 
virtutis  fuperficiei  minoris  fphxra; , cuius  centrum  fit  coipus  lucidum , vt  cft  ad  fuperficiera 
fphatra;  maioris , ita  reciproce  effet  virtus  ad  virtutem:  fed  ne  dum  ad  radios  diuergentes 
refpiccre  oportet,  vcriim  etiam  ad  alios,  quibns  natura  vtitur ; Res  autem  videtur  fic  expli- 
canda . Sint  radij  diuergentes  AL,  AM  intercipientes  arcum  LM  peripherie  maioris,  item- 
que  EG  peripheriat  minoris : intclligantur  duftar  EH,  Gk  parallela;  refla;  Ai  biffecanti  ar- 
cus LM,  EG,  itemque  BD  in  pumftis  I,F,G;  manifoftum  cft , longe  plurcs  radios  excipi  inj 
EG,  quam  in  HK,  vnde  corpus  conftirutum  in  EG,  ideo  plus  calefit,  quam  fi  fuerit  colloca- 
tum in  HK,  quia  ibi  plurcs  radios  excipit  diuergentes  (atque  enim  parallelos)  quam  hic.  Si 
virtutem  lucis  in  lineis  fpcdlarc  velimus , tam  effe  rationem  ipfius  in  EG  ad  eandem  in  I.M, 
qux  efl  reciproci  arcus  LM  ad  arcum  EG,  hkdemonftrare  tentabimus.  His  tamen  pra- 
miffis . 

Definitio  trima.  \ 

Eiunrieationes  radiorum funt  eorundem  radiorum  inferialia  accepta  in  circumferentes , ad 
quas  e circulorum  centris  idem  radij  peruentunt . 

. Definitio  Secunda  . 

H Similes  disuricationcs  dicuntur',  qua  accipiuntur  penes  internatia  J, milifi  circumferentia 
■unias,  & alterius  circumferenti*.  ' ~ '• 

N T H E O A E M A. 

„ virtutis  intenfio  attendatur  in  lineis . Eadem  e fi  ratio  ircus  ad  arcum fimilem  reciproci',  XXXXU. 

- Sff  cB  intuefitnis  ad  tnttnfionem  vertatis . 

3?  Sitln- 
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Sit  luminofutam  A,  vndc  profluant  radijAL,  AM  vfque  ad  circumferentiam  I-M,  fic 
etiam  arcus  EG,  cuius  centrum  fit  idem  A.  Erit  autem  arcus  LM  fitniKs  arcui  EG,  vt  con- 
ftar  ex  Elementis . 

Dico , vt  eft  arcus  LM  ad  arcum  EG,  ita  efle  reciproci  intenfionem  virtutis  in  EG  ad  in- 
( tenfionem  virtutis  in  LM. 


Refolutio . 


QVohiam  igitur  eft  vt  arcus  LM,  ad  fimilem  arcum- 
EG,  ita  reciproce  inrenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfio- 
k.  nem  virtutis  in  LM;  fed  vt  diuaricatio  radiorum-, 
in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG,  ita  reci- 
proce eft  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in 
• ii.juin.  LM;  ergo  • vt  eft  arcus  LM  ad  fimilem  arcum  EG,  ira  diua- 
ricatio radiorun»  in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radio- 
rum in  EG . Quod  ita  fe  habet ; diuaricatio  enim  radiorum 
in  arcu  maiori  attenditur  penis  intcrualla  radiorum  fimilia 
jjs , qua-  funt  in  arcu  minori , vt  autem  eft  vnum  anteceden- 
tium ad  jvnum  confequentium , proportionalibus  ( fimi- 
lia autem  illa  intcrualla  proportionalia  funt)  ita  omnia  an- 
tecedentia ad  omnia  confequentia , hoc  eft  arcus  ad  arcum. 

Lemma, . 

QVod  aurem  vt  diuaricatio  radiorum  in  LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  ini 
EG,  ita  reciproci  fit  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in  LM,  fic  often- 
do . £>uoniim  enim  dinirieitio  rudiorum  in  EG , quintum  minuitur  re  [feli  n diui- 
r icu  tinnis  in  LM , tunt undem  intenfio  virtutis  in  EG  augetur  re  [oeci u virtutis  in  LM.tfi  qntn- 
tum  tugetur  diuiricatio  in  LM  rtfpcBu  diutricitionis  in  EG,  tant undem  mt nuitur  virtus 
LM  reffcBa  virtutis  in  EG;  frofterei  erit  vt  diuiricutit  in  LM  id fimilem  diuuric itionem  in 
EG,  in  reciproci  intenfio  virtutis  in  EG  td  virtutis  intenfionem  in  LM,  & centri . 


Compofclo. 

OVoniam  fgitur  eft  vt  arcus  LM  ad  fimilem  aretim  EG,  ita  diuaricatio  radiorum  iri* 
LM  ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG  fed  vt  diuaricatio  radiorum  in  I.M 
ad  fimilem  diuaricationem  radiorum  in  EG,  ita  reciproce  eft  intenfio  virtutis  in  EG 
ad  intenfionem  virtutis  in  LM;  vt  oftcnfum  eft;ergo  vt  eft  arcus  LM  ad  arcum  EG,  ita  reci- 
proci intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in  LM. 

S C H O L I O N. 


ttuMu  i Bitunvtitur  ndqs  diuergeutiius , ideivt  figmenti  maioris  irlus , nedum  fimi  [is  fint 
J * figmentis  minoris , atque  ideo  proportionalia ; fedctiim  illi , & hic  inter  fe fint  equi- 

tii , vnde  fu  perior  demonjlratio  procedit ; fed  hoc  non  neceffirium  td  illam ; cum  itioqnin- 
etitm  vim  h.iheit , fine  huiu/modt  squalitate . 

Quat  autem  diximus  de  fimitibus  arcubus.circumfercntijs  integris  accommodaripoflunt.' 
Quod  fi  in  fuperficicbus  confideretur  virtus,  ea  erit  ratio  intenfionis,  ad  intenfionem-. 
vinutis,  qux  eft  reciproce  partis  fuperficiei  fphatrica:  ad  fimilem  partem  alterius  fuperfi- 
ciei  fphatries . 

'C  6 k O L L A R L r M\ 

EX  ha<ftenus  dcmotjftratis  colligitur,  quid  fi  virtus  fpc&etur  in  lineis,  ratio  virtutis  isti 
circumferentia  minori  ad  virtutem  in  circumferentia  maiori,  reciproci  eft,  vt  femidia* 
4 ’ meter 
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'meter  maioris,  ad  femididmetrum  minoris , hoc  eft  diftantia  maior  ad  diftantiam  minorem,’ 

Cum  enim  demonftratum  fit,  intenfionem  virtutis  in  arcu  EG  ad  intenfioncm  in  arcu  fimiii 
•’  LM,  cfle  vt  cft  ircus  LM  ad  fitnilem  arcum  EG,  hoc  cft  vt  circumfercrcntia  integra  ad  inte- 
gram circumferentiam , hoc  eft  vt  femidiameter  AI  ad  fcmidiamctrumAF,  hoc  eft  vt  di- 
ftantia ad  diftantiam ; propterea  erit , vt  intenfio  virtutis  in  EG  ad  intenfionem  virtutis  in_; 

LM,  ita  diftantia  AI  ad  diftantiam  AF. 

In  fupcrficicbus  autem , quoniam  fuperficies  fphatrica  ad  fphatricam  fiiperficicm  eft , vt , Ank!mlt„ 
circulus  maximus  ad  circulum  maximum  ; circulus  autem  ad  circulum  b cft  in  duplicata  ra-  M-rtA/tt* 
tione  femidiametrorum , ergo  fuperficies  fphirica  ad  fphicricam  fupcrficicm  eft  in  duplica-  JJj 
ta  ratione  femidiametrorum . Erat  autem  intenfio  virtutis  in  fupcrficic  fphatrica  ad  virtu-  b 
tis  intenfionem  pariter  in  fph.rricafupcrficie,  reciproce  vt  fuperficies  ad  fupcrficiem,  eritw'<- 
etiam  reciproce  in  duplicata  ratione  femidiametrorum . 

■ Hic  porro  demonftrata  rc&c  videntur  ex  hypothcfi , quod  radij  non  fint,  nifi  diucrgen- 
tes , in  ordine  ad  quos  haftenus  di&a  procedunt ; propterea  fi  rateri  non  funt  negligendi , na>  prtttjt- 
fccus  philofophandum : Vndccim  nos  hxc  meditaremur  ad  explorandum  natura  progref-  JJJJ’ “ 
fum,  in  operando  faltem  in  producendo  calore , operat  cfle  pretium  arbitrati  fumus  aliquod  , m, 

inftrumentum  conftrucrc , cuius  beneficio , fi  non  pracifa  ratio  (hic  enim  ab  experimentis  m‘f 
non  eft  cxpc&anda)  faltem  quam  proxima  compararetur.  Vndc  ncgle&o  Thcrmomctro  , 
vulgari , velut  inepto , aliud  cxcogitauimus , fierique  curauimus . Illud  autem  aduertimus 
minime  quidem  idoneum,  quoniam  vini  fpiritus  inclufus  non  ita  fcandet  gradus , in  quos' 
ftftula  diuifaeft  fecundum  medietatem  Arithmeticam  pro  ratione  graduum  caloris  am- 
bientis fecundum  eandem  medietatem ; plus  enim  caloris  requiritur  ad  afcenfum  graduum 
fiftuli  e.  g.  a trigefimo  quinto , vfque  ad  quadragefimum , quam  a trigefimo,  vique  ad 
trigefimum  quintum;  tunc  enim  aer  magis  compaftus  eft , ac  propterea  magis  rcfiftit  con- 
denfatione  fui,  fpiritui  afeendenti , atque  vrgenti,  caloris  energia . Quod  autem  de  afcenfu 
d calore , ratione  inclufi  acris  diximus , illud  idem  de  dcfccnfu  fuo  modo  a frigore  rationo 
ipfiusmct  fpiritus  magis  rcluftantis  condcnfationem,intclligcndum,  cum  fcilicct  ad  infimas 
partes  peruenerit. 

Quae.vt  melius  intclligantur  Sit  Thermometrum,  vt  a latere  apparet 
infehemate,  cuius  fiftuIaAF,  diuifa  in  quinquaginta  panes  arquales, 
fphcrula  autem  FHGI  vini  fpiritum  inclufum  continens , qui  vi  caloris 
afeendat  per  fingulos  gradus , iraut  cum  peruenerit  ad  E,  decem  gradus 
confecerit , ad  D,  viginti , ad  B quadraginta  &c.  hic  enim  cft  caloris  ef- 
fe&us,  cuius  eft  rarefacere , fi  itaque  aliquo  gradu  caloris  peruenerit 
ad  C,  deinde  auftoperucniat  ad  pun&um  medium  inter  C.&B,  hoc 
cft  ad  trigefimum  quintum  gradum , iterum  audfo  perueniat  ad  pun- 
&um  B,  fcilicct  ad  gradum  quadragefimum ; ne  putes  incrementum  ca- 
loris , quo  vini  fpiritus  perucnit  a gradu  trigefimo  ad  trigefimum  quin- 
tum , atquale  efle  incremento , quo  fpiritus  peruenit  a trigefimo  quinto 
vfque  ad  quadragefimum ; fecunda  enim  vice  fpiritui  afeendenti  plus 
«bftat  aer , vtpotc  magis  conftipatus , quam  afeendenti  prima  vice , ac 
propterea  plus  caloris  requiritur  in  fecundo  afcenfu , quam  in  priori , 
quod  autem  de  primis  gradibus  dico , illud  idem  de  fingulis  intclligas 
velim,  quodque  de  calore  pronunciaui , fuo  modo  etiam  de  frigore  in 
ilefcenfu  ciufdcm  fpiritus,  eft  vfurpandum . Verumcnimucrb  Florentis 
cum  hate  meditaremur,  intenti  prorfus  natura  operibus  indagandis, hoc 
inftrumentum  tanquam  minus  idoneum  rcijcicndum  dixi  S.  Principi 
Lcopoldojcui  fimui  etiam  addidi,  ad  natura  progreflum  inueftigandum 
in  ijs , quas  exerit  operationes,  alio  cfle  opus  inftrumcnto,  quod  me  iam 
cfle  mcditatum_aflcrui.Eius  autem  ftruftura  aggreflus , tuc  ibi  abfolucrc 
jion  potui  coafius  illico  inde  difcederc , velut  accerfitus  a S.  Republica 
ad  Pnilofophiam  c Prima  fede  profitendam  in  Patauino  Lycco ,-  iterum 
propterea  ad  idem  rediens , illud  fieri  Veneti  js  curaui ; eft  autem  ea  le- 
ge conftruautn , vt  longe  fit  diucrfa  graduum  partitio , vnde  fit , vt  op- 
*me  inferciat  ad  indagandos  gradus  qualitatis,  quos  agens  natura  con- 
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(Uns  in  diufrfis  partibus  proprii  fphir*  a&initatis  producit.  Vt  fi  fuerit  conftitutum  agens 
Calidum  inpunfto  A,  illudquc  calorem  effundat  vfquc 

ad  extremum  E,  id,  quod  conftruxi  inftrumentum , con-  A B C D E 
(litutum  c.g.  in  puniiis  B,C,D,E,  monftrabit , qui  nara-.  — . 

{it  ratio  caloris  in  punfto  B ad  calorem  in  pumfto  C,  & 

eius,  qui  eft  in  C,  ad  illum,  qui  cft  in  D,  &c.  quo  opere  non  pauca  nos  adinuenimus , vndo 
maxime  naturi  quidem  operantis  leges  innotefeunt . 

Thrmm m Hic  tamen  non  priteribo  hanc  eandem  inftrumcnti  flruifturam , a mc  nouiter  excogita- 
’ aj  tam, adhibitam  aliquando  iuiffe  in  eo  Thermomctro,  quod  caloris , ac  frigoris  differentias , 
/..«.i*  ,/if.  non  per  fpritfi  vini  vndequaque  conclusu,  offendit, fcd  per  aqu3  afcendentf,  inuerfo  inftru- 
***  * mento , cuius  tubus  orificium  habet  apertum , per  quod  videlicet  aqua,  in  quam  illud  im- 

merfum  eft,  afeendit,  quatenus  aer  intra  contentus  alterationcm  fubit  caloris , vel  frigoris, 
quam  in  priori  Thermometro  vini  fpiritus  fubibat ; ita  vt  in  hoc  aer  eo  munere , quo  in  illo 
vini  fpiritus,  fungatur . Hoc  autem  conducit  in  primis  ad  minimas  internofeendas  differen- 
tias caloris,  & ft  igorisipropterea  quod  tenuiffimum  aeris  corpus  exiguo  calore  attenuatum, 
amplitudinem  oftentat , quam  vini  fpiritus , non  nifi  maiori  copia  eiufdcm  qualitatis  affe- 
ci us,pnftare  queit;  vt  enim  illud  rarioris  texturi  cft,  ita  magis  peruiu  effluuijs.Nihil  autem 
refert,  quod  frigus  negatiuum , velpofitiuum  quidpiamexiftimes:  vtcunque  enim  fc  re* 
habeat.idc  contingat  nccefse  cft;quod  enim  corpus  per  intrufionem  frigidaru  particularum 
fecundum  diucrfam  pofitionem  , & ordinem  , variafquc  figuras  obtineret , per  calida* 
exeuntes  paniculas  nondiffimili  ratione  confequitur.  Vtrinquc  igitur  dimenfionum  dc* 
cretio . 

Hifce  itaque  inftrumentis  adhibitis , quod  ob  permixtionem  diuerforum  radiorum  mul- 
tiplicis ordinis , vt  paulo  antea  dicebamus  .demonff  ratione  non  innotefeit , facile , fi  noa- 
pricise , quod  ab  experimentis  expe&andura  non  cft , vt  fuperius  innuimus,  faltem  quam 
proximi  fcdulitate  confcquimur . 

v*knm(f  .H's  demonftratis , dc  generatione  ignis  ope  reflexionis  agendum.  Hic  itaq;  confideran- 
wr,  dum , haud  mediocriter  plcrofque  deceptos  fuiflc , exiftimantes  ignem  eflc  tantummodo , 
vbi  lucere  confoicitur , vel  vbi  (altem  comburit  i Cum  tamen  quaquauerfum  diffufus  fit  fe- 
cundum tenuiffimos  radios , vbi  nec  lucet,  necipfacombuftio  contingit,  qui  alioquin-, 
eius  perhihetur  charafler ; propterea  quod  radij  non  funt  adeo  denfi,  vt  par  eflet;  quo  enim 
denliorcs  funt , eo  etiam  intenfius  fua  munera  obeunt : vt  igitur  ignis  generetur,  curandum 
eft  radios  ipfos,  alioquin  vel  multitudine  paucos , vel  nimium  diucrgentes,  vel  fi  vcluti  pa- 
rallelos , vt  folares,  ad  conucrgentiam  tantam  redigi , quantam  ignis  comburens  expoi cit ; 
quod  cum  paflim  a radijs  folaribus  beneficio  fpeculi  concaui  contingere  videamus,  qua- 
tenus  pertinet  ad  inftitutum.cum  in  Catoptricis  verfemur, experientes  Artificium  Analyti- 
cum , paucis  npnnulla  complecftcmur . 

Quoniam  vero  de  procreatione  ignis  per  repercuflumafpeculoconcauo,  nonnulla  di- 
fluri  fumus,  plurima  filentiopritereuntes,  velut  ab  indituro  non  pprum  aliena , fotum  id 
non  inconfulto  commemorandum  duximus , huiulmodi  reptrculfum , de  quo  loquimur, 
cf«a*  »-i-  apud  Claudium  Berigardum,  incomparabilis  eruditionis  virum,  non  effe  proprie  inftar  iU 
>"d>  /nw».  lius,  quem  plurimis  corporibus  contingere  paflim  oculis  vfurpamus:  Corpora  fiquidem-, 
M'  dicebat  ipfc,  repercuflioncm  propriam  fubcuntia , vt  globuli  eburnei , vitrei , ftuuialcs  cal- 
culi, rchlire  nos  docuit  experientia  tantummodo  compreflu  partis  illius , in  qua  fit  conta- 
flus ; na  hac  fubito  redeunte  ad  priorem  flatum , velut  ab  arcu  partes  alii  repercutiuntur; 
vnde  globuli  plumbei , aliaquc  corpora , qui  comprefla  ad  priorem  figuram  non  redeunt, 
rcfilire  nequeunt . Liquet  autem  lucidi  corporis  effluuium , quoddiffufum  per  medium.., 
nomine  luminis  donatur,  haud  particulis  conflare,  qui  modo  iam  explicato  comprimi  vllo 
modo  queant  quamobrem  proprii  ca  rcpcrcuti  cft  mficiandum ; folumquc  concedendum 
intcrietfto  corpore,  quod  nec  illud  recipere , ncc  retinere , quodam  communicationis , fcu 
mixtionis  amore  valet,  ad  parem  angulum  diffundi , quonia  fcilicet  in  ca  incidit , qui  dire- 
ftum  greflum  inhibent . Hic  tamen  ipfa  diffufio  admodum  obfcura  eft;  nifi  eam  reflexio- 
nem dicas ,-  ad  quam  profciftd  folum  id  videtur  defiderandum , quod  globuli  ipfi  ,dumio- 
pbflaculum  incurrunt,  non  cedant quod  aufem  cedendo  poflint  adpriftinara  redire  figu- 
ram,- in  quibufdam  corporibus  facilior  cxpolcit  reflexio , Hunc  itaque  in  tnodurn  dumio- 

lares 
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lares  ridij  in  expolitum  fpecnlum  incurrunt , rcfilirc  poterunt,  atque  inde  igifem  procrea- 
ri, Ii  videlicet  ex  huiuftnodi  repercufly  ad  fpeculum  > vclut  atque  diftantet  incurrunt,  fic 
vniantur , vt  conuergentcs  fadfi  fui  conditionem , quam  obtinent  in  illo  perenni  luminis 
fonte , vnde.prodcunt,  quam  projtime  confequantur . Sed  tuccfortafsi  nimis , proximum^ 
eft , vt  aliqua  de  radias , deque  ipfius  luminis  effufione  non  nulla  breuiter  hic  fubijciamus. 

Primum  autem  fe  fe  offert  fpcculum  concauum  fpharric.T  fciftionis , in  cuius  gratiam  h*c 
fubiciemus . 

Qui  de  bis  hucufque  tratftarunt  fardam  huic  difciplina:  maculam  inuffifle  videntur ; modo  m«i>  hm 
enim  demonftrationcs  contexdntes  fumunt  radios  iolaces , vt  Geometrice  parallelos , in-  1" 
deque  fuas  demonftrationcs  deducunt  ; modo  vero  non  vt  Geometrice  parallelos , icd  ZZetnOSIf 
potius , vt  a centro  Solis,  vel  eius  fupcrficiei  punflo  exeuntes  ,taaquam  diucrgentcs  fuppo- 
. jiunt , ex  qua  fuppoiitione , ad  dcmonilrandum  progrediuntur . 


THEOREMA. 

Si  ia fic  culum  cone. suo- fpharicum  radias far  alitius  ei , qui  fer  fretali  et  utrum , extra  ftmesi 
fextasrtemeiufdem  inctdertt  Dico  repexum  eius  extra fre  culum  cudere  . . 

Sit  fpcculiyn  HDE,  cuius  centrum  C,  per  quod  tranfear  radius  AD:  fpcculi  fcxtanslit 
BD,  radius  vero  PH  parallelus  ipC  AD  incidat  in  H,  extra  factantem  BD . Dico  eius  re* 
flexum  cadere  extra  fpcculum. 

InrelJigatur  HO  radius  reflexus  ipfius  PH, 


Ecemplnnt 

xxxxui. 


Re  friat  it'. 


1 A. 


• S ■ friat. 


JT^Voniam  igiturHO  cadit  extra  HD  occurrens  radio  AD 
protraho  ad  partes  D;  ergo  angulus  CHO,  maior  erit 
angulo  CHD,  fed  angulus  CHD  aqualis  cft  a an- 
gulo CDH;  ergo  angulus  CHO  maior  erit  angulo  CDH, 

Sed  angulus  HCO  (qualis  cft  angulo  CHOjna  angulus  HCO 
aqualiseft  angulo  PHC,  ob  parallelas,  angulus  incidentia:  ae- 
qualis eft  agulo  reflexionis,  ac  ob  id  PHC,  ipfi  CHO, ergo  an- 
gulus HCO,raaio  t erit  agulo  CDH.Quod  ita  fe  habcvft  b eni 
angulus  HCO,  maior  angulo  BCO;  angulus  autem  BCO, 
fcu  BCD,  aequalis  eft  c angulo  CDB;  ergo  angulus  HCO, 
maior  erit  angulo  CDB,-  ac  propterca  multo  maior  angulo 
CDH. 

Cttrtpofitio . 

f \ Voniam  angulus  HCO  maior  eft  angulo  CDH,  « fcd 
t)  angulus  HCO,  atqualis  eft  angulo  CHOi  t ergo  an- 

-gulus  CHO,  maior  erit  angulo  CDH;  >ed  angulus  CHD,  aequalis  eft  y angulo 
CDHi  ergo  angulus  CHO,  maior  erit  angulo  CHD;  ergo  HO,  cadet  extra  HD  &e.  Quod  y \fnmi. 
qportebat  ofttudcr  c . 


THEOREMA', 

'Si fuerit fpeculum  eiut-fridricam;  per  cuius  ccatram  radius  aUquit  inciderit  i»  illud , haue 
aut  em  radio  parallelus  alter  incidat  in  terminum  fex  tantis,  cuius  initium  pua8nn-a 
eft per  quod  incidit  radius per  centrum . litet,  raditun  incidentem  in  fextaatis  termi- 
num pradtclum , refecit  ad ttujdcm  terminum  alterum , 

Repetatur  fuperius  fchema,  in  quo  fpcculum  BDE,  cuius  centrum  C,radius  per  centrum 
AD,  IcxunsBD,  diametri  quana  pars  DF,  radius  autem  GB  incidens  infcxtanris  termi- 
num B,  Dico  hunc  reflecti  ad  punctum  D,  fccundb,  & reliquos  omnes  radios  inter  GB,  & 
AD  pataMos  incidentes  in  fextamem  BD,rcfle6i  in  fegmentumFD. 

- tofi* 
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QVoniam  igitur  radius  GB  icfleditur  ad  punctum  D;  er- 
go angulus  GBH  squalis  erit  « angulo  DBL;  at  vero 
angulus  CBH  xqualis  eft  angulo  CBL;  ergo  reli- 
quus CBG  xqualis  eft  ^-reliquo  CBD,  fed  angulus  CBG  x- 
qualis  eft'  angulo  BCD;  ergo  angulus  CBD  aquabitur 1 an- 
gulo BCD;  ergo  BD  aquabitur' CD.  Quod  itafebabet; 
eft  cnimBDfubtendens  fextantem  circumferentia-,  atquo 
adeo  xqualis f femidiametro  CD . 


CompofittQ . 


Q 


Voniam  i|itur  BD  fubtendit  fextantem  circumferentis,' 
propteren  xquabitur*  femidiametro  CD;  ergo  angu- 


lus CBD  aquabitur  g angulo  BCD . Sed  angulus  CBG  x- 
qualis  eft  > angulo  BCD;  ergo  angulus  CBG  aquabitur  l an- 
gulo CBD.  Sed  angulus  CBH  xqualis  eft  angulo  CBL;  er- 
go reliquus  angulus  GBH  aquabitur  reliquo  angulo  DBL; 
ergo  radius  GB  reflectitur  * ad  pundum  D . Quod  oportebat  oftendere  i 


liemp!«ni  T H E 0 R E M A \ 

Secundo  tjfdera  pofitis.  Dico , reliquorum  rudiorum  , quarum  quilibet  prtditlis  duebui 
eft  parallelus , nullum  per  reflexionem  afeendere  fupra  punctum  t,  vbi  videlicet  CD  Jt- 
midiameter  bifariam  diuiditur . 

Sit  acceptus  quicunque  radius  IK  incidens  in  pundlum  K,  & quia  refleditur  verfus  ra* 
dium  AD,  occurret  illi : occurrat  in  Q,  agatur  KQ,  itemque  CK. 

Quoniam  igitur  angulus  IKL  xqualis  eft  angulo  QKD,  ex  fupra  demooftratis , angulus 
\ /•  fjf  vero  CKL  aequalis  eft  angulo  CKD;  ergo  reliquus  angulus  IKC  aequabitur  * angulo  rcli- 
quo  CKQ.  Sed  angulus  IKC. xqualis  eft  b angulo  KCQ;  ergo  angulus  KCQjrquabitur  ' 
a b.pimi.  angulo  CKQtcrgolatus  CQ  aquabitur  d lateri  KQjergo  CQnon  poteft  efle  xqualis  CFt 
nam  & Q£  deberet  efle  xqualis  QD;  quare  CQ  plus  Qk  foret  xqualis  CD,  atque  adeo  fo- 
ret xqualis  CK, contra  vigefimam  primam  primi . 

At  neque  CQjpoteft  efle  minor,  quam  CF,  nam  QK  deberet  efle  minor,quam  DF,  fiqul* 
dem  CQ,Q_k  funt  xquales ; item  CF,  FD  funt  xquales  ,•  quamobrem  aggregatum  ex  CQ* 
QK  foret  minus  ipsa  CD,  ac  proptcrca , & ipsa  CK,  quod  efteontra  a t . primi . 

Aliter  breuius . Quoniam  latera  CQ,  Qk  femper  debent  efle  xqualia , propterei  pun- 
dum Qj  nunquam  cadet  in  F;  namque  latus  Qk,  fiquidem  xquale  ipfi  CQ^  deberet  efle  se« 
quale  FD,  contra  odauam  tertij . 

* fioeubt *■  Inftipcr  non  poteft  cadere  fupra  F;  (i  enim  caderet,  ipfa  CQnon  foret  xqualis  QK,  alio- 

M-irpirUi  quin  QK  foret  minor,quam  QD,  contra  S.terti; . 

1,1  cauo-fphsrico itaque  fpcculo  non  fit  vnio  in  pundo , vt, fuperifis  oftenfum foit ; iru 
7U™/,4.,  fpeculis  autem , quorum  forma  fedio  conica  eft,  fecus  cuenit ; Et  ad  parabolicum  quod  at- 
tinet  id  iam  demonftratum  fuit  ab  alijs , quatenus  oftcnfumeft  parallelas  axi  in  parabolam 
M"  " ad  pundum  refledi , inter  quod , & verticem  ipfius  paraboles  interieda  linea , xqualis  eft 
quartx  parti  lateris  redi , vnde. 


£«mf*fnn* 

XXXXVJ. 


theorema l 

Omni/  radi/  folarts  in  /pecUlum  cone unum  i puruloU  quacunque  circa  manentem  axem  eir- 
eumdnlt a procreatum , incidentes  ea  lege , vt  axt  aquidiflent  reflettantur  advnnm , ac 
idem  axe  os  punitum  quod  videlicet  a vertice fpeculi  dtjlat  internatio  quarta  partit  tofa 
ris  recj  i illius  parabola , qua Jl occulam  tpfum  de  fer tb  it 

§5 
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DE  RESOL:  ET  COMI».  MATHEMAT.  LIB.  L iji 

Sit  coni  cuiuslibet  parabola  ABC,  cuius  axis  FD:  refla  verb  iuxta , quam  poliunt  ordi- 
natim  applicata; , feu  quod  idem  eft  latus  reflum,  AG,  cuius  quarta  pars  fit  AE,  & aquo- 
uis  feflionis  punflo  B,  dufla  fit  BK  parallela  ipfi  FD . Oftendendum  eft  reflam  KB  reflefli 
ad  punflum  E,  adeo  vt  angulus  incidentiz  fit  xqualis  angulo  reflexionis . 

Et  quoniam  squalitas  angulorum  incidentiz  „ 

& reflexionis  attenditur  penes  angulorum  zqua- 

licatcm,  qui  fiunt  a rcflisKB.EB,  cum  refla  tan-  / 4 

gente  parabolen  in  punflo  B,  perinde  erit  ac  fi  — 2- 

oftenderimus  reflam  KB,  ita  reflefli  in  B ad  pun- 

flum  E,  vt  dufla  FL  tangente  parabolen  in  B,  an-  E 

gulusKBLzqualis  fit  angulo  EBF.  -t/7  ' U 

Vcriim.vt  non  vna  eft  hypothefis.ita  nec  etiam  /'  c 
vnaeritrefolutio.  ' / j 

Vel  primo  fupponi  poteft  quod  agulus  FBE  z-  “ i 

qualis  angulo  LBK,  vt  quxfitu  fit , legmentu  AE  1 

tcqualc  efle  quartz  parti  lateris  refli  AG,  vt  ve- 
rum , quod  refoluendo  offendimus  fit , quod  AE  JF* 

fit  quarta  pars  lateris  refli  AG;  inde  enim  regre-  & 2 

dieudo  fynthetice  in  illud  incurremus,  vnde  di-  &.CT  . O 

feeflimus,  quod  angulus  FBE  squalis  fit  angulo  L/f 
LBK.  < c \ 

Vel  fupponi  poteft,  quod  AE  fit  quarta  pars  \ 

lateris  refli  AG,  vt  in  illud  incurramus,  qubd  an-  \ „ 

gulus  FBE  fit  xqualis  angulo  LBK.  ]**• 

Et  refolutio  etiam  variari  poteft,  pro  variatio-  t 

ne  przparationis , quod  in  omni  Theoremate  re-  ' 

foluendo  eft  obferuandum , qua  in  re  magnopere  / . t 

curandum  eft , vt  quam  fimplicifltma  fit  przpara-  — o Q 

tio ; quo  enim  fimplicior  ipla  extiterit , e£>  etianL- 

commendabilior  eft  refolutio : Vnde  aliqui  irri-  5 E 

dendi  funt.qui  theorema  ia  ab  aliis  refoIutu,cum_.  ryl  \ 
ipfi  quoque  refoluerint , vt  aliquam  laudem  con-  y C\  \ 
lequcrctur.fe  facilius  id  oftendilfe  iaflant,  non  ad-  ’ [K  X 
uertentes  implicatiori  vfos  fuifle  przparationej  j I ^ ® 

vnde  fieri  non  poterit,  vt  fimplicior,  vel  facilior  ’ 1 

fit  refolutio,  czteris  tamen  paribus  &c. 

Si  prior  ftaruatur  hypothefis  fic  refolutio  fe  habebit 
Intelligatur  dufla  BD ordinatim  ad  diametrum  applicata 

Ittfolutit . 

QVoniam^mir  angulus  LBK  xqualis  eft  angulo  FBE,  fed  angulus  LBK  aqualiseft 
angulo  ergo  angulus  FBE  xqualis  eft  angulo  BFE ; erfo  latus  BE  > xquabitur  . 

lateri  FE;  quare  quadratum  BE  xquabitur  quadrato  FE,  fed  quadratum  BE  x-  b 
quale  eft  quadrato  BD,  vna  cum  quadrato  ED;  ergo  quadratum  FE  xquabitur « quadra*  l 
toBD.vnacum  quadrato  ED;  fed  quadratu  FE  xquale  eft  J quadruplo  reflangulo  DAE  < 

vna  cum  quadrato  ED;  ergo  quadruplum  reflangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  x- 

quabtcur  * quadrato  BD,  vna  cnm  quadrato  ED;  ablato  communi  quadrafo  ED.ergo  qua-  5 
druplum  reflangulum  DAE  xquabitur  'quadrato  BD.  Sed  quadratum  BD  xquale  eft,  s 
reflangulo  GAD;  ergo  quadruplum  reflangulum  DAE  xquabitur  h reflangulo  GAD;er-  i 
go  reflangulum  DAE  crtt  quarta  pars reflanguli GAD,  Eft  autem  communis  altitudo 
AD;  ergo  AE  em.  quarta  pars  ipfius  AG . Qpodita  fe  habet  Scc.per  conucrfum  prima:" 
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•I  l.ftxti. 

fi  l y . quinti. 

u.  primi 
jipollciuj  ■ 

«f  I JUC .primi. 
« i ax. primi. 
£ S 

X 1 .ax.  tnmi. 
B 4 7 primi, 
g l.*r, prirryi. 

x (-.primi. 

A %9  primi, 
f*  I JW/fiffV. 


i ' C A n O t I H'fi  NaLDINI! 

Compifitie 

Venum  igitur  AE  cft  quarta  pais  ipfius  AG;  ergo  ob  communem  altitudinem  AD 
redangulum  DAE  erit « quarta  pars  rcdanguli  GAD;  ergo  quadruplum  rcdangit- 
lmn  DAE  aquabitur  < rcdangulo  GAD, fed  quadratum  BD  a’qualc  eft  > rcdari- 
gulo  GAD;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE  aquabitur  f quadrato  BD;  communi 
addito  quadrato  ED;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aqua- 
bitur < quadrato  BD,  vna  cum  quadrato  ED  fcd  quadratum  FE  aquale  cft  ( quadruplo  rc- 
dangulo DAE,  vnd cum  quadrato  ED;  ergo  quadratum  FE  aquabitur»  quadrato  ED, 
vna  cum  quadrato  ED,  fcd  quadratum  BE  aquale  cft  > quadrato  BD,  vna  cum  quadrato 
ED;  quare  quadratunfBE  aquabitur ' quadrato  FE;  ergo  latus  BE  aquabitur  lateri  FE; 
quare  angulus  FBE  aquabitur  * angulo  BFE,  fcd  angulus  LBk  aqualis  cft  * angulo  BFE; 
ergo  angulus  LBK  aquabitur  n angulo  FBE . Quod  oportebat  oftendere . 

Nunc  videamus  quid  interiit  fecundum  aliam  hypothcfin . Supponamus  igitur  AE 
quartam  efle partem  redi  lateris  AG. 

Uffelmi. . 

QVoniam  igitur  AE  quarta  pars  cft  lateris  redii  AG;  ergo  rcdangulum  DAE  quarta 
pars  erit  » rcdanguli  GAD;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE  aquabitur  b rc- 
. dangulo  GAD:  fed  rcdangulum  GAD  aquale  eft  < quadraro  BD;  ergo  quadru- 

pium  rcdangulum  DAE  aquabitur  a quadrato  BD;  communi  addito  quadrato  ED;  ergo 
di  ..upimi.  quadruplum  rcdangulum  DAE,  vna  cum  quadraro  ED  a’quale  erit  « quadrato  BD,  vni 
* ';*yr«.T'  cum  quadrato  ED : fed  quadratum  BD,  vna  cum  quadrato  ED  aquale  cft  f quadrato  BE; 

» , jxfrimi  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aequabitur  s quadrato  BE  . 

“ * Sed  quadruplum  rcdangulum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aquale  cft  h quadrato  EF; 

i iMfrtmi.  ergo  quadratum  BE  aquabitur  quadrato  EF;  ergo  BE  aequabitur  1 EF;  ergo  angulus  EBF 
k i f,., aquabitur  k angulo  EFB,  fcd  angulus  EBF  aqualis  cft  angulo  LBK,  (angulus  enim  incidc- 
i i.ii-fnau.  tjx  i gj  rcflexionis  fiint  inter  fc  aequales)  ergo  angulus  LBk 1 aquabitur  angulo  LFE.  Quod 
ita  fc  habet  funt  enim  Bk,  FE,  ex  hypothefi  inter  fc  parallelae . 

t . ' % 

' ' Cemptfint, 

a i?,  primi.  Voniam  igitur  Bk,  FE  funt  inter  fe  paralleli ; ergo  angulus  LBk  aquabitur  * angulo 
LFE  : fed  angulus  EBF  aqualis  eft  angulo  LBK  (angulus  enim  incidentia: , & refle- 
xi xionis  funt  inter  fe  aquales  )crgo  angulus  EBF  arquabitur  B angulo  EFB;  ergo  BE 

y . fumi,  aquabitur  > EF;  ergo  quadratum  BF.  aquabitur  quadrato  EF,  fedquadruplum  redangu- 
i t jmaaA.  Ium  DAE,  vna  eum  quadrato  ED  aquale  eft  ^quadrato  EF;  ergo  quadruplum  redangu- 
, ,.4*  primi,  lum  DAE,  vna  cum  quadrato  ED  aquabitur  * quadrato  BE,  fed  quadratum  BD,  vna  cum 
f «7  p,.mi.  quadrato  ED  aquale  eft  f quadrato  BE;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE,  vna  cum 
J quadrato  ED,  aquabitur » quadrato  BD,  vna  cimi  quadrato  ED;  communi  fubrrado  q»a>- 
, ii.  primi  drato  ED;  ergo  quadruplum  rcdangulum  DAE,  aquabitur  9 quadrato  BD.  Sedredan- 
^JZpnni.  6u'um  GAD  aquale  eft  * quadrato  BD;  ergoquadruplum  rcdangulum  DAEaquabi- 
* io  Jxiom.  tur  * redangulo  GAD;  ergo  rcdangulum  DAE  quarta  pars  erit  rcdanguli  GAD;  ergo 
ffimtlMi  ■ Ae  quarta  pars  erit  * lateris  redi  AG . Quod  oportebat  oftendere . 

Vides  igitur,  qua  ratione  ex  diucrfa  veri  fuppofitionc , diuerfum  quoque  verum  Ana- 
ly fta  fuo  grdfu  oftendat ; vnde  fyjuhetice  redeundo , deuenit  in  quafiti  dcprehcnlionem  * 
ac  veri  quidem  intenti , confccutionem . 

Sed  non  pigebit  adnotatcdiucrfam  quoque  contingere  aiialyfin  ej  praparatione  di, 
jacrla  j„' 
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m resol;  et  comp.  mathemat.  lib.  i.  i u 


Ttefelatio 

Q Votitam  igitftf  AE  quarta  pars  eft  lateris 
AG,  fed  AE  dimidium  eft  ipfius  DH,  vt 
mox  conflabit;  ergo  DH  cri:  dimidium 
ipfius  AG,  fed  AF  eft  * dimidium  ipfius  FD;  ergo 
vtAGadPH,  ita  FD  ad  AF;  quare  permutan- 
do b vt  AG  ad  FD,  ita  erit  DH  ad  AF,  fcu  AD ; 
quare  rcdtangulum  G AD,  arquabitur c redlangu^ 
!o  FDH . Quod  ita  fe  habet ; vtrunque  enim  eft  i 
atquale  quadrato  BD. 

Lemma . 

Quod  autem  AE  fit  dimidium  ipfius  DH,  fic 
oftendo . Shiontam  angulus  LBK  aqualis  eft 
angulo  F BE,fid  angulus  LBk  aqualis  eft  * an- 
gulo BFE;ergo  angulus  FBE  aquabitur  t>  an- 
gulo BFE;  ergo  lalus  BE  aquabitur  c lateri 
‘FE,at  vero  fi  ab  aqualibus  angulis  LBH,  FSH 
auferantur  aquales  LBt,  (fi  FBE  remanebit  <* 
angulus  EBH  aqualis  angulo  KBH,  fed  angu- 
lus KBH  aqualis  eft  angulo  JBHE;  ergo  angu- 
lus BHE  aquabitur  angulo  EBH;  ergo  EH  a- 
quabitur  B E,  ficu  EF;  ergo  FH  eft  dupla  iffius 
EF,vt  DF  eft  dupla  ipfius  AF;  ergo  differen- 
tia totarum  eft  DH,  (fi  dim  idtarum  est  AE ; 
ergo  AE  eft  dimidia  ipfius  DH, 


Q}' 


alljrMA- 

HUonij. 
b 16.  quinti  • 
£ I b.jtXti* 
d cercU.t  ftx- 
ji,  & ii  opimi 

i- 


a tq.fr  uni, 
b frim.  *x. 
frimi. 
c i frimi. 
a fax.  pisci. 


Compofitio  i 

, Voniam  reQangulum  GAD  «quale  eft  * 

' quadrato  BD,  redlangulum  vero  FDH  a-- 

^ quale  eft  «eidem  quadrato  BD;  ergo  rcfiungulam  GAD  squabitor»  rediangu- 
io  FDH;  ergo  vt  AG  ad  FD,  ita  erit  /DH  ad  AD;  feu  AF;  ergo  permutando , • vt  AG  ad 
DH,ita  FD  ad  AF,  fed  AF  eft  f dimidium  ipfius  FD;crgo  DH  erit  dimidium  ipfius  AG,  fed 
AE  dimidium  eft  ipfius  DH.vt  oftenfum  eft;  ergo  AE  quarta  par*  erit  lateris  redii  AG. 

Vides  igit  ur  qua  arte  ex  vero  illo  eodem  luppofito,  quod  AE  fit  quarta  pars  redii  lateris 
'AG.pcruentum  fit  refoluendo  ad  aliud  verum,  quo  tendebat  fuperior  habita  refolutio,  vn- 
de  regrediendo  fynthctice,  ad  qwfiti  comptehenfionem  peruenitur, 


« II*  frimi 
Afeltoxsj. 

fi 

y I -MX  frimU 
/ I l.jiXt*. 

• \6  quinti. 
( ) <>,-/ 
AfrlUtty, 


S C B 0 L 1 0 N. 

■ Non  inconfulio  ditium  a nobis  fuit  a quacunque  parabola  (fic,  nam  credebatur  o/im  inter 

fpecula  vftorta , ad facilius , (fi  celer  siis  flammam  excitandam , illud  principem  tenere  lo- 

■ tum, quod fit  encaustum  eft,vt  in  eius fuperftcie  radij  Solaret  incidentes, ad  vnum  certum 
'■  eommunequt  punSum  refellantur , tlludque  in  vfufuifie  Veter  ibus  legimus  apud  Plu- 

■ ’ 'larcbiim  in  Huma  referentem  , in  Crucia  ignem  perennem  quendam  a Mulieribus  quibufi 

dum  per  atatem  ad  Coniugium  ineptis  cuttodi rt  folitu fi  caf  i aliquo  eius  cxtinClio  conti- 
* ‘ flet;  nec  Iteutfie  ex  altquo  alto  igne  renouars,  fed potius  flammam  puram  atque fine  eram 
ex  Solat  radijt  excitandam  ftnfie , (fi  ad  sd quodam  inftr umento  fttiffi  vfias  ficapha  ap- 
( peltata  m modu  turbinis  rt £1  anguli  cxcauato,  quo , fi  aduerfo  Soli  conftitueretur , fic  So- 

• lares  radi/  in  circumferentiam  vndtque  incidentes  omnes  ad  centrum  concurrerent,  colle- 

;■  ■ ili,  vt  inde  quam  dtiffme  quacunque  materia  etmbuftibtlis , inflammaretur : vnde  ad 
in  V parabola 
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parabola for  mi  coni  rctfi  reciagttli fcttione  txcauata  comemoratafpeeula  radios  colliget  id 
r idebitur.  At  vero  docti  tofi  erit  as  in  hac  incumbens , id  non  feli  fpcculo  in  forma  para- 
bola reti  i,  atque  reit  anguli  coni  feti  tone  excanato , fcd  infuper  his , qua  a parabola  cutuf- 
cunqttc  coni  fcilicct  acuti  anguli , obtnfi  anguli , & fcaleni , deferipta  fuerint  acciderem 
deprehendit : antmaduertens , cuittfcanquc  com  parabolam , eandem  e fe,  qua  red angu- 
li coni . 

scutum  v Ad  fpcculum  Hyperbolicum  quod  attinet , vt  id  demonftrerur,  qu6d  fcilicet  de  Parabo- 
la  odenfum  fuit , non  cft  opus  Analyfi , cum  illico  condet  ex  ijs , qua:  demondrauit  Apol- 
Ionius  lib.  3 . Prop,  48. , videlicet  lineas  cadentes  intra  hyperbolen  conucrgcntcs  ad  exte- 
rius punctum , quod  dicitur  ex  comparatione  fidum  refkdti  ad  punitum  intrinfecum,  iti- 
dem ex  comparatione  fictum , atque  adeo  radios  folares  incidentes  in  fpcculum  hyperbo- 
licum conucrgentes  ad  cxtrinfecum  punitum  iam  didlum , quod  focus  extrinfecus  nuncu- 
patur, refieili  ad  intrinfecum  focum,  neccfle  ed . 

g Mn't'  Hoc  idem  etiam  intelligendum  de  fpeculo  Ellyptico ; ex  eadem  enim  propofitionc  48, 

<h  "l>-n‘u-  fupracitata,  ex  vno  foco  ipfius  ellipfeos  radios  incidentes  in  concauum  ipfius  fpcculi  elly- 
* ptici , in  alium  focum  reflecti  perfpicuum  cd . 

';J  inmf,  Ex  haitenus  vcr6  diitis  fatis  exploratum  cuique  effe  poterit , quid  interfit  inter  fupradi- 

1 mi,  ituaia  ita  Ipecula  i nam  Cauofph.rricum  radios  parallcllos , vel  quafi  parallelos  imperfede  con- 
Jufroiaia,  ucrgjt , ctjm  non  conuergat  ad  punitum  i Parabolicum  conuergit  parallelos , vel  quad  pa- 
rallelos ad  punitum ; Hyperbolicum  conuergcntcs  vitra , conuergit  citra , feu  conucrgcn- 
tes  exterius  poneipfum  conuergit  interius;  Ellipticum  diucrgentes  conuergit , vnde  aptifli- 
mura  ed , fed  tamen , quoniam  expofeit  radiorum  fontem  in  determinato  punito , quod  eft 
vrum  ex  focisjproptcrea  tanquam  minus  idoneum  relinquitur . 

Ex  Dioptricis  quoque  aliquid  fe  offert  confidcrandum , & primum  illud . 

THEOREMA. 

XsfOTplum  . — # . . 

XXJtxviU  octtlus  , & afpt&ubtlc  fnt  in  diutrfis  medt/s fe  mutuo  contingentibus , imago  apparebit  irt 

concurfu  catheti , & radij  ab  oculo  per  punitum  refrall  tonis  dircQe  producit . 

Id  autem  demondrabitur  non  diffunditer  ac  odenfum  fuit  fimilc  theorema  in  Caroptri- 
cis.  Catheti  autem  nomine  perpendicularis  intelligitur  ab  afpedabili  in  communem  fu- 
perlicicm  vtriufque  medij  duita . 

Edo  medium  denfins  HL  MN,  (Itquc  afpeda- 
bileF.  Supponamus  autem  pupilla:  diametrum- 
• effe  AB:  incelligatur  radius  opticus  FEAvnus, 

alter  FDB  qui  refradi  fint  in  pudis  E D:  per  pun- 
ita autem  F,E,A,  inteiligatur  tranlire  planum  v- 
num,  per  punita  vero  F,0,B  planum  alterum. 

Vtrunque  planum  demondrabitur  eredum  ad  fu- 
perficicm  communem  vtriufque  medij  duitam , 

& huiufmodi  plana  fe  mutuo  interfccabunt  eo-  N 
rundemque  communis  interfeilio  eritreitaFC, 
quat  demondrabitur  perpendicularis  ad  fuperfi- 
ciem  pradidam,  demondrabitur  etiam  redam  AEprotraitami  occurrere  ipfiCF,  & re- 
dam quoque  BD  eidem  pariter  produdam  occurrere,  &vtriufq;occurfuspundum  efft. 
commune  C. 

fiat  Multa  in  hac  Mathefeos  parte  funt  confidcratu  digna , quaeque  indigent  maiori  quanui 
*«t  lia^tenus  perferutatione,  du  corii  qui  experimentis  condant  patet  aditus  Analyfte  ad  hoc, 
atubi,,,  vt  fua  indudria  refolutione  fada , principia  inquirat , atque  caulas  venetur  ■ qua  in  re  ali» 
tamt.  quando  conabimur  nodros  labores  impendere . 

naiti  tum Ex  Dodrina  Dioptrica  condat  quod  fupcriiis  innuimus , videlicet  radios  parallelos  h, 
a,fi  **nS ,a.  diffundi , vt  ique  proximi , & remoti  Umunofum  illuminer , ac  calefaciat,  nec  radios  ip- 
'unnaLm,1  *°s  gracilcfcere  quo  magis  protrahuntur , & penes  hoc  non  effe  explicandam  intenfionem , 
& remiflionem ; condat  inqitam cx  Dodrina  Dioptrica . Si  enim  fumatur  lumen,  & ia* 
nairntur.  debita  didantia  a tergo  condituacur  fpcculum  concayum , ante  vero  idem  lumen , ehry- 
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(talium  lentiduiarc , radij  luminofi  diuergcnte s , vcrfus  lentem , tam  luminis , quam  a fpe- 
culo  conucxo  reflexi , refractione  faCia  paralleli  fiunt:  vnde  liaud  mediocriter  protrahuntur 
quare  lumen  media  ipfa  lente  conuexa  per  noCtem , licet  longe  admodum,  ciaculari.  Quod 
fi  inter  lumen , & lentem  dcpi&i  quidam  imagines  in  lamina  trafparentc  fuerint  conllitu- 
ti,  laterna  fit > qui  dicitur  Magica , vnde  imagines  illi  vna  cum  lumine  veitx  in  longa,, 
diftantia  vifuntur:  dummodo  tamen  alia  quoque  lens  adhibita  fuerit  e regione  prioris,  ita 
vtvtraque aptata  fit  ad  extremum  tubi  longitudinis  fere  dimidij  brachij.  Aliud  itidem-  j>7 
occurrit  conlideratu  digniflimum  in  Dioptrica,  quod  fcilicct  imago  rei  afpcCiabilis  in  vifus  h"“  “/•*; 
organo  inuersc  depiOa  fit , quamuis  res  ipfa  minime  inuerfa  cernatur.  Id  autem  vt  in  priu- 
cipiarcfolucretur,  primum  oporteret  exploratum  habere  locum  in  quo  perficiatur  vifio, 
an  in  Retina , an  in  humore  cry  ftallino,  an  alibi . Multum  enim  refert  id  ad  analy  fin  infti- 
tucnr.am  nouiflc , quinimmo  etiam  qua  ratione  vifio  perficiatur , nurn  per  imagines  rece- 
ptas eorum,  qui  cernuntur  ad  qualitatis  genus pertinentes,  an  pereffluuium  luminis  rc- 
percufii  a re  afpcCtabili , fubeuntis  organum  vifus , de  quibus  hic  difputationem  inftitucre 
nimis  alienum  foret  ab  inftituto , cfimfolum  id  innuifle  nobis  operi  pretium  vifum  fit,  vt 
cuique  liceat  intclligcrc , hoc  idem  quoque  ad  refolutricem  artem  (peCfare  pofle . 

Id  tamen  filentio  non  prateribo , nimirum  de  inuerfione  imaginis  in  oculo  recepti , ne- 
mini dubitandum , ciim  experimento  non  femcl  id  compertum  fuerit , dcmonftrandum  ta- 
men nonfufeipiam,  id  neceflario  euenturum , ne  videar  tantum  mihi  arrogafle , vtcxilli- 
memexquifite  affectuum  me  fuifle  refraCtionum  menfuram , radiorum  fcilicct , quibus  in_. 
hoc  vtitur  Natura  opere,  ita  vt  adamuflimij  conuergaDtvbi  fit  vifio , nec  antea  dccuflatio- 
nem  fubirepoflint.  Satis  igitur  fit  rem,  fic  fe  habere  experimento  comprobatum  fuifle- : 
cur  vero  res  a/pc&abilis  haud  inuerfa  appareat , inquirendum  fupereflet,  de  quo  nos  cu- 
mulati opportuniori  loco , fermonem  habebimus . Interim , vt  aliquid  infinuafle  videa- 
mur, tantum  id  addere  lubet,  quod  ad  hoc  non  quicunque  radius , fcd  qui  viforiuscft, 
tantummodo  conducit , Viforius  autem  ille  in  quo  vifio  confidit , quique  peruadit  organi 
partem  vbi  vifio  ipfa  perficitur;  exiguus  profcdfo  exiftit:  reliqui  aurem  deferentes  di- 
cuntur, qui  quamuis  imaginem  illam  inuerfam  depingant , non  ob  id  rem  adfpicimus  in- 
uerfam : non  enim  vifus  imaginum , fed  rem , cuius  cft  imago , cernit , ad  quem  fi  refpiciat 
exiguus  ille  viforius  radius , quatenus  nouam  refra&ioncm  fubiens  ea  in  parte  vbi  vifio  ce- 
lebratur, opportuno  directionis  modo , ita  vt  qui  fupcrioreft  radius,  perinde  fit  ac  infe- 
rior, &qui  inferior,  non  fccusac  fuperiorrei  afpeiiabilis partibus  refpondens  cxiftat, 
hanc  non  inuerfam , fed  ad  eum  quo  eft  modum  reprxfcnrabit . 

Sic  etiam  ex  Muficisdefumi  pollent  exempla,  Nunc  aliquid  ad  Mechanicen  pertinens 
'attingemus . 

Multi  non  obfcuri  nominis  Mathematici , fequens  Theorema  dcmonftrandum  fumpfc- 
fUnt;nos  autent  ratione  longe  diuerfa  illud  idem  priftitimus  ad  eum,  qui  fcquitur  modum. 

tatikenuum. 


THEOREMA. 

'brania  appensa  extremitatibus  Libra  fi  aqnipandcrantia  exiittrinti  erit  vt  di  Bantia  ad  di - 

ftantiam  a centra , ita  reciprace grane  ad grane . xxxxvilt. 

Lt fi fuerit  vt  diiiantia  ad  dt  Bantiam,  ita  reciprace  grane  ad  grane,  ipfagrauia  ernnt  aqtit- 
pander  entia . 

Sit  libra  CF,  cuius  centrum  D,&  extremitatibus  C.F,  appenfa  fint  grauia  G,H,xquipon. 

Serantia . Dico  effe  vt  diftantia  DF  ad  diftantiam  CD,  ita  reciproce  graue  G,  ad  graue  H. 

Acceptum  fit  pundtum  E,  ita  vt  CE  fit  aqualis  DF,&  protracta  fit  DF  in  B,  vt  FB  fit  i- 
qualis  EF,-  fitque  protra&a  DC,  in  A;  vt  AC,  fit  aequalis  CE,  Intclligatur  autem  grauitas 
iquediflufapcr  AB. 


Refalutio , 


QVoniam  igitur  eft  vt  diftantia  DF,  ad  diftantiani 
CD,  ita  reciproci  graue  G,  ad  graue  H;  fcd  gra- 
uiras  diflufa  per  AE  tota  colleSa  cft  in  bifle- 
Ziionis  pungo  C,eaque  cft  G:  & grauitas  diffufa  per  EB 


A C D E F B 


G H 

Y i tota 


igitized  by  Coogle 


fjtf  CAROLI  R E N A l D I N II 

tota  colleAa  eft  in  bitfcftionis  punfto  F,  eaque  eft  Hi  ergo  vt  DF  ad  CD,ira  grauitas  diffufa 
per  AF,  ad  grauitatem  diffufam  perEB;  fcdvt  AH  adEB,  ita  grauiras diffufa  per  AE  ad 
grauitatetn  dififufam  perEB;  ergo  eritvtDF  ad  CD.  itaAEad  EB.  Sed  AE  eft  dupla., 
ipfius  CE,  & EB  eft  dupla  ipfius  EF;  ergo  vt  CE  ad  EF,  ita  DF  ad  CD;  ergo  CE  eft  xqua- 
lis  DF.  Quod  ita  fe  habet  ex  conftruetionc . 


Compofitio , 


QVoniam  CE  eft  aequalis  DF;  ergovt  CE  ad  EF,  ita  DF  ad  CD.  Sed  AE  eft  dup!a_. 
ipfius  CE,  & EB  dupla  ipfius  EF;  ergo  erit , vt  DF  adCD,  ita  Ae  adEB;  Sedvt 
AE  ad  EB,  ita  grauiras  diffufa  per  Ae  ad  grauitatem  diffufam  per  EB;  ergo  vt 
DF,  adCD,  ita  grauiras  diffufa  per  AEad  grauitatem  diffufam  per  EB;  fed  grauitas  dif- 
fufa per  AE  tota  collcdta  eft  in  biffedtionis  puncto  C,  eaque  eft  G,  & grauitas  diffufa  per 
EB  tota  collcdta  eft  in  biffedtionis  pundloF,  eaque  eft  H;  ergo  erit  vt  diftantia  DF,  ad 
diftuntiam  CD,  ita  reciproce  graue  G ad  grauc  H . Quod»crat  operat  pretium  often- 


dero . 

Nec  diflimilitcr  conuerfum  refolui , componique  paterit . 

Nec  alia  ratione  ex  alijs  Mathefos  partibus  exempla  depromi  poffenr.  Nunc  quas  Pliyfi- 
co-mathematica  funt  breuiter  aliqua  ex  parte  profequemur . 


DE  METHODO  RESOLVTIVA 


Pro  Theorematibus  alijs  Phyftco  Gcomctricis  . 

CAPVT  QVINTVM. 


OMnc  tuliffe  pundtum , qui  mifcuit  Mathefin , prxfertim  Geometriam  Phyfic?  > adeo 
certum  olim,  ac  exploratum  erat  Platoni,  vt  Ageometr*  negaret  ingreffum  itu. 
Academiam  fuam : vnde  fcripfcrat  in  Foro  OvJfic  *yutunfrrc<;  iurna.  Quod  ita  quidem 
interpretor ; Sic  natura  conflantia  Diuinx  manus  induftrid  fabrefadta  fuerunt , vt  vbiquo 
calculum  adhibuille,  & Geometricis  rationibus  fuiffe  vsu  fupremu  rerum  Conditorem,  iurc 
dixcrissNon  enim  licet  ipfius  Natur*  penetralia  fecrctiora  peruaderc , ac  intimiores  reccf- 
fus  perquirere  Mathematicarum  Difciplinarum  ignaro;  Quamobrem  inconfideratb  ad- 
modum , Oceano  contemplationum  fe  (e  committere  videtur , quicunque  fauorabilcm  au- 
ram Geometri*, negligit.Nos  vniucrfam  conteximus  Phyficam.cx  qua  fi  quid  laudis  fueri- 
mus confccuti,  non  nifi  Mathematica  quide  eruditione , quam  illi  paffim  nccdfitatc  coadti , 
caufa  veritatis  affcquend*,  inifcuimus;  Ijs  tamen  difputationibus  haud  ncglcdlis , vndej 
veritas  in  perlcrutandis  Natur*  folertis  operibus , emanare  poflit ; pr*fertim  id  pr*  oculis 
habentes,  vtijfdeminfpcdlis,  fecundum  rationem  mcnfurz  ac  menfurabilis , innumera.. 
Theoremata,  conderemus ; quibus  demum  cdodta  Pofteritas , ad  veritatem  indagandam^ 
aduertat , in  rerum  naturalium  perquifitionc , fibi  Mathematicas  difciplinas  excolere , ma- 
gis poffe  effe  prxfidio , quam  vcrbolas , inancfque  difputationes  nutrire , & in  ijs  fe  fe  exer- 
cere ; ac  inde , velut  ex  palcftra  laudem  vmbrarilcm , futilemque  gloriam , ingenij  quadam 
oftentatione  potius,  quam folidam virtutem,  fplendidamque famam,  Ic confecuturanu. 
intelligat.  Hac  autem  in  re  locum  prxeipue  habet  Ars,  quam  pr*  manibus  habemus; 
proptcrca  quod  Alyftx  illud  eft  munus , propofitum  Theorema  in  principia  refolucre,  vt 
caufam  videlicet  afiequatur , cumalioquin  ita  effe  conftet,  quod  in  Phylleis  paffim  con- 
tingit , experimento  fiquidem  id  ita  effe  liquet , caufa  vero  latet . .... 

Placuit  igitur  hic  eorum , vduti  fpecimen  quoddam  exhibere,  de  quibus  ferax  T radtt- 
tio , Deo  fauente , tandem  aliquando  prodibit  in  lucem ; offendendo  videlicet , qua  via  nos 
etiam  in  Phyfico-Matfacmaticis  haud  fine  magno  veritatis  lucro  prxeeptis  Analyticis , in- 
~ ’ 7 * fiftcre 
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fillcrd  debeamus ; Qua«lam  propterea  opportuna  exempla,  paucis  pcrftringemus , inftiT 
dioforum  gratiam,  prsfertim  Heleni  Corneli*  Pifcopix  Inclytae  Virginis  , qui  qui- 
dem inter  Mincriur  icquaccs , tannum extulit  caput . 

Quantum  lenti  felent  inter  hitlnrm  cnfreffi. 

De  hac  (iquidem  philofophandi  ratione  plurcs , ac  plurcs  allocutus , neminem  adinueni,  luIni  ^ 
cui  magis  commemoratum  Platonis  dogma,  perfpciftum , cxploratumque  foret.  O .tria-  w„. 
gnum  huius  j®ui  portentum;  Citm  & claritate  Regia;  prolapix,  & eximia  pulcritudine  for- 
mx , & honeftate  morum , & folidioris  eruditionis  copia , ne  dum  in  humanioribus  literis , 
omnique  politiori  lireritura,  verum  etiam  in  fublimioribus  Difciplinis , adeo  fpeiftabilis 
fit , vt  nulla  futura  fit  stas , qu*  tam  cxcclfi  nominis  maicftatem , fumma  veneratione,  Di- 
uinifque laudibus , nonprofcquatur.  Etfimevnquam  capit  admiratio,  tunc  me herclc , 
cum  fplendidillimam  eius  Domum,  locupletiffimam  Bibliothecam , adij,  & per  humani- 
tatem Genitoris,  munificentiffimi  Macenatis  in  Eruditos,  Ioannis Baptiftx Diui  Marci 
Procuratoris  Ampliffimi  ad  colloquia  cum  illa , non  fcmel  admiffus  fui ; nulli  fiquidem 
tantam  facundiam , nulli  tantam  dicendi  copiam , nulli  eruditionem  tantam  ineffe , vn- 
quam  aduerti , vt  non  immerito  Mineruam  alteram  exiftimandam  crediderim  . Tan- 
ti refert  fublimem  animum  fummis  vigilijs , improbifquc  laboribus , imitatione-  Clean- 
tis,  exculmm  fuiife,  prxfertim  fub  difciplina  Celeberrimi  Viri  Aloyfij  Gradcnici  Ar- 
chiprcsbytcri , ac  Primatis  Prsftantiflimx  Cydonia:  Vrbis  c Creta,  cuius  merita,  pra- 
elatas dotes , filentio  potius,  quam  tenui , frigidaque  oratione,  venerari  opera  cfle  pretium 
fum  arbitratus.  Redeamus  in  orbem  fermonis . Si  quid  eft  quod  ingenia  Philofophorumf- 
exercuerit,  mihi  plapi  difficultas  illa  de  afcenfu  corporum  videtur,  qui  ^ /»» 'm.'”' 

quidem  leuia  dici  alioquin , confueuere . Plerifque  enim  vifum  eft , mo- 
triccm  quandam  corpori  afeendenti  vim  ineffe , fpecie  diftindfam  ab  alia , 
qu*  grauitas  nuncupaturiab  hac  enim  vt  corpus  dcfcenfum.ita  ab  illa  qui- 
dem afcenfum  , rccognofcat  ; Rem  autem  magis  introfpiccre  conan- 
tes  difficultatibus  implicatioribus  inuoluti  , in  varia  placita  diftradti 
funt  : Vndc  quidam  vtramque  motriccm  virtutem  ad  qualitatis  ge- 
nus reuocandam  duxerunt  , alij  re  non  diilerre  ab  ipfius  corporis 
jubilantia , crediderunt ; Quibus  prarermiffis , non  nulli  tutiorem  viam- 
calcantes,  in  his  quendam  inuolui  rcfpcft  um  exiftimarunt,  adeo  vt , quod 
minus  eft  graue  comparatione  grauioris , leue  dicatur , & contra ,•  atque- 
adeo  furfum  afeendere  coipus  non  vi  quadam  a&iua , cui  videlicet  afccn- 
fus  debeat  acceptus  referri  , fcd  potius  extrufionc  , quatenus  mi- 
nus graue  d grauiori  extruditur.  Nec  propterea  contra  Natura  iodo-, 
lem;  quod  enim  aliquid  ab  vno  potius,  quam  ab  alio  extrudatur , fit, 
cius  exigente  natura.  Vt  autem  in  his,  quorum  nos  detinet  meditatio, 
verum  aliquid  affequi  poffemus  ad  experimenta  confugimus , rati  hinc  ad 
demonftrationcs  contexendas greffum fieri  polle.  Sumpfi  propterea  vi- 
tream fiftulam  longitudinis  quatuor  brachiorum  , cuius  extremum- 
vnumvirro  continuo  claufum  erat,  vt  in  fchemate  cernitur,  in  quo  cubus 
vitreus  AB,  cuius  extremum  A,  claufum  erat , alterum  vero  B apertum- , 
huius  porro  tubi  amplitudo  pollicem  iquabat,  moxin  ipfum  inijecivini 
{piritum , donec  effet  repletus , fumpfiquefphirulam  exiguam  Ccompa- 
Sam  ex  fuberc , & cera , vt  minoris  foret  grauitatis  in  fpecie , quam  fpiri- 
tus  ipfe , atque  adeo  in  cum  innataret ; claufoque  orificia  fuperiori , adhi- 
biro  fragmento  vcficx  fuim,  cum  prxfto  effet  Peduium,  inuerfo  tubo , fta- 
tim  vibrationes  numerare  cipi,  cum  primum  fcilicetfphirulaipfa  afeen- 
dete  inciperet:  profequendo  autem  donec  illaperueniflet  adfaftigium-, 
repetiducentas  vibrationes  infumptas  fuiffe . At  vero  reclufo  orificio , vi- 
nique  Ijpiritu  foras  eie&o , ac  in  eius  locum  fubftituta  aqua  communi,  rcaf- 
fumpta®  Iphirulam  in  aquam  ipfiun  inieci,  in  qua  magis  extabat , ctaufo- 
q uc  iterum  orificio  tubi , exteri/que  peradtis , vt  prius,  fphxrulx  afcenfum 
tempore  centum  vibrationum  tantummodo,  abfolurum  fuifle  deprehendi , 
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pterea  quod  partes  aquar  circumflantes  magis  vrgcnt,  ac  premunt,  quam  partes  fpirirUS- 
vini , cum  ilis  his  longi:  grauiores  fint . 

Cxterum  tunc  extrufio  delinit  in  fluidorum  partibus , & in  ijs,  qus  funt  fluidis  IcuiortCT 
folidis , ciim  omnia  in  squilibrio  luerint  conftituta ; ita  iolids  magnitudines  humido  leuio- 
res , fi  in  humldum  ipfiim  fuerint  immifls , ac  impulfs , donec  totx  demergantur,  furfura- 
feruntur , ita  vt  pars  aliqua  extet , alia  vero  fitimmerfa,  nec  a motu  ceflant,  nififaftum 
fitarquilibrium. 

Hoc  idem  in  aere  contingit , vnde  quando  hydrargyrum  intra  tubum  ad  flationenu 
vnius  bracchij  cum  quarta  parte  fuftinctur,  non  aliunde  putandum  id  nili  ab  acris  prar- 
mente  gr.iuitatc , vel  ab  aliquo  alio , puta  a vi  Elaftica , prouenire  ; quatenus  videlicet  fi  id 
fiat  fub  diu , & in  aperto  acre , tanta  eft  grauitas  hydrargyri  altitudinis  vnius  bracchij  cum 
quarta  parte,  hoc  eft,  tantum  eft  momentum  altitudinis  ipfius,  vt  squiualeat  momento 
altitudinis  atmofphsrs  , cui  alioquinsquipollerct  momentum  cylindri  aerei  altitudinis 
eiufdem  atmofphsrs.  Quod  fi  id  fiat  in  loco  conclufo,  videlicet  in  ipfo  tuboimmerfo 
in  reftagnans  hydrargyrum  vafc  contentum , quod  vndique  claufum  fit  faifta  immerfione , 
ita  vt  intus  tantillum  aeris  reliiTtum  fit  , adhuc  eadem  hydrargyri  clcuatio  continget, 
quoniam  hic  adeb  compaflus  eft,  &conftipatus,  fiquidera  ille  eft , in  quo  verfamur,  & 
quem  infpiramus, quantum  totius  atmofphsrs  aer  adgrauans,  exigit,  iravt  quemadmo- 
dum refiftit  preflioni  illius , ita  & squiualenti  cylindro  hydrargyri . 

In  huius  rei,  de  qua  agimus  confirmationem  plurima  quidem , &abalijs,  & a nobis 
experimenta  faila  fuerunt , vnde  afeendimus  montes , geftantcs  ipfum  tubum , in  quo  hy- 
drargyrum fuftinebatur,  ad  altitudinem  prsdiiftam , cum  inferius  eips  orificium  eflet  im- 
merfurft , vt  fieri  Iblct , in  hydrargyrum  reftagnans  vafc  contentum  > & adinuenimus , per 
tubum , ipfum  hydrargyrum  dclcenderc , quo  magis  per 
montem  afccndercmus : quod  videlicet  , ctim  vas  ipfum 
eflet  apertum , atque  adeo  hydrargyro  ibi  contento , aer  in- 
cumberet, quo  altiores  nos  conftituti  eflemus,  eoerarmi- 
nus  momentum  aeris  adgrauantis , & quia  cylindri  cx  acre 
funt  breuiores , & quia  funt  ex  acre  lcuiori  : Vnde  maxi- 
me conflat  squilibrium  prsdiftum  . Imb  curauimus  ali- 
quando data  opcra.vt  non  nihil  aeris  remaneret  in  tubo, qui 
fi  foret  tants  molis , vt  extenfus  quantum  fieri  poteft , non 
exigeret  locum  ampliorem , hydrargyrum  in  eadem  ftario- 
ne  fe  continebat . Quod  fi  plus  aeris  reliitum  fuiflet , pro 
fui  debita  extensione  maiorem  locum poftulans , minor  erat 
intubo,  ipfius  hydrargyri  clcuatio : Illud  quoque  notaui- 
mus , differentiam  inter  acrem  in  montis  faftigio  adhibitum, 

& ad  radices  ipfius » & alia  multa , de  quibus  in  Phyficis  a- 
gendum . 

Solum  hic  lubet  fubijccre  experimentum  a nobis  exco^ 
gitatum , quod  humidi  preflionem  in  (ibi  fubie&a , magno- 
pere confirmat . ;•  • 

Sumpfi  tubum  vitreum,  quafiscft  BE.ex  vtroqueeiei 
tremo  apertum ; extremorum  vnum  claufi  , vt  fieri  folct 
vefica  fuina  (erat  vero  tubi  longitudo  duorum  bracchio- 
rum  ) cum  hydrargyro  replcui , mox  fumpfi  cylindrum-' 
fianneum  longitudinis  quarts  partis  vnius  bracchij  , vt 
craflitie  squaret  amplitudinem  calami  feriptorij : hoc  enitri 
pafto  laxe  intrabat  in  tubum,  quierat  amplitudinis  polli- 
caris. Sumpfi  etiam  alterum  cylindrum  ftanneum  eiufdem 
omnino  longitudinis,  & craflitiei,  atque  adeo  ponderis,  im- 
merfi  in  hydrargyrum  atq;  notaui  partis  extantis  quanti- 
tatem (extabat  autem , quia  ftannum  in  hydrargyro  inna- 
tat) camq;  partem  veftiui  zonula  ex  vefica  fuina  confefta, 
cylindrus  hunc  inrno^um  cx  parte  veftitus,  reprefentatur 
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per  DGt,  ita  vt  filo  validi  cimimuoluto,  zonula  illa  cylindri  parte  DC  prsrdiflam  tegeret, 
ac  propterca  quamuis  immerfus  in  bydrargyrum , huic  nullatenus  aditum  pribere  poflet  ■, 

Alterum  vero  nullo  tegmine  indutum  in  hydrargyrum  immifi , vt  ad  perpendiculum  ta- 
men foret eredtus ; exrabat  autem,  quoniam  hydrargyrum  cft  ftanno grauius in fpccie , 
atque  vas  illud  mquo,  & hydrargyrum , & huiufmodi  cylindrus  aeri  libero  expofui  per 
fpatium  viginti  quatuor  horarum.  Cylindrum  autem  alterum  immerfiin  hydrargyrum 
tubi  BE,  per  orificium  E,  quod  poftmodum  claufi  membranula  tenaciter  adftridfa  circum- 
uolutione  funiculi  FG;  Tubum  paratum  hoc  modo  immerfi  in  hydrargyrum  HI  rcfta- 
gnans  in  vafeA:  mox  vero  ioimiflamanu  inrcftagnans  hydrargyrum  HI,  3cu  membra- 
nulam perforaui  qua  extremum  alterum  tubi  , videlicet  , quod  fubtus  hydrargyrum-. 
reftagnans  exiftebat,  claufumerat.  Statim  dcfccndere  carpit  hydrargyrum  conclulum  in 
tubo,  & cum  eo  etiam  cylindrus  ftanncusCD,  donec  ipfiushydrargyriftatiofafta  fit  in- 
C ad  altitudine  BC,  vnius  bracchij  cum  quarta  parte  fere,  ita  vt  locus  CF  intrtrtubum  foret 
omni  aere  deftitutus . Ad  fpatium  24.  horarum , cum  extraxiflem  cylindrum  CI),  qui  fe- 
cundum aliquam  fui  partem  merfus  erat  inipfum  hydrargyrum,  Vtpoti minus  gratiis  in- 
fpecie,  panem  immerfam  adinueni  omnino  friabilem.-  partem  autem  extantem  CD  fpo- 
liatam  indufio  reperi  omnino  intactam  ab  hydrargyro . Obferuaui  cylindrum  alterum  im- 
merfum  in  hydrargyrum  fub  aere  libero , «adinueni  cumprorfus  friabilem,  nedum  fe- 
cundum immerfam , fed  etiam  fecundum  extantem  partem , erfi  aliquantulum  minus. 

Hinc  mihi  fatis  euidenter  colligi  pofle  videbatur  dari  preffionem  illam  fluidi  in  fibi 
biefla , & infuper  reijciendam  efle  Veterum  opinionem  de  attradtione , quam  ftannum , at-  r”„ 
que  ade6  aurum , nam  eadem  cft  ratio , erga  hydrargyrum  exercet ; fiquidem  aperte  con-  >"• 
flat  hydrargyrum  per  cylindrum  illum,  nonafccndere  vi  quadam  atriarium , (ed  potius 
compreffum , atque  extrufum  ab  acre  premente , quod  cuique  pcrfpcCtum  cife  poteft . 

Neque  propterca  hoc  minus  exiftimandumplaufibilc,  quodfupponat  aliquid  contro- 
ocrium , fcilicet  elementa  in  propria  fede  adgrauarc , namlenfu , quo  id  accipiendum  vo-  /»«1  ca- 
luit Archimedes , nulla  laborat  difficultate;  ait  enim.  E*ac»  <h  aufS  ^ipsc,  S-Ai&Tor  ah» 

uuvypav  srTcf  t*nrsp  amv , K*  xtt^iror  >iaieeuTO  t<>  uypav  « jectf  afi<uvor  tr  rin  a tmh  1 irof  t ihAiufii- 
nr . Hoc  eft . V) taquaque  autem  pars  eius  premitur  humtdo  fupra  ipfa  exiflente  ad  perpendi- 
tulum,  fi  bHmiaum  fit  de  frendens  in  aliqua , aut  ah  aliqua  alta  prefium . 

Ex  ha&enus  didis  addifees  non  tam  facile  fubfcribendum  fententfe , ctfi  per  multa  fe- 
cula recepta: , propterca  quid  veritas  tandem  traCtu  temporis , cuius  eft  filia , fe  fe  dat  in- 
confpedum ; quamobrem  poft  hae  haud  licebit  in  attradionis  confirmationem  id  in  exem- 
plum vfurparc , quod  videlicet  virga  aurea , cum  primum  hydrargyrum  tetigerit , illud  ad 
fe  alliciar , ac  trahat.  Hinc  etiam  expiofum  manebit  hoc  fympathfe  genus:  hinc  etiam 
reieda  occulta  qualitas , ad  quam  omnem  nodum  difficultatum  loluerc  profitentes , con- 
fugiunt . Non  enim  ca  cft  Naturae  indoles , cuius  profeCto  longe,  iateque  diuerfa  eft  ope- 
randi ratio , 

Neque  conturbet  animum , quod  illud  idem  fupra  commemoratum  non  cucniat  ex  ali-  Difruhtui 
qua  alia  materia , puta  ligno  adhibito  cylindro , huius  enim  fortalfc , ciun  ca  non  fit  flru-  •fimiur. 
dura,  qualem  expofeunt  exigua:  fluidi  particula: , lignei  cylindri  corpus,  peruadere  ne- 
queunt : vnde  adhifione  ad  cylindrum , grauitatis  momentum  fluidum  non  deperdens , 
ab  imminenti , & adgrauanti  luper  hydrargyrum  in  vafc  contentum  aere , cleuari  non  pa- 
titur. In  eodem  enim  inftanti  dicere  licet,  nunc  vltimo  non  cft  dcfccnlus  aeris,  fed  inv. 
mediate  poft  erit ; nunc  vltimo  non  eft  afccnfus  hydrargyri , fed  immediati  poft  erit  1 tam 
enim  illius  defcenfui , quam  huius  afcenfui , extrinfccus* conuenit  incipiendi  modus . Cum 
hoc  tamen  ilia  naturi  prioritas  defcenfus  cohsrct , a quo  fcilicet  alterius  pendet  afcenfus . 

Qgoniam  autem  afccnfus  adhzfionem  exigit , cum  dicere  liceat,  nunc  vltimo  non  eft 
afcenfus , fed  immediate  poft  ent ; ita  & adhatfio , qux  fucccffiui  fit , atque  aded  fucccffiui 
naturam  redolet , tunc  vltimo  non  eft , fed  immediate  poft  erit . 

Nondiffimilis  apud  aliquos  eft  ratio  fluidi  afccnfus  per  exiles  fiftulas , fiue  vitreas,  fiuc 
alterius  rationis , ex  vtroque  capite  redufas ; humor  namque  ille  inquiunt  cylindrus  cx  ac- 
re per  aagnftiam  ipfius  fiftufe , non  nihil  momenti  ammitrit ; vt  autem  atque  ponderet  cum 
aere  circumflanti  fieri  debet  cylindrus  parrimaqueus,  etfi  fecundum  minimam  partem-, 
partiin  a ereus . Quod  fi  fift ula  defuper  elaufa  fuerit  fluidum  non  afeendit  ob  Elafticamvim 
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afris  incluti : vndc  cft , vt  xquipolleat  grauitati , prcffioniquc  acris  incumbentis  fluido  re- 
ftagnanti ; ac  propterca  huic  non  pateat  aditus  in  fiftula.  Res  autem  non  fic  fehabet  nam- 
idem  contingit  in  loco  vbi  nullus  aer , vel  faltem  adeo  exigux  quantitatis , vt  vix  credas  ei 
quidqua  deferendu,  quod  nos  Fiorentix  fumus  experti, fed  potius  aliunde  id  proucnit,  quia 
fcilicct  dum  exilis  ille  tubulus  immergitur  non  nihil  in  fluidum,  huius  pars  inclufa  in  angu- 
ftia  ipfius  tubuli  multum  ammittit  momenti : vnde  nequit  xqui  ponderare  partibus  circum- 
jacentibus, fed  his  vrgentibus  prcmcntibufquc  cylindrus  ex  humido  intra  tubuli  anguftiam 
cedit , eoufq;  afccndcns , vt  cius  altitudo  poflit  in  xquiiibrio  cife  cum  cylindris  ex  humido 
circumiaccnte . Nihil  enim  refert , fiuc  defuper  premat , vel  non  premat  aer . 
h.  txtm,'xn  Quidam  autem  de  extrufo  corpore  inquiri  folent,  inter  qux  primum  an  ipfum  extru* 
fum  afeendat motu  acceleraro . 

“ "J  Res  plane  non  exiguis  cft  obuoluta  difficultatibus , nam  ad  accelerationem  confirman- 

dam facit  illud  experimentum  , quod  fi  corpus  humido  leuius  fuerit  immitium  in  illud , ira- 
vt  ad  imum  ipfius  fuerit  propulfum , rcl/dlum  proprii  naturi , per  humidum  ipfum  alccn- 
dens,  ad  fuperficiem  eius  cum  pcrucneri: , nonfiflit,  fed  fubfultat  valde  pro  rationepro- 
funditatis , vndc  c.rpit  afccndcrc : exteris  aurem  paribus , non  tantum  fubfultabit,  fi  parum 
fuerit  in  humidum  propulfum,  quod  ctfi  plerifque  videatur  id  comprobare  corpus  illud 
afeendere  natiua  vi , & ab  interno  principio , tamen  faltem  illud  certe  confirmat , afccnfum 
illum  acceleratum  efTe . 

Xijbaluiia  At  vero  iuxta  Archimedis  doftrinam , hoc  habet  aliquid  difficultatis , propterca  quod 
jirMm.ru  jpfe  nititur  dcmonftrarc  Propofitione  fexta , Solidam  magnitudinem  humido  leuiorem  , in 
humidum  impulfam  , tanta  vi  furfum  ferri,  quanto  humidum  molem  habens  magnitudini 
rt.Ti.tumi  a-qualem  , grauius  cft  ipfir  magnitudine . Sed  vbicunquc  magnitudo  fuerit  conftituta  in- 
d>’  humido , fiue  nimirum  in  profundo , fiue  prope  fuperfic  icm , eodem  modo  fc  habet : ac  pro- 

pterca femper  xque  humidum  molem  habens  magnitudini  xqualcm , grauius  erit  ipfa  ma- 
gnitudine . Vnde  nullus  foret  diferimen  afcenfus , contra  experimentum . 

Tt  pt.it;  ,n  At  ex  alia  parte  illud  multum  negotij  facdlit , quod  nifi  vis  afcenfus  attendatur  penes  il- 

v tet.ir.riM  ]um  exceffum  Archimcdcum , videretur  attendendus  penes  altitudinem  cylindrorum , eo 
1 * **■  vel  maxime , quod  id  experimento  hydrargyri  fuperius  allato  confirmatum  videtur ; ideo 

enim  in  laftigio  montis  hydrargyrum  humiliorem  habet  in  tubo  ftationem , quia  acris  in- 
cumbentis mercurio  rcftagnanti,  cylindrus  eft  breuior , &fi  etiam  leuioris  aeris  atque  adeo 
minus  eft  eius  momentum  preffionis , ac  extrufionis , quam  ad  montis  radicem , vbi  aeris 
cylindrus  eft  longior  imo  etiam,  fic  grauioris  acris . At  vero  in  fuperiori  experimento, 
quando  fcilicct  nos  rcpleuimtis  tubum  vitreum  aqua  communi , in  quam  corpus  leuius  hu- 
mido immifimus , atque  deprehendimus  duplo  celerius  illud  corpus  afeendifle  per  com- 
munem aqua,  quam  per  vini  fpirirum ; id  tunc  confidcrandum occurrit . Cylindrus  xque- 
altus , ac  tubus , in  huius  imo  plus  vrget  illud  corpus  humido  leuius , quam  in  fuperionbus 
partibus , vbi  cylindrus  eft  breuioris  altitudinis , vt  dicebamus  de  cylindro  acris  ad  montis 
radicem  comparatione  illius  cylindri  acris  ad  montis  apicem  j ctfi  illud  intercedat  diferi- 
minis , quod  cylindri  aquei  funt  vniformfs  grauitatis , at  qui  ex  aere  fic  fe  habent , vt  par- 
tes quo  fuerint  viciniores  terrx  finr  craffiorcs , atque  adeo  grauiores , & contra;  ergo  velo- 
cius initio  videretur  debere  afeendere  illud  corpus,  &paulatim  tardius,  quanto  fcilicct 
vrgentes  cylindri  breuiores  fiunt , cum  tamen  experimento  fit  exploratum , vel  afcenfus 
celeritatem  augeri , vel  faltem  xquabilcm  cfle ; quemobrem  vndique  funt  anguftix. 

Hxc  tamen  hunc  in  modum  componenda  videntur . Si  folidam  magnitudinem  in  humi- 
dum  innatantem,  vtpotc  humido  leuiorem,  perpendamus,  duplicem  partem , immerfam 
■ r vnam , extantem  alteram  compcriemus . Superimpofitam  autem  magnitudinem  confidc- 
rat  Archimedes , a qua  deorfum  illa  prematur , ita  vt  neutra  ab  altera  expellatur  magnitu- 
do : qux  vero  pars  prius  extabat , non  amplius  exrct . 

Si  animo  concipiamus  auferri  fuper  impofitam  illam  magnitudinem , ea  qux  tota  erat 
immerfa , afccndct , adeo  vt  partirn  fit  immerfa , & partim  exter . Hanc  itaque  vim  rcfpc- 
xit  Archimedes,  qua  videlicet  magnitudo  illa  afeendit , dixitque,  magnitudinem  humido 
leuiorem  in  humidum  impulfam , furfum  ferri  tanta  vi,  quanto  humidum  molem  habens 
magnitudini  xqualcm , grauius  cft  ipfa  magnitudine : tantus  enim  hic  eft  grauitatis  excef- 
fus , quanta  grauitas  eft  fuper  impofitx  magnitudinis , a qua  quemadmodum  habet  ma- 
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gratudo  illa , vt  deorfum  prematur , & detineatur,  nc  afcendat , & neutra  alteram  expellat? 
ita  i pari  vi  habet , vt  iiirium  feratur  cum  afcendit . 

Siqux  autem  cft  acceleratio  motus,  non  aliunde  quam  ab  impulfu  concepto,  putan- 
dum eft,  oriri. 

Verum  quod  attinet  ad  extrufionem , non  lic  cxiftimandum  cum  quibufdam , quali  mo- 
mentum  Cylindri  extrudentis,  cdm  prxualet,  celeriorem  inducat  motum  in  cxtrufo ,£•!.’ 
quam,  quem  ipfe  fubit ; proptcrea  quod  idem  concipiendum  eft  in  ipfa  cxtrufione  contin- 
gere, quod  in  Bilancis  lancibus,  qua;  per  irum,  & reditum  fic  fe  componunt  ad  aequili- 
brium , vt  qua  lege  vna  defcendit , altera  afcendat . Quod  itaque  folida  magnitudo  leuior 
humido , in  humido  grauiori  celerius  alcendat;  ab  exceflu  grauitatis  ipfius  humidi  molem- 
habentis  xqualcm  iplt  magnitudini , fupra  ciufdcm  magnitudinis  grauitatem , petendum- 
cft ; quanto  enim  maior  hic  cxccflus  fuerit , tanto  etiam  maiori  vi  furfum  na  gnitudo  ipfa- 
fertur . At  ab  altitudine  cylindri  tantum  eft  expe&andum  xquilibrium , ita  vt  fi  fluida  fuo-  * 

rint  ciufdcm  naturx , vt  cylindrus  cylindroxquiponderet , eiufdem  debet  efle  altitudinis . 

Quod  fi  cylindrus  vnus  fuerit  ex  grauiori  materia , debet  tanta?  efle  altitudinis , quanta  ex- 
polcit  materix  grauitas : quod  cuidenter  conftat  ex  cylindris  aqueis , & racrcurialibus . 

Axioma  enim  eft  apud  Mechanicos , quod  qua?  eidem  xquiponderanr,  & inter  fe  xquipon- 
derent : Experimento  autem , & ab  alijs , & a nobis  deprehenfum  eft , cylindrum  aqueutn 
altitudinis  decem  , & feptem  bracchiorum  cum  dimidio  iere , xquiponderare  cylindro  ae- 
ris atinofphcrx , cui  xquiponderat  cylindrus  mercurialis,  altitudinis  vnius  brachij,  cum 
quarta  circiter  parte ; ergo  neccfle  cft  hos  duos  cylindros  fecundum  prxdidtas  altirud  ines  • - 

efle  xquiponderantes;  Itaque  mercurialis  cylindrus  vnius  bracchij  cum  quana  parte  sequi-  ' 

ponderat  cylindro  aquae  altitudinis  decem , & feptem  bracchiorum,  cum  dimidio.  Hoc 
autem  eft  pro  ratione  grauitatis,  nam  fi  aduerteris,  quarcftratio  i-  , ad  17^  , eadem- 
reciproce  eft  grauitatis  aquae  ad  hydrargyri  grauitatem : grauitas  enim  aquae  ad  grauita- 
tem hydrargiri , eft , vt  1 , ad  1 4;  Vnde  non  mirum  fi  detur  hxc  aequiponderatio  inter  com- 
memoratos cylindros . 

Prcflio  autem  illa  humidarum  panium , caufa  eft  afcenfus  folida:  magnitudinis , humido 
leuioris ; cylindrus  enim , in  quo  haec  minus  habet  momentum , tanrumque  ei  deeft,  quan- 
rdmcfl  humidi  altitudo  molem  squalem  habentis  parti  ipfius  folida;  magnitudinis,  quar/*f«* 
fuper  humidum  extaret . Vnde  nequit  xquiponderare  circumftanti , nifi  quoad  fuperfi- 
ciem  illa  magnitudo  perucnerit . Tunc  enim  tamerfi  illi  defit  humidum  molem  xqualem- 
haben  s pani  demerfx  ipfius  magnitudinis , tamen  loco  ipfius  eft  grauitas  eiufdem  magni- 
tudinis , cilm  tanta  moles  humidi , quanta  eft  panis  demerite , eandem , quam  tota  magni- 
tudo , grauitatem  habeat . 

Cxtcrum  iucundum  foret,  exhuiufmodi  xquiponderantia fuperius  fignificata  atmof-  Amtfrttr, 
phxrx  altitudinem  colligere , quod  a nemine  faiftum  adueni . Si  namque  grauitas  aeris  ad  %£££“ 
aqueam  fuerit,  vt1.ad1177.vt  nos  plurimis  experimentis  adinuenimus , quando  moles 
aliqua  determinata  aeris ponderauerit vt  1, eadem  aqux ponderabit,  vt  1177:  quare  fi 
fiat  vt  1 , ad  1 1 77,  ita  bracchia  1 ad  aliud , reperiemus  pro  altitudine  atmofphxrx  bra- 
chia 20597;-  • Vclfifiat  vt  1 ad  14,  ita  1177,  ad  fi  determinata  moles  aeris  pon- 

deraucritvt  1,  eadem  hydrargyri  ponderabit  1 6478:  nat  igitur  vt  1,  ad  15478,  ita  i‘~  ad 
aliud,  illudque  erit  20J97'.-,  vt  prius,  ita  vt  fluidi  telluri  incumbentis,  velli  mauis  at-  'i 

mofphxrx  altitudo,  erit  brachiorum  205977  . Si  itaque  3000  brachiorum  Florentinorum  • ’ 

(brachij  enim  nomine  intclligimus  Florentinum)  miliare  conficiunt  atmofphxrx  altitudo 
eritmilliariorum  6 Ex  hypothefi  tamen  quod  ea  eflet  ratio  grauitatis  aeris  ad  quam: 

Non  eft  tamen  diflimulandum,  aerem  ipfum  non  efle  homogeneum;  quo  enim  altius  afccn- 
draius,  cd  etiam  tenuiorem , lcuioremque  aerem  adinuenimus  . Aer  liquidem  duobus 
tniDiarijs  c.g.  diftans  a terra , in  grauitate  non  eam  habebit  rationem  ad  aquam , non  eam 
inquam , quam  habet  hic , quem  infpiramus , fed  longe  minorem . 

Illud  autem  huic  officit  ratiocinio , quod  aqrfiaud  eft  homogenex  naturx  .*  quo  enimJ 
remotiori  terris  c6  leuior,  cflm  tamen  illud  vim  fumat  ab  xqualitate  denfitatis,  atque-' 
ipiflitudinis,  ac  propterea  grauitatis . Si  placet  igitur,  ad  xquabilitatem  grauitatis  redi- 
gatur, «que  proueniet  altitudo  duplo  maior. 

Venim  adhuciudicium  anceps,  nam  plerifque, inter  quos  Tycho  vifum  «ft  eliminandum  »».  5 

JC.  ignem. 
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tencm  Ariftotellcum  in  Lum  concauo , vaporefque  circa  terram  diuerfos  ab  aere  agficP 
icendos , aeremque  ad  confinia  Lunx  prorogandum , ibi  definentem  in  attherem . Alijs 
verit  inter  quos  Kepierus , placuit  vaporem  ab  alijs  creditum  dicendum  efle  aerem : illum., 
autem  ad  montium  faftigia  terminari  > & lupra  fumofas  exhalationes  crcpufculorum  lam. 
pades  extftcre,  & ftatiin  atther  (ucccdere;  Vt  igitur  Tycho  fuccefloriam  attenuationem 
aeris  in  a:therc,&  oblitcratione  denfitatis  aereavta  & hic  diferimen  corporu  agnofeit,  quod 
fi  quis  lupra  confideret , non  minus  ipfi  in  oculos  incurfurum  opinatur , ac  fuperficics , aux 
acrem  ab  aqua  feparat  in  oculum  incurrit ; idque  propter  refractiones , quarum  hanc  cau- 
fam  exillimat,  vt  etiam  hanc  in  diferimen  aeris,  & xtheris contulit , quodRothman- 
nus  negauit,  nullam  exiftimans  refraftionem  contingere , a qua  cauendum  fit  in  capiendis 
Solis  altitudinibus , folumque  a terra  ad  cxlum , aerem  elfe , excepto  pauculo  vapore . De 
his  tamen  oportuniori  loco : (olfim  hxc  innuiffc  fufliciat . Hoc  vnum  addam , non  videri 
i.?  ixfUdi*  bene  ratiocinatum  keplerum  in  aflignanda  differentia  cralfitiei , ac  grauiratis  inter  acrem , 
«o  & aquam  j Dicebat  enim,  camcilc  rationem  vt  quindecim  myriades  myriadum  cyatho, 
rum  acris , a quiponderarent  vni  cyatho  aqu.T . At  fi  fermo  fit  de  acre , quem  infpirainus, 
ac  de  aqua  clcmcntari  nimis  elt  exorbitans . De  his  tamen  occafionc  refractionum  in  Dio- 
i ptricis  agemus : qua  autem  ratione adinucncrimus  pondus  acris,  illudquc  contulerimus 

cum  pondere  aqua-,  oftendemus  in  Phyficis.  Interim  ad  Relolutioncs  redeamus,  & in  re  de 
qua  agimus  cfto  exemplum . 


Exemplum 

XBPUX» 


THEOREMA  . 

Solidarum  magnitudinum  per  humidum  afeendentium  , qua  leuior  efi  furfum  celerius 
fertur . 

Sit  magnitudo  A leuior  humido,  eius  autem  grauitas  » 

e flo  B:  at  humidi  molem  habentis  aqualem  magnitudini  A I 

grauitas  fit  BC . h».'  TB 

Accipiatur  quxdam  magnitudo  D,  cuius  grauiras  lita- 
qualis  C:  magnitudo  igitur  cx  vtrifque  magnitudinibus 
A,I>.  conitans , erit  leuior  humido;  nam  magnitudinis  ex 
vtrifque  magnitudinibus  A,  D conflantis , grauitas  cft  BC; 
humidi  vero  molem  habentis  xquaicm  huiufmodi  aggre- 
gato , grauitas  maior  cft  quam  BC,  quoniam  videlicet  BC, 
cft  graujtas  humidi  molem  habentis  cquale  magnitudini  A: 
quamobrem  fi  huiufmodi  aggregatum  c duabus  magnitudinibus , demittatur  in  humidum  , 
vfque  eo  demergetur , vt  tanta  moles  humidi , quanta  cft  pars  magnitudinis  demerfa , ean- 
dem , quam  tota  magnitudo , grauitatem  habeat . Dcmiflum  igitur  fit  in  humidum , cuius 
fuperficics  EFGH . 


Refolutio . 


• Arthimt • 
dts  dt 

ifsfidtatibns 
Intmifa 


QVoniam  A magnitudo  furfum  fertur  * tanta  vi , quanta  eft  grauitas  C,  fcd  magnitudo 
A premitur  abs  magnitudine  D,  grauitate  C;  ergo  tanta  vi  magnitudo  A furfum  fer- 
tur , quanta  deorfum  premitur  a magnitudine  D;  ergo  neutra  ab  altera  expelle- 
tur ; ergo  magnitudo  A erit  demerfa , & magnitudo  D erit  extans : ergo  tanta  moles  humi- 
di, quanta  eft  magnitudo  A,  grauitatem  habet  eandem , quam  compofita  magnitudo  ex 
A,  D.  Quod  ita  fe  habet  &c.  ~ , 

Compojltio . 


OVoniam  igitur  tanta  moles  humidi , quanta  eft  magnitudo  A,  grauitatem  habet  ean- 
dem , quam  compofita  magnitudo  ex  A,D;  ergo  magnitudo  A erit  demerfa , & ma- 
gnitudo D erit  extans ; ergo  neutra  ab  altera  expelletur;  ergo  tanta  vi  magnitudo  A furfum 
feretur , quanta  deorfum  premitur  ab  ipfa  magnitudine  D,  fed  a magnitudine  D,  premitur 
grauitate  C;ergo  A fursu  feretur  tanta  vi,  quara  cftgrauitas  C.  Quod  oportebat  oftendete. 
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Tlh  hie  fe  habentibus  J 1 

Voriiam’  fi  folida  magnitudo  A fuerit  adhuc  leuior,'  cum  ciufdcm  fupponatur  efTeJ 
molis , humidi  quidem  molem  habentis  squalem  leuiori  magnitudini  A,  erit  cadcn* 
^^^grauitas  BC;  fcd  magnitudinis  A grauitas  minor  cft, quam  B;  ergo  cxcclTus  graui. 
tatis  humidi  molem  habentis  squalem  leuiori  magnitudini  A,  maior  erit  quam  C,  eritque 
grauitas  magnitudinis  D:  fcd  A furfum  fertur  tanta  vi , quanta  cfl  grauitas  C in  prima  hy- 
potheli ; ergo  cum  A fuerit  adhuc  leuior  in  fecunda  hypothefi,  feretur  furfum  vi,  qua:  maior 
lit , quam  grauitas  G ergo  magnirudo  A cum  leuior  fuerit , maiori  vi  feretur  furfum ; erga 
celerius . ■ ■ v 

Nuncdemonflrabimus,  quod  fupcriiis  experimento  nobis  innotuiffe  dicebamus.  E flo 
igitur. 

’ THEOREMA '• 

Solida  magnitudo  leuior  /tumido  per  fluidum  grauius  velocius  ajctndit , tjuam  per  lessies . 

Hoc  Theorema  fuperiori  fchemate  repetito  demonflrabitur  non  abfimili  ratione , ac  tui 
peritis  eadem  prsemiffa  demonftratione;  eademq;  Analyfi , ac  Synthcfi  repetita . 

THEOREMA. 

Si  aliqua  fuerit  folida  magnitudo  leuior  humi  do , huic  autem  adiclfa fit  alia  quapiam  itidem 
humi  do  lenior  folida  magnitudo , hoc  aggregatum  tmmijfum  iit  humidum , maiori  vi  , 
quam  initio  Jola  propofita  magnitudo  furfum  feretur . 

• Sit  magnitudo  A,  cui  addita  fit  magnitudo  P,  & vtraque  fit  leuior  humido . Dico  &c. 

Magnitudinis  A Icuioris  humido , grauitas  fit  CD;  humidi  vero  molem  habentis  atqua- 
Icm  ipfi  A,  grauitas  fit  CE:  aggregati  autem  ex  A,P  grauitas  fit  CF.-  humidi  vero  molem-, 
jubentis  squalem  aggregato  ex  A,P,  grauitas  fit  CG . 

Se/olutio . . 

QVdniam  Igitur  aggregatum  ex  A,P  impulfum  iri  hu- 
midum , maiori  vi  fursum  fertur , quam  magnitudo 
^ A;  fcd  magnitudo  A in  humidum  impulfa , tanti 
vi  fursum  fertur , - quanta  cft  grauitas  DE,  & aggregatura 
cx  A.P  tanti  vi  fursum  fertur , 11  quanta  eft  grauitas  I;G, er- 
go EG  maior  erit,  quam  DE;  communi  ablata  FE,  ergo 
EG  maior  erit,-  quam  pF.  Quod  ira  fe  habet : Nam  CD  cft 
grauitas  magnitudinis  A,  & CF  eft  grauitas  aggregati  ex 
A.P.itcCE  eft  grauitas  humidi  molem  habentis  squalem 
magnitudini  A,  & CG  eft  grauitas  humidi  molem  haben- 
tis squalem  aggregato  ex  A,P,  ergo  DF,  erit  grauitas  ma- 
gnitudinis P,  & EG  erit  grauitas  humidi  molem  habentis 
sequalem  magnitudini  P,fcd  grauitas  humidi  molem  ha- 
bentis squalem  magnitudini  P,  maior  cft  grauitate  eiuf- 
dem  magn  irudinis  P,crgo  EG  maior  erit,  quam  DF. 

t Compefitio' 

oniam  igitur  imagriitudinii  A grauitas  cft  CD;  aggregati  autem  ex  A,P,‘  e 

cft  CF:  humidi  molem  habentis  squalem  magnitudini  A,  grauitas  eft  CE,&  humidi 
. mole  habetis  jqualc  aggregato  ex  A,  P eft  CG;  ergo  DF  erit  grauitas  ipfiusjp,  & 
EG,  erit  grauitas  exceflus,  quo  humidum , cuius  grauitas  CG,  fuperat  humidum  cuius  gra- 
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iuras  CE;  atq,-  adeo  erit  grauitas  huraidi  molem  haberis  squalem  magnitudini  P,  fed  gra- 
uitas huraidi  molem  habentis  squalem  magnitudini  P,  cft  maior  grauitate  eiufdcm  magni- 
tudinis P,  cuius  grauitas  cft  DFi  ergo  EG  maior  erit,  quam  DF:  communi  addita  FE;  ergo 
FG  maior  erit,  quam  DE:  fed  magnitudo  A in  humidumimpulfa , tanta  vi  furfum  fcrtuN 
quanta  eft  grauitas  DE,  & aggregatum  ex  A,P,  tanta  vi  furfum  fertur , quanta  cft  grauita* 
FG;  ergo  aggregatum  ex  A, P in  humidum,  impulfum , maiori  vi  furfum  fertur , quam  ma- 
gnitudo A.  Quod  oportebat  oftendere . 

Cum  aliquando  contigerit , vt  experiremur  nonnulla  ad  proieftorum  motum  pertinen- 
t ia.fcilicet  Mortariu  ancum,  quod  puluere  pyrio  oneratum  adhibetur  ad  explodendos  glo- 
bos, erat  autem  exiguae  longitudinis,  dimiaij  palmi  Romani , globus  vero  rrneus  erat  fex 
vnciaru;inftru6u  cu  eflet  aute  illo  puluere  pyrio,  vti  diditu  eft,obfcruauimus  pro  quantitate 
pulueris, proic£tionis  diftantiam,  cadf  sfpcr  reteta  dimidij  anguli  rcfti,clcuationc,&  quide 
oneratum  denario  pulueris  proijciebat  globum  ad  diftantiam  vnius  brachij  fere  Florentini, 
paratum  autem  duobus  denariis  in  maiorem  diftantiam,  Scita  experti  fumus  vfquc  ad 
quinque  pulueris  denarios . 

Duo  porro  videbantur  plurimum  negotij  faceflcre.qui  quidem  arqud  perturbabant  ani- 
mum , eundemque  incitabanc  ad  fpcculandum . Primum , quod  retenta  eadem  pulueris 
quantitate,  Mortarium  non  proijciebat  globulum  femper  ad  eande  diftantiam,fed  modo  ad 
paulo  maiorem , modo  vero  ad  paulb  minorem, aded  vr  centies  fi  id  repetitum  fuiflet  cen- 
ties quoque  variatio  contigilfct,  tatnetfi  omni  induftria , diligentia , ac  ftudio  curatum  fuif- 
let, vt  ijidem  femper  manentibus  experimentum  fieret . 

Secundum , quod  non  erat  minori  inquifitione  dignum,  cur  interualla,  diftantixque , ad 
quas  globulus  proieiSus  perueniebat , non  eam  feruarent  rationem , qua:  inter  ponderau 
pulueris;  dum  enim  onerabatur  Mortarium  duplo  pulueris,  non  proptcrca  dupla  erat  di- 
ftantia , ad  quam  globulus  proic&us  pertingeret . 

Cilm  autem  animum  ad  meditandum  appellerem , illud  fe  fe  obtulit  circa  primum,  velu- 
ti  fummopere  probabile,  illud  phxnomenon  fcilicet  non  aliunde,  quam  a diuerfitate  conta- 
dlus  globuli  cum  ipfius  Mortarij  caua  fuperficic,proucnire;Ac  propterea  animum  induxi, vf 
crederem  fiituram,  fi  aliquid  remedij  adinucnirctur,  quo  liceret  abhuiulmodi  conuiftu 
declinare,  nullam  varietatem  in  proic&ionc,  ctfi  eadem  pulueris  quantitate,  ac  ijidem-} 
omnibus  manentibus , qu*  contingere  folebar. 


Peropportunum  quidem  illico  mihi  v iTum  fuit  id,  qriod  mox  explicabo! 
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• Erat  iutem  Mortarium , vt  in  adic&o  fchemate  DHF  ad  cleuationcm  dimidij  anguli  re-  ixfnfml 
fti,  fulcitu  eapful x LM,  medijs  anfulis  IK,  &c.  cius  orificio  aptata  erat  machimila  ADEFB,  «*/<«•"•• 
cuiinfidebat  globulus  CG,  caquc  erat  ratione  ipfi  orificio  accommodata,  vt  in  quatuor 
punflis  medijs  cochleolis  coniunda  eflet,  Mortarijquc  acri  infixa}  cius  autem  Zonula  ACB, 
ca  ratione  fieri  curaui , vt  internus  ambitus  ipfius  exilis  eflet  inftar  aciei  cultri  ad  euitan- 
dam  quantum  fieri  poffet  contactum  cum  ipfo  globulo , eum  autem  intromiffus  fuiflex  pul- 
uis , & aptato  globulo , vt  vides , pulucre  acccnfo , & globulo  explofo,  obferuatus  fuit  te r- 
sninus,  ad  quem  ille  pcrucnirct , quo  pluries,  ac  pluries  fado,  deprehenfum  cft  fumma  con- 
flantia femper  globulum  ad  eundem  terminum  peruenifle,  quod  maiori  mihi  fiiit  argumen- 
to, varietatem  illam  prius  obferuatam  non  aliunde  originem  traxiffc , quam  ab  eo  iam  in- 
finuato  contadu , atque  hunc  in  modum  veritate  dcprehenfa , flarim  animum  liibijt  cu- 
piditas inquirendi  caufam , vude  non  fcruarctur  ratio  in  diftanrijs,  qua;  eflet  in  ponderibus 
pulueris , qua:  finguiis  vicibus  fuerunt  adhibita , itaque  in  memoriam  recolens , quod  illa- 
linea deferipra  ab  explofo  globulo  proxime  accederet  ad  parabolicam , ftatim  fc  obtulit  ea 
qua  (equitur  demonftratio , quaoftenditur,  rationem  diftantiarum  effc  eandem  cum  ra- 
tione quadratorum  a viribus  pulueris  explodentis . 

Confidcrandum  cft  enim,  vni  denario  pulueris  pyrij  tantam  inefle  vim , duobus  denari; S 
duplam , tribus  denarijs  triplam , & fic  deinceps ; non  propterca  tamen  diftantia:  fecundum 
quas  fit  explofio  globuli , hanc  feruant  rationem , fcd  potius  eam,  qua:  cft  inter  quadrata- ; 
vnde  fi  vis  pulueris  fuerit,  vt  vnum,  vis  alia  fuerit,  vt  duo,  & fic  de  reliquis , diflantia  ad  di- 
ftantiam  non  erit , vt  vnum  ad  duo,  fcd  vt  vnum  afl  quatuor,  quod  nos  fequenti  demon- 
ftratione  comprobabimus . Pruriens  autem  Theorema  cft  vnum  ex  illis  quamplurimis 
Phyfico-Gcometricis , qux  in  naturali  Philofophia  nos  afferimus  ; placuit  vtpotc  non  om- 
ni  jucunditate  deftitutum  ad  hanc  Artem  illuftrandam  in  exemplum  afferre . 


T H E O & E Ad  A . £ffi»piu«, 

' XXXXXU. 


Si  (tr/i  /juedam  impetu  proijciatur  graue fecundum  dire  Rimem  deustam fupra  lineam  heri- 
zanta/em , tjr  alio  itidem  impetu  fecundum  eandem  dire (fionis  lineam  idem  graue  proij- 
ciatur . Vico  efe,vt  quadratum  impetus  ad  impetus  quadratum , ita  Jpatium  in  Irneiu* 
horizontali  ad  fpatium  in  eadem  hnea  eonfcRum . 

Sit  linea  horizontalis  AV,  ad  cuius  extremum  A impetu  R,  fecundum  directionis  lineam 
'Ah  ia Cia  fit  extrufio  alicuius  grauis , & ad  eiufdcm  lines  extremum  A fecundum  directio- 
nem eiufdem  lines  AK  faCta  fit  extrufio  eiufdcm  grauis  impetu  quidem  S.  Dico  effe , vt 
quadratum  R ad  quadratum  S,  ita  fpatium  confedum  a graui  extrufo  impetu  R fuper 
TeCtam  horizontalem  AV,  ad  fpatium  confcCtum  fuper  eandem  lineam  a graui  extruib 
impetuS. 


Intclligatur 
‘ad  extremum 
A crcdaper- 
pedicularis  A 
D,  ita  vt  fi 
griuc  ipfum-. 
flcfichim  hu- 
iufmodi  linea 
impetu  R ex- 
truderetur,j>- 

veniret  ad  D,  , ...  . 

at  fi  foret  proiedtim  impetu  S,  fecundum  eandem  direCtionis  lineam  pcrucnirct  ad  B.  . 

Quoniam  igitur,  vtnosinPhyficisdcmonftrauimus,  impetus,  flue  velocitatis  gradus 
flue  momentum, quo  impellitur  graue  per  redam  AD  vfquc  ad  D,idem  cft, ac  momentum, 
quod  acquireret  illud  idem  graue  naturaliter  defccndens  ex  D in  A,  & illud , quo  impelli- 
tur vfquc  ad  B,  idem  cft  ac  illud,  quod  graue  acquireret  naturaliter  defeeudens  ex  B in  A. 
momentum  autem  acquifitum  in  A per  defcenlum  ex  D in  A,  ad  momentum  acquifitum- 
' itidem  in  Aper  defcenlum  ex  B in  A, cft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD,  ad  fpatium  AB; 

FrS° 


5fi tptr  mhv 
furam  menti  • 

ii  mtilligitur 
vilia,  f<r  tjui 
impttus  , & 
tme  mentum 
foti/i  preiftr- 
XI  mcbilt  ab 
axtrtmt  , ad 
BXtnmum^j 
ipjius  { quod 
fritu  init  ii  i' 
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fcrgo  mornf  ntum.quo  impellitur  graue  ex  A in  D ad  illud,  quo  impellitur  ex  A in  B,  eft  Inii 
fubdtiplicata  ratione  fpatij  AD  ad  fpatium  AB . Sed  momentum,  quo  graue  ex  A expelli- 
tur in  D cft  ex  hypothe fi  K,  illud  vero,  quo  expellitur  ex  A in  B,  eft  itidem  ex  hypothefi  St 
ergo  R ad  S fubduplicatam  habebit  rationem  fpatij  AD  ad  fpatium  AB;  quare  vt  quadra; 
tum  R ad  quadratum  S,  ita  AD  ad  AB . 

Quoniam  vero  graue  extruditur  per  AD  momento  R,  & per  AB  momento  S,  erunt  AD, 
AB  menfurx  ipforum  momentorum ; cfto  igitur  AD  menfura  momenti  R,  & AB  mcnfura_, 
momenti  S,  (hoc  enim  mtclligtre  nihil  prohibet) . Super  AD,  & AB  deferipti  fint  fcmicir- 
culi  AMD,  ACB,  interfecantes  dircCiionis  lineam  AK  in  punCtis  M,C,  qua- quidem  erunt 
extrema  quadrantum  AM,  AC,  quando  angulus  K AF,  vel  k AD  fuerit  fcmircctus ; fecun- 
dum quam  directionem  demonftrationcm  conteximus,  quoniam  fecundum  eandem  hoc 
Pifis  nos  experti  fumus . 

Per  punCtum  C duCta  fit  LH  parallela  recta-  AF,  cui  itidem  parallclla  per  punCtum  M 
dufla  fit  NE,  fitque  CH  faCta  iqualisipfi  LC,  & ME  faCta  fit  squalis  NM.  Ex  H cadat 
perpendicularis  HI,  & ex  E perpendicularis  EO.  Edo  autem  HI  axis  parabola-,  cuius  ver- 
tex H,  amplitudo  autem  AG,  deinde  EO  cfto  axis  parabolar.cuius  vertex  E,  amplitudo  au- 
tem AF.  Manifeftum  cft  parabolam  AEF  deleribi  impetu  R,  cuius  menfura  fuit  AD,  & 
parabolam  AHG  deferibi  impetu  S,  cuius  menfura  fuit  AB.  Intclligatur  IH  protracta-, 
ad  T & OE  ad  k fic  BT  iquiftabit  AI,  & Dk  iquidiftabit  AO. 

Quoniam  igitur  eft,  vt  AF  ad  AG,  amplitudo  ad  amplitudinem , ita  fcmiamplitudo  AO 
ad  femiamplitudinem  AI,  fed  « vt  AO  ad  AI,  ita  Ok  ad  IT,-  funt  enim  triangula  AOk,  AIT, 
inter  fc  fimilia.fcu  AD  ad  AB;su:  i enim  OK.IT.iquales  ipfis  AD, AB, ergo  erit.a  vt  AF  ad 
AG,  ita  AD  ad  AB,  fed  vt  AD  ad  AB,  ita  quadratum  momenti  R,  ad  quadratum  momen- 
ti S,  ergo  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AF  ad  AG.  Quod  opor; 
tebat  oftendere . 

Quoniam  vero.vt  fuperius  itidem  innuimus, experimenta  a nobis  Pifis  confcClum  fuit, ira 
vt  linea diredlionis  angulum  fcmireCVum  efficeret  cum  linea  horizontali,  propterea  de- 
monftiatioocm  fuperiorem  confecimus  experimento  apprime  rcfpondentcm . Vifum  cft 
tamen  opera:  pretium  aliam  contexere,  qui  inferuiat  cuicunque  angulo , quem  linea  dire- 
ctionis cum  horizontali  conficiar ; cam  autem  hic  fubijcimus. 


THEOREMA. 

>'!  _ ‘ 

Si  terti  quodam  impetu  preijciuutr  gruue  fecundum  direClionem  eleuatum  fupra  lineum  h<rri~ 
zontalem , C~  ilio  itidem  impetu  fecundum  eundem  directionis  hneum  idem  prune prof- 
; cutur.  Oleo  efe,vt  quudrutum  impetus  ud  impetus  quudratum,  itu  fpattnm  in  hneajf 
horizontali  ud  fputsum  tn  cudent  linea  confcClum . 

Sit  linea  horizon-  pp 
talis  AV,  ad  cuius 
extremum  A,  impetu 
R,  fecundum  dirc- 
Ctionis  lineam  Ak  fa- 
Cta fit  extrufio  alicu- 
ius grauis.Et  ad  ciuf-  n 
dem  linei  horizon-  * 

talis  extremum  A fe-  lp  

eundum  directionem  A i «k  o p 

Smuis  imPctuS-  Dic<>.  cftcvt  quadrarum  R 
zonml^m  A V -fd  'JP  «"^um  a gr3UI^«rufo  impetu  R fuper  rcCiam  hori- 
T nH^tmr c°nfc<aum  fuper  eandem  lineam  a graui  extrufo  impctuS. 
Intelhgatur  ad  extremum  A ercCIa  perpendicularis  AD,  ita  vt  fi  graue  ipfum,  fecuri- 
bneam  impetu  R cxtrudcrerurperucniret  ad  D,  at  fi  foret  proicCtum  im- 
petu S,  fecundum  eandem  directionis  lineam  perueniret  ad  B.  1 

Quoniam  igitur,  vt  nos  in  Phyficis  dcmonftrauimus , impetus , fiue  velocitatis eradut, 
J525J9H52MH9  tmpclbtnr  graue  per  rcCtam  AD  vfquead  D,idcra  cftla  c mo^emut^ 

quod 
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quod  acquireret  illud  idem  graue  defeendens  ex  D in  A,  & illud , quo  impellitur  vfque  ad 
B,  idem  eft,  ac  iliud  quod  graue  acquirerec  naturaliter  defeendens  ex  B in  A,  momentum 
autem  acquifitum  in  A per  defcenfum  ex  D in  A,  ad  momentum  acquifitum  in  A per  de-  t"  ***■ 
fcenfum  ex  B in  A,  eft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD,  ad  fpatium  AB;  momenrum  enim 
ad  momentum  eft  vt  tempus  ad  tempus,  tempus  autem  ad  tfpus  eft  in  fubduplicata  ratione  ,-a«.  m* 
fpatiorfi,crgo  momcuim.quo  impellitur  graue  ex  A in  D ad  illud, quo  impellitur  ex  A in  B, 
eft  in  fubduplicata  ratione  fpatij  AD  ad  lpatium  AB . Sed  momentum,  quo  graue  ex  A cx-  'J,.-*. 
pellitur  in  D eft  ex  hypothcli  R, illud  vero,quo  expellitur  ex  A in  B,cft  iride  cx  hypothcli  S;  """'""“ji 
ergo  R ad  S fubduplicatam  habebit  rationem  fpatij  AD  ad  fpatium  AB;  quare  vt  quadra- «/fe- 
tum R ad  quadrarum  S,  ira  AD  ad  AB.  <•'* 

Quoniam  verb  graue  extruditur  per  AD  momento  R,  & per  AB  momento  S,  erunt  AD, 
ABmcnfurx  ipforum  momentorum ; cfto  igitur  AD  menfura  momenti  K,&  AB  menfura., 
momenti  S,  (hoc  enim  inrelligere  nihil  prohibet) . Super  AD,  & AB  deferipti  finr  lcinicir- 
culi  AMD,  ACB,  intcrfccantcs  cliredt ionis  lineam  AK  in  punitis  M,C.  IZTwrrfa 

Per  punitum  C ducta  fit  LH  parallela  redi  AF,  cui  itidem  parallclla  per  pumftum  M 
dufta  fit  NE,  fitque  CH  fadta  xqualis  ipfi  l.C,  & ME  facta  fit  squalis  NM . Ex  H cadat 
perpendicularis  HI,  & ex  E perpendicularis  EO . Efto  autem  HI  axis  parabols,  cuius  ver-  '•"r:jl 
tex  H,  amplitudo  autem  AG,  deinde  EO  cfto  axis  parabolx, cuius  vertex  E,  amplitudo  au- 
tcmAF.  Manifeftum  eft  parabolam  AEF  defcribi  impetu  R,  cuius  menfura  fuit  AD,  w** 
parabolam  AHG  defcribi  impetu  S,  cuius  menfura  fuit  AB.  Intelligatur  1H  protracta  ad  T.  r*”J  ■ . . 
Erit  autem  AK  tangens  parabols  vnde  deferipta  hac  eadem  erit  directionis  linea . m ‘ 

Rcftlutic . 

QVoniam  igitur  eft,  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AFad 
AG;  eft  autem  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AD  ad  AB,- 
ergo  erit » vt  AF  ad  AG,  ita  AD  ad  AB,  vt  autem- AF  ad  AG,  ita  AO  ad  AI,  liqui-  J V,‘. 
dem,  vt  duplum  ad  duplum,  ita  limplum  ad  (impium ; ergo  bvt  AO  ad  AI,  ita  AD  ad  AB,  1 1 
fed  vt  AO  ad  AI,  ita  c eft  OK  ad  IT.feii  OE  ad  1H,  dimidium  ad  dimidium,  atque  adeo  AN 
ad  AL,  cii  hs  ijs  finr  d squales;  ergo  c vt  AD  ad  AB,ita  AN'  ad  AL,&  permutando  i vt  AD  ei. 
ad  AN.ita  AB  ad  AL;  & diuidendo  t,  vt  DN  ad  NA,  ita  BL  ad  LA;  & conuertedo.h  vt  AN  1 
ad  ND,  ita  AL  ad  LB,  fed  vt  NMadND,  itaLC  ad  LB;ergo  per  fubtraiftionem  squaliu  f 
rationum  erit , vt  AN  ad  NM,  ita  AL  ad  LC,  & i permutando , vt  AN  ad  AL,  ita  NM  ad1,  • • 

LC;  eft  autem  AO  dupla  ipfius  NM,  & AI  dupla  ipfius  LC;  ergo  vt  AN  ad  AL,  ita  AO  ad 
AI, fed  OE  eft  k squalis  AN,&  IH  xqualis  AL;crgo  vt  AO  ad  AI,  ita  OE  ad  IH,-eft 1 autem  i 
OK  dupla  ipfius  Oe,  & IT  du  pia  ipfius  IH,  Gquidem  Vt  AO  ad  ME  ita  Olt  ad  EK  &c.ergo , 
vt  OK  ad  IT,  ita  AO  ad  AI,  feu  AFad  AG;  vt  enim  fimplum  ad  (impium,  ita  duplum  ad 
duplum . Quod  ita  fe  habet ; funt  enim  triangula  AOK,  AIT  inter  fc  umilia  & c. 

CemptJIth . 

QVoniam  igitur  eft  vt  AF  ad  AG,  itaAOad  AI;  vt  enim  duplum  ad  duplum  ita  fim. 
pium  ad  fimplum , & « vt  AO  ad  AI,  ita  OK  ad  IT,  (funt  enim  triangula  AOk,  AIT 
i*  inter  fe  fimilia  &c.)  £ eft  aute  OK  dupla  ipfius  OE,&  IT  dupla  ipfius  IH,  fiquidem 
Vt  AO  ad  ME  ita  OK  ad  EK  &c.vnde  vt  Ok  ad  IT.ita  OE  ad  IH;ergo  * vt  AO  ad  AI, ita  OE 
ad  IH,  fed  OE  squalis  eft  AN,  & IH  xqualis  eft  ALjergo  vt  AO  ad  Al,ita  AN  ad  AL;  fed  * 
vt  AN  ad  AL,  ita  NM  ad  LC,  & permutando  * vt  AN  ad  NM,  ita  AL  ad  LC,  & vt  AN  ad 
NM,  ita  NM  ad  ND,  vtque  AL  ad  LC,  ita  f LC  ad  LB,  atque  adeo  ex  squali , ■ vt  AN  ad 
ND,  ita  AL  ad  LB;  & conuertendo , , vt  DN  ad  NA,  ita  BL,  ad  LA,  componendoque ,»  vt 
DAad  AN,  ita  BA  ad  aL,  ac  permutando,»  vtDA  ad  aB,  ita  Na  ad  aL,  Erat  autem,  vt 
NA  ad  AL,ita  AO  ad  A I, ergo  « vt  DA  ad  AB,ita  AO  ad  Ai;  fed  vt  AO  ad  Al,  ita  AF  ad  aG, er- 
go v t DA  ad  AB,  ita  AF  ad  aG,  fed  vt  DA  ad  aB,  ita  quadrarum  momenti  R ad  quadratum 
momenti  S;  ergo  vt  quadratum  momenti  R ad  quadratum  momenti  S,  ita  AF  ad  aG.  Quod 
erat  opers  prstium  oftendere . 

Videtur  omnibus  fere  probatum  illud.  Quod  fi  graue  proijciatur  ad  libellam,  Sc  per  li- 
neam horizontalem,  ne  minimum  quidem  excurrat  per  lineam  reflam,  fed  flarim  incipiat 
defeendere , atque  adeo  duplici  impullu , & fcilicet  a propria  grauitate  per  lineam  perpen- 
dicularem horizonti , & ab  externo  principio  fecundum  lineam  horizontalem,  paraboli- 
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tam  lineam  defcribat : Vnde  non  femel  ad  hanc  veritatem  indagandam  curauimus  experi- 
menta fleri , prarfcrtim  vero  ad  explorandum  num  id  quod  alioquin  a plurimis  fuit  decan- 
tatum , cum  veritate  confcntiat ; an  fcilicet  fi  Bombarda  fuerit  horizontaliter  dircifta , dumi 
globum  explodit  vi  inclufi  pulucris  accenfi , eodemque  momento  temporis,  quo  globus 
exit  ex  orificio  Bombarda:  alter  fimilis , ac  squalis  magnitudine , & pondere  cadat  ex  eo- 
dem orificio  per  redlam  perpendicularem  ad  horizontem , fimul  etiam  vterque  ad  horizon- 
tem  ipfum  pertingat;  quod  vt  experiremur  Liburni  commorantes  hac  vfi  fumus  induftria^ : 
onerata  enim  bombarda  debito  puluerc , & globo  ferreo , ad  eius  orificium  aptauimus  ba- 
cillum tanta?  longitudininis  quanta  erat  femidiameter  orificij , & nonnihil  etiam  amplius , 
vt  non  nifi  vi  orificio  tranfuerfim  intromitti  pollet ; fic  enim  firmiter  hsrebat  referens  eiuf- 
dem  orificij  diametrum . Mox  vero  cepimus  alium  globum  ferreum  ciufdem  magnitudinis 
atque  adeo  ponderis,  cumque  quibufdam  funiculis  ligauimus  ita  firmiter , vt  vno  ex  ijs 
fuipendi  pofiet , hunc  pratcrca  bacillo  circumuoluimus , nodifque  firmauimus , vt  accenfo 
igne,  momento,  quoextrufus  globus  ex  Bombarda:  orificio  exiret,  defeenderet  alter 
Anijnaducrtimus  vero  hoc  experimento  pluries  repetito  coram  Magnatibus , plurimifque 
alijs  inferioris  notae , curiofitatis  gratia  illuc  confluentibus , etiam  eorum  teftimonio , citius 
perpetuo  globum  defeendentem  per  lineam  perpendicularem  ad  honzontem  pertingere: 
vnde  fufpicari  expimus , etiam  fatentibus  ijs , qui  rem  fccus  euenturam  arbitrabantur , id 
acceptum  referendum  eflemedij  impedimento,  quod  nos  adprobantes,  ac  admittentes 
exiftimaiumus , poffe  quempiam , hunc , qui  fcquitur  in  modum , ratiocinari . Si  tamen  il- 
lud , quod  primo  loco  occurrit  fuppofitum , tanquam  verum  admitteretur  nimirum  , quod 
impulfus  vnus,  alium  retardet. 

Nullus  hac  in  re  patet  aditus  Analyft®,  fiquidem  principijs  nutantibus  nulla  fitrcfolu- 
tio , quatenus  tamen  conijcerc  permittitur , hac  ratione  quifpiam  ratiocinari  pollet . 

Dum  proficitur  lapis  in  aquam  fccus  horizontem  prxfertim  fi  figura  inftar  placcntul* 
extiterit,  impulfus  autem  validus , per  aquam  faltim  excurrit  antequam  immergatur,  at- 
que dcfccndat , quod  non  contingeret  nullo  prxuio  impulfu;  nam  alioquin  fuperimpofitus 
aqux,  proprix  natur®  relidtus  ftatim  defeendit ; imo  fi  per  acrem  pcrpendicularitcr  m_. 
aquam  cadit , nulla  interpofita  mora  petit  imum ; quo  padto  prxoccupatur  refponfio,  quod 
fcilicet  id  ita  eucniat , quoniam  grauc  i medio  ad  medium  diuerfum  > hoc  eft  ab  acre  ad 
aqtum,  tranfeat.  His  habitis . 

Medium  retardat  fui  craffitie  grauis  dcfccnfum , & quo  ctaffius  eo  magis  retardat ; vnde 
fi  fuerit  crafliflimum , omnem  defeenfum  prohibet . Infuper  impulfus  horizontalis  retardat 
ciufdem  grauis  defccnfum ; ita  vt  quo  vehementior  extiterit,  co  etiam  magis  illum  retar- 
det; quod  fi  vehementiflimus  fuerit,  omnem  dcfccnfum  prohibet;  vtrun- 
que  igitur  retardat , & impedit ; quare  fi  vnum  tantum  nequeat  dcfccn- 
fum omnino  impedire , alio  accedente , impediet ; quanto  autem  craf- 
fius  medium  extiterit ; tanto  miniis  de  horizontali  impulfu  ad  idem  con- 
fequendum  requiritur;  fi  itaque  medium  fuerit  aqua , hxc  autem  atte- 
nuata faceffat  in  aerem ; & quantum  crafliriei  ammiferit , tantundem  ho- 
rizontalis impulfus , quo  lapis  per  aquam  excurrebat  vigoris  acquifierit, 
itaut  aggregatum  momentorum  rcfiftcnti®  aqux  attenuata:  puta  aeris, 

& impulfus  adauifti  ®qualc  fit  aggregato  momentorum  rcfiftenti®  aque, 

& impulfus  non  adauxi  quo  grauc  per  aquam  excurrebat,  idem  in  aerej 
contiget  effeftus , nempe  graue  per  aerem  feretur  iuxta  lineam  horizon- 
talem ; itaque  fi  hac  licet  quamuis  leui  vti  conie£f  ura , non  erit  abfimile 
vero , vt  globus  vi  Bombardx  explofus  per  aliquod  fpatium , ac  tempus 
feratur  horizontaliter , dummodo  vis  impellens  tantum  habear  momen- 
tum quanto  ad  id  eft  opus ; qu®  non  tanquam  certa , fed  vt  non  omnino 
Improbabilia  diifta  funto . 

Cum  nobis  forer  in  defiderio  pneclarum  illud  inquirere,  quo  nand 
pafto  aqua  in  glaciem  concrefccret , & quis.hac  in  re  foret  Natur®  pro- 
greflus , propterca  multum  hac  in  rc  laboris  pertulimus , nec  exiguum-, 
tempus  infumplimus . Erat  autem  vas  vitreum , prout  in  adiundto  fche- 
nwte  intueri  licet , nimirum  vas  /phxricum  ABC,  ex  quo  collum  graci- 
le «fe 
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le  confurgebat  BED  longitudinis  trium  partium  vnius  brachij  Florctini , fphatrici  vaiis  dia- 
meter erat  duarum  partium  cx  i;s,  quarum  viginti  totum  brachium  complent;  collum* 
adeo  erat  gracile , vt  cius  orificium  foret  indar  pupilla:  oculi:  erat  porro  communi  aquaj 
repletum  vfquc  ad  terminum  E . Dum  autem  huiufmodi  vas  fuit  in  glaciem  immerfum  ci- 
tra collum  ipfum.obfcruatum  fuit  aquam  afccndcrc  vitra  terminum  E,  quod  non  modicant 
adftancibus  admirationem  ingcflit , aim  potius  ratio  dictaret  aquam  per  anguftam  fiflulatn 
defeendere  debere,  citm  frigidi  proprium  fit  condcnfarc,-  inde  cuiufquc  animum  adftan- 
tium  falpicio  inuafit,  ne  id  ex  vafis  immutatione  ortum  duceret , ob  id  peropportunum  du- 
xi vas  idem  in  aquam  calidam  immergere , vt  inde  quid  fuborirctur  liceret  obferuare,  quo 
facto, cernimus  illicb  aquam  defeendere  infra  E,  D 

cum  tamen  oppolitum  quifquc  (ibi  fuafiflct  eue- 
turum , intelligcns  calidi  proprium  clfe  rarefit- 
ccre ; propterea  maioris  adhuc  fufpicionis  inde 
caufa  cft  orta , ne  id  a continentis  mutatione* 
proumirer ; quamobrem , vt  veritatem  tandem 
aflequeremur,  haud  irrationabile  duxi  vas  alia* 
figura prxditum  adhibere,  cuius  videlicet  pa- 
rietes forent  deprefli , vt  in  adiunCto  fchemate* 
pcrfpicue  apparet;  experimento  autem  fidto, 
lecus  rem  cucnire  deprehenfum  eft : immd  va- 
riatis quoque  vaiis  penes  vitri  craflitiem , hinc 
etiam  lyrnptoma  variari  obferuare  licuit . 

Quinimb , vt  impenfius  rem  ipfam  noftraj 
contemplatione  perfequeremur , anulum  eneum 
fieri  curaui,  vt  in  tertia  figura  ABC,  quem  ap- 
tabam mafculo  DEGE,  in  quo  defeendere  vf- 
qtte  ad  H aduertebam : erat  autem  mafculum* 
etiam  ameum , mox  in  ignem  anulo  inicClo , do- 
nec fere  candefccret , eidem  iterum  aptabam* 
mafculo  obferuans  quoufque  defeenderet,  & 
aduerti  perueni(fe  ad  I punitum  infra  H.exiften- 
te  anulo , tam  priiis,  quam  poftea , parallelo  ho- 
rizonti: vnde  ciufdcm  anuli  dilatationem  co- 
nicci  ; fiquidem  mafculum  erat  coni  figmen*' 
tum  , vnde  verfus  bafim  craflitie  fua  crcfccbat.- 
hinc  porro  data  philofophandi  ansa  multa  fum 
meditatus , & quidem  id  abfolute  nequaquam* 
euenturum  arbitrabar , infpeCta  naturalis  agen- 
tis natura,  qua  aCtionem  vniformiter  difformi-  . 
ter , vt  aiunt , effundit ; Ob  id  data  hypothefi,  an 
quod  calor  atque  inuaderet , non  autem  aCtionc 
illa  vniformi  ditiormi , quid  fccuturum  quatre- 
bam : V nde  Theorema  condidi . 

In  prima  figura  vas  depreffum  a lateribus  re- 
pralentatur  per  ABC . In  fecunda  figura  an- 
nulus  xneus  refpratfentatur  per  aBC  . Tandem 
mafculum  fignilicatur  per  EDFG,  cui  aptabatur 
anulus , qui  dcfccndcbat  ad  H,  poftquam  autem 
fuerit  calcfaClus , & iterum  aptatus,  dcfccndit 
vfquc  ad  I : Vnde  conijcerc  licuit,  anulum  illum 
fecundum  intimam  fupcrficiem  dilatatum  fuifle 
vi  caloris ; qua  de  re  deinde  caufam  inquirere* 
conati  fumus. 
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theorema. 

Magnttude  rarefaltiene  ."inulta  vi  caloris  ttjne  incidentis  Jingults  tiut  partes  , mtnfurts 
ac  jiunt  materes  in  r at  tene , qni  ab  init  i e . 


H 


I 


B 


Sit  magnitudo  aBCD.  qua:  fufcipiat  incrementum  per 
caloris  intrufionem . Vel  igitur  ratio  eft  rationalis,  vel  ir- 
rationalis. Sit  primo  rationalis,  atque ade&BC  fit  multi- 
plex ipfius  aB:  cum  itaque  BC  fit  multiplex  ipfius  aB,  erit 
diuifibilis  in  partes , quarum  quilibet  fit  iqualis  ipfi  aB; 
diuidatur,  eique  fintBE,  F.F,  FG,  GC.  Cimi  itaque  calor 
jcque  inuadat  ex  hypothcfi  fingulas  partes,  tantum  afferet  incrementum  vni  ex  ipfi,',  quan- 
tum alteri . Sit  autem  HI  incrementum  faitum  parti  BE;  tantundem  enim  fiet  reliquis  par- 
tibus, quarum  fingulis  cum  fit  squalis  aB,  etiam  Se  illi  fiet  incrementum  HI;  omnia  autem 
incrementa  facta  partibus  BE,  EF,  FG,  GC,  fit  Hk. 

Rcfolutit . 

qVoniam  igitur  figura  contenta  fub  BC  plus  HK  incremento , & AB  plus  incremento 
I II  continetur  lub  lateribus  habentibus  eandem  rationem , quam  habent  latera  BC, 
^ AB;  ergo  vt  BC  ad  AB.itaeadcmBCplusHKincrcmento,  ad  AB, pilis  Hlin- 
cremento  ;•  fed  vt  Hk  ad  HI,  ita  BC  ad  AB, ergo  vt  BC  plus  HK  ad  AB  plus  HI,  ita  HK  ad 
HI,  & permutando,  vt  BC  plus  HK  ad  HK,  ita  AB  plus  HI  ad  HI,  ficdiuidcndo  vt  BC  ad 
HK,  ita  AB  ad  HI,  Se  permutando, vt  BC  ad  AB,  ita  HK  ad  HI;  * ergo  incrementum,  quod 
fufcipit  BC  ad  illud,  quod  fufeipit  AB  erit,  vt  BC  ad  AB,’  fed  vt  BC  ad  BE,  ita  BC  ad  BA, 
cum  BA,  BE  fupponantur  squales;  ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  incrcmentnm,  quod  fufcipit  BC, 
ad  increment  um  , quod  fufcipit  AB,  fed  HK  eft  incrementum  , quod  fulcipit  BC,  & HI  eft 
etiam  incrementum,  quod  fufcipit  Ab,  ’ ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  HK  ad  HI,  cftque  ex  hypo- 
thefi ratio  multiplex ; ergo  quam  multiplex  eft  BC  ipfius  BE,  tam  multiplex  etiam  erit  Hk 
ipfius  HI . Quot  igitur  partes  in  BC  continentur, quarum  quilibet  squalis  eft  BE,  totidem 
continentur  in  HK,  quarum  quilibet  squalis  eft  HI.  Quod  ita  fe  habet  &c. 

Compofitio  . 

QVoniam  igitur  BC  diuifaeft  in  partes , quarum  quilibet  iqualis  eft  BE,  fingulifque 
fadta  funt  incrementa , quorum  quodlibet  a-qualc  eft  HI,  corumque  aggregatum- 
eft  HK;  ergo  quot  partes  in  BC  continentur , quarum  quilibet  iqualis  eft  BE, 
totidem  continentur  in  HK,  quarum  quilibet  iqualis  eft  HI;  ergo  quam  multiplex  eft  BC 
ipfius  Bf„  tam  multiplex  erit  HK  ipfius  HI;  ergo  vt  BC  ad  BE,  ita  HK  ad  HI,’  fed  Hk  eft  in- 
crementum, quod  fufcipit  BC,  & HI  eft  incrementum , quod  fufcipit  AB;  ergo  vt  BC  ad 
BE,  ita  incrementum , quod  fufcipit  BC,  ad  incrementum , quod  fufcipit  AB,*  fed  vt  BC  ad 
BE,  ita  BC  ad  BA,ciimBA,BE  fupponantur  iquales;  ergo  incrementum,  quod  fufcipit 
BC  ad  illud,  quod  fufcipit  aB,  erit , vt  BC  ad  AB;  ergo  incrementa  erunt  magnitudinibus 
proportionalia ,’  ergo  vt  BC  ad  AB,  ita  HK  ad  HI,  & permutando  Vt  BC  ad  HK,  ita  aB  ad 
HI,  & componendo , vt  BC  plus  HK  ad  HK,  ita  AB  plus  HI  ad  HI,  & permutando , vt  BC 
plus  HK  ad  AB  plus  HI,  ita  Hk  ad  HI,  fed  vt  Hk  ad  HI,  ita  BC  ad  ABi  ergo  vt  BC  plus  HK 
ad  AB,  plus  HI,  ita  BC  ad  AB.  Ergo  figura  contenta  fub  BC  plus  Hk  incremento,  & 
AB  plus  incremento  HI,  continetur  lateribus  habentibus  eandem  rationem , quam  habent 
latera  BC,  AB . Quod  oportebat  oftendere . 

Breuius  diceremus  » fed  vt  BC  ad  BE  ita  BC  ad  BA,  cum  BA,  BE  fupponantur  iquales 
* ergo  vt  tC  ad  AB  ita  HK  ad  HI  Sic. 

At  vero  fi  fupponamus  rationem  cfle  ineffabilem,  inftituecur  Analyfis  ad  cum, qui  fcqui- 
tur  modum . 


Rtfelu- 
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! Refilutit. 

V^Voniam  igitur  figura  poft  rarefaftionem,  atqui iiv  A 
uadente  calore,  fimilis  cft  figurae  ante  rarefaftionem; 
figura  autem  fub  BC  plus  incremento  ex  rarefa- 
fiione  in  BC.&AB  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  AB 

eft  poft  rarefaftionem , at  vero  qui  fub  BC,  & AB  cft  an-  B C 

tea  s ergo  figura  contenta  fub  BC  plus  incremento  ex  rare-  - 

f aftione  in  BC,&  AB  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  aB  fimilis  cft  figuro;  fub  BC  Sc  A B; 
ergo  vt  BC  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  BC  ad  aB  plus  incremento  ex  rarefaftione 
in  aB,  ita  BC  ad  aR;  ergo  permutando,  vtBC  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  BC  ad 
BC,  ita  Ab  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  AB  ad  AB;  ergo  per  cpnucrfionem  rationis , 
vt  BC  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  BC  ad  idem  incrementum , ita  AB  plus  incremen- 
to ex  rarefaftione  in  aB  ad  idem  incrementum ; &diuidendo,  vtBCad  incrementum  ex 
rarefaftione  in  bC,  ita  AB  ad  incrementum  ex  rarefaftione  in  AB,  & permutando,  vt  BC 
ad  ab,  ita  incrementum  ex  rarefaftione  in  BC  ad  incrementum  ex  rarefaftione  in  ab,  fed 
vt  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC,  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  ab, 
ita  eft  incrementum  ex  rarefaftione  in  bC  ad  incrementum  ex  rarefaftione  in  AB;  ergo  in- 
crementum ob  intrufum  calorem  in  bC  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  ABcrir, 
vt  bC  ad  AB!  fed  capacitas  pr.edifti  incrementi  in  BC  ad  capacitatem  fimilis  incrementi  in 
AB,  fecundum  certum  intenfionis  gradum, eft  vt  bC  ad  ab,-  ergo  incrementum  ob  intrufum 
calorem  in  BC  ad  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  AB,  eft  vt  capacitas  huiufmodi  in* 
crementi  in  bC  ad  capacitatem  fimilis  incrementi  in  AB,  iuxta  certum  intenfionis  gradum , 

Quod  ita fc habet. 

Ctmpofttio 

Q Vomam  igitur  esctenfionis  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  bC  ad  incrementum 
ob  intrufum  calorem  in  AB  eft,  vt  capacitas  huiufmodi  incrementi  in  eadem  BC  ad 
capacitatem  incrementi  in  AB,  iuxta  certum  intenfionis  gradum  i fed  capacitas  incrementi 
prardifti  in  BC  ad  incrementi  capacitatem  in  AB  fecunditm  certum  intenfionis  gradum , cft 
vt  bC  ad  AB:  ergo  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC,  ad  incrementum  ob  iutrufum 
calorem  in  AB,erirvt  BC  ad  AB  i fed  vt  incrementum  ob  intrufum  calorem  in  BC  ad  in- 
crementum ob  intrufum  calorem  in  AB,  ita  eft  incrementum  ex  rarefaftione  in  BC  ad  in- 
crementum ex  rarefaftione  in  AB;  ergo  vt  BC  ad  ab,  ita  incrementum  ex  rarefaftione  iru 
BC  ad  incrementum  ex  rarefaftione  mABi  ergo  permutando,  vtBCad  incrementum  ex 
rarefaftione  in  B ita  AB  ad  incrementum  ex  rarefaftione  in  AB;  & componendo  vt  BC 
plus  incremento  ex  rarefaftione  in  BC,  ad  incrementum  i ita  AB  plus  incremento  ex  rare- 
faftione  in  AB  ad  Incrementum : & per  conuerfionem  rationis , vt  B C plus  incremento  ex 
rarcfaxftionc  in  BC  ad  BC,  ita  -vB  plus  incremento  ex  rarefaftione  in  AB  ad  AB;  ergo  per- 
mutando , vt  bC  plus  incremento  ex  rarciaftionc  in  BC,  ad  AB  plus  incremento  ex  rarc- 
fitftionc  in  AB,  ita  BC  ad  AB . figura  igitur  contenta  fub  BC  plus  incremento  prxdifto , 

& AB  plus  prididto  incremento  fimilis  cft  figurf  fub  BC,  & AB, fed  illa  eft  poft  rarcfhftio- 

nem , fixe  vero  antea ; ergo  figura  poft  rarefaftionem,  atque  inuadente  calore , fimilis  eft  , 

f%atx  ante  rarefaftionem . Quod  oportebat  oftenderc . 

Qjae  autem  diximus  de  anulo  ameoiniefto  in  ignem  per  calorem  alterato,  experti  quo- 
que  lumus  in  anulis  ligneis  infulis  in  humidum,  vnde  nobis  innotuit  dilatationem  quoque  >s«s> 
fremo  concau»  fuperficie . ■ rant  autem  anuli  ex  buxo , qui  trium  dierum  fpatio  in  aqua... 
dtttau&erunt,  vtinde  plurimum  humoris  attraherent;  quorum  vnus  fibris  conflabat  ,jt  „ 
perpendicularibus  bafi , alter  autem  cidc-m  parallelis . Vtcrque  dilatationem  fubijt,  hoc 
intercedente difcriminc , quod  primus  antiquamretinuitfiguramcircularem.&conitrun-  m" 
co  applicatus  multum  defccndit  infra  terminum , quem  antea  aridus  fibi  prifcripfcrat : fe- 
cundas verb  ad  ellipticam  figuram  deflexit vnde  applicatus  eidem  coni  trunco  xgre  de- 
i fcaitecpijtent  — - 
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Conturbabantur  autem  mordicus  tuetltes  omnia  alterari  a natura  per  qualitates  fino 
appuli u particularum , (iue  corpufculorum , quorum  aggeries  conftituit  cffluuium . Non_ 
enim  iplis  hac  videbantur  admodum  propria  lententia  accommodata , fecus  vero  cautius 
philoiophantibus  nobis ; clim  vtriufque  fymptomatis  caufam  communem  elTe , fimulqui», 
vtroquo  experimento  perbelle  fentc.itiam  noftram  confirmari  aduerteremus . Vrrobique 
fiquidem  contingit  particularum  intrufio , fiuc  anulus  ancus  inieCtus  in  ignem  fuerit , fiuc 
ligneus  in  aquam;  vnde  duo  hac  contraria,  licet  in  diuerfis  fubic&is  ad  fimiles  effeci  us  con» 
fpirantia , notauimus , 

Hac  autem  intelligenda  funt  per  fc , cum  ex  accidenti  fecus  eucnirc  nihil  prohibeat;  (i 
enim  cajor  aque  inuaderet  funem,  non  contingeret  incrementum  ad  cum,  quem  diximus 
modum;  funis  enim  adaudtus  non  foret  libi  fimilis,  led  plus  cxcrelccrct  fecundum  longi» 
tudinem;  nam  humido  perfidus  excrefcit  fecundum  crallitiem , iccundiim  longitudinem- 
dccrcfcens:  ar  vero  ficalefieret  extrufo  humido,  quamuis  aque  cum  inuadente  calore.., 
gracilior  fieret  longitudine  adauilus , quod  ipfius  funis  textura  debet  acceptum  referri ; fi- 
quidem caeli  ex  pluribus,  pluribufquc  fpiris , vnde  fit,  vt  pro  ratione  iftaram  modo  iam 
didlo  debeat  incrementum  fufeipere,  quod  Geometrice  ollendi  facile  pollet.  Imaginandum 
eft  enim  lingulas  helices , fiuc  mauis  fpiras , quibus  funis  contexitur , atque  compaginatur, 
per  intrufas  paniculas  dum  dilatantur , quali  crafliorcm  cylindrum  amplcdlcntcs  coardlari 
debere  j fpirarum  autem  coardtatio , funis  eft  dccurtario;  exeuntibus  verb  ijfdcm  particu- 
lis humidis  fpirarum  carundcm  longitudines  conftridta , quali  graciliorem  cylindrum  am- 
plcdlentes  diftenduntur ; harum  autem  elongatio , funis  quoque  elongatio  eft . 

Mufculorum  in  animalis  corpore  ftrudtura , eandemconditioncmlortitur;  nam  per  in- 
trufas particulas  fpirituofae  fubllantia:  dum  dilatantur,  mufculi  non  elongantur,  fedeon- 
trahuntur , vnde  motus  contractionis  fubfcquitur . 


Monitum  . 


Ex  ha&enus  iliflis memento  magnitudinem  adaudam  fimilena  efTc  fibimet  oon  adaix&e. 
His  fuppolitis , id  quod  fequitur  demon  lirabitur . 


THEOREMA. 


Si  magnitudo  aliqua  alterotione  fufetput  incrementum,  dum  ungetur  terminus  vnus  mod» 
uni  dicto , augentur  C~  reliqui . 


Sit  e.  g.  figura  comprchenfa  duabus 
peripherijs  AO,  BM  concentricis,  quo- 
rum centrum  firC;  ducatur  ex  C reda— 
CG  occurrens  peripherijs  iam  diClis  in 
punftis  B,A;  altcratione  fufeipiat  incre- 
mentum , diuidatur  AB  bifariam  in  D,  & 
eentro  C,  intcrualloCD  deferibatur  cir- 
cumferentia DI,-  Supponamus  autem  al- 
teratione  circumferentiam  DI  adauftam 
clfe  vfquc  ad  circumferentiam  EH. 

Quoniam  ver6  figura  adauda  fimilis 
eft  figura;  non  adauClat.erit 1 vt  circumfe- 
rentia DI  ad  latitudinem  AB,  ita  circum- 
ferentia EH  ad  latitudinem  fuam , ea  ve- 
ro fit  GF,  & centro  C,  interuallo  CG  dc- 
feripta  fit  circumferentia  GN,  & centro 
eodem  interuallo  CF  deferipta  fit  cir- 
cumterentia FL;  ob  fimilituchncm  igitur 


erit , vt  DB  ad  DJ,  ita  EF  ad  EH,  3c  vt  DI  ad  Ad,  ita  EH  ad  GE;  ergo  ex  aquali  vt  DB  ad 
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Pa  , ita  EF  ad  EG,  fed  DB  xqualis  eft  ADjergo,  & EF  xquabitur  GE.  Quonia  ver6  anuli 
hs figura adauda,  comprchcnfa circumferentijs GN, FL, fimilis efle debet  ci,  qui  com- 
prehenditur circumferentijs  AO,  BM,  propterea,  vt  latitudo  GF  ad  circumferentiam  F.H, 
ita  latitudo  AB  ad  circumferentiam  DI,  & vt  latitudo  GF  ad  latitudinem  AB,  ita  circumfe- 
rentia GN  ad  circumferentiam  AO,  &fic  de  omnibus  alijs  circumferentijs  tranfeuntibus 

E:r  punita  latitudinis  GF,  in  quibus  ipfa  GF  diuifa  cft  proportionaliter , vt  AH  in  pundis 
is , per  qu«  traufeunt  alixcircumferentia:  ,•  itaque  tandem  vt  GF  ad  FL,  ita  AB  ad  BM, 
& permutando,  vt  GF  ad  AB,  ita  FL  ad  BM,  fed  GF  maior  cft,  quam  ABjcrgo  & FL  maior 
erit,  quam  BM:  adauda  igitur  circumferentia  DI  vfquc  ad  EH,  & latitudo  AB  euad.it  tan- 
ta , quanta  cft  GF,  & circumferentia  AO  augebitur , vfquc  ad  GN,  & etiam  bM  augebitur 
vfquc  ad  FL:  quare  fi  circumferentia  AO  augetur,  etiam  circumferentia  BM  augebitur. 
Quod  oportebat  oftendere . 

theorema: 

Si felidum  aliquod fit  anulari , efi  aaente  calari  aque  in  fingulas  cius  fartis  rarefiat , acquiret 
menfuras  maioris  in  rattane , quam  frius  habebat , cr  latius  fiet  fecundum  intimam  fu- 
ferficiem . 

Sit  Solidum  anulare  ABCDEF,  in  cuius  lingulas 
partes  xqtfe  agente  calido,  rarefiat . Dico  lolidum 
illud  rarcladum  fecundum  intimam  fuperficiem- 
anularem  latius  efle.  Intelligantur  omnes  circum- 
ferentiae extcnfx , v^  amplius  extendi  non  poflirn  ; 

Sic  enim  erunt  linea;  redx , & in  dcmonftrationt, , 
quam  fubijcicmus , 'mteliigatur  fada  comparatio  re- 
ds  menfurx  folidi  anuli  cAm  circumferentijs  exten-  K j- 
fis  , vt  amplius  extendi  non  poflint . Quandoqui-  \ 
dem  lolidum  rarefadum  calore  xque  inuadente  fin-  \ 
gulas  eius  partes  .acquirit  maiores  menfuras,  in  ra-  . 
tione  , qua  ab  initio ; ac  proinde  illi  debet  fimilo  | ' 

efle;  ob  id  ratio  menfurx  FC,  ad  totam  circumfercn- 
tiam  intimam  FEDFicadcm  efle  debet  in  folido  anu- 
lari rarefado , qux  ex  hypothcfi  fit  deferipta  ipfa 
1HGI.  Itemq;  ratio  menlurxFC,  ad  extimum  cir- 
culum CBAC  rarefadum  atq;  adeo  extenfum  vfq; 
ad  extimum  circulum  MLKM.  Quoniam  igitur, 
vt  cft  FC  menfura  latitudinis  anuli  ante  rarefadio- 
hem  ad  circulum  extimum  CB  ACi  ita  debet  efle_, 
menfura  latitudinis  anuli  rarefadi  , ad  extimum- 
fclrculum  MLKM:  At  vero  FM,  ad  MLkM  maiorem 
habet  rationem,  quam  FC,  ad  extremum  circulum- 
CBAC ; proinde  menfura  latitudinis  circuli  anuli 
rarcladi , minor  efle  debet , quam  FM . Et  Rurfus : 
quoniam , vt  FC  menfura  latitudinis  circuli  ante  ra- 

refadionem,  ad  intimum  circulum  FEDF.ita  debet  efle  meofura  latitudinis  anuli  rarefa- 
fti,  ad  intimum  circulum  ciufdem;  Eft  autem,  ratio  FM,  ad  intimum  circulum  FEDF 
maior , quam  ratio  FC,  ad  eundem  circulum  intimum  FEDF,  proinde  latitudo  circuli  anu- 
li rarefadi  minor  crir.quam  FM,&  circufcretia  IHGI  intima  circuli  rarefadi  maior  erit  cir- 
cuferttia  FEDF;  ex  hypothcfi  verAanulus  extenditur  vfq;  ad  MLKM,crgo  circulus  intimus 
anuli  rarefadi  tranfibit  per  puda  inter  F,M,  u:g:pcr  I;&  inter  £,L,vt  per  H,&  inter  K,D, ex: 
gr.  per  G . Eft  ergo  circulus  GHI  latior  circulo  DeF.  Quod  oportebat  oftendere . 

QOod  autem  FM,  ad  MLKM  maiorem  habeat  rationem,  quam  FC,  adCtiAC,  fiede-’ 
monftrabimus . Nam  quod  FM,  ad  FEDF  maiorem  habeat  rationem,quam  FC,ad  FEDF, 
aperte  conftat  ex  8.  quinti.  Illud  igitur  fic oftendemus , 
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Intelligatur  continuata  femidiametervfq;  ad  circuli  centrum  N in  fupcriori  figura,  3t 
5n  adiundto  diagrammate  fit  AB  squalis  fcmidiamctro  NM,  &CD  fit  circumferentia- 
MLKM  extenfa  quidem , vt  amplius  extendi  non  poffit ; deinde  EF  fit  squalis  femidiamc- 
troNC,  &GHfitcircumferentia.CBACcxtenfa,  vt  amplius  extendi  non  poflit.  Ex  AB 
fccetur  AI  fegmentum  squale  ipfi  fcmidiamctro  NF;  & etiam  ex  EF,  feccturEk  eidem- 
squale . Erit  propterca  IB  squalis  FM,  & kF  squalisFC.  Si  igitur  oftenderimus  IB  ad 
CD  in  adiun&o  fchcmate  maiorem  habere  rationem , quam  kF  ad  GH  oftcnfum  crit.quod 
erat  opers  pretium . Quoniam  igitur  cft  ex  hypothcfi.vt  AB  ad  CD,  ita  EF,  ad  GH.  In- 
telligatur  iam  c(Te  vt  BI,  ad  I A ; ita  FL,  ad  LE:  (cadet  autem  punitum  L inter  E,  & k,  vt  in- 
ferius oftendemus) . Quoniam  igitur  cft  vt  BI,  ad  IA,  ita  FL  ad  L^,  erit a componendo , vt 
B , ad  I,  ita  FE,  ad  EL;  vt  verd  CD,  ad  A B,  ita  cx  hypothefi  eft  GH  ad  EF,quamobrem 
k ex  squo  erit,  - vt  CD,  ad  AI,  ita  GH,ad  EI.;  fed  vt  AI,  ad  IB,  ita  eft  ex  conftru&ione  EL, 

c ti.j »/«,'.  ad  LF,  ergo  ex  squo  rurfus  erit, 1 vt  CD,  ad  IB  ita  GH,  ad  LF;  & conuertendo , d vt  IB,  ad 
• Tj CD,  ita  LF,  ad  GH.  Sed  LF,  ad  GH  maiorem  habet  rationem,  - quam  KF,  ad  eandem  GH, 
ergo,  Sc  13,  ad  CD  maiorem  habebit  rationem, quam  KF,  ad  GH. 

Quod  autem  punitum  L cadere  debeat  inter  E,K,  fic  facili 
ojienditur.  Qitoniam  enim  cft  AI  squalis  Ek;  & AB  maior, 
quamEF.  Si  ab  Ai*.;&EFaufdraiuur  squales  AI,  EK  rema- 
nebit IB  maior,  quam  KF;  proinde  Ek,  ad  KF  maiorem  habebit 
rationem,  quam  AI,  ad  IB'.  Quare  EK  maior  erit 1 fegmento 
vnoipfiusEF,  habente  ad  fegmentum  alterum  rationem,  quam 
habet  AI,  adlt;eft autem,  vt AlacLIB, ita  EL,ad  LF.  Ergo 
Icgmentum  Ek  rriaius  erit  fegmento  EL,  ac  proinde  punitum  L 
ueccilario  cadet  inter  E,  K:  Quod  &c.  'J 

Ad  fluida  pertinet  etiam  & illud , quod  fequitur . 

theorema: 

Anguffu  fijlulu  cx  vtreuue  extreme  redufu  immifu  in  humidum  fecundum  extremum^ 
vnum , per  eum  tumidum  ipfum  td  certum  quundum  Suti  enem  nece  fur  to  ufeendet . 

Sit  humidum , cuius  luperficies  reprsfcntetur  per  AB,  fitque  filtula  FC  vitrea ; fic  enin» 
r,  apparet  humidi  afccnfus  per  ipfam,  cx  vtroque  extremo  F,  & C rcclufa , immifla  in  humi- 

dum  fecundum  extremum  F,  ita  vtpars  immerfa  fit  FE,  extans  autem  tC.  Dico  humi- 
futumci.  dum  per  ipfam  intus  afeendere  debere  fupra  fuperficiem  AB  in  cena  quadam  determinat* 
(latione  quieiccns,  v.g.  D. 


B 


Refolutio  : 

S~\  Voniam  itaque  fiftula  FC  immifla  in  humidum  fe- 
eundum  orificium  F,  per  eam  afeendit  humidum 
ipfum  fupra  humidi  fuperficiem  AB,  v.g.ad  D, 
& ibi  quiefeit,  ergo  vt  humidum  intra  fiftulam  CF  fit  in 
aquilibrio cum  humido  GH  circumflante,  debet  cflfc 
quidem  maioris  altitudinis,  quam  FE,  ergo  momentum 
humidi  intra  fiftulam  CF,  vt  fic  squale  momento  hu- 
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faidi  circumdantis  GH,  requirit  maiorem  altitudinem,  quam  FE,  ergo  momentum  humidi 
FE  intra  fiftulam  in  F,  minus  erit , quam  momentum  humidi  GH  extra  fiftulam  in  H . 
Quod  ita  fe  habet;  humidi  enim  cylindrus  FE  intra  fiftulam , ob  multiplices  contagiis  ad 
corpus  confidens  in  anguftia  fiftula- , vbi  includitur , minus  habet  momentum,  quam  1 tu- 
midum circumdans  GH,  eiufdem  altitudinis , & ciufdcm  rationis  extra  fiftulam , 


Campe, fitia . 

qVoniam  humidi  cylindrus  FE  intra  fiftulam, ob  multiplices  contafhis  ad  corpus  con- 
fidens in  anguftia  fiftula: , vbi  includitur , minus  habet  momentum,  quam  humi  dum 
circumdans  GH,  eiufdem  altitudinis , & eiufdem  rationis,-  extra  fiftulam  ergo 
momentum  humidi  FE,  intra  fiftulam  in  F,  minus  erit,  quam  momentum  humidi  GH  ex- 
tra fiftulam  inHicrgo  momentum  humidi  intra  fiftulam  CF,  vt  fit  aquale  momento  humi- 
di circumdantis  GH,  requirit  humidi  maiorem  altitudinem,  quam  FE;  ergo  vt  humidum- 
intra  fiftulam  CF,  fit  in  aequilibrio  cum  humido  GH  circumflanti  , debet  eflequidem- 
maioris  altitudinis , quam  FE,  ergo  fiftula  FC  immifla  in  humidum  AB  fecundum  orifi- 
cium F,  per  eam  afccndic  humidum  fupra  fui  fuperficicm  AB,  c.g,  ad  D,  & ibi  quiefeit . 


Ali a Rcfalutia . 

Intelligatur  fuperficies  HH  concentrica  ipfi  AB. 

Voniam  humidum  afeendit  per  fiftulam  FC;  ergo  humidum  circumflans  dcfccndit, 
\J  ergo  humidum  per  fiftulam  FC  expellitur  ab  humido  circumflanti ; ergo  minus  eft 
^^^_,prdfa  fuperficies  HH  ad  F orificium  fiftula: , quam  in  H;  ergo  minus  eft  momen- 
tum FE  in  F,  quam  GH  in  H . Quod  ita  fe  habet ; humidum  enim  FE  intra  fiftulam,  mi- 
nus habet  momentum  in  F,ob  multiplices  conta&us  cum  corpore  confidente, quam  GH  ex- 
tra fiflulam  in  H. 


Iirmplam 

LV1I» 


Compojitio .' 

Q "Vomam  humidum  FE  intra  fiftulam  minus  habet  momentum  in  F,  ob  multiplices 
contactus  cum  corpore  confidente , quam  GH  extra  fiftulam  in  H;  ergo  momentum 
^ humidi  FE  intra  fiftulam  in  F minus  eft , quam  momentum  humidi  GH  extra  fi- 
ftulam in  H;  ergo  minus  eft  preffa  fuperficies  HH  ad  fiftulx  orificium  F,  quam  ad  H;  ergo 
hum^um  per  fiftulam  FC  expelletur  ab  humido  circumflanti ; ergo  humidum  circumflans 
dcfccndit ergo  humidum  afeendit  per  fiftulam  FC.  Quod  &c. 

Quoniam  vero  expulfio  eft  finita,  propterca  etiam  afccnfus  finitus  erit;  ergo  humidum- 
■pium  per  fiftulam  iam  didtam  afccndet  ad  determinatam  (lationem . 

s c h o l i o n. 

Aduerte  ex  accidenti  eant  ingere  pajfe , vt  humidum  nan  afccndat , quia  nimia  lentare  impe- 
ditur ; & quia  farte  tanta  grauitas  efi , vt  nan  admittat  campenfatianem  eant  alius  eum 
grani t a te . 

Redeuntes  itaque  ad  ea , qua  humido  infident , non  praeteribimus , quod  in  re , de  qua-"  trftieau, 
agkius , e ft  magnopere  confidet andum , videlicet , dum  fupra  dicebamus  humidum  molo  • »** 
sequale (olida:  magnitudinis  parti,  eiufdem effe grauitatis  cum  ipfa magnitudine,  & alia- 
hmulmodi , id  intelligendun:  elfe , vt  exploratio  grauitatis  fiat , huiufmodi  corpora  ponde-  mum . 
randoineodem  medio;  eamobeaufam,  quoniam folida:  magnitudines  humido  grauio- 
res , in  ip(b  humido  tanto  funt  leuiores , quanta  eft  grauitas  humidi  molem  habentis  folida; 
magnitudini  aqualem.  Itaque  ad  ipfa  folida  libranda,  vt  videlicet  inde  eorum  pondera- 
innotelcant , idem  oportet  adhibere  medium  s hoc  enim  paifto  proportionaliter  adimitur  ijs 

graui- 
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gtauitass  quod  omninb  ad  explorandam  grauitatem  eorum  requiritur;  non  enim  bcn£ 
lnftitucretur  libratio  ponderum , fi  vnum  eorum  in  acre , aliud  autem  in  aqua  foret ; quo- 
niam nlus  adimit  de  grauitate  aqua , quam  aer ; vt  igitur  duo  grauia , nobis  confiet  xque 
ponderare , fcu  duo  corpora  squalis  ede  ponderis , vtrunque  debet , vel  in  vacuo , vel  in- 
aere , vel  in  aliquo  alio  fluido  * in  quo  illa  defeendant , efle  confiituta . 

Non  eft  autem  alienum  ab  infiituto  obferuare , quod  non  cft  exigui  momenti , nimirum 
librationem  inftirui  polle , vel  per  defcenfum , vel  per  afcenfum , de  primo  hadienus : do 
fccundo  pauca  fubijciam . 

Supponamus  Libram  efle  ligneam , camque  conftitutam  e fle  infra  aquam , qua  Iignum- 
eftleuius:  fit  autem  trutina  ipfius  infixa  fundo  vafis , vbiaqua:  manikftumefi,  fi  ad  ex- 
tremitates lancium , fcu  brachiorum  ipfius  Librx  fuerint  alligata  folida  lntmido  Icuiora.. , 
eiufdem  grauiratis  in  fpecic , ciufdem  molis , eiufdcmque  figura; , aquali  impetu  furfum- 
afcenfura,  atque  adeo  in  bilance  fieri  squilibrium,  quod  li  vnum  mole  fuerit  maius  alte- 
ro , quod  cft  maius , maiori  impetu  fursiun  afcenfurum  efle , atque  idem  euenturum  quoq; 
in  libratione  per  defcenfum , dum  videlicet  cxvna  parte  bilancis  fuerit  confliturum  pon- 
dus maioris  grauitatis  abfolute : adeo  vt  in  afccnfu , quod  cft  maioris  molis , crfi  eiufdem-. 
grauitatis  in  fbccie , quod  maioris  cft  grauitatis  abfolute , maiori  impetu  (ursum  feratur. 
Vt  igitur , fi  fuerint  duo  corpora  lignea  ponderis  inxqualis , quod  cft  maioris  ponderis  dc- 
fccndit , vni  ex  brachijs  bilancis  appenfum  , quodque  minoris  cft  ponderis , eleuatur,  dum 
libratio  fit  in  fluido  leuiori,  puta  aere  5 ita  contra,  quod  maioris  eft  ponderis,  in  fluido 
grauiori  aieendit,  quodque  minoris  cft  ponderis  defccndir,  dum  fcilicct  vtrunque  fuerit 
extremis  lancium  bilancis,  vnum  vni , alterum  alteri  alligatum,  in  fluido  grauiori  in  fpecic. 

Obfcruandum  tamen  cft,  a nobis  commemoratam  fuilfe  figuram , non  quafi  hxc  faciat 
ad  momentum  grauitatis  in  ijs , qux  funt  humido  grauiora , itemque  leniora ; fcd  quia  ha- 
bet fcvcluti  conditio  ad  facilius  fcindendum  medium : atque  adeo  conducit  ad  velocita- 
tem dcfccnfus,  aut  afcenfus.  Lft  enim  delirantium  fomnium  , humidum,  fcu  fluidum,  cuiuf- 
modi  eft  aqua,  nullam  habere  refifteutiam  ad  diuifionem . 

Corpora  (iquidem  generis  eiufdem , eiufdcmque  grauitatis , grauiora , quam  humidum, 
& fibi  fimilia , xqualcm  in  hutnido  grauitatem  habent . Quod  fi  vnum  velocius  defccndit , 
quam  alterum , porefe  id  figur.c  acceptum  referri : inde  tamen  non  licet  maiorem  grauita- 
tem inferre . Ita  fit , vt  idem  corpus  fegnius , vel  velocius  dcfccndcrc  poflit  per  quodcun- 
que humidu , e.g.  per  acrem , quando  Icilicet  humido  grauius  fuerit , prout  videlicet  ipfum 
in  humidum  fuerit  immitium,  conflans  figura  irregulari,  nimirum  gracili , & oblonga  fc- 
cundiim  vnam  dimciifioncm , & lata  fecundum  alteram;  nam  fi  dcfccndat  immiflum  fecun- 
dum latitudinem , fcgniiis ; at  fi  fecundum  gracilem , & oblongam  dimciifioncm , celerius 
delccndet . Id  autem  de  afcenfu  quoque  intelligcndum  omnino . 

Cxtcrum  fupradifta  de  libratione  in  eodem  medio  &c,  faciunt  etiam  fuomodo  ad  de- 
fcenfus  celeritatem . Illud  tamen  diferiminis  intercedit , quod  in  libratione  grauius  ipfum 
prxpondcrat;  fi  enim  fuerint  xqualis  grauitatis  in  fpecic,  vtfe habet  moles  ad  molem-, 
ita  grauitas  ad  grauitatem ; fi  igitur  mole  eft  maius , ita  etiam  & grauitate,  at  qux  xque 
grauia  funt  xque  ponderant ; quod  autem  grauius  prxpondcrat.  Sed  non  ob  eam  caufam-, 
quia  prxpondcrct  quod  eft  grauius , exiftimandum  eft  celerius  dcfccnfurum  , cuin  vtrun- 
que ex  quiete  defccndit;  quod  enim  grauius  cft  altero,  eft  edam  eo  maius,  fuppofita  ea- 
dem grauitate  in  fpecie ; quoties  igitur  moles  in  mole  continetur , toties  grauitas  in  gra- 
uitate; perinde  cft  igitur,  ac  fi  plura  corpora  xqualis  molis,  & grauitatis  fumpta  fuerint , 
ita  vt  vno  reludo  reliqua  fuerint  coniuniTta , & illud , & hoc  aggregatum  eodem  momento 
incipiant  defccndcre ; vt  enim  hxc  omnia  difiunebm  xque  velociter  ddeendiflent  cum  co, 
quod  feorsimi  defccndcre  fupponitur,  ita  etiam  coniun&a,  remotis  impedimentis,  vidcficct 
medij  refiftentia  &c;  coniun&io  fiquidem  nihil  addit, nihilque  detrahit.  Vndc  fi  fint  corpora 
plumbea,  quorum  vnum  ponderet  decem,  alterum  autem  mille,  xque  velociter  in  vacuo 
defeenderent;  at  in  pleno,  fi  quid  diferiminis  cft,  id  oritur  a refiftentia  medij;  nam  fi  corpora 
fuerint  eiufdem  grauitatis  in  fpecie,  proportionalitcr  quidem  fit  ipfis  detradlio  grauitatis  ; 
nam  hxc  fit  pro  ratione  grauitatis  partis  ipfius  medij , qux  mole  fit  xqualis  corpori  defccn- 
dend  ; vnde  quemadmodum  fc  habet  grauitas  aeris  mole  xqualis  plumbo  mille  librarum 
ad  grauitatem  acris  mok  xqualis  plumbo  dccetn  librarum,  itafc  habet  pondus  mille  li- 
brarum 
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fcrirum  ad  pondus  decem  librarum ; fed  fi  fuerit  ablatum  ad  ablatum , nempd  pondus  terit 
ad  pondus  aeria , vt  tot  um  ad  totum  , fciiicct  vt  plumbum  ad  plumbum»  etiam  reliquum  ad 
reliquum , hoc  eft  id,  quod  retinet  de  graukate  pondus  mille  librarum  ad  pondus  id , quod 
retinet  de  graukate  decem  librarum  plumbi,  vt  totum  ad  totum  fe  habebit;  fa&a  dctru&io- 
ne  iamdiCta  per  grauitarem  acris,  quem  vna  cum  plumbo  fuppono  librari  in  vacuo,  8c 
grauia  ipfa  delcendere  per  aerem;  Cum  autem  grauitas  iit  inftrumetu  quo  Natura  vtitur  ia 
dcfcenfu  grauium,propterea,vt  hic  «que  velociter  in  vacuo  defcendcrenr.ita  etia  in  pleno; 
obftar  tatne  refiAcntia  medij,  quar  attendi  debet,  & penes  fupcrficici  pane  corporis  defceiw 
dentis, partem,  inquam,  citi  fubie&fi  mediu  occurrit  refi (lens,  Sc  p.irtim etiam  penes  modu. 
quo  occurrit,  vel  (ciliCet  ad  angulos  rc&os,  vel  obliquosmom  fi  foret, vt  grane  ad  graue.ita 
illa  iuperfidci  pars  iadiifta  vnius  corporis  ad  fuperficici  pane  alterius  corporis,  «que  velo- 
citer de&endere  deberent  fuppofita  g ratitum  cade  grauitate  in  fpecie.  At  it  fubictlu  mediu 
eode  modo  vtriqne  occurrat,  nc-pc  ad  rectos  angulos,  ira  vt  vtraque  fuperficies,  cum  plana 
fuerit,  vtrique  etia  cylindri  ex  medij  fubftaria  ad  rcCtos  figulos  occurrere  intcIligarur,-quod 
fi  vna  fuerit  plana, altera  autem  ctfi  illi  x qualis, gibba, conica, vel  in  duas  partes  diuifa.ira  vt 
hx  mutuo  fibi  occurrat,  fc  feque  interfeccnt  in  vna,  eadeq;  linea  leda.varijlntur  ratio  refi- 
Acntixjrtaqni  fupcrficici  plana:  fit  refiAentia  ad  angulos  rectos , at  vero  huic  fit  refificria  ad 
angulos  obliquos,  qux  minor  eA  illa:  ita  fit  vt  parallclepipcdum  humido  graitius  difficilius 
defendat,  c.g.  pcripfum  h umidum, quam  fi  eadem  moles  conAauerit  figura  acuminata,vcl 
fi  eadem  moles  immittitur  in  fluidum  fircundum  fupcrficicin  latiorem,  difficilius  defeender, 
quam  fi  immittatur  fecundum  anguftior£,  quod  et  ia  nonauit  Philo,  lib.4.  de  Coelo  Tcx.45. 

At  vero  fi  grauiafuCrint  diuerfx  grauitatis  in  fpecie, in  pleno  non  fit  detraflio  grauitatis  AimmmU 
proportapnilitcr,  ita  vt  reliquum  ad  reliquum  eandem  habeat  rationem  ac  totum  ad  totti , ■ 

nam  fi  c.g.  fuerint  duo  corpora  xqualis  molis  vnum  plumbeum,  alterum  autem  aqucum,& 
vtrumque  defeendat  per  aerem,-  plumbum  ad  aquam  habet  rationem  fore  vt  1 1 'r  , ad  1 . aer 
mole  «qualis  pifibo  ponderet,  vt  j-  , plubo  detrahitur  grauitatis  vtj  ,& remanet  vndccim 
pro  grauitatt  ipfius,  aqu«  autem  detrahitur  grauitas , vr~  , & remanet  \ pro  grauitatem 
lpfiits:  non  eft  autem  vt  nj-  ad  1.  ita  1 1.  ad  j-  . Vnde  nequeunt  delcendere  «que  veloci- 
ter in  pleno , in  vacuo  tamen  pari  velocitate -ferentur , 

Aer  mole  zqualis  aqu*  ponderabit  id.quod  exprimitur  per  fra&ionem  cuius  numerator 
eA  1 , denominator  autetntj  77;  quo  dotra&oexi,  fit  reliquum  cxpreffiim  per  fra-tio- 
nem,  cuius  numerator  eA  1176,  denominator  autem  1177;  ccrracto  vero  ex  u,  cum  di- 
midio,  fit  reliqttum  1 1 , cum  fraflione , cuius  numerator  eft  1 17  y,  denominator  autem- 
2354.  Non  eA  porrd,  vt  1 1 , cum  dimidio  ad  1 , ita  1 1 , cum  fractione,  cuius  numerator  c A 
n 7 5 , denominator  vero  a 354,  ad  tractionem, cuius  numerator  1 1 76,  denominator  vero 
1 tyf , • itaque  decra&io  grauitatis  non  fit  proportionalicer , vt  didum  fuit. 

Iuuar  autem  hic  adnotafle-ad  defccnfus  maiorem  velocitatem  non  fufficere , quod  gra-  X„JJ4  . 
ue  ad  grauc  maiorem  habeat  rationem , quam  fuperficies  ad  fuperficiem  mobilis , ctiamfi  a»,  4,  w* 
folum  ea'  attendatur v qux  eft  attendendam , nempe  totius  fupcrficici  grauis  defccnden-  j1™""  »• 
t^pars^uITubieiSium  mediu  occurrit  ac  obuium  fit  refittcns.Sed  infuper  attendere  quoque  m' 
oportet  modum  occurfijs,  <m  videlicet  fiat  fccu«4<hnangulqs  obliquos,  an  vero  iccun- 
diitq  jui^ulos/ edos  ; idicnim  magni  refen  in  re , propofita.  Ageduin  redeamus  vnde  di- 
fceHimus ; dc.de  aeris  ponderatione  , xationeq,-  grauitatis  ipfius  ad  grauitatem  aqux, 
pauca  qusdam  in  medium  adducamus . 

Videtur  Keplcrus  rem  non  bcnicxplicafle.-  namreuera,  vt  experimento  nobis  cotn- 
probtmm  fuit ; fi  aeris  Inoles  ponderat  vnum,  loquendo  de  illo,  quem  infpiramus,  ea- 
dem  cum  fuerit  aqux  ponderabit  1177.  At  vt  eft  grauitas  ad  grauitatem » ita  denfitas  ad  ,n‘ ' 
dtnfitatem  contra . 1$  ailtem putat  rationem  den  fi  r a t i s colleftam  cx  refr  actionibus , ex 
athere  in  aerum.  & ex  acre  in  aquam,  cfle,  vt  1,  ad  nyy\  , * quidem  io  linea  re&a : ex 
vtroqoe  proportionis  termino , eflcCto  cubo , exiftimat  colligi  rationem,  qux  inter  1,  & 

1 5 53  304« 8 2,  addens , Nondubiu  fi  quis  in  puro  xthere  conufteret,  fundcrctq;  hinc  vnum 
cy astum  aqux,  iride  i5,myriades  myriadum  cyathorum  acris,quin  h«c  xquipondcranira 
finr,  & in  caincrc , fai  cubo  duodecim  pedes  longo, lato,  & alto  non  plus  inefle  mnterix  cum 
aere  illopuriffimo,  qui  «theri  contiguus  eft  plenus  eft,  qulm  in  cubifco  aqux , qui  patet 
pcrofftauompancm  pollicis  in  omnes  dimenhones . At  alibi  dixerat,  toties  tenuiorem. 


*7*  .iVCAROLt  RENAL  DTN  IT’ 

eftc  acrem  aqua  srher  aere , decies  centies  mfllles : vnde  ncc  etiam  ftbi  videfur  eonfte? 

re.  Modus  autem  confcquendi  rationem  ponderis  inter  aerem,  & aquam,  hic  vnuseft. 
Swnpfimus  fphsricuffl  vas  plumbeum  vndiqueclaufum,  aere  repletum,  quod  chm  dc- 
irtWum  in  aquam  non  demergeretur , cAm  fcilicct  plumbea  cortex  foret  modice  craffitiei , 
propterea  additu  fuit  tantft  plumbi , vt  fieret  demerfio , eius  autem  pondus  inquifitum  fuit 
in  acre  repertumque  librarum  4.  vnc.  6.  den.  4. , & gran.  i*,  hoc  eft  gran.  3 1 1 1 6.  Eadem 
ponderatio  fafta  fuit  in  aqua , repertumque  eft  pondus  librarum  o.  vnc.  7.  den.  1 o.  hoc  eft 
omnibus  ad  grana  redactis  gran.  4271,-  operationis  autem  progreflus  eft  vt  fcquitur. 
Modus  explorandi  Afris  gr unitatem  . 

Pondus  molis  plumbea?  pila?  non  comprcffa? , vna  eunt  plumbo  addito , vt  fieret  immer- 
ito &c.  pondus  inquam  in  aere.  Lib.  4.  6.  4.  16. 

Pondus eiufdcm aggregati, in  aqua.  Lib.  o.  7.  10. 


Differentia  Pondus  molis  aqua?  squalis  prsdifto  aggregato.  Lib.  3.  io.  18.  1 6. 
Dus  vigefims  tertiat  partes  librarum  4. 6. 4. 1 6.  auferenda:  pro  aqua  refpondcnrc  moli 
ipfius plumbi.  Lib.  o.  4.  17.  i~ 

Pondus  molis  aqua?  a?qua!is  capacitati  piis  non  comprcffa?.  Lib.  3. 

Pondus  pila?  plubeat  compreffs,  vnacu  plumbo  addito  in  acre.  Lib.  4. 

Pondus  pila:  compreffs,  cum  addito  plumbo,  in  aqua . Lib.  1. 


6. 

6. 

9- 


'3r, 
»3- 
. 14. 


Differentia  Pondus  molis  aqus  squalis  prsdidio  aggregato.  Lib. 
Dus  vigefims  tertis  partes  librarum  4. 6. 4. 1 6.  vt  fupra  aufr- 
rendf  &c.  Lib.  o. 

Pondus  molis  aqus  squalis  capacitati  piis  compreffs . 

Pondus  molis  aqus  squalis  capacitati  piis  non  comprefls . 

Pondus  molis  aqus  squalis  capacitati  piis  compreffs . 


8.  11.  9. 


4-  «7- 


Lib.  1.  3.  18.  <s£ 


Lib.  3. 
Lib.  a. 


> ir. 


Pondus  aqus  mole  squalis  acri , cuius  pondus  erat  gran.  7.  il-Lib.  i.  a.  7.  7. 
ludque  fuit  inuentum , fubtrado  pondere  piis  non  comprefls,  & 
ponderats  in  aere , cuius  pondus  erat  lib.  a.  1 1 . 7. 6.  a pondero 
eiufdcm  pili  comprefls  2. 1 1 . 7. 1 3.  horum  enim  differentia  eft  7. 

Piis  autem  fuerunt  ponderats  in  acre  fine  addito  plumbo,  quo- 
niam hoc  non  erat  opus . 

Qpod  fi  illud  adhibere  placet,  pondus  piis  non  comprefls  cura  plumbo , erit  Lib.  4. 

4.  \6.  citm  plumbum  additutoeflet  i.tf.ai.  10.  At  Comprefls  pondus  cum  plumbo  addito 
erat  Lib.  4. 6 . 4. 2 3 . horum  autem  differentia  eft  itidem  7.  at  vero  lib.  1 . 3 . 7. 7.  valet  gra- 
na Sa  39.  itaque  moles  aeris  , qus  ponderat  7.  cum  fuerit  aqus  ponderabit  8139.  Ratio 
igitur  acris  ao  aquam.cft  vt  7.  ad  8a  39.  omnibus  diuifis  per  7. erit  vt  vnum  ad  i j 77. 

Vel  pooduspils  cum  addito  plumbo , in  aere . Lib.  4.  6.  4.  H. 

Pondus  aqus  aequalis  mole  prsdi&o  aggregato.  Lib.  3.  1 o.  18. 

Aggregatum . LibT 

Pondus  piis  cum  addito  plumbo  comprefls  confiderato  tantum 
pondere  ipfius  plumbi . Lib.  4. 

Pondus  aqus  mole  squalis  pnedi&o  aggregato.  Lib.  a. 

Aggregatum . 


8.  4.  32.  ja. 


e.  4. 

8.  Ii. 


lE. 

9- 


Lib. 


Aggregatum  pri 
Aggregatum  lcci 


7.  2.  15.  25. 


rimum . 
fecundum  i 


Lib.  8. 
Lib.  7. 

Differentia , & pondus  aqus  mole  squalis  moli  acris  cu  plubo.  Lib,  1 . 
Pondus  aeris.  ' Lib.  o. 


4-  32. 
2.  IJ. 


3*- 


a. 

e. 


Vel  pondus  squ*  squalis  mole  piis  non  comprefls  addito  plG- 
bo  ,cau(a  fubmentonis  &c.  Lib.  3.  10.  18.  16. 

Pondus  aqus  mole  squalis  piis  comprefls  addito  plumbo.  Lib.  1.  8.  11. 

Differentia,  & pondus  aqus  mole  squalis  acri,  cuius  pondus 
gucratgran.7.  " ' • ” Lib,  s.  3.  i.  -7. 

SCHO- 
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S C H O L 1 O X. 

Aiuertendum  ejl  tutent,  ideo  dctnhi  dtus  vigefimts  tertius  ptrtes vt  dilfum  efi , duts  in- 
qutm  vigtfimts  tertius  ptrtes  lUrtrtm  4. fi. 4. 1 fi.  quonum  gr tuitus  plumbi  td  grtui- 
tttem  tqutejl  inrtsione,  vtji'r  td  i.fiut  igitur  vt  nj-  td  1. itu  7,1116  tdtliud , il- 
ludqueerit  ~ hoc  cfi  17141:  fi  tutem  1714.  qut  funt  grtnt  diuidtmus  ptr  24.  prone- 
tiient  nj.den.d"  i.grttt.fiucrb  113.  diuidtmus  per  24. fiet  quotiens  vnc.  q.efidtn. 
1 7.  vude  integer  quotiens  erit  vnc.  4.  den,  1 7.  &grtn.  1 jj. 

Supraeltclorum  T beor  i a. 

Qax  ha&cnus  di&a  funt , Gc  oftcnduntur.  Sint 
pilae,  qturura vna  AD,  altera  verd  EH  raol<L, 
quidem  aequales . Intelligatur  AD  plena  aqua, 
cuius  pondus  fit  lib.  j.6.  t.  ij.h.  Intelligatur 

reda&a ad paruitatem BC, tanta;  edacitatis,  vt  \ / \ ~ S 

contineat  aqia  libras  i.  3. 18.7.  |i.  N> S V ' 

Intelligatur  pila  EH  plena  aere , qua*  ponderata  iri  aere  non  habet  nifi  pondus  continen- 
tis; aer  mrus  inclutus  mhd  in  aere  ponderat : intelligatur  compreffa  ad  paruitatem  fphwa: 
l-G  tanta:  capaatatis  quanta:  eft  BC;  aer  autem  contentus  in  EH  pila  maiori  redaflus  fit  iu 
pirua  pila  FG  Mamfcftum  eft  interfinium  inter  pilam  A D,  & pilam  BC,  futurum  squalo 
inreimuo  inter  EH,  & FG,  itaque  moles  aquar  contcnrar  in  interftitio  priorum  pilarum  erit 
squahs  moli  aeris  contenti  m interfinio  fecundarum  pilarum : hic  autem  aer  compaftus  in 
TG  fuit  ponderis  granorum  7.  eftque  differentia  aeris  contenti  intra  pilam  FG,  & EH,  feu 
eft  pondus  aeris  contenti  in  interftitio  pilarum  EH,  FG*.  At  vero  differentia  ponderis  aque 
contenta:  in  pila  AD  maiori  lib.  3.  fi. . . 1 3 a pondere  aqua:  contenta:  in  pila  minori  BC 
*• }* 1 T>*  “inercntia  inquam  eft  lib.  1.2.7. 7*  rtaque  pondus  aquae  in  prsedi&o  in- 

temitio  eft  lib.  1 . a.  7.  ?!  pondus  aeris  in  squali  interftitio  eft  gran.  7;  Ergo  ratio  ponderis 

hdocXvPt°.ndad.C,ft  ’ Vt  ^ VnC'  '4'  7‘ 7'  omnibu(tluc  grani,  vt  7.  ad  8239. 

Hic  tamen  non  diffimulabo  errorem  commiffum  ab  illo  experimentorum  compilatore, 
qui  in  huius  experimenti  hiftona  fecit  aerem  non  comprelTum  gra- 
uioremcompreffo,  oblitus  eorum,  qus  docuit  Galilsus , & iampri- 
dem  AnftotclcS.  Quod  ex  eo  plani  cuique  conflabit  aduertenti, lon- 
ge difficilius  impelli  deorfum  cyatum  inuerfum,  in  humidum  initio 
quam  poftea  immerfionis  dccurfu ; cam  ob  caufam , quia  aer  inrra^ 
cyatum  incipit  conftipari  ab  humido  fubtus  occurrente  cyato  deor- 
fum propulfo;  tunc  autem  faflum  cum  fit  tatum  corpus  grauius  i m- 
lpecie  . non  refiftit  prementis  manui;  vnde  nulla  in  immerfioni  pro- 
greuu  relidentia  percipitur.  . * - 

. -d udior  is  modus  tlter  expltrtndi  teris  grtuitatem . 

Sit  inftrumciitum  ADBC  vitreum  , quod  repletum  fit  hydrargy- 
K>:  deinde fuperimpofito digito  orificio  d,  inuerfo  inftrumcnto , vt 
fienfolet,  demergatur  orificium  prardieftum  digito  claufum  inhy- 
drargyrum  rcftagnans  vafe  corttcritiim : mox  fubtradto  digito,  per- 
mitia: urexitus  hydrargyro  inclufoin  va£t , defeendet  autem  ad  (la- 
tionem F conductam  fupra  fupcrficic  hydrargyri  ftagnantis,  nimirum 
aa  alutudinem  vnius  brachij  cum  quarta  parte : mox  veri  idem  ori- 
ficium pcrlcucrans  imroerfum,  claudatur  vefica  fukia , funiculo  fcili- 
cct  eam  firmiter  ftiingcndo,  vt  omnis  acri  prohibeatur  ingreffus, 

5“®  icilfcct  orificium  ipfum  aeri  fuerit  expofitum  ,•  inuerfum  auteuu  ' 
itiftrumenrum  immergatur  in  aquam  .•  & quoniam  contingit , vt  gra-  u 
uius  fit  m lpecie,  quam  aqua,-  propterca  vna , vel  dus , vel  plurcs , fi  m 
opus  ruerit, aptemur  vefies , quarum  dus  in  fchcmatcreprsfentah- 


NetanddJ 

quidam. 


* qui  enim- * 
erat  iu  TU  pe- 
rinde e/i  ac  id 
cui  fit  additi 0 

in  equililie 


Zrrer  tem  • 
miffmk  quf 
dam  in  atris 
ptatleraiient . 


Jlufferit  me* 
duc  peculiaria 
ad  explenda* 
di  atrii  gr*e 
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hir  per  EG.HI  aere  quidem  replet*,  ita  vt  fafta  inucrfione  extct  pars  colli  inrtrumenti,  efgT 
j KA:  infuper  addito  pondere , ic.  anulis  quibutdam  ck  metallo , fuperimpolitis  collo , ita  vt 

hoc  illos  ingrediatur , defcendcntes  vfque  ad  ligaturam  vcficarumEH,  adgrauantes ; tan- 
tum , vt  apcx  colli  A defcendat  adaqua:  fuperficiem ; quod,  vt  melius  cognofcamus,  ap- 
tanda e II  fummitati  cufpis  quxdam  peracuta,  ita  vt  obteruandum  fit  tantam  fiiiffe  fa£lanx- 
ponderis  additionem , quantum  requiritur  ad  imraerfione  vique  ad  acumen  illius  cufpidij ; 
mox  autem  perforetur  vefica , atque  aditus  permittatur  aeri , manifeftum  eft  per  huiufmo- 
di  ingreifum  inftrumentum  magis  immerfum  iri.  Notetur  igitur  quantum  ponderis  eft  aufe- 
rendum ex  fupra  impolito , illudquc feruetur . 

Deinde  vas  repleatur  vfque  ad  orificium  aqua , relido  hydrargyro , vt  prius , & iterum 
claudatur  orificium,  fuperimpofita  eadem  cufpidc  ad  immerfionem  obferuandam,  videa- 
tur quantum  ponderis  auferendum  fit,  vt  eadem  immerfio , codemquemodo  contingat; 
hoc  autem  pondus  conferatur  cum  fupra  feruato ; nam  fi  illud  fuerit  gran.  7.  hoc  erit  8:  jp. 
ergo  grauitas  aeris  ad  grauitatem  aqtie  rationem  habebit , vt  7.  ad  8 a 3 g.  hoc ed,’vt  i.ad 
r 1 77,  vt  prius : funt  enim  ciufdem  molis. 


Ixcroph 

1VU1. 


>Itun 


THEOREMA. 

Si  rei flebili  prifma  fuerit  horizontahter  infixum , ad  cuius  extremum  grane  fuerit  appem. 
fum . Dico  potentiam,  qua  rtflftit fraCHoni,  ad  grane  reciproci  efie , vt  longitudo  prifm*. 
tis , ad  fcmi-altttudtncm  itnjdcm . 

Sit  prifma  HGDC,  cuius  pars  HGAB,  Gt  rei  ftabili,  v.g.  parieti.quidem  infixa  .•  pars  ve- 
xb  ADCB  fit  extra ; fit  autem  grauc  X appenfum  ad  extremum  C,  ira  vt  momentum  refi- 
ftentix  in  AB  (hic  enim  frangerctur/i  frangi  deberet)  xqualc  fit  momento  gtauis  X appen- 
fi  ad  C;  diuifa  fit  AB  bifariam  in  E.  • 

Dico  graue  X ad  refiftentiam  in  AB  reciproce  fc  habere , vt  EB  ad  BC. 

, ...  - ■ r 1 : I : I : ... . ,,T, 

Irtclligatur 
HGAB, ' 


:o  graue  a aa  rcmiciuiain  ,u  n*,  ,u  1^, 

alligatur  eredum  prifma  perpendicularitcr  ad  iioriaontcm,  vtHLMB,  cuius  pars 

B,  fit  terra  infixa,diuifaque  GA  bifariam  in  I,  fitque  potentia  P pquipoliens  graui  X, 

& eadem  potentia  P applicat».  »4  M. 


Rcfolutio . 


tCml.  l.lf 


fc  lamna  frr 


cCantl.tr 
rna  >- 

i tMtafrafo 


QVoniam  igitur  relidentia  xque  diffufa_ 
per  AB  ad  grauc  X,  eft  vt  BC  ad  BE : 
fcd  loco  grauis  X intelligi  poteft  po- 
tentia P applicata  ad  C;  ergo  ratio  relidentis 
atque  dilfutc  per  AB  ad  potentiam  P applica- 
tam ad  C,  erit  vt  BC  ad  BE;  fcd  loco  reliden- 
ti* xqufe  diffufx  per  AB,  intelligi  potell  * po- 
tentia rdiftens , cuius  momentum  in  E;  ergo 
potentia  relidens , cuius  momentum  in  E,  ad 
potentiam  P applicatam  ad  C,  eritvt  BCad 
BE,-  fed  fi  potenti*  relidentis  momentum  in-. 
E,  xquipollet  potenti*  P applicats  ad  C,  ei- 
dem xquipollet  etiam  idem  potentif  refiften- 
tis  momentum  in  R;  Be>  BR  exiftentibus  ae- 
qualibus ,'  vt  oftendetur;  b ergo  potentia  reli- 
dens , cuius  momentum  in  R ad  eandem  po- 


iaffitMt.-S 


..  , . , BCad  BR)  ergo  potenti*  relidentis  momen- 

tum m I,  atque  adeo  reliftetia  squediffufa  perGA  xquipollens  J potenti*  P applicat*  ad 

EJcmcmu  ” ~ ' - “uf-em  P°«nti*  applicat*  ad  D . Quod  ita  fc  habet ; e* 
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Lemma  trimam  . .• 

. . Eiera|flua 

St  fuerit  vtSis  AC, cuius  hjfomoclion  B, fit  que  ad  extremum  A applicata  patenti*  P,Crad  ux. 
extremum  C,  affluat* fotenti a ita  vt  earum  momenta fint  aquali* . 

Dico fi  vellis  inflellatur  tn  B ad  quofiunque  angulos  CBD,  CBE,  CBF  &c.  dummodo  foten- 
tta  P,  eodem  medo fuent  affluat a , quo  affhcat a ejl  ad  extremum  A,  momenta  ad  exire* 
ma  D,E,F  &c,af fluat*  fotentta,  aqualia  efie  memento  tiufdem  ftienua  affluat*  ad  ex- 
tremum A. 


Kefolutio 


Voniam  igitur  potentia  ap- 
plicata  ad  D squalis  eft 
momenti  cum  cadcm_. 
potentia  applicati  ad  A,  fuppofito 
eodem  applicationis  modo ; ergo 
potentia  applicata  ad  D iquipol- 
lct  potentis  eidem  Qapplicatc  ad 


C,  cui  iquiualet  eadein  potentia 
applicata  ad  A, fecundum  eandem  I 

diftanrii  rationem  ab  hypomo-  ? 

clio ; kd  potentia  applicata  ad  A 

iquipollet  potentis  applicati  ad  C fecundum  rationem  diftantfee  BC  ad  B A:  ergo  eadem 
potenaa  apicata  ad  D debebit  .rqu^ollere  potentis  applicati  ad  C,  fecundum  rationem 
tliitanturUC  ad  BA.  fed  potentia  applicata  ad  D iquipollet  potentis  O applicati  ad  C, 
fecundum  ratwnenv  Artant»  BC  ad  BD;  ergo  eadem  erit  ratio  BCad  &A,  qulBCid 

BD;Quoditafehabet,funtenimAB,BDintcrfciqualcs.  ‘ 


Comfefitio 

pr,°p£rca  r«:°  ec  * 

ad  D iquipollet  potent» 
ad  BD;  ergo  potentia  applica- 

am  rationem  datanti* 

iquipollet  potentii  Q_applicats  ad  C,  k- 
itentia  applicata  ad  D iquipollet  potenti* 
ta  ad  A,  lecundum  eandem  diftantij  eatio- 
pplicationis  modo  potentia  applicata  ad  D 


qui  eft  ciufdem  BC,  ad  BD;  fcd  potentia  applicata' 

applicati  ad  C,  fecundum  rationem  diftamii  BC  au  ssu,  era 
w ad  D debebit  iqn,pollere  potentii  Q.  applicati  ad  C,  fecundum 
BC  ad  BA;  led  eadem  potentia  applicata  ad  A,  ‘ ~ 

eundum  rationem  diftantii  BC  ad  BA;  cr^o  pc 
Qapplicats  ad  C,  cui  fquiualef  eadem  applicat 
nem  abhypomoclio;  ergo  fuppofito  eodem  ai 
Squalis  erit  momenti  cum  eadem  applicata  ad  c 
Sic  de  alijs  extremis  E,  F &c. 

......  Lemma  Secundum'. 

■ Stfri/ma  HCDC, fuerit  erclfum ffrf  tudiculare  horizonti , 
qua  erat  tn  fixa  f arieti , modi  fit  adrui  os  angulos  infixa 
uts  X,  cuius  momento  aquale  ejl  momentum  refillcnti* 
illi  aquifollcns  affluat*  fitdndim  , ellam  FM,  adM,  tx 
Do  frifimate  in  GA  int illigatur fiufcrimfofitum  ah  quod  « 

- ' d““f'“lue  CA  bifariam  tn  I,  efi  feri  cadat  ferfen 

Dici  momentum  in  /,  agrauifiufcrimfofito  aaualceSc  mome 
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Quoniam  enim  eadem  eft  rcfiftentia  in_, 

GA,  qus  in  AB,  & potentia  Pappjicataad 
M,  exhypothcfixquipolletgraui  X,  cui  at- 
quiualet  rcfiftentia  in  AB;  ergo  rcfiftentia  in 
GA  scquipollet  potenti*  P applicat*  ad  M . 

At  vero  fi  nos  inrelligamus  fuperimpofitum 
grauc  aliquod  ipfi  LM,  cuius  centrum  graui- 
tatis  adgrauet  perrc£Um  kR.cquipollens  po- 
tenti* P,  etiam  fradto  prifmate  in  GA,  eadem 
habebitur  rcfiftentia , qu*  prius,  aquipollcns 
potenti*  P applicat*  ad  Mi  fed  fuperimpofiti 

frauis,  cuius  centrum  grauitatis  fit  in  reda., 

R,  momentum  eft  in  eadem , puta  in  Ii  ergo 
momentum  huiufmodi  rcfiftentia:  in  I,  fradto 
prifmate , refiftens  scquipollet  potenti*  P ap- 
plicat* ad  Mi  fed  momentum rcfiftendo  w- 
quipollens  potenti*  P applicat*  adM,  iquipollct  «(ifienti*  in  CA.eiufq;  momento  eft 
atquale;  ergo  momeneu  in  I a graui  fuper  impofito,  *qualc  erit  momento  refiftcnti*  in  GA. 


Corollarium  Primum , 


Hinc  pcrfpicuum  eft  momentum  in  1 1 grsui  fuperimpoGto  tubftitui  PofTc  loco  rtfiftenti*  in  G A:  tlra  enim 
Illud , quim  hxc  zquipollct  potenti*  Papplicst*  ad  M:»tq;  ad?o  abfolutimomemuo  in  I,  fubflmu'  poflo, 
loco  teCftentur  atqui  aiffuf*  per  G A, 

Corollarium  Secundum. 


Hinc  etiam  mtelligesperEduaaSFpitalldahotitoDti,  fi  quemadmodum  fuit  polirem  gtaue  fuper  LM, 
•dprauans  per  teilam  K R,  cuius  momentum  xquipollcret  tam  potenti*  P applicat*  ad  M , quam  tefiftenti* 
inGA.italupct  DC  inrelligi , vis  qu*dam  poteft , ptemens  fecundum  reiftam  FS,  itaut  «quipolleat  gtauiX, 
vel  potenti*  I’  applicat*  fecundum  reflaro  PC  ad  extremum  C,  ita  «eius  momentum  in  E xquiiufeitrcfr 
ftcutix  in  AD,  atque  adeo  momentum  in  E.lubftitui  poteft  locorefiAeuti*  «que  diftul*  pet  AB, 


Compofttio . 

/^v  Voniam  igitur  rcfiftentia  sque  diffufa  per  G A,  atque  adeo  « potenti*  rcfiftentismS, 
mentum  in  I aquipollcns  6 potenti*  P applicat*  ad  M,  iquipollet  etiam  momento 
eiufdem  potentia  applicata  ad  D.vtoftcnfum  eft;  ergo  potentia  refiftens,  cuius 
momentum  in  I adipfam  potentiam  P applicatam  ad  D,  erit  reciproce , vt  AD  ad  AI,  feu, 
potentia  refiftens , cuius  momentum  in  R,  ad  eandem  potentiam  applicatam  ad  C erit  rcci- 
proci, vt  BC  ad  BR  (idem  eft  enim  momentum  in  I,ac  in  R,  & vt  AD  ad  AI,  ita  BC  ad  BR:) 
fed,  vt  fupenus  oftenfum  eft,  y fi  potenti?  rcfiftentis  momentum  in  R,' jquipollet  potenti?  P 
applicat?  ad  C eidem  cquipollct  etiam  idem  potenti?  rcfiftentis  momentum  in  E;  BE,  BR 
exiftentibus  ?qualibus, * ergo  potentia  refiftcns.cuius  momentum  in  E,ad  potentiam  P ap- 
plicatam ad  C,  erit  vt  BC  ad  BE . Sed  loco  potenti?  refiftcntis , cuius  momentum  in  E,  in- 
telligi  poteft  rcfiftentia  ?quc  diffufa  per  AB;  ergo  ratio  refiftenti??quedifful?  per  AB,  ad 
potentiam  P applicatam  ad  C,  erit  vt  BC,  ad  BE:  fcd  loco  potenti?  P applicat?  ad  C,  in- 
teliigi  poteft  graue  X;  ergo  rcfiftentia  ?que  diffufa  per  AB, ad  grauc  X.crit  reciproce  vt  BC 
jdBE.Sicdcprifmate inclinat v.g  ' <•-  ° J J — ;j< *»-• 


SCNOLJOft. 

pUucrtendum  t!i  tutem , dicendum  non  c Je  momentum  nfifienti*  in  AS  td  momentumj 
gratiis  X,  e/e  vt  BC  td  BE:  etenim  momentt  po/unt  e/e  aqualia , et fi  di  Eant  it  ab  hyf o- 
moclto fi nt  intquales ; en  tau  e vt  difiantia  ad  difiantiam , ita  reciproce  graue  adgrauet 
momentis  aqualibus  exiftentibus ; fed  potius  dicendum , refiftentiam  in  AB  ad  graue  X 
rationem  habere,  vt  BC  ad  BE.  Non  enim  graue  idtmtfi  quod  momentum  grauis ; net 

potentia 
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- potentia  idem  efi  quod  momentum  potentia : me  refifiemia  tdem  quod  momentum  rofi- 
Sentia , qua  plane  confundendi  non funt , nec  promtfcne  vfurpa  nda » vt  cuique,  etfi  leni- 
ter in  Mathematico putuere  ver  fato , perfpicuum  cffi poteft  i Non  enim  momentum  in  E td 
mOmentum  in  C,  rfl  vt  BC  td  BE:  fiqnidem  momenti  nrionem  compofitim  habent  ex  rt- 
tione  dtjl antiarum  , & grauotatum  homologe , Hoc  itaque  fenfu  falfif.ma  efl  propofitio ; 
tantum  igitur  dicere  licebit , rcfifleretiamin  E ad  potentiam  in  C:  fcu  fi  manis , potentiam 
tn  E ad  potentiam  in  C efie  reciproce,  vt  BC  ad  BE-,  quo  pallo  momenta  in  C,&  E erunt 
aqualia , qua  primo  locum  habent  in  velle  extenfa , deinde  tu  eadem  tn  flexa . 


Catcrnm  Tra&amm  hunc  de  rcfiftcmia  iain  di&a , copiofiffimum  in  PhyGca  nos  infer-  ■«***«’  -v' 
nimiis , conlidcrantes  prifma  illud  in  triplici  politione , vel  vt  parallelum  horizonti,  vel 
vtelcuatum,  vel  vt  inclinatum;  pr^tcrea  fecundum  diuerfam  applicationem  virtutis  fran-  ,„t^a 
gentis,  dc  quibus  loco  citato  copiose  difputo , & omnia  quantum  in  me  luit,  diligentia  £*"»  >**'*• 
fum  profecutus. 

Quidam,  vt  probarent  Galilei  illud  aflfumptum , nem- 
pi  Gradus  velocitatis  ehfdem  mobilis  Juper  dinerfas 
planorum  inclinationes  acquifiti  tunc  funt  aquales , cum 
eorundem  planorum  eleuattones  aquales  funt  ; multa- 
dixerunt , qup  tamen  cum  veritate  confentire  minime 
videntur , dc  quibus  paulo  infra  fumus  a&uri  . Intcrim- 
perpendere  opus  cft  quid  ab  ijfdempronunciarum  luerit  de  equiponderantia  grauium  fu- 
per  planis  eandem  eleuationem  habentibus , in  cuius  gratiam  aflumunt,  duo  grauia  fimul 
■eoniimftacx  femoueri  non  polle , nifi  centrum  commune  grauitatis  ipforumdcfcendat: 
quo  admiflb , quod  profecto  non  eAinlictanclum , illud  enuncianr . Sim  planis  inaqua/iter 
■inclinatis, eandem  tamen  eleuationem  habentibus  duo  grauia  confi  st  nantur , qua  inter  fi  eaa-  s 

dem  homologi  rationem  habeant  quam,  longitudines  habent  planorum , grauia  aquale  momen- 
tum habebunt . Sed  qu$fo  in  ipfo  limine  difficultas  occurrit ; poterat  enim  id  vniucrfalius 
«ntmeiari  <Je  planis  quomodocunq,-  inclinatis,  eandem  tamen  klauntionem  habentibus ; fic 
enim  illa  dcmonftratio , qui  ipfi  vtuntur,  nc  dum  id  , fcd  etiam  hoc  probaret . Veriitn  hoc 
omidO,  perpendamus  demon  Arationem  ipfam ; fopponunt  enim  plana  injqualiter  inclinata 
wpr^fentari  per  AC,  &BC,eandcm  tamen  eleuationem  habentia.:  conftitUunc  vero  hori- 
zon' alem  AB,  gfauiu  vero  fupponunt  in  A,  &Bpun«ais,  & infuper  grauis  A momentum 
a^rttoittennim  grauis  B,  in  rationeefle,  vt  AC  ad  CB,  deinde  fecant  AB  in  F,  iti  vt  BF  ad 
JA  fit , vt  AC  ad  CB,  inde  concludunt  punftum  F,  clle  cenatum  -grauitatis  grauium  A,B, 
qn®  per  redam  AB,  conne&untur . 

Hfc  tamen  eft;  quod  ifs  videtur  facelfcrc  negotij;  nam  aliud  eft  confidente  grauia,  vt  ap- 
penfa  in  A,  & B,  aliud  vero  vt  adgrauantia  fuper  planis  C A,  CB;  longe  enim  diuerfa  cft^ 
hmufinodi  confideratte . Rc&e  quidem  concluderet  illa  dcmonftratio , li  negligendum  fo- 
ret tjnlequid  gtabe  (ibi  adfcifcit  ob  eleuationem  planorum ; fi  enim  duo  illa  grauia  appen- 
fa  MB  quodam  intelligercnrur  connexa , ita  vt  illa  imaginario  filo  per  A,C,B  du&o , cum- 
fiicrtWcofincxa,  liberi  poffint  excurrere,  atq;  adedi  ad  motum  vnius,  alterius  motus  confe- 
fltfchfr , grauia  huhc  in  modum  dtfpofita  dicenda  forent  fquiponderanoa ; fi  enim  non  iti 
fc  habeant, vnumprcpondcret/itivtBdcfcendatadD,  Aalcendcnte  ad  E; ex  Edudia- 
EFnarallcla  CD,  a itaque  ED  freante  AB  in  G,  manifolium  eft  ACB  aquari  ECO,  ablato 
etJmtotttni  ECB,  remanebit  AE,  {qualis  BD,  vt  igitur  AEad  fcF.ita  BD  ad  EF,  & propter 
prllWtB  EF,  BD  triangula  EGF,  DGB  fimilia  funt ; quare  vt  bD,  ad  EF,  ita  DG  ad  GE , 

#»*D,  ad  ER-eft  vt  AE  ad  6F,  hoc  eft , vt  AC  ad  Cu,  hoc  eft , vtBFadFA,  hoc  eft  vt 
momentum  grauis  in  E ad  momentum  grauis  in  D,  ergo  ipforum  grauium  in  E,  & D gra- 
fotatis  centrum  erit  G,  in  horizontali  linei  AB,  in  qui  prius  erat  in  F,  ergo  defccndit  gra- 
ue  ex  B in  Djafcelfdcnte  altero  ex  A in  Emanete  centro  grauitatis  connexorum  grauium  ; 
manente  inquam  in  I}Jfe  horizontali  linea , quod  eft  impollibile , & contra  aflumprum . 
t HtjC  aliter  a noblTOftendiportet , quod  inferius  prcftabifnus,  interim  redeamus  vrtdd 
difeeflimus.  In  eo  igitur  videntUr  peccare , quod  aflumunt  grauia  illa  non  quatenus  ad* 
grauant  fuper  pfcnis , quod  mtollcnW*  eft , propterea  quod  fi  intellisantur  grauia  fuper 
planis  AQ  Cfrtqnflituta  ,ita  vt  grauc  ynum  cx:  gratia  Y valear  24.  alterum  Z valeat  ii 

hunc 
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hunc  enim  in  modum  feruabitur  ratio  longitudinum  planorum  > nempt  tripla , hanc  eou£S 
confiituimus  rationem  longitudinis 
AC  ad  longitudinem  CB,  atque  etiam 
diftanrix  BF  ad  diftantiam  FA.  Si  ita- 
que graue  Y,  confticuarur  fuper  pla- 
num AC,  «a  vt  cius  momentum 
lutum,  nempi  14.  reprefentetur  per 
fegmentum  AM,  vt  fuper  planum  CB, 
per  fegmentum  BH  ipfi  aM  xqualc , at  vero  momentum  abfolutum  grauis  Z reprefentetur 
per  fegmentum  Bk  fubtriplum  ad  ipfum  BH,  & per  aO  illi  xquale , mo*  vero  ex  M,  Sc  H 
perpendiculares  cadant  MN,  HI,  infuper  ex  0,§cK  perpendiculares  cadant  OP,  KL,  ma- 
nifeftum  eft  ex  Mechanicis  graue  Y,  cuius  momentum  abfolutum  reprefentatur  per  AM,  fi 
fuerit  conditurum  fuper  inclinatum  planum  AC,  tale  habere  momentum , cuiufmodi  cft 
MN,  & graue  illud , cuius  momentum  abfolutum  reprefentatur  per  AO,  conftitutum  fuper 
planum  AC  tantum  habere  momentum , quanrum  reprefentatur  per  OP,  ita  pariter  illud 
graue , cuius  abfolutum  momentum  cft  BH  conftirutum  fuper  CB  habere  momentum  HI, 
& graue,  quod  habet  momentum  abfolutum  BK  conftitutum  fuper  planum  CB  habere» 
momentum  kl,  itaque  cum  iit  quemadmodum  AC  adCB,  itaHBad  AO,  & ita  AMad 
JCB,  propterca  neccflarib  confcquitur  MN,  & KL  inter  fe  zquari  quamobrem  graue  Y 
conftitutum  fuper  planum  AC  tantum  habet  momentum , puta  MN,  quantum  graue  Z fu- 
.pcr  planum  CB,  nempe  momentum  KL,ergo  graueY  fuper  planum  AC  xquiponderar 
graui  Z fuper  planum  CB,vndi  propofitio  fic  cft  demonftrau.  i 
• Verum  enimuerb  fi  eade  illa  grauia  fufpenfa  fuerint  ex  Librae  extremitatibus  A,B,  atqui- 
ponderant  ex  centra  F, quoniam  vt  AF  ad  FB,  ita  Z ad  Y,  at  vero  fi  eadem  grauia  pondere» 
diminuta  debeant  ex  ijfdem  diftantijs  xquepondcrafe , neceffc  eft  decrementa  fieri  pror 
portionaliter,  ita  vt  quemadmodum  cft  Y ad  Z,  hoc  eft  > 4.  ad  8.  ita  fit  decrementum  vniup 
ad  decrementum  alterius  hejmologd , vnde  fi  ex  Y,  nempe  14.  auferatur  quarta  pars , put* 
6.  remanebunt  181&  fier  Xaaferjtiir  quarta  pars , puta  1.  remanebunt  6.  eft  autem  1 8, 
ad  6.  vt  BF  ad  FA,  ac  proindi  graue  vt  1 8.  appenlum  pundto  A extremitati  Librat  xqui- 
pondcrabit  fi.  graui  fcilicet  appcnfo  adpun&um  B,  vnde  eorum  idem  erit  grauitatis  cen. 
ttum  F,  fi  eoofiderostunquatenus  appenfa  funt  extremitatibus  Librx ; At  fi  fpedientur  pro 
vt  conditura  fuper  planis,’  certum  cft  graue  Y vt  »4.  cum  conftitutum  fuper  planum  AC 
habeat  momehtum  vtMN,  tale  decrementum  habet , vt  eius  momentum  te  tantumroodff 
vt  MN,  qux-m  bac  hypothafi-refpediu  ipfius  AM  fc  habet  vt  quam  pars,  nempe-  vtd.  ad 
54.  & graue  Z fuper  planum  CB  habere  momentum  KL,  qux  refpedh)  kB  reprjfcntaiitis 
momentum  abfolntun  vt  8.  fe  habet  vttf.  vnde  videtur  grauium  1 florum  quatenus  per 
modum  vnius  accipiunturmon  efle  centrum  grauitatis  F.  1 

Vcritmhic  conuderare  oportet  in  grauibus  appenfis  extremitatibus Lihrfe  A,&;IMpe- 
fiandas  quidem  eifc  diftantias  AF.FB,  at  fi  fuerint  fuper  planis  cottfUtuta  confiderandas 
«ffe  inclinationes  planorum,  ac  proinde  non  mirum,  fi  graue  Y fuperimppfitum  plano  AQ 
asqueponderet  graui  Z fuper  planum  CB,  etfi  non  patiamur  decrementa  prout  t eqippere^ 
tur  ad  xquilibrium , dum  grauia  forent  appenfa  extremitatibus  Librx  a,B,  fiquidciq.  qkb 
menta  grauium  non  a Librx  bracchijs.Ced  ab  inclinationibus  planorum  dependent  &«,  x'  1 
Nos  autem  Propofitionem  hanc  oftcnfiui  fic  demonftrabimus&c.  ij  1 w.-lj 
Sit  horizontalis  AB,  plana  vero  inclinata  iint  AC.  CB,  fitque  graue  CLpofitum  inAaa 
graue  ?!  politum  in  B in  eadem  ratione  homologi  cum  planorum  longitudinibus  AC,  C B; 
offendendum  cft  graue  Q_  pofirumfuper  planum  AC  graui  Jkpofitumiuper  ' planum  BC, 
cum  facrit  vt  AC  ad  BC,  ira  Qad  9,  xqueponderare  : 1,  ■ -Ti  >(IJ,.  ■,,,  ,Jta 

Sit  grauis  Qmomentum  abfolutum  reprefen- 
tatum  per  aM,cx  pundto  M cadat  perpendicula- 
ris MN,  cius  momentum  fuper  planum  inclina- 
tum AC  erit  reprjfentatum  per  MN.  SitBHx- 

qualis  AM,  & BK  fiat  ad  BH,  vt  BC  ad  aC,  erit  _ __  

quidem  grauis  £ momentum  abfolutum  repr^fentatum  pcr~ BK;  ex  pundto  k cadat  perpen- 
drcularis  KL,  & eiufdem  erauts  momentum  fuper  planum  BC  erit  kL.  Oftendendum  eft 

igitur  - 
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JgftiirMN  «qualem  efle  KL;  hoc  enim  padto  illa  grauia  «queponderabunt  fuper  pwdiiRis 
planis  conftituta , cdm  eorum  momenta  fuper  ijfdcm  planis  aqualia  fuerint.  Fiat  vtBK 
ad  BH,  ita  AM  ad  AR,  agatur  RH,  & infuper  Mk . Quoniam  igitur  cd  vt  AM  ad  AR , ita-. 
Bk  ad  BH,  erit  diuidendo  vt  AM  ad  MR,  ita  BK  ad  KH, quare  RH,MK  erunt  parallelas  V el 
qniacftvt  RA  ad  aM,  ita  HB  ad  BK,  ergo  diuidendo  erit,  vtMR  adAM.  itaKHadKB, 
quare  MK,  ABeruntintcrfeparallclx,  vt  pcrfpicuc  condat  ex  clementis,  ergo  NMKL 
eft  parallclogrammunt , quare  NM,  LK  erunt  inter  fe  «quales , ed  autem  NM  momentum 
granis  Qjiipcr  planum  AC,  infuper  LK  cd  momentum  grauis  IV  fuper  planum  BC,  ergo 
momenta  grauium  QJV.  fuper  planis  AC,  BC  funt  inter  fe  aqualia , ergo  prxdi&a  grauia 
QJk  fuper  planis  AC,  BC  condituta , & aliqua  ratione  connexa  xquiponderabunt . Quod 
&c. 


Prmtif**  i 
|A  trrtium . 


i a v* 


Sed  defeendendum  cd  ad  principaliter  inten- 
tum; videtur  mihi  haud  bene  Galilei  aflumptum 
aquibufdamdemondratum  fniffc  hunc  in  mo- 
dum. Sint  duo  plana  AB,  AC  inxqualiter  in- 
clinata eandem  habentia  eleuationem  AD,  fir- 
que  horizontalis  CD;  quicunque  fit  gradus  ve- 
locitatis acquifitus  in  B,  accepto  eius  fubdu- 
plo , grauc  motu  xquabili  , & tempore  cafus 
currit  idem  fparium  cafus  BA,  iterum  quicunq; 
fit  gradus  velocitatis  acquifitus  in  C,  accepto 

cius  fubduplo,  grauc  motu  atquabili,  & tepore  caf0s  an™  Mcm  fpat!um  cafus  CA  f-  „ 
.gnur , & (parta  funt  proportionalia;  nempi  tempore  BA,  curritur  fpatium  Ba,  motu  «L,- 
b* 1 : tempore  autem  CA,  curritur  fpatium  CA,  motuxquabili,  ergo  per  fexram  de  motu 
aequabili,  gradus  velitatis  funt  xqualesiquare  etiam  illorum  dupli  aquales  erunt,  & ideo 
g^dus  vdocrtatis  in  B,  & C imu  aquales . Hi  tamen  paralogizant,  atque  principium  Pe- 
tunt  - perinde  enim  cd  dicere  mobile  motu  xquabili  per  AC,&  per  AB,  ira  moucri , vt 
tempus  per  AC,  ad  tempus  per  AB  fit  in  ratione,  vt  fpatium  AC,  ad  fpatium  AD,  perinde 
“ ^!“re’  **>  fupponere  gradum  velocitatis,  quo  mobile  fermr  mo- 
*u  «piabili  per  aC,  amualem  efle  gradu,  vetecitatis,  quo  mobi/e  fertur  per  AD,  motu 
Itidem  atquabiU  atq,  aded  duplum  «quale effc duplo;  Cdm  autem  hoc  demondrandum 
aflurneietur,  vides  id  fuppotu , quodoftendendum  fufeipimr;  & nulli  duBium , quin  cui- 
dam dicere  liceat ; velocitatis  gradus  acquifitus  per  defcenfum  AC,  fit  v.  S.  EC,  at  vero 
acquifitus  per  defccn/um  AB  fit  FB,  minor , vel  maior  illo ; «quales  enim  efltdemondrare 
oportet ; &fi  id  ab  ilio  dici  non  pofler nulla  opus  foret  demondrationc . Sit  igitur  EC, 
maiqr,  quam  FB,  atque  defcenfus  per  AC,  & AB  fint  vniformiter  accelerari ; diuidatur 
imxmium  momentum  EQ  acquifitum  per  morum  vniformiter  acceleratum  per  piamine» 
AC,  diuidatur,  inquam,  b^iriam  mH.ua  pariter  momentum  FB,  acquifitum  ex  defccnfo 
per  AB,  motu  vmformitcr  accelerato  diuidatur  bifariam  in  G;  erit  quidem  HC,  momen- 
tnm imotus  «quabilis  per  AC, &GB  erit  momenrum  motus  xquabil  is  per  AB;  hisaurem 
ira  dantibus,  non  fcquirur  tempora  effe  in  eadem  ratione  cum  fpariis,  ac  proinde  HC.&r  GB 
«quales  efle , atque  adeo  eorum  dupla  «qualia  effe ; quod  demondrare  intenditur . Si  ve- 
ri, EC  fupponeretur  «qualis  FB,  ita  vt  fubdupla  HC,  & GB  forent  «qualia,  quxfitum  cftct 
m fuppofitionc ; quod  etiam  contingeret , fi  fubdupla  ipfa  fupponercntur  «qualia . Neque 
dubito,  quinillediaunisfitfubduplumGB,  noneffe  «quale fubduplo  HC,ncc  effe fpa- 
tium CA,  ad  fpatium  AB,  vt  tempus  motus  «quabilis  per  AC,  cuius  momentum  ed  HC. 
ad  tempus  per  AB,motus  £ quabilisamius  momentum  ed  GB.-qniquidem  dixerit, ederitatis 
gradum  acquifitum  ex  defcenfu  per  AC  motu  vniformiter  accelerato,  non  effe  «qualem 
Jpadm  deiccnfus  per  AB,  motu  itidem  vniformiter  acceleraro,  1 

Adca,  qu«  fequuntur,  prsmittcnd um  omni n6  id  efle  v idetur , feilicet  eatenus  erauo 
ilelcendcreper  planum  aliquod  inclinatum,  quatenus  defcendcndo  percurrit  aliquiddt, 
linea  perpendiculari  ad  horizontem , propterea  quod  hac  natura  vtitur  ad  dcfccnluro  cra- 
juum ; fi  litet  enim  animo  concipere  quod  cd  impofiibile,  planum  dari  poffc  inclinatum  ad 
™zom™*  “ivt  mobile  percurrendo  illud  nM,  conficeret  de  linea  perpendiculari  ad 
Boruontem,  nullus  foret  defcenfus  illius;  hinc  vero  confequens  ed  ramuto  fcdcriratu-fou 

Aa 


huiuf, " 
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huiufmodi  defcenfu  per  planum  inclinatum  acquiri , quantum  e»,  quam  per  Inclinatum-» 
defeendendo  conficit , linea  perpendicularis  cxpqfcit  ; quampbrem  ab  buiufmodi  linea,  vt 
petendus  defccnfus  eft,  ita  penes  ipfam  celeritatis  gradus  attendi  debent ; his  autem  lu- 
Utisefto.  v 

Iitmjlum  THEOREMA. 

IX. 

Gradus  velocitatis  etufdem  molilis  fiper  Interfis  pUnorum  inclinationes  acquifiti  tunc 
fine  aquales , cum  eorundem  f Unorum  elenotiones  aquales  fint . 

Hoc  apud  Galilarum  afiumptum  crt , quod  hic  demon-  r. 

ftrarc  conabimur;  placet  tamen  illud  vniuerlalius  concipe-  /) 

te  hunc  in  modum.  • // 

Si  %raue  oli  quod  moneatur  ,/fue  fer  lineam  perpendicularem  / J 

' ad  itrtzemtem , feue  per  lineam  quomodocuuq-,  inclinatawLj  / / 

'eum  ad  tineam  horizontalem  perncncrit , aquales  celer  stans  / I 

gradus  acquirit . / I 

Sit  aliquod  graue  defccndcns  per  redlarn  perpcndicu-  / / 

larem  CB,  vel  per  quafcunque  inclinatas  CD,  CA.  Often-  / / 

dendum  eft  a mobili  acquiri  tantum  celeritatis  in  pu ruito  B L. e 

ex  defcenfu  per  perpendicularem  CB,  quantum  in  D ex  de-  A J>  B 

fcenfu  pcr|pdinatam  CD,  vel  in  A ex  defcenfu  per  inclinatam  CA . 

Eefelutia . 

QVoniam  itaque  dum  graue  mouetur,  fiuc  per  lineam  perpendicularem  ad  horizon, 
tem,  fiue  per  lineam  quomodocunque  inclinatam,  cum  ad  lineam  horizontalem. 
perucnerit , aquales  celeritatis  gradus  acquirit ; ergo  tantum  celeritatis  mobile, 
acquirit  defccndcns  per  CD,  vel  per  CA,  quantum  acquirit  celeritatis  defeendens  per  ip. 
fam  perpendicularem  CB;  fed  perpendicularis , quam  graue  in  defcenfu  per  CD,  vel  CAi 
conficit,  aqualis  eft  CB;  ergo  mobile  defeendens  per  inclinatam  CD,  vel  CA,  tantum  ce. 
feritaris  in  D,  vel  A confequitur,  quantum  per  lineam , quam  dtfccndcndo  conficit,  per. 
pendicularem  acquirit.  Quod  t?a  ic  habet  ex  ha&enus  difputalis. 

Compofitto . 

Voniam  igitur  mobile  defeendens  per  inclinata  CD,  vel  CA  tantum  celeritatis  in  D, 
l / vel  A confequitur, quantum  per  lineam,  quam  defeendendo  conficit,  perpendicula» 

■ rem  acquirit , fed  perpendicularis, quam  graue  ia  defcenfu  per  CD,  vel  CA  con. 
6cit , aequalis  eft  CB,  ergo  tantum  celeritatis  mobile  acquirit  defeendens  per  CD,  vel  CA, 
quantum  acquirit  celeritatis  defeendendo  per  perpendicularem  CB.  Ergo  fi  graue  al iquod 
moucatur,  (iue  per  lineam  perpendicularem  ad  horizontem , fiuc  per  lineam  quomodo- 
cunq;mclmatam,  &c.  Quod  oportebat  oftendere . 

Occafione  Theorematis  nobis  propofiti  refoluendi  a D.  Stephanode  Angelis,  appuli 
cMnmpa  animum  ad  conlidcrandam  illam  difficultatem  Phyfico.Gcomttricam  , vertentem  inte» 
ipfutn , & P.  Ricciolium,  nempe  de  dcfeetlfu  graujs,  exhypothefi,  quod  tetra  cieretur  in. 
r.  orbem  motu  diurno  .•  quam  feilicet  lineam  defeendens  graue  defcnberet.  Ait  emm  Ric- 
iu%‘*2u  bolius.  Si  graue  aliquod  delcen4eretia  aquatore  i fftperficie  ad  cemnunternr  horis  prp» 
m.  “ <ise  fit*  ,£c  non  moueretur  tellus,  ai  fi  diurno  motu , an  linea  defcriptaagraui  cadente , ca- 

deret intra  peripherriro  femif  yculi  deferipti  fupra  fcmidiimetrum  tclittris , ao  extra  5 ex 
hypothcfi  ,quodiDud  gr.iuc  moueretur  motu  xquabiii  circa  centrum , vigir.ti  quattiop  ho- 
rarum. £pauo  periodum  ahfialucns , vt  ad  centrum  motu  mtcuialacr  accelerato  fecundum» 
quadrata  temporum ; qua  dati  hypothcfi  Geometrice  demon ftrauimus  lineam  illam  cxtni 
cadere. 

Quoniam  autem  hic  djfferitur  de  rcfolutiqnc  Theorematum,  qua:  Phyfico-Mathematica 

dicun- 
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fifeiritur , duximus  non  alienum  ab  inflituto , hoc  quod  Phyfico-Geometrieuffl  efl  noftri  ( 
perfequi  contemplatione ; eo  vel  maximi , quia  me  vtrique  tcm  gratam  faflurum  fum  ar- 
bitratus i & vt  in  arenam  defcendamus , primum  operae  pretium  cxiltimauimus  aduertere . 

Si  quis  graue  aliquod  in  altum  proijciat , ita  tamen  vt  interim  is  roqueatur  cx  accidenti , 
videlicet  admotum  alterius»  graui quidem proiefio communicari  impulfum  illum , quo 
proijciens  fertur  ad  motum  alterius ; quod  tametfi  fit  exploratum  in  primis , tamen  id  nobis 
iiwotuir  experimento  Florentia;  annis  ciapfis  a nobis  confcflo ; fic  porro  licebit  illud  ob 
oculor  conftituere . 

Sit  planum  horizontale , fuper  quo  currus  velociter  tra&us  Equorum  vi  excurrat  per  te- 
ctam AH, -eidem  veri  fit  a tergo  aptata  balifta.cui  pnefideat  aliquis, qui  quando  currus  per-  4'/«™."**' 
nenent  ex  A,in  B,  preles curru  vectus , remittat  arcum,  atque  adeo  cxplofus  globulus , qui 
ob  modicam  arcus  tenfionem  ad  mediocrem  altitudinem  pcrucniet,  exempli  gratia  ad  I» 
defccndcndo  cadat  fuper  eundem  currum , e.g.in  E,  feitaque  fit  Parabola,  cuius  altitmlo 
IC,  amplitudo  vero  BE;  validiori  tamen  fadta  ipfius  arcus  tenfione , vel  robulfiori  adhibi- 
ta balifta , explofus  globulus  ad  maiorem  perueniet  altitudinem , puta  in  K,  eo  vel  maxime 
fi  globulus  ille  fuerit  plumbeus  validiori  refpondens  impulfui : qua  de  re  fuo  loco ; & ffea. 
fit  femiparabola  Blt,  cuius  altitudo  kD,  & altera  femiparabola  compleatur  KG,  mii  defi- 
ciat impetus  horizontalis,  quo  deficiente  graue  cx  L cadat  per  re£tam  LF»  maioris , vel  mi- 
noris altitudinis , prout  citius,  vel  tardius  horizontalis  impuifus  defecerit . 

Tunc  autem  currus  erit  „ 

valde  promotus,  prout  va-  , , K 

lida  fuerit  expulfio  balifhe , X 

ita  vt  pone ipfum indi ffau-  z / \ 

tia  notabili  cadat;  & quidem  / \ 

nobis  ita  contigit ; nam  fpa-  / , Vr 

ciu  aB  fuit  viginti  brachio-  / I \ 

rum  Florentinorum,  at  ve-  A \ 

ro  BF  quadraginta  quin-  ‘ //  *|  \ \ 

que,  fcdFH triginta feptem  ,(/  | \ V 

circiter . ' ij  \ \ 

Vtrumque  nos  docet  ex-  f i I I I - 

perimentum,  graui  commu-  A B C D £ F G H rimrnie  H** 

nicari  quendam  horizonta-  , 

lcm  impulfum ; fecundum  autem  fpeciatim  nos  admonet , quando  nimirum  graue  ad  fan- 
tam  perucnerit  altitudinem , vt  in  afcenfu,  dcfcenfuque  tantum  infumatur  temporis , quan- 
tum horizontalis  impuifus  d cficientia  requirit,  ciim  ad  lineat  defeript*  punitum, v.gX.pcr- 
ncncrit , antequam  in  tellurem  incurrat , dum  interim  currus  eandem  fubiens  celeritatem , 
eundcmque  gradum  velocitatis  retinens,  ad  fpatij  punitum  H,  perucnerit  .•  vt  videlicet  de- 
fcendens  cx  L in  F,  reitam  lineam  defcribat , cum  ab  interno  principio  tantum,  horizon- 
tali quidem  impulfu  corrupto , moueatur , atq;  adeo  vt  a tergo  cadat , 

Ex  his  facile  deprehendere  licet  hoc  idem  euenturum , fi  tellus  diurna  vertigine  cieretur  IJtm  . 
in  orbem , graue  vero  furfum  in  asquatoris  plano  proijceretur ; Illud  enim  afeendens,  item- 
que  defendens,  mixtam  deferiberet  lineam;  qualis  veroeaefle  deberet,  alibi  explicabo.  fi 
Illud  mihi  tamen  latis  fuperque  manifeftum  videtur,  videlicet  huiufmodi  lineam  mixtas  ‘m- 
effe  natur*. 


Ixhoe  erp- 
ritntnre 
(fllt£ht:tnr . 


Qucxi  fi  graue  non  fuerit  proic&um , fed  ex  aliquo  eminenti  loco  ceciderit , dummodo 
locus,  vnde  eft  dcfccnfus,  moueatur : vtfe  habet  afiquod  cadens  ex  apice  mali  alicuius  na- 
ius  &c;  modo  profe&d  non  difiimili  motum  illum  concipiet  horizontalem,  ira  vt  nifi  nimia 
fuent  altitudo , graue  cadat, ad  calcem  eiufderamali.  Ita  quoque  contingeret,  fi  tellus  t’"' 
circumagi  diurna  vertigine  foret , & ex  apice  turris  graue  aliquod  defccnderet  t nifi  nam-  J'°" ' 
que  ex  nimia  altitudine  caderet,  ad  calcem  eiufdem  turris  pertingeret,Dfebam  autem,  nifi 
nimia  fore:  altitudo,  nam  alioquin  a tergo  caderet  malo  promoto , vel  xdifkio  ob  eam_ 
quam  attulimus  cautam : quoniam  horizontali  impulfu  confumpto  folibn  internum  princi- 
pium dcfccnfus  remaneret , interim  perfeuerante  impulfu  tainen,  vel  in  naui , vel  in  tctrju 
j v eri  us  eam , ad  quam  etiam  graue  afdtitio  impulfu  ferebatur , partem ; hoc  enim  nqqu<» 
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pluis  greflbm , neque  telluris  reuohitionetrt  affequi  poteft : vnde  neceflarib  1 tergrfe  sde- 
T« . Supponimus  autem  modo , graue  tunc  non  mouefi  in  orbem,  fi  tellus  moneretur;  rto»  > 
tnoueti.inquam,  In  orbem  ab  interno  principio,  quafi  retinens  naturam rotius,  vt  mulrt  ftoc 
tempeftatc  comminifcuntur,  fed  potius  afeitirio  quodam  impuifu , non  fecus  ac  dum  groue 
fX  apice  mali  alicuius  nauis  defeendit ; eadem  enim  eftprorfus  ratio.  Nec  fat:s  quidem— 
intelligo  quo  pacto  moueri  poflet  ab  interno  principio , fi  prsdidns  impulfus  omnino  de- 
beret hic  intercedere . Aut  enim  illud  graue  defccndcndo  redit  ad  proijcientis  locum  .•  vel 
pon  illum  aficquitur.  Si  fecundum,  rede  dixeris  graue  non  moueri  in  orbem  ab  interno 
principio , alias  locum  illum  aflequeretur . Si  primum,  non  conuincitur  motus  a principio 
quidem  interno , cum  id  fieri  minimbrepugnctextrinfccus  a principio  videlket  externo, 
hoc  eft  a proijcientis  afeititio  impuifu , vt  iuit  nobis  experimento  currus  exploratum.  Ar  in 
Phyficis  cumulati  nobis  hoc  erit  argumentum  tradi. tndum . PcrfuafUm  interimfit  cuique . 
graue  illud  proicdum , haud  fore , \’t  intrinicciis  in  orbem  moUcrctur , ciimhoc  idem  ab 
impuifu  fibi  cxtrinfecus  adbeniente  confeqtierctur , videlicet  a proijciente , nort  vt  huiuf- 
modi , fed  vt  telluris  motum  ftibeunte , vel  a tellure  ipfa , at  natura  femper  abhorret  a fts- 
perfiuo , vt  in  nccefiarijs  non  dcficit'. 

iw  Hinc  colligenda  videtur  immobilitas teiluris  c Neque  vlla  dilparitas  eft  intcrmotem- 
mOitii.,  currus , & telluris , quantum  ad  cotnmtinicationem  irtipuifns , quod  morus  illius  fit  velo- 
huius  autem  non  ita,  nam  fi  vclociffiino  motu  impulfus  validiflimus  proicdo 
ua*  communicatur,  interim tellus  vdocifiim.i  fui  gyratione  adhuc  rcuoicitur,  & fi  currus 
non  adc6  velociter  fertur , fed  longe  fegnius , etiam  cxplofo  proicdo , ffgniis  profcquirur 
curfum.  Neque  etiam  officit,  quod  pro  difparitatc  inter  motum  telluris , & currus  ab 
aliquibus  afferri  folct , quod  ad  motum  telluris  fcquitur  aeris  motus  concomitans ; vnde- 
proicdi  motus  in  orbem  fbuctur  verfus  eandem  partem ; quod  in  curru  non  eitenir , cuius 
motus  aeris  motus  non  comitatur  verfus  eandem  partem;  non  officit,  inquam,fiquidem  ex- 
perimentum fcci  etiam  e plaga  occidentali  ad  plagam  orientalem , vndenon  deerat  ille- 
motus  aeris,  fi  quis  e flet  a motu  telluris , a quo  foucrctur  proiedtum,  & nihilominus  ad  tam 
magnam  diftanriam  decidebat  a tergo . 

Illud  itidem  confidcrandumfe offert,  quod  graue  fursbm  proiedtum  impuifu  defidente 
impotens  afcenfum  protraitere , fiperredam  perpendicularem  fidus  fit  afcenfus-,  non- 
quidcit  in  reflexionis  pundo  quiete  priuatiua,  nam  de  negatiua  nulla  difficultas;  tunc  enim 
mobile  cartturn  acquiri:  mutatcm-ciTc-,  cui  quidem  in  fpatio  pondtum,  in  tempore  verbi 
inflans  rdpondet ; illud  porro  quietis  priuatiuae  rationem  non  habet ; vt  enim  mottls , fic 
& hSiufinodi  quies,  temporie  menfuram  expofeit;  Quies  enim,  de  qua  eft  fermo,  non  qusr- 
uisefta  moroccflatio,  iiuc  motus  negatio , fed  negatio  in  fubiedo  apro  motum  fuferpere— 
in  caduratione,  in  qua  dicitur  quiefeere.  Mobile  autem  illud  nihiirum  graue  non  eft 
quietis  capax  in  illo  inflanti , fed  confequi  tantummodo  poteft  mutatum  cfle , quod  eft  fi- 
nis afcenfus  , de  principium  defcenfus,  itavr  in  illo  inflanti  valeat  dicere , nunc  vltimo 
noneftdefcenfus,  non  eft  motus  in  orbem  dcfcenfum  concomitans , fed  immediati  poft 
erit ; quamobrem  immediati  poft , graue  illud  mouetur , & naturaliter  defeendendo , mo- 
tu videlicet  naturaliter  accelerato  ab  interno  principio , & motn  quidem  in  orbem  natura- 
liter deficiente.  Nec  certi  credendum  de  ratione  motus  redi , & reflexi  difruprforiemcffc 
per  interpofitam  quietem,  nam  quandocunque  mobile  fuerit  indifferens  ad  contrarios  mo- 
tus in  aliquo  mutato  effe  poteft  ab  agente  libero  ad  iftorum  alterum  moueri , fed  vnum- 
quodque  mobile  in  quouis  mutato  cfle  hunc  in  modum  fe  habet ; quamobrem-  poteft  itu; 
quolibet  mutaro  effe , a libero‘agente  ad  vnum,  vel  alterum  motuum  moueri ; quod  fi  fc- 
mcl  concederis,  non  Critcur  id  deneges  naturali  agenti,  ac  propterea  graui . Neque  per- 
turbet animum, quod  oppofiti  motus  forent  continui;  nam  id  quidem  incommodum  exifti- 
mandum , prxfcrtim  in  Ariftotchsdodrina , non  eft , eo  fenfu , vt  vna  credatur  efle  muta- 
tio fecundum  fuum  efic  materiale , vt  aiunt ; nihiltamcn  obftat  in  ratione  continui . 

Dum  itaque  graue  furfumproijcitur,  refledendo,  nulla  interpofita  quiete  .motum  ftt- 
biret  duplicem,  feu  potius  duplicem  impulfumeonfpirarttcm  in  vnum,  itavt  perinde  fit, 
ae  fi  duplici  «soru  feretur , quot  um  vnus  ad  centrum  naturaliter  foret  acceleratus , altet 
Xil.lTl?  autera  in  orbrm  naturaliter  deficiens , cx  hypothefi  quod  tellus  ipfa  diurna  reuolutione- 
««.'Sfc' cieretur  in  gyrum  ^ ~ ‘ 

' ‘ Eodem 
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Eodem  prorfus  modo  nobis  eft  philofophandum,  G graue  defcettdat  cx  alro ; nihil  cnimJ 
t-efert  exiriflfeCum  illum  proieftionis  impnlfum  fursiimpraecefltfle,  eam  igirar  lineam de- 
fce iberet  , qualem  mobile  duplicem  hunc  impulfum  fubiens  requirit , & ab  interno  princi- 
pio-, fecundum  moram  vniformiter  acceleratum , & ab  extrinfeco , a tellure  fcilicet  in  or- 
bem a da,  insta  motum  ir»  orbem,-  eam  autem  fpiralem  exiftimo , non  qualem  Archimedes 
dofignat , fed  genere  diucrfam , ex  hypothefi  quod  tellus  diurna  reuolutione  viginti  qua- 
tuor  horarum  fpatio , in  aquatoris  plano  luam  abfoluens  periodum , circa  centrum  mone- 
retur. llludporrd  attendendum  in  primis , ne  graueipfumob  nimiam  defcenfus  altitudi- 
nem , impulnim  extrinfeeus  aduenientem  in  gyrum  amiferit ; hoc  enim  deficiente , grano 
deinceps  ad  refticudincm  grclfus  fc  reftitucrct , per  redam  lineam  ad  centrum  incedens. 

Gctcrum  fivtcrquc  motus  aequabilis  elfct,  vtique  linea  ab  ipfoperada  fpiralis  foret 
Archimcdca , dummodo  vterque  impulfus  perfcucraret,  donec  ille , qui  eft  in  orbem  inte- 
gram gyrattonem  perficeret,  alioquin  graue  deferipta  fpiralis  parte , vtpote  impulfu  ih  or- 
bem iniumpto,reda  defcendcret,fi  defcenfus  elfct  acclcratus.at  in  orbem  xquabilis, mobile 
mixtam  lineam  longe  diucrfam  defignaret  i quod  Ii  defcenfus  effer  naturaliter  acceleratus, 
in  orbem  naturaliter  deficiens , long£  adhuc  magis  linea  illa  diuerfa  foret  5 qualem  autem 
ad  vnguem , nunc defignare  non  iuuat , iuuabit  umen in  Phylicis . Intcrim  femper intelli— 
ge  ad  integram  lineam  deferibendam  requiri  perfeuerantiam , quantum  fufficit , non  vnius 
tantum , fed  vtriufque  impulfus , vt  fuperius  innui . Nam  vt  dicebam  futurum  id  exiftimo , 
fi  graue  cx  tama  altitudine  cadat , ita  vt  quo  tempore  illud  ad  centrum  telluris  perueniflct, 
vna  fuiflet  eiufdem  telluris  expleta  reuolutio , eodem  fcilicet  peripherise  punfto  ad  eundem 
locdm  reftituto,  alioquin  nort  ita : Vnde  nec  Archimedis  illa  fpiralis  contingeret , nec  alia , 
nifi  hac  data  hypothefi , quod  animaduertiffc  abs  re  non  fuit . 

Duo  tamen  videntur  aliquid  negotij  faccflere ; primum  videlicet  extrufio  per  tangentem  p«*  p-t?»#- 
maghi  circuli  tranfcuntis  per  locum,  vnde  graue  defeendir;  fecundum  eft  illud , qubd  in. 
gyrum  femei  conceptus  impulfus , eundem  femper  retineat  velocitatis  gradum , nifi  vidcli-  m ' 
cet  ab  aliquo  retardetur  > quod  hic  deefTe  videtur , nifi  aerem  id  putes , qui  fifortd  motum- 
eundem  fubeat  in  gyrum  cum  tellure , non  erit  graui-hnpcdimcnro,  qu£>  minus  retento  eo- 
dem celeritatis  gradu , circumagatur . ‘ 

Ad  prinui  quod  attinet  i quamuis  nondefuerirlt  quibus  id  vifum  fit  prorfus  ab  omni  ve- 
ritate alienum , quibufdam  parum  firmis  experimentis  addu&is , & minus  caute  adhibitis  i f,*"""" 
tamen  re  diligentius  introfpe&i,  animadncrtimus  confiderandum  efle , non  atque  ratioci- 
nandum dt  graui,  quatenus  prxcise  fubeunte  vira-extrudemem  corporis  circtimadi , ac  in 
g jurum  reuoluti,  cuiufmodi  eft  rota,  qux  circa  proprium  axem  in  orbem  cicrur ; non  xquF, 

Inquam , ac  de  ipfo»  prout  etiam  grauitate  praditum  eft , & fecundum  etiam  huiufmodi  ra- 
tionem fpedatur.  Qux  vt  magis  obuia  reddantur,  atque  facilius  ad  fui  perfpicientiam-. 
animum  admittant,  hxc  breuitcr  fubijciam , eadem  de  re  cumulatius  in  Phyficis  locuturus . 

<2uoniain  vero  quantum  ad  id.de  quo  agitur, cdm  eade 
fe  ratio  rotx  circa  proprium  axem  rcuolutx , ac  telluris, 
fiim  orbem  deretur , propeerea  maioris  claritatis  gratia- 
dfc  rotaipfx,  quafi  in  locum  telluris  perenni  vertigino 
circtimad*  fubftirata , fcrmonem  inftituemns . 

Efto  igitur  rota  rvprxfcntata  per  circulum  ABCD, 
cujus  centrum  G,  atque  huiufmcxii  circulum  intelliga- 
mus  horizontaliter  pofirum  fulcimento  fubftentatutn  4 
centro  G,  du&ifque  redis  AD,EC,  FB  per  centrum-, 
dumeuculus  ex  A,  v.g.  in  E reuoluitur,  intelligamuj  pu- 
dura  A ferri  ad  E,  ita  vt  diameter  AD  perueniat  adfi- 
tumEC;  deinde  adfiromFB,  Scita  deinceps;  comme- 
morari propterea  circuli  motus  nil  aliud  eft,  quam  dia- 
metrorum quadam  circumuolurio.  Imaginemur  igitur 

diametrum  fdlam  AB  cireaG  horizontaliter  in  orbem  a<3am,  fivisimpellcns  pundlum  A 
verfuspuoaumE,  validior  extiterit  rcfiftentia  mobilis exiftentis  in  C,  cfanD  pundum- 
peruencrit  ad  C,  nifiquidquamobftaret,  propellet  mobile  per  redam  tangentem  CN, 
quOcHi  mobile  quidem  «Stiterit  in  B,  dtim  D punSiim  eo  peruenerit , mobile  per  redam 
' V'  * tangen- 
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tangentem BI impellet, nifi quicquamobftiterit,&fic de  exteris.  _ " 

Hoc  quafi  me  duceret  ad  credendum  magnam  cfle  affinitatem  inter  rotain  ingyruaC  t 
a£lam , & funcpendulum  continuata  reuolutione  circumdudum , vt  rotat  motus  in  orbenu  • 
fere  videatur  nil  aliud  cfle,  quam  alicuius  funependuli  continuatus  motus  verius  eandem-  , 
partem*  Vnde  li  nos  imaginemur  pundum  in  acris  medio , eidemque  animo  concipiamus 
funis  alicuius  funependuli  extremum  affixum , & graui,quod  eft  funi  alligatum , adeo  vali-  > 
«lum  communicatura  impulfum,  vtgrauc  illud  integram  reuolutionem  perficere  queat ; 
nemini  dubium , quin  funcpendulum  quodammodo  rotat  munere  fungatur , ita  vt  fi  pratdi- 
ftus  impullus  fuerit  illi  communicatus  fecundum  planum  horizontale , fe  habeat  vcluti  ro- 
ta horizonti  parallela  .•  quod  fi  impulfus  fuerit  in  plano  verticali , fe  habeat  indar  rotat  ver- 
ticalis ; quat  vt  faciliiis  intclligantur . Supponamus  A pundum  in  aeris  medio , cui  fit  infi- 
xum funcpendulum  Ab,  grauc  autem  B;  Impellatur  graue  B in  gyrum , & quidem  fi  mobile 
non  multum  didet  a perpendiculari  tranfeunte  per  pundum , cui  alligatum  cd  extremum 
funis  ,&  fi  non  admodum  validus  fuerit  impulfus,  gyrum  minorem  efficiet  EFDC,  vnumi 
minoribus  circulis  fpherar,  cuius  centrum  A;  quod  fi  motus  ctcpcrit  ex  C,  in  E,  pcr  E&c, 
vtique  vrgente  grauitate, graue  pnecise  non  pcrueilict  ad 
C,  fed  infra ; at  fi  impulfus  adhuc  fuerit  maior , & maior 
fuerit  diftatia  a perpediculo.vbi  ci  communicatur  impul- 
fus, maiorem  adhuc  graue  parallelum,  fcu  potius  fpiram 
deferibet  in  fphxra , ita  vt  tandem  proxime  accederet  ad 
circulum  maximum  in  fph^ra , cuiufmodi  ed  IkGH. 

Imo  funis  affixus  punito  immobili  A,  fua  gyratione- 
produceret  quafi  conicam  fuperficiem  j dicebam  autem 
quafi  conicam , nam  rc  vera,  vt  eflet  conica , deberet  ha- 
bere circulum  pro  bafi , ita  vt  eius  terminus  eflet  peri- 
pheria;  fed  funis  deferiberet  talem  inuolutam  fuperfi- 
ciem , vt  eius  extremum  mobile , deferibendo  fpiralcm- 
in  plano , ea  foret , veluti  retorta;  extremum  cuius  vnum  eflet  puniium  vertex,  aliud  autetri  > 
linea,  vti  dicebam,  helica  i hic  porro , non  tam  accurate  res  ed  accipienda , quoniam  vide- 
licet , pro  ipfa,  quam  diximus  lupcrficic , quat  conica  ed , pratfertim  cum  vnica , vel  duples 
fuerit  gyratio , fumipoted. 

Hk  autem  mirabile  quidpiam  fe  nobis  confiderandum  ofiert,  quod  experimento  com- 
ir,r,uuj  probatum  fuit,  videlicet  adhuc  feruari  leges  funependuli,  fuas  vibrationes  exercentis  per 
fZZtT*"  planum  verticale ; adhuc  enim  dum  graue  in  gyrum  cietur,  graue,  inquam,  funependuli  ef- 
ficit motus  xquitemporaneos  , itavt  fi  in  plano  verticali  tempore  quinquaginta  pulfatio- 
num,  confecerit  quindecim  vibrationes,  totidem  etiam  conficiat,  dum  in  gyrum  agitur:  vn- 
de quis  fufpicari  poflet , fi  impulfus , quo  grauc  deferibere  valeret  peripheriam  circuli  ma-- 
ximi  horizontalis, tantus  foret,  xquitemporancum  ipfum  futurum  in  circulis  minoribus  Scc. 

Redeuntes  autem  vnde  dilceffimus . Imaginandum  ed,  eam  obeaufam  ipfum  graue  in 
orbem  cieri,  quoniam  aliquid  ci  oblidit,  ac  impedimento  ed, quo  minus  per  lineam  mo- 
neatur , quam  certe  liberum  ab  omni  impedimento,  deferiberet  i impedimentum  porro  eft 
fulcimentum,  cui  alligatus  eft  funis,  quo  remoto,  graue  iplum , fibi  communicato  ab  im- 
pellente impulfu,  per  redam  lineam  ageretur,  ex  vi  tamen  iplius  impulfus;  aliunde  impedi- 
retur , vt  mox  dicam ; nec  vili  profedo  datum  eft  pofle  mobili  communicare  impulfum,  nifi  ‘ 
per  redam  lineam . Id  autem  vnde  fit  in  Phy  ficis  explicabo . 

Graue  tamen  inde  propulliim  aliam  longe  diucrfam  lineam dclcribit  quod  aliunde  ha- 
bet, vel  ab  impedimento  iam  dido,  vnde  cogitur  circuli  peripheria  defcribcrc,aut  non  fem- 
per  eadem  velocitate  retenta , fed  paulatim  potius  imminuti , fcilicet  mobilis  grauitate» 
contranitente , concurrente  etiam  uicdij  circumambicntis  oblidenda , ad  quietem  tanderri 
fe  reftituit . Eadem  quoque  grauitas  illi  impedimento  eft  quo  minus  per  redam  lineam  fe- 
ratur , vnde  libere  axolutum  excurrens , potius  parabolicam  lineam  afledar . 
ttuimn  n.  Rota  vero  dum  reuoluitur  circa  proprium  axem , vt  paulo  antea  dicebam,  fiucperpla- 

nBm  horizontale , fiue  verticale , indar  funependuli  fe  habet,  ita  vtquicquid  extruditur  i 
5»«.‘  rota  in  orbem  ada  per  redam  lineam  tangentem  excurreret , nifi  a grauitate  impediretur , - 
^ quidem  fi  rota  fore  t in  plano  horizoamD,  quod  extruderetur  excurrerer  per  planum  tan-  ; 
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gcos  ambkum  ipfius  rote , in  quo  grauitate  mobilis  rcluflante , parabolicam  linc-am  deft- 
gnirct . Qtodfixoa  fuerit  diipofita  in  plano  verticali,  graue  illud  extrufum  inhuiufmodi 
plano  lineam  parabolicam  afieflaret , cuius  loco  lineam  reflam  tangentem  ambitum  ror® 
ckicripfidct , nili  granitas  ei  obflitiflet . Hoc  idem  in  funependulo  vfuuenirc  concipiendum,- 
cum  primum  enim  ab  impellente  vim  motricemreccpiflet,  per  reflam  lineam , funcdil- 
rupto , feretur , nili  a propria  grauitate  coaflum , parabolicam  lineam  delignarct  ,•  quinim- 
mo dum  eft  grauc  funi  alligatum , atque  adeo  hac  ratione  impeditum , recepto  impulfu  in- 
gyrum  dum  in  aliquod  mobile  itnpingir,  cuius  relidentia  fit  minor  impulfu  appenii  grauis 
Iplius  funependuli , mobile  ipfum  propallet , vt  hoc  reflam  lineam  deferibat  per  planum-, 
vbi  quidem  exiftit;  quod  (i  illud  mobile  liberum  in  acre  fuftenratum  foret  fulcimento  ali- 
quo quantum  dc  fc  cft , vi  impullus  fibi  communicati  a graui  funependuli  refla  quidem  in- 
cederet, feu  grauitate  propria  impeditum,  lineam  parabolicam  ddignaret . 

Imb  hinc  huius  veritatis  itimitur  argumentum ; nam  ad  lineam  parabolicam  deferiben- 
dam.duplex  requiritur  impullus,  nempe  vniformiter  acceleratus,  & yquabilis.ac  vniformisi 
primum  grane  uum  extruditur  a graui  iplius  funependuli,  habet  .i  propria  grauitate  i fe- 
cundum certi-  non  nifi  a graui  iplius  funependuli ; ergo  funcpcndulum  extrudit  per  lineam 
reflam ; ergo  etiam,  & rota,  fe  habens  indar  funependuli  continuati;  ergo,  & fi  tellus  in  or- 
bem ageretur  diurna  vertigine  &c.  Quod  igitur  funependulo  contingit , illud  idem  rotat  in 
orbem  afl®  cucnire  necefse  eft,-  fiquidem  hanc  funcpcndulum  quali  continuatum  efle,  non 
immerito  diximus . 

His  autem  prae  habitis  de  motu  telluris  in  gyrum  afl®  ita  fentiendum , quod  grauc  fcili- 
cet  cum  primum  defcendcrcr, non  fe  fe  per  reflam  tangentem  mouerct  extrufum,-  quod  qui- 
dem contingerer,  nifi  foret  a grauitate  propria  impeditum , fed  hac  reluflante  datim  defle- 
• it  it  ad  lineam  mixtam , adeo  vt  valeat  dicere , nunc  vltimo  non  eft  motus^  dcfcenjus , fed 
immediate  poft  erit,  nunc  vltimo  non  eft  motus  in  orbem,  fed  immediate  poft  erit . Ncc 
imaginandum  eft  quod  prius  tranfeat  non  nihil  lines  reflx  tangentis,  polk-a  vero  cadat 
per  lineam  mixtam ; hoc  enim  ab  omni  ratione  prorfus  cft  alienum . 

Catterutn  non  praeteribo  hkaduerterc,  fi  rota  moneretur,  non  folum  circa  proprium- 
axem , fed  etiam  ad  motum  centri  motum  horizontalem  fubeuntis , illud  idem  futurum  de 
cxtrufione,quod  luperius  diximus . 

Quod  fi  rota  ipfa  volaeretur  circa  proprium  axem  tantum- 
modo, vt  fe  habet  ea,  quae  per  circulum,  cuius  centrum  C rc- 
jutrfcmarur,  & aliquid  ex  eius  peripheria  cxrruderetnr  aliquo 
contranitente , pro  varietate  impedimenti  varia  quoque  lliica 
foret,  quam  extrufum  percurreret  ;Vnde  fi  extrufio  fieret  i 
punflo  D,  fieri  poflet  per  lineam  DF;  in  punflo  B,  ] 

BE,  iuxta  varietatem  impedientis , vt  obferuarel' 
cotarijs , in  quibus  videlicet  cultri  acuminamur ; 
qua  ipfa:  perfunduntur  vario  modo  extruditur , pro  variatione 
oblidenti*;  quod  plerofquc  decepit , non  aduertentes  hic  nobis  fermonem  cfle  dc  extrufio-' 
ne  remotis  omnibus  impedimentis . 

Non  igitur  extrufio  crfficit  motui  grauis  dcfccndemis  per  lineam  mixtam,  cxhyporhcfi 
quod  tellus  in  plano  aquatoris  reuolueretur . « 

Nec  etiam  officit  quod  fecundo  propofirum  loco  fuit ; obuium  cft  enim  impedimenfum , 
nimbum  internum  principium  dcfccnlus ; hoc  enim  impedit  quo  minus  graue  dcfccndens 
poflit  in  orbem  cieri,  extrinfecus  impulfu  recepto , eodem  femper  velocitatis  gradu , 

Commentitia  vero  prorfus,  ac  inanis  eft  ad  fubeundum  motum,  vel  quietem  indific- 
rentia , vt  fi  grauc  recipiat  impulfum  ab  aliquo,  omni  fieet  impedimento  remoto, debeat  in 
{ternum  moucri , quali  graue  per  lineam  borizomalcm,  vel  in  orbem  circa  centrum  gra- 
umm  nullatenus  mouenti  refiftat,-  tametli  enim  maximum  fit  inornet  urn  defcenfus  per  linea 
perpendicularem,  & quo  maior  fuerit  inclinatio  linea- , ed  minus  fit  momentum , vnde 
tfu«  ad  horixontem  peruenerit , momentum  ipfum  fit  minimum , quatenus  componitur  ex 
graMMfcfimpliciter,  & vi , pro  vt  energiam  habente  rationepofitionis,-  non  tamen  cft  nul- 
lw»>-  vtpote  retinens  energiam  grauitatis;  nam  momentum  quidem  cft  nullum,  cum  illud 
itiendamr penes  pofeionnn , cuius  tatione  relidentia  quoque  eft  nulla , fed  non  eft  nulla- 
i refi- 
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relidentia  ratione  grauitatis.  Duobus  enim  modis  graue  adgrauat ,-  vnde  duplicem  fiabe? 
refiftentiamrefpedu  mouentis , vno  modo  ratione  grauitatis,  & alio  modo  ratione  mo. 
menti:  quando  graue  defccndit  per  lineam  perpendicularem,  vel  per  lineam  inclinatam,' 
vtroq;  modo  adgrauat ; vnde  vtroq,-  modo  moucnti  relidit ; at  fi  peruencrit  ad  lineam  ho- 
rizontalem , moucnti  per  huiufinodi  lineam , quamuis  graue  non  relidat  ratione  politionis, 
fecundum  quam  attenditur  proprie  momentum , tamen  relidit  ratione  grauitatis . Id  au- 
tem hunc  in  modum  confirmabitur . 

Eftolinea  AB  repr^fentans  Vedcm  , ita  vt  cx-  A g 

W""r"  ■ eremum  A,  manu  detineatur,  ac  proprcrca  habeat 

rationem  hypomoclij , & potenti* , quod  padim  contingit : vt  cdm  nos  hadam  aliquam  ad 
extremum  accipimus  manti , eamq; horizontaliter  fudinerc  contendimus,-  manus  cnim- 
fangitur  duplici  munere , & hypomoclij , & potentia- ,-  digitus  enim  index  cum  medio  ha- 
bet rationem  hypomoclij , duminterim  pollex  adha-fione  montis  fui  exercet  potentiam- 
fadintntis,  & mouentis,-  Concipiamus  igitur  graue  aliquod  ad  extremum  E,  idud  ratio- 
ne momenti  fieri  poterit , vt  fuperet  potentiam  fitllinentem , & moucntcm  ipfius  manus : 
Si  vero  illud  fiat  manui,  atq;  adeci  hvpomoclio  propinquius,  fieri  poterit , vra  manu  fu- 
dineatur , & quo  magis  propinquius  udum  fuerit , co  etiam  facilius  » manu  fudinebitur , 
femper  imminuto  momento , quod  graue  illud  habebat  ratione  didanti* , & politionis : Si 
tandem  graue  manu  fuerit  fufeeptum , comparariue  fuinma  facilitate  fudinebitur,  & mo- 
nebitur, quoniam  omne  momentum  amifit  penes  didantlam  ab  hypomoclio;  hoc  tamen 
non  focit , quin  etiam  retineat  quandara  refidentiam  ad  motum  ratione  grauitatis.  Ita  non 
diflimiliter  in  re  , de  qua  agimus . 

Neque  admittendum  quibufdam , in  Natura  corpus  quiefeens  indifferens  ad  motum- 
ermf  i fiquidem  corpus  natura  condans , aliquam  propenlionem  ad  motum  habeat  necefsi 
cd,  cum  natur*  nomine  rede  principium  motus  vfurpetur . Sed  hic  confidcrandum  in- 
cOrpore  naturam  habente , verbi  gratia  in  aliquo  graui , tria , forti  non  redi  ab  alijs  ani- 
maduerfa;  vnum  cd  propenfio  ad  motum , quam  vbique  retinet ; aliud  ed  nifus  ad  moturo, 
eumq;  habet , cum  fuerit  graue  detentum  in  loco  natur*  eius  diflenraneo , cum  alioquin  in 
loco  fibi  confentaneo  non  habeat.-tertium  cd  motus  adu,  qui  fcilicet  adu  ab  energia  graun 
exercetur , & hunc  fibi  vendicat  in  loco  fibi  dilfentanco , vt  cum  fuerit  in’medio  minoris 
grauitatis  in  fpecie ; tunc  enim  graue  non  impeditum  defccndit , impeditum  adgrauat  ni- 
tendo , fcd  non  dum  mouetur . 

' gnpmJmr-  Quod  fi  dudcas  al  icuius  imitatione  gradum  velocitatis  eundem  in  mobili  retineri , de- 
•Ujmr m.  ,4-  monftrationc  firmare , cx  co  quia  fi  quid  elfet  impedimento,  quo  miniis  retineretur , vide- 
rerur  vtique  diredionis  varietas ; ltoc  tamen  nihil  clfe  luncpcnduli  experimento  confirma- 
res . Occurram  odendendo  in  hoc  haud  lcucni  fortafle  contingere  paraiogyfnilimi  fi  tamen 
experimentum  luerit  huitifraodi . 

Sit  funcpendulum  ABC,  u£  funis  quidem  tranfeat 
per  anulum  B laqucarco  infixum , deinde  reuoluto 
pendulo , ita  vt  graue  A,  per  impulfum  libi  communi- 
catum a manu  deferibat  circulum  ADE,  fecundum- 
cenum  velocitatis  gradum ; tunc  fi  funis  trahatur  i 
manu  H,  ita  vt  funcpcnduli  longitudo  cuadat  BF  lub- 
uadrupla  ipfius  BE,  graue  F,  circumferentiam  GF, 
eferibet  in  dimidio  temporis  illius,  quo  dcfcribcbac 
circumferentiam  ADE;  vnde  colligunt  vclocitatcm- 
jn  F eandem  efle  cum  velocitate  in  A. 

H*c  porro  num  rite  (int  dida  videamus.  Suppo- 
* nendum  autem  vibrationes  fimepcndulorum  atqualis 
longitudinis,  effc  iei^porauf,  hoc  cd  *quitemporancas: 
vnae  vibrationes  vnius  funcpenduli  xquitempora- 
ne*lunt,  non  tamen  a-quiueloccs ; funcpendulum  enim  deferibit  primunv  arcum  maxi- 
mum , fecundum  minorem , & ita  deinceps , donec  languefcat  impulfus , atque  graue  tan- 
dem ad  quietem  k redituar ; lingularum  autem  vibrationum  motus  fumi  pofTunt^ranquim 
aequabiles , vt  paujo  pod  odenaemus , ac  proptcrca  cum  *quiteroporanc*  fint,  vt  fc  ha- 
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6«  rpatlura  ad  fpatium , ica  velocitas  ad  velocitatem,  quamobrem  velocitates  veloti  (patii 
decrefcont . 

Supponendum  fecundi  eandem  efle  rationem  funependuli  perficienris,circumferentiam 
circuli  ADE.circulique  GF,  ac  eft  G in  plano  aliquo  verticali  moucretur  dcfcribendo  ar- 
cum ex  A in  E,  et  cx  B in  F. 

Supponendum  tertio  multitudinem  vibrationum  per  arcum  GF  ad  multitudinem  vibra- 
tionum per  arcum  AE,  e fle  in  iubduplicata  ratione  BE,  ad  BF,  ita  vt  fi  BE  fiicrit  quadrupla 
ipfiusBF  multitudo  vibrationum  per  GF,  fit  dupla  multitudinis  vibrationum  per  AE,  ac 
propterca  fi  tempore  quinquaginta  pullationum  graue  A facit  per  arcum  AE  quindecim- 
vibrationes , graue  F per  arcum  FG  triginta  perficiet , ac  ob  id  tempore  quo  graue  perficit  1 

vibrationem  vnam  per  AE  per  FG  perficiet  duas . 

His  praehibitis , cum  eadem  fit  ratio  ex  fecundo  fuppofito , fiue  funepcndulum  dcfcribat 
circuli  peripheriam  ADE,  & GF  fiue  fimplices  arcus  in  plano ; eo  propterea  tempore  quo 
graue  deferibit  circuli  peripheriam  AE,  hoc  cft  vnam  facit  gyrationem , eodem  bis  deleri, 
bet  circumferentiam  GF,  hoc  cft  faciet  duas  gyrationes.  Quoniam  vero  per  primum  fup- 
pofitum  huiufmodi  motus  fumi  poffunt  tamquam  tenuabiles,  quia  faltem  ad  aequabilitatem 
reduci  queunt,  ratione  quidem  exccfliis , atque  defctflus  a mediocritate . Si  idem  cft  gra- 
dus velocitatis  in  F ac  eft  in  A,  fequitur  fpatium , nempe  peripheriam  AE  ad  duplam  peri- 
pheriam  GF  debere  efle  vt  tempus  ad  tempus;  fed  tempus  quo  graue  percurrit  peripheriam 
AE  atquale  cft  tempori , quo  graue  percurrit  duplam  peripheriam  GF;  * ergo  peripheria-  t aurtU^ 
AE  squalis  erit  duplo  peripheri*  GF;led  peripheria  AE  ad  peripheriam  GF  cftt>,  vt  BE  ad  nfu. 

BF,  & BE  ad  BF  eft  quadrupla  j ergo  peripheria  AE  ad  pcripheriamGF  erit c quadrupla- ; 
quare  peripheria  AE  ad  duplam  peripheriam  GF,  erit  dupla , non  igitur  peripheria  AE  x-  c'  j ' 
qualis  eft  duplo  peripheris  GF,  fcd  inferebatur  dupla ; foret  igitur  dupla,  &non  dupla— 
quod  cft  inconucniens . Vicies  igitur  non  retineri  eundem  gradum  velocitatis  in  F ac  erat 
in  A,  alioquin  hoc  fcquerctur  incommodu;rc  tamen  vera  gradus  velocitatis  in  F fubduplus 
^ hoc  cafu  cft  cius  qui  cft  in  A.  Generaliter  autc  eft  in  fubduplicata  ratione  radioru  Sic. 


PximiFijwi 


A 


_ VidebitihfortalTe  cuipiam  non  dum  expforawmipfiusfunependulimotijffl  velut  aqua- 
tilem vfurpari  polle , re  tamen  diligenter  introfpcdfa  haud  erit  operofum  id  ratione  confir- 
mare . 

Intelligamus  igitur  funependulum  DB,  cuins  funis  fit  affixus  D punfto , 8c  ad  eius  ex- 
nonum  alligatum  fit  graue  B,  quod  eleuanun  ad  C,1fi  demittatur  deferibat  arcum  CBA,' ' 

Bb  " adeo  " 
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adeo  vt  remotis  imped  impotis  pundte  quidem  A, &Cin  Iinea  fint  horizontali  i Qjjonisra 
Igitur  graue  ex  C dcfcendcns  tantum  in  via  momentum  acquifiuit.vt  eius  vi  poifit  afcciulc- 
re  ad  A,  dum  ex  C defcendit  in  ipfo  C nullum  habebit  gradum  celeritatis , fcd  dcfccndet 
exquiete , ita  vt  defeendendo  raoucatur  motu  naturaliter  accelerata,  ac  propterea  fpatia- 
rranfufia  per  arcum  BC,  fint  in  duplicata  ratione  temporum,  &in  punito  B maximum- 
acquirtt  momitu.  Intelligamus  per  bc,  tepus  quod  inliunitur  a graui  ex  Cjin  A deferibente 
wm  iitwn  arcum  CBA.&  quidem  arcum  CII,  motu  vniformiter  accelerato  ,&  BA,  vniformirer  defi- 
u ciente  ■ & fucer  bc,  fit  triangulam  abe,  & quidem  xquicrurc , cuius  altitudo  afircprp- 
r.Up  ft,}),  fentans  maximum  celeritatis  momentum,  quod  graue  ex  C aquifiuit  in  15,  quando  itaque- 
«ti.  4.  (a.  graue  defcendit  ex  C in  B motu  naturaliter  accelerato,  triangulum  afe  omnia  eius  mo- 
menta reprp fefitabir,  & redta  a f,  vt  dicebam,  repratfentabit  maximum  momentum , quod 
acquirit  in  B;  dum  autem  hinc  motu  naturaliter  deficiente  fertur  in  A,  fi  ad  A pcrucnirct 
triangulum  AFB,  omnia  illius  motus  momenta  reprpfcntaret , fcd  vndccunq;  Iit,  penicni.se 
tantum  ad  E,  atque  huius  motus  momenta  omnia  erunt  reprefentata  per  triangulum  ciuf- 
dem  altirudinis  af,  curti  triangulo  a fc,  triangulum  autem  efto  afd,  at  vero  ex  1;  redi  fi- 
do non  acquirit  in  B tantum  momentum , puta  af,  quantum  acquifierat  defeendendo  cx 
C in  Bi  acquirat  autem  momentum  1 f,  ita  vt  huius  motus  momenta  omnia  rcprafentcntnr 
per  triangulum  k d f,  afeendendo  autem  per  arcum  BC,  non  pcrucniet  ad  C,  fcd  ad  puri- 
num e.g.  F,  quod  magis  didet  a C,  qusim  E diflabat  ah  A,  huius  autem  motus  naturaliter 
deficientis  momenta  omnia  rcpiadenrara  erunt  per  triangulum  ciufdem  altitudinis  kf, 
cum  triangulo  k d fi  cx  F in  B,  redeundo  motu  naturaliter  accelerato , minus  acquiret  mo- 
mentum vTg.  1 fi  ita  vt  huius  motus  naturaliter  accelerati  momenta  omnia  repra  fententur 
per  triangulum  lfc,  at  vero  ex  B afeendendo  non  pcrucniet  ad  E,  fcd  potius  ad  Gpun- 
<Sum,  quod  magis  didat  ab  A,  quam  Fdiftareta  C;  huius  autem  motus  naturaliter  defi- 
cientis momenta  omnia  erunt  reprafentata  per  triangulum  ciufd.cm  altitudinis  If,  cum_,, 
triangulo  1 fe,  triangulum  vero  fit  1 g fi  at  vero  ex  G redeundo  motu  naturaliter  accele- 
raro in  Buninus  acquirit  momentum  v.g,  m f,  atque  huius  morus  naturaliter  accelerari  mo- 
menta omnia  erunt  reprafentata  per  triangulum  lgfi  at  veni  ex  B afeendendo  nonper- 
ueniet  ad  F,  motu  naturaliter  deficiente.fed  ad  H punitum,  quod  magis  didat  a C,  quam  G 
didarct  ab  Ashuius  autem  motus  momenta  omnia  reprifentata  erunt  per  triangulum  ciuf-,, 
dem  altitudinis  m f,  cum  triangulo,  jn  g fi  huiufmodi  triangulum  efto  mfi,  redeundo  au- 
tem motu  naturaliter  accelerato,  in  B acquirit  minus  momentum  v.g.  n f,  atque  huius  mo- 
tus momenta  omnia  erunt  reprarfcnt.ua  per  rriangulum  n fi;  ex  B vero  afeendendo  motu, 
naturaliter  deficiente,  nonperueniet  adG,  fcd  adi.  punctum,  quod  magis  didat  ab  A, 
qudm  H didarct  a C,  atque  huius  motus  momenta  omnia  erunt  i eprxfenrara  per  triangu- 
lum eiufdem  altitudinis  n fi  cum  triangulo  n fi;  triangulum  autem  edo  ofn,  & fic  dein- 
ceps, donec  graue  quiefeatin  B;  atque  hunc  in  modum  cf  maior  cftquam  fd,  & f d 
maior  quam  fc,  & fc  maior  quam  i g,  & fg  maior  quam  fi,  &fi  maior  quam  fh,  Bc 
itadcinceps.infupcr  fa  maior  quam  t k,  Oc  tk  maiorquam,  fl  & fl  quam  fm,  & fm 
quam  fn,  & ita  deinceps.  Munifefhim ed autem , motus  funependuti  per  arcus  CBA, 
FBE,  HBG,  & fic  de  reliquis,fua  habere  momenta  reprxfcntata  per  triangula  c a d,  d k c, 
clg,  gmi,  inh,  & fic  de  reliquis.  At  vcrbfingulorum  horum  triangulorum  altitudini- 
bus biffeCris,  & per  puncta  biflfeitionum  ductis  redis , nux  fint  paratlclar  bafi  vniufcuiuf- 
que , & ex  extremitatibus  bafium  credris  perpendicularibus , conftitucntur  redtangula  re- 
prxfcntanriamomennimmoatsxquabilis lingularum  vibrationum.  Hinc  itaque  peripi- 
cui  condat , vibrationum  matus  accipi  pofle  tanquam  aquabiles . Solum  id  ed  obferuan- 
dura,  quod  graue  deferibendo  gyrationem  GF,  prima  vicc  illam  ahfolucret , at  fecundi  vi- 
ce, vtpote  mmori  momento  circumactum,  gyrationcmpauJo  minorem  efficeret,  fed  hoc 
* nihil  ed , imo  nobis  maximi  fauorabile ; fi  namque  verum  ed  quoti  diximus,  cx  bypothcfi 

quod  fecunda  vicc  eundem  gradum  velocitatis  retineret,  multo  magis  fi  minori  velocitatis 
gradu,  rainpriquf  momento  feretur.  , 

Si  enim  circuli  ADE,  circumferentia  dupla  eil  ad  duplam  circumferentiam  GF,  atquei; 
adeb  velocitas  per  circumferentiam  ADE,  dupla  cd  ad  velocitatem  per  circumferentiam^ 
duplam  GF,  adhuc  maiorem  habebit  cxceifum  cireumfrre nti a ADE,  fupra  aggregatu  cx 
circumferentia  gF»  Sc  altera , quam  fcunfoVire  dder iberet  graue , atque  adeo  vdocita* 

- - - — ~ . " v'  per  - 
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per  Circumferentiam  ADE,  ad  aggregatum  velocitatum  per  duas  illas  circumferentias .'  • 

Citerum  fi  idem  foret  velocitatis  gradus  in  A,  & F,  graue  defcribcret  circumferentialia. 

GF,  non  iu  dimidio  temporis , quo  defcribcret  circumferentiam  ADE.  fed  in  quarta  partey 
vt  enim  fpatium  ad  fpatium,  ita  tempus  ad  tempus,  ex  hypotbcfi , quod  idem  fit  gradus  vem 
locitatis . 

Hic  autem  illud  confidcratione  dignum  fc  offert,  quod  ei  ratione  dccrcfcunt  arcus  pera^  ; 

Ai  EBF,  GBH  &c.  ab  arcu  ABC,  qua  ratione  dccrcfcunt  momenta  Fk,  FL  &c.  a momento  ■ / .1  ’ 
FA;  vtenim  fe  habet  arcus  ad  arcum , fic  velocitas  ad  velocitatem,  vel  momentum  ad  mo- 
mentum . i 

Non  inficiandum  tamen  velocitatis  gradum  aliquando  non  variari  variata  dirediono 
motus , quando  per  hanc  diredionis  variationem  nullum  affertur  impedimentum , vt  fi  A^^mUoJna- 
uis  aliqua  fecundum  vnum  gradum  velocitatis  feratur  verfus  vnam  partem  ob  impulfum.  "■»'»» 
conceptum,  variatione  fadl  ipiius  diredionis  idem  velocitatis  gradus  retinebitur,  dummo-  '£,t*rcaim 
do  hic  variatio  diredionis  fiat  fiue  multiplicatione  comadus , alioouin  res  non  ita  fe  ha- 
bet i quoniam  omnis  contadus  motum  retardat,  vclocitatifquc  gradum  imminuit , & epiri 
maior  fuerit  contadus , eo  minor  etiam  cuadit  gradus  velocitatis.  Sic  dc  alijs  impedimen- 
tis Scc.  * 

Hoc  itaque  non  officit  mobili,  ne  defeendendo  deferibat  lineam  illam  mixtam  &c.  fi  tel- 
lus in  orbem  cieretur  in  plano  atquatoris  &c.  quod  cfi  cnunciandum , animaduerfis  ijs,  qua; 
fuperius  attulimus . 

Ex  hadenus  didis , generale  illud  infertur 

T H £ 0 R E M A.  ftmoiwn 

Uti. 

Si  fuerit  funrfcndulum  AB,  quod  altum  in  gyrum  defer  it  at  circumferentiam  ADE,traclum 
| vero  ad  partes  C,  eoufque , vt  tffui  Longitudo  falia fit  BG,  grane  vero  inter  im  de  fer  i tat  J , 

' circumferentiam  GF, 

Dico  cfe  velocitatem  fer  circumferentiam  ADE,  ad  veloci  t a tem  fer  circumferentiam  CF  in  ■ r‘  ’ 

futduflicata  ratione  longitudinis  BA,ad  longitudinem  BFs 
tat  et  autem  exfufra  dtmonftratts  &c,  , 

De  his  tamen,  atque  fimilibus  quampluritria  quidem  in  Phyfica.Interim  ad  aliud  noni,1 
iniucundum  Theorema  nobis  propofitum  a Preclariffimo  Viro  confiderandum , animus 
appellendus  foret. 

Illud  etenim  nec  in  poftremis  habendum , quod  ab  Ariftotele  in  Mechanicis  quscftioni-  «<• 

bus  propofitum  fuit ,-  ait  eniin,  Dubitatur , quam  ob  caufam  maior  circulus  xquaiem  mi- 
nori  circulo  conuoluitur  lineam , quando  circa  idem  centrum  fuerint  propofiti , fcorfunu  chamt . 
autem  reuoluti&c.  Hxc  fanc  quiftio  inter  catteras  prxeipua,  ac  omnium  non  immeriti 
difficillima  creditur , quique  ad  mixti  motus  naturam  explorandam , prxeipue  conducit . 

Qpxrit  igitur  Philofophus , cur  duo  circuli,  alter  altero  maior  circa  idem  centrum  fimul 
annexi , & coaptati , fi  fecundum  abfidem  volutentur , ambo  fpatium  iquale  pertranfeant : 
feorfum  autem  feparati , fi  non  diffimilirer  circumuoluantur , non  ita , fcd  potius  maior  cir- 
culus maiorem  lineam , minor  veri  minorCm  percurrat  ilixta  rationem  circumferenti* 
vnius  ad  circumferentiam  alterius.  ' ' 


Vt  fint  circuli,  quorum  commune  centrum  A,  & maioris  femidiameter  fit  AB  minoris 
aurem  AC,  rcuoluto  maiori  fuper  redam  BF,  ita  vt  eius  expleta  fit  reuolutio  in  pundo  F, 

~T\  ' ""  it  i atque 
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atque  reda  BF  aequali*  erit  peripheria  prrdiSi  circuli  /minoris  autem,  euiuafeiydiaattt» 
AC,  expleta  fit  reuolutio  in  Ei peruento  centro  A,  ad  pundura  D,  erit  CE  aequalia  BF,  eui' 
etiam  .-equilis  erit  AD,  quamtiis  circumferentia  circuli , cuius  feoiduaneeer  AC,  fit  loogfe 
minor,  quam  CE  .-Vade  fit.  > 


THEOREMA. 

Dum  cimius,  cuius  fimi  diameter  AS,  fer  redam  voluit  ur  ST,  omnet  concentrici  minores 
AC,  fi  iundim  moucantur , vni  volatione  percurrunt  fpatium  equule  circumferentia  ur- 
eali, cniui  fentidiameter  AB. 

Im6  & vtliucrfalius  Theorema  concipitur , fi  dicatur . Omnes  concentrici pofibtles , quan- 
tumuis  illo',  eurus  finidiametcr  AB, fine  minores fint, fine  msiores.fi iundim  mearentur 
vni  volatione  percurrunt  fpstium  equile  circumferentia  illius , cuius  fimtdiamctcr  AS. 


Sed  de  hoc  opportuniori  loco  differendum longam  fiquidem  tractationem  expofeit . 


SCHOLJOff. 
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si  quis  exoptaret  demensi  rationem  eorum,  qua  Js  scimus  conflare  ex  Elementis,  agentes  itfi 
aqnepondcr  entia gr suium  fuper  planis  inclinatis  Crc.  ita  procedar . 

Quoniam  igitur  efl , , vt  BK,adBH,  i/aBC 
ad  AC}  fid  vt  BK  ad  BH,itaeft  • AM  id 
AB,  ergo  vt  BC  td  AC,  iti  ‘ AM  id  AR,  (fi 
permutando  '‘vt  BC  id  AM,  ita  AC  id  AR-, 
fed  BH,  tqutlts  eH * ipfi  AM-,ergt  vt  BC  id 
BH,  tti  AC  id  AR,  & dsusdendo  1 er  st,  vt  CH  id  hB,  itaCR,ad  RA;  ergo  redaRH 
erit  e partlleli  reda  AR . 

Quoniam  veri  efl,  vti  AM,  id  AR,  iti  BK,  td  BH.fiu  AM,  ergo  permunudo  h erit  vt  AM 
ad  BK,  ita  AR  ad  AM,  erat  autem  vt  BC  td  AM,  tti  AC  td  AR,  ergo  ex  tqutlt  erit  t vt 
Jff  ad  Eli,  ita  AC  td  AM,  efl  diuidendo  erit  k vt  CK  ad  KS,itaCM  ad  MA,  ergo  reda-. 
MK,  edit 1 parallela  reda  AB,  quod  oportebat  efic. 

Vel,  vt  longe,  breuwt  hac  eadem  nos  demonftrcmus  } Quoniam  efl  m vt  CB  ad  BH, 
itaCA  ad  AR,  Jedvt  HB  ad  Ble,  ita  efl  a AR  ad  AM,  ergo  ex  aquali  erit 0 vt  AC  ad  AM 
sta  CB  ad  Bhergo  diutdendo  tvtCM  ad  MA,tt*  CK  ad  KB;ergt  Mk,  q erit  parallela  re  (It 
AB.  Quod  oportebit  &c. 

DE  EXPERIMENTIS 
Ad  Feritates  Phyftcas  indagandas  l 

C A P.  V I. 

AD  refli  philofophandum  via  nulla  fecurior  ea , quam  demit  experimentorum  vfus  i 
quamq,-  experimentis  vndiq;  fuffulti , calcamus ; cum  enim  omnis  philofophandi 
ratio  in  eo  polita  fir,  vt  mentis  agitatione  rerum  caufas,  atq;  primordia  confcqua- 
mur.-  vndePhilolophus  primo  Phyficorum  Veterum  inexperientiam  deteftarhr,  & pri- 
mo de  Ortu , eorum  vfum  ad  exploranda  principia  commendat ; proptered  expedit , vt  cu- 
iufinodi  res  iplat  fint , diligenti  quadam  indagine  perquirentes , tandem  ad  caularum  ex- 
plorationem gradum  faciamus ; idq;eoribi  magis  agendum,  nc  eorum , qua  nunquam 
agnouit  Natura , caufas  indagando , vt  palfim  vfu  venire  folct , quis  exprobret;  Kaff  W«toc 
yp dfuefi  ’h  iifup  ypdqtsp.  Ita  pland  cotigit  iliucui  Problcma,licet  dolose, propoltrfi  fuitiVn- 
de  na  efler  quod  later  nigrore  aflc&us  folaribus  radijs  expolitus,  citius  quam  imbutus  albo- 
re incalefcercr . Statim  interrogatus , gloria  cupidus , quafilad  Natura  facratiora  quidem 
adtaifius,  c aulam  attulit  dicens  mirum  id  profc&o  non  efleiquoniam  albedoplus  lucis  par- 
ticipat. 
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rieipati  atqiadei  caloris  indi  proficifcenris;  Hinc  autem  interrogans  veoufti  fubridetti 
ait , parcas  mihi  quxfo ; nam  haud  bene  Problema  tibi  propofui  quod  enim  de  nigredine 
dicendum,  infulsiquidem  albedini  adfcripfi.  Philoiophtis  autem  ille  prar  verecundia  ru- 
befcentibus  genis  obticuit,  atq,-  cogitabundus  exoptatx  caufx  perquifitionc  ncgleCU , om- 
nes ingenijneruos  ad  nimiam  csculandam  audaciam,  ac  petulantiam  contendit.  Prxftat 
igitur  fummam  adhibere  curam  ad  inquirendum  nilm  quod  proponitur  veritati  Gt  conten- 
uneum;  et  fi  qoidpiam  eft  lentibus  deprehenfum ; numinhoc  aliqua  intercedent  alluci- 
nario;  quamobrem  fedulitas  in  experiendo  eft  adhibenda , & ingenij  alacritati  adiungen- 
da  cura . 


Nam  Polycrates  ille  Thebanus  imitandus  videtur  in  re  haud  prorfus  abfimili.  Xerxes 
Grxcos  bello  quidem  adortus , cum  apud  Salaminera  fuperatus  eflet , inde  confulto  fc  mo-  . , 
uit,  Mardonium  relinquens , vt  fuo  nomine  bellum  idem  profequerctur,  qui  cum  haud 
meliori  fortuna  pugnaflet , immo  fugatus  eflet,  fama  vulgo  percrebuit,  Mardonium  intra 
ambitum  tentorij  fui  thefaurum  ingentem  humo  defotlum  reliquifle : tum  Polycrates  illo 
commemoratus, vbiiam multum,  diuquc pccunix thefaurum  fruftra quxGjtiet , oleum» 
nimirum , ac  operam  perdens,  Delphicum  Oraculum  confutuit , qua  ratione  videlicet  pe- 
cunias adinucnirc potuiflet : cui,  fertur,  ab  Apolline refponfum  fuifle;  v<n<  XlSt»  umn 
ideft  vnumqucuque  mouc  lapidem ; quod  cum  fcciffct , magnam  auri  copiam , diurnus  in- 
gemes reperijffe , memorix , lirterifque  prodirum  cll . Vnde  adagium;  -nana. 
hoc  eft  vnumquenquc  mouc  lapidem , feu  omnia  experire , nihilque  intentatum  relinque . ... 

At  nonne  iure,  ac  merito  fapientix  thefaurum  inquirenti,  credimus  illud  idem  Apolline  rc- 
fponfurum  fuifle  ? tanto  profeifto  magis , quanto  veritatem  confcqui  eft  difficilius , verique 
thefaurum  recludere  eft  operoftus . In  hoc  igitur  omnes  ingenij  ncruos  contendat  Philo- 
fophus , dum  Naturx  myllcria  perferutanda  fufeipit : Nihil  prqptcrca  relinquendum  inten- 
tatum , ac  ob  id  illi  mouendus  eft  omnis  lapis , vt  aliquando  demum  gloriari  poffit , fe  voci 
compotem  improbo  labore  faClum  fuitfc ; Quamobrem  G quiipiam  experiendo  notaucric 
vnica  vice , quinimmo  duabus , vel  pluribus,  haud  potuifle  ebiperuenire , vbi  ia&is  verita» 
tis  fundamentis , fyftema  contemplationis  erigat ; non  debet  propterea  deterritus  ab  opere 
dcGftcrc , fed  potius  longe  pertinacius , ac  iinpenftus  in  idem  incumbere , vt  in  quo  dcfpc- 
rauerat,  eodem  tandem  exultet.  >.i  • i . 


Experimentis  verb  nedum , qu*  dicebamus , confcquimur,  fed  etiam  fcaturigincm» , 
vnde  difciplina  omnis  dimanat,  nimirum  principia  prima  complexa,  ex  quibus,  ratiori- 
«atkme  fcientiam  deducimus  'a  ,xal  ■Jtiaay.i&utne  Sutvourixa  ix  irpovirxp-  uaiuuur. 

Jruvaw,  ytnreu  ytanue  • Qanpor  Si  touto  Dtapcvo n ivit irarat : turi  yap  MdBrfxaraat  rar  kr i- 
vnMwrilixTaTSUTOVTpoixovwipiwiTjMjXxlTiJiaMawfxaV»»»^*»,  Omnts  docinoa  , cr  om- 
nis difciphna  dsfcurjiua  ex  praexiftentifit  cognitione ; maniftfium  nutem  hoc  [petulantibus  in 
tmmbus : Mathematica  emm [ten  Harum  per  hunc  modum  fiunt , & aliarum  vnaquaijue  ar- 
cuem . Sic  pcrbclli  Ariftotcles , nec  immerito  i nam  fcientiam  demonftratione  confcqui- 
mur , at  in  demonftrando  haud  in  infinitum  eft  abeundum , fed  ad  quxdam  principia  pri- 
ma,  communcfquc  notiones  deucnicndum ; huiufmodi  ver6  complexa  funt ; nam  dc  in-  *l.n. 
complexis  nullus  hic  fcrmo . Si  prima  Gmpliciter  extiterint , terminorum  percepta  Ggnifi-  Ix  p., 
catione , ftatim  innotefeunt alia  vero , vel  afluetudinc , qux  tantum  in  Moralibus  locum-, 
obtinent,  vel  experimentis  comparantur;  experiendo  Gquidem , rem  hoc,  vel  illo  eflo 
modo  cogno (cimus , ac  proprietates  inefle  adnotamus : vnde  vel  inde  concluGones  alias 
deducimus , e6  iam  comperto , velut  flabili  principio  vtentes ; vel  eiufdcm  caufam  aflecuti,  •fimeuUm/i 
de  eodem  fcientiam  adipifeimur . Magni  propterea  fieri  debet  experimentorum  vfus,quem 
non  rar6  Philofophus  rerum  naturalium  contemplationi  operam  nauantibus  commenda-  t*am. 
tum  voluit.  Inductione  fiquidem ad  confirmanda feientiarum  principia  nullum  opportu- 
nius  inftrumentum  reperies ; vnde  per  illam  a pofterioribus  ad  priora  proceditur,-  quoniam 
vniucrfale  prius  natura  eft  particularibus,  atque  adeo  caufx  rationem  obtinet:  quamo-  me,  a,/,,en 
brem  i particularibus  ad  vniuerfale  progredi  eft,  a pofterioribus  ad  priora  gradum  facere . 

Ita  quidem  apud  plurimos  non  obfcuri  nominis  viros,  ea  methodi  refolutiux  rationem-  ■apmitmitri 
obtinuit.  At  a Angularibus  ad  vniuerfale  progreffus  experimenta  fupponit.  Inde  propte- 
rea  ipforum  principiorum  cognitio , qux  inductione  comparatur , vbi  experimentum  con-  a,,jt  a 


fundimus  ,-feiun  alioquin  Experimentum  fit  habitus  ex  plurimis  memorijs  eorum , qu*  fub  ''^”^”^ 
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poccdendum*;  nam  alioquin  decipimur.  Ita  lane  fit,  vt  prxclariflimis  laudibus  efferri  de- 
freat,  qui  dum  hoc  muneic  fungitur,  quam  diligentiflimc  curat , vt  omnia  paria  fintpror- 
PW&  • fus  > quorum  deinde  recordatione , non  immerito  dici  poffit  expertus';  Cc  enim  illa:  plures 
memoriat.cum  fimilium  prorfus  extiterint,  experimentum  parient. 

Verumenimucro  hxc  prarfcrtiin  in  Phyficis  adhibenda  funt,  vt  eorum  opitulatione, 
prracipijs  adinuentis , celebris  hxc  difciplina  plena  maieftatis , tandem  alicubi  dignitatem 
tonfequatur  fuam ; ciim  alioquin  puriores  Mathefeos  partes , vt  Arithmetica , & Geome- 
tria, ipiis  non  indigeant ; Pliyfico  tamen  Mathematicae  cum  Phyfica  conditionem  fere  for- 
tiuntur  eandem . 

A***  Hanc  ob  caldam , vt  Naturalem  promoneremus  difciplinam , oblati  occafione , prxei- 

epri  Florenrix  per  multos  annos  plurimum  laboris  pertulimus , plurimumqoc  temporisin- 
tCTriTwaT-  fumpfimus , vt  experiendo , qua?  vera , qupue  falfa  ab  alijs  pronunciara  de  Natura:  arcanis, 
, ■■  • Ha  ^jgnofceremus , & qua  tandem  hucufque  latitarunt  in  tenebris , lxtabundi  traheremus  in 
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Ira  profe£<\  qua:  apud  vulgus  magnam  inuencrunt  fidem , quxque  iam  in  Scholis  intu- 
Juerunr,  experiendo  denique , partim  falfa,  partimmale  adhuc  explicata,  deprehendi- 
mus . Non  ita  tamen  tantitm  fidendum  experimentis,  vt  inde  protinus  fententiam  aliquam 
ab  omni  veritate  prorfus  aliena  clfc  nos  infei  re  debeamus.  Sed  vt  ha&cnus  difta,  aliquo  il- 
Atmiptrijmfii  Fuftremus  exemplo , vnuin  e multis  afferemus  in  medinm . Amvnf  irent  ergo , perperam 
m*-  hadienus  explicata  cfto ; Philofophantium  enim  vulgus  credidit  obfeffam  qualiratem  ad 
njm,  contrarij  prxfentiam  intendi , vocem hauc  antipcriftafis  interpretantes,  quaficircumfi- 
fientiam , 8:  obfeflionem  contrarij . 

Hi  porro  frequentes , ac  familiares  experientias  fupponunt,  quibus  nimiriim  qualita- 
tem m aliquo  fm>ie&o  intendi,  dum  hoc  oblidetur,  ac  oppugnatur  ab  agente  contrario , 
* confirment,  videlicet  ab  alio  corpore  contrariam  qualitatem  poffidente.  Irrident  aurenu, 

quemcunque  dicentem  non  id  realiter  contingere,  fcd  potius  cx  noftri  fenfus  quadam  af- 
fe&onc  lernpcr  id  nobis  apparere  quod  rcrie  Galenus  aduerterat . 

Qui  id  ratione  detegendum  foret,  diu  cogitantibus  nobis  ,feobftulit  experimentum-,* 
quod  inter  extera  ,S.  Principi  Leopoldo  nos  exhibuimus.  » 

Suuvpfimus  vas  plumbeum , in  quod  calidam  aquam  infodimus ; in  hanc  porro  Thermo^ 
metrum  demerfimus , cuius  tubulus  per  tabula  forame  intrufus  horizontaliter  conftiturx , 
‘ quo  minus  hinc , illinc  raderet , detinebatur.-  impedimentoque  erat,  ne  vaporum  cfHuuium 
fZ,  obferuationem  perturbaret ; Obfcruato  igitur  gradu , ad  quem  vi  caloris  vini  fpiritus  in- 
tus  iiiclufos  afeenderet . cum  paratum  edet  vas  glacie  plenum,  ftatim  hoc  ad  vas  plum- 
beum admoui  > ha  vt  plurimum  huius  mergeretur  in  glaciem , tunc  autem  oculorum  acio 
diligenter  adnotaui,  mim  Thcrmometrum  noui  quicquam  offenderet:  nil  plane  deprehen- 
di , quod  vtiqus  contigiflet , fi  calor  aqua  a glaciei  frigore  obfeffus  maiorem  intcuhonrmj 
fufccpife ; Thcrmometrum  enim  calorem  adau&um  oftendiflet,  propterea  quod  vini  fpi- 
ritus intus  exiftens , ambientis  adaurio  calore  alcendit ; penitus  tamen  immotus  remanfit . 
xetHfau»  At  quia  potuiffet  quifpiam  occurrere  dicendo , contrarij  quidem  obfeffione  qualitatem  in- 
frixmj*» . tcncj;  ( qUlmdo  hxc  iuxta  rei  naturam  extiterit , calor  autem  aduerfatur  aqux;  quamobrem 
contrario  modo  experimento  fa&o,  nimirum  in  vafe  plumbeo  glacie  quidem  iminiffa , ac 
in  alio  vafe  aqua  fcruenti , nec  abfimili  modo,  ac  fupra , omnibus  perpetratis , eadem  con- 
ti giffc  qua:  prius,  fcilicet  nullam  in  Thermometro  mutationem,  quainuis  frigus  glaciei , fo- 
ret obfelfum , deprehendimus . 

Hunc  itaque  in  modum  antiperiftalim  veteri  fenfu  quidem  explicatam  proffigammus, 
fimulque  deprehendimus  etiam  minime  cum  veritate  confentire , qux,  tanquam  cffcdtus  il- 
lius ,recenferi  confueucrunt . 

XxHrimmtr,  Et  quod  aqux  puteafes  xituio  tempore  frigidiores , quam  tempore  hycmali , peropian- 
SMheiuna  mr : (ic  & Celia  vinaria . Prxtcrea  dum  in  calcem,  quam  viuam  appellant,  aquam  infun- 
n *m*"i  iT  diroos , tantus  calor  excitatur , vt  vehementer  aquam  ebullientem 'reddat,  quamuis  inii 
ftriflmfimT*-  fufiouc  olei  nunquam  id  contigifle  compertum  fit . Infupcr  ignem  vehementius  .accendi 
per  modicam  aqux  infufionem;  Fenum  diu  conclufum  accendi;  Fimum  fummoperc  iu- 
cakfcete ; Triticum  in  foueis  mclufum , calorem  itidem  concipere ; Atque  tandem  gran- 
dinem 
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ffinem  frigidiorem , ac  propterei  denfiorem , Se  duriorem  niue , vere , 8c  autumno , atquei 
hyemc , tepente  aere ; quoniam  hifce  temporibus  frigus  ab  ambientis  contrario  calore  ob- 
feffum,  inualefeit , Sic  ventres  Animalium  hyeme , ac  vere , natura  calidiflimos  effc , feri- 
pfit  Hippocrates.  t,a.  f,mi 

Duplicem  ob  caufam  reprehcnfioncra  incurrunt,  & quod  lallji  afTumpfcrint , Se  quod  Jf-  '<• 
non  caufam  pro  causi  quidem  attulerim . Primum  fane  falfum  omnino , fiquidem  aqtut  0lru„i,„ 
puteales  coli  ara  cum  ijs , qua:  funr  expolita:  aeri  feruenti , v t funt  ftagnantes  in  ftipcrficie , 
telluris,-  funt  nanque  frigidiores , non  tamen  fcipfis,  prout  funt  tempore  hyemali , quod 
& de  aere  in  fpecubus  fubterraneis , deque  Cellauinarijs  dicendum . Quod  conuincitur 
facile , cum  nec  in  aquis  putealibus  acftiuo  tempore,  nec  in  Cellauinarijs , iiue  fpecubus , o~ 
leum  congelatur , quod  tamen  hyemali  tempore  paffim  cucnit ; quod  etiam  Thcrmomciro 
non  icmcl  a nobis  comprobatum  fuit. 

Ad  calcem  quod  attinet  viuam : non  caufam  pro  canfa  attulerunt;  non  enim  id  ideo  c«/** 
eucmt,  quoniam  calor  ipfius  ab  ambiente  frigore  obfriTiis  inualefcat;  Et  certe fubit  ani- 
roum  admiratio , quod  hi  tam  ofeitattter , craflaque  Mincrua  philofophati  fint  i nam  ad  id 
aqua  feruenti  adbibita,  vehementiorem  calorem  excitari , non  femel  nos  docuit  cxpcricr.- 
tia . Et  quidem  ipfa  circumdata  glacie,  vel  niue,  nifi  fuerit  humore  perfufa , nullus  exci- 
tatur calor , vr  fi  vas , vbi  illa  concluditur , niue , vel  glacie  circumdatum  fuerit ; nunquam 
enim  igncfcct . Phaenomenon  i|itur  iftud  aliunde , iurc dixeris,  trahere  originem  fuam. 

Mirabile  id  videtur  diftu , quod  calx  commemorata,  vini  fpiritu  fuper  infufo , non  inca-  s^riim 
leicat , ncc  dillbluattir , quamtiis  ille  potentia  calidus , frigidus  tamen  afru , fit . Kon  ofti-  Ajjhfrjjj 
cit  autem  eum  cfle  potentia  calidum , quod  ex  dictis  de  aqua  feruenti , cuique  facillimum-  ■<;« 
erit  intclligcre . Huiufmodi  quidem  fpiritus  humor  admodum  renuis  cft,  proptcieaquc- 
facillime  quidem  feinfinuans ; nec  tamen  accidit  quod  per  aquam  communem , vel  etiam-  'ZJum* ,j- 
dlftillatione  eduitam  ex  herbis . Vides  hinc , quam  prudenter , & fcife  pronuntiatum  fuc-  !•'*"  ■ 
sit , decipi  nimirum  illos , qui  ad  pauca  refpicientes , facile  pronunt  iant . Illuti  igitur  at- 
tendendum in  experimentis , ni  circumflantia: , vt  plurimum  a fenfibus  remora , & velut 
ad  experimentum  ipfum  non  fpe&amcs , negligantur ; Paffim  namq;  contingit , v t fpreta- 
magno  fint  in  pretio  habenda.  Si  quis  enim  non  aduerterit,  aqui  calidi  fuperinfiis  i , cal- 
cem incalefcerc , diflbluiquc  magis , quam  per  aquam  frigidam ; facile  animum  inducet, 
vt  credat  id  a frigiditate , veluti  contrario  iuxta  pofito , & vt  aiunt , per  antiperiftafim  pro- 
ficifri . Praetereafi  non  &erit  expertus , quod  de  vini  fpiritu  dicebamus , facile  iuadebitur, 
id  ab  humido  ortum  ducere . Quod  fi  experimento  non  innotuerit , id  fupcrinie&kme  olei 
lentorem  quendam  habentis  non  contingere facile  id  humoris  tenuitati  referet  acceptum . 

Hac  autem,  & fimilia  iuxta  principia  e Natur®  vifceribus  deprompta,  opportuniori  loco 
explicabo . . 

Maximi  vulgatum  cft  ad  glaciei  confedtioncm  .exhalationes  tcrreftres,  vnaemnaert- 
requiri,- quoniam  non  dum  deprehenfum  fuerat  experimento,  aquam  in  loco,  vbi  nullus -A"* 
aer,  vel ialtem minimus , acfereimperceptibilis  omni  quidem  induftria,  ncc  terreffris 
halitus  reperitur , glacefcerc.-  cum  hoc  tamen  diferimine,  quod  glacies  h®c  fit  albicans, 
opaca ; qu®  vero  fub  diu  conficitur  perfpicua , luminique  peruia  i illa  denfior , maiorifquc 
grauitatis  in  fpecie : hate  rarior , minufque  grauis . Magni  propterea  imereft  operam  itigi- 
t er  experimentis  nauare , ad  veritatem  in  rebus  Phyficis  explorandam . 

Ac  m experimentis  conficiendis , negligendas  non  efle , nec  minimas  quidem  differen-  a»  afmmf. 
tias , hoc  vnum  fuadere  poterit . Obferuemus  Artifices  chalybem , ad  cultros , vel  inftru-  •mfiUJ» 
menta  fculptoria  conficiendi,  temperantes:  compertctnus  enim  pro  ratione  mora,  qui 
fuerit  detentus  in  igne , fragilitatem , vel  lentorem , duritiem  » vel  mollitiem  contrahere-  .'‘••fi  «siq . 

Temperatura  liquidem  ita  perficitis-.  luiuniiu  t,ud‘  • 

Chalybs  inijeitur  in  ignem , ita  vt  non  candidus,  fed  ignirus  tantum  euadat ; namcan-  p.w-6lJj 
didas  obfununam  duritiem,  nimis  friabilis  cft ; Mox  verd  exemptus  cx  igne,  nigroque-  fi» 
faponc  illinitus , iterum  in  ignem  immittitur , vt  denud  ignitus  faefus , & ex  igne  quidem-  "" 
exemptus , illko  in  aquam  immerfus  frigcfcat  s quod  fieri  folet , vt  vi  ignis , opitulante  la- 
pojic,  chalybs  fcorias  ammittens , atque  adeo  expurgatus,  ignique  fuper  impolitus  colo- 
res , fi  ilicee  aureum , feu  vt  aiunt , frumentinum , violaceum , & album  oflenrare  poffit : cx 
huiiiftnodi  aptem  coloribus  chalybis  temperaturam  conijciunt;  propterea  quod  aureus 

color 
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feolor  nimiam  duritiem , atque  ade6  frangibiliratem  arguit:  violaceus  veri  duritiem  mi- 
* notem : albedo  tandem  mollitiem  declarat . Vnde  fagaciores  Artifices  medium  inter  au- 
reum , & violaceum  colorem , fcligunt , velut  apertiflime  teftantem , tunc  ipfum  chalybem 
Uam,  gptiori  effe  temperatura  ad  cultros , aliaque  fcifloria  inftrumenta  conficienda ; nam  alio, 

quin  prx  duritie  fignificata  a colore  aureo , culter  non  fcruat  aciem , fcd  ob  fciabiliratenu 
fiatimvfn  ineptus  euadit,  quemadmodum  prasmollitiefignificata  a colore  violaceo  ten- 
dente ad  atbedinem , & multo  magis  ab  ipfa  albedine  contritione  rotae  cotarix  nullam- 
aciem  confcquitur . Vides  igitur  exiguas  differentias paruifacicndas  non  efle. 
vm-  Neminem , etfi  vix  prima  Philofophix  limina  falutauerit , vulgatum  illud  prxterit  efifa- 
/"*■  tum , Natura  fcilicct  vniformi  diffbrmi  quadam  aftione  operari , qux  fi  fuerit  menfuratiL. 

lineis , augetur  vel  dcfcrcfcit  in  Arithmetica  medietate,  nimirum  fecundum  aquales  ex- 
. ceffus  i nift  tamen  quifpiam  notaucrit  duo  quidem  in  a itione  concerni , nempe  fpatium , & 

tempus . 

Si  id  in  ordine  ad  fpitium  vfurpauerit , facili  decipietur ; haud  enim  perpetuo  remfie  fc 
habere , deprxhendet ; graue  fiquidem  defeendens , non  ita  fibi  velocitatis  incrementa  fu- 
peraddit  fecundum  fpatia  peradta , fcd  potius  iuxta  temporum  menfuram , fpatia  quando- 
quidem perafta  funt  in  duplicata  ratione  temporum , atque  velocitatum , eftque  velocitas 
ad  velocitatem , vt  tempus  ad  tempus . 

At  nec  aliquando  fiue  tempus , liue  fpatium  rcfpicias , id  a natura  fadlum  reperies . Ma- 
gnes enim  dum  ferrum  trahit ; vel  hoc  ad  illum  properat  attradtum , non  ita  fertur  ci  lego 
vt  magnes  aftione m excreent , quafi  nimirum  vniformi  difformi  quadam  ratione , iuxta-, 
vel  fpatij , vel  temporis  partes , quod  experimento , me  id  aliquando  fuiffc  confccutunu. , 
memoria  teneo . Accepi  fiquidem  vas  oblongum  virreum  longitudinis  vnius  bracchij , 
tMppinjtwn  cum  quarta  parte , latitudinis , profunditatifque  fcxtx  partis , illudque  repleui  aqui : cha- 
•*”<*»£**  acum  prxtcnucm  accepi , pronamque  fuperimpofui  aqus , tanta  quidem  induftria, 

^ aggfre  £,£0  ej{  acrc  > chalybs  cum  aere , cuaderet  minus  grauis  in  fpccic  quam  aqua- , 
ac  propterea  huic  innataret , cumque  hanc  ad  extremum  vnum  ipfius  vafis  conftituilfcm- , 
xqux , vt  dicebam , innatantem ; ad  extremum  alterum  locaui  tabellam , cui  fuperimpofui 
magnetem , unde  uiginti  unciarum , quem  uerfus  acum  admoucbam  donec  aduerterem- , 
hanc  aftione  affici , ac  allici  ad  unius  bracchij  fere  difiantiam ,-  Cumque  uas  aqua  plenum 
perfoicuumeflet,  facile  partitiones  aequales  in  papyro  fubtus  conftitutofe  fe  dabant  ini 
conlpeftum : expi  ucro  tunc  Cronomctri , feu  penfilis  uibrationes  numerari , cum  primum 
acus  ad  magnetem  properaret : fpatijfquc  peraftis  diligenter  annotatis , nullam  feruari  le- 
gem uniformis  difiormis  aftionis , aduertij  nam  acus  lento  gradu  incedebar , paulum  ac- 
celerato ulque  ad  fpatij  dimidium ; mox  tanta  celeritate  motum  profequebatur , ut  nemini 
vibrationes  ipias  numerare  liceret.  Prxcrar  .S.  Princeps  Lcopoldus , cuius  quidem  iuffii, 
meum  experimentum  ccnrics  a diuerfis  repetitum  fuit , quod  lemper  eodem  contigiffc  mor 
do  teftes  effe  polfunt , quotquot  ibi  aderant . 

Hinc  milii  fecundo  loco,  conijcere  licuit,  infulse  admodum  plerifque  grauium  dc- 
miHm?  *r*”  feenfum  contingere  magnetica  quadam  attraflione quafi  nimirum  tellus  magnetifino 
crMuiA  fuo , corpora,  ad  fc  trahat  grauia,  non  quod  hxc  fuapte  naturi  dcfcendantj  Id  enim  fi 
hunc  in  modum  fe  haberet , non  fccus  contingeret  atrraflionis  progreffus , ac  accidiflc  in_ 
i «no»  acu  fuperius  commemorata,  dum  videlicet  magnetica  vi,  fuper  aquam  traheretur,  nam 
a‘'  ab  hac  fpatia  perafta  non  erant  in  duplicata  ratione  temporum , quo  pafto  fc  fc  grauia  rao- 
uere , iam  apud  omnes  in  confrifo  eft,  nofque  non  fcmel  experti  fumus . 

Circum  fpe&ioncm  in  experiendo  ixpe  fepius  inculcatam  fuadet  etiam  & illud,  quod 
•jusi  iir  paffimobieruare  licet  apud  Artifices , quorum  eft  auri,  argentique  perfefrionem , purita- 
**  temque  probare . Si  enim  argentum  inuolurum  cortice  plumbea  incincriuo,  Italice  Co- 
Opella  conftituas  vehementer  concitato  igne  vi  follipm,  vt  tefta  ipfa  ignefeat , liquatus  fu- 
fumquidem,  atque  liquatum  argentum , cum  omnem  impuritatem  hunc  in  modum  ami- 
ferit , ftathn  c filio  non  nihil  congelatum , fiue  conliitcns  euadit , eodem  perfcucrante  calo- 
ris gradu.  Quod  fi  Philofophum  prxtericrit  interroganti  vnde  cffct,  quod  metallum  im- 
minuto calore  ciiius  exuberantia  hilum,  erat,  illico  congeletur.  Occurret  dicens  id  mif 
rura  non  cficcum  ignex  cuolauerint  particula:  > folutum  quibus  metallum  reddebatur 
Verum  fi  inflet  ille,  idem  ex  parte , contingere  nil  penitus  imminuto  calore , vt  paulo  fupra 
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Hicebitur,  interrogatus  aduertet,  fe  adxquaram  haud  reddidiffe  rationem ; vtin  re  pro- 

pofitanil  addendum  fuperfit.  1 .4 

Nonnulli  perferutantes  nafcentium  fpontaneum  ortum , fatis  leui  quadam  coniefturi- 
animum  e*  informarunt  fententi i , vt  arbitrarentur  praedica  nafei,  quatenus , vel  femina  ad 
fubieflam  materiam , locumque  delata  luerunt : vel,  fi  fit  fenno  de  inferiis , parua , & exi- 
gua quaedam  animalcula  aliunde  fuerunt  traduria.Ita  quidc  ex  carnibus  vermes  oriri  aiut : L"‘“  i*™’’ 
vel  quia  Mufcas  exiguos  illos , ac  fenfibus  impcrccptibilcs , vel  corura  femina  eo  tranllulc-  rinJ'  <<ruo 
rint , vbi  tandem  poli;  aliquod  temporis  fpatium  fe  fc  dant  in  confpcrium , vel  excrementa,.  9«  • 
alui , quafi  nimirum  femina , vel  fermentum  iniccerint , & id  genus  alia , qudd  obfcruatic- 
rint,  ex  eadem  carne  partibus  excerptis , ex  vna  earum  fi  fuerit  bene  tcria , vt  in  vale  vitreo 
vndique  claufo  conditura  , vermes  haudquaquam  concipi  ; fccus  autem  ex  illa-  , ‘ 
que  libero  acri  expolita  fuerit . O quantum  eft  in  rebus  inane!  Sapinii  ille  animus,  qui 
h*c  comminifcitur  ? quis  vnquam  defipiet  ? In  eadem  verlamur  naui , nec  fpontaneus  na- 
fccntium  ortus  eft  fatis  explicatus , cum  eadem  redeat  difficultas  de  nafcentibus  eo  in  loco, 1 
vndetraduria  fuerunt.  Ad  femina  quod  attinet,  tolerabile  quidem  illud  foret,  fi  experi- 
mentum, de  quo  gloriantur , aliquo  faltem  modo  conuincerct.  Conclufimus  herbam  in 
vafe  vitreo , alio  tamen  fperiantes , & ita  conclufimus , vt  nullus  aditus  pateret  aeri  am- 
bienti,ad  cum  modum,  quo  Ars  Spagirica  praxipirtpofito  autem  illo  fub  fimo  macerationis : 
gratia  (id  enim  opus  a nobis  intentum  requirebat)  & quidem  per  fpatium  quadraginta  dic-  ’ 
rumt  mox  inde  extrario , codcmque  reclufo , vermes  adinucnimus  non  paucos.  Audio' 
dicentes  illos , iam  ve!  exiguiffimos  vermes , vel  eorundem  femina  in  herbas  fuifle-  tradu- 
fta : fed,  vt  fuperius  dicebam,  fupcrelt  inquirendum , qua  ratione  vermes  illi  fuum  ortum- 
aauouerint  eo  in  loco , vnde , quicunque  fit  hic  Naturae  minificr , illos  tranlportauerit : 
quod  fi  femen  tibi  illud  videatur , non  propterea  te  diluiflc  difficultatem  exiflimcs,  qu* 
generatim  proponitur  de  ortu  fponte  nafcentium , vbicunque  ille  contingat.  Et  mirum- 
eifet,  quod  in  fingulis  quercus  pfcudo-gallis  vermes  oriantur,  vel  quatenus  in  fingulos 
flores  eorum  lemina,  vel  exigui  ipfimet  vermes  .i  Mufcis  tradurii  fuerint . Vtinam  hoc  xuo 
Domitianus  imer  viuos  ageret ; *gre  enim  ferret , fe  tandiit  acriter  Mufcas  inferiatum- 
fuilfe,  animaduertens  tanto  in  honore  habendas  efle , vcvniuerfx  Natur*  prateipuum  re- 
gimen , iuxti  quofdam , ijs  deferendum  fit . vEque  etiam  & mirum  foret  tantam  ijs  ineffo 
Dgacitatcm,  curamque  tantam , vtin  fingulis  Myrti  folijs,  vel  exiguos  vermes , vel  eo- 
rundem femina  deponant . Qu*  proferio  non  minus  de  ipfis  excrementis  vrgent . 

Sed  fmti  nimia  glori*  cupiditas,  plerumq;  miniis  expertem , minufq;  cautum  in  explof 
randis  Natur*  folertis  operibus  experimentali  via  decepit,  fefellit;  nec  mirum;  experi- 
mentuiri  enim  periculofum , & fallax , dicebat  Hippocrates . Nos  etenim  vafe  concluiam- 
carnem  fub  fimo  conftituimus , debitoq;  temporis  interuallo , quos  alioquin  vermes  ibi 
nafcentcs  videre  non  licuiffet,  aperte  confpeximus,  ac  cxclamauimus:  6 quam  veritati  con- 
fentit  effatum  illud,-*»»*»*»-*»»  quodemmodo  flcn * funt  M*»M.Difpcrfa  quandoquidc  femina 
funt  per  vniucrfum  Orbem,  & prout  in  loco  fuerint  fibi  confcntanco , non  autem  vbtquo 
fuas  exerunt  operationes . *»».  <?■  "• 

Non  omnis  firt  omni*  tellus. 

Indi * mittit  Ebur,  molles  fu*  thur * S*b*i. 


Nam  rcrii  ille 

Continuo  h*s  leges,  *tern*qi  fxdtr*  certis 
Imfofuit  Netur*  locis . 

Nec  frumenti  grana  vbicunque  fata , ni  dicam  in  horreo  feruata , germinare  deprehen- 
des : fic  in  plcrifque  funt  rerum  femina,  qu*  a fuis  muneribus  feriantur  diucrfimmodc  prx- 
pedita;  qu* citm aliquando  fuerint  expedita,  quod  fuapte  naturi  poffunt,  moliuntur; 

3uod fcite admodum  videtur  ab  Auriore  Natur*  fidum  fuiffc , cum  ad  Vniuerfi  pulcritu- 
inem  varietas  conducat  in  primis,  qu*  ab  hac  iam  diria  commixtione  feminum  quam-  ~«rj t fui. 
maximi  pendet . Nec  propterea  id  interturbat  ipfius  Natur*  opera , cum  hic  ea  negligat 
In  vno , quod  in  aliquo  alio  magnifacit:  ita  plani  in  vegetatricis  anim*  operibus , exempli 
gratia  in  quercu,  non  officiunt  femina  vermium  nafcentium,  qui  aliquando  dum  alas  af- 
lumunt , Mufc*  foras  erumpunt , quod  plani  in  pfepdo-gallis  iam  diriis  perpetuo  contin- 
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tnpiii 4 Reiti  fuperids  adnotauimus , experienti  lapidem  omnem  moucndum  elfe , non  rarb  fi- 
^'■rT?"  quidem  vfuuenit , vt  in  poftremis  habendum  non  fit , quod  alioquin  paruifaciendum  Dide- 
retur. Quis  enim  fufpicari  poflet , magni  intcrefle  ad  feminis  germinationem  aerem  elfo 
debere  perflabilem , cum  alioquin  nihil  defit  eorum  ■ quae  ad  id  uidentur  condhcere , terrae 
nimirum  fecunditas , uelut  illius,  qu*  plurimo  nitro  quidem  abundat;  quantum  fat  eft 
humor  featens,  blandus  calor , ifoue  ca-leftis  adeft . Perflabilem  autem  acrem  defiderari 
hinc  plani  intelliges ; Cucurbita  femina  terra  commifi , terra  autem  partem  uafe  quo- 
dam uitreo  tegi,  ita  ut  intra  ambitum  terrae , cui  fuperimpofitumeratuas,  fex.ucloflo 

S radiatorum  feminum  fata  fuiflent , reliqua  erant  defofla  terras  aperto  aeri  expolita;  tribus 
iebus  tranfafiis,  aduerti  unumquodque  femen  commiflum  terra  libero  acri  expolita  gei- 
minare  capide ; qu*  autem  latitabant  fub  terri  te£t>  iam  dido  uafe , nullum  fpecimeru. 
germinationis  exhibebant ; iterum  poft  quartam  diem  obferuatione  repetiti , idem  adueN- 
ti , nec noui quicquam  accidifle deprehendi;  quod  cum fpatio  feptem , ucl  oflodicruBu. 
minime  notare  licuilfct,  undeconijei  poflet  nedum  initium , fcd  nec  etiam  fpes  germina- 
tionis in  feminibus  terra  commiffis , cui  uas  incumbebat , cum  alioquin  catera  uberri- 
me erupiffent , ac  feraciter  germinaflent ; non  erat,  cur  halitarem  de  illa  ncceflitate  acris 
perflabilis , quem  forti  quilpiam  negligendum  duxilfct . Itaque  qua  fere  funt  paria  uiden- 
tur exhibere  contraria : in  fuperiori  fiquidem  experimento  conclufus  erat  aer  in  uafe,  & 
i uegetabiliorta  funt  infera:  in  hoc  itidem  aer  undique  daufuserat,  & femina  tamen., 
manifefla  non  germinant ; ibi  fimi  calor  prater  cum,  qui  eft  acris  ambientis : hic  ipfius 
terra , & ambientis  prxfto  erat ; ibi  calor  femina  forti  latitantia  promoucbat  ad  opus : hic 
iners  conatum  omnem  experiebatur  inanem  • Vides  igitur  ad  rite  experiendum  oporterej 
Philolophum  Argum  cfle , & ad  plurima  refpicerc , cum  hinc  inde  fuppetant  plurima , vn- 
d?  Natura  longi Tateq;  diuerfa  molitur . 

nwTrmir  »■  Celebris  opinio  fuit  eorum , quibus  ventriculi  concoilio  per  modum  elixationis  fieri  vi- 
debatur , caque  calore  perfici ; quali  generatio  ipfa  ed  citius , ac  perfeilius  celebretur,  quo 
validior  extiterit  calor,  cum  tamen  experimento  comprobatum  fit  caloris  gradum  in  ani- 
mali  feruidioris  temperatura:  non  excedere  illum,  quem  Sol  atftiuo  tempore.  Leonem^ 
cJnmiwu-  (igniferi  partem,  (candens,  in  hxc  inferiora  effundit  , atque  mortalibus  impertitur. 
‘“I"™**',"-  Non  immerito  propterea  dixeris,  ad  id  humore , veluti  fermenti  munere  fungente , Na- 
ruram  vti:  cuius  non  lcues funt conic&ura: ex  quorundam  animalium mufculofis  ventricu- 
sth  fimrMn  lis , vt  Auium  omnium , paucis  exceptis , quibus  cum  dentes  defint , ob  id  Natura  mulcu- 
hmn.  [0fum  ventriculum  ad  cibaria  conterenda  largita  eft ; fic  enim  huiufmodi  pratparationej , 
faciliora  quidem  co&u  redduntur,-  at  vero  nili  humor  acceflcrit,  qui  ad  hanc  concodtio- 
nem,  fermenti  inftar,  conducerer,  caloris  tantum  energia , qua  ccrt^  ventriculus  ilie  ad 
•'  cibaria  duriora  fuperanda , quamuis  attrita,  mininfe  pollet , conco&io  ipfa  nunquam  per- 
fictetur.  >-• 

Quamobrcm  ad  hanc  attritionem  confirmandam,  aliquando  fphxrulas  quafdam  vitreas 
' Gallinis  exhibuimus:  erant  tamen  vacua:,  ita  vt  cortex  tantae  foret  craflitiei,  quantae  Iulius, 
argenteus  nummus . CumhasGallinx,  quibus  per  os  illas  ingeflimus , decem,  velduo- 
decim  horarum  fpatio  intra  ventriculum  detinuiffent,  gallinas  iplas  diflecuimus,  &adin- 
uenimus  praedidtas  fphxrulas  contritas , fine  vlla  ventriculi  fefionc . Curauimus  in  extra- 
uZflu  /7.  &um  ventriculum  fimiles  fphxrulas  intrudi : poflmodum  autem  eundem  fuper  tabulam^ 
jhwmr.  conftituimus,  valideque  manibus  preflimus, donec  prxdiftaru  fpharrularu  fractio  continge- 

ret; & dilaniatu  omnino  ac  laceratum  illum  aduettimus ; vnde  animum  incedit  admiratio , 
cur  hoc  idem  viuo  ventriculo  non  contingeret ; ac  propterea  magis  inualuit , atque  percre- 
buit  fufeipio  de  quopiam  humore , quo  quidem  ad  cibaria  facili  conterenda  plus , vel  mi-, 
nus  vteretur  Naturaieo  vel  maximi  qubd  in  hunc  finem  inter  edendum, obferuatio  docuit, 
quam  ficqucnter  ab  huiufmodi  animalibus  exiguos  lapillos  afliimi . 

Vana  credebatur  fufpicio,  cum  nullus  appareret  humor  tam  validus,  vt  vitrum  corro- 
dere poflet  i aqua:  enim  fortes  metalla  validiflimi  corrodentes  invafis  vitreis  citra te- 
ftonem  feruantur ; dum  itaque  animus  fltfef  uaret  vari.s  fententijs  diftra&us,  quid  hac  in  re 
’nUi  ‘twr  u decernendum  ignorans , eccc  extemplo  tranfmiflum  ad  Scrcniflimum  Principem  Leopol » 
n dum  a Medico  quodam  Pohtiano  vitreum  vas , oenophorum  fcilicet  inftar  cribri  perfora- 

^Zu$mT  ,Btn»  ha  tamen  vt  foramina  quatdam  expta  folum,  non  dum  abfoluta  lorcnt , vbiquxdam 

~ adhsr- 
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Edlmens  materia  fe  fe  parui  monticuli  indar  attollens  cernebatur ; cupientibus  riobis  hu- 
iufmodiphatnomeni  caufam  inquirere , fideliffime  relatum  fuit,  vas  illud  a pr*di&o  Me- 
dico Omphacio , hoc  ed  humore  ex  vua  acerba  expreflo  repletum , Solifquc  radijs  expoli- 
tum fuifle.  Quis  autem  vnquam,  alacri  etfi  donatus  ingenio,  id  conijcerc  potuiffet  ? quis  nili 
id  oculis  vfurpaflct , animum  indnxiflet , vt  crederet  contigifle?  Qu.v  dixilTc  iuitat,  vt  cui- 
que fit  exploratum  in  Natura  thcfaurisquaidamprater  omnium  hominum  opinionem  la- 
titare , ac  proinde  in  experiendo  magni  efle  opus  folertii , diligenti  perquilitione,  pertinaci 
labore , nc  miferrimfc  decipiamur . 

Inter  ratera , que  quidem  in  Nature  operibus 
perlcrutandis  magni  refert  attendere  , tempus , 
exidimo , quod  ed  rerum  naturi  condantium , vel 
faltem  motus  carum  menfura , itemque  pondus , 
fcu  grauitas.  Ad  tempus  dimetiendum  nullum., 
opportunius  videtur  indrumentuna , quam  Pcnfi- 
le,fcu  Pendulum,  &c.  atq;  XpwqKM-poi’,  Chronomt- 
trm  , quod  adiun&o  diagrammate  confpicien- 
dum  exhibemus,  videlicet  AIB,  in  quo  cernitur 
regula  enea  CI,  cui]  infixum  ed  GHK,  ab  huius 
autem  extremo  K,  fphatrula  B itidem  atnea  filo 
alligata  KF  pendet  ,■  per  ipfam  autem  regulam- 
CH  excurrit  furfum  , atq,-  deorfum  regula- 
tor DEF,-  (lic  enim  ab  eo , quo  fungitur  munero 
Jubet  illum  niicupare)  excurrit,  inquam, beneficio 
capfulae  DE,  per  filum  ipfum  mediante  forami- 
ne F:  fa&at  verd  fune  in  regula  diuifiones  M,N.O, 

P,QjR,S,  vt  fpatia  debitam  rationem  feruent  pro 
vfu  ipfius  Penduli.  Dum  enim  fueritJPenlile  tanta: 
longitudinis , vt  tres  pedes  ParyGnos  cum  fext an- 
te iequet,  Mcrfenni  obferuatio  docuit , vniusho- 
ri  fpatio  fieri  uibrationes  3600,  quarum  propte- 
rca  quaelibet  ed  unum  minutum  focundum : tem- 
porum autem  rationes  attenduntur  penes  diuifio- 
rics  ipfius  regul? ; funt  enim  longitudines  in  du- 
plicata ratione  temporum . Itaque  fi  duo  fint  Pen- 
silia, quorum  unum  longitudine  quadruplum  fit 
alterius , fi  maior  chorda  aliquo  tempore  uibratur 
femel , chorda  minor  in  dimidio  tempore  fcmel 
uibrabitur,  cum  ratio  maioris  ad  minorem  fuerit 
quadrupla  ; vnde  fi  placet,  ut  tempus  uibratio- 
nis  alicuius  Penfilis  duplum  fit  temporis  uibratio- 
nis  alterius  Penfilis , necetse  ed , longitudinem- 
illius  quadruplam  efle  longitudinis  iftius , hoc  cd 
oportet  longitudinem  funis  ad  funis  longitudi- 
nem in  quadrupla  efle  ratione  j atque  adeo , 
quando  Pcnfde  unum  fuerit  quadruplum  al- 
terius , tempore , quo  maius  unam  perficit  uibra- 
rionem , & minus  perficiet  duas : unde  longitudi- 
nes ipforum  lunt  reciproce  in  ratione , qua  qua-  . _ ...  _ 

«Irata  a numeris  uibrationum ; fed  etedem  longitudines  funt , Ut  quadrata  temporum  ho- 
mologe. Vt  fit  Penfile  quadruplum  alterius,  tempus  unius  uibrationis  i Pcnfili  maio- 
ri , ed  duplum  temporis  a Penfili  minori ; quare  longitudo,  ad  longitudinem  erit  ut  4.  ad  r . 
hoc  eft  in  ratione  quadratorum  abs  *.  &i;  tunc  infuper  tempore  uibrationis  Penfilis 
unius , Penfile  alterum  tres  uibrationes  efficiet , quando  fimis  illius  nouies  continuerit 
funem  alterius;  unde  fit,  quemadmodum  diccbamus.ut  ca  funiu  longitudines  reciproce  ra- 

' • • : j-  .n. j... ■■:SrationQ,quatincodetem- 
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pore  perficiantur . Itaque  fi  fuerit  penfile,  cuius  longitudo  fit  brachium  vnum temporC 
autem  A,  ab  eo  confcdt*  vibrationes  numerentur  tfo.  eodem  verb  tempore  alterius  pen- 
filis vibrationes  numerentur  i o;  erit  vt  3600.  quadratum  ex  tfo,  ad  100.  quadratum  ex 
io,  ita  reciproce  longitudo  penfilis  cuius  tempore  A,  decem  vibrationes  numerabamur 
ad  longitudinem  alterius,  cuius  eodem  tempore  A,  numerabantur  vibrationes  tfo;  huius 
igitur  longitudo,  vteft  vnius  brachij,  ita  quidem,  & illius  eft  brachiorum  ?tf.  Ita  fit,  vt 
quemadmodum  graue  cadens  acquirit  in  fine  primi  momenti  fpatium  vnum , in  fine  fecun- 
di quatuor , in  fine  tertij  nouem , in  fine  quarti  fcxdecim : atque  adeo  fint  inter  (e , vt  qua- 
drata temporum ; Ita  fi  quatuor  extiterinr  penfilia , vnum  longitudinis  vnius  brachij , alte- 
rum quatuor , tertium  nouem , quartum  fcxdecim , eodem  tempore  quo  quartum  vnam_. 
perficit  vibrationem , primum  abfoluet  quatuor,  fecundum  duas,  tertium,  vnam  ma, 
tertia  parte ; fic  enim  longitudines  penfilium,  funt  in  duplicata  ratione  quadratorum  a nu- 
meris vibrationum  reciproci- . 

tfulwu  Prsrtcr  vfum  quem  hoc  pr artat  inftrumcntum  ad  ipfius  temporis  dimenfionem , infignia 
ehmmtri  funrab  eo  prodeuntia  confideratu  digna , eiufque  lingularia  fymptomata  latiflimnmape- 
' ■ r;unt  campum  ad  philofophandum,  e quibus,  vt  vnum  vel  alterum  attingam.  Primum- 

illud  occurrit,  quod  fi  graue  appenfum  filo , fuerit  conftitutum  in  linea  horizontali,  vbi, 
& c lamis,  cui  filum  eft  alligatum;  filoque  tcnfo,  fi  graue  demittatur , q uantum  temporis  in- 
fumere  deberet  quoad  perueniret  ad  lineam  perpendicularem  defeendendo , tantundem- 
liine  ad  eandem  horizontalem  afeendendo , niii  aliqua  ei  forent  impedimento , cuiufmodi 
funt , & rcfiftcntia  medij , & grauitas  funis , eiufque  craflities , atque  tandem  grauitas  eiuf- 
dem  mobilis  . Deduobus  prioribus  nemini  dubitandum,  nam  aer  rcfiftcns  impetum  fen- 
fimretundit,  &grauitas  ipfinsmcc  fonis,  feu  chordi,  qui , pendulo  quidem  abduerto  a 
perpendiculo , partes  habet  alicuius , ctfi  modie*  grauitatis,  non  nihil  pendulum  retrahen- 
tes ad  perpendiculum . Quod  inde  cuique  perfuafum  erit,  fi  animaduertat  tanto  minui  fen- 
fibilitls,  citiufque  detinere  vibrationes , quanto  craffior,  ac  pomlcrofior  ipfamct  chorda- 
extircrit:  vndefit,  vt  quo  chorda  gracilior , atque  fubtilior  fuerit , co  altius  vibrationes 
refurgant . 

Tertium  amem  pnrciptium , etfiquibufdam  non  probetur,  eft  grauitas  eiufdcm  mebi- 
lis , quifemper  contranititur  motui  praitcr  naturam  cius.  Nihil  enim  magis  infui  fum-  , 
nihilquc magis inuerifimilc, quam  confilium  deliramentum,  exiftimantium , quodlibtt 
corpus qtiiefccns  penfile  indifferens  admotum,  a qualibet  vinute  motiua,  quanturouis 
diminuta , moneri  pofle . 

Foret  id  quidem  admittendum  fi  corpus  huiufmodi  intra  Natur*  cancellos  extarer,  cui 
nulla  quidc  cftirt  ad  motujnllta  propcnfio;ar  qui  vnquam  fanar  mentis  id  animo  aftequi  po- 
terit? quod  enim  natura  condat,  cuiufmodi  funt  corpora,  dc  quibus  hic  habetur  ferino  , 
illud  habent  in  primis , vt  fuopte  ingenio  motum  fubirc  exigant , cum  hac  autem  indolo , 
naturaque , haud  indifferentia  cohatrct . Natura  fiquidem  ad  vnum  fertur , cui  nihil  magis 
quam  indeterminatioaduerfatur.  Itaque  (i  vibrationes  dccrefcant,  & ad  extremum  deli- 
nant , ne  putes  id  tantummodo  a rcfiftcntia  medij , vel  a grauitate  chordi,  ciufuc  craflitic , 
ortumduccre,  nam  & id  quoque  magni  ex  parte  grauitati  corporis  chordi  appcnfi,  de- 
bet acceptum  referri . 

mgtrmnJ* m Hic  porro  non  poffom  non  mirari  quorundam  infeitiam ; Et  quia  exiftimantes  aquam  , 

•SiiunMit.  & multo  magis  aerem  nullatenus  diuifioni  refiftere , hic  aperte  pronunciant , acris  rcfiftcn- 
tii  retundi  penfilis  impetum;  fi  namque  diuifioni  non  rcfiftit,  qui  fieri  poterit , vtbuic 
vibranti  re fiftat?  Et  quia  vibrationum  definentiam,  ac  imminutum  impulfum , nullo  mo- 
do a.  grauitate  mobilis,  ortum  ducere  arbitrantur,  cura  tamen  exiftiment  chordam  pn 
grauitate  fua , in  caufa  effe , vt  penfilis  impetus  imminuatur . 

MirMu  Aliud  eft  quoque  non  minoris  admirationis , quod  fi  pro  corpore  vnius  vncii  appendas 
c*»«-  alterum  mille  librarum , ita  tamen  vt  corpus , vna  cum  chorda  iqualis  longitudinis  fit , vi- 
,m'  brationes  vtriufque  penfilis , iqualisfintdurationis,  ita  vt  quantum  temporis  infumitur 
in  vibrationibus  centum  penfilis  vnius  vncii,  tantunde  infumatur  in  vibrationibus  alterius 
mille  librarum . Num  referat  quicquam  fi  fuerint  eiufdcm,  vel  diucrfi  grauitatis  in  fpe- 
cie ; fatis  imelligitur  cx  grauibus  cadentibus  ad  proprium  centrum , quorum  illud  quidem 
eft  exploratum , nMintercfle inter durationem motus  corporis grauioris , & miuusgra- 
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in’j ; non  enim  ingens  lapis  veloci&s , quam  lapillos  cadit ; Si  tamen  fuerint  eiufdem  graup 
tatis  in  fpccie ; nam  alioquin , fi  fuerint  diucrfe  in  fpccic  grauitatis , quod  maiori  grauitatc 
praeditum  eft , illud  celerius,  quod  minori,  fcgnius  defccndit,  fed  hoc  etiam  fuperiori  capite 
adnotauimus. 

Nec  prxrcrmittam  aliud  non  minoris  (luporis , videlicet  haberi  a maiori , vel  minori 
longitudine  chorda,  quod  a maiori , minorique  pondere  non  habetur ; quo  enim  clrordju 
breuior  eft , eo  etiam  vibrationes  crebriores  fiunt , quo  prolixior  eo  rariores . 

Illud  itidem  accedit , quod  fi  grauia  fuerint  diucrfa , quod  maioris  eft  grauitatis,  lon- 
giores feruat  vibrationes , atque  adeo  plures  quam  miniis  graue ; leuiora  fiquidem  corpo- 
ra ab  aere  magis  retardantur:  vnde  fi  duo  corpora  pondere  inaequalia  chordis  appcnljL. 
luerint , & pcnlilium  inftar  dimidiam  circumferentiam  abfoluanr , quod  grauius  eft  almis 
afcendet,  plurcfquc  dccurfus  perficiet,  quod  facilius  profcdlo  deprehendes,  quo  maior 
erit  ponderum  differentia . 

Hinc  facile  conftat  ipfius  aeris  refiftcntia : vnde  penfilis  ope , hxc  magis  quam  cafibus  in  a*u  nfjii- 
perpendiculo  fadtis , innotefeit . 

Et  illud  quoque  mirabile , nimirum  vbi  quicfccnsin  perpendiculo  graue  abduxeris , 
tametfi  illud  non  impellas,  elfe  tamen  idem  ad  perpendiculum  recafnrum,  ac  rediturum 
atque  adeo  hunc  in  modum  itus , rcditufquc  varios,  peradturum . Placuit  nonnullis  id  pro  ‘T™ 
caufa  recognofccndum , quod  graue  illud  in  perpendiculo  conftitutum  ita  eft , vt  quafi  in- 
ter  duas  oppofitas  vires , terrx  attraftriccm , chordxque  retentriccm  libretur  .•  adeo  uidc- 
licet , ut  grauitatis  axe  cocunte  cum  chordx  duftu , attradfio , atque  retentio , graue  ipfum 
ueluti  partiantur , unde  ibi  quiefeat . Vcrumcnimuero  extra  perpendiculum , ut  ipfi  aiunt, 
axis  fit  attra&ionis  liber ; quamobrem  deorfum , ctfi  nondiredte , fed  oblique  fit  motio  ob 
cohibitionem  fcilicct,  qua  chorda  axis  commutationem  facit,  atque  commotionem  ia» 
arcum  conformat,  quoufquedenuo  chorda  dudfum  eundem  affccuta  cum  axe,  fuerit  io» 
eodem  perpendiculo.  Addunt  prxtcrea , & illud , quod  ibi  denuo  graue  quiefeeret,-  quia 
tamen  motus  deorfum  non  deperdidit,  fed  eoufque  uires  acquifiuit , propterea  graue  per- 
gere deorfum  impotens , non  impotens  tamen  arcus  continuatione  in  orbem  pergere , per- 
pendiculum ipfum  praetergreditur , quoufque  iterum  axe  magis  magifquc  libero  attradiio- 
fu  fado , ille  impetus  furfum  paulatim  refradtus  euanefeat , ac  inchoetur  reditus  [per  ean- 
dem uiam deorfum,  non diffimili ratione  prxtcrgreffurum perpendiculum , & in  afcenfo 
tandem  deliturum , ut  alius  itus  incipiat , cui  reditus  alius  iterum , ac  iterum  fuccedat . 

Hxc  tametfi  induftrios£  fint  di&a , puerilia  tamen  exiftimo,  velut  innixa  falfiffimofun- 
damento , quod  videlicet  in  illa  attraflricc  terrx  virtute  confiftit , quam  alias  nos  ablegan- 
dam veluti  commentitiam , non  immerito  duximus . 

Caufa  potius  ea  profedtcrcredenda , quod  a quiete  recedens  graue , temporibus  xquali-  o fimt  p* 
bus,  fuapte  natura  defeendendo  fibi  fuperaddit  xqualia  celeritatis  momenta ; quod  no  f"** 
dhm  illi  conuenit , dum  liberi  defeendit , fed  etiam  dum  fuerit  chordx  appenfum  ; atque» 
adeh  id  cuique  exploratum  velim , cx  co  quod  dum  illum  arcum  deferibit,  minorem  iituin 
prope  initium  efficit , quam  remotius , vt  maximus  fit  in  perpendiculo , vbi  tantum  celeri- 
tatis confequitur , vt  non  impeditum , vndccunque  id  contingat  ad  horizontalem  lineam , 
vnde  difcdferat  pcrucnirct , ab  impedimentis  autem  retunditur  conceptus  impulfus , quem 
nemini  fanx  mentis  inficiari  licet . Ccffante  igitur  imptilfu  a quo  itus , ac  reditus  prorici- 
fcitur,  quiefeat  oportet,  & quidem  in  linea  perpendiculari,  quoniam  hac  ratione  feruat 
Naturx  leges,  vt  quantum  fieri  poteft  ad  centrum  grauium  accedat,  quod  fecundum  chorT 
dx  dudum  affequitur ; dum  in  perpendiculari  pofita  eft . 

Vibrationes  autem  ipfe  itus , reditufque , quamuis  initio  prolixiores , & ad  maiorem  al-  ,/""  '7'^' 
titudinem  affurgentes , fub  finem  autem  fint  breuiores,  nihilominus  finguli,  durationis  >n~ 
eiufdem , feu  xquitemporanei  non  immerito  crediti  funt ; quamuis  non  defint , qui  putent  r 
diligenti  quadam  obferuatione  deprehenfas  effe  celeriores  vibrationes  prope  finem : quod 
nobis  tamen , omni  adhibiti  diligentia , nunquam  innotuit . 

Illud  tofuper  eft  confiderandum , qu6d  vnufquifqueitus,  vel  reditus  duplici  parte  con- 
flat,  quarum  uni  eft  per  arcum  defecnfus  ad  perpendiculum:  altera  autem  per  arcum,»,  z»^„. 
afcenfus  a perpendiculo.  In  defcenfu  per  arcum,  ipfum  mobile  mouetur  motu  naturaliter 
accelerato,  in  afccnfuuero  naturaliter  deficiente;  ita  fit  ut  tam  itus,  quam  reditus  adx- 
. --  “ ' quabi- 
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quabilem  motum  redigantur . Ciim  itaque  maximus  celeritatis  gradus  fit , quertl  mobilel 
acquirit  in  perpendiculo,  fi  mobile  defcriberet  arcum  motu  aequabili,  celeritatis  gradu,  qui 
dimidium  foret  maximi  gradus  iam  didti , tanto  temporis  fpatio  arcum  illum  percurreret 
graue, quanto, motu,  cuius  pars  dimidia  eft  defcenfus  naturaliter  acceleratus  per  arcum.al- 
tcra  autem  aicenfus  naturaliter  deficiens  j fed  haec  etiam  fuperius  innuimus.  Tam  itus, 
quam  reditus  dicitur  vibratio  fimplex,-  at  vibratio  compofita  ex  itu,  & reditu  confiat . 

Hic  autem  non  praeteribo  quorundara  induftriam,  quaficpenfile  rotat  in  orbem  aSai 
aptatur , vt  vibrationes  perpetuo  feruentur  ad  eandem  eleuationem  excurrentes , quo  ope- 
re difficultas  illa  vitatur  obieruandarum  vibrationum  pi  at  nimia  breuitare  fenfum  effugien- 
tium; hunc  autem  in  modum  penfile  quidem  elaboratum,  ad  plurima  diligenter  oblcr- 
uanda  conducit  j prxfertim  autem  in  Aftronomia  locum  habet,  nimirum  in  obferuationi- 
Kr  . . bus  Eclypfium,  aliorumquc  Coelcftium  phaenomenon , vt  cuique  perfpicuum  effc  poteft , 
m mmmr  Animaduertcndum  eft  autcnnmelius  hoc  inftrumentum  ad  propofirum  conduccrc.fi  duo 

*im\  adhibeantur  fila,  quorum  vtrunque  fit  infixi  clauo  HK  in  locis  vnius  digiti  fpatio  fere  inter 

fcdiftantibus,  quando  regula  CH  fuerit  altitudinis  dimidij  brachij  ,& vtrique  appenfa  fit 
■M> . fphxrula  BL  cx  vno,  codemq  ue  pun&o.quod  fit  quodammodo  vertex  vnius  triaguli, cuius 
crura  fintprsdi&a  fila,  bafisverb  inter  hxc,  diftantiain  HK:  Oportet  autem  tunc  regu- 
latorem  DEF,  rimula  effe  apertO,  per  qua  fcilicet  duo  prxdi&a 
fila  tranfeant,&  ipfe  regulator  libere  excurrat  fila  compledf  ens. 

Ad  fluidorum  grauitatem  explorandam , tametfi  plura  fine 
idonea  inftrumenta  humana  fagacitate  excogitata , tamen  vnu 
alteri  longe lateqi  prxftat.  Breuiter commemorabimus, quae 
haifienus  adhiberi  confucuerunr.mox  quod  exteris  prxferendfi 
afterentes.  Horum  autem  inftrumentorum  non  immerito  quod- 
libet T'>pw<d)u=V , Tgroftathmcs,  quafi  Bdanx  huxnidorum,  Icu 
fluidorum  dici  poflet , 

er.mum.  Primum  illud  fe  fc  offert,  quod  Bilancis  inflar  omnino  eft; 
rg'tf„)mu*  ad  extremum  enim  brachiorum  ipfius  Bilancis  fcutcllx  loco  al- 
hgatur  crinis  equinus,  quemeiufdemgrauitatisinlpcciecum 
aqua  obferuarunti  huic  autem  fit  appenfum  corpus  infpecidJ 
grauius  aqu-i;  vt  exempli  gratia,  marmoreum,  ferreum , xncum 
&c.  immergatur  illud  in  aquam : alio  autem  Bilancis  extremo 
alligata  fit  icutclla,  in  qua  conftituatur  graue  ,quod  in  aero 
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dum  vtrfatur,  arquipondertt  iupradafto  graui  in  aquam  immer- 
fo : mox  autem  obleructur  fadt  < ponderatione  vtriufque  corpo- 
ris in  aere , quantum  ponderis  addendum  fit  in  femella , ad  ae- 
quilibrium grauis  ibi  exiftentis,  comparatione  illius,  quod  crini 
equino  appenfum, erat  immersu  &c.quatum  enim  additu  luerit , 
ent  aqu£  pondus  mole  squalis  ei.quod  erat  in  aquam  immersu: 
cum  magnitudines  in  humido  tanto  fintlcuiores,  quanta  eft 
graukas  humidi  molem  habentis  folidx  magnitudini  xqualem. 

Quamuis  autem  bxc  fluidorum  explorandi  quantitatem  ra- 
tio exadiflima  credatur,  re  tamen  vera  ijfdcm  eft  difficultatibus 
obnoxia , quibus  & ponderatio,  qua  ad  trutina  rcuocantur  pon- 
dera beneficio  Bilancis  in  eodem  medio,  puta  aere,-  ad  mini- 
mas enim  diflerentias  tntemofcendas , Bdanx  ingens  non  eft 
idonea,  fi  vero  fuerit parua,  ciun  non ntfi  exigua  pondera  ad 
examen  adhiberi  poffint , exigua:  differentis  non  prodeunt. 

Aliud  inftrumentum  ad  idem  confequendum  excogitarunt  J 
tuiufmodi  eft  adiundo  fchematc  reprxfcntatum . Sit  fphxrula 
cmm  BCD,  intra  quam  exiguiffimi  globuli  plumbei  indufi 
fint , & e qua  aflurgat  gracile  collum  DA,  vel  filum  ferreum  in 
equas  partes  diuifum,  vt  in  fchemate  cernis  i fi  itaque  inftru- 
mentum fuerit  immerfumin  humidum,  extabit  pars  colli  DA, 
e .-itabit  autem  quoniam  in  fphxruiara  BDC  tantum  fuit  plumbi 
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Mffufuifl vt  reddat  inftrumcntum  ita  grauc  in  fpccie , vtnoni 
omninb  totum  vfque  ad  A immergatur  : quanto  autem  plus, 
vel  minus  immergitur  de  collo  AD;  idque  ex  intcruallis  defi- 
gnatis  innotefeit,  tanti  magis,  vel  minus  cft  grauc  humidum, 
in  epiod  inftrumentum  ipfum  immergitur.  Si  enim  collum  DA, 
e.g. , diuifum  fuerit  in  centum  particulas  aqualctf,  initio  fatfo 
a pun&o  D,  & fafla  immeifione  in  aliquo  humido , defccndat 
inftrumentum  vfque  ad  particulam  decimam,  faifta  veri  im- 
merfione in  alio  fluido,  in  quo  defccndat  vfque  ad  paniculam 
decimam  tertiam , iam  hoc  fluidum  minoris  erit  grauitatis  in- 
fpccie,  quam  aliud . Sed  hoc  non  adeo  cft  exadtum , vt  ei  ani- 
mus ingenuus  acquiefcat . .... 

Aliud  proptcrca,  vt  infecuda  figura,  ABC  inftrumetu  excogi- 
tatu fuit  inftar  cauci, vbi  inclufae  funt  plurimae  fphaerula;  vitrea: 
diuerfor  grauitatis  in  fpecic , vt  grauitate  fe  fe  excederes  in  Ari- 
thmerica  medietate  reperiri  poflint.Immergitur  autem  haec  ma- 
chinula  in  humidum , quod  fi  fuerit  exigua:  grauitatis  in  fpccie , 
vnavel  dui,  vel  tres  ex  illis  fphaerulis  afccndentfi  vero  immer- 
gatur  in  aliud  humidum  in  fpccie  grauius  .alia:  emergent , plu- 
res,  vel  pauciores,  pro  ut  fuerit  grauitas  ftjfriidi.  Quonia  autem 
lingularum  fphaerularu  grauitas  pcrfpedta  cft,  fingulifque  gra-  _ 
uitatis  charadfer  imprelfus , obferuatis  propterca  fphirulis  ip- 
lis,  earundemque  collatione  faila.grauitatisq;  gradibus  ad  cal- 
culum redaflis , facile  conflabit , quodnam  humidum  luerit 
grauius , quod  minus  grauc . Inftrumenti  autem  ftru&ura  fic 
le  habet,  vt  omnis  labor  politus  fit  in  efformandis  fphatrulis  fe 
fc  excedentibus  aequali  grauitatis  cxcclfu  . Accipiatur  magnus 
numerus  fpharrularum , & inunerfis  in  aquam  calidam , obfer- 
uare  oportet  medio  Thermometro , fecundum  aequales  excef- 
fus  caloris , quae  nam  ex  illis  emergant  ■ quibus  a latere  politis, 
adferibantur  charadtercs  defignantes  aequales  cxceflus , nem- 
pe 1,2, 3,4, 5,  &c,  hoc  enim  pa&oconftru&ac  quidem  erunt 
fphaerulae  fe  excedentes , vt  opus  erat,  &c.  excelfus  autem  calo- 
iis  attendi  polfunt , vel  ex  incremento,  vel  ex  decremento , pri- 
mo modo,  pro  ut  fuerit  aqua  igni  admota,  fecundo  modo,  qiia- 
tenusab  illo  fuerit  remota  &c.  Sed  nec  etiam  illud  omnium-. 

videtur  habere  complexionem  numerorum . 

Aliud  exhibetur  in  tertia  figura,  ABCD  ad  cuius  collu:  na  in 
reliquis  perfimile  eft  primo  ex  fupra  relatis : conftrudta  cft  fcu- 
tella,  vbi  pondera  reponuntur  1 immergitur  igitur  inftrumcn- 
tum in  humidum,  & quanta  fit  immerfio  colli  notatur:  mox 

autem  in  aliud  humidum  cftm  fuerit  immerfum,  diligenter  ob- 

feruatur  quantum  ponderis  addendum , vel  fubtrahendum  ab 
ipfa  femella , quoad  fiat  adamulfim  vfque  ad  lignum  iam  nota- 
tum in  collo , & pro  ratione  grauitatis  adiumftic , vel  fubtraftx 
cognofcitur  ratio  grauitatis  fluidorum . 

Aliud  cft,  quod  in  quarta  figura  ABC  exprimitur,  quod  fere 
coincidie  cum  antecedenti,  quauis  diucrlum  admodu  videatur ; 
illud  autem  ab  hoc  fecernitur , quoniam  in  illo  additio  ponde- 
rum , vel  fubtraiftio  fiebat  in  fcutella , & immerfionis  obferua- 

tio  fieri  debebat  in  collo : in  hoc  autem  additio , vel  fubtradf  io  ponderum  fit  per  quofdam 
exiguos  anulos  , quos  ingreditur  turbinatum  collum,  cuius  vertex  A;  tantum  enim  pon-* 
deris  addendum  eft,  vt  vertex  A defccndat  praecise  ad  humidi  fuperficicm  ; anuli  autem 
funt  exigui  ponderis,  adeo  vt  centum  ex  ipfis,  velplures  etiam,  fi  placet,  aequent  graut»- 
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Cxtertaa  hde  artificio  conflruSuO  eft  inftrwnentum , yt  «queponderet  aqua  mole  fitt 
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'nuntur  folida , quorum  grauitatem  in  humido  placet  explorare;  fed  inftrumentum  ea  ra- 
tione e(l  elaborandum,  vt  determinata  quantitas  grauiflimi  corporis , cuiufmodi  eft  au- 
rum, non  omninb  demergatur , fed  ad  hoc  requiratur  additio  anulorum;  nam  hunc  in  mo- 
dum inftituta  collatione  inter  adiefla  pondera;  ipforum  facili  innotefeit  ratio  ponderum-  i 
qua-  in  ipfa  reticula  fuerunt  conflituta . 

Hoc  tamen  inftrumentum  etiam  vltimo  loco  exhibitum  non  eft  vn- 
dequaque  perfe&um , propterea  quod  aliquibus  laborat  imperfectioni- 
bus, de  quibus  fuo  loco , vbi  rationem  illud  conficiendi  numeris  omni- 
bus abfokitum  explicabimus . 

Plurimum  etiam  refert  aliquando  aeris  humiditatem  ad  calculum 
redigere,-  hinc  enim  nonnulla 'pendent  phaenomena,  ita  vt  hoc  igno- 
rato , de  his  iudicium  ferre  minime  tutum  fit . 

Humiditatis  gradus  in  primis  cognofcitur  ex  humoris  abundantia, 
quo  fcilicet  aer  plus,  minusue  refertus  eft . Ad  humoris  copiam  digno- 
icendam  , maxime  quidem  idoneum  eft  inftrumentum  Typj/Mrpn, 

Tf romttrtn  , hunc  in  modum  elaboratum.  Sumatur  enim  vas  quod- 
dam cylindricum  ex  fubere , vel  alia  fimili  materia , puta  ligno , ami- 
fto  lamella  ferrei , cuius  inferiori  orificio  adnedatur  vas  vitreum  coni- 
ci figura  conflans , cuius  vertex  ad  imum  vergat.hoc  autem  tribus  in- 
nitatur fulcimctis : repleatur  glacie  cbtrit  i , vel  niue ; ni  fi  aer  fuerit  hu- 
more abundans,  hic  adhaerens  cono  vitreo  diftillat,  atque  adebgut- 
tatim  defeendit ; quamobrem  fi  cadentes  guttas  cyato  , vel  fcutellj 
aliqui  exceperimus , adnotati  quantitate  temporis , oftendet  humor  in 
{catella  receptus,  pro  ratione  fux  quantitatis, quanta  fit  copia  humoris, 
quo  aer  repletus  eft.  Itaque  fi  hoc  fiat  in  locis  diuerfis , vel  fuccclfiub 
in  eodem  loco,  habiti  ratione  ad  tempus,  innotefeet  quanto  aer  ali- 
quis  maiori , vel  minori  humidi  copi  i abundet , prout  maior , vel  minor  jj— 
copia  humoris  in  cyatQ , vel  fcutella  colle&a  fiierit . 

Non  eft  autem,  cur  quifpiam  ambigat,  num  id  fit  veritati  confonum  ; / 

fiquidem  fatis  eft  vulgata  vaporis  ifta  per  adhxfioncm  rei  frigidx  con-  Mfc 
denfatio  . Aliquando  vnius  minuti  primi  tempore  , numerauimus 
quinquaginta,  & amplius  guttas  cadentes:  imo  aliquando  flantibus 
ventis  humidioribus  o&oginta  quatuor  guttas  numerare  licuit . 

Hoc 
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Hoc  idem  etiam  affequimur per  chordas,  prxfertimexinte- 
flinis  cofcilas, quibus  in  fidibus  vtimur;  na  hic  inde  flabilibus  ful- 
cimentis infixa:  fiiit , & in  eius  medio  pendeat  globulus  grauis, 
puta  plumbeus  , qui  fuperfidem  aliquam  optimi!  leuigatam, 
cuiufmodi  efl  fpeculi  terfi , vix  tangat  ; nam  humido  vigente 
contrahitur , & globulum  clcuat  lic,  vt  amplius  fuperficicm  non 
tangat  . 

De  inflrumcnto  , quod  0;puouiTpo» , T hermometron  dicitur,  ad 
explorandam  quantitatem  caloris , iamfuperius  verba  fecimus , 
iimulquc  notauimus  vulgatum  illud  adhiberi  folitum  inualidum 
cilc , cuiufmodi  efl  quod  .-i  latere  hic  cernitur , in  quo  fadla  efl  di- 
uifio  per  xquales  cxcelTus , innuimus  ibi  excogitatum  a nobis , 
quod  in  primis  idoneum  efl  ad  obferuandum  Natura»  progrefTum 
in  alterando , &c. 

Conflrudlionis  autem  ratio  , qua  vfi  fumus,  ea  efl,  quod 
videlicet  diuilio  graduum  fiat  fecundum  rationem  audii  caloris 
humidi , in  quod  inflrumentum  lplum  immerfum  efl ; itaque  fa* 
dio  initio  ab  humore  feruenti , notetur  infiflula  quoufquevini 
fpiritus  afccndit;mox  autem,  per  admixtionem  frigidi  in  tan- 
u quantitate  humoris  , quanta  in  caufa  efl  cur  calor  decrefcat 
fecundum  datam  rationem ; idque  facillimum  efl,  nulloque  ne- 
gotio perficitur  ; vini  fpiritus  defeendet  , ciufque  flatio  no- 
tanda efl , ficquc  procedendum  deinceps  .■  atque  hunc  in  mo- 
dum inflrumentum  eritcotiflrudlum  , itavt  immilfum  in  humi- 
dum , deinde  vero  in  aliud , flatim  declaret , qua»  fit  ratio  caloris 
vnius  ad  calorem  alterius . 

Hoc  inflrumento  yfi  'deprehendimus  vniformem  difformem 
diffufionem  aitionis  calcfadtricis  a Scholaflicis  decantatam  ina- 
nem , & commentitiam  effe . 

Aliud  quoque  Thcrmometrum  fatis  vulgatum  in  vfu  fuit  mi- 
nimas differentias  oflcndens : cius  autem  flru&ura  ex  adiundlo 
diagrammate  facili!  intclligitur . Sit  enim  vas  ad  maiorem  ele- 
gantiam fphatrica  figura  conflans,  ABC,  cui  annexa  eflfiltula». 
vt  cernis  FL,  aded  vt  totum  vas  fit  ABCF;  efl  autem  vas  alterum 
HGK1,  aqua  repletu , prxdidloe  vero  fiflulx , qux  vafis  ABCF, 
efl  collum,  orificium  F,  in  aquam  immergitur,  ita  vt  pars  eius 
demerfa  fit  EF.-antc  immerfionem  autem  aer  extruditur  validiori 
calore , quam  ambientis,  ex  vafe  ABCF;  ille  fiquidem  rarcfa&us 
exit:  poli  autem  immerfionem  aqua  per  prxdi&um  collum  af- 
furgit,  frigefacto  nimirum  acre  intus  inclufo  , ambientis  veri» 
calor,  quo  maior  extiterit,  eo  miniis  aqua  per  collum  ipfum_- 
alccndit  ,•  quo  autem  Irigus  magis  viget,  plus  aqua  attollitur, 
ebquc  altius  afccndit . Si  itaque  longitudo  fiflulx,  feu  colli  diui- 
fa  fuerit  lege  fuperius  a nobis  prxfcripta ; nam  in  partes  xquales 
vulgata  diuilio  efl , minus  tamen  idonea , fi  inquam  diuila  fuerit' , 
cx  diuifionum  punctis  innotefeent  gradus  caloris , quo  ambiens 
afficitur , vt  Ii  alccnderet , exempli  gratis , ad  punitum  D.indo 
conllaret  quxnam  fit  ambientis  affeitio  caloris . 

Yaldifquoquc  iuuat  rerum  texturas  obferuare,  Vnde,  vtalf- 
•quo  vtar  exemplo , cum  nihil  magis  apud  Chymicos  fit  decanta- 
tum, quam  Mercurius  dulcis , cuius  beneficio,  dummodo  riti 
dulcificatus  fuerit;  iadlanf  pfopelli  morbos;  alioquiq creditos 
incurabiles ; eum  autem  arbitrantur  artificiose  prxpardtum  fle 
effe , vt  nouam  induat  naturam , cum  tamen  fecus  fc  habere  ad- 
ucncrin»  bepeficio  Mmfurxtnriov  , Micrtfcofy  inflrumcmi , dc 
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quo  loquimur  iam  fatis  uulgsto , proprerea  quod  hic  dum  agimus , periculum  fecimus  ia 
Mercurio  dulcificato  i Pradariflimo  Viro  Domino  Guiliclmo  Stocheam  Anglo  de  re 
Chymica  optimi  merito:  is  autem  cum  arbitraretur  ad  curandam  luem  gallicam , nihil 
effe  opportunius  Mercurio  a fe  parato , mihique  diceret , (ibi  pcrfuafum  e(fe , Mercurij  na- 
turam , fuo  artificio  immutari,  «a  vt  nouam  formam  acquirat , opera  pretium  duxi  explo- 
rare, nura  aliquid  crudi  mercurij  ibi  reperiretur , quod  fane  argumento  nobis  ede  pollet 
haud  huiufmoai  mutationem  fadtam  fuiiTe ; adhibito  propterea  Microfcopio  Florentia  fa- 
brefado,  reperij  Mercurium  illum.  Arte  Chymica  tantum  in  minutiffimas  particulas 
Menftrui  partibus  intermixtas  diftra&umfuifle , qui  , vtpotc  exiguat,  fenfum  omnenu. 
effugiebant , qua  ratione  detegi  errorem  exiftimantium  artificiose  Mercurij  naturam  tranf- 
mutatam  fuiffc , cum  tamen  ineam  optime  quadret  Horatianum  illud. 

Naturam  expellas  fana  tamen  vfque  recurret . 

Sic  etiam  in  alijs  innumeris  rebus  expediet , grati:  veritatis  aficqucndx,  ad  hoc  inflrumcii- . 
tum  confugere . 

PratfUt  fc  fe  in  experimentis  exercere , animo  efle  ad  verum  indagandum  procliui , cu- 
rique fupramodumad  illius  indagationem  vti ; latpefatpius  adferibendura  tamen  cafui , 
quod  alioquin  fingularis  induftria , fummaque  diligentia  vix  vnquam  peperiffet ; Ita  qui- 
dem Optici  Tubi  prxftantiffimum , peneque  Diuinum  inuentum , olim  accidilte  cafu  mo- 
numenta certantur ; 'dum  enim  in  Belgio  vitra , lenticulare  vnum,  planum  alterum , illo 
tra&arec , vno  quidem  ad  aliud  admoto  decenti  quadam  intercapedine,  id  adinuenit,  quod 
vniuerfum  Orbem  in  fui  traxit  admirationem.  Sic  fortafle  continget  aliquando , fi  Deo 
placuerit,  vt  auditus  quoque  promoueatur,  & fic  adiuuetur,  vt  alicuius  machinamenti 
beneficio  mortalibus  longinquas  voces  audire  liceat;  idque  inditio  efle  videtur  ,quod  pro- 
pe Syragnfas  ad  diftantiam  videlicet  duorum  milliariorum  crypta  loquens , (vt  vtar  ibi  de- 
gentium phrafi)inLatomijs  olim  iuffu  Dionyfij  Tyranni  excauata  reperhur,  ita  vteius 
culmen  gracilefcat  in  ereftum  canalem  helicum , laxis  tamen  fpiris  efformatum  altitudinis 
triginta  circiter  brachiorum,  referentibus  Eglaur,  & Valter  Adolefcentibus  Teutonibus 
nobili  loco  natis*  cuius  apex  auriculariam  figuram  referens , definebatin  fupradifli  Ty- 
ranni diuerforiolum,  vbi  verba  quantumuis  prolata  fummifsa  voce  abijs,  quiinprxdiaa 
crypta,  vefut  carcerc conicdii  prx  fumma  tyrannide  Viri  fcelefti  detinebantur,  facile 
difbndteq;  admodum  is  ad  libitum  audiebat . 


A quibus  cstuendum  Analyft*  > ne  delufus  quodammodo 
•videatur  , 

C A P.  V II. 


FRequenter  admodum  vfuvenire  ffoler  , Theorema  aliquod  refoluendum  proponi, 
quod  fpccie  tenus  ab  alio  diflert,  cum  tamen  vix  imrofpe&o , ftatim  appareat  lucu- 
lenter tantummodo  formam  induifle  extrinfccam , eandem  penitus  naturam  retinens: 
vnde  nonam  non  expofeit  rcfolutionem ; quod  fi  Artifex , fui , qui  pollet  perfpicaciratt,, 
inotauerit , tantum  inde  profe&o  laudis  confequetur , quantum  dedecoris  proponenti  con- 
tinget . Si  quid  igitur  infulfum , fi  quid  fuperfluum , mnltoque  magis  fi  quid  repugnans 
propofitu  fuerit,  illud  exprobret  percontanti ; quod  vt  aliquo  nos  illuflremus  exemplo , fit. 

THEOREMA. 

Si  rtHa  linea  AB feSa fit  in  punitis  CJ),E,F,  ait  exifi entibus  aqualibus  partibus  Ad,  CE, 
reliqua  EB.fic fit  in  E diutfu,  vt  EB poffit  rtll angulum  ACF,vnicum  quadrato  EF,  exi • 
Jient  thus  aqualibus  DE,  EF. 

Vito , differentiam  quadrati  ctmpefita  ex  DB,  <jr  CE,  i quadrato  DB,  ad  differentiam  qun- 
dratsrUM  DB,&  CE,  efe,vtCEadEF. 
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Jk/ilutit , 


QVoniani  igitur  excefTus  quadrati  compotita:  ex  DB, 

& CE,  fupra  quadratum  DB,  ad  cxcclTum  , quo  A C D E F B 

quadratum  DB,  fupcrat  quadratum  CE,  eft  inJ  

ratione  vtCEad  EF,  fcd  quadratum  compotita  ex  CE,&DB,cft  aqualem  quadrato  CE 
plus  quadrato  DB  vna  cum  duplo  rccftangulo  fub  CE  & DB,  atq;  adeo  quadratum  compo- 
fitac  cxCE,  & DB,  fupcrat  quadratum  DB,  cxceflii,  qui  cll  redtangulum  fub  CE,  &fub 
compotita  cx  CE,  & dupla  DB:  fcu  quod  idem  cft , quadratum  CE,  plus  duplo  redtangulo 
fub  CE,'Sc  DB;ergo  alter  exedfus,  quo  fcilicct  quadratum  DB,  fupcrat  quadratum  Cii 
erit  redtangulum  fub  EF,  fcu  DE,  & fub  compotita  cx  CE,  & dupla  DB.  Sed  duplum  rc- 
dlangulum  BDE,  plus  redtangulo  CEF,  ob  eandem  altitudinem  DE,  vel  F.F,  idem  eft 
quod  redtangulum  contentum  fub  EF,  & fub  aggregato  cx  CE,  & dupla  DB;  ergo  cx- 
ccltiis  quadrati  DB  fupra  quadratum  CE,  eft  duplum  redtangulum  BDE,  plus  redtangulo 
CEF,  fcu  redtangulum  BDF,  plus  redtangulo  CEF;  ergo  quadratum  BD  aquabitur  re» 
dtangulo  BDF,  plus  quadrato  CE,  vna  cum  redtangulo  CEF;  Sed  quadratum  DB,  aqua» 
le  cft  redtangubsDBF,  BDF;  ergo  redtangulum  DBF,  aquabitur  quadrato  CE,  pbis  re. 
dtanguIoCEF.  Sed  redtangulum  ACF,  aquale  cft  quadrato  CE,  plus  rcdfangulo  CEE* 
ergo  redtangulum  ACF,  aquabitur  redtangulo  DBF;  ergo  vtrinque  addito  quadrato  EF; 
quadratum  EB  aquale  erit  redtangulo  ACF,  plus  quadrato  HI',-  ( cft  enim  quadratuiq 
tB  aquale  redtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF.,)  Quod  ita  fc  habet  cx  liypothefi , 


Compofitit 


^'vVoniam  quadratum  EB,  cx  hypothcfieft  aquale  reflarigulo  ACF,  plus  quadrato 
W EF;  ergo  vtrinque  fublato  quadrato  EF,  redtangulum  ACF  a-quabirur  redtangulo 
DBF  (cft  enim  quadratum  EB,  aquale  redtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF)  fcd 
redtangulum  ACF  eft  aquale  quadrato  CE,  plus  redtangulo  CEF;  ergo  redtangulum-. 
DBF,  aquabitur  quadrato  CE,  plus  redtangulo  CEF . Sed  quadratum  DB,  aquale  cft  re» 
dlangulis  DBF,  & BDF;  ergo  quadratum  DB,  aquabitur  redtangulo  BDF,  plus  quadrato 
CE,  vna  cum  redtangulo  CEF;  ergo  exccltus  quadrati  DB,  fupra  quadratum  CE,  cft  re 
dtangulum  BDF,  plus  redtangulo  CEF,  feu  duplum  redtangulum  BDE,  plus  rcdtangul" 
CEF.  Sed  duplum  redtangulum  BDE,  plus  redtangulo  CEF,  ob  eandem  altitudinem  DF, 
vel  EF,  idem  eft  , quod  redt angulum  contentum  fub  EF,  & fub  aggregato  ex  CE,  & dupla, 
DB;  ergo  huiufmodi  redtangulum  erit  differentia  inter  quadratum  CE,  & quadratum  DB , 
Sed  quadratum  compolita  ex  CE,  & DB,  cft  aquale  quadrato  CE  plus  quadrato  cxDB, 
vna  cum  duplo  redtangulo  fub  CE,&  DB.atq;  adeo  quadratu  compofita  cx  CE,&  DB,fu- 
perat  quadratum  DB,  exccffu , qui  eft  quadratum  CE,  plus  duplo  redtangulo  fub  CE,  & 
DB,  feu  quod  idem  cft  redtangulum  fub  CE,  & fub  compofita  cx  CE,  & dupla  DB;  fed  al- 
ter fuperior  excclfus  erat  redtangulum  fub  EF,  & fub  CE,  plus  dupla  DB;  ergo  horum  re- 
dtangulorum  communis  erit  altitudo  CE,  plus  dupla  DB,  & bales  funt  CE,  & El:;crgo 
huiufmodi  exccfliis  quadrati  compofita  cx  DB,  & CE  fupra  quadratum  DB,  ad  cxcclTum , 
quo  quadratum  DB,  fupcrat  quadratum  CE,  erit  in  ratione  bafium , vtCEadEF.Quoi 
oportebat  &c. 

Adrefolutionem  quod  attinet,  nihil  refert  adicclffc  quadratum  EF,  propterea  quod 
quadratum  DB,  per  fextam  Secundi , aquale  ell  redtangulo  DBF,  plus  quadrato  EF,  cum 
DF,  diuifa  fit  bifariam  in  E,  fi  itaque  redtangulo  ACF,  plus  quadrato  EF,  fuerit  aquale.- 
quadratum  EB,  ablato  communi  quadrato  EF,  redtangulum  ACF,  aquabitur  redtangulo 
DBF;  hoc  itaque  adiecifle  fufficerct , adhuc  enim  id  fcquerctur  fymptoma,  quod  oftendei;. 
dum  affumitur , quamuis  nulla  fieret  EF  quadrati  mentio , vt  mox  conflabit  i idcoque  fit . 
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m " eam  renaldinii  ■ 

THZOHEMA, 

Si  reda  line*  AS,  diuifa  fit  in  fundis  C,D,E,F,  it*  vt  e xifientibui  aqualibus  fartibus  AC, 
CE,  reliqua  fars  EB,fic  in  F,  dtttija fit , vt  red  angulum  ACF,  exijlente  DE  *quali  iffi 
EF,fit  aquale  red angulo  DBF . 

' 'Diea , differentiam  quadrati  eompofit  a ex  DB,  <ff  CE,  i quadrata  DB,  ad  differentiam  qua- 
dratorum DB,&  CE,  effe  vt  CE,  ad  EF, 

• Refolutio , 


'ff~\  Voniam  itaque  differentia  quadrati  compotita:  ex  A C D E F B 
\)  CE,  & DB,  a quadrato  DB  ad  differentiam  qua- 
^Vv  dratorii  DB,&  CE,  eft  vt  C E ad  tFjfed  rcdtangulu  fub  CE  in  compotitam  ex  CE, 
plus  dupla  DB,  ad  redtangulum  fub  EF,  in  compotitam  ex  CE,  & dupla  DB,  ob  eandem-, 
altitudinem  CE,  & dupla  DB,  eft  vt  CE,  ad  EF;  & differentia  quadrati  compotit*  ex  CE, 
&DB,  a quadrato  DB,  eft  re&angulum  fub  CE  in  compotitam  ex  CE,  & dupla  DB,  feu 
eft  quadratum  CE,  vna  cum  rettangulo  ex  CE,  in  duplam  DB  (quadratum  enim  compo- 
firs  ex  C , & DB,  *quale  eft  quadratis  CE,  de  DB,  vna  cum  duplo  re&angulo  fub  ijldem 
Ce,  & DB)  ;ergo  differentia  quadratorum  CE,  8c  DB  *quabitur  rctftangulo  ex  EF  in  CE, 
plus  dupla  BD.  Sed  redtangulum  CEF,  & duplum  re&angulum  BDE,  ob*qualcsDE, 
EF,  aqualia  funtre&angulocx  DE,  vel  EF,  in  CE,  plus  dupla  DB;  ergo  differentia  qua- 
dratorum CE,  DB,  erit  reif angulum  CEF,  vna  cum  duplo  reitangulo  BDE;  fed  rcifangu- 
lum  BDF,  squale  eft  duplo  re&angulo  BDE;  ergo  quadratum  DB,  aquabitur  rcdtangulo 
BDF,  vna  cum  rcdtangulo  CEF,  plus  quadrato  CE.  Sed  quadratum  DB  squale  eft  re- 
dtangulis  DBF,  & BDF;  ergo  redt  angulum  DBF,  squabirur  quadrato  CE,  vna  cum  re- 
dtanguloCtF.  Sed  rcdtangplum  ACF.  eft  squale  quadrato  CE,  plus  rcdtangulo  CEF, 
eum  CE,  (it  squalis  ACi  ergo  rcdiangulum  ACF  squale  erit  redlangulo  DBF.  Quod  ita 
fc  habet  &c, 

Compofitie . 

O Voniam  ex  bypothcli  rcdtangulum  ACF  squale  eft  rcdtangulo  DBF;  fed  r eft  angu- 
lum ACF  squale  eft  quadrato  CE,«pliis  rcdtangulo  CEF,  c&m  Ce  fit  squalis  AC; 
ergo  rcdtangulum  DBF  aquabitur  quadrato  E,  vna  cum  redlangulo  CEF,  fed 
quadratum  DB,  squale  eft  redlangulis  DBF,  & BDF,  ergo  per  fubftitutionem  squalium 
quadratum  DB,  aquabitur rcdtangulo  BDF,  vnicum  rc&angulo  CEF,  plus  quadrato 
CE;  fed  rcdtangulum  BDF  squale  eft  duplo  rcdtangulo  BDE;  ergo  differentia  quadrato» 
rumCE,  DB,eritredtangulum  CEF,  vna  cum  duplo  rcdtangulo  BDE,  fed  rcdtangula- 
CEF,  & duplum  rcdtangulum  BDE,  cum  fint  squales  DE,  EF,  vt  diximus  aqualia  funt 
rcdtangulo  ex  DE,  vel  EF,  in  CE  plus  dupla  DB;  ergo  differentia  quadratorum  ex  CE,  Sc 
DB,  aquatur  redtangulo  ex  EF,  in  CE,  plus  dupla  DB;  fed  differentia  quadrati  compotita: 
ex  CE,  DB,  aquadratoDB,  eft  quadratum  CE,  vna  cum  rcdtangulo  ex  CE,  in  duplam- 
DB  (quadratum  enim  compotit*  ex  CE,  & • i B,  squale  eft  quadratis  C E,  & DB,  vna  cum 
duplo  rcdtangulo  fub  ijfdcm  CE,  DB)  ; teu  hac  ipfa  differentia  eft  rcdtanguIunL. 
fub  CE.  in  compotitam  ex  CE,  & dupla  DB;  fed  redtangulumfub  CE,  in  compotitam  cx 
CE,  plus  dupla  Dii,  ad  rcdtangulum  fub  EF,  in  compofitam  cx  CE,  & dupla  DB,  ob  ean- 
dem altitudinem  CE,  plus  dupla  D'i,  cftvtCE,  ad  EF;  ergo  differentia  quadrati  compo- 
fits  ex  CE,  & DB,  a quadrato  DB,  ad  differentiam  quadratorum  DB,  & CE,  eft  vt  CE  ad 
EF . Quod  oportebat  oftendere . 

Nec  diffunditer  fupcruacaneum  fuiffet , paniculam  illam  adiungere  qubd , exempli 
gratia , fegmentum  FB,  fit  maius ; vel  squale ; vel  minus . Nihil  enim  refert , quod  FB,  fit 
squalis  ipfi  DF»  vel  maior , vel  minor ; nam  vteunque  fc  res  habeat , femper  illud  eucnict , 

3uod  differentia  quadrari  eompofit*  ex  DB.&  CE,  aquadratoDB,  ad  differentiam  oua- 
ratorum  DB>&  CE.fit  vt  CE,  adEF,  ex  hypotheft  quod  AC,  CE,  fint  partes  squales, 
& reliqua  pars  EB,  fic  in  F diuifa  (it,  vt  rcdtangulum  ACF,  exiftente  DE  squali  ipfi  EF,  fit 
squale  wftangulo  DBF. 

Eflet  & fuperfluum , ac  infulfum  adiedtum  illud . Exiftentibus  squalibus  AC,  CE, 
pars  EB,  ea  fit  lege  dimfa  in  F,  vt  cxiftcntibus  squalibus  DE,  EF,  quadratum  Eb,  squa- 
le fit 
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fe  fit  re&ingulo  DBF,  vna  cum  quadrato  EF.  Hoc  enim  proponentis  tcftatur  infeiriami 
conditio  fiquidem  debet  contradi&ionis  partem  admittere illud  porro  ex  ncceffitatc  cue- 
nit. 

Multo  autem  onerofius , ac  intoilerabilius  eft , pugnantia  adijeere , vt  fi  quifpiam  appo- 
neret,  exiftentibus  aequalibus,  AC, CE,  reliqua  pars  EB,  ita  diuifa  fit  in  F,  vt  aqualibus  ,.i£ELm 
exiftentibus  DE,  EF,  redta  EB,  poflit  duplum  redanguliim  DBF;  huic  enim  propofitx  di- 
uifionis  aduerfatur  natura,  & in  hic  atque  fimilia  palfim  Tyroncs,  vtpote  minus  in  Mathe- 
matico puluere  verfati , folent  incurrere . 

Sic  etiam  a fuperflua  prtparatione  caucndum . Vt  fi  quifpiam  ad  huiufmodi  theorema-  , 
tis  demon  Arationem,  prxeepiflet  inter  AC,  CF,  mediam  reperiri  proportionalem,  adhi-  pZ&<." 
bendam  deinceps  vcluti  potentem  rc&angulum  ACF,  ita  vt  cius  quadrato,  in  rcftanguli 
locum  fubftituto , demonftratio  procederet . 

Magnopere  igitur  curandum , ne  in  demonftrationibus  aliquid  intrudatur  fuperfluum, 
veluti  praeparationis  loco , quodipfi  demonftrationi  nullo  modo  deferuiat . Raro  fiqui- 
dem Theorema  aliquod  dcmonftrandum  occurrit,  quod  aliqua  praeparatione  non  indi- 
geat , qui  quidem  ea  eft  perficienda  lege , vt  nil  fuperfluum  contineat . Vt  igitur  hoc  pa- 
fto  quis  per  cxcclfum  peccaret , ita  quidem  ommittens  per  defedium : vtrunque  dctefta- 
bile  eft.Pcr  cxcclfum, priter  aliatum  exemplum,  extat  etiam 
& illud  Orontij  contendentis  quadratum  iqualc  circulo  ex- 
hibere, nam  vt  Petrus  Nonius  aduertit , multa  mifcuit  in 
illo  tetragonifmo ,.  qui  quidem  ad  ipfius  dcmonllrationcm 
nullo  modo  conducunt . 

Nec  dillimili  modo  foret  quifpiam  incufandus , quod  fu- 
perflu-i  vfus  edet  priparationc;  fi  in  Theoremate  exempli 
XXII.  adiunxiflet  praeparationis  loco  redfaseflc  ducendas 
CB,  GB,  FK,  FE,-  deinde  profequerctur  dcmonflraodo  vt 
ibi;  culp' fiquidem  non  vacaret,  quoniam  in  illa  demon- 
itrarione  nulla  fit  prxdiclarum  linearum  commemoratio . 

. Nihil  autem  refert , quod  in  fchemate , ob  alium  fincmJ 
aliqui  du&x  fint  linei , dummodo  vbi  ijs  non  eft  opus,  non 
commemorentur,  vt  in  fupradidto  exemplo  contigit ; Sche- 
ma fiquidem  ibi  nos  adhibuimus , in  quo  linei  prxdifii  ob 
eum , de  quo  loquimur  finem , ad  fchematum  multiplicita- 
tem vitandam , defcripti  fuerunt ; ibi  tamen  prxdidtas  li- 
neas, priparationis  loco  non  adhibentes,  filcntio  prxtcri- 
uimus . 


gVOV  ARTIFICI  M AG  KOP  ERE  CV RANDVM 
In  oblati  Theorematii  refolutione  injlituenda. 

C A P.  VIII. 

HVic  expedit  Artifici  pri  oculis  facilitatem,  claritatcmquedemonftrationis  habere;  etmimM 
quantum  enim  inde  laudis  confcquitur;  tantundem  ex  implicata  dcmonftrandi  ra* 
none,  obfcur-que  methodo  in  fuo 'obeundo  munere,  ammittit.  Caueat  igitur  nt,  "JJJ" 
incaute  procedens  viam  abfeonditam , ac  falebrofam  ineat  in  refoluendo , ciim  alioquin., 
expedita  facilifque  fit  obuia,-  quod  vfu  venire  deprehendet , cum  ftatimquxfito  tamquam 
veto  quidem  aflumpto  in  planorum  comparationem  ad  pauca  refpiciens, atque  adeo  incon- 
fideratb  mentem  adegerit , vt  inde  verum  aliquod  concclfum,  exploratum,  ac  notum  offen- 
dat , ptoptereaq;  retrogrado  quodam  ordine  compofitionem  inftituat;  a quo  illi  prxfertim 
abftinendum , cum  folertis  Artificis  partes  ne  dum  fint  oblato  cuidam  Theoremati  demon- 
ftratione  tuisfaccrc , fcd  etiam  dcmonftrandi  rationem  feligere , qui  propofitionum  can- 
dore , confeeutiomim  paucitate , progreflufque  facilitate , citeris  antecellit  ,■  Ita  fit  vt  eum 
ip  primis  dedeceat  ad  veritatem  aliquam  confequendam  per  obfcura , ac  implicata  rcfolu- 
- - tionem 
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tloncm  mftituere,  demonftrationemque  contexere,  quali  relifli  vii  fatis  obuiJ.ac  expedit;» 
quod  inexpertis  eft , falebrofam , ac  arduam  ad  Mincrus  templum  inuifendum , felegeric .. 
,Vtq;  didla  pcrfpicui  conftent , exemplum  operat  pretium  duximus  in  medium  afferre , vn- 
de  cuique  facillimum  fit  addifeere , id  a quo  ilii  magnopere  declinandum ; ne  quamuis  in 
alfequenda  veritate  prsltantioris  Artificis  partes  cxplcuerit;in  modo  tamen  infulsi-  pecca!- 
fe  videatur . 

Ex«mp!um  7"  H E 0 R T.  M A , 

ixv. 

'$it  rt8a  u«tpi*m  At ditpUuquidtm  in  D,&  tx  punitis  A,  & E ftrptniitnUribts  ert- 
(lis  AH.B/.ci  in  Bljumpla  quenis punite  F,dultafit  AF,fuprat]tum  defiriptus  fitfi- 
; marculus  A EF,  ficatis  AU  in  punite  M , declaqutjil  EF,jhvt  AD  ad  ET,  itaETtd 
AC,  ex  C dulta  Jinl  CE,  CE. 

Dica  CE, CE  eft  wttr fi  e quales , 

Nifi  quis  cauti  fe  gerat,  facile  in  hanc  incidet  refolutionem , 

Rcfolutie , 


tf  HtMUtti*. 

ans  rjtfa, 

rMUeh^-uff.u, 


QVoniam  igitur  EC,  CF  funt  aquales , 
ergo  quadrata  ex  EC,  & ex  CF  erunt 
atqualia.  Eli  autem  quadratum  An, 
minus  rc&angulo  DAC  plus  quadrato  AC, 
plus  quadrato  BF,  idem  quod  quadratum  CF; 

& prsterea  quadratum  AC,pius  quadrato  AE 
idem  quod  quadratum  EC;  ergo  quadratum- 
AC  plus  quadrato  AE  atquale  erit  quadrato  AB,  minus  rcdtangulo  DAC,  plus  quadrato 
AC,  plus  quadrato  BF;  & per  antithcfin  quadratum  AC  plus  quadrato  AE , plus 
rcdtangulo  DAC,  squale  erit  quadrato  AB,  plus  quadrato  AC  plus  quadrato  BF,vrrin- 
que  fubtra&o  quadrato  AC;  quadratum  AE,  plus  redtangulo  DAC  a-quabirur  quadrato 
AB  plus  quadrato  BF;  & per  antithefin  rcdtangulum  DAC  atquale  erit  quadrato  AB  plu* 
quadrato  BF,  minus  quadrato  AE;  Quamobrem  quadratum  EF,  vtpotc  squalis  AB,  plus 
quadrato  BF,  minus  quadrato  AE  aequabitur  rcdtangulo  DAC;  quamohre  EF  media  erit 
inter  AG.&  AD.  Quod  ita  fc  habet,  '•  t — • ii 


Cempcfitie  i 


QVoniam  enim  EF  media  eft  inter  AC,  AD,  & quidem  EF  poreft  quadratum  AB, 
plus  quadraro  BF  minus  quadrato  AE;  proinde  rcdtangulum  DaC  erit  squale,. 
*...  quadrato  AB  plus  quadrato  BF  minus  quadrato  AE,  & per  antithefin  quadra- 
- tum  AE  pius  rcdtangulo  DAC,  squale  erit  quadrato  AB  pius  quadrato  BF,  vtrinque  ad- 
dito quadrato  AC,  erit  quadratum  A<  plus  quadrato  AE  plus  redtangulo  DAC, 
atquale  quadrato  AB,  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  & rurfus  per  antithefim  qua- 
dratum AC,  plus  quadrato  AE  erit  aquale  quadrato  AB  minus  rcdtangulo  DAC,  plus 
quadrato  AC,  plus  quadrato  BF;  eft  autem  quadratum  ACplus  quadrato  aE  idem,  quod 
quadratum  EC ; praeterea  quadratum  AB  minus  redtangulo  DAC,  plus  quadrato  AC, 
plus  quadrato  BF,  idem  eft, quod  quadratum  CF;  ergo  hxc  duo  quadrata  EC,  CF  erunt  at- 
qualia ; quare  & iplat  EC,  CF  erunt  squales . 

Illud  autem  fupercft  oftendendum;  nimirum  quadratum  CF  squale  effc  quadrato  ABf 
minus  rcdtangulo  DAC  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  BF,-  quod  fic  ofttnditur . 

Redtangulum  DAC  idem  eft  quod  rcdtangulum  duplum  BAC,  quare  quadratum  CF 
erit  squale  quadrato  AB  minus  duplo  redtangulo  BAC  plus  quadrato  AC  plus  quadrato 
BF,  & ita  eft ; quandoquidem  quadratum  . F squale  eft  quadrato  CB  plus  quadrato  BF, 
At  vero  quadratum  Cb  idem  eft  quod  quadratum  A B minus  duplo  rcdtangulo  p AC,  plu* 
quadrato  AC,  per  feptimam  Secundi;  fi  enim  quadrato  a£  additum  fuerit  quadratum  aC, 

certe 
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5rte  quadratum  CB,  plus  duplo  tecftangulo  BAC,  aquale  erir  quadratis  aB,  aC;  proinde 
quadratum  BC  plus  quadrato  BF  aquale  cum  lit  quadrata  CF,  etiam  quadratum  CF  x- 
quale  erit  quadrato  aB  minus  duplo  rcftangulo  BaC,  (eu  fimplo  DAC,  plus  quadrato 
AC,  plus  quadrato  BF  &c. 

ConfpeSlut  RcfoUtionit  , Compofitionis . 

Sluenitm  itaque  EC,CF  fiunt  aquales  i ergo 

Quadratum  EC  aquabitur  quadrate  CF;  fitd  . &% 

J^uadratum  AB,  minis  rcli  angulo  DAC;  vna  cum  quadrato  AC, plus  quadrato  BF,  aquatur 
quadrato  CF;  <jr  quadratum  AC,  plus  quadrato  AE,  aquale  cjt  quadrato  EC,  ergo  ’ tinis. 
Jgj/udratum  AC,  vna  eum  quadrato  AE  aquabitur  quadrato  AB  minus  reS angulo  DAC, 
vna  cum  quadrato  A C,  plus  quadrato  BF ; vtrinque  addito  reti  angulo  DAC;  ergo 
Sluadratum  AC,  vnk  cum  quadrato  A E,  plus  rell  angulo  DAC  aquabatur  quadrato  AB  plus 
quadrato  AC,  vna  cum  quadrato  BF ; vtrinque  fubtraClo  quadrato  ACi  ergo 
Quadratum  A E,  vna  eum  r e tf  angulo  AAC  aquabitur  quadrato  AB,  vna  cum  quadrato  BF; 
vtrinque Jubtracto  quadrato  AE;  ergo 

Ee& angulum  DAC  aquabitur  quadrato  AB,  vna  cum  quadrato  BF  minus  quadrato  AE, 
ergo 

Quadratum  EF,  vtpote  aqualis  ipfi  AB  plus  quadrato  BF,  minus  quadrato  AE,  aquabitur 

reS angulo  DAC;  ergo  Imm  CtMtf** 

EF  medii  proportionalis  erit  inter  AC,  AD.  J^uod  ita fe  habet fitini* 

Implicata  eft  admodum  demonftratio;  atque  adeo  fubobfcura , eiufdcm  ordinis  cum  ijs, 
quas  ipeciofa  fuppeditat  Analyfis ; longe  tamen  clarius , & elegantitis , hunc  qui  (equitur 
in  modum , poterit  ipfa  Refolutio  inftitui , ac  per  regreflum  compofitio  perfici . 

Bejolutio 

QVoniam  igitur  EC  eft  xqualis  CF,  ergo  quadratum  CE  tenuabitur  quadrato  CF, 
fedquadratum  CF  eft  trquale quadratis  CB,  BF  ob angulum reflum ad  B,  ergo 
quadratum  CE  aequabitur  quadratis  CB,  BF,  fcd  quadratum  CE  eft  arquale  qua- 
dratis AC,  AE  ob  angulum  reftum  ad  A,  ergo  quadratum  AC,  plus  quadrato  AE  aqua- 
bitur quadrato  CB,  plus  quadrato  BF,  fcd  AE  aquatur  BF.vt  infra  conflabit;  ergo  AC  ae- 
quabitur CB,  ergo  A B erit  dupla  iplius  AC;  Quod  ita  fc  habet ; fiquidem  vt  AD  ad  EF,  ita 
EF  adACifcdvt  AD  ad  EF,  itaAD  ad  AB,  cum  fint  aquales  Ar,  EF;crgovc  AOad 
AB,  ita  Ab  ad  AC,  fcd  AD  eft  dupla  ipfius  AB,  ergo  AB;  erit  dupla  ipfius  AC.  „ 

Quod  autem  AE  fit  xqualis  bF,  & AB  fit  aqualis  EF,  fic  oftenditUr . Eft  enim  AEFB  ««■ 
parallelogrammum , quoniam  angulus  eAB  reduscft  ex  hypothcfi,  & angulus  AEF  eft 
retftus , vtpote  in  fcmicirculo ; ergo  EF  erit  parallela  ipfi  AB,  & quia  angulus  A BF  eft  re-  “f  o> 
dius,  proptcrcaAE  erit  parallela  ipfi  BF,  angulo  exiftente  etiam  rofto  EAB;  quare  AEFU  ab  fumi. 
erit  parallelogrammum;  vnde  aduerfa  latera,  videlicet  Ae.BF; item  AB, EF, erunt  inter 
fe  aequalia. 

Compofitio  . 

QVoniam  igitur  eft  vt  aD  ad  EF,  itaEF  ad  AC,  fcd  vt  AD  ad  EF,  ira  AD  ad  AB,  cum 
fint  zquales  Ab,  EF;  ergo  vt  AD  ad  aB,  ita  AB  ad  AC,  fcd  aD  cftdupla  ipfius  AB; 
ergo  AB  erit  dupla  ipfius  AC,  ergo  AC  aequabitur  CB,  fcd  AE  aquatur  BF,  ergo  qua- 
dratum aC,  plus  quadrato  aE  aquabitur  quadrato  CB,  plus  quadrato  BF,  fcd  quadratum 
CE  eft  zquale  quadratis  AC,AE  ob  angulum  redhim  ad  a,  ergo  quadratum  CE  atquabi- 
tur  quadratis  CB,BF,  fcd  quadratum  CF  eft  atqualc  quadratis  Ce,  BF  ob  angulum  rc- 
ftumad  B,  ergo  quadratum  CE  xquabitur  quadrato  C F,  ergo  CE  aquabitur  CF. 

Si  quis  autem  in  componendo  fiftat  ibi , fcd  AE  aequatur  bF,  perget  eleganter  hunc  itu. 
modum,  nulla  adhibita  comparatione  planorum.  Et  quia  in  triangulis  E AC,  FbC  duo 
latera  AC,  AE  xqualia  funt  duobus  lateribus  BC,  BF,  vtrunq;  vtriq; , & anguli  ad  a,  & B 
— ' xqua- 
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Sirm^Iurrui 

LXVL 


itquales  i vt  poti  redii  i ergo  bafis  CE  aequabitur  bafi  CF, 

Aliter  autem  longe  darius,  ac  brcuius  tum  refolutio , tum  compofitio  inflituetur , 

Re  fotu  t ia  , 

QVoniam  Ce  aqualis  eft  CF,  ergo  angulus  CeF  aequabitur  angulo  CFE;  funt  autem 
AEF,  BFE  anguli  inter  fc  aequales,  vtpote  redi,  ergo  angulus  reliquus  CEA  xqua- 
, bitur  reliquo  CFB,  fed  anguli  ad  A,  & B funt  aequales , vt  pote  recti , ergo  AC 
aequabitur  CB,&  AE  aquabitur  bF.  Quod  ita  fc  habctinam  aE,&  BF  fum  latera  oppofi:a_ 
parallelogrammi  AEFB;  vnde  funt  inter  fe  aequalia;  Et  quoniam  AB  ob  eandem  rationem 
eft  squalis  eF,  erit  vt  AD  ad  EF,  ita  AD  ad  Ab,  fed  AD  eft  dupla  ipfius  Ab,  ergo  AD  eft 
dupla  ipfius  EF,  fed  vt  ADad  EF,  itaEFad  AC;  crgoEFeft  dupla  ipfius  AC;  fed  Ai!,& 
EF  funt  inter  fc  squales , ergo  AB  erit  dupla  ipfius  AC  ,■  quare  AC  aequabitur  CB , 

Compofitio^ 

'^XVoniamAE  eft  squalis  BF,  & AC  eft  xqualisCB.vt  vidimus,  funrquc  anguli  ad 
IJ  A,  &B  squales,  vtpote  redii,  ergo  angulus  CEA  squabitur  angulo  CFB;  funt 
' autem  anguli  AhF,  BFE  inter  fe  squales , vtpotd  redi , ergo  angulus  CEF  x- 

iquabitur  angulo  CFE;  quare  CE  xquabitur  CF. 

Non  diffimili  obfcuritatis,  ac  implicationis  vitio  fequentis  Theorematis  Refolutio, 
Compofitioq;  laborat , vnde  placuit  hjc  fubijcere,  vt  quifquc  addifeat,  a quibus  operx  fit 
(pretium  abflinerc . 

THEOREMA. 

'Sit  reda  Af  diuifa  in  partes  AS , BD,  DF  inaquales  continuo  erefetntts , vel  decrefc  entes  , 
Jitque  CD  different u inter  AB,  SD,  & EF  differentia  inter  BD,  DF. 

Dico  red angulum  ais  BD  in  CD,ptus  EFffets  red angulum  BDC  aquale  efe  aggregate  reda, 
gularum,  tjuorunf  vnum  elidis  AB  in  EF,  alterum  vero  ais  CD  in  DF,feu  CDf,  red an~ 
$ulo. 

Praparatio . 

Subtrahatur  Ab  ex  bD,  & remaneat  CD,  ex  DF  fubtrahatur  eadem  aB,  & remaneat 
DG,  & ex  eadem  DF  fubtrahatur  BD,  & remaneat  EF. 


Refolutio  , 


:1 


o 


Vomam  redangulum  fadum  ex  EF  in  AB,  vna  pf 
cum  redangulo  fado  ex  CD  in  DF  squale  eft 


b"c  D G E f 


redlangulo  BDG,  nimirdm  fub  BD!,  & fegmento  quidem  DG ; redangu- 
lum autem  ex  DF  minus  BD  in  AB,  idem  eft  quod  redangulum  fadum  ex  EF  inAB,  & 
redangulum  fadum  ex  BD  minus  aB  in  DF.idem  eft  quod  redangulum  fub  CD,  & DF; 
ergo  redangulum  ex  DF  minus  BD  in  AB,  vna  cum  redangulo  ex  BD  minus  Ab,  in  DF, 
aequatur  redangulo  BDG,  hoc  eft  fado  fub  BD  in  fupradicrum  fegmentum  DG, 
Redangulum  autem  fub  DF  minus  BD  in  Ab,  additum  redangulo  fub  BD  minus  AB  itu 
DF,  facit  redangulum  BDF  minus  redangulo  abD;  ergo  redangulum  BDF  minus  re- 
dangulo ABD  eft  fidum  ex  BD  in  prsdictum  fegmentum  DG.  Sed  redangulum- 
fidum  ex  DF  minus  Ab,  in  BD,  squale  eft  redangulo  BDF  minus  redangulo  AbD,  ergo 
rectangulum  fub  DF,  minus  Ab,  in  BD.squabitur  redangulo  bDG;  ergo  redangulum- 
BDG  erit  fidum  ex  bD  in  aggregatum  differentiarum  CD,  fcF4  quare  GD  erit  squalis 
mggregato  differentiarum  CD,  EF.  Quod  ita  fe  habet  &c. 


Compo- 
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Cempifttio 

SuMrabitur  AB  cx  DB,  & remaneat  DC  &c. 

VonianTigittirDG  aqualis  cft  aggregato  differentiarum  CD,  EF;  ergo  redlangulum  ■ 

£DG<rit  fadtura  ex  PD  in  aggregatum  differentiarum  CD.EF,  ergo  redtangulum 
fub  DF  minus  AB  in  BD  xquabitur  redlangulo  EDC  fcd  redlangulum  fadluiiu, 
ex  DF  minus  AB  in  BD.  aquale  eft  redlangulo  BDF  minus  redlangulo  ABD,  ergo  rcdlan- 
gulum  BDF  minus  redlangulo  ABD,  eft  fadlum  cx  BD  in  pradidlum  fegmentum  DG.  At 
veri)  rcdtangulum  fubDF  minus  BD  in  AB  additum  redlangulo  fub  BD  minus  AB,  in,  . 

DF,  facit  redlangulum  BDF  minus  redlangulo  ABD;  ergo  redlangulum  ex  DF  minus  BD 
in  AB,  vna  cum  redlangulo  ex  BD  minus  Ab  in  DF  aquabitur  redlangulo  BDG,  hoc  cft 
fadlofubBD  in  fupradidtum  fegmentum  DG.fed  redlangulum  cx  DF  minus  BD  in  AB, 
idem  eft  quod  redlangulum  fadlnmex  EFin  AB,  & redlangulum  cx  BD  minus  AB  in  DF 
idem  eft  quod  redlangulum  fub  CD,& DF;  ergo  redlangulum  fadlumex  EF  in  AB,  vni 
cum  redlangulo  fadlo  ex  CD  in  DF  xquabitur  redlangulo  BDG,  nimirum  absBD  in  CD 
plus  EF  feu  fub  BD,  & fegmento  quidem  DG . 

.ConfpeEius  Rcfolutionis , (fft  Compofitionis . 

1 mitium  Itfm 

JSueniam  igitur  red  angulum  f ad  um  ex  EF,  in  AS,  vna  cum  red  angule fide  ex  CD  in  DF  Mmu.  c*  f- 
aquale  eft  redangula  BDG, (en  fui  BD,  & DG. 

Ut  (longulum  tutem  ex  DF,  minus  BD  in  AB,  idem  eff  quod  redangulu/n  factum  ex  EF  in 
AB,&  . - ; • 

Re  It  anguium  fidum  ex  BD,  minus  AB  in  DF,  idem  eft  quod  red angulum  fui  CD  &OFh 
ergo  . 

Red  angulum  ex  DF,  minus  Bfi,  in  AB,  vna  tum  red  angule  ex  BD, minus  AB  tn  DF,  aqua- 
iitur  reettngule  BDG,  hec  eft  faese  ex  BD  in  fupradidum  fegmentum  DG. 

Rectungulumauttem  fui  DF,  minus  BD,  in  AB,  additum  rcclastgulo  fui  BD,  minus  AB,  in^. 

DF,  facit  rect angulum  BDF,  minus  reettngule  ABD,  erge 

Rectangulum  BDF,  minus  reettngule  ABD,  eft  factum  ex  BD,  in  prtdidum  fegmentum 

DG,  ftd 

Rectangulum  factum  ex  DF,  minus  AB,  in  BD,  aquale  eft  reettngule  BDF,  minus  rect  an-  “ 

gulo  ABD  ergo  _• 

Rectangulum  fui  DF,  minus  AB  in  BD,  aquabitur  red  angule  BDG,  erge 

Rectangulum  BDG  erit  factum  ex  BD,  in  aggregatum  differentiarum  CD,  EF,  erga 

CD,  erit  aqualis  aggregate  differentiarum  CD,  EF.  J%utd ita  &c. 

\ 

Infuprapofita,  vtvidifti  refolutione,  compofitioneqi  Geometricus  illecandorEuro- 
pausdefideratur.  cum  affluat  potius  Arabica  barbarie,  vnde  magis  tenebras  intcllcdlui 
offundat , quam  cuidentiam  pariat . 

Longe  tamen  facilius , ac  breuius , id  abfoluemus  hunc,  qui  fcquitur,  iri  modum , r,-^ pi,,™ 

Ut  fu. 

Lemma , 


num  C‘»«« 
JiliiMio . 


Sint  tres  magnitudines  AB,  AC,  AD, .Dio  aggregatum  diffirentiarurp  effe  differentiam  in- 
ter maximam , & minimam , 

Differentia  inter  AB,  minimam , & mediam  AC  eft  BC,  diffe-  A B C D 
remiaiarermediam  AC,  & maximam  AD,  cftCD,  quarum  diffe-  “ ' • 

rentiarum  aggregatum  cft  BD,  fcdBD,  cft  differentia  inter  minimam  AB,  & maximam-  , 
AD,  ergo  patet  propofirum . 

Vndeconftatfiexmaxima  auferatur  aggregatum  differentiarum,  quod  remanet,  »- 
quari minim^ , --  --  - - 

> £e  Xe/t- 


1 
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ftefohitlo 


CE» 


Vomam  reftangulum  BDG  aequale  eft  A B C 1 
rcflangulo fub AB, EF, vna cum rctftan-  ■ 

guk>  CDF,  cfi  autem  redangulum  CDG  plus  redi  an  gulo  fub  CD,  GF,  aequale  re&angu-’ 
Io  CDF;  ergo  redlangulum  BDG  aequabitur  rcftangulo  fub  AB,EF,  vna  cum  rcftangulo 
CDG  plus  reflangulo  fub  CD,  GF;  fed  BC  cft  xqualis  AB,  item  & GF  ergo  reit angulum 
BDG  aequabitur  rctfangulo  fub  BC,  EF.vna  cum  rcflangulo  CDG  plus  rc&aogulo  BCD; 
trS°  DG  cft » aqualis  CD.plus  EP,&  BD  squalis  eft  BC  plus  CD . Quod  ita fc  habet. 

Compofirio , 

VoniamBD  eft  aequalis  BC  plus  CD,  at  ver  A DG  eft  aequalis  CD  plus  EF;  figo  re- 
vtangulum  BDG  aquabitur  rcflangulo  fub  BC  EF,  vna  cum  reftangulo  CDG  * 


wK.t£«DguIu 
CDG 


o 

«ia  Vv 


cucteju.k  -v.  plus  reflangulo  BCD,  fed  BC  eft  squalis  AB,  item  & GF;  ergo  reQangulum 
e«  oiuLmo  BDG  aquabitur  rcriangulo  fub  AB,  EF,  vna  cum  re&angulo  CDG  plus  re&angulo  fub 
<U"J<I°cp,  GF,  & CD,fed  redangulum  CDG  plus  reftangulofubCD,  &GF  cft  aequale  reftangulo 
iFimmcD  CDF;  ergo  rc4Ungulum  BDG  aequabitur  retftangulo fub  AB,EF,  vna  cum  reftangulo 
CDF. 


^rcwpIuEi. 


i fupradiftii  fed  etiam  ab  omni  alia  demon  ftrandi  ratione  obfcuriori , ac  impli- 
catiori abftinere  prxftat , vndenon  admodum  eft  commendabilis  ille  tranfitusquifitinJ 
demonftrando  a planis  ad  folkb,vt  «de  ad  plana  ipfi  reditus  6at,  Ita  fi  e.g.  foret  illud  pr». 
pofitum. 

7&&QX.ZMA. 

• Si  neta  ~AB,  iti  Jit  i fi  f!l  in  C,D,&  E,vt  quemadmodum  e 3 AD  ad  DC,  ita Jit  BD  adDt, 

Dito  DBS  ai  quadratum  D£  rattottr»  habtrcx  vt  AC  ad  CD, 

• s • 

t.efo[utio, 

Voniaro  igitur  eft  vt  AC  ad  CD,  ita  retftan-  A C D E B 
gulum  DERad  quadratum  DE;  ergo  foti- 


/^VVoni: 

\lgtdU! 


dumfub  AC  in  quadratnm  DE  aquabitur  folido  fub  CD.DE,  EB  omnibus 

applicatis  ad  DE;  ergo  redtangulura  fub  aC,DE  xquabitur  reftangulo  fub  CD,  &Eb, 
feu  reftangulo  CDB,  minus  reftangulo  CDE,  vtrinque  addito  reftangulo  CDE;  ergo  re- 
ft  angulum  fub  aC,  DE,  plus  reftangulo  CDE,  hoc  eft  reftangulum  ADE,  aequabitur  re» 
Ctangulo  CDB;  quare  vt  AD  ad  DC,  ita  BD  ad  DE , Quod  ita  fc  habetis  bypothefi  eninp 
fcupe  in  modum  lupponimus  lineam  effc  diuifam  . 

Compojttio 

QVoniam  igitur  vt  ADadDC.itaBDad  DE;  ergo  reQan gulum  ADE  hoc  eft  re»l 
ftangulum  fub  AC, 'DE  plus  reftangulo  CDE  xquabitur  reftangulo  CDB,-  vtrm- 
que  fublato  reftangulo  CDE;  ergo  reftangulum  fub  AC,  DE  xquabitur 
reftangulo  CDb,  minus reftangulo  CD  • ,feu  xquabitur  reftangulo  fub  CD, 
EB;  omnibus  duftis  in  DEicrgofolidum  fub  AC  in  quadratum  DE  xquabitur  folido  fub 
CD,  in  reftangulum  DEB;  quamobrem  ,vt  AC  ad  CD,  ita  rcctangulum  Deb  ad  quadra- 
tum DE . Quod  oportebat  oftendere  , 

Hsc  refolurionis  ratio  non  ideo.detcftabilis , quia  in  fe  aliquid  ftlficontineat , vdmaJc 
Reducat,  nam  vera  quidem  affumit , deinde  bene  quoq;  ac  rite  verum  ipfum  infert;  nec 
■rcterea  quia  per  impropria  procedat, vt  videbatur  Ghetaldo,  non  aliam  ob  cautam  illam»  • 
jcfpuenti  j.  ac  dccftati ; propterea  quod  nihil  eft  magis  proprium  Geometr* , quam  foli. 
J " • dorutn 
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Horum  confideratio , de  quibus  etiam  Geometrarum  Princeps  Euclides  ediderit : Etcert? 
fi  duas  fuperficies  planas  xqualej  inferamus,  v.  g,  duos  circulos,  eo  quia  fi  nt  bafcs  duo- 
rum Cylindrorum  xqualium  ciufdcm  altitudinis , non  vtiqj  per  Geometriae  'impropria  id 
demonftrantes  procedere  diceremur , fcd  cx  co  potius  eft  minus  commendabile , quoniam 
demonftrationes  fiunt  rudes,  ac  fubobfcurx,  cum  alioquin  in  ipfis  claritas , &pcrlpicui. 
tas  fit  magnopere  laudabilis ; euidcntia  fiquidem , qua:  feientix  cfl  propria ; fcicntia  enim 
femper  comitem  habet  euidentiam;  magni  fieri  debet . 

Nihilominus  non  omnino , ac  penitus  hic  dcmonflrandi  modiis  arcendus  cx  Geometri*  <■/>■ 
finibus , ac  expungendus  eft  e Geometrico  Albo ; cum  eius  vfu,  & Veteres,  & Rccentibrcs  ^ 
praeclariffima  figurarum  fymptomata  demonftraucrint.-  Cu  dccft  afcefus  a planis  ad  folida, 
licet  •,  Teflisfit  Pappus  Alexandrinus,  qiu' quarto  Libro  Collectionum  Mathematicarum 
propofitionc  vigefima  prima  dcmonftrat , figuram  contentam  linea  fpirali , & rcifta , qua: 
eft  in  principio  circulationis , tertiam  panem  efle  circuli  ipfam  comprehendentis , tranfitu 
faClo  a planis  ad  folida , nimirfhn  conum , atq;  cylindrum , colligens  rationem  illam  fpatij 
iam  difti  ad  circulum  eandem  elle  cum  ea , quam  habet  conus  ad  Cylindrum  ciufdcm  ba- 
fcos , ac  altitudinis , nempe  fubtriplam  i atq;  adeo  vt  cylindrus  eft  triplus  coni  eandem  ba- 
fim,  & eandem  altitudinem  habentis , ita  circulum  triplum  eife  fpatij  pra-diifti . 

Multoties  igitur  lineam  ad  lineam , vel  fupcrficicm  ad  fuperficicm  oftendimus  effe , vt  c***™!*'1»  ■ 
folidum  ad  folidum ; tunc  autem  nullus  eft  locus  fuperiori  difficultati , ciim  hic  defit  afccn- 
fus  a planis  ad  folida , & hinc  ad  eadem  reditus , idq;  eft  etiam  primarii)  intentum , ncc  eft 
demonftrandi  ratio , fed  potius  demonftrationis  fcopus.  Ita  plane  faiftum  ab  Antiquis  om- 
nibus compertum  eft;  vnde  Pappus  libro  quarto  Propofitione  XXII,  oftendit  partem  fpa-  i 

tij  fpiralis  ad  partem  rationem  habere , vt  lineae  cubus  ad  cubum  alterius  linea’ ; perindo 
enim  eft , ac  u demonttraremus  ita  ede  fpatium  ad  fpatium  fpiralc , vt  cubus  linea:  ad  line  g 
cubum : quamobrem , ficuti  licet  oftendere  ita  effc  conum  ad  conum  ciufdcm  altitudi- 
nis , vel  parallelepipedum  ad  parallclcpipedum , vel  cylindrum  ad  cylindrum , vt  bafis  ad 
bafim , ita  quoque  effc  vnius  lineae  cpbum  ad  alterius  linex  cubum , vt  eft  pars  fpatij  fpira- 
lis ad  partem , nempe  vt  fupcrficics  plana  ad  planam  fuperficicm  ; loquimur  enim  de  fpira- 
li deferipta  in  plana  fuperficie ; & quidem  ad  hoc  nil  aliud  requiritur , nifi  vt  feruetur  ho- 
mogeneorum  lex  in  analogifmo  quatuor  terminorum  proportionalium,  ita  videlicet  vt 
bini  ciufdem  omnino  naturx  fint , primus  cum  fecundo , & tertius  cum  quarto . Sed  de  his 
latis  j nihil  enim  difficultatis  habent . 

Cxterum  fuperius  illud  Theorema  longe  facilius  refoluetur,  & componetur  hunc  inj 
modum . 

Refolutio 

OVoniam  igitur  eft , vt  AC  ad  CD,  ita  rectangulum  BED  ad  ouadratum  DE;  fed  vt  rc- 
ctangulum  BED  ad  quadratum  DE, cum  ciufdcm  fint  altitudinis,  ira  * BE  a<l  EDjergo  * 
vt  AC  ad  CD;  ita  BE  ad  ED;  quare  componendo b erit  vt  AD  ad  DC.ita  BD  ad  DE.  " ’’  - 

Quod  ita  fe  habet ; hunc  enim  in  modum  fupponimus  lineam  effc  diuifam , 

Compofitio  . 

QVoniam  igitur  eft,  vt  AD  adDC,itaBDad  DE;ergodiuidendo«crit,vt  AC  ad  CD,  « » 

ita  BE  ad  ED,  fcd  vt  BE  ad  ED,ita  srcctangulum  BED  ad  quadratum  DE,  ciim  eiuf-  e ' I’**' 
dem  fint  altitudinis  DE;  ergo  vt  AC  ad  CD,  ita  rectangulum  BED  ad  quadratum^ 

DE.  „ 

Nec  diffimiliter  eft  obferuandum  plerumque  refolutionem  inftitui  pofie  per  fimpliccm- 
rationem ; vnde  laudabilius  eft  hoc  refolutionis  genere  vti,  quam  illo , quod  per  compofi- 
tkmem  rationis  perficitur : quamobrem  non  poffiim  non  mirari , quod  Apollonius  Geo- 
metrarum prarftantiffimus , per  compofitionem  rationis  proceflcrit  in  Theorematibus  nj 
n,&  13,  etfilonge  elegantius  eadem  citra  quamcunquc  rationis  compofitionem  oftcitdf 
poffint  ad  eum,  qui  fequitur,  modum . 

E e * TUEO - 
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Sit  coitui,  cuius  vertex  punitum  A,  tufis  autem  circulus,euius  Humet  er  BC:fcectnrque  plano 
per  axem,quod fed tonem  faciat  triangulum  ABC,  & fecetur  altero  plano  Jecante  tafiuuo 
coni  fecundum  redam  lineam  DE,  qua  ad  BC fit  perpendicularis  -.faciat  autem  Jedionem 
in  fuperficie  coni  DEE  lineam-,  diameter  vero fectionis  EC,fit  aquidifians  v*i  laterum 
trianguli  per  axtmjoimirum  ipfi  AC:  a puncto  autem  T linea  EC  ad  rectos  angulos  duca- 
tur ER,  <r fiat  vt  quadratum  BC  ad rectahgulum  BAC,  ita  linea  RE  ad  EA:  deinde  fu- 
matur in  (eettone quoduis  punctum  k,& per  K ducatur  kL  ipfi  DE  aquidifians . Dico 
quadratum  KLrectangulo  REL  aquale ejfe , 


a ji.jria».  Ducatur , per  L ipfi  BC  afquitiiftans  MNi  eft  autem  KL  squidiftansipfi  DEi  ergo  pla- 
► miati-  nura  tranfiens  per  KLMN  plano  tranfeuoti  per  bCDE,  coni  bafi  atquidiftabit  b ; ac  propte- 
Tfpijfii.  rea  planum  per  kLMN  circulus  erit , cuius  diameter  MN.Eft  porro  kL  ad  MN  perpendi- 
i io.  mOtii-  cularis , cum  I)E  fit  perpendicularis  ad  BC;  ergo  rectangulum  MLN  aequabitur  t quadrato 
KL:  agatur  FQ.  parallela  ipfi  MN. 

er  vt-nufU, 


Refilutit . 


tmiifmt.  f~\  Vonmm  rectangulum  RFL,  aquale  eft  quadrato 
t).  i j.umfu.  \f  KL;  fed  rcftangulum  MLN.iqualc  eft  r quadra* 
t Y£T‘  to  KL;  ergo  rectagulum  RFL  aequabitur  rrc- 

* fianguIoMLN;  fed  ex  coftructionc  fumpta  b communi 
altitudine  FL.vt  rectangulum  BAC  ad  quadratum  BC, 
ita  rectangulum  AFL,  ad  rectangulum  RFL;  ergo  re. 
ctangulum  bAC,  ad  quadratum  BC.erit,  vt  rectangu. 
t v Hir'  Jum  AFL,  ad  rectangulum  MLNjfed  vt  Ae  ad  BC.ita  k 
* i ; Cj-vltio  AF  ad  LN,  feu  FQ,  ob  fimilitudinetn  triangulorum* 
* ABC,  & FAQjergo ; vt  AC  ad  BC,  ita  FL  ad  LM  * 
'.onifiT""  Qiiod  ita  fe  habet  ob  fimilitudinetn  triagulorum  AbC, 
«ppiiccntur  * &MFL. 

Iropomoru»  — 

4 cmergGt. 


Compoptio. 

QVoniam  triangula  AbC,  MFL,  funt  fimilia ; ergo  erit  vt  ACadBC,  iraFL  ad  LM; 
fed  vt  Ab  ad  bC,  ita  AF  ad  FQ,  feu  LN,  ob  fimilitudinetn  triangulorum  AbC,FAQ$ 
ergo  rectangulum  bAC,  ad  quadratum  bC  erit , * vt  rectangulum  AFL,  ad  re- 
ctangulum  MLN.  Sed  ex  conftrucrione  fumpta  communi  altitudine  FL,  vt  rectangulum* 
m_,  ptopoi  bAC  ad  quadratum  BC.ita  rectangulum  AFL  ad  rectangulum  RFL;  ergo  rectangulum* 
ua,  RFL  aequabitur  rectangulo  MLN;  fed  rectangulum  MLN  aequale  eft  quadrato  lL;ergo 
inuE  'pm-  rectangulum  RFL  aequabitur  quadrato  kL. 

fomuuiii.  Hinc  intelliges  quanti  referat  idoneam  adinuenifie  praeparationem , cuiufmodieftdol 
xifle  rectam  FQ_  parallelam  ipfi  MN,  feu  bC;  inde  fiquidem  facilitas  refolutionis  innix* 
principio  fatis  obuio  , quid  fcilicct  proportionalia  fi  ad  proportionalia  applicentur 
proportionalia  procreentur,  quod  nos  initio  primi  Tomi  explicuimus;  vnde  manifeftum* 
redditur  fciolos  illos  toto  Caelo  aberrare , qui  putant  non  efle  opera:  pretium  in  huiufmodj 
principiorum  contemplatione  immorari  ; id  enim  fi  ab  Apollonio  fuifiet  animaduerfum, 
decenti,  qua  vfi  fumus,praeparatione,  certi  Theorema  iftud  longe  focilifis  oftendifler,  non* 
adactus  ad  rationis  compofitioncm  confugere,  quae  quoniam  eft  magis  implic.va , ideo 
minus  laudabilis ; & co  quoque  nomine  dcmonftratio  fuperior  commendabilior  eft , quo* 
niam  minus  a primis  principijs  recedit , vnde  magis  ad  illius  accedit  naauram , quat  per  im- 
mediata procedit ; tantoque  maiorem  ingerit  admirationem,  quanto  ex  tenuiffimo  princi- 
pio abftruf*  propofitionis  veritas  ortaconlpicitur : Non  fccus  ac  quifque  cogitur  admirari, 

aducr- 
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aduertetts  quercum  ingentem  ex  exigua  glande  nafcentem.  Hic  tamen  non  praeter#»  hoc 
idem  Theorema  a nobis  oflenfum  fuiflc  in  Comm. , quos  fuper  Apollonium  confcripiimtis 
£ne  rationis  compoiirione , ii  tamen  fuperior  praeparatio  fuerit  adhibitae,  & ira  fc  habet, 
Qgpniam  ex  conftrudtione  cft,  vt  quadratum  BC  ad  reift  angulum  B AC,  ita  RF  ad  FA: 
eft  autem  re&angulum  BAC,  ad  redangulum  ACB,  fumpta  AC  communi  altitudine , vt , 
AB  ad  BC,  ieu  AM,  ad  MN,  fcu  AF,  ad  FQ,  feu  ad  LN;  ergo  ex  aequo  erit  quadratum  BC 
ad  redtangulum  ACB,  vt  RF  ad  LN;  vt  aurem  quadratum  BC  ad  re&angulum  ACB,  ita_, 
BC  ad  CA,  feu  MN  ad  NA,  feu  ML  ad  LF;  ergo  erit  vt  RF  ad  LN,  ita  ML  ad  LF;  quare.» 
rc&angulum  fub extremis,  putaRF,  FL  aequabitur redt  angulo fub medijs NL,ML>  huic 
autem  cft  aequale  quadratum  kLi  quare  rcftangulum  RFL,  aequabitur  quadrato  KL. 


THEOREMA. 

Sit  Cillus,  cuius  vertex  A fetalium , bafis  veri  circulus , cuius  diameter  BC:  fecetur  autem  j 
flucto  per  txem,  quod  feltienem ftcitt  tritngulum  ABC:  fecetur  autem  & altero  flatet  je- 
cante  bafim  coni  fecundum  redam  lineam  T>E  ad  BC  bafm  trianguli  ABC,  perpendicula, 
rem ; factat  vero jeci  tortem  in fuperficit  coni  lineam  DFE,  & Cedienis  diameter  TC , pro- 
duda , cum  ipfo  AC  latere  trianguli  ABC,  extra  coni  verticem  conueniat  infundo  H: 
deinde  per  A,  reda  ducatur  AI,  diametro  quidem  aquidtfians , qua  fecet  BC,  & ab  E ebi- 
tatur FB  adrectos  angulos  ipjifC:  jiat  tutem,  vt  quadratum  AI  adrectangulnm  B1C , 
ittHF  linea  ad  lineam  FR; fumatur  autem  infectione  quodcunque  punctum  K,& per  k 
ducatur  ftLtqutdilians  DE,  df per  L ipfi FR  ducatur  aquidtjlans  LS:  tandem tuncta^ 
HR,  dr  ad  S producta,  per  X,S  ipfi  FL,  aquidifi antes  agantur  RO,  PS. 

Dico  lineam  KL  pofiefpatium  FS,  quod  quidem  adiacet  linea  FR,  latitudinem  habens  FL, 
excedit  que  figura  RS fimtli  ei,  qua  HFR,  continetur , 


Eittnplua 

J.XX» 


Ducatur  * per  L,  linea  MN aequidiftans  BC: 
ieft  autem  & KL  ipfi  DE  aequidiftans;  obid 
planum,  quod  traiit  per  KL,  MN  xquidiftabit b 
plano  per  BC,  DE,  nimirum  ipfius  coni  baii  > 
produtfto  autem  plano  per  KL,MN>fie: ' fcdio 
circulus,  cuius  diameter  MN,  ad  quam  per- 
pendicularis d eft  KL,  quod  DE,  iit  itidem  ad 
BC;  vnde  re&angulum  MLN , aequabitur « KL 
quadrato , 

Reflatio  i 


QVoniam  igitur  redanguliim  SLF,  aequa- 
le eft  quadrato  kL;  led  reflangulunu. 

^ MLN.zqualeeft  f quadrato  kl.icrgo 
reftagulum  SLF,  pquabitur  g rc&agulo  MLN; 
cft  h autem  ex  coftrudtione  fumpta  FL  commu. 
ni  altitudine , vt  quadratum  AI  ad  retft angu- 
lum BIC,  ita  rctftangulum  HLF,  ad  reit angu- 
lum FLS;  ergo  vt  quadratum  AI  ad  rc&angu- 

luraBIC,ita  rcftangulum  HLF  ad  redkangulum  MLN,  fed • vt  AI  ad  IB.ita  FL,id  LM.cum  'i 
tripueukiimiba  fint  ABI.FMUcrgo  erit,  * vt  AI  ad  IC,ita  HL  ad  LN.feu  HF  ad  FQ^Quod  „ 
jtafc  habet ; k triangula  enim  AIC,  & HLN,feu  HFQ,  (imilia  funt , e . 

comptfitio.  r.*,*'rni 

QVoniam  itaque  triangula  AIC,  HFQJeu  HLN,  fimiba  funt ; ergo  erit  «Vt  AI,  ad  IC, 

ita  HT  ad  FQvfcu  HL  ad  LNtfft  < aut?  vt  AI  ad  1B,  ita  FL  adLM,cftm  triagula  ABI,  e„WthI 
«^FMLfimilia  finttcrgo»  vt  quadratum  AI  ad  rc&angulum  BIC, ita  rcriatigulunc,  r<°panwa», 
HLF, ad  reft angulum  MLN;*  eft  autem  cx  /conitruSionc  fumpta  FL  communi  altitudine, 

Vt  feitionalra , 


lia  applicatur  » 
orta  fune  pto* 
rortionalra. 
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vt  quadratum  Ai  ad  retftangulum  BIC,  itareftangulumHLF  ad  retftangulum  51.?; ttgo 
i *V*>-  retftangulum  SLF  sequabitur  ■ retftagulo  MLN,  fed  retftangulum  MLN  squale  cft  fqua- 
drato  KL,-  ergo  retftangulum  SLF  aequabitur  quadrato  KL.  Quod  oportebat  oftenderc.. 

' Et  etiam  vt  AI  ad  IB,  ita  FQad  FRivnde  conftruftio  aliter",  atq,-  adeo  refolutio  fieri  po- 
«uiflTet . 

Sed  ejt  noftris  Commentarijs  in  Apollonium  hoc  excerpGmus  fine  prarparatione  paral- 
lela; FQ. 

Quoniam  igitur  reftangulum  BIC  ad  quadratum  AI,  cft  ex  conftrutftione  vt  FR,  ad  FH, 
feu SL,  ad  LH,vt  autem  quadratum  AI,  ad  retftangulum  AIC,  ita  eft  AI  ad  IC,  feu  HG  ad 
GC,  feu  HL,  ad  LNiergo  cx  squali  retftangulum  BIC,  ad  retftangulum  AIC,  erit.vtSL 
ad  LNj  vt  autem  retftangulum  BIC,  ad  rcdangulum  AIC,  ita  BI  ad  IA,  feu  BG  ad  GF,  feu 
MI  ad  LF,- ergo  vt  SL  ad  LN,  ita  ML  ad  LF;  quare  rc&angulum  SLF  aquabitur  reftan- 
gulo  MLN,  fed  re&aoguiuro  MLN  eft  squale  quadrato  KL;crgo  redtangulu  SLF  aquabi- 
tur quadrato  KL, 

THEOREMJ, 

lxxt  git  Conus,euius  vertex  Apunctum’,  bafes  r iratius,  euius  diameter  BC,  feeetur  autem  fiunt 
fer  axem , quod  fictionem  faciat  triangulum  AB  ; fecetur  autem , & altero  plano  conue- 
niente  eum  vtroque  latere  trianguli  per  axem , neque  baft  coni  equidiflante , neque  fetb- 
contrarie  pojito , quod  faciat  feetionem  in  fupcrficic  cont  lineam  HF , & tommunis  fecti 0 
f larti fetantis , atque  eius,  in  quo  eft  bafis  coni,  jit  DC E perpendicularis  ad  BC’,  diameter 


fraterea  in  fectione  punctum  E,  & per  It  ipftDG  equini flans  ducatur  KL.  Dico  kL  pofjt-a 
fpatiumSF,  quod  linee  IA  adiaeet,  latitudinem  habens  SL,  deftttcxs  figura  ftmth  eia 
que  HFA  continetur . 

lugatur  ■ HR.perque  L dii-  * 

u\t. fumi,  eatur  LSO  rquidiftans  FR;  4e 

per  R,  S putfta  ipii  FL  tequidf.  A.  . • - 1 

i iHiJm-  ilantes  ducantur  RO,SP.Po- 

ftremoperL,  agaturMLN*-  \ 

c itum,  quidiftans  c ipft  BC.  Itaquej  \ 'v 

quoniam  MN  aquidiftat  BC, 
a ts.mJni  StKLipfiDG,  crir J planum- 

«*»•  dutftum  per  KL»  MN  aquidi-  / Ev- 
itans plano  per  DG,  BC,  Y-  A ¥ N. 

dutfto,  hoc  eft  bafi  coni , Si  X\  \ 

teitur  planQ  per  kL,  MNprcv*  'o 

-.JfM.  ducatur , fiet « fedtio  circulus,  V.  ji  r\  " * 

cuius  diameter  MN,  & eft  KL  N 1 " ■ " \ 

ad ipfam perpendicularis,- fer-  V 

f l°~  * eo  redangulum  LMN  aqua- 

• muj  pus  lc  eft  s quadrato  KL. 

' 7 

Aef eluti t 

Vnr.t.pati,  Voniam  igitur  re&angulum  FLS  squale  eft  quadrato  KL,  fed  reff angulum  MLN 

eP  uaiafdt.  aquale  eft  h quadrato  KL;  ergo  retftangulum  FLS  aquabitur  i reftangulo  MLN;fed 

i i.M  /nau.  vt  quadratum  AI,  ad  retftangulum  BIC,  ita  ex  conftrutftione  cft  reftangulum- 

• fioponicHLF,  ad  retftangulum  FLS,  feu  HL  ad  LS,  feuHF.adFR,-  quamobrem  vt  quadratum  AI 
JJ1 woraTkJ  ad  retftangulum  BIC,  ita  retftangulum  HLF  ad  retftangulum  MLN;  vt  autem  AI  ad  IB,  ita 
oah»  appiitf  eft  FL,  ad  LM,  cum  triangula  BAI,  & MFL  fint  fimilia ; ergo  vt  AI  adIC,  ita  HL  ad  LN;  * 

otci  Quod  ita  fe  habet triangula  enim  ACI,  & HNL  fimilia  funt , 

ganl.  “ ' ~ Ctmft 


de  resoe:  et  comp.  mathemat,  mx  *«. 


Cmpfitio  J 


'JT\  Vonlarfl  Itaque  triangula  ACI,  & HNL  fimilia  funt ; ergo  erit  «vt  AI  ad  IC,  ita  HL  * «./«ii 
ad  LN;  vt  autem  AI  ad  IB,  ita  6 eft  FL^ad  LM.cum  trianguli  BAI,  & MFL,  Cnt  fimi-  f iiUtm ; 
lia:  quamobrcm  vt  quadratum  Al,"ad  refiangulum  BIC,  ita  re&angulum  HLF, 
ad  rnftaneulum  MLN;  * fcd  vt  quadratum  Ai  ad  reftangulum  BIC,  ka  e*  confttiBftione 
eftHFad  FR,  fcu  HL  ad LS, fcu  fumptaFL communi  altitudine,  ita  re<2angulura  HLF 
ad  reftangulum  FLS;  ergo  re&angulum  FLS  aequabitur  > rectanguio  MLN,  (cd  rectan-  u»ua  ducam 
gulumMLN  aequale  eft  /quadrato  FL,-  ergo  rectangulum  FLS  aequabitur  quadrato  IL.  ‘.“IT.T.ul 
Quod  oportebat  &c.  y 9 e*»'1- 

Eft  etiam  vt  AI  ad  BI,  ita  FQad  FR,  vnde  aliter  conftructio , atque  adeo  refolutio  infti- 
tui  potuiiTct . im. 

Sed  h*c  in  noftris  Commentarijs  fuper  Apollonium  feripta  admoenimus. 

Quoniam  eft  rcctangulum  '/'"i  , • * 

BIC  ad  quadratum  AI,  e*  1 A.  ' '< 

conftructione  vtRFad  FH,  . ’.v'' 

feu  SL  ad  LH,  Sc  eft  quadra-  \ 
tum  AI  ad  rertSguIum  AIC,  \ \ 

IvtAIadIC,  feuHGadGC,  - ? r -- v. 

{eu  HL  ad  LN;erit>  igitur  ex 
Ijquo  SL  ad  LN,vt  recrangu-  / 

Ium  BIC  ad  rectangulunu  y-.  , Y 

AIC;  fed  vt  rectangulunu  Sfc-~y9\  ! "l_;-  \ v 

BIC  ad  rectigulum  AIC,  ita  ''"'a 

eft  rcctangulum  BGC  ad  re-  • ' " "* — y 

Ctangulum  FGC,  propterei  ^s-  — \ 

quod  rectangulum  BIC,  ad  r V . 

Octangulum  AIC  eftvt  BI,  _ __  ' 

qd  AI,  hoc  eft  BG  ad  GF,  hoc  eft  rectangulum  BGC  ad  rectangulum  FGC;  at  vero  re- 
Ctangulum  BG  C ad  rectangulum  FGC,  eft  vt  BG  ad  GF,  hoc  eft  ML  ad  LF,-  ergo  vt  SL  ad 
LN,  itaMLad  LF;  ergo  rcctangulum  SLF  aquabitur  rectanguio  MLN,  atque  adeo  qua- 
drato cx  fcL,  quandoquidem  quadratum  KL  squale  eft  rectanguio  MLN. 


gg  RECTA  DEMONSTRANDI  RATIONIt 
Ab  Analyfta  fertttnd*. 


CAP.  IX. 


SI  qriemvtiquedccct  omni  euri , diligcntijque  prorsus  in  ipfam demonftrandi  ratio-  A- 
nem  ac  Artem  incumbere , is  profe&o  Mathematicus  eft ; Mathematici  fiquidem  di- 
fciplins,  vel  eo  nomine  dignitate , citeris  antecellunt , quod  huiufmodi  dcmonftra- 
tionibus  vtantur , qus  certitudine , firmitateque , csterarum  omnium  priftantiflim*  funt ; 
Quaraobrem  genus  docendi  limarum , firmum , exquifitum , ac  numerorum  omnium  com-  /7,«*. 
plexionem  habens,  Mathematicum  eft.  Harum  etenim  difciplinarum  probationes,  da-'_ 
rifuutadeb,  aceuidentes;  adeo  funt  firmis  innixi  principijsNaturi  lumine  perfpcftis  > ttn  IdMhtm* 
vt  quamcunquc  dubitationem  eximant,  nullumque  diflentiendi  locum,  relinquant;  pro-  «i 
ptereadifciphnas  hafcetraflanti,  maxime  contexendi  dcmonftratidnes,  iuxta  vulgatas 
leges , onus  ingens  incumbit , ita , vt  ab  his , nec  latum  vnguem  difcedat . Laud  abiit» 

proinde  cuique  videbitur,  pauca  qusdam  in  memoriam  redigere  ex  demonftrandi  Artt»  ■ 

deprompta,  quibus  Analyfta  nimirum  in  fuo  obeundo  munero  cdoiftus,  Imum  difei- 
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Minarum  dignitatem  tueatur , ac  feruet . Tamctfi  namque  magni  referat  in  demohffrando 
Veterum, inharrere  veftigijs,  eorumdemq;  fedula  monumenta  verfare  chm  apud  ipfos  ex- 
eelfi  quid?  ordinis  hae  magno  in  honore  fuerint  difciplinar,  in  primis  florucrint,ac  fatis  exti- 
. ierint  pro  dignitate  tradat* tamen  njfi  praseeptis  inftruftp?.  nemo  declinabit  ab  jji;  irw 

v^n/uZalZ,  quos  facillimum  eft  erroribus , labi ; ncq;  prtrccptis,  ac  legibus  Artis  dctnonflratricts  de-  - 
ftitutopiiftinum,  ac  antiquum  illum  candorem , in  tanta  difciplinarum  celebritate , fol£ 
quadam  imitatione,  retinere  vnquam  licebit . • . 

Non  vulgaris  propterea  videtur  adhibenda  fedulitas  in  ftrucndis  probationibus  > ad  ve. 
titateminhisconfequendam,  cum  eo  tendat  huius  Artificis  induftria,  vt-  per  uiaKwitv 
x*t  tuvlhra,  atque  adcb  perexquifitam  probationis  rationem  Theorema  propofitum  de-  . 
monftret ; ac  huiufmodi  ratiocinio  confirmet , quod  iam  initio  dcmonftrationis  explicat* , 
paturam  omnino  fapit,  ac  redolet.  Nec  alibqujdcm  ipfius  labor  collineat , qifiad  feriept 
confecutionum  ordinandam , vt  verum  aflequatur ; vnde  repetitis  veftigijs , quibus  firmi- 
ter inbsret , contrario  grefiu  incedens,  qitodini.no  propofitum  crjr , neceflari-1  dempuftra- 
tioiK,  confirmet.  Eruditioris  tamen  funr  partes  probandi  genus  illud  affumerc,  quod  nu- 
meris omnibus  abfolutum , fuifq;  partibus  elaboratum,  ac  perpolitura  communi  fapientutn 
calculo, indicetur,  j; . ; ;o_, 

Antequam  tamen  decernatur , qu*  nam  fit  i pluribus  feligenda  demonftraiio  i iuuat 
iterum  huius  naturam  fuperitls  infinuar  jnrhon  nihil  perpendere , qua  de  re  cumulate  qui- , 
dem  m Pofterioribus  Analyticisdifleriturs  quod,  vtbreuitcr  aflequamur,  praftermifiis  . 
iam  fupratraditis  de  praeognirronihus , atque  praecognitis,  deipfiusdemonftratiopis  de-; 
finitione , eiufque  bipartita  diuifione ; videndum  fupereft , cuiufmodi  efle  debeant  pratmif-., 
{x,  i quibus  fit  potiffima  demonftrntio , ad  quas  pertinet  etiam  medium  cuius  confidcca- 
tio, principiorum  complexorum  meditatio  eft,  de  quo  propterea  non  nulla  paucis  compre- 
heula>diCenda,  . - - 

Hoc  autem  ex  neeeffaria , Sc  euidenri  connexione  fui  cum  extremis  in  ipffs  prstniflTs , of»- 
oculos  mutuam  eorundem  extrcmarurnconiuniftionem  induftrjos?  deducens  in  conclufiq — , 
r,-,-  Jmm.  nc  conftituit.Quooiam  vero  duplex  cft  demonflrandi  genus,ab  effedtu  fcilicet  ad  caufam,5c, 
, f contra,- feuvt  Scholaflici  loquuntur,  quia,  & propter  quid ; in  priori  medium,  vel  cflefe-x 
£«**”"*  ftnscomieftibilis,  fiuenon  coouettibiliseumcausa,  vel  eft  caufa  remota  &c.  quo  pras-- 
‘M ' tcrmiflo , vtpore  minus  ad  rem  in  Mathematicis  puris , quamuis  in  Phyficis  locum  , digni-, 
tatemq;  retineat , oh  id  aliud  fupereft  perpendendum,  >r> 

jiu.j  t.n.,  in  alio  autem  demonftratioais  gentre  , medium  caufx  rationem , Sc  quidem  in  omni  , 
Sener<: obtinet  > quod  luculenter expreflum  apud  Philofophum  legimus . E tth  di 
Ittixm  , oibfX*Sa , CT2v  ijJuiu ty  aitiar  . irtiou  di  viecacte , juia i fiit  ro’  vi  ir  latu  , fata  di 

%o  vitat  orr»», ariytx  vir'  tua* , irep*  di,  »"rl  orpeav»  ixin ur*»  tKajW, btra  vine  fa- 
xat  vacat  dtetat  did  vov  fttvcv  diistvrrtfe. 

*.  Ttftr,  Sluomum  tutem  fcire  efintmur , qutndo  feitmus  ctufkm ; ctufi  veri  ejuttulr , vnt  quidem 

**"  qued  quid  ertt  efic  , vnt  veri  quibufdtm  ex ijieutibus , nectfsi  hoe  tfie ; altera  autem  qua  ali - 

».  rtjfi  tu.  quid frit»*  mtait , quarta  vero , cuius  caufa , omnes  sii  a fer  medium  mostftrantur , Phyficus 
tm  quidem  omnibus  hifce  caufarum  generibus  vtitur,  rttiftotelis  teftimonioi  quoniam,  vt 
res  ipfat , quas  quidem  fua  contemplatione  perfequitur  ab  omni  caufarum  genere , pro- 
prium efferecognofeunt:  ita  pariter  ad  fui  cognitionem  quodcunque  caufe  genus  expoA 
toinr.t-  eunt.  Quartamen  potiffima  dicitur  demonflratio , per  caute  formalis  genus,  non  imme- 
ptr  *ito  procedere  perhibetur  squonomincfubiefti  natura,  ac  definitio , quia  etiam , &affe- 
fslti  trtfs  ^mnis  faltem  quae  caufajis  dicitur  definitio , intelligitur  , At  in  Mathematicis  difciplinis 
i,:.  1 etiam  ad  aures  Ariftotelis,  ciim  nec  finis , nec  efficiens  locum  obtineat  ,caufat  tantumtntv  . 
IDiuumm.  do  materialis , formsjifque  fuperfunt , integrantibus  partibus  materi*  nomine  intellegis  , 
quat  nitrutinn  totius  comparatione , materiei  munere  funguntur : vnde  refte  Philofophus , 
u.pty.»x. ,1.  d«Acr  di  acti  ubi  » dtuvi  opSi  r if  auauxXt»  , vin c otv.ee  , i , teu  d»  opQi  , it’  r'  a , 
ujtfjtt.as.hyiuv»  bvoit  opBaTr » \q>  Se  /Stii  it  ij pwtuxXiqs,  io’  Sc  y , tou  dii  ro  * , viir  ofSit  oV*p- 
yta  vta  y , vi.  it  va  iiuxuxMp . a<r»r  ro.  /3  avr*  fdui  ydp  vi  u , in  , ii  dS  TO  y % vi  fi, 
boa  70'p  oebart  t/aismu , ro u fi , our  onoe  rpianoe  ‘0  opbibt  vo  a,  vu  y , , roora 

d’  iw  r:  tv  i/aauinhico  bffiar  lirat , tou  ro  di  lauvot  W‘  via  r i it  Itrai  j V’r  rovro  utquuna  7 it 
iliyvtt,  «Mr  fiit  *ai  roit»  it  igat  asta.  dld>«t«  ro'  pu<r». 


DE  RESOL.  ET  COMP.'  MaTHEMaT.  LIB.  L 'iif 

'liant fi  fi  um  tutem  & fic  propter  quid  rectus , qui  in  femicirculo  quo  Cxifientt  rectus, fit  pro- 
fecto rectus  in  quo  A,  dimidium  duorum  rectorum » in  quo  B , qui  in  femicirculo , in  quo  C: 
huius  igitur  quod  e fi  A,  rectum  inejfe  ipfi  C,  qui  in  femicirculo , caufa  ipfum  B:  hoc  enim  ipfi  A , 
etqmale,qui  vero  C,ipfi  B,  duorum  enim  rectorum  dimidium  Bi  igitur  exifiente  dimidio  duorum 
Tectorum  A > ipfi  C , inefi : hoc  tutem  erat  in  femicirculo  rectum  efic;  hoc  autem  idem  cfi  ipfi  quid 
erat  efic  , eo  quodfignificat  ratio , verum  & ipfius  quid  erat  ejje  caufa  demonfiratt  cfi  medi  a. 

Materiali  proptcrca  causi  Geometria  vtitur , co  tamen  leniit , quo  in  Mathematicis  ma- ommit  v 
terite  locus  admittitur.  Philofophus  autem  illam  appellat  id , quo  exiftente  ncccfseeft  hoc 
cife ; fcuquibufdam  exiftentibus  ncccfse  eft  hoc efle.  Dc  quorum  verborum  fcnfii  nobis  tuim 
agendum  alibi ; folum  id  exploratum  hic  efle  cuique  vchm  in  huiufmodi  difciplinis , mate- 
riam , quatenus  tamenearum  patitur  natura , non  raro  ranquam  medium  in  ipfis  dernon- 
ftrationibus  afiumi , nam  integrantes  partes , vt  dicebamus,  comparatione  totius,  materia: 
rationem  obtinent , quo  pacto  ipfi  folent  adhiberi . 

Formae  vero  nomine,  fubieOi  natura , vel  affectionis  quoque,  fcnfu  iam  explicaro 
frequenter  intelligitur . Saepe  ac  fxpius  per  concomitans  aliquod  in  huiufmodi  difcipli- , 
nis  contexuntur  demonftrationes , qua:  adhuc  per  caufam  procedere  dicuntur ; proptcrca.,  Dma/t,,i;, 
quod  huius  modi  dcmonftrandi  genus  ad  illud , quod  cft  per  caufam , non  immerito  redu-^  <■«»«-«• 
ci  confueuit.  ■ IZJtJZZ- 

Vcrumenimucro , vt  medium  eflentia  poteft  efle  lubie&i,  leu  definitio , quemadmodum »»  fer  c*us* 
paulo  fupra  tetigimus , fic  in  Mathematicis  non  raro  medium  cft  affectionis , faltem  caufa- 
lis  definitio.  Hic  porro  prxtereundum  non  cft,  quod  Ariftoteles  docuit,  aflerens,  Ma-‘,”„p(J»>«r 
thematicas  definitiones  nominales  efle ; nam  caufam  propter  quid  inquirimus ; ait  enim , tihtima. 
exempli  gratis , triangulum  cft  in  rerum  natura ; Geometra  in  definitione  caulam  ommit- ;» 
tit , propterea  quod  accidentia  omnia  a fubftantia,  vclut  a caufa  pendent ; fi  quis  igitur , vt  '“'JVJJJJ*" 
Geometra  ab  ipfa  abftrahit,  ipsi  negle&ademonftrationcminftituit.  Oartfc»  In  i fiti  r/c  'pitrmti  me- 
icw  Aoyot  7ov71  crudirti  7 o Zvouttj  S Xiyoe  'tlfpof  cn/uttf  utbtf  ) OKt  ai  aruar.u  ai  leiv  ji 
7plytoror , oautp  «£o7«c  ai  tylcv/att  fittai  «sx  tf, aitr.it  Ot- 

Mtmfefium  quod  quadam  quidem  erit  oratio  ipfius , quid fi gn  i fic  at  nomen , vel  oratio  ali  as  fatit  ■ 
nominalis , vt  quidfignificet  quid  eft , quatenus  triangulum , quod  quidem  hthentes  quid  cfi , Utitmtii/t 
qu trimus  propter  quid  cfi . Definitio  nominalis  eft  igitur  apud  Geometram  definientem- , 
exempli  gratia,  triangulum  ■,  per  eam  fiquidem  quid  nomen  fignificet  intclligit;  at  cum-  . 
triangulum  abftradtum  a fubftantia  confideret , caufam  ob  id , per  quam  illud  fit , ignorat , Ari, 
tantummodb  quod  fit  cognofcens , quodintclligcndumcomparatiuead  Phy  ficum,  cum  i*, 
alioquin  huiufccmodi  nominis  explicatione  iuxta  Geometricam  contemplationem, cogno- 
fcat ; quamobrem  intra  cancellos  abftraftionis  propria:  inftituta  tra&atione , definit  illud , 
ita  vt  affedtiones  de  eodem  in  pofterum  demonftrarc  queat  i quod  vero  de  fubic&o , dc  af- 
fe&ione  fuo  itidem  modo  intclligcndum , quique  de  triangulo  enunciata  fuerunt,  alijs 
non  difGmilitcr , qui  in  his  difciplinis  confiderantur , accommodari  poflunt . 

Ad  primiflas  quod  attinet , demonftrationis  complexa  principia , vt  in  citeris , fic  & in  <![<-> 
his  ad  has  difciplinas  attinentibus  demonftrationibus , efle  debent  veri , primi , & 

«nediat.-e,  priores,  notiores,  & caufa:  conclufionis;  dc  quibus  conditionibus  iam  fupra-  m,g,. 
nonnulla  diximus:  hic  folum  quidam  adijeienda  videntur;  nam  aliquibus  pratermiflis , 
vtpote  iam  ibi  fufficienter  infinuaris,  aduertendum  occurrit,  quod  primi,  immediati , 

& per  fe  noti  iure  cenfentur  i duplici  tamen  nomine  vnavideturcxplicata  conditio,  qiji 
per  illas  vqces ; prima , immediasa,  & per  [t  nota,  exprimitur . 

Per  fe  nota  vero  propofitio , quatenus  ei  nulla  eft  prior , quique  medio , & catis.;  caret 
eiufdem  generis , per  quam  dcmonftretur ; causi , inquam,  caret  eiufdcm  generis . Harum 
propofitionum  viurpatio  quadruplex . 

Ad  per  fe  notam  propofitioncra  pertinent  ci , qui  Dignitates  dicuntur,  quippe  qui  di-  Prirr.S  JMav 
gnx  funt , quibus  credatur ; fic  in  Geometria  fe  habet  illa ; Omne  totum  eft  maius  fua  par- 
te  j fi  tamen  aptetur  continui  quantitati:  quod  fi  difcrcti  fuerit  accommodata , locum- 
obtinet  in  Arithmetica.  Secundb  ad  idem  genus  immediatarum  propofitionum  illi  fpe- 
&ant,  in  quibus  definitio,  aut  prxdicaturu  aliquod  cflentialc  de  re  quapiam  cnunciatur;  sttmiamj* 
Immediati  fiquidem  hx  dicuntur , medium  cum  defit,  prius  prxdicaro  clfentiali,  in  eodem 
caufi  genere,  per  quod  propofitio  illa  dcmonftretur . , . ..  “.uC 

“*■  “ Ff  Temo 


iis  CAROLI  RENALDINII 

Timt  pnm.  Tertii  ad  idem  genus  pertinent  Illae,  in  quibus  caufa  primaria  de  fubie&o ,'  aut  effefiu 

proprio  pradicatur  j ha;  enim  imraediari  funt ; caufa  enim,  qui  eft  in  fuo  genere  princi- 
palis , non  habet  priorem  vllam , per  quam  demonftrari  queat . 
v Quarto , & ili?  funt , in  quibus  cffeftus  de  iuis  caufis  proximis  pratdicatur ; ha:  fiquidem 
**"  immediati  funt : cum  enim  detur  caufa , cur  paflio  iniit  fubicdto , caque  iit  immediata^ , 
non  poterit  alia  dari  caufa , per  quam  eadem  paiCo  illi  caulae  conucniat;  nihil  obilat  ta- 
men, quin  idem  eflc&us  de  caufa  remota  per  caufam  proximam  demonilretur . C itera 
autem  propolitioncs , de  quibus  iuperius  non  nulla  diximus , Politionis  nomine  intelligun- 
tur. 

g/irimu Aduertendum  eft  autem  propoiitionem , in  qua  prima  paifio  de  fubiedlo  pradicatur, 
efle  immediatam , quatenus  caret  medio  ex  rei  natura  diftincto  i mediatam  vero  eife , qua- 
tenus oftendi  poteft  medio  ratione  diftincto , alioquin  potilfiraa  demonftratio  nulla  foret . 
s*m*  quidem  confusi  concipiendo  fubiectum,  Se  paflionem,  haud  per  fc  notum  eft  pailionem 

im'  ineffe  illi , fed  per  fe  notum  erit,  ii  edentia,  vel  differentia  ipiius  cxprefse  concipiatur, -in  quo 

quam  plurimi  funt  allucinati  dereftantcs  aliquas  Mathematicas  demonftrationes , cum  m_. 
ijs  non  aduerterent  medium  ex  rei  natura  diftinctum . 
jrt*  i****-  Sed  multo  magis  inuchuntur  in  illas , quod  aliquando  demonftrationes  non  iint  ex  im- 
tlZ  mediatis  pramilfis  contexti.  Eos  autem  decepit  ignoratio  partitionis  ipfius  propofuionis 
mutuli  u immediati:  hic  enim  in  duplici  diferimine  eft.  Nam  vna  in  fc  ipfa ,]  medio  carens,  im- 
msnrvim,.  mecjiata  dicitur , quique  immediata  formaliter  a Scbolafticis  appellatur . Alia  qui  habet 
quidem  medium , quo  demonilretur , fed  in  ipfa  demonftratione  affumitur , quatenus  iam 
demonftrata  per  fupenores  demonftrationes  fubaltcrnantes , vfque  dum  deucniatur  ad 
principia  formaliter  indcmonftrabilia  immediati ; Schic  virtualiter  immediata  dici  con- 
j.  fueuir,  nempe  manifefta  virtute  immediatarum.  Neceffarium  eft  igitur  omnino , vt  dc- 
monftratio  aliquo  ex  his  modis  ex  immediatis  conftet , quo  pacto  fe  habere  innumeras 
'an  Mathematicas  demonftrationes  perfpicuumeft.  Debet  aurem  demonftratio  aliquo  ex  his 
modis , ex  immediatis  conflare , fcilicet  vel  formaliter , vel  virtualiter ; quoniam  demon- 
^ ftrationis  pramiffi  cuidentes  efle  debent , vel  per  fe , vel  per  alias , quoad  vique  ad  per  fc 
mZpXtmiit  cuidentes  deueniatur , ne  detur  proecifus  in  infinitum qui  adeo  vera  funt , vt  locum  quo- 
un4nm  ,/«  quc  habeant  in  dcmonftrationibusapofteriori,  in  quibus  videlicet  pramiffi  immediati 
effc  debent , vel  fcilicet  per  feeuidentes , vel  per  alias , qui  fint  tales ; vt  enim  furfum-abi- 
lamdtmii  re  non  licet  in  infinitum  per  caufis  , nec  etiam  deorium  per  effetius  .•  qui  autem  ineuiden- 
tndtntH  fu  tes  funt , cuidentes  fiunt  per  indiklioncm , aefenfum;  docente  Idiilofopho  tex.  a fi.  Primi 
imUchmi.  poilerioruin . j 

rraKmsfin  Debent  igitur  principia  efle  prima , nimirum  indemonftrabilia ; nam  ex  primis , & in- 
■Um  dantur  demonftrabilibus  fcimus, alioquin  non  fciet  non  habens  ipforu  demonftratione : fcire  nam- 
frim*.  qUCi  quorum  datur  demonftratio , non  per  accidens  eft , dcmonilrationem  habere ; fi  enim 
immediata  non  funt  principia,  mediam  caufam  habebunt , proinde  & alia  principia,  per 
qui  demonitrari  poflint ; non  fcientur  igitur , nifi  per  illam  caufam  deraonilrentur , cum— 
fcire  fit  rem  per  caufam  cognofcere , atque  aded  de  re  demonilrabili  dcmonilrationem  ha- 
bere . At  fi  forent  demonftranda  principia  per  alia  priora  principia , de  illis  quoque  qua*. 
rendum , an  immediata  fint , vel  mediata ; fi  primum , id  eft , quod  intendimus  ; im  autem , 
abeundum  foret  in  infinitum.  Indemonftrabilia  effe  debent  per  aliud  medium,  vel  uti  per 
caufam , & in  eodem  generei;  & quidem  per  caufam , quia  non  obilat  per  effecftum  demon- 
ftrari i infuper  in  eodem  genere,  cum  nihil  obftet,  quo  minus  caufa  vnius  generis,  pef 
alterius  generis  caufam  o (tendatur ; & tamen  propofitio  illa  dicatur  prima , & immediata- 
In  proprio  genere . Huiulinodi  porro  efle  poffunt  propolitioncs  tam  affirmariux,  quam- 
negatiui . 

Debent  autem  efle  caufi , quoniam  ex  definitione  fcicmii  confiat ; tunc  fcimus  aliquid,' 
quando  id  per  fuam  caufam  cognofcimus ; at  per  principia  conclufionem  fcimus;  ergo 
principia  debent  effc  conclulioniseauf*.  Vbi  illud  aduertendum  primiffas , liue  princi- 
4,‘fZ‘J^am  pia  complexa  caufas  dici  eonclufionis , ratione  medij  contenti,  quod  eft  caufa,  cur  pallio 
tinjiM . fubieflo  iniit . Hic  porro  eft  animaduertendum , quam  plurimos  deceptos  fuiffe  male  fen- 
tientes  dcMathcmaricisdifciplinis,  veluti  non  comparatis  per  demonftrationes  ex  prs- 
miliis  deduto , in  quibus  inuoluta  fit  caufa ; vnde  pallio  habet , vt  iniit  fubiefto . Eos  au- 
tem 
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tem  decepit  ignoratio  partitionis  caufi ; nam  alia  eft  in  cognofccndo  tantum , cnm  fit  id  l 
vnde  aliquid  cognofcimus , etfi  tamen  hoc  ab  illo  in  eflendo  non  pendeat ; alia  vero  itu 
edendo,  vnde  habet  pallio  vt  iniit  fiibieifto , diciturque  etiam  in  cognofccndo,  quatenus 
pcripfam  fubieftopaflionemindTc  cognofcimus;  quar  in  duplici  dilcriminc  eft , formalis,  o-  <«»/"■'* 
fcu  propria,  qux  nimirum  vere  eft  caufa,  fiuephyfica,  fiue  metaphyfica ; aliaautemvir-^“"'’ 

«ualis , qu.r  proprie  caufa  non  efl , fed  in  ordine  ad  aliud  fic  fe  habet , vt  fi  caufari  deberet , 
nonnifiabhoc,  vclutacaula,  fuum  cfle  rccognofccret . Itaque  tamctfi  in  Mathematicis 
Yti  non  liceat  demonftrationibus  per  phyficam  caufam  procedentibus, quod  profctfto  haud 
exigit  demonftratio , in  ijs  faltem  dcmonftrationcs  contexuntur  per  caufam , aut  metaphy- 
ficam,  aut  virtualcm ; &huiufmodi  caufj  in  principijs  complexis  inuoluuntur,  inprinci- 
pijs  inquam  complexis , quibus  dcmonftrationcs  conftant . 

Hinc  autem  prxmiflx  priores  funt , vtpote  continentes  caufam , qu.r  prior  eft  ordine , & r ?»« 
naturi  ipsiconclufione,  cum  omnis  caufa  Iit  effedtu  prior;  quamuis  ex  alio  capite  etiam-. 
priores  dicantur , quatenus  fcilicct  naturae  ordine  conclufionem  antecedunt,  fc  tenentes  ex  ‘ 
parte  caufi,  condufionis  notitiam  producentis , cuiufmodi  eft  intcllcdhis . 

Notiores  porro  clfc  debent;  conclufio  fiquidem  ex  vtraque  dependet  prxmifla.Nequcfit  N*i*n  • 
cfle  minus  noti  quam  ipfa  conclufio ; quicquid  enim  conclufio  habet  certitudinis , ac  eui- 
dentii , ab  ipfis  primilfis  mutuatur ; & quoniam  in  ijs  continetur  caufa , caufa  autem  no- 
tior effeflu  eft  naturi.  Contingit  enim  bifariam , vnum  prius , & notius  altero  dici , vel  fci- 
Iicet  natura , aut  quoad  nos ; illud  quidem  principium , & caufa  eft ; hoc  autem  principia- 
tum , & effedius . Notiora  igitur  principia  funt  condufione , ne  dum  praecognita , cum  per 
ipfa  conclufionem  aflequamur;  propter  quod  autem  vnumquodque  tale,  & illud  eft  ma- 
gis tale . Maior  autem , & minor  cognitio , bipartito  contingit , vel  fecundum  intenfionem 
graduum,  vel  fecundum  dTentialcm  perfedionem ; nec  certe  primum  necetTario  requiri- 
tur ,•  atqui;  enim  intcllcdais  ,&  conclufionem  cognofcet , fequelam  .Stillationem  fimul  in- 
fpiciens , iquc,  inquam,  ac  principia,  c quibus  conclufio  deduda  eft  .•  adhuc  tamen  eorum 
. notitia  perfectior  dicenda  perfedionc  cffcntiali ; nam  vel  principia  ipfa  funt  formalitcr  in- 
dcmonitrabilia , quorum  cognitio  mtellcdlus  dicitur , quemadmodum  condufionis  notitia 
per  difeurfum  comparata,  fcientia  nuncupatur ,-  vel  funt  virtualiter  immediata , 

Demonftrationis  autem  principia , fiue  primifli , vepriores,  ac  notiores  conclufiont,  embm.  «r 
dicuntur,  ita  certiores,  & cuidcntiorcs ; luntquc  neceflaria  principia , vt  fuperius  expli- ' 
cuimus,  fimul  plures  nece  (fitatis  gradus  afferentes,-  ncceffaria  enim  eft  conclufio,  qun- 
Hjobrcm  & principia , £ quibus  illa  deducitur  ad  ipfius  demonftrationis  habita  ratione  fine. 

Quod  fi  principia  fuerint  per  fe  & quatenus  ipfum , non  poflunt  non  efle  propria.  Vbi  hic  n,»«,/7r«,> 
aduertendum  demonftrantem  debere  vti  principijs  proprijs  rei  demonftratx,  quod  in  duo-  F"n 
bus  confiftit.  Primum,  ni  vtamur  principijs  alienis,  vt,  fi  ad  aliquid  in  Geometria  demon-  ST* f 
ftrandum , proprijs  quidem  fcientix  Naturalis,  vel  Arithmetica",  &c.  principijs,  vteremur . . 
Secundum,  ni  vtamur  principijs  communibus , in  quibus  videlicet  fcienti*  plures  conuc- 
niunr . Non  propria  vero  principia  funt , vel  quia  aliena  funt,  &:  extranea  a fcientia,  in  qua 
adhibentur,  quorum  vfus,  tranfitus  de  genere  in  gerius,  dici  confueuit,- vel  quia  commu- 
nia funt , & ad  fcientiam  illam  fpedant , fed  fimul  quoque  ad  alias . 

Primum  inde  perfpicuum  redditur , quoniam  omnis  demonftratio , imo  & fcientia  vni- 
ucrfa  folum  habet  f ubieftum  vnum , cuius  principia  confiderat,  pafliones  dcmonftrac  ,J 
ciufque  non  tranfgrcditur  fines;  quamobrem  fcientia  nulla  poterit  ad  fubicdtum,  prmei- 
pia,  vel  pafliones  alterius  feientii  gradum  facere ; & quidem  fi  fcientia  omnis  debet  pro- 
cedcrc.cx  caufis , propter  quas  fubteftum  fuum , proprietatefque  funt , vtique  ipfa  vti  non 
ppterit  principijs , atque  caufis  alienis . Hoc  enim  iaifto  fundamento , ranquam  per  fe  no- 
to , quod  fubiectum  de  fcientia  in  fcientiam  transferri  nequeat , neccflarid  confequitur  de 
fcientia  in  fcientiam , nec  medium , nec  quod  de  fubicifto  dicitur  transferri  poffc ; hic  enim  • 
ipfi  fubiccko  inhxrcnt , & quatenus  ipfum , quamobrem  fi  fubicflum  de  (cientia  infeien- 
tiam  transferri  non  poteft , nec  etiam  hic  transferri  polle  necefse  eft : fiue  igitur  fpciftcmus 
fubic&um  alicuuis  particularis  Geometrici  demonftrationis , fiue  Vniuerii  Geometrix , 
jn  Arithmeticam  transferri  non  poteft ; ita  nec  media , quibus  Geometra  vtitur , nec  attri- 
buta , qui  dc  fubiecto  idem  oftendit , in  Arithmeticam  transferre  licebit , nec  contra; pri- 
fcrtitO  hoc  eft  primario  de  mediq  intelligcndum „ fecundaria  vero  de  attributo , cum  cfto- 
- - — • • • Ff  * tftus, 
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iftus , fuam  eaufam  ntccflario  confequatur . Rede  propterea  Philofophus  duos  translatio^ 
pis  modos  interdixit , negledo  tertio , qui  neceffarid  confequitur , nempe  folius  affcdionis 
translatio;  vnum  folius  medij  ad  demonftrandam  integram  alterius  fcientia:  conclufionem, 
quo  pado  non  tora  propofitio  maior,  fed  medium  tantummodo  transfertur ; alterum  totius 
maioris,  nimirum  medij  cum  quxfirofimul,  ad  oftendendum  de  fubiedo  attributum-. 
Prior  traslatio  foret , fi  de  triangulo  dcmonftraremus  squalitatem  trium  angulorum  duo- 
bus redis , per  medium  fumptumex  Arithmetica,-  hinc  enim  in  Geometriam  medij  tran- 
slatio fieret.  Alter  vero  modus  foret , fi  de  triangulo  dcmonftrarcmus  affedionem  aliquam 
Arithmeticam , per  medium  Arithmericum ; tunc  enim  hinc  ad  Geometriam  fieret  transla- 
tio medij  cum  quatfiro ; prifcrtiin  autem  improbat  medij  translationem , obeam  quam  at- 
tulimus caufam ; ait  vero  non  licere  Arithmeticam  demonftrationem  aptare  ijs , qui  ma- 
gnitudinibus accidunt ; fi  namque  propofita  fuerit  integra  Geometrica  concludo,  quate- 
nus magnitudo  eft  Geometria?  fubicdum  habens  accidentia  fibi  confcntsrca ,-  fi  quid  ex  A- 
lithmetica  fuppetit  transferendum  in  Geometriam,  medium  erit , quod  per  demonftratio- 
nem fignificauit , cum  hacc  a medio  denominetur ; vndeait,  non  licere  Arithmeticam  de- 
monftrationem  aptare  ijs,  qui  magnitudinibus  accidunt . 

Pollet  quifpiam  autem  fufpicari , hic  haud  efle  veritati  confona ; nam , v:  c.rtcra  om- 
«nittam,  Propofitiones  fecundi  Libri  Elementorum  ad  decimam  vlquc,  ne  dum,  vt  ibi 
Geometrice  demonftrantur , fed  etiam  Arithmetici!;  qui  igitur  Geometra  attributa  do 
magnitudinibus , atque  adeb  de  proprio  fubiedto , eadem  Arithmeticus  dcmonftrat. 

Sed  hxc  foret  fubicdum  transferre,  quo  nihil  abfurdius , cum  huic  aded  fit  quilibet 
fcientia  addita , vt  nullum  aliud  admittat.  Arithmeticus  igitur  non  contemplatur  magni- 
tudines , nifi  quatenus  hi  numeri  naturam  induunt ; vnde  redi!  Philofophus  dicebat , nifi 
magnitudines  numeri  pnt ; linea  fiquidem , exempli  grati  i , cum  in  partes  concipitur  diui- 
fa  iquales,  numeri  rationem  obtinet,  & quilibet  illarum  partium  vnitatis  munere  fun- 
ditur . Arithmeticus  ighur  qui  attributa  dcmonftrat  de  illa  multitudine  partium , vt  mul- 
titudo quidam  eft , non  funt  exiftimanda  demonftrata  de  linea;  non  fit  igitur  fubicdi  tran- 
slatio de  fcientia  in  feientiam , nec  propterea  translatio  medij , atque  adeo  neque  attributi; 
hic  fiquidem  non  proprii!,  fedperfimilitudincmcumijs,  qu*  in  Geometria , intelligcn- 
da  funt. 

Eo  autem  iado  fundamento , quod  fubicdum  cuiufcunque  fcientii  fit  adeA  proprium  J 
vt  ad  aliam  transferri  minimi  poftit , qui  dida  funt  neceffario  confcquumur ; at  de  vna_,' 
mdal&fat*  demonftratione  ad  aliam  polle  medium  transferri , teftatur  Philofophus , fi  vtraque  de  eo- 
nAiH  iiiifim  fuhieifto , fiue  fimpliciter , fiue  modo  aliquo  fit ; nullus  enim  tunc  fit  tranfitus  de  ge- 
^ ‘ nere  in  genus , hoc  eft  de  fubiedo  in  fubicdum , cum  vtraque  generis , hoc  eft  fubiedi , 

fit  eiufdem . Non  erit  igitur  vitiofum  transferre  medium  ab  vna  ad  aliam  demonftrationem 
Geometricam , vel  ab  vna  ad  aliam  Geometrix  partem , quoniam  eiufdem  funt  gcneris.ff- 
ue  fubiedi ; vitiofum  tamen  a Geometria  in  Arithmeticam , & contra.  Tolerabile  itidem 
fi  non  fimpliciter , aliquo  tamen  faltem  modo , generis  fuerint  eiufdem , vt  cx  Arithmetici 
in  Muficam;  illa  fiquidem  numerum , hic  numerum  itidem,  fed  in  fonis,  vel  potius  fonum, 
quatenus  affectiones  habet  a numeris  coteplatur.  Ita  quidem  non  licet  ex  Geometria  tran- 
sferre medium  ad  Diuinam  Philofophiam , ad  probandum  in  ea  contrariorum  vnam  eflt- 
feientiam;  neque  ex  Geometria  licet  facere  tranfitum  in  Arithmeticam  translatione  medij , 
ad  oftendendum , exempli  gratia , mutuo  duCtu  cuborum , fieri  cubum , quoniam  hi  dum 
fcientii  vnius  generis  non  funt . Nec  licet  quilitum  fimul  cum  medio  de  fcientia  in-' 
feientiam  transferre ; vt  fi  quid  lineis  non  quatenus  huiufmodi,  & quatenus  ex  proprijs 
priucipijs  ineft , an  videlicet  reda  fit  linearum  omnium  pulcherrima , & an  fit  contraria— 
circulari,  non  licet  in  Geometriam  transferre;  hic  enim  linei  conueniunt , non  ex  proprijs 
principijs , fed  ratione  generis  amplilfimi,  atque  fupremi , Geometrii  limites  tranfeenden- 
tis ; fi  hic  enim  competerent  linei  redi  quatenus  eft  linea , vel  faltem  quatenus  eft  ma- 
gnitudo , hic  non  diceretur  tranfitus  de  genere  in  genus , quoniam  accidentia  Geometrica 
forent , fed  ei  competum  quatenus  rationem  emis  participant ; pulcritudo  fiquidem , & 
contrarietas  accidentia  funt  entis , quatenus  huiufmodi , quamobrem  id  ad  primum  attinet 
Philofophum . Liceret  autem  Geometri  ad  cum  modum  transferre  medium , vna  cum- 
qmfito , dummodo  in  demonftrando  propofitiones  efficeret  de  omni , per  fc , & fecundum 
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Spiod  ipfum , quod  iri  omni  defideratur  demonftraticfne . 

Sed  vt  abftinendum  demonftranti  a principijs  extraneis ita  etiam  a communibus ; noti 
enim  fat  eft  ex  vniufcuiufquc  principijs , ctiamfi  veris,  indemonftrabilibus , & immediatis , 
dcmonftrationes  contexere , fcd  propria  oportet  efle  principia , quoniam  id  quod  demon- 
ftrarur  ineft  quatenus  ipfum.vndc  Philofophus  reprehendit  Bryfonem  in  Tctragonifmi  de-  Trime 
monftratione , principijs  communibus  vtentem ; nam  fi  aflcCtio  demonftretur  de  fubiefto , >"'■  “• 
cui  ineft,  quatenus  ipfum , hoc  eft  fi  conclufio  eft  quatenus  ipfum , quemadmodum  efle  de-  nij/hf,  U- 
bet,  ncccflario  confcquitur  vnumquodque  dcmonftrandum  efle  ex  principijs  proprijs  , 
hoc  eft  ex  caufa  proxima  eius , quod  dcmonftratur ; non  itaque  fufficit , vt  principia  vera.,  ccmtnumiiui 
fint,  & immediata ; nifi  enim  propria  extiterint,  fcientia  quidem  nulla  comparatur.  Re-f™'#**1 
prehendit  porro  Bryfonis  demonftrationem  vcluti  procedentem  ex  principijs  communi- 
bus. Erat  autem  huiulmodi:  ad  exhibendum  quadratum  arquale  circulo , fic  Bryfoprre- 
cipicbat.  Infcribatur  quadratum  circulo  propofito,  ac  aliud  eidem  circumfcribatur , in-Mim  nrr- 
tcr  quae  medium  reperiatur ; hoc  enim  circulo  aequale  elfc  contendebat , fic  ratiocinando.jJ‘”,"  J/,*,"! 
Illa,  quae  funtciufdem  maiora,  Sceiuldcm  minora , inter  fe  funt  aequalia;  at  circulos,  &'  *"■  * 
quadratum  medium  funt  fimul  maiora  quadrato  inferipto , fimulquc  minora  quadrato 
circumfcripto ,•  ergo  circulus , & quadratum  medium  inter  fc  funt  atqualia  ; exhibitum  eft 
igitur  quadratum  iqualc  circulo . Peccat  autem  Bryfo,  quoniam  propofitionem  maio- 
rem affumit  falfam , fi  vniucrfalitcr fuerit  intelle&a , nempi illa, qua-  refpcftu  aliquorum- 
funt  fimul  maiora , & rcfpc&u  aliquorum  funt  fimul  minora  inter  fe  funt  aequalia  ; fi  nam-; 
que  fumpferimus  duas  quantitates,  puta  4,  & 6,  eafquc  contulerimus  cum  8,  & 3,  vtiqut, 

4,  & 6 comptriemus  fimul  maiores,  quam  j;  & minores,  quam  8;  non  propterea  tamen  4; 

Sc6,  funt  inter  fe  aequales.  At  fi  propofitio  illa  inrelligatur,  fadlj  comparatione  cum  qui- 
buslibet , hoc  fcnfu ; ea  qua:  fic  fe  habent , vt  vnum  fi  fuerit  maius  aliquo , etiam  & aliud' 
debear  eife  maius  illo,  femper  in  infinitum  procedendo ; & fi  vnum  fuerit  minus  aliquo,  ■ 
etiam  & aliud  debeat  effe  minus  illo,  femper  itidem  in  infinitum  procedendo,  erunt  inter  fe 
aequalia;  Vera  eft  propofitio.  At  minor  illa  propofitio , quod  circulus , & quadratum  me- 
dium fic  fe  habeant  in  ordine  ad  quamcunquc  quantitatem , non  conflat ,•  ac  propterea 
Bryfonis  argumentatio  pfeudo-dcmonftratio  eft,  quippe  qua:  non  procedit  ex  proprijs 
principijs , fed  vel  ex  vtroque  communi , vel  ex  vno  faltem . 

Debere  autem  huiufmodi  efle  demonftrationem , nempe  procedentem  cx  proprijs , eiO 
eft  potiffima  ratio , quoniam  demonftrationis  conclufio  eft  dc  omni , per  fe , & de  prwdica-' 
to  fecundum  quod  ipfum ; debet  autem  efle  huiufmodi , quia  nequit  oftendi  pallio  per  proa 
priam  caufam , nifi  ad  eum  modum  conclufio  fe  habeat , ergo  neccfsi;  eft  eam  demonfirari 
ex  luis  proprijs  principijs . Si  enim  in  conclufione,  in  qua  pridiccrur  pallio  de  fubieifto  ,' 
fiat  cnunciatio  depratdicato  fecundum  quod  ipfum,  atque  affcCtio  pra-dicetur  de  lubieCto 
primo , etiam  medium , per  quod  demonftratio  procedit,  fit  eiufdcm  generis,  eiufdcmqiie> 
natura:  necefse  eft , hoc  eft  quod  infit  quatenus  ipfum , & ei  non  diflimiliter  attributum , ac 
propterea  fit  proprium : & quidem  ad  Icientiam  comparandam,  oportet  caufam  proximam 
adipifei,  ac  proinde  medium  proprium , quod  eft  caufa  1 id  autem  non  confcquimur  , nifi 
fa&is  propofitionibus  de  pradicato  fecundum  quod  ipfum,  tamde  prxmiffis,  qu.inuW 
conclufione  loquendo . > 

Catterum  communia  principia  in  fcientijs  adhibentur ; non  tamen  vt  communia , fed  vt 
propriafunt  fa&a  per  contra&ioncm , & quidem  ad  materiam  vniucrfam  illius  difciplina: , ' 
vel  ad  materiam  lingularum  conclufionurii fed  hoc  etiam  fuperius  explicuimus,  aducr- 
tentes  a nemine  hac  in  rcPhilofophiconfilium  perceptum  fiiifle.  '* 

Patet  autem  cx  ha&enus  didis , quo  nam  pado  circa  principia  pollit  quifpiam  peccare , ' 
nunc  pauca  circa  conclufioncm  fubijciam . 

Primri,  quando  detur  vnicum  indiuiduum  in  aliqua  fpecie , & de  ipfo  pallioncm  often-  fav* 
damus ; contingit  autem  error  fi  exiftimemus  demonftrationem  vniucrfalem  non  efle . Er-A*™  mm 
randi  caufa  foret , quoniam  de  vnico  indiuiduo  noftram  demonftrationem  videmus  extru-  f“1'-  ’ 
Clam,  cum  tamen  re  vera  non  de  ipfo  indiuiduo,  quatenus  huiufmodi,  fcd  dc  naturh  in  eo  1 

adinuenta  demonftratio  procedat . 'f 

Secundo,  error  quoque  contingit , fi  propriam  aSbdioncm  generis  de  (pccicbus  de-  £rUia 
nionftrare  velimus , arbitrantes  vniucrfalem  efle  ddfnbnftfatioricm , cum  re  vera  ramCn-  ’ nm*‘ 
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pon  fit , Errandi  autem  caufa  ea  eft , quoniam  genus , inquo  fpccies  illae  conuenhmf , no- 
jnine  caret  ; tunc  enim  credere  poffumus , q uod  eius  loco  fumere  liceat  fpeeies  omnes  coi, 
leftiue,  quafi  generi  squipollcnres , ac  de  iliis  omnibus  affedlionem  generis  propriam  de- 
mon lirare,  effeque  demonfirationem  vniuerfaiem . At  deciperemur,  quoniam,  et  (i  fpeeies 
omnes  generi  *quipolIeant  ratiqne  ambitus , non  tamen  ratione  natur*,-  vnde  fit  vr  acci- 
dens a generis  natura  dimanans , nullum  habeat  ncccflarium  nexuit)  cum  cius  fpeeiebus  , 
fiue  figillatim , liue  colleftim  acceptis . 

jfmin  irrtr.  Tertio  contingit  error , quando  dc  fpecie  generis  affedlionem  oftendimus . At  errandi 
gnfam  prxbet  huius  vocis  vniuer/ife  quidem  ambiguitas;  Prxdicatio  fiquidem  vniuer- 
falis idem  (Ignificarcpotcfi  . quod  prxdicatio  dc  omni,  quoniam  illa  diCftio  emms  red- 
dit vniucrlaie  fubiedlum , ob  id  propofitionem  vniuerfaiem  facit , quatenus  de  omnieft. 
Alio  autem  modo,  vr  hic  accipitur,  illud  cft , quod  dcoirini , per  fc , & quatenus  ipftim  cft . 
Error  igitur  hic  in  ipfa  condufionc  accidit,  quoniam  affedtio,  qu*  de  toro  fubiciio  fuo 
dcmonftranda  foret , non  de  toto , fcd  de  eius  parte , hoc  cft  dc  fpecie , demonftrat , 
ttim*  Ttjt.  Hxc  porro  legimus  apud  Phdofophum , exemplis  etiam  illuftrata . Et  ad  primum  erro- 
*°-  <*As-  rfm  quod  attinet , fi  ftatuamus  trianguli  fpcciem,  pura  xquierure,  non  unquam  fpecicm-  , 
Jrrtr,/m,,rf  fed  tanquam  indiuiduum , quod  in  fpecie  trianguli  vnicum  fit , nec  dari  triangulum  aliud  , 
a-./-,  ac  de  eo  propriam  aliquam  affectionem  oftendamus,  vt  «qualitatem  trium  angulorum- 
uU-  duobus  redi  is ; aliquis  forte  fufpicabitur  dcmonftrationem  particularem  efle ; quoniam- 
proprietas  ilia  non  competat  nifi  huic  lingulari , quod  vnicum  dari  decernitur;  videbitur 
fiquidem  xquicruri , quatenus  huiufmocii  competere , quod  a veritate  prorfus  alienum- 
eft;  quamuisenim  dcfolo  xquierure  demonftretiir,  quoniam  aliud  triangulum  non  da- 
tur; tamen  de  eo.  non  demonftrarur  quatenus  eft  *quic  rure,  hoc  cft  quatenus  lingulare- 
eft , fed  de  natura  communi , qu*  in  eo  cft , nimirum  de  ipfo  quatenus  triangulum  cft . 

Smmi i mi-  At  fecundi  erroris  exemplum  affert  Philofophns  de  proportione  commutata ; cft  autem 

commutata  ratio  fumprio  antecedent  is  ad  antecedentem,  &confequentis  ad  confrquen- 
tem ; qu*  quidem  affcdlio  quartior  fubicdlis conuenit , numeris  .lineis , temporibus , ac  fo- 
lidis  ; quamobrem  neccife  eft  , vt  nulli  iftorum  tanquam  primo  fubicdlo  infit,  fcd  alicui 
Communi , veluti  generi  h*c  om n ia  compledtcnti ; itaque  ha  c affedtio , cum  demonftrarur 
dc  lingulis  his  quatuorfubicdtis  feorfum  perplurcsdcmonftrariones,  poffet  quidem  vnici 
demonflratione  de  communi  illorum  genere  demonftrari , litamen  id  nominatum  foret,  & 
ta  cfiet  demonftratio  vniuerfalis ; quoniam  tamen  id  nomine  caret , quod  vclut  commune 
senus  fe  habet , cum  piures  de  ijs  lingulis  dcmonftrarioncs  fiunt , fufpicari  quifci  im  pol- 
let, eas  vniuerfales  cflc , cum  tamen  non  ita  fint , quoniam  nec  de  lingulis , nec  de  omni- 
bus coniur.dtim  vniuerfalis  fit  demonftratio , fed  dc  communi  illo  genere,  cuius  nomen- 
ignoratur , Nec  ita  demonftraptesdici  poffunt  vniuerlalirer  dc  fpeeiebus  demonftaro , 
quoniam  ex  naturis  ipfarum  fpccicrum  ea  non  pendet  atfedlio,  fed  a natura  generis,  cui 
conuenit  quatenus  ipfum , 

Hoc  idem  illuftrat  exemplo , in  quo  genus  «omen  habet . Sumatur  igitur  triangulum-  i, 
inquit , cuius  tres  funt  fpccies , squilatcrum , xquicrure , & fcalcnum ; & ait , fide  omni- 
bus  his  fpeeiebus , milia  earum  prxtemuiTa  trium  angulorum  squalitatem  duobus  redi  ia 
**<«  &<■.  demonftrcmus , non  ob  id  vniuerfalitcr  demonftramus , neque  fcicntiam  habemus , fiue  id 
vnica  demonftratione , fiue  pluribus  a nobis  fiat ; nam  de  omnibus  illis  demonftratio  bifa- 
riam inftitui  poteft ; aut  eniui  de  omnibus  fimul  fumptis , ac  ob  id  vnica  demonftratione-  ,■? 
aut  de  lingulis  feparatim , atque  adeo  demonftrationibus  pluribus;  neutro  tamen  modo 
Vniuerfalis  demonftratio  contingit,  qu*  veram  ipfius  affcdlionis  fcientiam  pariat . Duo 
enim  funt , qu*  hic  occurrunt primum , quod  fi  quis  ita  demonftrcf , non  fcit  triangulum 
habere  tres  angulos  *quales  duobus  redtis , nifi  modo  fopbiftico ; fecundum , quod  id  vnt- 
uerfaliter  non  icitur  de  triangulo , quamuis  nullum  omminarur  triangulum , de  quonon- 
fciatur . Reddit  autem  rationem , cur  non  fciatur  triangulum , nifi  lophifticd  tres  habero 
14HM  i»  angulos  xquales  duobus  redlis , cum  ad  eum  modum  contexitur  demonftratio ; Sophi fta- 
w,  namque  dicitur  ille , ;qui  rerum  fcientiam  venatur , non  cx  rei  natura , & ex  effentiabbus , 

fed  cx  accidentibus , & extraneis ,■  hoc  autem  accidit  quando  prxdicatio  non  eft  fecundius 
quod  ipfum,  vt  cum  affedlionem  fcimus , non  de  fubiedlo  eius  primo,  fed  de  fpecie,  cut 
qoniqcft  quatenus  ipfum  > tunq  enim  accidentalem,  & fophifticam  fcientiam  compara- 
mus. 
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ibus  i vbi  namque  pnedicatio  non  eft  quatenus  ipfum , ibi  quidem  aliquid  accidentanumJ 
ineffe , Logici  docuerunt.  Erat  autem diflvm alterum , quod vniucrfaliterdc  triangulo 
;d  non  fcimus , eam  ob  caufam  videlicet , quoniam  de  omni  triangulo  frimus  fecundum-, 
numerum  , non  tamen  de  omni  triangulo  fecundtkm  formam . Vbi  hic  aduertendum , om-  Cfidtu  *>!■ 
ne  triangulum  intclligi  poffc  bifariam  .videlicet  & fecundam  numerum , & fecundum  for- 
mami  numerantes  igitur  fpccics  ipfius  trianguli,  nouimus  omne  triangulum  fecundum^ 
numerum , at  fecundum  formam  non  ita , nSi  quoad  cognoucrimus  gcnericam  naturam : • 

itaque  dcmonftrando  affectionem  trianguli , quod  eft  genus , demonftrando,  inquam,  dc 
fpecicbus  eius  omnibus,  nouimus  quidem  dc  omni  triangulo  fecundum  fpccicrum  nume- 
rum , atque  adeo  fecundum  materiam , cuiufmodi  funt  fpccics  apud  Logicos  rcfpcflu  ge- 
neris , non  tamen  dc  omni  fecundum  formalem  vnitatem  gencricx  natura: , quam  affectio 
illa  confequitur ; quare  tunc  dici  non  poffumus  vniuerfalitcr  feire . 

Tcrtij  autem  erroris  exemplum  dclumitur  ex  vigefima  oflaua  Primi  Elementorum, nam 
dum  dicitur. 

Si  in  duas  reflas  lineas  refla  incidens  externam  angulum  interne , ©-  oppoftt  ad  eafdcuLj 
partes , aqualem  fecerit , aut  internos  ad  eafdem  partes  duobus  refles  aquales ; parallela  erunt 
illa  refla  tinea . Vbi  dux  reflx  linex  ab  alia  refla  linea  incisx  fi c , vt  fiant  duo  interni  ad 
eafdem  partes  anguli  duobus  reflis  xquales,  fc  habent  tanquam  fubicftum  primum.de  quo 
demonftratur  xquidiflantia . Ait  igitur  Philofophus  bifariam  contingere,  quod  illi  duo 
anguli  interni  fint  xquales  duobus  reflis , vel  quatenus  vterque  reCtus  eft , vel  quoniam- 
vno  exiftente  acuto , alter  obeufusfit;  vterque  tamen  fimu!  duobus  reflis  xquipollcat.  , 

Priori  modo  internis  angulis  acceptis , affeflio  illa,  fciliccr  xquidiflantia  linearum,  dc- 
tnonftrarctur,  veluti  dc  fubieflo  non  primo ; non  enim  illa  xquidiflantia  conucnit  illis  li- 
neis, vt  habentibus  angulos  internos  duos,  quorum  vterque  iitreflus,  fcd  vt  habentibus 
angulos  internos  xquales  duobus  reflis ; fiue  id  eueniar,  quoniam  vterque  fit  reftus , fiuo 
quoniam  vnus  fit  minor , alter  autem  maior  reflo;  ita  tamen  vt  vterque  fimul  duobus  re- 
flis xquipollcat. 

Modus  autem  vitandi  huiulmodi  errores  traditus  eft  a Philofopho  duobus  prxeeptis,  rrtm  ttji. 
quorum  primum  eft  illud.  (Juando  fuperioris , & inferioris  eadem  eft  effentia,  tunefiaf- 
fefl  io  demonftratur  de  vno  vniuerfaliter , tunc  dc  altero  demon  ftrabitur  .■  quod  contingit, 
quando  inferius  confideratur  non  fecundum  propriam  naturam  , ideft  quatenus  eft  tale  in- 
ferius, fcd  fccundikm  naturam  fuperioris , hoc  eft  quatenus  eft  illud  fuperius ; vt  fi  triangu- 
lum xquilaterum , non  quatenus  huiufmodi , fed  pro  vt  triangulum  fpefletur , tunc  erit  ca- 
«jpm  effentia  triangulo , & xquilaterO ; atque  adeo  affeflio , qux  de  vno,  veluti  de  fubieflo 
«rimo  offenditur , de  alio  quoque  demonftratur : fecis  de  triangulo  fecundum  propriam- 
ftaturarafpcflato  . Secundum  prxeeptum  in  eo  confidit,  vt  inde  feire  liceat,  cui  e pluri- 
bus affeflio  conucniat,  veluti  fubieflo  primo,  ad  quod  videndum,  quo  plurium  illorum  po- 
lito, ponatur  affeflio , & quo  ablato , hxc  eadem  auferatur ; illud  fiquidem  erit  fubieAino- 
primum . 

Cxtcrim  dcmonftratio  non  vna  eft ; nam  alia  quidem  vniuerfalis,  alia  vero  particula-  <>/«*, 

lis;  rurfusaflirmatiuavna,  negatiua  altera ; prxtcreavnaoftenfiua,  alia  ducens  ad  im- 
poflibile  . aJimamm. 

Vniuerlalem  demonftrationem  prxtulit  Ariftoteles  particulari , quo  nomine  hic  indiui- 
duum  non  intclligit ; nec  vniuerfalis  appellatione , quod  eft  commune  pluribus , illud  eft , 
dc  quo  loquitur  ibi , fcd  eo  fenfu  illud  vfurpat , quo  eodem  libro  fuperius  accipiendum  vo-  f «va- 
luit , ita  nimirum , vt  vniuerfalis  dcmonftratio  dicatur , qux  aftcAioncm , vel  attributum- 
vniuerfaic  dc  rc  quapiam  oftendit . Vniuerfale  autem  intclligo , quod  dicitur  dc  omni,  pev  " ‘ 

fc,6c  fecundum  quod  ipfum ; ita  fit  vt  fpecics  hoc  in  loco  nomine  particularis  intclligi  pof-  T"'“  1 ' 
fit , quando  fcilicct  affeflio , qux  demonftratur  toti  generi  conuenit ; & hac  etiam  ratione^ 
poteft  indiuiduuin  intclligi  comparatione  fpecici ; quamobrem  quotiefennque  generis  at- 
tributum  dc  fpecic  demonftramus , vt  habere  tres  angulos  xqpalcs  duobus  reflis  dc  rrian- 
gulolfofcelc,  demonftrationem  lingularem  conficimus;  quoniam  non  oftendimus  perii- 
lam  attributum  dc  fubieflo , cui  conueniat  fccundikm  quod  ipfum , & cum  quo  reciproce-  ' 
tur . Nec  dilfimiliter  cilm  attributum  fpeciei , de  indiuiduo  demonftramus',  vt  habere  an- 
gulos , qui  funt  ad  bafim  inter  fe  xquales,  dc  hoc  Ifofcclc . 

In  hoc  x 
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In  hoc  autem , tum  Veteres , tum  Recentiores  Mathematici  peccarunt , minus  accurate 
perpendentes  demonftrationis  naturam . Attributum  enim , fiue  fymptoma  ilJud  appelles," 
huiufmodi  effe  debet , vtdixi,  ita  vt  atque  latd  pateat  ac  fubiedtum , de  quo  dcmonftran- 
dum  fulcipitur ; ejuamobrem  peccatum  foret  in  Arte , vel  faltem  minus  bene  praeceptis  eius 
accomodatum,  de  triangulo  xquilarcro  , vel  ifofcele  &c.  tres  angulos  habere  squales 
duobus  rcdlis , oftendere ; fiquidem  hoc  vniuerfam  trianguli  naturam  confcquitur , cumJ 
eaque  reciprocatur,  quod  ad  attributum  de  re  aliqua  dcmonftrandum  requiritur.  His 
porro  ncgledtis , minus  accurate  plerique  Theoremata  condiderunt , ad  generalem  illam- 
rationem , vti  decebat , redigere  ommittentes . 

Quapropter  Propofitio  47.  primi  libri  Elementorum  haud  bene  concepta  fuit  j ric  dum-' 
enim  quadratorum , quorum  vnum  fupra  latus  fubtendens  angulum  redtum  trianguli  or- 
thogonij,  alia  fuper  latera  eundem  angulum  ambientia  affcdlio , cft  squalitatis  ratio , vi- 
velicet  inter  quadratum  lateris  angulum  rectum  fubtendentis,  & ca,qu.-e  a lateribus  redtum 
angulum  continentibus,  deferibuntur  quadrata;nam  id  non  minus  etiam  figuris  alijs  limiti- 
bus , fimiliterque  pofitis  cft  accommodatum ; vt  Propofitio  3 1 . Libri  fexti , nos  admonet ; 
vbiquadragcltmamfeptimam  ad  generaliorem  formam  intueri  licet  redadfam ; non  dum 
tamen  ea  omnibus  eftabfoluta  numeris,  cum  hucufque  non  dum  fuerit  animaduerfnm- 
fymptoma  illud  conuenire , non  tantum  planis  fupcrficiebus , fcd  etiam  alijs  a planis ; Nam 
fi , exempli  gratia , latus  angulum  redtum  fubtendens , intelligeretur  fphsrs  diameter , vt 
& latera  redtum  angulum  ambientia ; illius  fphsrs  fupcrficies  aqualis  eft  fupcrficiebus 
aliarum  duarum  fphsrarum , quod  operofum  non  cft  oftendere . 

Quoniam  vt  quadratum  lateris  fubtendentis  angulum  redtum  squale  cft  quadratis  la- 
terum eundem  ambientium,  ita  circulus,  cuius  diameter  eft  illud  latus , squalis  cft  circulis, 
quorum  diametri  funt  reliqua  latera  i vt  autem  (impium  ad  (impium,  fic  multiplex  ad  squ& 
multiplex ; atque  adeo  quadruplum  ad  quadruplum ; ergo  quadruplum  circuli , cuius  dia- 
meter cft  latus  angulum  redtum  fubtendens , aquabitur  quadruplo  circulorum , quormru. 
diametri  funt  latera  circa  redtum ; fed  quadruplum  circuli , cuius  diameter  eft  latus  fubten- 
dens angulum  redtum,  cft  fphsrica  fuperficics  illius  fphsrs,  cuius  diameter  cft  idem  latus  ; 
& quadruplum  circulorum , quorum  diametri  funt  eadem  latera  angulum  redtum  ambien- 
tia eft  aggregatum  fupcrficiem  fphsricarura  ;&c;  ergo  fphsrica  fuperficics  illius  fphxrar, 
cuius  diameter  cft  latus  angulum  redtum  fubtendens,  squalis  erit  fupcrficiebus  duarum 
fphsrarum , quarum  diametri  circumflant  angulum  redtum . r }■ 

Omnis  igitur  ratio, qus  eft  inter  quadratum  lateris  angulum  redtum  fubtendentis , &ea  J 
qus  a duobus  alijs  lateribus  deferibuntur , eft  ratio  q uidem  squalitatis  i non  tamen  omnis 
squalitatis  ratio  inter  figuras  deferiptas  fuper  prsdidta  latera,  modo  iam  explicaro,  eft 
ratio  squalitatis  inter  quadrata ; perinde  enim  cft  ac  demonftrare  de  triangulo  aquilarero, 
vel  ifofcele,  habere  tres  angulos  squales  duobus  rediis . 

Condonandum  cft  tamen  aliquid  fufeipientibus  vniuerfar  difciplins  prima  Elementad; 
rradtanda , ac  in  eadem  incumbentibus ; at  non  generofa  quadam  aggreflione  meditan- 
tibus , qui  ad  locum  pertinent  refolutum . Illud  autem  porro  concinnatum  a nobis  Elc- 
mentarenoneft.  Quamobrem  non  foret  cxcufatione  dignus , qui  de  circulo  fymptoma^ 
demonftraret , quod  ne  dum  illi , fed  etiam  cuilibet  conics  fedlioni  conuenit ; tunc  enim-1 
iure  fibi  arrogabit , folertis  artificis  fe  expleuiffc  partes , & eruditionem  in  Arte  prscipuain 
oftentaffc , cum  animaduerterit , idem  de  fedliombus  conicis  oftendi  pofic  . Vt  fi  quifpiam 
oftenderet  de  circulo . 

Si  i circuli  extremo  diametri  relia  ducatur,  erdinatim  ad  diametrum  applicatis  tcjuidi- 
Jlans , tfja  circulum  tn  eodem  diametri  extremo  continget.  Id  enim  nedum  circulo,  fcd 
cuilibet  conici  fedlioni  conuenire , perfpicuum  eft , per  extremum  diametri  fedlioais , ver- 
ticem intelligendo . Ita  etiam , fi  quis  de  circulo  oftenderet . 

Si  circuli  circumferentiam  relia  contingat  linea , eum  diametro produli  a conueniens 
taliu  ad  diametrum , rtlla  ordinat im  fit  applicata , erit  quadrato  dimidia  diametri  aqutlu 
rtcl  angulum  fub  interceptis,  Ordinat  im  duli a , & contingente  diametri  portionibus  a centro 
fiumptts , 

Id  enim  non  eft  proprium  circuli,  fcd  conuenit  quoque  hypcrbols , &cllipfi,-  & quod 
reda  contingat  linea  cum  diametro.,  vbi  opus  fuerit,  protradla , conueniens , intelligendo 
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dimidiam  diametrum,  dimidiam  tranfuerfam  diametrum.  Ita  pariter  fi  quifpiamdcJ' 
Cylindro  illud  oftenderet.  * ■ 

Suftrpcus  tqtttlinm  Cyltadrtrum , detrudis  tdfibus , funt  inter (i  in [ubdufliedtd  ratione  tumfl»'-’- 
fisarum  longitudinum . Hoc  nedum conuenit  fupcrficiebus Cylindrorum  squalium,  fcd 
etiam  fupcrficiebus  aqualium  paralielepipcdorum,  squalium  prifmatum,  quorum  bafcs 
fmt  fimiies . Vc  fi , exempli  gratia,  fit  re&angulum  conftans  lateribus  4,  & 6;  fitque  bafis 
alicuius  parallclcpipedi, cuius  altitudos, huius  foliditaseritxao;  at  vero  fuperficies,  de- 
trafiis  bafibus,  erit  1 00.  Sit  aliud  re&anguhim  conftans  lateribus  a,  & 3,  hoc  enim  erit  fi- 
milc  illi , quod  conftat  lateribus  4,  & 6:  fitque  bafis  alterius  parallclcpipedi , cuius  altitudo ' 
ao.manifeftum  eft  huius  foliditatem  cAe  120,  fuperficies  autem , detraftis  bafibus,  erit 
aoo . At  verb  100,  ad  100,  fubduplicatam  habet  rationem  cius,  quam  habet  altitudo  20,’  - 
ad  altitudinem  j.  Itaque  Theorema  illud , ad  generaliorem  formam  redigere  oportet , vc 
dictum  eft . 


Sic  etiam  illud . Cylindri  reCti , quarum  fuperficies , detrudis  bafibus  ,funt  tqualts , funt 
inter  fi  in  ratione  altuudtnum  contrarie  fumptarum . Hoc  non  folum  conuenit  Cylindris  , 
fcd  etiam  parallelepipedis  prifmatibus,  dummodo  bafcs  fuerint  fimiies . Nam  fi  fuerit,  i 

exempli  gratia , rectanguium  conftans  lateribus  4,  & 6,  fueritque  bafis  parallclcpipedi , 
cuius  altitudo  5,  huius  foliditas  eft  j 20,  fuperficies  autem  1 00;  fuerit  autem  aliud  paralle- 
lepipedum , cuius  bafis  fit  rectanguium  conftans  lateribus  2,  & 3,  altitudo  vero  1 o;  mani-  •> 
feftum  eft , cius  fuperficiem , detra&is  bafibus  eife  1 00,  foliditatem  autem  effe  do;  foliditas 
vero  alterius  erat  120.  Scdvt  120,  ad  do,  foliditas,  ad  foliditatem , ita  eft  altitudo  10, 
ad  altitudinem  5.  Ad  generaliorem  igitur  formam , Theorema  illud  reuocandum  foret, 
ne  perperam  illud  a nobis  conceptum  fuiffc  videretur,  vt  de  alijs  quoque  fupra  diximus, 
alijfque  feri  innumeris,  qui  fparfim  apud  au&orcs , non  fine  dedecore  Artis,  licet  adin-- 


uenirc. 


In  hoc  igitur  infudet  Analyfta  quantum  fieri  poteft , vt  el , qua;  decet , generali  ratione,  *h+ 

Theorema  concipiat , ac  proptcrca  vniucrfalem  demonftrationcm  adhibeat , nec  immeri- 
td,  cum  huc  fit  longi  prillantior,  vtpote  magis  per  caufam,  quam  particularis;  attribu-  . ‘ 

tum  fiquidem  primo , ac  per  fe  vniuerfali  ineft , de  quo  ipfa  eft  vniuerfalis  demonftratio , 
at  in  eo  eft  attributi  caufa , propterea , magis  hic  per  caufam  dici  debet , ac  ob  id  longi 
pratftantior . Hic  etiam  fcientiam  magis  parit , vtpoti  primam  exhibens  caufam,  qua  non 
prior  altera : vnde  eius  dignitas . Eft  itidem  de  vniuerfalibus,  ac  propterea  magis  demon- 
ftrabilibus , quorum  melior  eft  demonftratio , quamobretn  & fublimior . Per  hanc  plura.,  *f"** 
cognofcimus , fiquidem  vniuerfalia , & particularia  attingimus , vnde  melior . Potiffima^ 
quidem  ea  eft , qui  per  prima  principia  conficitur ; ad  hanc  autem  maxime  vniuerfalis  ac-  ""  i*» 

cedit;  ergo  prieftantior . Eacogmtio,  qui  alterius  rei  notitiam  poteftatc  continet,  prx- 
flantior  eft  iip,  qua-  fecusfe  habet.  Per  demonftrationcm  autem  vniucrfalem,  ne  dunu  ' ' 

conclufionem  vniucrfalem  attingimus , fcd  potcftate  quoque  demonftrafionis  particularis 
conclufionem ; fiquidem  demonftrarionis  vniuerfalis  conclufio , veluti  maior  propofitio 
demonftrationis  particularis  airumitur , in  qua  udtu  cognita , poteftatc,  virtuteque  conclu-  ■! 

Conis  notitia  continetur;  propterea  nobilior  eft  vniuerfalis  demonftratio.  Tandem  vui—  • 
uerfalis  intelleAu  comprehenditur,  particularis  ad  fenfum  definit , illa  videlicet  circa  re- 
motiora a fenfibus , hic  circa  propinquiora  eft  occupata;  proptereaque  longi  priftantior;- 
Itaque  cum  Ariftotcle  locis  fupracitatis , partimanalyticc,  partimvero  dialectice  difpu- 
t antes , vniuerfalem  demonftrationcm , ipfi  particulari  pnferendam  oftendimus . 

Qu6d  fi  ad  vniuerfalem  dcmonftrationem  animum  appulerit , affirmatiuam , velut  ido- 
neam  magis  ad  fcientiam  confcqucndam,  negatiui  priferat , hic  fiquidem  illa  praftan- 
tior ; qui  enim  per  pauciora  eft , alijs , ijfdem  exiftentibus , fcu  citeris  paribus , potior  eft;  • 

huiufmodi  porro  rcifte  dixeris  affirmatiuam , negatiui  comparatione , cum  illa  aliquid  efle 
accipiat,  luec  autem  & effe , & non  effe;  ergo  paucioribus  indiget;  at  quod  paucioribus 
eget , maioris  perfe&ionis  efle  particeps , facile  tibi  fuadebis ; per  illam  enim , qui  pancio- 
ribus  eget , celerius,  & clarius  icimus , fiquidem  citius  per  pauca , quam  per  multa  difeur- 
rimus ; paucioribus  igitur  indiget , vt  ad  prima  principia  reducatur , atqui  etiam  primifla* 
fecundi  demonftrationis  in  ordine  refolutiuo , certiores  erunt  pfincipij  primi . Et>quod 
non  eget  alijs , fcd  alia  indigent  illo , nobilius  eft , affirmatiua  autem  negatiui  non  eget,  fcd 
‘ '*»  ’ * * " ~ Gg  ' contra 
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fcsntri  potius  negatiua indiget  affirmatius,  fiquidemilla  conflat  ex  falis  propofitionibu^ 
•ffirmatiuis , atque  adeo  negatione  non  indiget , hxc  autem  cum  nequeat  cooitare  tantdnt 
ttegatiuis , fed  affinnatiu»  vni , negatiua  alteri ; nobilior  igitur  aifirmatiua  erit. quam  nega- 
tiua . Demonftratione  affirmatiua , negatiua  demonflratur , nempe  hxc  ab  illa  pendet , SC 
vim ac  efficaciam  inde  defitmit ; affirmatiua  igitur  prxftantior.  Affii  matiuapotiora  priii-, 
eipia  habet,  quam  negatiua , nam  affirmatius  principium  eil  immediata  amrmatiua,  St 
«rgatiux  immediata  negatiua , & illa  prxftantior  cft  ifti , t um  q uia  prior  eft , ac  notior , fi- 
quidem  negatio  per  affirmitionem  cognofcitur , non  contra , titm  quia  affirmatio  fignificat 
efle,  negatio  autem  non  efle.-  prius  eft  enim  efle  quam  non  e(Te  ■.  ergo  affirmatio  prior  eft 
negatione,  quod  fi  prxftanrius cft  dcmonftrationis  affirmatius  principium,  huiufmodi 
quoque  erit  St  demonftratio . Tandem  affirmatiua  indcpcndenseft , ficus  negatiua ; noaa 
enim  hxc  fine  illa , vt  contra  illa  fine  hac ; ergo  principalior  eft  affirmatiua  quam  negatiua  j 
ergo  prxftantior.  ■■-'ijtif 

Demonftratio  autem  oftenfiua,  flue  affirmatiua  & , fiue  negatiua  longe  differt  ab  eti 
qux  ducit  ad  impoffibile,  Peroftenfiuam  fcilicet  colligitur  conclufio  manifelle  vera,  ac 
neccffaria ; at  per  ducentem  ad  impoffibile  colligitur  conclufio  manifefte  falfa , ac  impoffi» 
bilis.  In  oftenfiua  principia  funt notiora  quoad  veritatem  ipsa  conclulione»  propterci 
quod  condufionis  cognitio  quicquid  habet  Certitudinis , ac  cuidentix , a prxmiflarum  co- 
gnitione mutuatur ; quamobrem  harum  notitiam  certiorem , ac  euidentiorem  efle  ncceflt, 
eft , cum  propter  quod  vnumauodquc  tale , & illud  fit  magis ; at  in  ducente  ad  impoffibile 
condufionis  falfitas  magis  debet  efle  pcrfpeda,  quam  alicuius  ex  prxmiffis.  Oftenfiua-, 
progreditur  natur®  ordine , a prioribus,  notioribufque , at  ad  impoffibile  ducens  fit  pro. 
greffu  contra  natur®  ordinem , ciim  non  a notioribus  veris , fed  folfis , procedat . Oftcofi- 
ua  vnici  argumentatione , at  ad  impoffibile  ducens  non  nifi  multiplici,  nempe  quadruplici, 
continetur. 

Prxftantior  autem  oftenfiua  eft , quamuis  negatiua , ei , qu®  dudt  ad  incommodum- 
quoniam  illa  procedit  exprincipijs  veris  notioribus,  certioribus , ac  euidentioribus  ipsi 
conclufioiie,  at  qux  ad  incommodum  ducit,  ex  condufionis  falfitare  notiori,  quam  fic 
falfitas  alicuius  cxprxmiffis . 

Pcrfpicuuin  tameneft  inde  plus  dignitatis,  oftcnfiuam  fibiadfcifcere,  etfi  negatiuam-, 
quam  qux  ad  impoffibile  ducit.  Quod  fi  res  ita  fc  habet,  multo,  dignior  erit  adhuc  often- 
fiua affirmatiua , qux  dignitate  ipfi  negatiua;  antecellit . 

Perperam  igitur , ac  inconfidcrate  admodum  nonnulli  plus  nimio  fe  adigunt  huic  gene- 
ri dcmonftrandi , fi  aliqua  adhibiri  diligentia,  loco  ipfiusci,  qu®  oftenfiua  eft , vtipoflnnt, 
Hxc  enim  ratiocinatio , non  fimpliciter , fed  vt  aiunt , /ccundum  quid , demonftratio  dici, 
tur. 

Quoniam  verb  de  rcfblutionc  agimus,  paucis  perftringemus,  qux  faciunt  ad  inftitutum. 
IamTupcrius  inirio  fuit  a nobis  animaduerfum , deductionem  ad  impoffibile , efle  quidem- 
affiimptionemcius , quod  quxfito  contradicit , tanquam  conccffi  per  confcquemia  ad  id , 
quod  vero  quidem  conceflb  opponitur;  in  hac  enim  argumentatione  fumimus  id,  quod' 
quxfito  contradicit,  iliudque  fupponentes  tanquam  verum , progredimur,  donec  in  ali- 
quod incidamus  abfurdum,  per  quod  fuppofitione  dcftru&a,  denique  confirmetur  id, quod 
a principio  quxrcbatur . 

illud  autem  commune  eft  refolutioni,  & deductioni  ad  impoffibile,  quod  vtraque  ais 
incognito  ad  cognirumeodemprogrcffionisotdineproccdir,  vtraque  ordine  confecudo- 
num  plurium  conflat , quarum  vna  confequitur  alteram ; in  eo  tamen  difcriminantur,quod 
illa  definit  in  verum,  fiquidcmeiusargumcntatiopoftrcma  oftenfiua  cft,  veritatem  coiv- 
dudens:  vnde  verum  fmflcfuppofitumaftruimus;  quoniam  rametfi  ratione  formxipfius, 
difeurfus , verum  ex  falfa  fequatur , tamen  in  bona  materia , St  forma , non  nifi  ex  vesh. 
ortum  ducere  poteft ; hinc  regrediendo  fynthcticc,  propoftrum  ipfum  concludit . At  ve- 
ro, qux  ad  impoffibile  ducit  definit  in  fafrura,  deinde  quod  principio  fupponebarur , faJJ- 
fumeflcconuincit,  cura  falfum non  ex  vero,  fed  exfalib  tantummodo  deduci  poffit,  ac 
juopterea  contrarium , vel  contradi&orium  illius  verum  efle  decernit , cum  c d uobus  con- 
irarie , vel  conuadi^oric  oppofitis,  fiynurn  eft  falfum»  alterum  efle  veru»,  neccfc, 
fc  ■ 

Elio 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.I.  ajy 

• Efto  in  exemplum  demonftratio  Apollonij  Propofitione  trigcfima  prima  primi  Libri » in 
tjua  oftenditur . 

Si  i»  tran/uerfo  figura  Utere  hyperboles /limatur  aliquod punitum  non  minorem  abfcindens 
ad  verticem /illitui i quam fit  dimidia  tran/uerfi  Uteris figura,  drabipla  erecta  linea  ac- 
currat , jl producatur  intra /titionem , ad  fequentet  ipfius partes  eadet . Supponitur  enim  ca- 
dere extra  feflioncm , & hoc  contradicit  quzfito , inde  verd  tanquam  concedo  per  confe- 
quentia  progreditur  ad  id , quod  vero  concedo  opponitur; 
incurrit  enim  in  aliquod  abfurdum , nempe  quadratum  CB, 
ad  rc&angulum  AGB,  maiorem  habeg:  rationem , quam-, 
idem  quadratum  CB,  ad  rcflangulum  AHB,  quod  cft  fil- 
ium , ac  impoffibile ; ad  quam  enim  magnitudinem , eadem 
maiorem  habet  rationem , ea  minor  cft ; vnde  rcflangulum 
AGB,  deberet  efle  minus  reflangulo  AHB,  quod  cft  filium, 
ciimoppofito  modo  res  ie  habeat.  At  vero  falfum  ex  falfo 
tantum  deduci  poreft,  non  autem  ex  vero,  deduftum  cft 
porro  ex  eo,  quod  refla  illa  CD,  cadat  extra  feflioncm  fhoc 
igitur  falfum  effe  oportet . 

Hic  autem  eft  animaduertendum , cum  fcilicct  deductio- 
ne vtimur  ad  impodibile , non  fieri  Analyftn , cuius  dcindo 
vcftigijs  repetitis , fynthefts  inftituatur , nec  immeriti;  nam  ex  ;;s , qua:  non  funt,  nulla  po- 
tcft  heri  compofitio . Sed  qua:  ab  Analyfta  fpeciatiin  iint  obferua„da  in  fuo  obeundo  mu- 
nere , fcquenti  capite  perfequemur . 

Expedit  etiam , vt  qua:  priora  naturi  funt , prius  itidem  tradi entur , idque  magni  mo-  Str* 
menti  eft , nam  inde  plurima  confequuntur,  qua-  contrario  modo  contemplation cm  ineun-  '""‘JZl- 
do,  minime  nobis  datum  eft  adipifci.  Vnde  fi  rationem,  qualis  fit  inter  parabolen , Sc  e.  vu,.mr. 
triangulum eiufdem bafeos , ac ciuldem altitudinis,  primum  quifquaro  inquireret,  in  eo 
peccaret,  quod  ordinem  pneuerteret;  prihs  enim  natura  eft,  quod  detur  ratio  inter  para- 
bolen, & triangulum  perpetui  conflans  eadem  in  omnibus  parabolis,  ira  vr,  qua:  ratio 

eft  vnius  paraboles  ad  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , eadem  fit  alterius  para- 
boles , ad  fibi  refpondens  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis ; & qua  eft  ratio  femi- 
circuli  ad  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , eadem  fit  alterius  femicirculi,  ad  fibi 
refpondens  triangulum  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis.  Harccnimconfideratio  praccdir 
alteram , quae  fpecicm  rationis  decernit  / ita  fit  vt , exempli  gratii , de  parabole  loquendo , 

Si  duz  parabola:  extiterint  eiufdem  altitudinis , fiue  inter  eafdem  parallelas , quemadmo- 
dum eft  bafis  ad  bafin,  ita  colligatur  effe  parabolen  ad  parabolen.  Quoniam  licet  ar- 
guere , vt  parabole  vqa  ad  triangulum  fibi  inferiptum , ita  parabole  altera  ad  triangulum^ 
fuum;  & permutando,  vt  parabole  ad  parabolen , fic  triangulum  ad  triangulum  fcd  trian- 
gulum ad  triangulum  cft  in  ratione  bafium;  ergo  parabole  ad  parabolen , erit  in  ratione., 
bafium , & fic  de  confimilibus  aliis . 

Plus  nimio  fibi  profcfli  arrogarunt  i/ , qui  paflim  dedu&ione  abutuntur,  & quod  primo 
alicui  conuenit  fymptoma , de  alio  demonftrandum  fufeipiunt,  cui  mediate  potius  illud 
natura  concedit , vt  fi  Theorema  iftud  condiderint . 

St  cire  ali  diameter  proiuB  afuerit , & ab  abfumpto  punito  ipfiusprodull a ducatur  tangent 
circuli  peripheriam , dr  k punito  contuitus  tres  ducta  fint  linea , quarum  vru  ad  centrum,  alia 
ad /unitum  extremum  diametri , per  quod  tranfit  ipfa  prodult a,  alia  demum  perpendicularis 
eidem  diametro . Tria  fiunt  triangula,  quorum  area  proportionales  /unt . Prxterquam-quod 
hoc  nedum  circulo,  fed  etiam  ellipu,  & hyperbole,  conucnire  quifquc  deprehendet, 
vtriufque  fc&ionis  naturam  introfpiciendo ; vnde  praftat  ad  generaliorem  formam  Theo- 
rema reducere  ; illud  etiam  accedit , quid  hoc  trianguli  reftanguli  naturam  confbquitur* 
fi  enim  in  fubtendente  angulum  redum,  qua:  hypothcnufadicirur,  fuerit  acceptum  fcg-  , 

mentum,  quod  interceptum  fit  inter  huiufmodi  pumftum , & verticem  vnius  ex  angulis  •. 
acutis , quod  quidem  zqualc  fit  lateri , cui  przdi&us  angulus  adiacet , & a przdjfto  pun- 
fto  ad  anguli  refti  verticem  refla  fuerit  dufta , & a vertice  ciuJdem  rcfli  anguli  cadat  per- 
pendicularis luper  hypothenuiam , tria  przdifla  triangula  conficiuntur , nullo  interceden- 
tccirculo,  v 

G g a Lauda- 
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laudabilius  itaque  eft  fymptqmapr*di&um  de  hoc,  quod  naturi  circulum  antecedit  , 
fc  quo  mediante  potius  ipU  circulo  conpenjt,  vniuerfali  ratiqne  quadam  oftenderc.  Ntuiv» 
(i  quidpia  alicuius  cdfcquitur  naturam, pratftat  id  de  hoc  demonftrare  potius, quam  de  alio, 
cui  non  nifi  mediate  quidem  eft  accommodatum  i licenim  nos  ad  fimpliciora  redigimus 
ea , de  quibus  differimus , atque  per  immediata,  demon  Arationes  conteximus,  quod  cum-t 
qon  fuerit  animaduerfum , filentio  prattereundum  non  duximus , vt  harum  di/ciplinarunu 
ftudiofus  admonffus  in  Theorematibus  condendis , cautb  procedat ; ctfi  fatendum  fit , hoc 
*pud plurimos  inualuiffe,  non ob eorum  infeitiam magis,  quam ob inanis  gloria?  cupidi- 
tatem ; hunc  enim  in  modum  c propria  fede  ad  miqps  propriam , minufquc  cpnfentancam 
Tfheorema  traducunt , & a fimplicioribus  ad  implicatiora  transferunt,  vt  aliquid  noui  kn 
adinuemffe proprio mane  videantur,  cum alioquin ab alijs eadem»  fcruato natura ordi- 
_ pCttradlata  fuerint : ei  porro  videntur  reprehenfione  digni , in  quam  quidem  incurreret  „ 

qui  de  homine , rifibile , exempli  gratia , niteretur  oftenderc , quod  proprie,  ac  immediati 
pdmii  atiuo  conuenit,&  hac  haud  neglecti  circumfpedtione  plps  laudis  aflequemur.vel  faU 
tem  eo  nomine , quod  redtam  demonftrandi  rationem  bend  calluiffc , iudicabimur , 
Supereffet  modo,  tradlandum  de  Theorematis  dformationc ; fed  hac  de  rc  fupra , huius, 
^radiationis  initio  multa  diximus , ipfius  Theorematis  partes,  ciuldcmq;cordmones,at-. 
que  fyntaxin  explicantes  > ob  id  hoc  m loco,  cc  bis  eadem  repetita  videantur,  filentio  prae-, 
j^ribimus .. 

©4  P4RT  IQPtiAR  ivrs  METHODIS ? 
quas  hucufque 

Mathematicorum  Schola  frequentquit. 

DEQ;  PECVLIARI  AB  AVCTORE  EXCVLTA , 

j?  CAPVT  X;. 

HAdienus  vniuerfa,lifl?m5  methodo  explicat' » peculiares  nonoulf®  conffderahdat'  fu-i 
perfunt , e quibus  antiqua  eft  vna,  aliae  autem  a Recentioribus  adinuenttr . Abilla_a 
igitur  exotdicntes reliquas  deinceps  recenfcbimus , eam  ad  calcem  allaturi  > quae 
'tamerft  ab  ali.5  fuerit  iqfinuata , a nemine  tamen  hucufque  nec  dcmonftrata,  nec  adeo  vni- 
qerfajiter  exculta , nec ,,  vt  verbo  concludam , fatis  pro  dignitate  tradlata ; in  qua  propte- 
rea,  cum,  non  nihil  laboris  impenderimus,  cidemque  firmitatem  demonftrationibus  con- 
ciliaueruqgs , nobis  aliqua  ex  pane  adferibendam , abfit  a verbo  iadtantia , exiftimamus . " 

Di  Antiqua  Methodo  per  explofum  cxcejfum,  atque  defectum . 

. . T Nter  methodos  a Mathematicis ,,  hifce  difciplinis  ferd  nafccnribus , vfurpatas,  primum 

iiw.Vfrr,,.  J,  illa  fe  fe  confiderandamoffcrt.qu  non  raro  Veteres  vti  conlucuerc, quique  Archimc- 
,x"Jr  d®a  didta  fuit » quod  Archimedes  quam,  fiepiflime  folcret  eam  adhibere.  Hanc  ego,  per 
jiaifllrfi,  explofum.  ex  eeffum  , atque  defectum  appello;  qua  quidem  & Geometrarum  Princeps  Eu- 
elides  eft  vfus , Libro  i j.Prop.  2,  dcmonftrare  contendens , circulos  inter  fe  effe,  que- 
madmodum a diametris  quadrata , & Prop.  10;  omnem  conum  tertiam  effc  panem  Cy~. 
lindri,  eandem  eum  ipfo  bafin,  & altitudinem  habentis.  Dcmonftrat  enim  deducendo, 
ad  incommodum , Cylindrum  non  cfTe  maioremtriplo  coni : deinde  non  effe  minorem , & 
ipde  concludit  aqualem  effe  ,•  proptereaque  conum  tertiam  effe  panem  Cylindri 
Hic  demonftrandi  modus  plerifque  non arrifit,  prxfenim  Francifco  Viet®,,  qui  pro- 
jjfhai . «.  pterea  initio.  Supplementi.  Geometri®  ait ,.  non,  latis  conflare , quod  Archimedes  tadru 
&*"■  felicis  propofuit , nimirum  exhibere  lineam  rcftam  circumferenti®  circuli  iqualcm.. 
Exhibet  fune , inqnit , lineum  retium  muior.em  ambitu  cuiu/cunquc polygoni  circulo  tnferipti  1 
minorem  autem  umbitu  cuiufcunquc  polygoni  circumfiriptt ,.  an  igitur  ur culor  i aqualem  i ex* 
bibetur  angulus  minor  quocunque  obtufo , maior  vero  quocunque  acuto , an  igitur  reti  ut  < fibe* 
gtA'-' <•*— 'ter  Euclides.  ' ‘ ' Tqtg,  ” 
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Tota  itaque  Viets  difficultas  in  eo  conftituta  videtur , quod  hunc  in  modum- -argueteu  .' 
jton  liceat  i hoc  non  eft  maius , non  cft  minus  illo ; ergo  cft-Hli  *qualc ; Contingit  enim  non 
raro , vitiofum  hunc  modum  effc  argumentandi ; vt  exempli  gratia , perfpicuum  eft  dc  an-  ' 

gulo  femicirculi , qui  non  eft  maior  angulo  redo , cum  fit  minor  quocunque  angulo  obru- 
jo,  non  eft  minor  angulo  redo,  quoniam  eft  maior  quocunque  angulo  acuto,-  Attamen- 
non  licet  inferre , angulum  femicirculi  squalem  efle  angulo  redo : cumque  ea  fit  minus 
jdonca  argumentandi  ratio , non  concludit  cuicunque  materi*  applicata . proinde  fupradi- 
da  argumentationis  forma  minimfc  admittenda  videtur, 

Re.tamen  pauld  diligentius  introfpcda , comperiemtis  hanc  optimam  efle  argumentan-  D a,,:,,,  p„. 
di  legem , nec  Veteres  in  hoc  fuitTc  deceptos . Ad  fuprapofitam  difficultatem  autem  quod  Mf» 
attinet , occurrendum  eft , animaduertendo , hanc  argumentationis  fornum  fuarr.  habere-. ' 
vim , ciim  ex  eorum  natura , qu*  comparantur , non  repugnat  squalitas . Si  namque  fieri 
polfet , vt  aliquis  angulus  rcdilineus  foret  squalis  angulo  mixto,  contento  fcilicct  linet  rc- 
Ctj , & curuj , bene  liceret  inferre : angulus  femicirculi  non  eft  maior , nec  minor  redo ; er- 
go cft  illi  iqualis . At  angulus  redus  conftituitur  a linea  reda  pcrpcndiculariter  cadent tj 
luper  aliam  lineam  redam , vnde  anguli , qui  funt  deinceps  funt  squales  inter  fc,-  ita  tamen 
Vt  vterque  contineatur  lineis  redis ; at  angulus  fadus  a linea  reda , & curua , quamtiis  re- 
da caderet  fic  fupra  curuam,  vt  faceret  angulos  deinceps  squales,  vnde  eflet  atque  inclina- 
ta ex  vtraque  parte,  ficuti  contingit  in  angulo  redo  redilinco  s tamen  inclinatio  rcdsad 
curuaornon  admittit  squalitatem  cum  inclinatione  rcdsad  redam.  Atverd  quando  d 
toto  genere  repugnat  squalitas , ad  quam  non  aliud  requiritur,  nifi  quod,  dum  duo  termi- 
jii  inuicem  comparantur , vnus  fecundam  rationem  magnitudinis , nec  excedat , nec  defi- 
ciat , optime  tunc  fupradida  argumentationis  forma  per  cxplofum  cxccfium , ttqttc  dc fidunt . 
squalitatem  concludit , 

Repugnat  autem  squalitas , cum  duo  anguli  tunc  squales  dicantur , quando  pundaj 
sque  recedentia  a vertice  accepta  in  vna  e duabus  lineis  angulum  conftituentibus , squi 
funt  ad  lineam  alteram  inclinata , fumpta  inclinationis  mcnffiri  per  arcum , cuius  centrum 
fit  anguli  vertex , vel  per  lineam  perpendicularem  omnium  breuiffimam . Quod  fi  duo  fu- 
mantur anguli , quorum  vnus  redilineus  fit , mixtus  autem  alter , contentus  linea  redi , fic 
eurui,  fieri  non  poterit,  vtqussque  a vertice  recedunt  punda,  accepta  in  linea  reda- , 
sque  fint  ad  curuam  Uncam  indinara;  id  enim  eurus  lines  repugnat,  non  tamen  repugnat, 

Vt  msqualis  fic  inclinatio ; quamobrem  neque  repugnat , vt  angulus  mixtus  fit  maior , vel 
minor  angulo  redilinco.  Nec  admittendum  illud : quocunque  dari  poteft  malus,  fit  mi- 
|ius,  eidem  dari  poteft  squale ; quamobrem , non  mole  Arcktmtdes  , nec  ftlUctttr  Euclides . Ntmrfi.tr- 

Supcreft , vt  validiflimam  hanc  explicatam  methodum  exemplis  breuiter  illuftrcmus. 

Quamuis  Theorema  fequens  ab  aljjs  oftenfum  fuerit , nihilominus  quia  illud  idem  varijs  1 

metnodis,  prscipueq,-  noftra,  commode  quidem  oftendi  poteft ; placuit  ob  id  in  exemplum 
affumere , quod  monuifle  volumus , nc  quifpiam  initio  ftatim  nos  carpere  hoc  nomine  ve- 
lit , quod  ada  agere  contendamus , 


THEOREMA . 

E tribolo  t qualium  altitudinum  funt  inter fic , vt  btfis , 


Earmphiin-t 

IX*U. 


Sint  parabols  ABC,  DEF,  squalium  altitudinum , feti  qfiod  idem  eft,  inter  cafdcm  pa- 
rallelas BE,  AF,  earumque  bafes  fint  AC,  DF.  Dica  efle,  vtACadDF,  in  parabolen-, 
ABC,  ad  parabolen  DEF.  Si  enim  non  ita  fe  habent,  vnaipfarum,  puta  ABC,  ad  alte-; 
tam  DEF,  in  minori,  vel  maiori  ratione  erit;  fit  primo  in  minori  i ac  obid  ABC,  minor  fi; 
quam  opus  eft , vt  fit  in  prsdida  ratione , fitque  defedus  tft,  ita  vt  parabole  ABC  plus  rft, 
fit  ad  parabolen  DEF,  vt  bafis  AC  ad  bafio  DF, 

Paraboles  ABC  diameter  fit  BG,  & paraboles  DEF,  diameter  fit  E Ki  diuifaq;  BG  bi- 
fariam in  I;  & vtroque  dimidio  iterum  bifariam , fic  fic  deinceps , vt  exempli  gratia,  IG  in- 
H,  bifariam  ;& per  punda  diuifiouumduds  fint  squidiftantes  alterutri  ipfarum  BE,AF: 
dudifque  icdis  parallelis  ipfis  diametris, vt  AN,  OR  Scc;  CQ^PS  Scci  infuper  DT,  VZ  &cj 
prstdcafY.X&j&Ci  per  punda  videlicet  interfectionis  perimetrorum  ipfarum  parabo- 
larum» 
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|*rum , cum  ijs , qua:  fuerunt  dufla:  parallela  alterutri  ipfarum  BE,  AF;  adcb  vt  conftitut* 
Ctjt  figura:  ciraumcripta , &introfcripti  parabolis , conflantes  parallelogramtnis  *qua- 


• rW  Augtr 
dt  Ju»  frcM 
/i*r»  Methodo 
tdixtru . 


I*«nplunLj 

tXXJU. 


Eutn  altitudinum , & numero  aqualibus , fi  circumfcripra  circumferiptis , & introfcripta 
introfcriptis  comparentur , & ita  deinceps  fiat , per  alias  fubdiuifiones,  & multiplicationem 
parallegrammorum,  vt  parallegrammum  CN,  excdliis  circumfcripra  figura,  conflantis  ex 
tofis  parallelogramtnis  fupra  figuram  inferiptam,  minor  fit , quam  «f»  fpatium . 
r Quoniam  igitur  figura  circumfcripta  parabole  ABC  excedit  inferiptam  eidem  nar.ibol? 
ex  conftruftione  minori  exceflfu,  quam  «j*;  ergo  multo  adhuc  minori  excellit  excedet  para- 
bolen ABC;  ergo  aggregatura  ex  parabole  ABC,  & ♦$♦,  maius  erit  ipsi  figuri  circumfcri- 
pta eidem  parabol?  ABC;  ergo  figura  parabole  ABC  circumfcripta  ad  parabolen  DEF, 
minorem  habebit  rationem,  quam  aggregatum  ex  parabole  ABC,  ad  parabolen^ 

DEF.  Sed  aggregatum  praediaum  ad  parabolen  DEF,  eft  vt  balis  AC,  ad  balm  DF,  ex 
hypothefi  i ergo  figura  circumfcripta  parabolg  ABC  ad  parabolen  DEF,  mmoremhabc- 
bit  rationem  . quam  bafis  AC  ad  bafin  DF.  Sed  vt  bafis  AC  ad  bafin  DF,  ita  figura  cir- 
cumfcripta parabol?  ABC,  adfiguram  circumfcriptauvparabol?  DEF,  vt  infra  conflabit;  * 
ergo  figura  circumfcripta  parabolf  ABC.adparaholen  DEF  minorem  habebit  rationem, 
qu  im  jd  figuram  circumfcriptam  eidem  parabolg  DEF.  ergo  parabole  DEF  maior  erit  fir 
gura  ftbi  circumfcripta . Quod  eft  inconuenicns . 

P Nec  diflimilirer , cum  in  maiore  fupponatur  ede  ratione . Cum  ergo  neque  vt  in  maiori 
nec  in  minori  ratione  ob  id  propoiitajn  rationem  habebit  &c. 

THEOREMA. 

Cjlinetri  rei} i tajis  id tinfdtm  Cylindri  curtum  fnftrficiemtfi , vt  qturU  fur:  ditmttri 
htfeu  *d  ifftus  Cylindri  litus . 


Efto  cylindrus  re&us , cuius  reftangulum  per  axem  fit  ABCD: 
fumptaque  BE,  qua  fit  quarta  pars  ipfius  BC,  diametri  bafeos 
eiufdem  cylindri.  Dico  bafin  ad  cylindri curuam  fupcrficiem, 
efle.vtBE.ad  AB.  . 

" Si  non  ita  eft,-  habebit  bafis  ad  curuam  cylindri  rcefli  Itipcrfi- 
'tiem  maiorem , vel  minorem  rationem , quam  BE  ad  AB.  Habeat 
primo  maiorem,  ita  vt  bafis  fit  maior , quam  efle  deberet , vt  ad 
curuam  cylindri  fupcrficiem  haberet  rationem , qui  eft  BE  ad 
AB;  exceflus  autem  fit  X.  Itaque  cylindri  bafis  , minus  fpatio  X, 
ad  curuam  cylindri  fupcrficiem  rationem  habebit , vt  BE,  ad  BA , 
Intelligatur  ordinatum  polygonum  bali  cylindri  infcriprum-. , 
deficiens  ab  ipfo  circulo  minori  dcfedlu,  quam  X;  ergo  praduftum 

i J ...CmJ.:  rimorfi^iotn  miirtrrm  hikfthif  rafinnpm 
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quarti  pars  perpendicularis  lateri  3 centro  polygoni , ad  AB  prifmaris  altitudinem ; erg»  • • 

nitnidu  pars  reifta:  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni  inferipti  circulo,  cuius  dia- 
UjetcrBC.ad  AB,  maiorem  habebit  rationem  quam  BE,  ad  eandem  AB;  ergo  dimidia* 
pars  redae  perpendicularis  lateri  a centro  polygoni  maior  foret  BE  quarta  pane  diametri 
illius  circuli , cui  polygonum  prxdi&um  inferiptum  cft : quod  cft  inconueniens ; vt  enim* 
circuli  femidiameter  cft  maior  reda  perpendiculari  polygoni  lateri , ita  dimidia  femidia- 
meter,  hoc  eft  quarta  diametri  pars  maior. erit  dimidio  illius  rcftx , qux  i centro  cadit  per- 
pendicularis polygoni  lateri.  Non  ergo  bafis  ad  curuam  cylindri  &c.  maiore  habet  ratione. 

Nec  diffimili  modo  demonftrabitur , fi  dicatur , bafis  ad  curuam  Cylindri  redi  fupcrfi- 
ciem  minorem  rationem  habere , quamBE.adBA.  Sit  autem  dcfedusX,  ita  vt  circulus, 
vna  cum  X ad  curuam  Cylindri  redi  fuperficiem  rationem  habeat , qua;  BE,  ad  BA.  Intcl- 
ligatur  circulo  circumfcriptum  polygonum  excedens  ipfummct  circulum  minori  exccflu 
quam  X;  huiufmodi  autem  polygonum  adhuc  Cylindri  redi  cumam  fuperficiem  minorem 
habebit  rationem , quam  BE  ad  BA;  fcd  vt  BE,  ad  BA,  ita  cft  polygonum  ad  fuperficiem-. 
prifinatis  Cylindro  circumfcripti , cuius  cft  bafis ; ergo  polygonum  ad  redi  Cylindri  cur- 
uam  fuperficiem  minorem  habebit  rationem,  quam  ad  luperficiem  prifmaris  eidem  Cy- 
lindro circumfcripti . Quodeftabfurdum;ergo&c. 

De  Indiuifibilium  Methodo. 

PErucnimus  tandem  ad  Indiuifibilium  methodum,  qua  obfcurioraTlieorcmata , & 

difficiliora  Problemata,  demonftrantur,  atque  foluuntur.  Plerique  tamen  minus  eam  ufLrfimlj 
commendarunt  ob  eas , quas  in  feauentibus  caulas  afferemus . Alij  non  penitus  afpemeu-  d.man.ut 
dam , vei  inutilem  effe  dixerunt,  fallacem  tamen , & non  fine  examine  adhibendam ; fcd 
de  his  paulo  poft  verba  faduri  fumus:  interim  methodum  ipfam , cuius  Audor  cft  Bona- 
uentura  Caualerius , proximum  eft , vt  explicemus . ns/t  *rrtdtt  % 

Methodus  declaratur, 

HJEc  Indiuifibilium  methodus  inexplicabili  facilitate  ad  difficillima  Theoremata  de-  p.1. 

monftranda,  & abftrufiffima Problemata folucncfa conducens , continui  quidem- 
indiuifibilibus  vtitur , tanquam  inftrumcntis , ad  figurarum  tam  planarum , quam  folida- 
rum  menfuram  comparandam . 

Ad  menfuram  vero  planarum  figurarum  adhibet  lineas  redias  vni  cuidam  Iincarparal-g»M  <»  s« 
lelas,  qux  quidem  reita  nuncupatur  Regula.  Ha»  autem  linex  in  ipfis  figuris  numero  in-  f' 
finita;  mente  concipiuntur , delinentes  ad  illas  duas , qua:  ex  oppofico  eafdcm  figuras  tan- 
gunt , atque  dicuntur  earum  oppofitx  tangentes , quarum  altera , tanquam  ceterarum  pa-  opp/tu 
sallelarum  Regula,  fumi  confucuit.  . 

Vt  autem  in  planis  figuris  adhibentur  linex,  tanquam  indiuifibilia,  ita  quidem  in  loli-  ^ 
dis  adhibentur  plana;  ad  menfuram  enim  folidarum  figurarum  hxc  methodus,  plana  adhi-  n, 
fectvni  cuidam  plano  fignato  xquidiftantia , & huiufmodi  planuqa  illorum  planorum  Rc- 
gula  dicitur,  in  ipfis  enim  folidis , numero  indefinita , mentequidem  concipiuntur,  deli- 
nentia ad  duo  illa  plana , qux  cx  oppofito  ungunt  ipfa  folida , & horum  oppofita  tangen- 
tia plana  dicuntur,  quorum  alterum , tanquam  canerorumxquidiftantium  planorum  Re- 
gula, fumitur. 

Ita  fit , vt  figura  plana , inftar  telx  parallelis  filis  contcxrx , concipiatur , folida  vero  fi- 
gura, tanquam  liber  parallelis  foiijs  compactus , mrelligatur:  in  planis  autem  figuris  li- 
nex , in  folidis  vero  plana  numero  indefinita , vcluc  omnis  craffitiei  expertia , concipiun- 
tur . dnuUsfit».  s 

Duplex  autem  cft  hxc  methodus  Indiuifibilium , vtrique  tamen , qux  fuperius diximus, 
communia  funt : e duabus  vero  vna  dicitur  Prior , altera  vero  Pofterior . Prior  quidem*  V 

comparat  ad  inuicem  aggregata  omnium  linearum  planarum1  figurarum , & aggregata*  iZJ!  ‘,“u. 
omnium  planorum  folidorum,  quotcumq;iIlafint ; itaque  prior  ifta  methodus  vtitur  In- 
diuifibilibus  collcctme  fumptia . Pofterior  autem  comparat  fmgulas  lineas  cum  ffngulis  li-  r./t.,,., 
ncis,  &&tgula  plana  cura  togulis  planis,  ijfdcram  direftum  conftitutis;  quamobrem*  ZZulsZ 

pofterior  4«M  . 
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9£*fj  (Ai  foftctior  hjf  methodus  vtitur  Indiuifibilibus  diftributiui . Vtraquc  gencralerrt  ftgulanC 
jSj-  tradit  ad  comparandam  figurarunt  menfuram;  prioris  autem  Methodi  generalis  regulaJ 
ita fe habet,  pro vtlndiuifibilium  vfuscollefliucfumptorum  expofcit:  pdfrerioris  vcr6,' 
*•""*  provtlndiuihbiliumvfusdiftributiue  acceptorum  requirit vtramque  paulo  infra  affere* 

' mus  inmedium  poft  explicationem  eorum , qua:  modo  tradidimus . 

Sint  exempli  gratia  dux  quscunq;  figura:  plana:  ABCD,  EFGH  inter  eafdcm  paralle- 
las It,  LM  conditur* : harum  autem  parallelarum,  videlicet  LM  fumatur,  tanquam  Regula 
parallelarum  in  eifdera  figuris  numero  indefinito  ducibilium,  quarum  aliqua:  in  figuri, 
ABCD  fint  refla:  NO,  BD,  PQ&c:  at  in  figuri  EFGH  fint  reflx  RS,  FH,  TV  &c. 


Hic  autem  tv  y T.  A TZ. 

portet  aduertere,  : *\ 

bifariam  a nobis  - X H'  P 

comparari  pofle 

lineas  figura:  AB  \ — ! 

CD>  ad  Tincas  fi-  & — 

gurae  EFGH,  vi-  V.. 

eelicct  vel  colle-  B <r  C HT~ 

i ftiue,  hoc  eft  co- 

parando  aggregatum  ad  aggregatum  linearum,  vcldiftributiue,  nimiriim  comparando 
figillatim  quamlibet  reflam  figura  ABCD,  cum  qualibet  refli  figurs  EFGH  fibi  in  dire- 
ftumexiftente.  Prior  methodus  vtitur  primo  comparationis  genere;  comparat  enim  ad 
inuicem  aggregata  omnium  linearum  planarum  figurarum , & aggregata  omniunY plano- 
rum folidorum , quotcunq;  illa  fuerint;  at  vero  Secunda  methodus  poflcriorcm  adhibet 
comparationis  modum , comparat  enim  fingulas  lineas  cum  fingulis  lineis , & lingula  pla- 
na cum  fingulis  planis  inter  fe  in  direflum  conftitutis . 

'9*aer/tlit  «•  Generalis  Canon  prioris  methodi  ita  fc  habet . 

l‘U,kUi’“  S’  ,n  ^ut^us  ‘1‘vbu fcunque  figuris  planis  etiam  non  in  eodem  altitudine  exi  flentibus , omitti 

m ’ lineo  vnius  figuro  cuidom  dejignoto  Regulo  parallelo-,  mente  deferiptibiles , & colleUiue  funi- 

ple,  fuerint  aquales  omnibus  lineis  ulterius  figuro  cuicuntjue  fi  gnato  Regulo  parallelis  meatCa 
defirtptibiliius , efi  colleel tue  fumptis , etiam  tpfo figuro  erunt  aquales , dr  contra . 

Vt  in  fuperiori  Schemate  fint  squales  RS,  NO,  item  FH,  BD,  prperea  TV,  PQ,  & c*3 
ter*  collefliue  fumptx , etiam  ipfx  figura  ABCD,  EFGH  erunt  inter  fe  squales . 
rt-iaOt  ijiui  Nedum  autem  hoc  inrelligendum  de  proportione  xqualitatis;  quamcumque  enimfl-. 

tionem  habuerint  omnes  linex  ad  omnes  lineas,  hoc  eft  aggregatum  omnium  linearum- 
w,,  r*’  vnius  figur*  planx , ad  aggregatum  omnium  linearum  alterius  figura  pians , eandem  ha- 
‘tvi‘  bebunt  rationem,  & ipfx  planx  figurx . 

uZJZZTZ  1°  folidis  quoque  res  ita  fc  habet : fi  videlicet  omnia  plana  vnius  figurx  folids  fuerint 
otritanm—  squalia  omnibus  planis  alterius  figurx  folidx , fumptis  ijldcm  quibufcunq;  Regulis,  etiam 
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fcandem  habeant , & ipfx  figurx.  Si  igitur  in  duabus  quibufcunque  figuris  piabis,  in  ijfdcm  i„um  Mu 
parallelis  ipfis  figuris  contowtis , quarum  parallelarum  altera  fit  Regula , fingulx  linex 
cum  fingulis  lineis  in  diredura  exiftentibus , communique  Regulx  parallelis , aliquam  lia-  rt"‘™ 
bucrint  rationem : etiam  & ipfc  figurx  eandem  rationem  habebunt . qUAtHWJHK-t 

Nondiflimiliterinfolidis.  Si  plana  vnius  figurx  folidx  communi  Regulx  xquidiftantia 
fuerint  aequalia  planis  alterius  figurx  folidx  eidem  Regulx  xquidiftanribus : etiam  & ipfx 
figurx  folidx  erunt  xquales . 

f Quod  autem  de  proportione  xqualitatis  enuneiatum  fuit,  de  quacunq;  ratione  intelli- 
gendum  eft : ita  vt  quamcunque  rationem  habuerint  communiter  inter  fc  illa  plana , tan- 
dem habeant,  & ipfa  folida , qux  quidem  fupponimus  eflc  in  ijfdcm  oppofitis  tangentibus- 
planis,  quorum  alterum  fit  communis  eorum  Regula.  Itaque  figura- tam  planx,  quam-, 
folidx  lunt  in  ratione  omnium  fuorum  Indiuifibilium  collcdiuc ; & fi  reperintur  in  ijidcm- 
quxdam  communis  ratio , funtin  rationeomnium  fuorum  Indiuifibilium  diftributiuead 
inuiccm  comparatorum . 

In  prioris  Methodi  gratiam  illud  obferuant,  videlicet  ad  indagandam  rationem,  atq;  „ u rfvi, 
menfuram  duarum  datarum  figurarum,  tam  planarum,  quam  folidarum, expendendam- 
eflc  rationem , quam  habent  aggregata  omnium  Indiuifibilium  in  ijs  mente  dclcriptibilium  J"" 
iuxta  datam  Regulam . 

Pro  fecunda  illud  aduertunt,  nempe  quxrendum  cfle,  num  in  fingulis  Indiuifibilibus  in-  ebftruX 
diredum  conftitutis,  fiue  fint  linex  redx , fiue  plana , reperiatur  quxdam  communis  ratio,  j*  *'«■« 

Paucis  autem,  vt  Methodum  hanc  explicemus  primam,  dfcindc  vero  Iccundain , opor-  ’ 
tebic  quafdam  definitiones  prxmitterc . 

Si  per  tangentes  oppofitas  cuiufcunq,  datx  figurx  planx , duo  plana  inuiccm  parallela- 
ducantur , reda , fiue  inclinata  ad  planum  datx  figurx  hinc  inde  indefinite  produda , quo-  ’ 
rumalrcruinmoueaturverfus  reliquum  eidem  fcmpcrxquidiftans,  donec  illi  congruerit: 
fingulx  redx  linea-, qux  in  toto  motu  fiunt  communes  fcdioncs  plani  moti,  & datx  figurx, 
fimul  collc&x,  vocentur  Omnes  linex  talis  figurx  fumptx  Regula  vn.i  earundem , lioc  au- 
tem cum  plana  funt  reda  ad  planam  figuram . Cum  vero  funt  inclinata  voccutur  omnes 
linex  eiufdem  obliqui  tranfitus  datx  figurx  , Regula  parircr  earundem  vni . 

Chm  vero  plana  reda  funt  ad  datam  figuram , redx  illx  linex  iam.  did$  redi  tranfitus 
vocantur : ficuti  obliqui  tranfitus  dicuntur , quando  plana  ad  datam  figuram  fuerint  incli- 


nata. 

Ex  quo  intelligitur  cum  oppofite  tangentes  Regula  quacunque  in  data  figura  duci  pof- 
fint , etiam  lineas  omnes  dat{  figur?  Regula  quacunq:  redi  linei  propofiti , haberi  pofio , c,n'  ,rn'm ' 
tum  redi , tum  etiam  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

- Si  propofito  quocunque  folido  ciufdc  oppofita  plana  tagentia  Reguli  quacunque  duda  s«w«  ab- 
fuerint, hinc  inde  indefinite  produda,  quorum  alterum  verfus  reliquQ  rooueatur  lemperci- 
dem  {quidiftans , donec  illi  congruerit , fingula  plana , qux  quidem  in  toto  motu  conci- 
piuntur in  propofito  folido  fimul  colleda  vocentur , Omnia  plana  propofiti  folidi  fumpti 
Regula  eorundem  vno . 

Ex  quibus  intelliges , quemadmodum  propofiti  folidi  oppofita  tangentia  plana  quacun-  cmiuiu*. 
que  Regula  duci  polfunt , ita  eiufdem  omnia  plana  Regula  quocunq;  plano  haberi  polfc , . 

Si  oppofitis  tangentibus  planis  occurrant  interius  dug  red$  linee , vna  quidem  perpen-  . J'”  * •'*’ 
diculariter , reliqua  autem  oblique : punda , qug  funt  communes  fcdioncs  propoli  tf  linee 
perpcndicularitcr  incidentis , & fingulorum  planorum , quf  colleda  dicuntur  omnia  pia. 
na , itatamen  produda , vt  cafdcm  lecare  poflint : fiue  punda , quf  funt  communes  fcdio- 
nes  eiufdem,  demoti  plani,  atque  fiunt  in  toto  motu,  fimul  colleda  vocentur  Omnia- 
punda  redi  tranfitus  propofite  i ine$  pcrpcndiculariter  incidentis .-  que  in  oblique  inciden- 
te vocentur  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

Ex  quibus  licet  colligere  fingula  punda  redi  tranfitus , vel  obliqui  incidentis  linee , ne-  cmllniu»; 
dum  communes  eflc  fcdioncs  illius,  & fingulorum,  que  colleda  dicuntur  omnia  planx- 
propofiti  folidi , fcd  etiam  fi  per  talem  incidentem  extendatur  planum , clfc  communes  fe- 
diones  illius , & fingulorum , qux  collede  dicuntur  Omnes  line?  plan?  figur?,  cuius  oppo- 
fit?  tangentes  lunt  communes  fcdioncs  plani  eiufdem  figurf  , & oppofirorumtangemium- 
didi  folidi,  tum  motum  planum  defignat  in  plano  fecante  redam  lineam,  &.  vna  lumil  pun-  ■ 

— — •'  ‘ ' Hh  dura 
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ftutn  in  incidente , quod  reperirur  in  Hia  refla  linea,  & ideo  idem  punflum  eft  communis 
feflio  tum  moti  plani,  & refla:  incidentis , tum  vnius  carum,  quae  dicuntur  omnes  lineat 
data  figurat  plana: , ita  tamen  producta , vt  hanc  incidentem  fccarc  polfint , & eiufdcm  in- 
Ctdentis . 

5»»/*  ^ inter  alterum  extremorum  punitorum  propofita:  refla  linea , & fingula  punfla , qu* 

J*  fimuf  collefla  dicuntur  omnia  punfla  refli , vel  eiufdem  obliqui  tranfitus , eiufdcm  fuma- 
mus  interiacentcs  lineas,  dicatur  illa  fimul  collefla.  Omnes  abfciiTa  propofit*  linea.quas, 
etiamfi  non  exprimatur,  vocari  fupponemus  refli  tranfitus,  fi  punfla  fint  refli  tranfitus : vel 
eiufdem  obliqui  tranfitus , fi  punfla  fint  eiufdcm  obliqui  tranfitus . 

J,$-  Refla  linea  vero  in  antecedentis  definitionis  propofita  linea  inter  eadem  punfla , & rc- 

• liquum  extremorum  interiacentes , dicentur  refidua  omnium  abfcilTarum  propofita  linea 
reflftranfitus , fi  punfla  fint  refli  tranfitus : vel  eiufdcm  obliqui  tranfitus,  fi  fumpta  pun- 
fla fint  eiufdem  obliqui  tranfitus . 

c»tUmiam.  Ex  quibus  intelligcs  cuilibet  abfciifa  in  proximis  definitionibus  propofita  linea  rcfpon- 
dere  vnam  ex  refiduis , ita  vt  tot  fint  illa , qua  dicuntur  refidue  omnium  abfcilTarum  pro- 
pofit? line? , quot  ill? , qu?  dicuntur  eiufdcm  omnes  abfcifl? , fiuc  refli , fiue  eiufdcm  obli- 
qui tranfitus ; nam  refidue  omnium  abfcilTarum  propofit?  line?  interiaccnt  inter  reliquum- 
extremum  eiuldem  punflum , & eadem  illa  punfla , inter  qua,  & extremum  primo  diftura 
interiaccnt  omnes  abfcifl? . 

smm  d,fni  Si  pro  qualibet  carum , que  dicuntur  omnes  abfcifl?  propofit?  refla  linea  ipfa  propofita 

">  • linea , fiuc  eidem  aqualis  fcmel  a (fumpta  intdligatur , ifta  fimul  collefla  dicemur , Maxi- 

ma omnium  abfcilTarum  propofita  linea,  vel  fubintelligcntur  femper  efle  omnium,  etiamfi 
dicerentur  folummodo  Maxima  abfcilTarum. 

ctrAmimm.  Quoniam  vero  omnes  abfciifa  tot  funt , quot  omnes  refidua ; maxima  vero  omnium- 
* abfcilTarum  tot  funt , quot  omnes  abfciifa  i nam  cuilibet  abfciifa  rcfpondct  vna  maxima- 
rum, ideo  maxima  omnium  abfcilTarum  propofita  linea  tot  erunt,  quot  etiam  refidua  om- 
nium abfcilTarum , quotcunq;  fint  omnes  abfeifla , vel  refidua,  ideft  pro  qualibet  refidua 
habemus  quoq;  vnam  maximarum  ijs  femper  refli,  vel  eiufdcm  obliqui  tranfitus  alfunv. 
ptis . 

Si  cuilibet  omnium  abfciflarom  propofita  refla  linea  adiunfla  intelligatur  alia  refla  Ii. 
j-.ca  cuidam \qualis,co*pofita  ex  omnibus  abfcilfis , & adiunflis , fimul  collefla  dicentur 
Omnes  abfciifa  propofita  linea,  adiunft ; tali,  nempe  adiunfla  illi , cui  qua  adiunguntur 
funt  aquales ; fi  vero  fieret  hac  adiunflio  refiduis , vel  maximis  omnium  abfeiflarum , pa- 
riter dicerentur  Refidua , vel  Maxima  omnium  abfcilTarum  adiunfla  eadem  refli  femper  »' 
ve! eiufdem  obliqui  tranfitus. 

07,.*  jtf.  Propofit  quacunque plan.  figur;,& inca dufli  vteunq;  refl;  linea vfquead  ambimniJ 

k“*a.  hinc  inde  terminata,  fi  ipfa  refla  linea  deferibere  quancunq,  figuram  planam  intelligatur 

non  exiftcnrcm  in  plano  propofita  figura , ac  deinde  reliqua  earum , qua  dicuntur  omnes 
linea  propofita  figura  fumpta  Regula  iam  dufla  line  i , (&  refli  tranfitus  fi  deferipta  figura 
fit  erefla  plano  propofito:  vel  eiufdem  obliqui  tranfitus,  fi  illi  fit  inclinata,  eius  nempe 
tranfitus , qui  fit  in  tali  inclinatione)  dclcribcre  intclligantur  figuras  planas  fimiles , ac  fi- 
militer  politas , & aquidiflantes  primo  deferipta , ita  vt  omnes  deferibentes  fint  deferipta- 
rum  figurarum  linea , vel  latera  homologa ; omnes  deferipta  figura  fimul  fumpta  dicen- 
tur Omnes  figura  plana  fimiles  talis  propofita  figura  fumpta  Regub  earum  vn* , vel  Re- 
guli etiam  ipsi  linea , vel  latere  deferibente , vt  fi  deferipta  figura  eflent  quadrata , ha  di- 
cerentur Omnia  quadrata  talis  propofit?  figur? , vel  fi  eflent  triangula  jquilateta,  diceren- 
tur omnia  triangula  equilatcra  eiuldem . 

j,  Solidum , cuius  omnes  defeript?  figur?  fimiles  funt  omnia  plana , dicetur  Solidum  fimi- 
larc  genitum  ex  propofit  > figur-  iuxta  eandem  Regulam , iuxta  quam  fumpr?  omnes  didi? 
figur?  fimiles  fuerunt ; que  igitur  ex  figuris  propoiitis  vtfic  generantur,  dicentur  abfqu«_* 
alio  addito  Solida  fimilaria  genita  ex  propoiitis  figuris  iuxta  Regulas  omnium  fimilium  fi- 
gurarum,qu?  ipforum  euadunt  omnia  plana;  propofit?  autem  figur?,  eorundem  Genitrices 
figur?  vocabuntur . 

c Cum  vero  duarum  Gcnitricium  vtcunque  figurarum  omnes  defeript?  figur?  nedum  fi. 
mjles  erunt,  qu?  reperienntr  in  eantm  vnaquaque , fcd  etiam  qu?  funt  vnius  inucnietirur 

fimiles 
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Emilesommbus  figuris  fimilibus  alterius  propofiti  figura: , fuerint  autem  in  vtroq;  {olido 
figura: aeque  eleuati  fuper  plana  Gcnitricium  figurarum , tunc  folida  genita  ex  propofitis 
figurisiuxta  Regulas  eas , qua:  funt  Reguli  omnium  fimilium  figurarum , carundcm  pro- 
pofitarum  Gcnitricium  figurarum  dicentur  folida  inter  fe , vel  ad  inuiccm  fimilaria  gcnita_. 
ex  didis  figuris  iuxta  didas  Regulas , vel  intelligentur  femper  e (Te  inter  fc , feu  ad  inuiccm 
fimilaria ; licet  hoc  non  exprimatur , quotiefeunque  contrarium  aliquid  non  adijeiatuu. 

Cum  autem  duas  figuras  in  eodem  plano  habuerimus  in  eadem  altitudine  exiftentes, 
redangula  fub  fingulis  earum , qua:  dicuntur  omnes  linea:  vnius  propofitarum  figurarum , 

& illis  indircdumrcfpondentibus  in  alia  figura  fimulfumpta  fic  vocabimus,  nempe  rc- 
dtangula  fub  ijfdcm  figuris,  Regula  eadem , qua:  cft  omnium  fumptarum  linearum  Regula. 

Cum  verb  propofitarum  figurarum  altera  fuerit  parallclogrammum , cuius  bafis , iuxta 
quam  altititudo  lumitur , fit  lujnpta  pro  Regula , dida  redangula  vocabuntur  etiam  om- 
nia redangula  reliquar  figun , aeque  alta , ac  eorum  vnum . 

Hic  excerpfimus  ex  Audorc  Methodi  Indiuifibilium : & vt  par  erit  omnino  immutataJ 
tranftulimus,-  proximum  cft,  vt  breuiter  hac  explicemus , deinceps  vtranque  Methodum 
appofitis  exemplis  declaraturi . 

Sic  igitur  quicunq,- figura  ABC;  cius  vcr6 
oppofiti  tangentes  vtcunq,-  dudi  EO,  BC,  in- 
relligantur  vero  per  ipfas  EO,  BC  indefinite 
cxtenfa  duo  plana  inuiccm  parallela , quorum 
quod  tranfit  per  EO  exempli  gratia  moueatur 
verfus  planum  per  BC  femper  illi  iquidiftans, 
donec  illi  congruat  j communes  itaq;  fediones 
talis  plani  fluentis  cum  ipsa  figura  ABC,  qui 
in  toto  illo  motu  perficiuntur,  fimul  colledi 
vocantur  omnes  linei  figura:  ABC,  e quibus  aliqui  funt  LH.PF.BC  fumpti  RcguliU  '*«• 
earum  vni , vt  ipsi  BC,  & qmdem  redi  tranfitus,  cum  plana  parallela  redi  fccant  figuram  R .«  «ijb.u 
ABC.it  vero  eiufciem  obliqui  tranfitus,  cum  plana  parallela  oblique  fccant  figuram  ABC,  ou, 

& quidem  obliqui  tranfitus,  nimirum  UIius , qui  in  tali  fit  inclinatione . Vides  igitur , qui  *«'■ 
dicantur  omnes  lines  figura?  ABC,  ..  ' " * 9 . 

" Intclligamus  nunc  per  ABC  repnfentari  folidum,  cuius  duooppofita  plana  finttan- 

§'  e"t,a*  qui  quidem  tranfeant  per  redas  EO.BC;  inteUigatur  nuncmoueri  planum  per 
,0  extenfum  verfus  planum  per  redam  BC  tranfiens,  femper  illi  iquidiftans ; huius  igitur 
piam  fluentis , motumque  fubeunns  concepti  jn  lolido  ABC  figun , qui  quidem  in  vni- 
uerfomotu  fieri  intelliguntur  ob  interfediones  plani  cum  figur?  folid?  fuperficie,  vocantur 
omnia  plana  folldi  ABC  futnpta  RcguU  eorum  vno;  quorum  aliqua  funt  intelligenda 
PF,  BC,  quorum  communes  fediones  cum  figura  ABC  funt  rcdS  LH,  PF,  BC;  deinde  fint 
red?  ON,  EM,  quf  occurrant  planis  per  EO,  Sc  BC  tranfeuntibus , occurrant , inquam , in 
pundis  0,N;E,M,  at  verd  reda  ON  pcrpcndiculariter,  EM  vero  obliqui  in  illa  plana  inci- 
dat; punda  igitur,  qu?  funt  communes  fediones  omnium  planorum  folidi  ABC,  produ- 
tiorum , fi  opus  fuerit , & red¥  ON  vocantur  ipfius  omnia  punda  redi  tranfitus , quorum  0m*iM 
aliqua  funt  H.I.N.Qu?  inter  ipfa,& extremum  pundumO  continentur,  vt  ipf¥  OH,  OI,  "“‘"“f""- 
ON  abfcifl?  nuncupantur  .•  at  vero  qu¥  inter  eadem  punda , & aliud  extremum , quod  cft  Mjiif, . 

N,  continentur,  vt  videlicet  NI,  NH,  NO,  refidu?  omnium  abfeiflirum;  tot  equales  ipfi  . 

ON,  quot  funt  omnes  ablcifl^ , fiue  refidu¥  omnium  abfeiflarum  ON,  dicuntur  maxime  ab-  m,u  -V'/-' 
fciflarum,  fiue  omnium  abfeiflarum  ON,  quibus  fi  adiungatur  reda  aliqua  linea , dicuntur  '*”• 
abfciflf,  refidue,  fiue  maxim¥  adiund^  tali  linea, omnes  quidem  redi  tranfitus  in  reda  Ai' 
ON,  vt  in  EM  dicuntur  eiufdcm  obliqui  tranfitus , eius  nempe!,  qui  in  tali  fit  inclinatione . M“"m ' 
Dicitur  autem  eadem  punda  redi  tranfitus,  fiue  obliqui,  fieri  tum  ab  omnibus  planis  "A 
propofiti  folidi , vt  ABC,  tum  ab  omnibus  lineis  plani  per  eafdcm  incidentes  extcnfi , vt  ‘ 
ex.  g.  plani,  quod  per  EO,  BC  tranfit,  quod  pariter  tranfeat  per  ipfas  ON,  EM;  idem  ft- 
quidcm  planum,  quod  in  folidoABC  figuram  producit  LH,  in  figura  plana  ABC  gignit 
redam  LH,  & in  reda  ON  pundum  H,  at  vero  in  EM  puodiun  Y,  quod  tranfit  HL  produ- 
da  , vndc  punda  H,Y  dicipoflunt  cffedaa  reda  HY,  atque  hunc  in  modum  omnia  pund-i 
redi  tranfitus , que  videlicet  cxiftunt  in  reda  ON,  dicenda  funt  fieri,  nc  d um  a didis  planis 

H h a ' paralie- 
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„ parallelis fed  etiam  i lineis  parallelis  figuras  ABC  produflis , fi  opus  fit , idque  ctiim 

teliigendum  eft  in  refla  EM,  cuius  omnia  punfla  dicuntur  eiufdem  obliqui  tranfitus:,  qui 
videlicet  in  tali  fit  inclinatione . , 

Deinde  in  eadem  figura  plana  ABC,  fupponaturvtcunque  refla  BC,  qux  figuram  pii 
nam  BC  deferibat  cleuatam  fuper  figuram  ABC,  at  vero  fingulat  lineat , qua?  dicuntu  r om- 
nes jinea;  figuras  ABC  fumpta?  Regula  BC,  refli  tranfitus,  fi  figura  BC  fit  erefla  fiigurae 
ABC;  vel  eiufdem  obliqui  tranfitus , (qui  nimirum  in  inclinatione  deferiptx  figura:  a-d  pla- 
num ABC  fit , fi  figura  BC  fit  inclinata  ad  figuram  ABC,)  dcicribcre  intclligantur  figuras 
planas  fimiles,  fimiliter  pofitas , & xquidiftantes  ipfi  figurat  BC,  ita  vt  deferibentes  fiut  de- 
feriptarum  figurarum  linea?,  vel  latera  homologa,  quarum  figurarum  aliqua:  fune  ipfiae 
tomti  fyvt  gc,  PF,  LH;  omnes  igitur  iftx  fimul  fumptx  vocantur  omnes  figurae  fimiles  ipfius  figura 
ABC  fumptx  Regula  figura  BC,  vel  lines , aut  latere  BC. 

Solidum  autem , cuius  omnes  diflx  figura  fimiles  ipfius  ABC  funt  omnia  plana , dicitur 
iMmafint  folidum  fimilarc  genitum  ex  figura  plana  ABC  iuxta  Regulam  ipfam  figuram , vel  lineam- 
BC,&ipfa  figura  ABC  nuncupatur  Genitrix  eiufdem  folidi,  quod  ABC  efle  intelligirur. 

. " Quod  fi  alia  figura  adfir  plana , cuius  omnes  linex  Reguli  quadam  fumptx  fimiles  figu- 

* ras  planas  deferibanr,  & quidem  fimiliter  pofitas,  omnes  vni  cuidam  xqiiidiftantcs , & fi- 
miles figurx  BC,  & xque  eleuatas  fuper  plana  Cenitricium  figurarum;  folida  fimilaria  ge- 
Jj*4*  fmi  nita  ex  iftis  figuris  iuxta  diflas  Regulas  vocantur  inter  fe , vel  ad  inuiccm  fimilaria ; licet 
- '*■'  cum  dicuntur  folida  fimilaria  genita  ex  talibus,  & talibus  figuris , &hoc  etiam  alio  non- 
addito,  intelligantur  femper  inter  fc  ca  efle , vel  ad  inuicem  fimilaria , etfi  non  exprimatur , 
hoc  autem  niu  aliter  explicetur , 


Ad  hxc  exponantur  dux  figurx  in  eodem  plano, 
ac  in  eadem  altitudine , qux  fint  BCDA,  ADE;  fit 
autem  altitudo  figurx  ABCD  fumpta  refpeflu  reflx 
CD,  & altitudo  figurx  ADE  refpeflu  ipfius  DE, 
qu?  intelligantur  ex  eadem  parte  a communi  altitu- 
dine partes  ?quales  abfeindere , qu?  fibi  in  direflum 
erunt  i fit  vero  vtraque  communis  Regula 


R 


B J 

1 ° 

L 

3 

N . 

s Regula  omnium- 

linearum  diflarum  figurarum , fitque  dufla  alia  vtcunque  eidem  CE  parallela  MN,  cuius 
portio  exiftens  in  figura  BD  fit  MO,&  manens  in  figura  ADE  fit  ON,  reftangula  proindi 
CDE,  MON,  & reliqua  reflangula  omnia , qu?  fub  qualibet  earum , qu?  dicuntur  omnes 
linee  figur?  BD  Regula  CE,  vel  CD,  & illi  in  direflum  pofita  in  figura  ADE  continentur, 
Mtagcta-  fimul  fumpta.vocantur  reflangula  fub  figuris  BCDA,  ADE: 

/•i/S»».  Ceterum  femper  erit  aliqua  eidem  in  direflum , pr?terquam  fortJ  ilii , qu?  figuram  tan- 

git ,vt  BA;  poteft  fiquidem  in  figura  ADE  illi  loco  linee  punflum  vnum  tantummodo  ref- 
pondere,  huiuimodi  autem  reflangulum  non  computatur,  nec  in  cenfum  venit,  quia  ni- 
hil illis  adiungit , erit,  inquam,  h^c  linearum  refpondentia  in  figura  ADE  iis,  qu?  fumuntur 
in  BD,  cum  fint  in  eadem  altitudine  fumpta  refpeflu  earundem  linearum,  fub  quibus  rc- 
flangula  continentur . 

Quod  fi  contingeret  earundem  figurarum  alteram  efle  parallelogrammum , & Regulam 
omnium  eiufdem  tinearum  efle  vnum  eiufdem  laterum,  quemadmodum  CD, refpeflu 
cuius  altitudo  fumitur , tunc  quoniam  ili? , que  ?quidiflant  ipfi  CD  in  parallelogrammo 
BD,  funt  eidem  CD  ?quales , funtque  diflorum  reflanguiorum  latera;  proprerca  vocari 
poflimt  ca  nedum  reflangula  fub  his  figuris , fed  etiam  hunc  in  modum  appellari , nimirita» 
omnia  reflangula  figur?  ADE,  qu?  quidem  figura  haud  neceffarid  eft  parallelogrammum, 
jqui  alta , ac  vnum  eorum , ac  reflangulum  CDE,  altitudinis  videlicet  ?qualis  ipfi  CD. 

Pr?ter  h?c , duo  etiam  Poftulata  occurrunt , quorum  primum  eft  illud . 

? - ^ Congruentium  planarum  figurarum  omnes  line?  fumpt?  vna  earundem.vtRcgufa  cont- 
*"‘fc  * muni,  funt  congruentes.  Et  congruentium  folidorum  omnia  plana  fumpta,  eorum  vna , vt 

Regula  communi,  funt  pariter  congruentia . 

ikjmSS  r»A  Omnes  figur?  fimiles  alicuius  figur?  plane  funt  omnia  plana  folidi , quod  terminatur  fu- 

perfide , in  qui  iacent  perimetri  omnium  diflarum  fimilium  figurarum . 

Vt  yetb  haflenus  tradita  raelitis  inteUigantur , oportet  aducncrc  Indiuifibilia  figurarum 

inuicem 
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inuicem  comparanda  efle  fub  quadam  vniformi  ratione , determinatoque  fpiffitudinis , fiue 
conllipationis , quicumquc  ille  fit . gradu , alias  nifi  feruetur  huiufmodi  vniformitas  fpilfi. 
tudinis  ipforum  lndiuifibilium,  fieri  poterit,  vt  figurc  non  fint  inter  feequales,  quamuis 
Indiuifibilia  omnia,  vtpote  obliqui  rran/itus  in  vna  figura, aqualia  fint  omnibus,  Indiuififyili- 
bus,  vtpoti  refti  tranfitus  in  alia  figura . 

Itaque  fi  figura:  fuerint  planf,  omnes  linej  ipfarum  fub  eodem  tranfitu  accipicndf  funr , 
vel  fub  reflo , vel  fub  obliquo , eiufdem  tamen  obliquitatis ; hunc  enim  in  modum  retine- 
bitur femper  in  omnibus  lineis  idem  fpiffitudinis , vel  raritatis  gradus . 

His  autem  de  rebus  fi  quis  alia  nonnulla  defideret,  confulat  Caualcrium  huius  Methodi 
Auftorem ; folum  illud  adijeiam  fupradiflam  diuerfitatem  in  punctis  quoque  linearum., 
adinucniri , quarum  vna  dicitur  linea  refti  tranfitus , altera  obliqui ,-  vncfc  illius  punfla  di- 
cuntur punflarefli  tranfitus,  illius  vero  punfla  obliqui  tranfitus  ,•  htee  eadem  diucrfitas 
cfl  in  abfeiflis , refiduis  &c. 

Proinde  abfcilfo  , refidua:  &c.  hanc  nomenclaturam  fortiuntur . 

Caualerius  porro  prima:  Methodi  fundamenta  iecit  oftendendo  primo  propofitionenu. 
illam- . > . 

Quarumlibet  planarum  figurarum  amnes  linee  relli  tranfitus , & quarumlibet  folidaruuLj 
amnia  plana fnnt  magnitudines  inter je  rationem  habentes . 

Secundo . 

Aqualium  planarum  figurarum  omnes  linea  funt  aquales , (fi  aqualium  folidarum  amni  os 
plana  funt  aqualia , Regula  quauis  afumpta . 

Tertio. 

f igura  plana  habent  inter  fe  eandem  rationem  quam  earum  amnes  linea  iuxta  quamuis  Re- 
gulam affumpte  i (fi figura  Calida,  quam  earum  omnia  plana  iuxta  quamuis  Regulam  af- 
fumpta-j . 

Quarto . 

Si  dua  figura  plana,  vel folida  in  eadem  altitudine  fuerint  confiituta  , duClis  autem  in  pla- 
nis ',  reClis  lineis , (fi  in  figuris  falidis,  duClis  planis,  vtcunque  inter  fe  parallelis,  quorum 
refpeclu  pradtda Jumptafit  altitudo , repertum  fuerit  duflarum  linearum  portiones  figu- 
ris planis  interceptas  ,feu  duClorum  planorum  partiones  figuris J olidis  interceptas , eficj 
' magnitudines  proportionales,  homologis  in  eadem  figura femper  exifientibus:  dilf a figura 

trunt  inter  fi, vt  vnum  quodlibet  eorum  antecedentium  ad fuum  conftquens,  in  alia figura 
eidem  correfpondens . 

Prima  propofitio , item  fecunda , & tertia  veritatem  generalis  regula:  demonflrant  iux- 
ta priorem  Methodum  afliimpta: . At  Propofitio  quarta  cfl  quafi  quidam  nexus  vtriufque 
Methodi  lndiuifibilium , cum  in  ea  appareat  comparatio  omnium  lndiuifibilium , tam  col- 
leftiue , qulmdiftributiuefumptorum;  propterea  quod  lingula  Indiuifibilia  alicuius  figu- 
rat cum  lingulis  Indiuifibilibus  alterius , eifdcm  in  direflum  politis,  collata , reperiantur  ad 
illam  habere  eandem  rationem,  quod  ad  polteriorem  Methodum  pertinet:  concluduntur 
omnia  Indiuifibilia  ad  omnia  Indiuifibilia  efle,  vt  vnum  ad  vnum,  quod  priori  Methodo 
congruit  .•  vnde  infertur  figuras  ipfas  clfe,  vt  vnum  ad  vnum . 

Harum  autem  propofitionum  dcmonflrationes  , qualefeunque  fint,  apud  ipfum  videri 
poliunt;  nos  tamen  illas  quatenus  ad  nollram  Methodum  conducunt,  alii  vii  incedentes 
dcmonflrare  tentabimus,  occurrentes  difficultatibus , qua:  aduerfus  lndiuifibilium  Metho- 
dum afferri  folent . 

Ad  fecundam  autem  lndiuifibilium  Methodum  quod  attinet, non  ell  cur  hic  in  eius  eoo- 
lidcratione  immoremur ; tiim  quia  apud  eius  Auftorem  videri  potell , tum  etiam  quia  per 
fcipfam  non  adiunfta  priori,  magnam  haud  affert  vtilitatem . Hicporrb  videtur  adnota- 
tione  dignum,  quod  fi  quifpiam  hanc  per  Indiuifibilia  procedentem  Methodum  minus 
commendet , ex  eo  capite  fortalfe , quoniam  ipfis  Indiuifibilibus  vtitur ; aduertat  facili  re- 
uocari  polTe  ad  quandam  dcmonllrandi  rationem , qua:  loco  ipforum  lndiuifibilium  diuifi- 
bilia  qui-dam  fubftituat , videlicet  parallelogramma  in  planis , &parallelcpipcda  infoli- 
dis,  qux,  ciim  cuique  pcrfpefta  facili  admodum  efle  polfint , piget  in  eorum  traflatione* 
detineri. 
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J)e  Methodo  innixa  Grauitatis  Centro 

IN  rebus  Geometricis  ad  Theoremata  dcmonftranda,  & ad  Problemata  conltniehdauj 
non  raro  adhibitum  fuifle  grauitatis  centrum  , cum  a V eteribus , tum  a Recentioribus , 

■ perfpicuum  eft  eorum  cuicunque  monumenta  verfanti . Et  ad  Theoremata  quod  attinet , 
|*  illud  oftenfum  fuit,  quod  Parabole fcfquttertta fit  trianguli  eandem  lafin , (jr  altitudinem  ha- 
* bpntii:  fic  & de  Hyperbole.qubd  cuiuslibet  Hyperboles  portio  ad fibi  inferiptum  triangulum^, 

' eiufdem  cum  ipfa  bafeos , ac  altitudinis , eam  habeat  rationem , quam  dua  tertia  partes  aggre- 
gati ex  latere  tranjuerfo , & diametri  portione  adeam , qua  ex  centro  feltionis  ducitur  ad  por- 
tionis centrum  grauitatis.  Et  de  Ellipfi,  ac  Circulo , quod  omnis  Ellipfeos  ,vclCirculi portio 
ad fibi  triangulum  inferiptum  eiufdem  cum  ipfa  bafeos , ac  altitudinis , eam  habeat  rationem , 
quam  dua  tertia  partes  diametri  portionis  reliqua  ad  eam , qua  ex  figura  centro  ducitur  ad 
grauitatis  centrum  in  portione . Praeterea , quod  in  Jtmicirculo , & quacunque  circuli  fcllorc 
arcus  ad  duas  tertias  reita  fibi fubtenfa , eam  habeat  rationem , quam  femidiameter , ad  eam-r 

3ua  ex  centro  tSuettur  ad  fetioris  centrum  grauitatis . Et  id  genus  alia,  vt  apud  Auflorcs  vi- 
eri  poliunt , 

i ,•  Ad  Problemata  quod  attinet;  multa  quidem  prifidio  centri  grauitatis  conftrufla  fue- 

J runt , & inter  reliqua  priclariflimum  illud  , in  quo  iubemur  quadratum  aquale  circulo  exhi. 
' here ; Ct  quifpiam  enim  centrum  grauitatis  femipcripheiiaa  adinuenerit , ac  fecerit,  vt  refla 
a centro  circuli  ad  huiufmodi  grauitatis  centrum , qux  quidem  cft  bafis  Quadratricis , vt 
hic,  inquam,  ad  circuli  radium  ■ ita  hic  ad  aliam  quampiam ; huius  autem  quadruplum  fa- 
flum  fit  latus  trianguli  orthogonij , vnum  fcilicct  circa  reflum , aliud  verb  radius  eiufdem 
circuli ; huiufmodi  enim  triangulum  circulo  iquale  erit ; quare  fi  huic  exhibeatur  quadra- 
tum aequale,  hoc  ipfum  quadratum  aequabitur  circulo  i & alia  etiam  in  exemplum  afferri 
pollent  , Sed  hac  de  re  infra , 

- Hic  porro  non  nulla  dicenda  funt  de  Grauitatis  Centro , in  cuius  gratiam  non  eft  praete- 
‘ rcundum,quod  ab  alijs  itidem  animaduerfum  fuit.  Centrum  nimirum  vniucrfim  acceptum , 
punitum  elle  quantitatis  continua: , & finiti , fignatum  fiue  aflu , fiue  potentia , vel  in  illa_ 
ipfa  quantitate,  eiufue  termino , vel  extra  curo  certo  quodam  relpcflu,  fiue  extentionis, 
fiue  intercapedinis , fiue  habitudinis  partium  ad  id , cuius  dicitur  centrum , 

' Centrorum  autem , vt  & quantitatum  tripartitum  videtur  efle  genus,  nempe  centrum  Ii-' 
. ncarum , Superficicrum , & Corporum.  Et  quidem  ratione  refpeflus , tria  quoque  alia  cen^ 
era  recognolcuntur,  videlicet  Figurae , Magnitudinis,  ac  Grauitatis . 

• Centrum  Figurat , puntlum  illud  appellant,  in  quo  omnes  diametri  fe  fe  mutuo  interfe - 
eant , fcu  a quo  / emidiametri  exeunt . Hoc  autem  proprii  corporibus , ac  fuperficicbus 
conucnit,  quibus  proprii  conuenit  Figurae  nomen,  licet  etiam  ad  figuras  conicas  referri  fo- 
leat.  Et  hoc  tdm  intra , quam  extra  Figuram , eiufquc  termino  lignatur;  intra  quidem  vt 
jn  (phaera , & circulo : extra,  vt  in  conoide  hyperbolico , & hyperbole;  in  termino , vt  in  he- 
milphxrio , fcmicirculo , omnibufquc  fefloribus . 

Aliqui  autem  loqucnres  faltem  de  figuris  reflilineis  ordinatis,defcripferunt  Figurae  cen- 
trum hunc  in  modum,  figura  aliqua  plana  multi  later  a centrum  habere  dicuntur  puntlum 
illud , /*  quo  omnes  retia  linea , vel  angulos  oppofitos  iungemtes,  bifariam  fecantur,  vel  ab 
angulis  duUa  ad  laterum  oppofi torum  bipartitas  fetliones  tn  eafdem  rationes . 

* Centrum  Magnitudinis  illud  eft  punflum,  quod  vpdique  aequaliter  ratione  magnitudi- 
nis , vel  extenfionis  ab  extremis  abeft , Hoc  vero  cuique  quantitati  finiti  conuenit , Lineis 
nimirum,  Superficiebus , & Corporibus , fed  non  lingulis.  Linei  quandoquidem  ordinati , 
ac  vtrinque  terminati  centrum  eft  illud  punflu.in  quo  ea  bifariam  diuiditur;  at  inter  fuper- 
ficies  folus  Cuculus,  inter  folida  fola  Spluera  cft , cui  Magnitudinis  centrum  proprii  conuc- 
liiat ; improprie  tamen  Polygonis,  Se  Polyedris  regularibus  aptatur , in  quibus  videlicet  la- 
tera hedra  ab  hoc  fecundum.fc  tota  fpeflata , non  autem  fecundum  partes  xqui  recedunt 
quo  paflo  Magnitudinis  centrum  extra  quantitatem,  cuius  centrum  dicitur,  reperire  licet  ; 
fic  fc  habent  linei  curui  m fe  ipfas  recurrentes-,  vt  circularis , & elliptica ; fic  le  habent  cor 
tona  fuperficialis , Sc  annularia  corpora , 

fi  h°c  centurm  id  clfc  punflum , quod  in  lineis  eas  biffecat , in  fuperfi. 

ciebus 
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itiebus  id,  per  quod  vtcunque  duQa  rcfta  linea  fuperficiem  in  duas  squales  partes  diuidit : 
in  corporibus  pundhtm  illud,  per  quod  vtcunque  planum  incedens  atque  partitur , 

Hxc  autem  atqua  partitio,  tam  in  lineis, quam  luperficiebus,atquc  corporibus  fic  intclli- 
genda  ell , vt  panes  lllx  feorfum  acceptx  fint  squales , ac  homogcncis  xquiponderent . 

Centrum  grauitatis  varie  definitum  fuit , dixerunt  aliqui  fic  definiendum , Centrum grt-  cmm 
hitatis  caiufque  grassis  eft  eiufdcmgrauis  medium ; itaquidem  Ariftotelcs.  Alij  fic , dicimus 
autem  centrum  grauitatis  vniufcuiufquc  corporis  efe  punctum  quoddam  intrapofitum  a quo  fi  ' 
graut  dependens  mente  concipiatur , dum  fertur  quie/cit , & /eruat  eam , quam  in  principio  ha- 
bebat pofttionem , neque  in  ipfa  latione  circumuertitur ; ita  Pappus.  Ali)  fic,  centrum  graui- 
tatis vniufiuiufquc  /blidx  figura , eft  punitum  illud  intrapofitum  , circa  quod  vndiqttc  partes 
aqualium  momentorum  confiftunt . Si  enim  per  tale  centrum  ducatur  planum , figuram  quotno- 
docunquc  fccans  ,/cmper  in  partes  aqueponderantes  ipfam  diuidet . 

Qui  haftcnus  de  centro  grauiratis  tradita  docuerunt,  Phyfice  grauitatem  ipfam  ccntcm-  Grauitai  fr*. 
plantes,  folis  corporibus  adfcripferunt , quibus  re  vera  ineft ; acobidinijs  tantummodo 
grauitatis  centrum  agnouerunt , quibus  cum  re  ipfa  tantum  grauitas  iniit , & iplum  graui-  ""J‘ ' 
tatis  centrum  inelle  poteft . 

Quamuis  tamen  nunquam  Natura  fuperficics , & lineas  a corporibus  /ciimxcrir , a Ma- 
thematico tamen  fciungi  permittitur,  citra  errorem. Non dilfimiliter, quamuis  grauitas, 
grauitatifque  centrum  folis  corporibus  infit,  nihilominus  non  fine  magno  veritatis  lucro  tuuaujmu, 
fibi  Mathematicus  arrogat , grauitatem  fupcrfictcbus , lineis , ac  punftis  inefic  concipci  o. 

Qu6d  fi  permittendum , quod  re  vera  permitti  debet,  generalior  eft  ineunda  tra&atio  de_, 
iplo  grauitatis  centro , ac  proptcrca  non  fidendum  in  deferiptionibus  ipfius  hactenus  tradi- 
tis , quibus  tantummodo  centrum  grauitatis,  quod  proprium  eft  corporum,  explicatur,  fcd 
paulo  vniucrfalior  eft  aflerenda  definitio  hunc  in  modum . Grauitatis  centrum  vniufcuiuf- 
que  finita  quantitatis  punitum  efi  illud , vel  in  illa  ipfa  quantitate , eiufue  termino , vel  extra 
pofitum,  circa  quod  vndique  parte t aqualium  momentorum  cor.fijlunt . Proptcrca  quod  vel  ip- 
fam centrum  , vel  linea  retia , fi  ut  planum  per  centrum  quomodocunque  ductum femper  in  par- 
tes aque  ponderantes  propofi 'tam  quantitatem  difpefcct  . 

Non  eft  autc  hic  prxtcreundum  id,  in  quo  nonnulli  craffiori  Minerua  philofophantes  de- 
«epti  lunt.videlicct  binas  illas  partes  ab  huiufmodi  punfto.aut  plano  fccante  fadtas  jquipo- 
deranccs  efle  dicendas  comparatione  centri  grauitatis  totius atque  hunc  in  modum  partes 
illas  xqualium  momentorum  dic,  non  aute  quali  fcorfim  accepta?,  & ad  trurinam  reuocatx 
atquiponderare  debeant . Partes  enim  illa;  xqualia  momenta  foniuntur  ratione  politionis, 
ac  litus,  quibus  fublaris,  nihil  prohibet  quominus  inxqualium  illa:  fint  ponderum:  qua: 
quidem  omnia  facite  Librx  naturam  perferuranti  conftabunt.N6  enim  repugnat  vt  ea,  qux 
xquiponderant , etiam  feorfim  fpc&ata  xqualium  fint  ponderum , id  tamen  necdfarium- 
non  eft  ad  xquilibrium , fcu  ad  momentorum  xqualitatem , cum  tcftimonio  librx  non  rar6 
partes  exigui  ponderis  fcorfim  fpefiatx,  fi  a centro  longius  abfint,  xquiponderent  partibus 
grauioribus  prope  centrum  eonllitutis.  Hxc  autem  vniuerfim  dida  fumo  de  grauitatis 
centro  in  triplici  quantitatis  genere,-  fiquidem , vt  paulo  antea  notauimus,  non  fine  magno 
fapientix  commodo,  grauitatem  ne  dum  corporibus , fed  etiam  lineis,  atque  fuperficicbus 
inelle  concipimus . Obfcruarunt  autem  non  rarb  idem  efle  centrum  grauitatis  figurx  , 
eiufdemque  perimetri , quandoque  vero  non  ita . 

Nec  etiam  ommittenaum  eft , quod  in  re,  de  qua  agimus,  non  exigui  momenti  eft,  nimi- 
nun  cum  grauitatem  lineis , & iiipcrficiebus  inelle  concipimus  proprie  loquendo , compa-  **  ‘m ' 
rationem  inftituendam  effc  inter  homogenea , qux  quantitate  a jfcifta  intelligimus : vndo 
inter  lineas,  quas  graues  cocipimus,  infbtuenda  eft  comparatio ; item  inter  fuperficics;  tan- 
dem inter  corpora ; non  autem  inter  lineas , & fupcrficies , vel  inter  fuperficics,  & corpora . 

Dc  his  tamen  fufiori  calamo  feribendum  alibi . 

Reliquum  eft  vt  de  vfu  centri  grauitatis  ad  dimenfiones , rationefquc  figurarum  ineun- 
das , fermonem  inftituamus . Non  vno  autem  modo  contingit ; ducemus  autem  exordium 
ab  eo,  quem  excoluit  Antiquitas , ifquc , vt  perfpicuus  reddatur , exemplis  eum  illuftrabi-/'*w«*f': 
mus . Prius  tamen  animaduertendum , eius  vfum  prxeipue  confifterc , vt  beneficio  ipfius  t""""- 
inter  magnitudines  rationem  inueniamus,-  Ita  plane  fuperius  adnotatum  fuit,  ope  centri 
grauiratis  cognofci  quxnam  fit  ratio,  videlicet  fcfquitcrtia.  Paraboles  ad  triangulum  fibi 
lnlcriptum , & fic  dc  alijs . ~ ' ' * ' Mctho- 
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V48  CAROtl  RENHDINI  I * 

Methodum  hanc  i Veteribus  Archimedes  in  fuo  de  Quadratura  Paraboles  Libro Iticif 
lenter  expreffit  , quamuis  initio  eam  Mechanicam  appcllauerit , non  ob  id  tamen  de- 
«eftabilem  putes , cum  cenis  demonftrationibus  innitatur . Hunc  porro  in  modum  ad  Pro- 
pofttkmtmXVUvfque,  procedit.  Pergit  deinde  aliavtcns.  Methodo  qua:  pure  Geome- 
trica eft , qua:  quidem  apud  ipfum  videri  potcft . 

Sed.vt  h?c  aliquo  illuftremus  exemplo, vnum,vc!  alterum  afferemus  ex  ijs,  quibus  etiam 
& noJtra  Methodo  fatisfacimus : propterea  iit 

THEOREMA. 

Ter  abde fefjukertia  eft  trianguli  eandem Jihi  baftn , & eandem  altitudinem  habentis. 

Sit  parabole  AOBC.cui  infcriptum  fit  triangu- 
lum ABC;  vtriufq,-  communis  vertex  efto  B,  bafis 
autem  AC . Dico  parabolen  AOBC,  fefquitertiam 
efle  trianguli  ABC. 

Ducatur  diameter  BD.fecerurquc  DC  bifaria  1 
ki  puncto  E,&  in  F ea  lege  fecctur, b vt  ratio  FC  ad 
DF,  fit  fuperbipartiens  tertias,  hoc  eft,  vt  5,  ad 
3 : at  vero  per c pundta  E,  Ce  F,agantur  EH,  FG  pa- 
rallclx  diametro  DB,-  mox  agatur  BE  occurrens 
FG  in  N;  fit  aurem  portionis  parabolicx  BHCB, 
grauitatis  centrum  I,  punftum  icilicct  in  kH,  eiuf- 
dem  ponionis  diametro . 

Ex  I ducatur  re&a  ad  ccntru  grauitatis  femipara- 
boles  BHCD.quod  necefiarib  erit  in  redi  a FG,  vt  demonftrabitur , nimirum  L,  Se  protra- 
dta  ad  partes  L occurret  retia;  BE  in  pundio , videlicet  M,  quod  erit  centrum  grauitatis 
trianguli  DBC,  vt  infii  dicetur ; quare  EB  tripla  erit  ipfius  EM,  & pundlum  M ncccifario 
cadet  inter  B,  & N,vt  paulo  infra  conftabit . 


Re  filat  i*. 

qVoniam  integra  parabole  AOBC,  fcfquitertia  eft  trianguli  integri  ABC;  ergo  lemii 
parabole  DBHC  fefquitertia  erit d trianguli  DBCi/ea  MI  eft  fcfquitertia  ipfius  LI, 
^ vt  mox  videbimus ; ergo ' vt  MI  ad  IL,  ita  femiparabole  DBHC,ad  triangulum-. 
DBC;  ergo 1 per  conuerfionem  rationis , vt  IM  ad  ML,  ita  femiparabole  DBHC,  ad  para- 
bolicam  portionem  BHCB.-&  s diuidendo  vt  LI  ad  ML.ita  reciproci  triangulum  DBC,  ad 
portionem  parabolicam  BHCB . Quod  ita  fe  habet ; nam  M,  eft  centrum  grauitatis  trian- 
guli DBC:  & I eft  centrum  grauitatis  portionis  parabolica-  BHCB:  & L eft  centrum  graui- 
tatis femiparaboles  DBHC . Si  autem  cuiuslibet  figurat  pians  vtcunque  fcdlx  centra  gra- 
uitatis partium  iungantur  redta  linea,  huiufmodi  linea  a centro  grauitatis  totius  prxdicti 
plani  ita  lecatur , h vt  legmenta  e contrario  refpondeapt  partibus  commemoratis . 

Lemma  1. 


Qubd  autem  centrum  grauitatis  femiparaboles  BHCD.fit  in  recta  FG,  qua:  parallela  elf 
ipfi  DB,  oftendetur  inferius . Eft  enim  ipfius  FC  ad  DF  ratio  fuperbipartiens  tertias 
&e.  Oftendetur  inquam  inferius , vbi  de  noftra  peculiari  Methodo  agetur , & qui- 
dem longi  aliter , ac  ab  alijs  preftitnm  fuerit . 


Lemma  II. 


-1 ) '!l!~ 


Quod  vero  IL  protracta  ad  partes  L,  occurrat  centro  grauitatis  trianguli  DBC,  ctliuf- 
modi  eft  ex  hypothefi  punctum  M,  fic  oftendo.  J^uoniam  enim  I punftum,  eft  centrum 
grani  tatis  portionis  parabolica  BHCB,  & M,  centrum  grani  tat  it  trianguli  DBC;  denique 

h ‘S.  * 
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Z eft  centrum  grauitatis  femiparabolcs  BHCD;  e Si  autem  femipar abole  pradicta  vtcun- 
que  diuifaa  recta  BC  in  partes , quarum  vna  eft  portio patabokca  BHCB,  cuius  centrum 
grani  tat  is  eft  I;  alia  vero  e/i  triangulum  DSC,  cuius  grauitatis  centrum  efl  M;  ergo  reda 
coni  ungens  punda  l,M  fecari  debet  ab  L,centro  grauitatis  totius  magnitudinis,  nempe  fc- 
fniparaboles  BH  CD: fi  igitur  reda  JL , non  perueniret  ad  M , grauitatis  centrum  trianguli 
DBC,  reda  coniungens pundaMJnon  tranfiret ptr  L;alioquin  duarum  redarum  vnum 
[oret  commune figmentum  Lt,  atque  adto  non  fiearetur  a centro  grauitatis , nimirum  fe- 
miparaboles  BHCD,  Quod  e fi  ineonueniens , 

Breuius  exo&aua  Prop.  Asquiponderantium  Archimedis 


Lemma  III , 

Quod  autem  EM  fubtriplaefTc  debeat  ipfius  BE,  conflat.  Nam  grauitatis  centrum  vniufi 
cuiufque  trianguli  cfi  pundum  in  reda  duda  a vertice  biffecante  bafin , ita  vt  pars  ad 
verticem,  dupla fit  reliqua , 

Lemma  III/, 


Quod  aurem  MI  fit  fefquitertia  ipfius  LI,  fic  offenditur  i /Qualium  enim  partium  CD  eft 
odo , talium  DE  debet  efie  quatuor , cum  DC  diuifia fit  bifariam  in  Ei  eft  autem  TCex 
conftructione  quinque  - ergo  FE  erit  vnum;  efr  quia  FNparallclaeft  tpfi  BD,  ob  id  erit, vt 
DE  ad  EF,ita  SE  ad  EN;fid  DE  ad  EF,  eft  m ratione  quadrupla , cum  DE  taxata  ,vt 
quatuor,  FE  valeat  vnum  tergo  BE  ad  EN,  erit  in  ratione  quadrupla  i eft*  autem  BE  ad  * » 
EM,  in  ratione  tripla ; ergo  fi  BE  taxetur  duodecim , ME  valebit  quatuor , CF  NE  vale - 
biutria,  atque  adeo  MN  valebit  vnum , itaque  ME  quadrupla  erit  ipfius  MN  atobpa- 
railelas  NL,EI,  qua  ratio  eft  EM  ad  MN,  eadem  eft  IM  ad ML-.crgo  IM  quadrupla  erit 
ip/ius  ML;  quire  per  conuerfionem  rationis  MI  fi fquittrtiaerit  ipfius  Lt. 

PunCtum  MiCadet  inter  B &Ni  Nanp  alioquin  caderet  extra  FC,  quod  eft  abfurdum . 

Compojitio . 1 

Voniam  L eft  centrum  grauitatis  femiparabolcs  DbHC,  vt  vidimus;  & I,  eft  centrum 
grauitatis  portionis  parabolicx  BHCB;  & M,  eft  centrum  grauitati  s trianguli  DBC ; 
ergocrit,vtoftendemus,reciproce,vtLIadML,itatriangulum  DBC  adpor- 
tionem  parabolicam  BHCB;  ergo  componendo, vt  IM.ad  ML,ita  fcmiparabolc  DBHC, ad 
parabolicam  portionem  BHCB;ergo  per  conuerfionem  rationis,  vt  MI,  ad  IL,  ita  fcmipa- 
rabolc DBHC  ad  triangulum  DBC;  fed  MI  eft  fefquitertia  ipfius  LI;  ergo  femiparaboje 
DbHC.  fefquitertia  erit  trianguli  DBC;  ergo  integra  parabole  ABHC,  fefquitertia  erit 
trianguli  integri  AbC  . Qiiod  oportebat  &c . 


Confpedus  Refiolutionis  , atque  Compofitionts 

Quoniam  integraparabole  AOBC fefquitertia  eSi  trianguli  integri  ABC;  ergo  Initium  Htfa. 

Semipar abole  DBHC  fefquitertia  erit  trianguli  DBC;  fed  luti**,,  &f. 

MI  eft  fefquitertia  ipfius  U,  ergo  ttmiiT*" 

Vt  MI  ad  IL,  ita  femipar  abole  DBHC,  ad  triangulum  DBC ; ergo  per  conuerfionem  rationis, 

Vt  IM  ad  ML,  ita femiparabolt  DBHC  ad  parabolicam  portionem  BHCB:  eft  diuidendo , 

Vt  hi  ad  LM,  ita  reciproci  triangulum  DBC  ad  portionem  parabolicam  BHCB;  .Quod  ita  fi 
hahet:  nam  M,  eft  centrum  grauitatis  trianguli  DBC:  CL I,  eft  'centrum  grauitatis  portio- 
nis parabolice  BHCB:  & L,  eti  centrupftgrauitatis  femiparabolcs  DBHC.  ergo  IM  ita  fi-  & ini- 
tabitur inL,vt  reciproce  &c.  c™/»; 

Si  autem  cuiuslibet  figura:  planae  vtcunque  Cctii  centra  grauitatis 'partium  iungantur, 
ie&a linei , huiufmodi  linea  a centro  grauitatis  totius  pncdi&i  plani  ita  fecatur,  vt  fegmen- 
tt  i contrario  rcfpondcant  partibus  commemoratis . 
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'f *• Mtis  apparee-vfus centri  grauitatis  ad  ofttndeniam.  ratunim  infer  'duas  fuperficus'. 
Non  diffimiltter  in  corporibus  ad  idem , grauitatis  centrum  adhiberi filet.  Obfirua  autem 
in frperien  rcfilutioneJ.il,  adhiberi,  tanquam  libram,  atque  L, fi  habere,tanquam  Hjpo. 
moclion,  & ipfius  libra  extremis  MJjntelligi  appenfia  grauiajiempe  triangulum  DSC,  & 
fpatium  parabolicum  BHCD. 


'Aliter 

O Voniam , vt  infra  demon  Arabimus , peculiarem  noftram  Methodum  tr  inflantes,  ad, 
hibito  etiam  grauitatis  centro , fpatium  DBC,  triplum  eft  fpatij  BHCB;  ergo  coin- 
ponendo  fpatium  DbHC  quadruplum  erit  fpatij  bHCB;  ergo  per  conuerfioncm  ra- 
tionis fpatium  DbHC  fefquitertium  erit  fpatij  bDC,  fcd  vt  fimplum  ad  fimplum , ita  duplu 
ad  duplum ; ergo  parabole  AObH C,  quae  eft  duplum  fpatij  DbHC,  fefquitertia  erit  trian-. 
guli  AbC>  quod  eft  duplum  fpatij  DBC. 

Nec  defunt  alij  modi  quibus , mediante  centro  grauitatis , hoc  idem  Theorema oftendi 
poteft. 

§ed  & illud  quoque  mediante  grauitatis  centro  demonftrabitur, 


THEOREMA, 

Circuli figmentum  ad inferiptum fibi  triangulum  eiu fidem  bafios  ac  altitudinis , efi  vt  dat 
tertia  partes  diametri  fegmenti  reliqui  ad  redam  conncdentem  circuli  centrum , <$"gra« 
uitatis  centrum , quod  ab  mitto  proponebatur,  figmenti  , 


Segmentum  prardidum  ,ve!  eft  non  maius  i 
vel  maius  dimidio  circuli,  Sit  primb  noru, 
piaius , . . 

Efto  circulus  ABCD,  cuius  centrum  G,fcg- 
mentum  dimidio  non  maius  fit  quod  reda  aC, 

&periphcria  ABC  continetur,  cui  fit  inferi- 
ptum  triangulum  AbC,  cuius  altitudo, BK,qu^ 
fit  propterea  fegmenti  Ai.C  diameter.Manife- 
ftum  autem,  quod  haec  produda , tranfibir  per 
G circuli  centrum.  Reliqui  fegmenti  diameter 
fit  KD,  fitq;  fegmenti  reda  AC,  & periphe- 
ria  ABC  , comprehenfi  , grauitatis  centrum., 
pundumL. 

Oftcndendum  eft  Circuli  fegmentum  com- 
prehenfum  recta  AC  & peripheria  AbC  ad 
triangulum  ABC  e (Te , vt  du*  tertiae  partes  ip- 
fius KD  ad  GL. 

Fiat  triangulum  EGF.  cuius  bafis  parallela , & atqualls  At,  & altitudo  GH  squalis  AT, 
huius  porro  grauitatis  centrum  fit  I,  punctum,  in  quo  GH  ita  diuiditur , vt  CI  fit  dupla  ip- 
fiysIH.  • 


i Refolutto  l 

qVoniam  eft  vtdu*  terti*  partes  ipfius  Dk  adGL,  ita  fegmentum  ABC  ad  triangu^ 
lum  ABC;  fed  vt  GI  ad  GL,  ita  eft  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF;  vt  infnu1 
conftabit;  *quipondcrant  enim  ex  G,  ergo  per  fubtractioncm  *qualium- 
rationum , vt  du*  terti*  partes  ipfius  DK,  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  eft 
«d  GI,  ita—  triangulum  EGF,  ad  triangulum  AbC,  fcd  vt  du*  terti*  partes  ipfius  DK 

ad 
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ad  ipfam  GI,  ita  DK  ad  GH;  ergo  vcDK  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  trianguluriC 
ABC . Sed  vt  Dk  ad  Ak,  ita  Dk  ad  GH;  ergo  vt  Dk  ad  aK.  ira  triangulum  EGF,  ad  trian- 
gulum AbC;  (cdvt  Akad  kb,  itaDk  ad  Ak;  ergo  vt  AK  ad  KB,  ita  triangulum  EGF  ad 
triangulum  ABC . Sed  GH  eft  ex  conftructionc  squalis  AK;  ergo  vt  GH  ad  BK.ita  trian- 
gulum EGF  ad  triangulum  ABC . Quod  ita  fe  habet;  funtenira  triangula  quorum  bafes 
lunt  sequales , atque  adeo  funt  inter  fc  vt  altitudines . 

Lemma. , 

Quod  autem  (it  vt  GI  ad  GL,  ita  fcgmcntum  ABC  ad  triangulum  EGF,  noflra  peculiari 
Methode  infertus  ojlendemus . 


Compofitio . 


Ql 


t Voniam  triangula  ABC,  EGF  funt  squalium  bafium , erunt  'inter  fc  vt  altitudines; 
ergo  vt  GH  ad  BK,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  AbC,  fed  GH  cx  conftru- 
>*.  ctione  eft  squalis  AK;  ergo  vt  AK  ad  KB,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum- 
AbC,  fcd  vt  AK  ad  kB,  ita  Dk  ad  AK;  ergo  vt  DK  ad  Ak,  ita  triangulum  EGF  ad  triangu- 
lum ABC, fcd  vtDK  ad  AK,  ita  DK  ad  GH;  ergo  vtDK  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad 
triangulum  ABCsfcd  vtDK  ad  GH,  ita esdem  partes  ipfius  DK  ad  cafdcm  partes ipfius 
GH,  nempe  dus  tertis  partes  ad  duas  tertias  partes;  ergo  vtdus  tertis  partes  ipfius  t>K 
ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hoc  eft  ad  GI,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  AbC; 
fed  vt  GI  ad  GL,ita  quidem  eft  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF;  ergo»  vtdus  tertis» 
partes  ipfius  Dk  ad  GL,  ka  fegmentum  AbC  ad  triangulum  ABC.  Quod  opponebat  often- 
yierej . 

At  quando  fegpncntum  fuerit  maius  dimidio 
lunetis  AD,  DC,  rcliqus  portionis  ADC  graui- 
tatis  centrum  eftoM,  ex  hadlenus  dcmonftratis  Ii-  . , 

quet,  fegmentum  comprehcnfluu  rcifta  AC.&  peri- 
pheria  aDC,  ad  triangulum  ADC,  efle  vtdus  ter- 
tis partes  BK  ad  GM;  at  vt  triangulum  ADC  ad 
triangulum  ABC,  ita  eft  KD  ad  BK,  feu  vt  dus  ter- 
tis ipfius  KD  ad  duas  tertias  partes  ipfius  KB;  ergo 
vt  dus  tertis  partes  ipfius  KD  ad  GM,  ita  erit  1 feg- 
mentum comprehenlum  redii  AC,  & peripherii 
ADC  ad  triangulum  ABC,  fcd  vt  (egmentum  com- 
prehenfum  redD  AC,  & peripheria  ABC,  ad  feg- 
mentum alterum  fub  redta  aC,  & peripheria  ADC, 
eft  i>  vt  GM  ad  GL  (eft  enim  G cetrum  grauitatis  to- 
tius figurs  & L,  ac  M,  funt  centra  partium ; ) ergo  ' 
vt  dus  tertis  partes  KD  ad  GL,  ita  fegmentum  con- 
tentum redii  AC,  & peripherii  ABC,  ad  triangulum 
ABC. 

ConfpecluS  Refolutionit  , cttcf,  Compofitionit  ’ 


a *J.f 'muti. 


b 8.4 yuipmd. 
Arcium. 

C tj  .quinti. 


ffuoniam  efi  vt  dux  terti a partes  ipfius  T>K  ad  GL,  ita  figmentum  ABC  ad  triangulum^  tMum  tu[.. 

ABC, fed  ' ' ‘ *?**»*£ 

VtGIad  GL,  ita  e ii  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF',  aquiponderant  enim  ex  C.  erga  *w. 
per  fubtraClionem  aqualium  rationum . 

Vt  dua  tertia  partes  ipfius  Dk  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  hte  ejl  ad  GI,  ita  triangulum 
EGF  ad  triangulum  ABC', fed 

Vt  dua  tertia  partes  ipfius  DK  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  ita  DK  ad  G Hi  erga 
Vt  Dk  ad  GH,  ita  triangulum  EGE  ad  triangulum  ABC,  fed 
vt  Dk  ad  AK,  ita  DK  ad  GH;  erga  ‘ 

I i a Vt 
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Ki  DK  adAK,  ita  triangulum  EGF  ai  triangulumAFC; fied 
Vt  Alt  adkB , ita  Dk  ad  Ak;  ergo 

Vt  AK  adKB,  ita  triangulum  EGF  ai  triangulum  ABC', /ei 

►Vi  R»,«*r  Gff  elfex  conftru&ione  aqualis  AK;ergo  __ 

"CiT  'tumfirL  yt  GH  ad  Bk,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum.  ABC.  J^ttod  ita  [i  hahet;funt  enim  tria/i - 
fiims.-  gu/a , quorum  bajufunt  aquales , atque  adeo  fini  inter fi,  vt  altitudine  s , 

S C H O L I O Vt. 


btirpliHiu» 

IXXY1. 


Ex  hia  porro , qua  modo  dicebamus,  facite  innotefiet  ratio  circuli  ad 'quadratum  infcrrptum; 
Ji namque  nos  tntclligamus  AC  dv.lfam per  centrum  G,  ad  reSlos  angulos  cum  BD,  fir  ad 
cius  extrema  ductu  rectis  ex  B,fiet  triangulum,  ad  quod femtcirculus  eam  habebit  ratio- 
nem , quam  habent  dux  tertia  partes  fimidiametri  DG  ad  retiam  coniungentemG  cen- 
trum circuli , fiilicet  figura , (f  grauitatis , fir  centrum  grauitatis  ipfius  fiemic  irculi ; 
quod  comparatur  per  analogi  fimum  illum.  Vt  fimiperipheria  ad  diametrum , ita  terti t 
pars  diametri  ad  aliam  interceptam  inter  circuli  centrum,  efi  grauitatis  centrum  fi- 
micirculi: J "eu  quod  in  idem  redit',  Vt  fimiperipheria  circuli  ad  duas  tertias  partes  dia- 
metri , ita  femidiameter , ad  interceptam  inter  circuli  centrum  , C'  centrum  grauitatis 
fimicirculi.  Fiam  fi  fuerint  dua  quantitates  ,fueritq',vt  prima  ad ficunda,  ita  tertia  pars 
huius  ad  aliam  . Etiam  vt  prima  ad  duas  tertias  partes  (etunde  erit,  vt  dimidia  pars  fe- 
cunda ad  illam : vnde  fi  Geometrice  reperiatur  illud fimicirculi  centrum  grauitatis , (fi 
Geometrice  quoq\  quadratum  circulo  aquale  exhibebitur . Obferua  autem  vfim  centrt 
grauitatis , in  fuprapofita  Refiolutione , non  vno  in  loco . 

Se3  nondum  ad  generalem  formam  Theorema  reda&um  cft;  nam  hoc  proprium  eft 
ipfius  circuli,  quatenus  GH  trianguli  altitudo  faifta  cft  aequalis  Ak,  qux  media  proportio- 
Balis  eft  inter  DK,  KB;  fcd  fi  GH  intclligatur  potens  rc&angulum  DKB.  quamuis  non  fit 
qtqualis  AK,  qua;  eft  femibafis  trianguli  ABC,  fiet  Theorema  commune  circulo,  & Ellipli , 
qua  de  re  hic  non  nulla  dicenda , 

Commune  autem  fiet, (i  pratcipiamus,!oco  ipfius  A K,vm  ipla  GH  in  triangulo  EGF  fuh- 
ftitui rectam , quspolfit  re&angulum  BkD;  in Ellipfi fiquidem  AKnoncft  huiufmodi, 
quamuis  in  circulo  fit , hoc  autem  inteUeifto  demonftrationetn  contexere  licebit  ad  cum, 
quifequicur,  modum , 

THEOREMA. 

Cuiuslibet  ctrcult , ac  Ellip ficos  quidem  figmentum  ad  infcrrptum fibi  triangulum  eia  fidens 
bafios,  ac  altitudinis , eft  vt  dua  terna  panes  diametri figmenti  re  It  qui  ad  illum,  qua  ex 
figura  centro  ad  grauitatis  centrum  eius,  quod  initio  diceiatur, figmenti . 

Segmentum  pratiicium , vel  cft  non  maius , vel  maius  dimidio  circuli  fit  primo  nonj 
«jaius, 

, fiefblutit. 


QVoniam  igi- 
tur, vt  dua? 
tertij  paites 
ipfius  Dk  ad  GL, 
ka  fcgmemu  ABC 
adttiangulft  aBCj 
fedvtGIadGL,ita 
eft  fcgmcntuABC; 
ad  triangulu  EGF, 
vt  infra  conflabit  j 
ergovtduat  tertiat 
partes  DK  ad  GI, 
• r»  /«•'"•  ita  * triagulu  EGF, 
^triangulo  ABC» 


vi* 
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fed  vt  DK  ad  GH,  ita  dua;  terti*  partes  ijpfius  DK  ad  GI,  nempfc  ad  duas  tertias  partes  ip^ 
fius  GH;  ergo  vt  DK  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC;  fed  vt  GH  ad  BK, 
ita  DK  ad  GH,  cum  GH,  cx  conftruflione  poflit  rcflangulum  BkD;  ergo  vt  GH  ad  BK.ita 
triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC . Quod  ita  fe  habet ; pratdi&aeniin  triangula  EGF, 
& ABC,  cumsquales  habeant  bafes,  erunt  inter  fc  in  ratione  ipfarum  GH,  Bk, 

Lemma  . 

'Quod  autem  fit,vt  GI  ad  GL,  ita  fermentum  ABC  ad  triangulum  EGF,  ojl  cudemus  infra^, 
nojlri  peculiari  Methode  vtentes , 


tj.  ptiinti. 


Compojitio . 

QVoniam  itaque  triangula  EGF,  & ABC  funt  fuper  aequalibus  bafibus  conditura, erunt ' 
inter  fe  vt  refla;  GH,BK;crgo  vt  GH  ad  Bk,  ita  triangulu  EGF  ad  triangulum  ABC, 
icd  vt  GH  ad  liK,  ita  Dk  ad  GH,  cum  GH  poffit  rcflangultim  BKD;  ergo  vt  Dk 
ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC,-  fed  vt  DK  ad  GH,  ita  dua:  tertia-  partes 
ipfius  DK  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH,  nempe  ad  GI;  ergo  vt  dua:  tertia-  partes  Dk  ad 
jpfam  GI,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC;  fed  vt  GI  ad  GL,  ita  quidem  cfl  fcg- 
mentum  ABC  ad  triangulumEGF,vtvidimus;crgoa  vtdui  tertia  partes  ipfius  DK  ad 
GL,  ita  fegmentum  ABC,  ad  triangulum  ABC . Quod  oportebat  oftendere . 

At  quando  fegmentum  fuerit  maius  dimidio , ratiocinandum  vt  fupra,  quodque  do 
circulo  diximus,  Ellipfi  cft  accommodandum , 

ConfptHus  ReJ 'elutionis  i atque  Ctmpofitionis . 

Quoniam  igitur  vt  dux  tertia  parte  t ipjius  DA'  ad  GL,  ita fegmentum  ABC  ad  triangulum 
A BC)  fid  ^ C :T 

Vt  GI  ad  GL,  ita  e II  fegmentum  ABC  ad  triangulum  EGF)  erga  m, . 

Vt  dux  tertia  partes  Dk  ad  GI,  ita  triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC:  fed 
Vt  DE  ad  GH,  ita  dua  tertia  partes  ipfius  DK  ad  GI, nempe  ad  duas  tertias  partes  ipfius  GH) 
ergo 

Vt  Dk  ad  GH,  ita  triangulum  EGF  ad  triangulum  ABC:  fed 
Vt  GH  ad  Bk,  ita  DK  ad  GH,  cum  GH  ex  conftruflione  poffit  refl angulum  BkD ; ergo 
Vt  GH  ad  Bk,  ita  triangulum  EGF,  ad  triangulum  ABC . Quod  ita fe  habet ; pr adi  fla  enim  „»m’  or,,,. 
triangula  EGF,  dr  ABC,  cum  aquales  habeant  bafes,erunt  inter  fe,vt  GH  ad  Bk,  atq;  adeo  /r'"1"1  < 
altitudines. 

In  eo  igitur  hac  Methodus  confiftit,  quod  vtatur  principijs  mechanicis.  Mechanica  verti  ;>J  hu 

?'rincipiadico,  qua:  grauitatis  centrum  concernunt ,-  omnis  quandoquidem  demonftratio  nauta, 
principijs  conclufioncm  deducit . Principiorum  autem  nomine  medium  intelligitur ; hinc  $"• 
porro  demonftratio  nomenclaturam  conlcquitur ; & demonftratio  ipfa  talis  cft,  cuiufmodi 
cft  medium ; & quamuis  demonftrationis  principia  complexa  fint , medium  autem  quid  in- 
complexmn,  principiorum  tamen,  nomine  qu*  complexa  funt,  medium  intelligitur;  quo- 
niam ab  hoc  illa  conditionem  fortiuntur . Quamobrem  principia  complexa  illa  mechanica 
dicentur,  quatenus  in  ijs  mechanicum  medium  continetur . Mechanicum  autem  erit  fi  gra- 
vitatis centrum  extiterit . 

Octerum  vniuerfalis  illa  refolutionis  Methodus  ab  Antiquis  exculta , de  qua  fuperius 
abundi  traflauimus,  Mechanicae  demonftrandi  rationi  maximi  accommodatur,  vt  vidi- 
mus . Et  hac  quantum  ad  antiquum  vfum  centri  grauitatis ; recens  autem  mox  explica- 
bitur modus  adhibendi  grauitatis  centrum,  ad  Geometricas  veritates  indagandas , 

Modus  igitur  alter  adnibendi  grauitatis  centrum  erit  huiufmodi , vt  refle  dixeris , euitL,  sufi, 
confifterc  in  certa  quadam  cuiufuis  quantitatis  Rotunda-  compofitione,  refolutionc , atque 
in  hinc  deduflis  dimenfionc,  comparatione,  &c.  Sic  enim  fere  cius  Auflor  Guldinus  loqui- * 
tur,  Rotundi  nomine iutelligcndo  lineas,  fuperficies,  & corpora,  qui  aliquo  paflocx 
"fimplici  quodam  circulari  motu , quem  rotationem  appellat , ortum  ducunt,  adci>  vtRo»w**"*“ 

tundi  fuiJ. 
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gwU  n*n:  tundi  nomine  nedum  Sphira,  Conum,  Cylindrum,  Sphiroidcm,  Conoidcm&c.  fed  &il- 
'*"t  torum  fuperficies  ac  lineas , qua?  in  ijs  per  motum  illum  circularem  defignantur , intelligc- 
* ' re  debeamus. 

mm,  taai;,  Quoniam  autem  duplexeftfimplicis  motus  localis  quidem  fpccies,  prout  ad  prifens 
ftmpitx  /»  du  attinet  inditurum , nimirum  reflus , & circularis,  ita  fit  vt  Poteftas  Geometrica  a motu 
ft",  Hfiri-  originem  tumens  in  duplici  fit  diferimine,  Dire  it  a fcilicet , & Rotunda ; illa  ex  motu  reito, 
nrr-  h ic  autem  ex  circulari  nafeitur . 

j‘.  ' Vtraque  Potcftas  tripartito  diuiditur  iuxta  triplicem  quantitatis  continua1  fpefiem , ita_» 
t~r*7ur‘n-  fit  vt  primi  gradus  Potcftas  (it  Linearis , fecundi  Superficialis , tertij  Corporea . Quorum- 
nuiripviln  graduum  ortus  ita  te  habent;  primus  cx  motu  puniti,  fecundus  ex  motu  lincte,  tertius  ex 
*.«*4/*r . motu  ftrperficiei  vnde  puniti  quidem  Potcftas  cft  linea : lincte  fupcrficics.-  fupcrficici  cor- 
pus. 

bnm  nStu  Iam  enim  vulgatum  eft  apud  Mathematicos  lineam  reitam  nil  aliud  ede  quam  vcftigium 
! puniti  motum  in  plano  refla  fubcuntis,-  imaginantur  enim  punitum  ipfum  in  direitum  mo. 

neri  fupcrplanum  , vcftigiumquc  reliflum  fine  latitudine , & fine  profunditate , lineam  cC, 
nff*-  fc ; atque  adeo  fi  Potcftas  dici  debet , qute  ex  motu  nafeitur , linea  reita , Potcftas  erit , & 
•fi  fiRn  quidem  primi  gradus. 

frtmtgadm.  Qyyj  fi  huiufinodi  lineam  genitam  imaginemur  in  plano  quopiam  tranfuerfim  moueri 
fibi  parallelam,  ita  vt  cius  extrema  punita  binas  deferibant  lineas,  priori  quidem  ad  rc- 
it,,  /««na,  itas  angulos , orietur  parallelogrammum  rcitangulum  Poteftas  fecundi  gradus. 

Si  demum  fupcrficicm  iam  ortam  eleuari , aut  deprimi  nos  intclligamus,  vt  fibimet  /cra- 
per  fit  parallela , ita  vt  eius  termini,  fcilicet  cxtrem.v  lineat  plana  deferibant,  qui  ad  pri- 
mum planum  lint  ad  angulos  reitos,  orietur  corpus  planis  vndiquc  rciiangulis  comprc- 
Pujuupp  henfiun ,’  quorum  bina  oppofita  perpetuo  fum  parallela,  quod  parallelcpipedum  appella- 
d.tm  tfi  hmf.  rur , efique  Potcftas  tertij  gradus . Potcftatis  autem  Di  rcita?  orrus  hic  efto. 

ZT*  *'*  Potcftatis  iam  dicti  quilibet  gradus , diuiditur  in  luftam,  Maiorem  Iuft; , & MinorcmJ 

rrtJiSt  Iuft  * ; quamuis  autem  in  primo  gradu,  in  quo  cftlinca  buiufmodi  partitio  abfolute  locuni 
habere  minime  videatur,  cum  linea  quicunque , fiuc  rcCta,  fine  circularis  Iulta  Potcftas 
•'  titar  m tir  dicipoflit;  comparatiufr  tamen  etiam  maior,  & minor  admitti  debet.  Infecundo  gradu 
v'ji  fuperfieies  linei  rcCta?  Iufta  Potcftas  quadratum  erit . Acrcflangulum  altera  partti 
iMjtd . breuius  clt  Totcftas  Minor  Iuft  , altera  vero  parte  longius  Poteftas  eft  Maior  Iufti . In  ter- 
u ficiA-p,-  t;a  denique  gradu  Potcftas  Iufta  cft  Cubus, vnde  parallelcpipedum  quod  altitudine  cubum 
non  adiquat  Potcftas  cft  Minor  Iuft  - , quod  verd  Cubum  altitudine  excedit , Potcftas  cft 
, itm  Mi-  Maior  Iuft  ' . , 

*’! “TlnJiu  Rotunda  Potcftas  numerofior  eft , infinitas  fub  fe  continens  magnitudines,  ad  tria  ta- 

Km(tu  m,-  men  genera  facili-  reuocabilcs , loquendo  de  Poteftatibus  fecundi , & tertij  gradus , nam- 
ad  primum  quod  attinet , vnicam  Ipeciem  continet , videlicet  lineam , & quidem  cirtufa- 
rem . Poteftas  autem  fecundi  gradus  genita  cx  linea  ne  dum  refla , fed  ex  quacunque  fiue 
ufiu  i putr  ftmpLici , refla  videlicet , & circulari,  fiuc  mixta  quuuis , dummodo  intelligantur  omnes 
i“f‘rrit  pi  eiu;  panes  in  eodem  plano  confidere , infinities  multiplicari  poteft ; vnde  infiniti  funt  Po- 
i„  iuUm  m tcftates  fiuc  fupcrficics  Rotundi . Hac  itaque  ratione  Poteftas  tertij  gradus  ex  quacunque 
\'upx  fuperficic  plana  lineis , & quorcunque , & quibufeunque  terminata  nafeitur ; ac  proptcrca 
buiufmodi  Potcftatcs,  fiuc  Rotunda  corpora  infinita  funt,  quorum  genefis  luculentius  hic 
tintuu  t*H  explicabitur . 

‘tltftutfmt  Vt  enim  Dircfli  Potcftatcs  fieri  concipiuntur  ex  motu  reflo  magnitudinis  filius , qui 
wtuU.v ‘4  refla  progrediendo , illas  deferibit ; non  diflimiliter  Potcftatcs  Rotundi  fiunt  ex  circulari 
mpj™/!!’  motu  Pun'-tl  > v(-'l  magnitudinis , qui  per  rotationem  circa  centrum  firmum  ac  certum , vel 
KuMif  to  immobilem  axem , eafdcm  progignit ; quainobrcm  primi  gradus  Potcftas  cft  vcftigium-', 
uti*  quod  poft  fe  aliquod  punflum  relinquit  in  eodem  plano  cum  centro  fui  motus  fitum,  cir- 

jxT,a!T"”^  cumduflum  in  orbem.  Hoc  autem  punflum  non^liam  lui  (itus  differentiam  agnofeit, 
Rr  quam  illam,  qui  nafeitur  cxdiuerfaipfius  a centro  rotationis  elongatione,  qui  quando 
MajlwpM  nulla  fuerit,  fed  potius  rotandum  punflum  cum  ipfo  centro  motus,  vel  rotationis  conue- 
. nit , alia  tunc  Poteftas  non  cft  Iufta  iane  dicenda , quam  illud  ipfum  punflum , quo  ciim- 
nihil  liceat  minus  affignare , duas  tantummodo  fpecies  admittit  luftam , & iufta  Maiorem  ; 
Iufta,  propterea  quod  priciseinfcipfam  cum  ducitur,  fiuedirefle,  fiue  circularitcr  di- 
cenda 
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cenda  eft : vnde  punflum  in  fe  ipfum  producit  punflutn  > quod  quidem  a centro  rotationis  s;«v  rmflai 
difiunflum , perieflam  circuli  peripheriam  dcicribit . 'ia 

Innumcrx  funt  autem  Rotundx  Poteftarcs  fecundi , &tcrtij  gradus,  ciim  quantitates  ")’r 
vnde  nafcuntur , linexVidelicct , & fupcrficics , ne  dum  varix  cflf  poffint , fcd  varios  quo-  ""*'»• 
que  fitus  obtineant;  nihil  tamen  prohibet  quin  ad  finitas  fpccics , ac  genera  rcuoccntur . Et  'ia“'fmj r« 
primo  quidem  rctentJ  illa  partitione  Porcftatis  in  Iuftam , Maiorem , & Minorem  Iufti , al- 
tipra  quxdam  genera  funt  addenda  iuxta  fitum . Hic  enim  Rotunda;  fcu  circumuolucndx  fle ‘£' 
quantitatis,  aut  Horizontalis,  aut  Verticalis.aut  Obliquus  eft.habit-i  ratione  ad  horizonrcm  n, 
eundem ; vnde  Poteftatcs  Rotundx  fiunt  Horizontales , Verticales ; & Obliqux . Quod  fi  /'■'"«•  *'*" 
eadem  quantitas  Rotanda  exiftens , aut  Horizontalis , aut  Verticalis , aut  Obliqua  ad  cen-  " 
trum , vel  axem  fui  motus , tam  propinqui  accedere  poflit , vt  eundem  fitum  retinens  pro-  4fuuat 
pinquius  accedere  nequeat , quando  fciljcet  in  fui  vel  aliqua  parte,  aut  puncto , punflunc. 
prxdifltim  vel  axem  contigerit , vna  procreabitur  Poteftas , fiuc  Horizontalis , nue  Veni- 
calis , fiue  Obliqua , runum*, 

At  fi  quantitas  eadem  Rotanda  in  tantum  acccflerit,  vt  centrum  motus, vel  partem  axeos  /,<**# 
in  fe  receperit , & fecundhm  aliquam  fui  partem  vitra  eundem  proceilerir , & ab  axe  dide-  & ""i  r*- 
dla  fuerit , tunc  Poteftas  generabitur  minor  Iufti , Altu  multa  addit  Guldinus , & exemplis  ‘ni 

jUuftrat , qua»  apud  ipfum  videri  poflunt , plictm  Jot/un 

Solum  hic  definitiones  quafdam  commemorabimus , i/z 

Rotatio , motus  cfi fimpltx , & pcrfc&e  circularis  circa  centrum  confifi  ens , aut  immonmu  ©. 
axem  , qui  quidem  Retat  tonis  axis  nuncupatur , circumuehens  fiue  punflum, fiue  lineam, fiue^i 
p lanam  fuperfieiem , qua poR  fe  unquam  vcfiigium  relinquat  deferibat  ,fiue  eff.ciat  Rotundam 
•vel  Irneam , vel  fuperfieiem , Vtl  quantitatem  corpoream . r tufam  Rr 

Quod  autem  hoc  motu  circumagitur  dicitur  punllum  , vel  linea , vel  fuperficies , velquan- 
titas  Rotanda , fiue  Rotata-,  at  vero  genita  ex  hac  rotatione  quantitas , dicitur  Totcfias  cius,  uce/m&uu 
quod  circumucflum  e fl , gencralique  nomine  Rotundum  dicitur , rmihu  Or 

Radius  Rotationis  ett  linea  relfafinita , horizonti  parallela , ad  axem  rotationis  perpendir  ,u,*.  i,jt. 
rdlaris , in  quo  axe fiue  in  rotationis  centro  alterum  tpfius  punllum  extremum  confifi  it , alte - l>“*  *'•*- 
I rum  autem  in  grauitatis  centro  rei  illius , qua  rotatur , & qua  Poteftatcm generat , infigitur . 2J ZuUtm- 
Huiufmodi  autem  linea  concipitur  in  eodem  plano  perpetuo  confiftere  cum  puncto  illo , rettrr  fottjlsu 
Jinea , vel  fuperficie , qus  rotatur , ac  in  eius  centro  grauitatis  terminatur,  camque  fibi  cir-  ui' 
cumducit  affixam,  ea  lege  vt  hic  Radij  terminus  circumagatur  altero  permanente  immo- 
to  in  centro,  vel  axe  Rotationis  , g 

V ia  rotationis  efi  circuli  circumferentia  j quam  in  rotatione  defiribit grauitatis  centrunu, 
Quantitatis  rotata , fiue  terminus  radij  rotationis  circumlatus , $*idfi,qwS- 

Remotio , fiue  diftantia , ac  elongatio  punCti , feu  quantitatis , qux  rotatur  a rotationis  *f‘‘A  ’ 
Rxe,  proprie  quantitas  eft  Radij  rotationis.  Proprie  autem  dicitur,  quia  remotio  illa  quan-  Tm,f 
doque  fumitur  indeterminate , ita  vt  quantitas  Rotanda  eifet  difla  a rotationis  axe  remota , *"*■ 

qux  iplum  nullo  modo  tangeret ; & eadem  quantitas  nihil  prorfus  ab  eodem  axe  remota.,  "‘qSm. 
diceretur,  qux  ipfum  in  aliqua  fui  ,fiuc  punCto  ,fiuc.parte  contingeret.  via  mm m„ 

SedproCompofitioncPoteftatum  Rotundarum,  Generalis  hxc  Regula  traditur , a*£o. /, 

Quantitas  Rotanda  in  'viam  rotationis  ducta  producit  Pote  flatem  Rcfundam^no  Mi 

gradu  altiorem  Poteftate , flue  quantitate  rotati . 

Generalem  hanc  Regulam , etfi  veriffimam , indemonftratam  tamen  reliquit  huius  Me- 
thodi  AuCtor . Sed  ex  ijs , qux  Ioannes  Antonius  Roccha  felicis  meroorix , cuius  confue- 
tudinc  Ferrari* , valde  familiariter  vtebar , ex  ijs,  inquam , qux  Caualcrio  communicaue»  "f1* 

iar,mihiqueoftenderat,demonftraricommodepoflet . Erat  autem  huiufmodi , mnflmgud t 

ntoaflrati  tu* 

frmm*  mm 

Lxmmtq  nlifit. 

Si  figura  plana  fuper  aliqua  fui  refla  linea  figuram  ipfam  fecante  libretur,  erunt  mo- 
menta legmentorum  hgurx , vt  funt  folida  Rotunda  ab  ipfij  fegmentis  circa  fecan- 
{em  lineam  reuolutis,  defcripta , 


t$gul*  derni- 
firatie. 
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Sit  figura  ABE  A,  quam  ficcttreBa  quapiam^,  ; 

CD  in  partes  AB;  D,&  CED:  concipiatur  autem  B ■ 

eirea  tpfiam  CD,  velut  e irca  axem , librata  reuol-  ^ 
ut,  Dtco  momentum  figura  ABCD , ad  momentum 
figura  CED  efe,  vt /olidum  Rotundum  genitum^, 
ex  rotatione  figura  ABCD,  ad  folidum  Rotundum 
procreatum  ex  rotatione  figura  CED,reuoluta  cir. 
ea  eundem  axem  CD.  Sumptis  in  CD  axe  quibo/  ]? 
cunque  punBis  G,M,  per  qua  agantur  FH,  LN 5 
duBaqutjint  tpfi  CD  adrcBos  angulos;  vel  fi  fig- 
mentum ABCD  fuerit  rcB  angulum , intelligantur  du/la  parallela  ipfi  AD,  ita  vt  portionibus 
SG,  EM  exi flentibus  in  figura  BD,  reliqua  GH,  MNexiflant  in  figura  CED.  Diuifis  autcnLj 
fG,GH,  bifariam  in punBts  1,&K. 

J/oniam  igitur  momentum  rcBa  EG  ad  momentum  rcBa  GH,fi intelligatur  vtraqne  circa 
G librari,  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  magnitudinis  EG,  ad  magnitudinem  GH,  CE 
ex  ratione  jG,  ut  fiant  t a centri  grauitatif  I,  ex  punito  G,  ad  GK  difiantiam  centri  grauitatis  k, 
ab  eodem  punBo  G (ejl  cntm  l,  centrum  grauitatis  magnitudinis  FG,  vt  K,  centrum  grauitatis 
magnitudinis  GH,)  hoc  efi  ex  ratione  FG  ad  GH;  vt  enim  [impium  ad J. Impium  , ita  duplum  ad 
duplum ; fed  dua  rationes  EG  ad  GH , componunt  rationem  quadrati  FG  ad  quadratum  GH;trgo 
momentum  rcBa  FG  ad  momentum  rcBaGH,crit,vt  quadratum  FG  ad  quadratum  GH;  hoc 
efi  vt  circulus , cuius  radius  FG  ad  circulum , cuius  radius  GH . Nec  di  fimi  liter  momentanei 
rcBa  EM,  ad  momentum  rcBa  MN,  cnt,vt  quadratum  EM  ad  quadratum  MN;  (fr  fic  de  reli- 
quis . Deinde  vero  momentum  FG  ad  momentum  LM,  efi,  vt  quadratum  FG  ad  quadratum/ 
LM,  & ita  [emper ; ergo  omnes  prima  fimul  magnitudines , videlicet  omnia  momenta  figura 
BD,  ad  omnes  fecundas  fimul , nempe  ad  omma  momenta  figura  CED,  erunt  vt  omnes  tertia fi- 
mul,fcihcet  vt  omma  quadrata  figura  SD,  ad  omnia  quadrata  figura  CED,  feu  quod  idem  efi, 
momentum  figura  BD  ad  momentum  figura  CED,  crit,vt  omnia  quadrata  figura  BD,  ad  omnia 
quadrata  figura  CED;  hoc  clt  vt  omnes  circuli  figura  BD,  quorum  jcilicet  radij  fiunt  omnes  li- 
nea pradtBa  figura  BD,  ad  omnes  circulos figura  CED,  quorum  fcilicct  radif  fiunt  omnes  linea 
pr, editi. e figura ; feu  quod  idem  efi , vt  rotundum  ex  figura  BD  ad  rotundum  ex  figura  CED . 

His  prahabitis  pergit  Caualcrius.Fijr«rf  quidem  CED  grauitatis  centri  efio  V,in  prydiBas 
rotatione  defertbens  circuli  peripheriam  VTSXV,  qua  via  rotationis  dicitur  pradiB  i centri 
grauitatis  V,  & TV  rotationis  radius . At  vero  figura  BD  grauitatis  centrum  efio  0,  fit  que/ 
CE  perpendicularis  ipfi  CD,  rotationis  radius , efi  ORPJ^Q  vinrotationis . t, , 

Jguonixm  igitur  ratio  momenti  figura  BD  ad  momentum  figura  CED,  compofita  efi  ex  ra- 
tione pradtB arum  figurarum  BD,  CED,  fir  ex  ratione  radiorum  OT,  TE,  qui  quidem  fiunt  di- 
fiant  i a centrorum  grauitatis  0,  V,  ab  axe  CD,ftu  ex  ratione  peripheriarum , feu  viarum/ 

rotationis  ORPSo,&  SXVTS;  At  vero  ex  huiufimodt  rationibus  componitur  quoque  ratio  co- 
lumnarium ,feu  cylindricorum , quorum  bafies  fiunt  figura  BD,  CED,  altitudines  vero  fiunt  re- 
lt a , quarum  vna  aquatis  efi  via  rotationis  ORPfilO,  alia  aqualis  via  rotationis  SXVTS;  ergo 
Rotunda  pradiBa  ex  BD,  efi  CED  deferipta , erunt  in  ratione  pradiB  orum  cylindricorum ; fed 
Rotundum  ex  BD  de  (criptam  aquate  efi  cylindrico , cuius  bafis  BD,  altitudo  vero  recta  aqualis 
via  rotationis  ORP.lfip:  Rotundum  autem  deferiptum  ex  CED  aquale  efi  cylindrico , cuius  bafis 
CED,  altitudo  autem  recta  aqualis  via  rotationis  SXVTS,  vt  mox  conflabit : cylindricus  vero 
cuius  bafis  CED,  altitudo  aqualis  via  rotationis  sXVT S,fit  ex  ductu  CED  tn  pradictam  alti- 
tudinem ; ergo  etiam  rotundum  ex  figura  CED, fit  ductu  huiufimodi figura, qua  efi  quantitas  ro- 
tata in  SXVT S,viam  rotatiems.  Ergo  quantitas  Rotata  ducta  in  Viam  rotationis,  PateifattnLa 
facit  vno gradu  altiorcm  quantitate  rotata . 

Quod  autem  Cylindricus  in  ba(i  BD,  altitudinem  habens  aqualem  vis  rotationis  ORP 
QO,  aqualis  fit  Rotundo  ex  figura  BD,  fic  oftenditur.  Rotundum  cx  figura  BD,  idem  efi 
quod  cylindricus,  bafin  habens  circulum,  cuius  radius  AD,  altitudinem  autem  CDi  hic  autnu 
cylindricus  aqualis  efi  alteri , cuius  bafis  BD,  altitudo  vero  rotationis  via  ORPJfiO;  eorum-i 
enim  hajes  altitudinibus  reciprocantur ; vt  enim  circulus , cuius  radius  AD  ad  figuram  BD,  ita 
reciproce  altitudo  aqualis  via  rotationis  0RP/>0,  ad  altitudinem  CD;  proptcrca  quod  circulus, 
cuius  radius  AD,  fit  ex  ductu  spfius  AD,  in  femiper/pheriam  a Je  defer tp  tam , hoc  efi  in  viauui 

rotatio- 


Digi 
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f et  itionis  ORPJfo,  qui  dimidii  efi  prtdiet*  peripheri* : it  verbfigun  BD,fii,  ductu  AD , /* 

DC ; t/utre  vt  circulus, cusus  rudius  AD  id  figurem  SD,  itu  reciproce  efi  vi*  rit itionis  OJtP.Hp 
id  CD;  cylindricus  igitur  bufin  bibens  BD,  ultitudincm  vero  uquilem  rot itionis  vii  OJtPjpJ, 

'aquulis  efi  Rotundo  ex  BD.  Hinc  & cylindricus , cuius  btfis  CE D,  illitui 'o  veri  uqutlis  vi u ro- 
t itionis  SXVTS,ijutbitur  Rotundo  ex figurtCED.funt  enim  huiufmodi  /olidi  proportioni- 
dii,  vt  vidimusi  qu.irc J!  cylindricus  tnbifi  BD,  thitudinem  bibens  viitn  rot  itionis  ORB^O, 
tquulis  efi  Rotunde  ex  figurt  BDi  etiim  Cylindricus , cuius  btfis  C ED  ; iit  Undo  vii  rot  itionis 
SXVT S,  tquibitur  Rot  undo  ex  figun  CED.  Jptod  oportebit  oilendere. 

Hinc  Generalia  quidam  inferuntur  Corollaria . 

Primum . Cum  manifeftum  fir  vnius , eiufdemque  quantitatis  varias  fieri  polle  Potefta-  Cuttmum 
tes,  & ex  hac  Regula  conflet  omnes  fieri  ex  duituciuldem  quantitatis  rotandi  in  viauu. 
rotationis , neceflario  confequitur,  (i  vii  rotationis  (int  aequales , Potcftatcs  etiam  iqualcs 
fore ; fi  vero  eidem  vii  fuerint  inaequales , Poteftates  etiam  iniquales  fore , ac  eandem- 
ad  fe  inuicem  rationem  habituras , quam  habent  rotationis  vii , atque  adeo  quam  habent 
radij  rotationis  , cum  peripheria*  fint  vt  radi) . Contra  veri»  fi  radij  fint  ijdcm,  vel  iqualcs, 
rotandi  etiam  quantitates  iniquales , Potcftatcs  etiam  iniquales  fore,  &in  eadem  inter 
fe  ratione , quam  habent  quantitates  rotandi . 

Secundum.  Si  quantitates  rotandi  bini  fint  & iniquales,  & Poteftates  iqualcs  pro-  cutlliritm 
ducant , fequitur  etiam  vias , & radios  rotationis  inaquales  efle , & eandem  reciproce  ra- 
Donem  habituros  inter  fe,  quam  habent  quantitates  rotandi.  Et  contra  fi  radij,  aut  vii 
potationis  fint  cum  quantitatibus  rotandis  reciproce  proportionales , erunt  etiam  Potcfta- 
tes  inter  fe  iqualcs . 

Tertium . Si  verA  tam  quantitates  rotandi,  quam  vii,  fiuc  radij  rotationis  fint  iniqua-  C"*8*"'** 
ks,  fequitur  Poteftatum  rationem  effe  compofitam  ex  ratione  quantitatis  rotati  vnius  ad  ’ 
quantitatem  rotatam  alterius , & cx  ratione  vii , vel  radij  illius  vnius  ad  viam , vei  radium 
huius  alterius . 

Quartum.  Quando  termini  intermedij  rationum  componentium  funt  ijdcm,  vt  fi  ratio  ctniitnum  -• 
A ad  E,  dicatur  compofita  ex  ratione  B ad  C,  & cx  ratione  C ad  D,  vbi  intermedij  termini 
C,  & C,  funt  ijdem , tunc  quoniam  rationes  componentes  funt  continuati  in  tribus  termi- 
nis B,C,D,  concluditur  rationem  compofitam  A ad  E,  eandem  efle  cum  ratione  B ad  D.  tuciinlut*, 

Methodus  autem  hic , vt  diximus,  grauitatis  centro  vtens  procedit ; vnde  illius  noti- 
tiam,  atque  adeo  indagationd,  in  omnibus  afTumptis  confiderandis  debet  habere  perfpeita. 

Sequitur  vfus  centri  grauitatis , 8c  prinfo  punitorum , ac  linearum  reitaruro,  hoc  eft  de-  « frtm  int  e- 
compofitionc  Poteftatum  Rotundarum  d punitis , ac  lineis  reitis  deferiptarum . ^ uttmaT 

Primo  Poteftas  rotunda  componitur , qui  deferibitur  d punito  vno.vel  pluribus t,  !tJ,“,. 

Si  propofitum  fit  punitum  vnum,  datuique  fit  radius  rotationis  illius , & oporteat  ipfius  **»/«*« 
Poteftatem  rotundam  componere.  Ex  rptationis  radio,  tanquam  femidiametro,  inucniatur 
circuli  peripheria,  quamdatfi  punitum  rotatione  deferibit;  eanaque  Problemati  fatisfiicir,  »<*»»/«;»»• 
QitAd  fi  plura  fint  punita  data , quodlibet  verA  cum  fuo  rotationii  radio  fine  vliorcipe-  a‘ 

«ftu  ad  illorum  politionem , plures  quoque  erunt  quarrcndi  circulorum  ad  radios  datos  pe- 
ripherii ; illi  namque,  fi  ita  petatur,  vnam  in  fummam  colligendi  funt,  vel  quilibet  icor-  /«■'/«»/!*-, 
«Smdefignanda.  _ 

QitAd  fi  plura  fint  punita  data  In  certa  politione  quadam , tam  inter  fe , quam  rcfpeitu 
axeos,  ducendi  funt  cx  punitis  datis  ad  axem  rotationis  linei  reili  perpendiculares , 
quarum  quantitas, fi  fuerit  ignorata, cft  exploranda;  ei  fiquidem  funt  rotationis  Radij,  cum 
quibus  procedendum , vt  fupra . r 

Quod  fi  in  hac  punitorum  pluralitate  certi  politione  datorum , vnica  fit  jnuenlcnda  pe- 
ripheria, omnibusperipherijs  a lingulis  punitis deferiptis  fimul  fumptis  iqualis;  refpicien-  8**~*  <*• 
dum  erit  ad  diuerlas  punitorum  politiones , qui  multifariam  contingunt.  Primd,  vt  omnia 
punita  fint  in  eadem  reita  linea  conftituta  .•  quod  trifariam  accidit ; nam  illa  ad  axem  rota-  P-s-h 
tionis,  vel  erit  perpendicularis,  vel  parallela,  vel  obliqua,  aumtCZ 

Tandem  fi  plura  fint  data  punita  line  vllo  ceno  fui  politionis  ordine  , ac  ob  id  lutu  eZ 
quomodocunquc  fortuito  conftituta,  tunc  procedendum  vt  fupra  , cAm  data  punita-  $,ij,u. ,, 
eftent  in  data  obliqua,  conftituta finguli  enim  radij  funt  fcorfim  inquirendi , coniungendi.  *>,.  p£, (i. 
que,  & ad  cornpofitum  ex  omnibus  correfpondens,  inquirenda  eft  peripheria,  qui  pro-^f"^'"* 
pofitolatisfacict.  Kk  Pote*  «*, 
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tm/Im.  pa  Poteftas  rotunda  componenda  Ct , quam  data  refla  linea  efibrmat , & quidem  Horizon- 
*®^'s  • Verticalis , & Obliqua . 

«Jf  Pro  horizontali  propoGta  linea  applicetur  horizontaliter,  hoc  eft,  peipcndiculariterad 

axcm  rorationis ; fumatur  cius  centrum  grauitatis , pun&um  fcilicet , in  quo  ipfa  bifariam 
fL‘L, yllb  diuiditur,  vnde  rotationis  Radius  erit  eius  dimidium:  reperiarur  rotationis  via , qui  erit 
<«>.  peripheria  deferipta  ab  huiufmodi  radio ; ha?c  enim  dudla  in  propoiitam  quantitatem  rota- 
tam, & producet  Potcftatem  Horizontalem  luftam . 

SUaLaTl  Poteftas  Verticalis  iufta  huius  linei  nulla  cft , nifi  ipfamct  linea  propofita ; tunc  enim* 
Um4i  ftiu  cuadit  axis  immobilis. 

bfhaimi.  Poteftas  obliqua  requirit  pro  fui  compofirione , priter  quantitatem  linei , cuius  defide- 
tmn »,  itu-  ratur  poteftas , etiam  ipfius  linei  ad  axem  inclinationem ; vel  rcdlam  lineam  ab  aliquo  no- 
",  to  pmidto  dati  redii  ad  axem  perpcndiculariter  dudlam . Fafta  igitur  cius  inclinatione  ad 
ftpSutV  axem  in  dato  angulo , & ex  eius  centro  grauitatis  ducatur  ad  axem  perpendicularis , qux 
rotationis  Radius  erit , ac  ob  id  rotationis  via  non  igporabitur,  qui  cluda  in  propofitam  li- 
neam veluti  in  quantitatem  rotatam,  producit  Potcftatem  luftam  Obliquam  propofita:  li- 
nei , qui  quidem  Poteftas  cft  fupcrficies  Conica  pcrfcdli  Coni  ifofcclis . 

Tmfvti  mt  poteftatcs  autem  maiores  Iuftis  componendi  fint . Data  fit  remotio  ipfius  ab  axe  rota- 
mn  mjlu.  t;onjs  rcfta  quipiam , cui  in  diredtum  ponatur  propofita  linea  horizomalitcr  ad  axem  ap- 
licata , ita  vt  fiat  vna  linea  reda . Centrum  grauitatis  propofiti  linei  cft  pundlum , in  quo 
ipfa  bifariam  diuiditur , inter  quod  & axem  intercipitur  aggregatum  exlinea  remotionis» 
& ex  dimidio  propofiti  linei , quod  cft  rotationis  Radius : vnde  rotationis  via  non  igno- 
rabitur , qui  dudla  quidem  in  propofitam  lineam  quantitatem  rotatam  producit  Porcfta- 
tem  Horizontalem  IuftS  maiorem  ciufdem  propofiti  linei , qui  quidem  Poteftas  eft  figu- 
ra plana  circularis , duabus  peripherijs  perfe&is  comprchenfa , altera  conuexa , alteri  vero 
ConcauJ , eaque  corona  commodi  dici  poteft . 

r.HfH  vmi  Poteftas  Verticalis  Iufta  maior  deferibitur  per  lineam  propofitam  perpcndiculariter  ere- 
mia  «a *-  aam , fadtoque  Radio  rotationis , qui  fit  iqualis  linei  remotionis , rotationis  via  innote- 
fcet,  qux  dudla  in  propofitam  lineam  rotatam,  componet  Potcftatem  Verticalem  iufU 
maiorem . Huiufmodi  autem  Poteftas  eft  fupcrficies  Cylindri. 
t,nfm  uu-  poteftas  Obliqua  iuftj  maior , vt  componatur , priter  lineam  cuius  danda  cft  poteftas’. 

t“  dari  quoque  debet  angulus  inclinationis , quem  ipfa  facit  cum  axe ,•  vel  perpendicularis  ex 
***r?  centro  ipfius  ad  axem , vel  bini  qmcunquc  rcftx  ex  binis  ipfius  pundtis  ad  axem  perpen- 
diculariterdufti;  ex  his  enim  conftabit  Radius  rbtationis  fecans  propofitam  lineam  bi- 
fariam , atque  adeo  in  cius  centro  grauitatis : vnde  rotationis  via  prodibit , qui  dudla  in-) 
propofitam  quantitatem  rotaram  procreabit  Poreftarem  Obliquam  iuftj  maiorem , & hu- 
iufmodi Poteftas  eft  fuperficies  frudi  Conici . 

tmttv.wi-  Poteftas  rotunda , quam  bini  redii  fimul  fumpti  deferibunt , componitur  ad  eum , qui : 

irUt/imuhl  fcquitur modum.  , . 

]7.  jijZii  ‘a,  Poteftas  rotunda , quam  bini  redii  fimul  fumpti  deferibunt  ita  componitur.  Dati  fint 

‘Ij'"'"’ : dui  redii  quarum  altera  concidat  cum  axe  rotationis , altera  vero  pofita  fit  extra  illum-»»', 
'Jlqui  »;»»  & fit  earum  iufta  Poteftas  componenda.  Vnafitquxcumaxecoincidat:  altera  ver6  ex- 
r,s»  /W  tra  axem  erit  ad  priorem  vel  redi  a , vel  obliqua , vel  demum  eidem  parallela , vtcunque  fe. 
ZlmwMu  habeat,  fat  eft  alterius  camum  linei , qui  eft  extra  axem  potcftatem  componere : Vnde  ex 
. antecedenti , oblato  Problemati  fit  fatis , redla  fiquidem  in  axem  coincidens , cum  rotatio- 
nemnon  fubeat , nullam  potcftatem  procreat . 

‘Ji  Quod  fi"  placet  vtriufque  datarum  linearum  commune  grauitatis  centrum  reperiro," 
“ * deinde  radium  ac  rotationis  viam , in  quam  veraque  fimul  ducatur  linea , eadem  reperietur 
poteftas . 

g.„z,  im  At  fi  dui  dati  redii  fint  ad  inukem  inclinati , vt  quempiam  angulum  conftituant , & 
carum  Poteftas  Rotunda  Iufta  ficcomponenda . Animaducrtendam  earum  applicationem 
miMu-  ad  axem  rotationis  bifariam  contingere . Vel  vtvtraque  extremitas  earum  vbi  non  coo» 
ucnium  , vel  vna  tantum  axem  attingat.  Ppftcrior  cafus  communi  Regula  abfoluinir» 
quid  fi  vtraque  extremitas  axem  contingat,  ratione  tam  inclinationis  linearum  ad  fe  in- 
”fl'  uicem,  quam  applicationis  eorundem  ad  axem»  tres  dantur  cafus:  primd  vtcxiflcnte  vn» 
" ad  axem  obliqu  > , altera  fit  ad  eundem  redla  .•  fecundd , fi  hic  altera  etiam  fit  obliqua* 


/. 
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lita  fit  fupra  perpendicularem  i Tertio  infr  j .' 

E duabus  datis  inuicem  inclinatis , cuius  extremum  vnum  tangit  axem , diuidatur  bifiU 
riam , & expundo  diuifionis,  quodeft  grauitatis centrum, duda fit  perpendicularis  ad 
axem,  hic  erit  rotationis  Radius  squalis  dimidio  illius,  qui  ex  altero  extremo  prididi 
lines  perpcndiculariter  cadit  ad  axem,  vel  etiam  illi , qui -a  bifledionis  puudo  alterius 
obliqui , fcilicet  infra  perpendicularem  ad  axem , cadit  pariter  perpendicularis  ad  axem  .• 
alteri xquali  obliqui  exiftente  fupra  perpendiculari;  Rorationis  igitur  via  non  ignorabi- 
tur , qui  duda  in  aggregaram  ex  maiori  c duabus  inclinatis , & cx  minori , fiuc  fupra , fiue 
infra  perpendicularem , ludam  facit  Poteftatem.  Huiufmodi  autem  Potedas  cd  fupcrfi- 
cics Rhombi  folidi  a triangulo , cuius  bafis  eft  axis , latera  vero  fune  dui  redi  dati  ad  in- 
uicem inclinati , quarum  minor  cadit  infra  perpendicularem , Vel  ed  fupcrficics  duorum 
conorum  Scc. 

Potedates  autem  ludis  maiores  pro  expofitis  lineis,  ex  didis  innotcfcimt . fflmZmT 

Quod  fi  bini  dati  redi  huiufmodi  fint , qui  non  faciant  angulum , aut  ie  fc  mutuo  tan-  i'?"" t- 
gant , fed  vel  fint  paralleli , vel  ad  inuiccm  obliqui , ratione  axeos  tertiam  confequuntur 
differentiam;  fi  enim  paralleli  funt  vtrique , vel  redi  ad  axem , vel  obliqui,  vclvna-  CAl“’At"r- 
obliqua , & altera  reda , habitis  centris  grauitatis , & Radijs  rotationis , rotationis  via  non 
latebit  . 


Potedates  Rotundi  plurium  redarum  linearum,  comparantur  compofitionc  fada,  vt  i 
fequirar . \ 

Ex  communi  Regula  fupratradita  componatur  Potedas.  Si  Potedas  fitefformanda^, 
qui  frudi  conici  fupcrficics  ternas  contineat,  nempe  fupcrficiem  conicam  cum  fuis  duabus 
bafibus inucniatur  Potedas  binarum  redarum  fimul , qui  funt  diametri  bafium : deindt, 
reperiatur  Potedas  lateris  fuperficiei  conici  fcorfim  priori  addenda , vel  fingularum  reda- 
rum Potedates  componantur . 

Quando  vero  dantur  centrum  comune,&  Radius  rotationis  cu  ipfis  lineis  &c;  Cum  enim 
duiredife  mutuo  fecuerint , &binafegmcntavnius,  ac  bina  fegmenta  alterius  fuerint 
aequalia,  intcrfedionifquc  pundum  omnium  fimul  commune  centrum , Radiufque  rota- 
tionis dimidium  fit  eius,  qui  ed  ad  redos  angulos  cum  axe,  Potedas  componetur, ducendo 
rotationis  viam,  qui  latere  non  potcd;  cum  Radius  fit  cognitus,  in  fummam  quatuor  data- 
rum redarum . Quod  etiam  intellige,  fi  ipfi  dati  forent  vt  bini  tantum . 

At  fi  plures  dati  redi  inter  fe  omnes  iqualcs  extiterint , ac  in  tali  fitu  politi , vt  com- 
mune centrum  facite  comparari  queat,  facilius  per  viam  rotationis  componitur  Potedas, 
gudm  per  plures. 

Potedas  communis  linearum  redarum  xqualium,  fegmento  circulari  inferiptarum-. , . 
componitur , vt  fequitur . • 

Propofitarum  linearum  iqualium,  & numero  pariter  parium,  peripherii  circularis  fcg-  « 
menti  ordine  continuo  inferiptarum , vel  etiam  circumfcriptarum,  commune  centrum  gra-  j 
ititatis  inueniatur , & cx  illo  vnico  Potedas  fimul  omnium  fumptarum  reperietur;  & qui-  , 
dem  attendendo,  vel  ad  diametrum  circuli,  vel  bafin,  chordam,fiue  fubtcnfam  fegmenti, li- 


cet Potedates  componere  iuxta  triplicim  differentiam  Horizontalem,  Verticalem, |3c  Obli- 
quam , & quidem,  ludas , vel  ludis  maiores . 

Vnde  fi  fuerint  quotcunquc , exempli  gratia , odo , linei  iqualcs,  circularis  peripherii 
fegmento  ordine  quidem  inferipti,  fiue  illud  fcmicirculari  fit  maius , vel  minus,  vel  xqua- 
Ic,  communeque  ipfis  grauitacis  centrum  innotuerit,ac  oporteat  earum  primo  PotcdatcnC. 
ludam  horizontalem  componere ; firque  fegmentum  minus  tertia  pars  peripherii  circuli, 
maius  autem  dui  tertii  partes , notaque  fit  diameter , condabit  fubtendens  vnum  ex  odo 
arcubus , tdm  in  minori  fegmento , tum  in  femicirculo , tum  in  fegmento  maiori ; cumque 
totius  arcus  axi  fupponarur  perpendicularis  in  minori  fegmento , dimidium  ipfius  erit  ro- 
tationis radius,  nempi  finus  fextantis,-  in  reliquis  autem  circuli  femidiameter , vclut  sequa- 
tis redi,  qui  proprii  rotationis  radius  dicitur,  dudi  a grauitatis  centro  portionis  per- 
pendicularis ad  axem:  Vndc  ad  harum  Potcdatum  Horizontalium  compofitionem  non_. 
eft  opus  notitil  communis  centri  grauitatis  ,’cilm  fatis  fuperque  fit  nouifle  illud  c(Tc  in  reda 
tendente  ad  verticem  portionis;  radio  autem  cognito , rotationis  via  non  latebit  pro  om- 
nibus fegmentis . Rotationis  via  igitur  duda  in  aggregatum  odo  linearum  redarum , fcg- 
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mento  ordine  infcript.irum  producit  Horizontalem  ludam  Poteflatcm  ipfarum , & quidem 
pro  fcgmento  minori , pro  fcmicirculo , & pro  fcgmento  maiori , prout  du&a  fuerit  in  ag- 
gregatum prxdiffarum  linearum  odio , vnius,  vel  alterius  fegmenti . 

Omnes  autem  lix  fuperficies  ex  rotatione  ortae,  Conico  funt,  binx  fcilicet  fupreme , fc- 
tu,4*Hm  ».  mianuli  Rhombici  fupcrficicm  cfTormantcs.reliqup  funt  Conorum  decurtatorum, vel  fi  ma- 
uisAnnulorum. 

Ad  Potcftares  ludas  Verticales  quod  attinet . Subtendens  circuli  fegmentum  euadit  ro- 
tationis axis ,‘  Radius  porro  ea  rcfta , qux  ex  centro  grauitatis  communi  tam  didla  fuper 
fubtenfam  pcrpcndtculariter  cadit ; Bifariam  vero  prxdidiarum  Potedarum  inquifitio  po- 
t,  ted  inditui . Primo  vel  communi  iam  explicati  regula.  Secundo  cx  iis , qua’ iam  fuerunt 

fur i*m  tujlt  - n ..  * i 

tui  [tu u.  inuentx , Potcdatibus . 

i „ f,„n4 pro  primo  modo  cx  Radijs  rotationum  vijs  inuentis , & in  fummam  rcdlarum  datarum- 
“m*  ‘l"‘  dudlis , quxfita  Potedas  prodibit ; ad  id  autem  ed  opus  rotationum  Radijs , fine  quibus  la- 
tent earundem  rotationum  vix , pro  quo  non  vna  cd  inquifitionis  rarioi  nam  pro  fcgmento 
minori  fiat  vt  dimidia  fumma  ipfarum  rcdfarum  ad  dimidiam  bafin  fegmenti , ita  redfx  a 
circuli  centro  perpcdicularis  fuper  vnam  datarum  redfarum.ad  aliam, qux  erit,  coniungcns 
circuli  centrum  , & centrum  grauitatis  commune  datarum  linearum , ordine  inferiptarum , 
a qua  fubdudf-i  differentia  inter  femidiametrum , & perpendicularem  a vcrticx  ipfius  feg- 
menti, remanet  rotationis  Radius : Ynde  rotationis  via  pcrfpe&a  erit,  & Potedas  Verti- 
calis Iuda. 

r,4  /miti,  Profemicirculo.fiatvtdimidiafummarcctaruminfcriptarumadfcraidiamctrum,  itaj 
«**  • perpendicularis  a centro  fuper  vnam  ex  inferiptis  ad  aliam  qux  erit  rotationis  Radius.  Vn- 

de via  rotationis  non  ignorabitur , & Potedas  Verticalis  Iuda . 

T,»  nuM,  Pr0  fcgmento  maiori , fiat  vt  dimidia  fumma  inferiptarum  ad  dimidiam  bafin  fegmenti, 
*tu444i  . ita  perpendicularis  dufta  a centro  fuper  vnam  cx  inferiptis, ad  aliam  didantiam  inter  com- 

mune centrum  grauitatis , & centrum  circuli , cui  addito  exccffu  perpendicularis  a vertice 
ad  bafin  fegmenti , Radius  totationis  innotefeet : vnde , & rotationis  via  non  latebit , qua- 
mobrem  & Potedas  Verticalis  Iuda  perfpefta  fiet . 
ut.,,  1'tnit*,  Alix  itidem  Potedatcs  emergent  Verticales,  fi  loco  axeos  iam  di&i  datuatur  tecta  ili 
!•*  ■>,,»*„,  parallela  tangens  fegmenti  verticem . 

■ A Ii.»  etiam  ratione  lix , fimilcfquc  Potedatcs  procreantur!  fiquidem  cum  eiufdcm  quatt 

matis  varix  componi  poflint  Potedatcs , & Horizontales , & Verticales , & infinitx  Obli- 
qu.r , exque  vel  Iudx  , vel  ludis  Maiores , omnes  tamen  eandem  inter  fe  rationem  habe- 
bunt, quam  illarum  Radij  rotationis  ex  quibus  fuerunt  procreat*  habebant.  Vnde  fit  vt 
cuiufuis  quantitatis,  & quauis  data  Potedate  cum  fuo  rotationis  Radio,  alia  eiufdcm  quan- 
titatis Potedas  procreari  poffit  per  inditutumanaIogifmum.fi  ipfius  ailignetur  rotationis 
Radius.  Vt  fi  fiat  quemadmodum  Radius  rotationis  Potedatis  Horizontalis  ad  Radium  ro- 
tationis Potcdatis  Verticalis , ita  Potedas  Iuda  inferiptarum  Horizontalis  ad  aliud , & hoc 
erit  Potedas  Verticalis . 

TtttfMn  iif  Potedatcs  Rotundx  perimetri  triangulorum , & quadrangulorum , 'componuntur  vt  fe- 
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quitur . 

Bifariam  poted  contingere, vt  triangulum  atque  quadrangulum  ludam  Potcdatem  com- 
ponant . Vel  enim  primo  habebit  latus  vnum  ita  pofitum , vt  cum  rotationis  axe  coincidat, 
vel  fecundo  eandem  in  puncto  alicuius  anguli  tantum  continget . 

In  primo  cafu  bifariam  perimetri  potedas  fieri  poted . Prim6 , vt  binorum  tantum  late- 
rum , quorum  neutrum  coincidit  cum  axe,  rationem  habeamus , adeo  vt  via  rotationis  du- 
catur in  fummam  binarum  illarum  rectarum  i proucnict  enim  Potedas  ludas  Verticalis  pe- 
rimetri totius  trianguli . Quo  quidem  artificio  vtendum  quoties , & centrum  grauitatis  bi- 
narum linearum  prxdictarum,  & Radius  rotationis  facilius  compariri  poterit , quam  fi 
commune  centrum  tribus  lineis  inquirendum  foret . 

Secundo  etiam  Potedas  fiet  fi  centrum  inquiratur  totius  perimetri, rotationifquc  via  du- 
catur in  totum  perimetrum  i eadem  enim  omnino  Potedas  procreabitur , quod  intelligen- 
dum  quoque  de  pluribus ; tunc  autem  bxc  prxfercnda  cd  ratio , quando  Radius  rotationis 
facilius  pro  hac , quam  pro  illa  comparatur . 

Quod  fi  triangulum  aliquo  fuo  angulo  rotationis  axem  attingat , perimetri  potedateou 
c bifariam 
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bifariam  aflequemur , ve!  ita  vt  latus  vnum  ipfius  trianguli  fit  rcftum  ad  axem . & fic  fiet  n>x- 
Poteftas  Iufta  Horizontalis,  vel  vt  vnum  latus  fit  parallelum  axi,  & fiet  Potcftas  Iufta  Ver- 
ticalis , vel  nullum  latus  fit  aut  reiftum , aut  parallelum  ad  axem , & fiet  Poteftas  perimetri 
ciufdem  trianguli  iufta  Obliqua . MttlHfit. 

Poteftates  Iuftis  maiores  fient,  fi  Radio  rotationis.de  quo  ha&enus  tantum  additum  fue-  ZriZUHu* 
rit , quantum  remotio  quantitatis  roranda:  requirit , extera  autem  vt  fupra  perage  ndo . i./,  i m«* 

- Cingulorum, & Gnomonum  Poteftates  ex  Regula  vniucrfali  depromuntur;habiro  fiqui-  M 
dem  grauitatis  centro , rcdlaexillo  ad  axem  rotationis,  determinat  Radium  rotationis : 
vnde  rotationis  via  non  latebit , qux  quidem  dufta  in  quantitatem  rotatam,  Potcftntcm-  o»**»»'-™ 
procreat . Solum  id  prx  oculis  habendum,  num  prxftet  vti  centro  communi,  an  vero  par- 
ticulari  linearum. 


Poteftas  perimetri  Polygonorum  regularium  inquiritur  fic.Rcperiarur  rotationis  Radius,  Z-fZZZ 
qui  facili  comparabitur  cum  circuli  centrum  idem  fit , quod  polygoni  eidem  inferipri  cen- 
trum  grauitatis , bine  duiia  perpendicularis  ad  axem  cft  rotationis  Radius : vnde  via  rota-  r,mm  • 
tionis  non  ignorabitur , qux  quidem  dudla  in  quantitatem  rotatam , Potcftatcm  procreabit 
quxfitam.  **«»/.. 

Venicalis  dicetur  ea , qux  oritur  ex  polygono,  cuius  vnum  latus,  aut  commune  cft  cum  «/;,  n- 

axe  rotationis , aut  eidem  parallelum.  Horizontalis  vero  dicetur  quando  latus  vnum  cft  'J 
horizonti  parallelum , qux  abfolute  intelligi  pedunt  pro  polygonis  laterum  numero  impa- 
rium , vel  quorum  laterum  numerus  non  eft  pariter  par ; tunc  enim  vt  Poteftas  Venicalis  • 

dicatur , latus  vnum  polygoni  rotandi  erit  vel  parallelum , vel  incidet  cum  axe  rotationis , 

& vel  duo  anguli  rclpondebunt  alter  vertici , & alter  horizonti , vel  vnus  faltem  fiuc  verti- 
ci , fiue  horizonti , prout  hoc , vel  illud  latus  cuaferit  axis . 

Quando  veri  laterum  numerus  cft  pariter  par , latus  autem  vnum  incidit  in  axem  rora- 
tionis, vel  cum  eo  parallelum  cft,  erit  itidem  oppofitum  latus  eidem  axi  parallelum,  (ed 
&alia  duo  erunt  horizonti  parallela  j ex  quo  ambigendum  num  illa  Poteftas,  Venicalis 
potius,  an  Horizontalis  dicenda  fit,  fed  hoc  nihil  refert.  Cxtcrum  Obliqux  Poteftates 
dicentur , quibus  nec  horizontalis , nec  venicalis  ratio  aptari  poteft  • tlt  \4  . 

Venicalis  Poteftas  Iufta  vt  componatur , fiat  Radius  rotationis  ea  linea , qux  perpendi- 
cularis  eft  ad  vnum  latus  polygoni , qui  quidem  Radius  etiam  Poteftati  Horizontali  infer-  "/**  '*/>•  * 
uiet , quando  fcilicec  numerus  laterum  pariter  par  extiterit ; alioquin  fi  numerus  alius  fue-  "mF“u"  • 
rit,  ita  vt  angulus  axem  rotationis  tangat,  rotationis  Radius  pro  Potcftatc  Horizontali, 
erit  ipfa  circuli  femidiameter , cui  polygonum  infcriptum  eft , fi  laterum  numerus  par  fue- 
rit . Quod  fi  fuerit  impar , Radius  rotationis  erit  xqualis  medietati  re&x  illius , qux  vnum, 
aut  plures  angulos  numero  impares  fubtendit;  at  pro  obliquis  Poteftatibus  Iuftis.rotationis 
Radius  neque  erit  ea , qux  refta  cx  centro  circuli  ad  axem  cft , nec  circuli  femidiameter , 

Icd  minor  lcmidia  metro , & maior  perpendiculari  fupradi&a . 

Poteftas  vero  cui  ufuis  circularis  peripherix  circulum  totum  non  ambientis , compone- 
tUrfic.  _ viifnifUri, 

Vt  enim  reiftarum  xqtialium  circulari  fegmento  inferiptarum  Poteftates  componuntur , ZSZm-  •* 
fic  etiam  ipfarum  circularium  peripheriaruin . Ex  centro  igitur  grauitatis  datx  peripherif,  * ' 

quod  fanc  diuerfum  omnino  eft  , a communi  centro  grauitatis  inferiptarum  , & reli- 

3ua  peragantur  vt  ibi ; Poteftates  enim  emergent  Horizontales , Verticales , & Obliqux  j 
ucenda  eft  autem  propofita  peripheria  in  fuam  rotationis  viam , quemadmodum  inferi- 
ptarum aggregatum  ducebatur  in  communem  viam  rotationis . 

Poteftas  circuli  componetur  eodem  modo  , quo  panium  Poteftas  componebatur:  folum 
illud  intereft , quod  integra  circuli  peripheria  fit  fibi  femper  xqualis , & vnifomiis , ac  in_, 
lui  medio  centrum  grauitatis  obtineat:  vnde  facillime  eius  rotationis  Radius  innotefeit ; •*  “1“»"". 

Sia  tamen  ratione  axeos  rotationis  eodem  fe  fc  femper  habet  modo , quamcunque  peri- 
erix  partem  ei  obuertat , Poteftas  eius  iufta  quidem , & alia  iufta  maior  dici  poterit;  nul- 
lam tamen  hxc  Poteftas  Horizontalis,  Verticalis,  aut  Obliqux,  differentiam  admittet , 
quamuis  in  circulo  diametrum  aliquam  elegeris , &eam  nunc  horizonti,  nunc  verticali 
parallelam , vel  etiam  ad  rotationis  axem , qui  verticalis  dicitur , obliquam  pofueris ; ea- 
dem fiquidem  perpetuo  orietur  Poteftas  idemque  rotationis  Radius , qui  femper  in  iufta- 
quidem  eft  femidiameter  circuli,  Poteftas  vero  eft  fuperficies  Annuli  ftrfeti,  ac  ortum. 

' " '*  ducit 
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ducit  ex  propofit*  peripheri»  du&u  in  fe  ipfam ,-  fiquidcm  rorationis  Radius  eft  eiufdefi* 
peripheri»  femidiamcter  i quamobrcm  rotationis  via  aiqualls  eft  eidem  propofit*  Peri- 
pherie . 

Radius  autem  rotationis  Porcftatis  maioris  Iufti  tantum  fuperat  femidiametrum  circuli 
»,.»!,<  propofiti , quantum  extremum  pundtum  ipfius  ab  axe  remouctur . At  ipfa  Potcftas  eft  fu. 
fWii  /it.  perficics  Annuli  abfolutd  didti , oriturque  ex  ductu  propofit»  peripheri»  in  illam  periphe- 
riam , qu»  ad  propofitam , eandem  habet  rationem , quam  habet  Radius  rotationis  ad  fe- 
midiametrum oblati  circuli  . 

rmjitn  p<-  Potcftates  autem  perimetri  fegmentorum , aliarumque  circuli  partjum  componuntur,  vt 
T.mttn  fcquitur . Circuli  partes , qu»  fiunt  cx  fedtione  redt»  line»,  diftribuuntur  in  fegmenta , fe- 

' ”nuu“'tlt  Aores  • fc&orum  xmulos , frufta , & alia  fine  certo  nomine  varia.  Perimetrorum  vero  fi- 
t,n.  gurarum  iftarum  mixtilinearuin  Potcftates  componemus  hac  arte. 

3'”'7  Et  primo  ad  circulorum  fegmenta  quod  attinet;  fiPoteftas  eorum  Horizontalis  effor- 
manda  fit,  obferuandum eft  illud,quod  in  fegmento, quod  minus  eft femicirculo,  Radius 
mixiiUittArm  rotationiseft  ipfius  femibafis , fcu  femichorda in  reliquis  autem  circuli  femidiamcter  i 
propterea quod  huiufinodi  line»  iunt  arquales,  dudlis a grauitatis centro  ipfius  fegmenti ad 
■w*» . ' rotationis  axem  > cui  fegmenti  bafis  eft  perpendicularis : vnde  rotationis  Radij  lunt , qui- 
bus cognitis , rotationis  vi»  innotefeunt , at  via  rotationis  ducenda  eft  in  quantitatem  peri- 
metri ; hoc  enim  pacto  Potcftates  Iuft»  Horizontales  producentur.  Huiufmodi  autem  Po- 
tcftntcs  funt  fuperficics  panis  Annuli  ftridti  deficientis  ab  integro  (iuxta  defc&um  fegmenti 
i a toto  circulo . 

i Potcftatum  Vcnicalium  eorundem  fegmentorum  compofitio  non  differt  a compofitio» 
'w?rT $ ne  Potcftatum  peripheriarum ; bafis  enim  fegmenti , cum  fit  rotationis  axis , ex  eo  nec  ro- 
fi  tr  tatur  , nec  vllam  fuperficicm  deferibit ; quamobrem  via  rotationis , ac  eius  Radius  cum  fu- 
i,u  ‘ pradidtis  coincidunt , atque  via  illa  ducenda  eft  in  folam  fegmenti  peripheriam , vt  fiat  hoc 
loco  componenda  Potcftas.  Huiufmodi  autem  Potcftas  ex  fegmento  minori  erit  fuperfi- 
cics femiannuli  Citrij , Stridii , & Lati  .-  ex  femicirculo  erit  fuperficics  fcmiannuli  ftridfi , & 
cx  iegmento  maiori  fuperficics  Annuli  ftridli , fimiliterplus  quam  femilfis . 

»»-  Quod  fi  rotationis  axis  mutetur,  fiatque  alius  priori  parallelus  fegmenti, peripheriam  ini 
vertice  contingens, fiet  rotationis  Radius  ex  communi  rotationis  centro  ad  axem  perpendi* 
prini pnri/t'  cularitcr  eredtus , & fiet  diuerfa  Poteftas : vnde  peripheria  fegmenti  concauam  fuperficicm 
’ deferibet,  eiufque  bafis,  cylindricam . 

Ttt- fn,t  au  Potcftates  Obliqu»,  quemadmodum,  & Verticales, vt  deferibantur,  opus  eft  centro  grai 
, vmi-  uitatis  proprio  perimetri  ipfius  fegmenti;  inde  fiquidcm  ducenda  eft  redt  a ad  axem  perpen- 
<ria.& c.  dicularis , vt  fiat  rotationis  Radius , hinc  habebitur  via  rotationis,  nimirum  peripheria  Ra- 

dio ipfo  deferipta ; harc  autem  via  dudla  in  propofitum  perimetrum , velut  in  quantitatem* 
rotatam , Iuftam  Obliquam  Potcftatcm  producet . 

hufmtt  flr  At  vero  Potcftates  fegmentorum  propofitorum  Iuftis  maiores  fient , fi  accipiantur  Radjj 
muni  lrjiti  rotationis  maiores . 

TnfpiMt  ',  tn  Poteftates  horum  perimetrorum  componentur  facilius,  fi  peripheriarum,  fegmentorum  i 
m pnimr  gj  bafium  Poteftates  feorfim  efficiantur , & vtnque  coniungantur , facilius , inquam , effi- 
cientur,  quam  vt  centrum  grauitatis  vtrifque  commune  inquirendo,  & reliqua  peragendo. 
pmmtnr.  Hadienus  tamen  didta  intclligcnda  funt  de  feCtoribus.eorundemque  »mulis,  non  tamen 

eodem  modo  difcnrrcndum  de  fruftis,  qu»  ex  peripheri»  circuli  abfeinduntur  a duabus 
iitJui  ir  fi  redtis  parallelis  »qualiter  a centro  circuli  remotis ; propterea  quod  grauitatis  centrum  pe- 
? *”  «X*  rimetri  illius  idem  eft,  quod  circuli  centrum , ac  ob  id  Radius  rotationis  communis , facili 
1,1  & rotationis  via , & Potcftas  comparatur . 

r«>< ■ eni  poteftas  perimetri  Lunularum , Arcuatarum  figurarum;  St  Securicularum,  Coronarum* 

mari  Ivmin  qUC  > J,lc  |CgC  perficitur . 

r,a° " Bifariam  perimetri  Lunularum  Potcftas  efformari  poteft , vel  cx  centris  grauitatis  fingir* 

laribus,  vefex communi  centro  grauitatis,-  alteruter  autem  modus  eft  eligendus,  prout 
facilitas , vel  commoditas  poftulabit . Pixrftat  tamen  definire,  qu»  nam  ex  ipfis  Potcftari- 
bus  dicenda  fit  Horizontalis , qu»  Verticalis , & qua-  Obliqua . 

HnirMtiit  horizontalis  illa  dicetur , quando  axis  rotationis  parallelus  eft  redi»  tranfeunti  per  cen-' 
l'ull‘u'  tra  circulorum , a quibus  fit  Lunula , & huiufmodi  axis  tetigerit  exteriorem  circulum  iaj 

‘altcrutr*.  * 
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alterutri  parte  a dexteris , vel  a finiftris , nam  ex  huiufmodi  rotatione  Poteftas  orietur  Ho- 
rizontalis Iufta.  Quod  fi  idem  axis  a pridiflis  pungis  rcmoucatur,  fit  Potcftas  maior 
Jufti . 

Quod  fi  Lunula  fiat  per  intcrfeflionem  circulorum, Horizontalis  Poteftas  Iufta  pro  rota-  2?"*  J* 
tionis axe aflumetreflam  perpendicularem  ad  eam,  quatneflit  punflainterfeflionis  cir- 
culorum , fimulquc  tangit  peripheriam  conucxam , ac  Iufta  maior  eundem  axem , fitu  eo-  <w»™*  . 
dem  permanente , magis  a centro  grauitatis  rcmouebit . 

Poteftatcs  autem  Verticales  Iufta  perimetri  carundcm  Lunularum  fient,  fi  rotationis 
axis  ftatuarur  refla  quxpiain,  & quidem  cum  Lunula  fiat  per  contaflum  circulorum,  rota-  <«*/<•,  /»/)* 
tionis  axis  tetigerit  vtrunque  circulum,  atque  adeo  in  punflo  contaflus  vn  iufque  circuli , L“' 

fuerit  perpendicularis  rciitx  tranfeunti  per  vtriufquc  circuli  centrum;  Iuftis  autem  maiores 
proueniunt  Poteftatcs , fi  rotationis  axis , longius  a centro  grauitatis  rcccflerit . 

At  vero  Poteftatcs  alia-  Iuftx  Verticales  earundem  Lunularum,  immo  & Iuftis  maiores 
fient  fi  rotationis  axis  non  ftatuatur  refla  tangens  vteunque  circulum,  nimirum  in  miftuo  V” 
horum  contaflu,  fcd  eidem  potius  extiterit  parallelus  in  oppofico  punflo  circuli  exterio- 
ris, at  in  reliquis , quando  fcilicct  Lunula  fit  per  intcrfeflionem  iplorum  circulorum,  cir- 
culum tetigerit  in  punito  Verticali , fueritque  parallelus  redis  tranfeunti  per  punfla  inter- 
feflionum  eorundem  circulorum ; hoc  enim  padto  perimetri  lunularum  Poteftatcs  Iuftr 
fient ; Poteftatcs  autem  Iuftis  maiores,  ab  axe  radio  magis  ab  eodem pundto  contadlus  vel 
vno  interfeflionum , extrorfum  remoto . 

Poteftatcs  Obliqua;  perimetri  diditarum  Lunularum  prouenienr,  fi  rotationis  axis  aliter 
quam  diflum  fuit  fe  ad  perimetrum  Lunularum  habuerit , & Iufte , & Iuftis  maiores . zi»„. 

Ad  arcuatas  figuras  quod  attinet , loquendo  de  prscipuis , qus  nimirum  ex  binis  fcg-  '"*y  ■ 
mentis  circuli  squalibus  componuntur,  quarum  commune  grauitatis  centrum  perimetri  fi 

eft  in  quo  fe  mutuo  fccant  ad  angulos  reflos , lines , quarum  vua  tranfit  per  interfefliones  gumm, 
peripheriarum,  altera  vero  biflecat  eafdcm  peripherias ; itaque  perimetri  huiufmodi  Potc- 
ftas Horizontalis  Iufta  rotationis  habet  axem,  reflam , qus  tangit  in  pundlis  vbi  arcus  fo 
mutuo  fccant , & redis  neflenti  huiufmodi  pundta  perpendicularis  eft , cuius  dimidium  eft 
rotationis  Radius , & hoc  quando  arcus  funt  minores  femiperipheria;  quod  fi  maiores  cx- 
titerint,  refla  qus  perpendicularis  eft  ei , qus  bificcat  arcus,  fueritque  tangens  alterutrius : 

Radius  vero  rotationis  erit  dimidium  biflecantis  arcus  &c. 

Sic  de  fecuricularum  perimetro , fuo  modo  intclligendum  raiitxn  p- 

Potcftates  autem  perimetri  Ellipfeos,&  reliquaru  conicarum  feflionu  comparari  poterut 
fic.  Ad  perimetri  Poteftatem  Iuftam  Horizontale  quod  attinet,  axis  rotationis  fit  refla  per- 
pendicularis  Horizonti  tangens  perimetrum  in  extremo  punfto  axeos  longioris,-  Radius  fit  '“**■ 
icmiaxis  longior , vnde  via  rotationis  non  ignorabitur , qus  quidem  dufla  in  perimetrum 
producit  Poteftatem  Horizontalem  Iuftam , qus  eft  fuperficics  Annuli  Elliptici  ftrifli  lati . 

- Poteftas  autem  perimetri  eiufdem  Verticalis  Iufta  comparabitur  fi  fit  rotationis  Radius  rmirtUi  /»• 
femiaxis  breuior , eodem  exiftente  axe : Vnde  Poteftas  Verticalis  qusfita  eft  medietas  ip-  a,‘ 
fius  Horizontalis , cum  perimerer  vtrobique  fit  idem,  & Radius  prior  ad  hunc  fit  vt  z.ad  1 ; 
hxc  fuperficics  erit  Poteftas  Annuli  Elliptici  ftrifli , alti . 

Ad  componendam  autem  Poteftatem  Obliquam , oportet  cognofccre  primo  quantita-  rmjiu  aio- 
tfm  Radij  rotationis , qui  fi  non  detur , erit  producendus  axis  Ellipticus,  Maior,  vel  Minor,  1"  • 
vfque  ad  axem  rotationis,  vt  fiat  triangulum  reflangulum , ex  quo  datis , vel  inquifitis, 
neceflarqs , Radius  Rotationis  comparabitur . Reliqua  vt  fupra  de  exteris . 

Potcftates  maiores  Iuftis  componentur  non  dilhmiliter  ; ex  Radijs  vijfq;  rotationis  eutitunn» 
maioribus  &c.  . . 

Poteftas  autem  rotunda,  quam  planum  trianguli  reflilincidcfcribit,  componetur,  vt 
fcquitur . _ 

Propofitum  fit  aliquod  triangulum  Ifofcele , cuius  grauitatis  centrum  notum  fit  reddi-  »•» 
tum ; punflum  enim  eft  illud , ita  diuidens  reflam  ex  vertice  in  medium  baieos  duflam , vt 
pars  Verticalis  ad  reliquam  fitin  ratione  dupla . Huius  autem  trianguli  diuerfimode  ad;” 
axem  rotationis  applicati  fit  opus  rotundam  Poteftatem  componere , qutc  quidem  vt  ex 
applicatione  ad  axem  trianguli  reflanguli  conflare  poteft , vbique  Iufta  erit . 

. £x  omnibus  autem  applicationibus  trianguli  rotandi  ad  axem  rotationis , ea  feligenda~ 

illa. 
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Stla , Vnde  rotationis  Radius  facilius  innotefcit , atque  adc6  Via  rotationis , ac  demum  Po» 
teftas  comparatur  i vnde , & Reliqua-  Porefiates  efformamur . 

Si  igitur  propofiti  trianguli  Ifolcelis  bafis  coincidit  cum  rotationis  axe,Radius  rotationis 
frit  ttrtiapars  rcftatex  vertice  biflccantis  bafin , verfus  eandem  bafin ; in  eo  fiquident. 
punfto  eft  grauitatis  centrum.  Inde  facili  conflat  rotationis  Via , qun-du&a  in  quantita- 
tem rotatam,  nempe  arcam  trianguli,  producit  Poteftatem  trianguli,  ratione  bafis  Ver- 
ticalem. Huiufmodi  autem  Poteftas  cft  Rhombus  folidus, 

Poteftas  autem  Verticalis , eiufdcm  trianguli , alia  comparabitur , fi  alius  flatuatur  Roi 
nifufflh  tationis  axis,  per  verticem  trianguli,  atquidiftanter  bafi  dudtus.  Tunc  autem  rotationis 
Radius  cft  pars  billrcantis  bafin  ex  vertice,  pars,  inquam.conrinens  duas  terrias  partes  ver- 
bis eundem  verticem ; hic  autem  Radius  cum  duplus  fit  fuperioris , Poteftas  etiam  inde  or- 
ta dupla  erit  ipfius.  H?c  autem  cft  refiduum , quod  fupereftex  Cylindro,  cuius  altitudo 
cft  bafis  ftipradidi  trianguli , & femidiameter  bafeos  eft  reifta  ex  vertice  biflecans  bafin , 6 
ni(niriimcx  co  tollatur  quantitas  Rhombi  folidi  iam  didti , 
u nkym  In  reliquis  autem  triangulorum  Potcftatibus  componendis , illud  prteeipue  curandum , 
Tiurj*"™’  vtRadij rotationis  quantitas  commode  reperiatur:  vnde  fi  propofitum  triangulum  fuerit 
tic  applicatum  axi , vt  non  bafis,  fed  vnum  c cruribus  cum  axe  coincidar , rotationis  autem 
R.itlms  fit  redta  i centro  grauitatis  perpendicularis  ipfi  axi , qui  facile , ob  fiinilitudinenu 
triangukmim , comparabitur;  ad  c (formandam  Poteftatem  procedendum  fic  :!Fiat  vt  Ra- 
dius rotationis  fupra  iam  habitus  ad  hunc  rotationis  Radium , ita  Poteftas  fuperiiis  produ- 


fta  ad  aliud  & fic  habebitur  cx  Corollario  primo  Poteftas  debita  pofteriori  Radio  ratio. 

uiiuftnodi  Poteftas  Rhombus  folidus 

conis  Ifofcclibus  inatqualibus. 


ne  verticalis  cruris . Eft  autem  huiufmodi  Poteftas  Rhombus  folidus  conflans  i duobus 


Ncc  difllmilitcr  fit  aha  Verticalis  ciufdem  trianguli  Poteftas,  fi  rotationis  axis  alius  po- 
uimiMn  natur  rcfta  parallela  axi  iam  di&o,tranficns  per  anguli  verticem,  cui  fubtenditur  iam  di- 
«Sus  axis ; reperietur  enim  Radius  rotationis , itemque  rotationis  via , atque  tandem  Po- 
j wwr  „ teftas . 

,M[.  Fiet  etiam  Poteftas  Horizontalis  eiufdcm  trianguli, vno  ex  cruribus  Horizontaliter  con. 

jtm/rijxuU.  ffituto ; ob  fimilitudinem  enim  triangulorum  rotationis  Radius  comparabitur:  vnde  rota.' 
MiHniis  t*Cm's  v*a  non  latebit , atque  adeo  Poteftas . 

t&ijaflmT.  Alia  etiam  ciufdcm  trianguli  Poteftas  Horizontalis  fiet , fi  alius  flatuatur  axis  priori  pa- 
rallelus , tranfiens  per  extremum  alterum  cruris  Horizontaliter  conflituti . 
r«U»4>  ofu-  poteftas  autem  Obliqua  eiufdem  trianguli  fiet,  in  eo  fitu  conflituti,  vt  nullum  ipfius  latu* 

(it  ad  axem  perpendiculare , vel  parallelum.  Sic  etiam  fuo  modo  habebitur  Poteftas  effer- 
matis  Conum  fimplicem  &c. 

Citcrarnm  autem  fpecierum  triangulorum  reltilineorum  non  difCmili  arte  poterunt  e£- 
fbrmari  Poteftates . 

Poteftates  Rotundi  Quadrifaterorum  reiftilineorum  fic  efficiuntur.  Quadrilarera  enim 
Ucr? n,m.  funt  Quadratum,  altera  parte  longius,  altera  parte  breuius,  Rhombus , Rhomboides , Tra- 
petiumbinarum parallelarum,  Trapetiumvnius  anguli  refti , Trapetium  abfoluti  fum- 
ptum.horum  autem  inquiratur  Poteftas . 

. _ . Poteftas  quadrati  explicabitur  infra,  ciim  de  Polygonis  regularibus. 

Altera  parte  longius  fuam  efformat  Poteftatem , fi  minus  latus  flatuatur  coincidens  cum 
axe . Altera  parte  breuius  fi  maius  latus.  Itaque  vnica  eft  figura , vnicaque  ipfius  Potefla- 
«>>tt  *'s  Compofitio ; at  juxta  diuerfam  ipfius  ad  axem  rotationis  applicationem,  Poteftates  di. 
uerlx,  Horizontalis  dicetur,  fi  longius  latus  Horizontaliter  rotetur:  Verticalis.fi  Verti- 
calitcr:  Obliqua.fi  oblique.  Poteftas  autem  eius  Rotunda  Iufla  erit.cu  figura  rotanda  axem 
attigerit : Maior  lufli,  fi  ab  eodem  remotafuerit ; quod  de  reliquis  quadriiateris  itidem  iij- 
telligendum. 

Si  itaque  fuerit  figura  altera  parte  longior, .cuius  latus  longius  fit  perpendiculare  ad 
axem  rotationis , & Horizontaliter  rotetur,  latus  autem  breuius  cum  axe  coincidar,  altera 
in  proprio  fitu,  fitque  a centro  grauitatis  dufta  rcita  perpendiculariter  ad  axem , qui  qui- 
dem dimidium  erit  lateris  longioris , & erit  Radius  rotationis , qui  dubta  in  arcam  figura 
quantitatem  rotatam,  procreat  Poteftatem  Rotundam  ipfius  figura: , quae  Cylindrus  eft  la- 
tus , cuius  altitudo  eft  latus  breuius ; latus  autem  longius  cft  femidiameter  circuli,  qui  bafis 
eft  ciufdcm  Cylindri.  ” -----  y er-  * 
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Verticalis  Poteftas  duplo  minor  cft , cum  rotationis  Radius  fubduplus  fuerit  prioris , at. 
que  adeo  Poteftas  etiam  fubdupla  eft,  ex  hac  rotatione  fit  cylindrus  altus,  cuius  axis  cft  la- 
tus longius  femidiameter  bafcos  eft  latus  brcuius . 

Si  vero  fuerit  altera  parte  longior  figura , ita  vt  cius  latera  obliquum  fitum  obtineant  ad  lim. 
eundem  axem  rotationis,  latufque  longius,  atque  adeo  hrcuius  datos  angulos  efficiat.cum,  v°’  • 

repcrictur  rotationis  Radius , fiat  autem  vt  Radius  Potcftatis  Horizontalis  iam  inuentx  ad 
hunc  Radium , ita  prxdidia  Poteftas  Horizontalis  ad  aliud  , & proucnict  Poteftas  quxfita  . ad  axta>  . 

Non  diffimiliter  procedendum  cum  Rhombo , Rhombide  Stc. 

Poteftates  autem  multangulorum  laterum  pariter  parium , fedtori , vel  fegmento  circuli 
inlcriptorum,  componentur  ad  eum,  qui  fcquitur , modum . . 

Prxdidtarum  figurarum  centra  grauitatis  inueniantur , & Poteftas  redtarum  linearum, 
aequalium  fegmento  circuli  inferiptarum  reperiatur ; fccus  autem  de  fciftore . 

Duplex  autem  cft  modus  componendi  Potcftatem  horum  multangulorum.  Primus  cx 
centris  grauitatis , Radijs , ac  vijs  rotationis  triangulorum  proprijs , ac  Angularibus:  fccun-  /»"■/**''"  *»- 
dus  cx  communi  vnicoque  multanguli  centro,  & hiefane  facilior.  In  Compofitionc  Po- 
teftatis  Horizontalis , in  qua  peripherix  chorda  perpendicularis  exiftit  ad  axem  rotationis 
non  eft  opus  communi  illo  grauitatis  centro , fed  faris  cft  conftarc  id  in  redta  illa , qux  ex 
medio  fubtenfx  perpendicularitcr  ad  eam  in  multangulo  educitur,  confifterc : propterca. 
quod  cx  huius  pundio  quouis  redta  dudta  perpendiculariter  ad  axemxqualis  cft  rotationis 
Radio:  at  pro  Verticali , & Obliqua  Poreftate  componenda  opus  cft  centro  iam  didto.  Po- 
teftas autem  comparatur  dudti  rotationis  via  in  arcam  multanguli  propofiti . 

Sit  componenda  Poteftas  Horizontalis  multanguli  lemicirculo  infcripti  odio  squalibus  nm~ 
redtis  diametro  circulo  contenti , Sc  procedatur , vt  diximus . uu-c» 

Sic  etiam , & fuo  modo  Poteftas  Verticalis  componetur . '"Suffiri- 

Poteftates  autem  polygonorum  regularium , componentur  hoc  modo . t“  ■ 

Si  componenda  fit  Poteftas  alicuius  polygoni,  iam  ex  fupradidtisconft.it  quid  agen- 
dum.  Sit  primo  illud  odtogonum,  cuius  Poteftas  Rotunda,  fiue  Horizontalis , fiuc  Vcrtica-  KlZTun,” 
Iis  (eft  enim  eadem)  componenda  fit cognita  autem  diametro,  cognofcctuv,  & latus, 
itemque  perpendicularis  a centro  ad  latus  ipfum , critque  rotationis  Radius : vnde  cogno- 
fcetur  via  rotationis,  qux  dudta  in  arcam  figura:,  dabit  Potcftatem  eiufdcm  Horizontalem, 
fcu  Verticalem , 

Poteftas  vero  Rotunda  euiufcutique  figura;  redtilineae , componetur ,'  vt  fequitur . 

Ad  triangula , quadrilatera , ac  multangulos , circulo,  partibufque  eius  inferiptos,  quod 
Slttinet , iam  fupra  locuti  fumus  .•  vnde  fupercft  de  varijs  atque  diuerfis  variorum  redtilineo-  naumt . 
tum  fpcciebus  aliquid  infinuemus . Habito  centro  grauitatis  propofiti  redtilinei  inquiren- 
dus eft  radius  rotationis , eiufque  via ; nam  hic  du5a  in  aream  redtilinei  Rotundam  Pote, 
ftatem  quxfitam  componet . Hx  autem  varix  erunt  Poteftates,  ne  dum  propter  varieta- 
tem redtilineorum,  fed  etiam  propter  variam  ciufdem  redtilinei  ad  axem  rotationis  appli- 
cationem. 

Ad  inquirendum  Radium  rotationis , prxhabendum  eft  grauitatis  centrum , & fi  placet 
vnicum  propofiti  redtilinei  centrum , opus  erit  non  rarb  propofitum  redtilineum , in  trian- 
gula , quadrangula  refoluere harum  autem  partium  arcam  fi  non  habeamus,  arearum  fal-  < 
tem  rationem  oportet  cognofeere.  Cum  igitur  ad  Poteftatis  compofitioncm  arex  totius 
propofiti  redtilinei  cognitio  requiratur , caque  multoties  haberi  nequeat , nifi  cx  cognitio- 
ne , & colledtione  arearum  ipforum  triangulorum , & quadrangulorum , confiderandum- 
an  expediat  ex  his  particularum  centris  potius  Potdftarcs  particulares,  componere , ealque 
in  vnam  fummam  colligere , an  ex  vnico  totius  figurx  centro , fuam  efficere  Potcftatem . 

Poteftas  circuli  comparabitur  fic . Iufta  Poteftas  circuli , fit  cx  dudtu  peripherix  ipfius , c*- 

qux  rotationis  via  eft,  in  aream  eiufdcm  circuli,  ftridtufque  Annulus  procreatur.  Iufta  * ‘h 
verd  Maior  fit  ex  dudtu  peripherix  illius  circuli , cuius  femidiameter  cft  Radius  rotationis  j 
qui  quidem  Radium  dati  circuli  tantum  fuperat  quanta  eft  circuli  eiufdcm  ab  axe  rotatio- 
nis remotio , in  eandem  circuli  aream , proucnitquc  Annulus  abfolutc  didtus , 

Poteftas  femicirculi,  fegmentorum,  fedtorum , reliquarumque  circuli  panium,  com- 
ponetur,  vtfequitur.  ’ 

Semicirculi , rcliquarunque  circuli  fegmentorum  Potcftatum  Rotundarum  compofitio 
(on  differt  a reliquis.  ' Li  Hori- 
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xmiaiuii,  Horizontalis  autem  Potedas  Infla , vbi  videlicet  diameter  femicirculi , flue  bafis  frgl 
pmrui  r*/».  menti  ad  rotationis  axem  perpendicularis  ed , partem  efficit  Annuli  drifli  per  feflionenu 
plani  paralleli  ipfi  Horizonti  genitam,  componitur  ab  arca  femicirculi , & tegmenti  maio. 
ris  , quorum  femidiameter , minoris  vero  bafis  dimidium,  radio  rotationis  xquantur,  dufla 
io  vias  proprias  rotationis.  Hic  autem  aduerte,  ad  hoc  haud  opus  efle  grauitatis  centro, 
fed  fatis , fuperque  effe , vt  conflet , illud  elfe  in  refla , qux  pcrpendiculariter  erigitur  ex 
biffeflionispunflo  bafeos  ipfius  fegmenti . 

i*'>“  >*nt  Ad  Compofitionem  autem  Potedatum  Iuflarum  Verticalium  quod  attinet , quando  fci- 
vtmuiti . £jcc[  fegmenti , vel  diameter  femicirculi  cum  axe  rotationis  coincidic , aduertendum 
per  rotationem  fegmenti  minoris  fieri  corpus  citrij , per  femicirculi  rotationem , fphxranL. 
perfeflata,  per  circumaflum  fegmenti  maioris,  nafei  corpus  mali . Kadij  autem  rotationis 
funtreflxduflx  a centro  grauitatis  figurarum  perpendicularitcr  ad  axem:  hinc  cognita^ 
rotationis  vi< , caque  dufla  in  aream  figura?  exhibet  Potcflatem  Iuflam  Verticalem ; i;a_. 
etiam  fuo  modo  fiimt  Potcllatcs  Obliqua-  eorundem  fegmentorum , fiunt  etiam  Potcflatcs 
Rotunda:  feflorum  circuli  &c. 

imflui,  e*.  Poteflates  autem  Lunularum,  Arcuatarumque  figuraru,  Securicularum,  & Coronarum, 
nuUrum.  fiunt  ad  eum  modutn , qui  facile  ex  haftenus  elidis  colligitur . 

imtiv  e».  Poteflas  Rotunda  Ellipfeos  componitur  fic,-  & quidem  Poteflas  Iufla  Horizontalis, 
»«x»£Ues^u  quando  fcilicct  axis  longior  Horizonti  congruit , vel  ad  axem  rotationis  efl  reflus  confli- 
tuit  Annulum  Ellipticum  flriflum , & latum . At  vero  Poteflas  Verticalis  efl  Annulus  El- 
Epticusflriflus,&  altus;  at  Poteflates  ab  Ellipfibus  deferiptx  cuius  axes  ad  rotationis  axem 
funt  obliqui , vocantur  etiam  Annuli  flrifli  Elliptici , fed  Obliqui . 

In  Poteflatis  Iufla:  Horizontalis  compofitionc  rotationis  Radius  efl  femiaxis  maior , vn* 
de  innotefeit  rotationis  via , qux  quidem  in  aeram  Ellipfeos  dufla,  Potedarem  ludam. 
Horizontalem  procreat . 

At  huius  Poteflatis  medietas  Poteflas  efl  Verticalis  Iufla  cum  rotationis  Radij  in  ea  fint 

ratione . 

Poteflas  autem  Obliqua  fimiliter  colligitur  ex  rarionc  Radiorum  rorationis . 

Poteflates  autem  ludis  Maiores  funt  Annuli  quidem  Elliptici , & Horizontalis  PorcflaJ 

latum  confliruit  Annulum . 

Pote  dites  autem  Rotundx  fetniellipfeos  rcliquarumque  partium  Ellipticarum , hac  ane 

perficiuntur. 

Diuiditur  Ellipfis  in  diucrfas  partes  eodem  omnino  modo  quo  circulus , qux  etiam  ijf» 
dem  nominibus  appellat  i poterunt,  ac  propterea  dabitur  fcmicllipfis,  fegmenra  minora»' 
& maiora , Icflorcs  ad  centrum , & ad  peripheriam , tr uda  &c.  Datis  autem  centro , & dia- 
metro  Ellipfeos  dabuntur  etiatn  prxdiflarum  partium  grauitatis  centra , atque  arex ; qua- 
mobrem  Poteflates  illarum  componentur  non  aliter,  quam  Potedates  partium  circuh' , fic 
comparabitur  Potedas  Iufla  Horizontalis,  femiellipfcos , quxcd  fcmiamiulus  ellipticus 
driflus , vel  latus , vel  altus , prout  Ellipfis  per  axem , vel  Maiorem , vel  Minorem  IcflaJ 
ed , nam  rotationis  ed  femiaxis  maior , & femiaxis  minor  pro  alta  &c. 
lujtuiuit»  Potedas  autem  Iufla  Verticalis  xquatur  Sphxroidi.  Rotationis  Radius  idem  ed  qui  fea 
vmicih:  « micUipfeos  circa  maiorem , vel  minorem  axem  deferiptx , prout  Potedas  alta , vel  lata  &< 
cienda  fit . 

Horizontales  etiam,  & Obliqux  Potedates  Iudx , ficur  & maiores  ludis,  quomodo 
& fiant , quemadmodum  & multa  alia  ad  hoc  fpeflantia  facile  quidem  ex  diflis  intelligitur . 

Potedas  etiam  Rotunda  Paraboles  componitur . 

luf  ii  Integrx  autem  Paraboles  Rotunda  Potedas  Horizontalis  fit , quando  bafis  ipfius  ad  ro* 

*^"-sw__tationis  axem  perpendicularis  ed.  Verticalis  quando  bafis  cumaxccoincidit,  vel  ei  pa- 
Jl "fvnhu,  tallcla  ed . At  vero  Obi  iqua , fi  ad  axem  bafis  Obliqua  fuerit . 

Horizontalis  Iuda  dici  confucuit  Annulus , vel  femiannulus  driflus  parabolicus . Ver» 
ticalis  Iufla  refert  Citrium  parabolicum . Scd&  multa  alia  ad  hoc  fpeflantia  ex  diflis  col- 

miu  ligi  poflhnt . 

‘dfLTufri  Hucufque  fummatim  attulimus  in  huius  Methodi  gratiam , qux  pertinent  ad  Poteda- 
uii.  tum  fynthefm : nunc  innuam , qux  faciunt  ad  Analyfin , pro  qua  ea  Generalis  Regula  tra- 
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Tot  e fi  AS  data  applicetur  parti  componenti  dau , (gr  quantitas  qua  inde  oritur, par- 
tem alteram  componentem  maniftjlahn . 

Quoniam  autem  quantitates  componentes  funt  quantitas  rotata , Sc  via  rotationis , pro- 
pterva alterutri  dati , altera  per  applicationem  Potcftatis  ad  illam  non  ignorabitur : Vndc 
cx  rotationis  Radio , rotationis  via  prodibit , & contra . 

Via  rotationis  ex  Radio , & Radius  ex  illa  innotefeit  per  proportionem  lemidiametri  ad 
peripheriam . Radius  porro  centrum  grauitatis  quantitatis  rotata , vel  in  punito , vel  in^ 
linea  determinat , & quidem  iuxta  fpecicm  Potcftatis , fiuc  ea  fuerit  Iiifta , vel  Iufta  Maior, 
qui  ex  figura  ipfa  data  Poteftatis  deprehendetur.  Nam  fi  figuri  pars  aliqua , aut  linea , 
aut  punitum  rotationis  axem  attigerit , Poteftas  propofita  Iufta  eft.  Quod  fi  axis  nullo 
modo  attingatur,  & tamen  ab  ipfa  Poteftate  ambiatur , ea  erit  Iufti  maior . Iuftis  minores  !*J,‘ 
non  minus  in  Refolutione , quam  in  Compofitionc  negligantur . /*• 

Potcftatcs  autem  Rotundi  a lineis  reilis  deferipti  refoluuntur  fic . Poteftas  Rotunda  yi  fiis  n>'ne*tt 
linea  reila  deferipta  cum  fit  fuperficics , vel  circularis  , vel  Conica , vel  Cylindrica,  caque 
vel  Horizontalis , vel  Obliqua , vel  Verticalis , & quidem  vel  Iufta , vel  Iufti  maior ; hic  n,m 
autem  omnia  ex  ipfa  data  Potcftatis  figura , vel  nomine  cognofccntur . 

Sit  itaque  primo  tanquam  Poteftas  oblatum  planum  circuli;  ftatim  autem  pronuncian-  " “ 
dum  eft , hanc  efle  Poteftatem  Rotundam  fecundi  gradus  a linea  reda  creatam, Iuftam  Ho- 
rizontalem. Dati  igitur  circuli  quantitate,  itemque  linei  rotat<  vndc  Poteftas  procreata- 
eft , per  hanc  ipfam  lineam  ibi  datur  Poteftas , & prodibit  rotationis  via , hoc  eft  periphe» 
ria , ex  qua  innotefeet  Radius  rotationis  determinans  in  linea  data  cx  centro  circuli , ccn- 
trum  grauitatis  ipfius  linei  rotati . 

Quod  fi  loco  linei  rotati  data  fit  via  rotationis , ad  hanc  applicat»  Poteftate , proucnicr 
quantitas  linei  rotati . 

Nec  diffunditer  fi  ciufdcm  linei  detur  Poteftas,  qui  fit  fuperficics  Coni  Ifofcelis,  cx 
quo  intclligimus  Poteftatem  efle  Iuftam  Obliquam , hac  applicata  ad  lineam  rotatam,  pro- 
dibit rotationis  via , cuius  radius  indicat  remotionem  ceritri  grauitatis  linei  refti,  qui 
conicam  fuperficiem  dcfcripfit  ab  axe  rotationis , qui  duplicata  dat  quantitatem  conica 
bafeos . At  vero  angulus , quem  axis  coni  cum  eiufdem  latere  conftituit , eft  inclinatio  li- 
nei rotati  ad  axem  rotationis ; Cum  autem  loco  quantitatis  linei  rotati , vna  cum  Pote- 
ftate data  fuerit  via  rotationis , Poteftas  ad  hanc  viam  applicata , dabit  quantitatem  linea» 
rotati . _ 1 ■ ; ■ 

} Poteftates  Iuftis  maiores  funt  fuperficies  circulares,  coroni  nuncupati,  conici  ver  6 
funt  coni  imperfefti , & fuo  modo  refoluuntur , J>“ 

Vnde  fi  data  fit  Poteftas  refoluenda , qui  fit  fuperficics  frufti  conici , & vna  cum  ipfa- 
data  fit  refla  linea  rotata,  fi  per  hanc  diuidatur  Poteftas , via  rotationis  ciufque  radius 
comparabitur . Inclinatio  autem  linei  rotari  ad  axem  prodibit , fi  quadratum  altitudinis 
fhifti  fubtrahatur  ex  quadrato  lateris ; remanebit  enim  quadratum  bafeos  trianguli  redtan. 
guli , cuius  hypotcnula  eft  pridifium  latus , & cathetus  altitudo  frufti , ex  quibus  collige, 
tur  inclinatio  quiGta . 

Sic  etiam  fi  propofita  fit  refoluenda  Poteftas  a pluribus , quam  vna  rcdla  deferipta, que-  aUm 

madmodum  eft  fuperficies  Rhombi  folidi  deferipta  a binis  rcitis , vna  cum  quantitate  ea-  ZvVrlsTm. 
rundem  fimul  fumptarum ; ad  hanc  enim  applicata  Poteftate,  prouenict  rotationis  via-, 
eiufque  radius  ••  vnde  conflabit  remotio  centri  grauitatis  ipfarum  linearum  ab  axe . 

Idem  iudicium  ferendum  de  reliquis  Poteftatibus  deferiptis  a pluribus  reftis . 

Poteftates  a lineis  curuis , mixtilquc  deferipti , fuam  habent  refolutionem : vnde  fi  de- 
tur fphirica  fuperficies , Poteftas  quidem  Verticalis  peripherii  fcmicirculi  Iufta  data  fit , 
fitque data  via  rotationis,  ad  quam  fi  applicetur  Poteftas  prouenict  femiperipheria  cir- 
culi maximi  in  fphira , ex  cuius  rotatione  fphirica  fuperficies  compofita  fuit ; & contra- 
it loco  vii  rotationis  data  fuiflet  quantitas  femiperipherii  rotati,  ad  hanc  applicat.,  Po- 
teftate, prodijflet  rotationis  via.  Refolutio etiam Potcftatum  a planis  redlilineis  fafta- 
fum  inftituitur . Si  igitur  detur  Poteftas  aliqua  refoluenda  fimul  dari  debet  vel  via  ro- 
tationis, vel  planum  rotatum,  alterutro  autem  dato , per  vnicamdiuifiouem  alterum  in- 
notefeit , 

11  2 Nec 


C 


CAROLI  RENALDINII 

Nec  difllmili  artificio  Potcftates  Rotundae,  a planis  cunii!ineisortar,rcfoluuntur;  vt  fit 
propofita  fphxra,  tanquira  Poteftas  Rotunda, refolucnda  dcfcripta  a plano  fcmicirculi;  fit- 
que  data  fimul  etiam  area  femicirculi ; per  hanc  enim  diuisa  Potcftatc , via  rotationis  pro- 
dibit dcc. 

wlu/.a*.'  Potcftas  autem  Rotunda  tranfmutatur  in  Dircflam  i fi  namque  Poteftas  Rotunda  data 

a tnfn*-  fuerit  in  numeris , & ca  quidem  fuperficies  extiterit,  extrahatur  radix  eius  quadrata;  Ii  cor- 
w“’  • pUs  extrahatur  cubica ; quod  fi  praecisi  fieri  non  poterit,  fiat  per  approximationem.  Vel 

Poteftas  illa  applicetur  ad  certum  quendam  numerum , prodibit  alter,  & ambo  erunt 
latera  redtanguli  iqttalis  propofirx  Poteftati , quando  hrc  fuerit  fuperficies . Quod  fi  fue- 
rit corpus,  prodibit  fuperficies expreffa  numeris,  quatdufiain  numerum diuidentem fa- 
ciet parallelcpidedum squale folidx Poteftati.  Sed huiufmodi applicationes  etiam  Geo- 
metrice fieri  poffunt . 

Hxc  autem  fummatim  fuerunt  a nobis  exhibita,  in  gratiam  huius  Methodi , quam  certi 
ob  oculos  ponere  non  licebat , his  neglcflis . Qui  vero  cupit  hxc  eadem  cumulate  trafia- 
ta  infpicere , adeat  huius  Methodi  Audtoi  em  Guldinum . 

Supereft , vt  pauca  quaedam  exempla  nos  afferamus  in  medium , quibus  videlicet , hic 
jpfa  Methodus  illuftrctur  ■ 

Sed  vt  Methodum  hanc , quatenus  centro  grauitatis  vtitur,  magis  explicemus,  iuua- 
bit  Theoremata  quidam  in  exemplum  afferre , & quidem  e numero  eorum , quibus  etiam 
noftra  peculiari  Methodo  fatisfacimus ; mdc  fiquidem  Lector  facile  inrelliget , vtra  earum 
lit  plaufibitior , vel  faltem  quid  inter  vtraroque  interclfe  videatur , 


THEOREMA. 

J«mpluai_4  , 

iXXVllj.  circuli  inter  fc/unt , vt  * femidiametrit,  diametris,  Gc.femieircumfcrentys,  eircumfcrtn • 

tgs,&c.  quadrata . 

i,  ' Poteftas  Rotunda  horizontalis  Iufta,  quam  reifta  linea  efiormar,  fic  comparatur.  Exi 

tremo  linei  dati  Horizontalitcr  pofiti  immoto , ac  flabili , dum  linea  reuoluitur  pundto, 
in  quo  ipfa  bifariam  diuiditur,  quodque  eius  cll  grauitatis  centrum,  peripheriara  deferi- 
bit , qui  rotationis  via  dicitur , cuius  Radius  eft  dimidium  ipfius  linei ; du&a  autem  rota- 
tionis via  in  lineam  rotatam , comparatur  Poteftas  lufta  Horizontalis  Rotunda , qui  eft 
circuli  planum , cuius  femidiameter  eft  linea  rotata ; ergo  circulus  xqualis  eft  redlingulo 
fub  femidiametro,  & rotationis  via,  hoc  eft  femiperipheria  ipfius  circuli  (eft  enim  via  rota- 
tionis  peripheria  circuli  deferipti  femidiametro , qui  dimidium  eft  peripherix  circuli , do 
quo  inftituitur  comparatio ! vtq,-  femidiameter  aa  femidiametrum , ita  peripheria  ad  peri- 
pheriam;)  ergo  circulus  ad  circulum  eft,  vtredlangulumad  redlanguium,  fed  rediangu- 
lorum ratio  componitur  cx  rationibus  laterum,  ergo  circulorum  ratio  componitur  ex  ra- 
tionibus laterum  rediangulorum ; fcd  ratio  laterum  eft  eadem , cum  vt  femidiameter  ad  fe- 
midiamctrum.ita  fit  femiperipheria  ad  femipcriphcriam;atq,-  aded  rediangulorum  ratio  eft 
ratio  duplicata  laterum ; &qui  eft  ratio  rediangulorum,  eadem  eft  circulorum;  ergo 
circulorum  ratio  eft  duplicata  laterum , feuvt  quadrata  laterum;  ergovt  quadratum  le- 
midiametri  vnius  circuli  ad  quadratum  femidiametri  alterius  circuli ; vel  vt  quadratrum. 
femiperipherif  ad  quadratum  femiperipherie;  atque  aded  vt  quadratum  diametri  ad  qua- 
dratum diametri ; vel  vt  quadratum  integri  peripherix  ad  quadratum  integri  peripherif, 
ita  circulus  ad  circulum.  &c. 

THEOREMA. 

..  . 

uotv  Ut  Cylindri  re  Ili  cum» fu perficies  td  bafin  esi , vt  Utut  ciafdcm  Cylindri , *d  quartam  forti» 

diametri  eiufdcm  bafeos . 

Ratio  enim  fuperficicrum , quarum  vna  eft  curua  Cylindri  redii , altera  eft  bafis , com. 

a z*  ctnU  ponitur  ‘ cx  ratione  lateris  ipfius  cylindri , ad  femidiametrum  bafeos , & cx  ratione  eiuf. 
ttrtu  . <jcin  femidiametri , ad  dimidium  lemidiaraetri , fcu  ad  quartam  putem  diametri,  ergo  fu* 

perfi- 
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perficies  cylindri  curua  ad  bajin , cft b vt  altitudo  Cylindri , ad  quartam  partem  diametri  b i*  em i. 
balcos . qUAM. 


THEOREMA. 

ExempludUa 

Omnis  Cylindri  relli  fuperficies  Jinc  bafibus , aqualis  e It  circulo,  cuius  eu,  qu,t  ex  centro,  me-  txxlx- 
dsu  proportionalis  e it  mter  lutas , & diametrum  bafeos  eiufdem  Cylindri . 


Sit  redta  FA.quae  circa  axem  DC  rotetur,  me- 
diante radio  GH  reiia , quae  eft  ad  redtos  angulos 
ipfi  DC,  biflecans  FA  in  punito  G,  vbi  centrum  eft 
grauitatis  ipfius  FA,  qua:  per  hanc  rorationem  cy- 
lindricam fupcrficicm  deferibat.  Rcperiarur  inter 
FA,  & duplam  AC,  (cft  autem  AC  femidiameter 
bateos  ipfius  cylindri)  reperiatur,  inqua,  inter  FA, 
& duplam  AC,  diametrum  balcos  ipfius  cylindri , 
media  proportionalis  BC.quat,  fi  biflecctur  in  E,  ibi 
huiufmodi  line*  erit  grauitatis  centrum.  Often- 
dendum  eft  cylindricam  fupcrficicm  aqualem  cfle 
fuperficiei  circuli  deferipti , a femidiametro  BC, 

— _ • r»  _ J*  n rr>  1.  . . 


E A 


cuius  rotationis  Radius  cft  redta  EC,  circa  eundem  axem  DC . Quoniam  igitur  fupe 

i FA,  latere  cylindri , & via  rotationis , fet 


C 

_ w perficies 
cylindrica  aqualis  eft  redtangulo  fub  redta  FA,  latere  cylindri , & via  rotationis , feu  peri- 
pheria  circuli,  cuius  femidiameter  GH,  fiue  AC,  qua  illi  eft  aqualis . At  vero  circuli, 
cuius  femidiameter  BC,  fupcrficies,  aqualis  eft  redt angulo  fub  redta  BC,  & via  rotationis , 
fiue  peripheria,  cuius  radius  EC;  vt  autem  peripheria  ad  peripheriam , ita  eft  diameter  ad 
diametrum ; propterea,  acceptis  diametris  loco  ipfarum  peripheriarum , nimirum  dupla., 
AC,  8c  dupla  EC,  qua  eft  ipfa  BC, 

Erit,  vt  redtangulura  fub  FA,  & via  rotationis,  cuius  femidiameter  AC,  ad  rcdlangulum 
fub  BC,  & via  rotationis , cuius  radius  EC,  ita  reftangulum  fub  FA,  & dupla  AC,  qua  cft 
diameter, loco  via  rorationis,  atque  peripheria,  ad  rcftangulum  fub  BC,  & dupla  EC,  qua 
eft  BC,diameter,loco  vi{  rotationis, atque  peripherif.Sed  cylindrica  fupcrficies  erat  aqualis 
rctftangulo  iub  FA,  & via  rotationis , cuius  radius  AC,  & circulus,  cuius  femidiameter  BC 
erat  aqualis  rc&angulo  fub  BC,  & via  rotationis,  cuius  radius  EC;  ergo  vt  re&angulunu. 
fub  FA,  & dupla  AC, ad  quadratum  BC,  ita  cylindrica  fupcrficies  ad  circulum,  cuius  femi- 
diameter  BC,-  fed  redi  angulum  fub  FA,  & dupla  AC,  aquale  eft  quadrato  BC;  ergo  cylin- 
drica fupcrficies  aquabitur  circulo,  cuius  femidiameter  BC. 


THEOREMA. 

Cuiufcuntjue  coni  Ifofcelis fupcrficies  udbtftn,  eum  habet  rationem,  quam  lutus  Coni  ad  Su- 
dium circuli , qui  bafis  ejl  coni . 


Iremplom— « 
LXXX. 


Quoniam  conica  fuperficies  nafeitur  ex  latere  coni  in  viam  rotationis,  hoc  eft  in  peri- 
pheriam , cuius  Radius  eft  dimidium  Radij  bafeos  ipfius  coni : at  verd  circulus,  qui  cft  bafis 
coni, nafeitur  ex  dudtu  eiufdem  peripheria,  qua  erat  didita  via  rotationis,  in  femidiametrum 
eiufdem  bafeos;  ergo  fuperficies  conica,  ad  fuperficiem  circuli , qui  eft  bafis  ipfius  coni, 
eft,  vt  latus  coni,  ad  Radium  circuli,  qui  bafis  eft  coni;  ex  prima  Sexti  Elementorum . 


T H E O R E M A . timpiaou 

ut»t 

C uiufcunque  fphuru fuperficies  quadrupla  eft  maximi  circuli  eorum , qui  fiunt  in  ipfa . 

Quoniam  enim  eft , vt  medietas  via  rotationis , fiue  femiperipheria  minor , ad  femiperi- 
pheriam  maiorem, nimirum  circuli  maximi  ipfius  fphara.ita  Radius  illius  ad  Radium  iftius; 
fed  vt  Radius  ad  Radium,  ita  fcmifubtenfa  femicircuii  maximi,  hoc  eft  Radius  ipfius  ad 

arcum 
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Srcum  quadrantis , feu  ad  quartam  partem  ipfius  peripherix  maximi  circuli  i ergo  etiama 
vt  medietas  via:  rotationis  ad  femiperipheriam  circuli  maximi , ita  Radius  ipfius  ad  quar- 
tam partem  peripherix  ciufdem  j ergo  rcdiangulum  fub  extremis , hoc  cft  fub  femifle  vi* 
rotationis , & quarta  parte  maioris  peripherix , aquatur  reijtangulo  fub  medijs,  nempe  fub 
femiperipheria  circuli  maximi  ,&  Radio  ciufdem;  fcd  re&angulum  illud  aquatur  quarta: 
parti  fupcrficici  fphxrica' , nam  tota  fuperficics  fphxrx  producitur  cx  tota’via  rotationis  in 
femiperipheriam  maximam ; rcdlangulupi  autem  hoc  nempe  fub  femiperipheria  circuli 
maximi , & Radio  ciufdem  xquatur  circulo  maximo  eiufdem  fphxra:  i ergo  rota  fphxrica 
fuperficics  aquatur  quadruplo  qirculo  maximo  eiufdem  fpbxrx , 

THEOREMA* 

Omnis  fthin  quadrupli  esi  contj.i/in  quidem  habentis  equitem  maximo  eircnlo  eorum , qui 
in  fphart,  altitudinem  vero  Radium  fphart , 

Intelligatur  dimidium  circuli  maximi  ipfius  fphxrx , eique  inferipttim  triangulum  rc- 
iftangulum » angutum  habens  reftum  ad  centrum  circuli , bafis  femidiameter  ipll  us  circuli  , 
quxfcilicet  tendit  a centro  biifccans  femiperipheriam,  perpendiculum  verb  atrera  fcini- 
diameter,  atque  adeo  in  hoc  triangulo  hypotenufa  fit  reCta  fubtendens  quadrantem  tOtius 
peripherix . Manifcflum  eft  ex  rotatione  femicirculi , circa  diametrum,  veluti , circa  axem 
iphxram  procreari ; cx  rotatione  vero  trianguli  fieri  conum  cuius  bafis  circulus  maximus 
ipfius  fphxrx , altitudo  verb  femidiameter  eiufdem . Oftcndcndum  cft  fphxram  clfc  qua- 
druplam huiufinodi  coni . Intelligatur  fa&um  aliud  triangulum  fimile,  & xquale  iamdi- 
£fo,  ita  vtcxvtroquccoalcfcatfcmiquadratuminfcriptuin  femicirculo.  Quoniam  igitur 
eft  femicirculus  ad  femiquadratum , vt  fcmicircumfcrcnria  ad  diametrum  (circulus  enim- 
ad  quadratum  fibi  infoiptum  cft  vt  femiperipheria  ad  diametrum , cum  latus  quadrati  in-' 
feripti  fit  medio  loco  proportionale  inter  diametrum , & femidiametrum .•  atque  adeo  fit 
«■quale  re&angulo  fub  diametro , & femidiametro ; fed  femiperipheria  duifta  in  eundem-, 
radium  xquatur  circulo ; ergo  vt  femiperipheria  ad  diametrum , ita  circulus  ad  quadratum 
fibi  infcriptum : atque  adeo  ita  femicirculus  ad  femiquadratum) . At  vero  fphxra  compo- 
nitur cx  rotatione  femicirculi , hoc  cft  cxdudluarex  femicirculi  in  quatuor  tertias  partes 
diametri;  duplus  vero  conus,  hoc  cft  Rhombus,  quem  rotatio  femiquadrati  circa  axem» 
eundem  de feribit, componitur  cx  dudfu  arex  ciufdem  femiquadrati  in  tertiam  partem  peri- 
pherix ; fiquidem  rotationis  Radius  cft  tertia  pars  femidiametri , atque  adeo  via  rotationis 
eft  terriapars  peripherix  maximi  circuli.  Ergo  fphxra  ad  duplum  conum  cft,  vt  produ- 
dlii  ex  femicirculo  in  quatuor  tertias  panes  diametri , ,ad  produftu  cx  femiquadrato  in  ter- 
tiam panem  pcriphxrix.  Sed  vt  femicirculus  ad  femiquadratum,  ita  erat  femicit  cumferen- 
tia  ad  diametrum  j ergo  produdlum  cx  femicircumfcrcmia  in  quatuor  tertias  panesdia- 
metri  , ad  produiftum  cx  diametro  in  tertiam  partem  circumfcrentix , erit , vt  produi3um_ 
ex-fomicirculo  in  quatuor  tertias  partes  diametri , ad  produ&ura , cx  femiquadrato  in  ter- 
tiam partem  circumfcrentix , fed  in  hac  re&angulorum  ratione  erat  fphxra  ad  duplum  co- 
num ; ergo  fphxra  ad  duplum  conum  erit  vt  prodii  itum  cx  fcmicircumfcrcntia  in  quatuor 
tertias  partes  diametri  ad  produdhim  ex  diametro  in  tertiam  partem  circumfcrentix,  feu  ad 
produitum  ex  tertia  parte  diametri  in  integram  circumferentiam , feu  adprodu&um  cx 
duabus  tertijs  partibus  diametri  in  iemicircumfcrentiam ; led  produitum  cx  icmicircumic- 
sentia  in  quatuor  tertias  diametri  partes  eft  duplum  produCti  cx  duabus  tertijs  partibus 
diametri  in  eandem  fcmicircumfercntiam;  ergo  fphxra  ad  duplum  conum  cft  in  ratione  du- 
pla ; ergo  fphxra  ad  fimplum  conum  cft  in  ratione  quadrupla , 

Di  Methode)  Progrefsionitus  innixa . 

SAtis  quidem  liquet  Progreflionem  cfle  duplicem,  quarum  vna  Arithmetica,  altenu 
autem  Geometrica  cft.  In  illa  termini  perpetuo  fc xqualiter  excedunt,  in  hac  propor- 
.tionalitcr  fc  habent . Mirabilis  cft  vtriufque  vius  ad  Geometricas  veritates  indagandas. 

- &A  Arithmeticam  Progreflionem  quod  attinet , fi  redi  e nos  attendamus  compcriemus 

‘ per  _ 
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ptr  Illam,  quaraplurima  Theoremata  demonftraripoflc,  quibus  tamen  profitemur  Geo^ 
jnctrice  magisjcculiari  noftra  Methodo  fatisfieri , 

Sunt  autem  Theoremata  quardam  vclut  huius  Methodi  cardines , vt . 

Propofitio  . 

'Stries  qitantitatum  Arithmetice  proportionalium  (fiut  iuxta  feriem  numerorum  quadr  uti- 
tor um)  eontmuo  crefeentium , a,  o,  vel  punito  inchoatarum  numero , vel  finitarum , vel 
infinitarum  efi  ad  feriem  totidem  maxima  aqualium  in  ratione  fuhdnpla. 

In  hac  quinque  fpedlanda  funt.  Minor  terminus;  Maior  Progreflionis  exceflus  „•  Termi- 
norum multitudo ; & eorundem  Aggregatum,  de  quibus  alibi . 

Idque  fic  oftendunt , Edo  primus  terminus  Progreflionis  Arithmetice  o,  fecundus  r,  vl- 
timusl,  terminorum  multitudo  erit  ltjn,  cuius  dimidium  dudtum  in  1,  dabit  fummara  ip- 
fius  Progreflionis,  nempe  'f  1 . > tuorrin  fi» 

Vel  fuppofito  terminorum  numero,  a,  quantufeunque  Ct  terminus  fecundus , fumma  k-  w«!i. 
riei  erit  j a 1 . Hinc  ««>"«  • 


THEOREMA. 

"triangulum  ad paralleltsgrammum  eiu/dem  hafeos , ae  altitudinis  esi  in  ratione  fuldupla , 

Triangulum  enim  conftat  ex  redtis  potentia  quidem  infinitis  parallelis  Arithmetice  pro- 
portionalibus a pundlo  vel  o inchoatis,  quarum  maxima  cft  bafis ; { 
rocx  totidem  baii  xqualibus . Item 

THEOREMA 


Exemplum^» 

LXXX1V. 


jparallclogrammum  ve- 


Exemplum.* 

lxxxv. 

ty  ramidoides , vel  Cmoides  paraholicum  eiufdem  hafeos , ac  altitudinis , fiue  erectum , fime 
inclinatum  efi  in  ratione  fubdupla . 

Pyramidoides  enim  vel  Conoidcs  parabolicum  conftat  ex  planis  potentia  quidem  infi- 
nitis Arithmetici  proportionalibus , a pundlo  inchoatis , quorum  maximum  cft  bafis,  Prif- 
§na  vero,  vel  Cylindrus,  cx  totidem  bali  aqualibus . 

Et  alia  multa  fequuntur . 

Propofitio  . 

Series  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium  (flue  iuxtaij 
feriem  numerorum  quadraticorum)  continue  crefeentium  a,  punito , vel  o inchoatarum ; 
ad  feriem  totidem  maxima  aqualium  rationem  fnhtriplam  fuperat , efiq\  excefius  ea  ra- 
tio quam  habet  vnitas  ad  fextuplum  numeri  terminorum  pofi  o,  fiue  quam  habet  radtx 
quadr  otica  termini  primi  poft  o,  ad fextuplum  radicis  quadrata  termini  maximi . 

- Vt  fi  terminus  poft  o,  primus  ponatur  r.vltimus  autem  I,  erit  I*£t  Hjt  1!.  Summa.' 

1 Vel  fpofito  numero  terminorum  a.  vitimiq;  latere  I.)  j- 1 ‘+.  — r-,‘.  Cum  autem  numero 
«errainorum  cxcrcfcente , exceffus  ille  fupra  rationem  fubtriplam , ita  continuo  minuatur,  tlu 

vt  tandem  quolibet  aflignabili  minor  euadat , fi  in  infinitum  procedatur  ? intelligitur  eua- 
piturus ; quare.  • 

Propoftio. 

Stries  potentia  infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetici  proporlionaliunut , 

(fiue  iuxta  fenem  numerorum  quadraticorum)  continui  crefeentium  a punllo , fiue  o;  in- 
choatarum ; efi  ad  feriem  totidem  maxitua  aqualium , in  ratione  fubtripla . 

‘ " * Hinc 
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Hinc  porro  niulta  colliguntur,  nempe.  . 

THEOREMA. 

Conus , vel  ry  ramis , ad  Cylindrum , vel  Prifma  tiufdtm  i a feli  ac  altitudinis  eft  in  ratione 
*lxxxvi,  fubtripla . 

Conus  enim , & Pyramis  conflant  ex  fimilibus , & parallelis  planis  potentia  quidem  in- 
finitis in  duplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium  conflitutis , quorum  minimum  cft 
pundlum,  maximum  vero  bafts . Cylindrus  autem , vel  Prifma  ex  totidem  maximo  arqua- 
tibus.  Item 

THEOREMA. 

Complementum  Semipar aboles , fpatium fcilicct , quo  Semipar  abole  complet  parallelcgram- 
mum  eft  ad paratlelogrammum  in  ratione fubtripla . Hinc 

THEOREMA. 

IiMiptuuui  Stmiparabole  adpradiUum  paratlelogrammum  tft  i n ratione fubfefquialtera . 

uuxviu. 

Sunt  enim  diametri  fegmenta  in  duplicata  ratione  femiordinatim  applicatarum  fibi  ref- 
pondentium , vnde  redti  omnes  duCti  paralleli  diametro  in  complemento  iam  didto  funt 
in  duplicata  ratione  partium  fiimptai  um  in  reda  tangente  paraboles  verticem  Arithmetice 
proportionalium,  quibus  nempe  rcfpondcnt  femiordinatim  applicati.  Series  igitur  re- 
darum in  complemento  ad  feriem  maximi  iqualium  in  parallclogrammo , ex  primiflo 
Theoremate  erit  in  ratione  fubtripla ; ergo , & complementum  ad  parallclogrammum  erit 
■jdi  miiij  in  ratione  fubtripla . Atq;  adeo  femiparabolc  cft  ad  idem  parallclogrammum  in  ratione, 
ArM-tofu*  fubfefquialtera.  Hinc  & multa  alia  etiam  colliguntur. 


S C H 0 L 1 O Vt: 

Aduertendum  tft  autem  in  'Progrejfonibus  commemoratis  \ quando  fcilicct  fitferiet  qhantil 
Utum  m duplicatu  ratione  Arithmetice  proportionalium , immo  Cr  in  triplicata  (fic.pro- 
pofitiones  non  verificari  at  multitudine  determinata , hoc  cft  de  terminis  acceptis  fecun- 
dum determinatam  multitudinem , fed  oportet  in  infinitum  ah  ire . Vnde  ft  exempli  gra- 
tia , fumantur  decem  termini  Arithmetice  proportionales  inchoantes  a,  o,  fumantur , tfi 
torum  quadrata ; horum  feriet  non  eft fubtripla ferit  i aqualium  maximo  termino . Secus 
autem  euenit  fi  comparetur  feries  ipferum  terminorum  Arithmetice  proportionalium  in- 
choantium a,  o,  eaqtte  comparetur  cum  Jcrie  maximo  aqualium ; pracife  fi quidem  huius 
illa  fuhdupla  eft , accepta  etiam  fecundum  quamcunque  determinatam  multitudinem t_>  • 
Series  igitur  quadratorum  fpeOari  pottft , vel  prout  ah  i tura  in  infinitum , ve!  prout  abijf. 
priori  modo  non  eft  juhtripla  terminorum  maximo  aqualium , fed  maiorem  rationem  ha- 
bet ; prout  autem  abqt  in  infinitum , fuhtriplam  rationem  oltinet ; hunc  enim  in  modum 
tXceffus  continuo  deertfeentes  in  infinitum , euanuerunt.  Hoc  antmaduertifte  iuuat,  quod 
in  confimiltbus frequenter  accidit , idque  etiam  tn  Frogrcftontbus  Geometricis , infraa 
conflabit. 

Ita  quoque  notare  licet  in  comparatione  fulta  inter  omnia  quadrata  alicuius  linea , & quot 
drata  totidem  partium  eiufdem , quadrate  fiquidem  omnium  partium  cuiufcunque  rtffa 
fubtripla  funt  totidem  quadratorum  totius fum  enim  in  ratione  Coni  ad  Cylindrum , quod 
tamen  intelligendum  fecundum  proce  fum  in  infinitum . Vt fi  rcila  cniufdam  decem  par- 
tes acceperis  jnitio  femper fallo  ab  extremo  -uno  ipfius , adeo  vt  femper  minores  in  maiori- 
bus includantur  vtcunq\  non  propterca  dece  Hiari  parttu  quadratafimulfumpta  erunt  i$ 
ratione fubtripla , ad  totidem  quadrata  totius ftmul  accepta  . Sunt  enim  illa  partes  Ari- 
thmetici 
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thmeticc  proportionales , perpetuo  ft  excedentis  aqu olibus  excefitbus ; quomohrtm  ejl  fe- 
ries infinita  quantitatum  in  duplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium  continue  cre- 
fcentium  , a puncto  ,feu  o,  exordientium  , hoc  efl  quadratorum  partium  pradilt  arum-a , 
atque  adeo  erit  ad  feriem  totidem  maxima  aqualium , hoc  efi  ad  totidem  quadrata  totius 
in  ratione  fubtrifla . * 

?i  quis  autem  contentus  aliunde  coonouifie  , conum  tffe  fuhtriplum  cylindri  eiufdem  hafeos  , 
ac  altitudinis , "theorema  propojitum  Geometrice  demonfirabit : vnde  & alta  plurimas 
innotefeent  j duplatis  enim  p artibus  fient  diametri  circulorum  coni , toti  que  Ime  a itidem 
duplat  a fient  diametrt  circulorum  cylindri  eiufdem  hafeos , ac  altitudinis  cum  cono . At 
fi  per  T heorema  ifiud , illud  itidem  demonfirare  velit , aliunde  hoc  oportebit  ofienderes , 

<vt  paulo  antea  infinuanimus , quod  in  fecundo  libro  cumulatius  t r ali abimus , 

Hic  autem  admirationem  ingerunt,  nam  fi  nos  intclligamus  conum,  & cylindruind 
eiufdem  bafeos , ac  altitudinis , dererminaramque  multitudinem  planorum , bafi  parallelo-  n . 
tum  fecantium  tam  cylindrum , quam  conum ; communes  quidem  planorum , tam  cum., 
cylindro , quam  cum  cono  fefiiones  erunt  circuli , nullus  tamen  priter  vnum  circulorum- 
cylindri  poterit  efle  triplus  circuli  fibi  refpondcntis  in  cono,  adhuc  tamen  omnes  circuli 
cylindri  tripli  erunt  omnium  circulorum  in  cono  eiufdem  bafeos,  ac  altitudinis , In  his  igi- 
tur vides  abeundum  efle  in  infinitum , 


• 1 ■ Propofitio . j 

Series  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithmetice  proportionalium , ftue  iuxta  feriens 
numerorum  cubicorum  continui  crefeentium , a punito , vel  o, inchoatarum*  e It  ad  feriem  to- 
tidem maxima  aqualium  efi  in  ratione , qua  fub quadruplam  fuperat , <fi  huiufmodi  rationis 
excefus  efi  ratio , quam  habet  vnitas  ad  quadruplum  numeri  terminorum  post  o,  (tue  quams 
habet  cubica  radix  termini  primi  pofi  o,  ad  quadruplum  radicis  cubica  termini  maximi. 

Vt  1^1  Vdj  1 1 Vel  1 1 ■ +5  I '4  *■  ’ .1 

Cum  ver6  crefcente  numero  terminorum  exceflus  ille  fupra  rationem  fubquadru- 
piam , ita  continuo  dccrefcit , vt  tandem  quolibet  affignabili , fit  minor  proptcrca  fi  in  in- 
finitum procedatur,  omnino  euanefeet;  quare. 


theorema. 

Series  infinita  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithmetici  proportionalium  ,fiu e iuxta 
feriem  numerorum  cubicorum  continue  crefeentium , a puncto , feu  o,  inchoatarum , efi 
ad feriem  totidem  maximi  aqualium  in  ratione fuhquadrupla. 

Hinc, 

THEOREMA. 

Complementum  flmipar aboles  cubica  ad  fuum  parallclogrammum  efi  in  ratione  fubquadru- 
pla , ac  ptopterca , fij-  ipfa femipar abole  efi  m r at  tone fubfefquitertia . 


Hinc  & multa  alii  colliguntur , 

Quo  autem  padto  fit  indaganda  ratio , quam  habet  feries  ad  feriem , de  quibus  fupra,  in 
Secundo  Libro  explicabimus . 

Hic  autem  non  priteribo  quod  vlterius  perfpicuum  fiet  nimirum  plurima  beneficio  aimmioa 
Progreflionis  Arithmetici  dcmonftrata  facilius  oftendi,  & magis  fortafle  Geometrice  ■ 
pet  decrefcentiam  exceflus,  atque  defedtus:  vndehax  magna  ex  parte  ad  peculiarem  no- 
ftram  Methodum  reuocantur . 

Ad  Geometricam  Progreffionem  quod  attinet,  illud  dicendum  occurrit,  quod  huic  d, 
etiam , Methodus  inniti  poteft ; obferuata  fiquidem  ipla  Progrclfione , multoties  innotefeit  <•  rr.t,.i„- 
ratio  quifita  .•  vnde  qui  adnotarunt , parabolen  aggregatum  efle  quoddam  infinitarum-"^"""' 
numero  magnitudinum  in  proportione  quadrupla , quarum  prima  eft  triangulum  eiufdem 
bafeos  ac  altitudinis  cum  illa : fecunda  efi  aggregatum  ex  duobus  triangulis  deferiptis  in- 
iuobusfcgmcntis  eiufdem  paraboles,  & ita  deinceps;  parabolen  autem  efle  aggregatum 
•mnium  terminorum,  adnotatuntfimul,  primam  illam  magnitudinem,  feu  primum  ter- 

v;”  . Mm  minum. 
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minum , nempe  triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  cum  parabola , medio  loto  priS 
portionalem  efle  inter  primam  diflerentiam , & ipfam  parabolen ; quare  fi  primus  terminus 
valet  quatuor , fecundus  terminus  valebit  vnum ; prima  igitur  differentia  valebit  tria-: 
quare  aggregatum  omnium , vt  parabole  ad  primum  terminum , fcilicct  ad  triangulum- 
eiufdem  baTcos , ac  altitudinis , ita  hoc  ipfum  triangulum , quod  valebat  quatuor , ad  pri- 
mam differentiam , qua;  valebat  tria.  Ex  Progreflionis  Geometrici  fiquidem  natura  pri- 
mus terminus  eft  medio  loco  proportionalis  inter  primam  differentiam,  & aggregatum- 
terminorum  omnium : Vnde  parabole  fefquitertia  eft  ipfius  trianguli . 

Quemadmodum  igitur  vfus  Arithmetica:  Progreflionis  in  eo  confidit,  vt  attendamus 
num  in  ijs , de  quibus  agimus  huiufmodi  Progreflio  locum  habeat , nam  ipfius  Progreflio- 
nis fymptomata  nobis  fuppeditant  quid  in  re  propofita  dicendum , pro  afledionibus  de- 
monftrandis ; non  diflimiliecr  de  Progreflione  Geometrica  fentiendum ; huius  enim  vfus  in 
eo  pofitus  erit , num  locum  obtineat  in  re  fubie&a , nam  attendendo  eiufdem  Progreflionis 
naturam , ac  inde  confequcntia , facile  deprehendemus  oblati  Theorematis  refolutionem . 
Citcrum  huiufmodi  Progreflio,  quam  in  infinitum  concipimus , quantitati  diferera:,  & 
continuar  communis  eft,  ac  in  continua  tripartito  continget , iuxta  triplex  quantitatis  ge- 
nus , nempe  lineam , fupcrficiem , & corpus ; in  Superficicbus  autem , & corporibus  atten- 
di figurarum  fimilitudo  poteft,  iuxta  quam  Progreflio  ipfa  praeclara  quidem  habet  fympto- 
mata,  quorum  beneficio  multa  innotefeent  in  ijs , in  quibus  Progreflio  ipfa  locum  obti- 
nuerit . 

Illud  etiam  addendum , fcilicet  huiufmodi  Progreflioncm , quamnis  tendentem  in  inff-' 
nitum,  terminari  adhuc , neque  mirum,  quoniam  illa  tendentia  eft  fecundum  partes  per- 
petuo minores ; terminatur  autem  per  modum  vnius . Ita  profedo  Progreflio  illa  triangu- 
lorum in  parabole  in  ratione  quadrupla,  terminatur  in  parabolen ; fic  de  multis , multifque 
alijs  Progrcflionibus  planorum  prafertim  fimilium , itemque  folidorum . 

Nec  pretereundum , quod  fuperius  innuimus  Progreflioncm  ipfam  accipiendam  cflo 
yt  iarn  abijc  in  infinitum . 

DE  AUCTORIS  METHODO  PECVLIAR1  , AC  PROPRIA 

Per  decrefcentiam  excefus  , atque  defeBus  in  infinitum  abeuntem  Particularium 
mmum  feractfsima  , 'vtlut  illa  , qua  obfcurioribus  Theorematibus , 
facile  , ac  expedite  ft  fatis , prafertim  tjs,  qua  cumVe- 
teres , tum  Recentior.es  laboriose  demonjlrarunt . 

ET  quod  firrax  admodum  fit  ,&  qubd  valde  facilis  Methodus.de  qua  loquimur,  ma- 
gni fieri  debet . Neminem  tamen  admiratio  fubeat , quod  hanc  nobis  vendicc  mus, 
quamuis  ab  aliquo  alio  fuerit  non  nihil  infinuata ; propterea  quod  nec  illam  generali 
ratione  tradlauit , nec  firmis  dcmonftrationibus  ftabifiuit . Vtrunque  vero  prarftitifie  nos 
arbitramur . Si  igitur  id  admittendum , quod  carcinir  Lyricus  de  Poeta  loquens . 

Public  s materies  friasti  iteris  erit , fi 

Nec  cires  vilem  , fstulumtjst  moraberis  orbem , 

Nec  verbum  verbo  curabis  reddere  fidus 
Ittterfrcs . 

Multo  magis  nobis  materiam  hanc  afliimentibus , id  cuenturum  dixeris 
Primum  autem  videtur  opera:  pretium  in  medium  afferc  dctnonftrationcm , qua  Vir  non 
vulgaris  eruditionis  eft  vfus  ad  Methodum  hanc  ftabiliendam , quam  nos , priufquam  li- 
bellum ipfius  datum  eflet  adire , eramus  meditati;  Poftmodu  cautiores  fadti  exiftimauimus  , 
in  errorem  nos  incidifle , ctlm  autem  eadem  demonftratione  illum  vfum  , aduerteremus; 
fiquidem  auctoritas  ipfius  apud  nos  plurimum  habebat  momenti,  fufpicari  carpimus  nos 
non  allue inatos  fuirte  in  ipfa  demonftratione  contexenda , fed  potius  in  decernendo , quod 
ca  minus  foret  idonea  ,•  iterum  igitur  cum  eandem  ad  trutinam  rcuocandam  fulcipercmus, 
tandem  dubitauimus , 8e  nos , & illum  fuifle  deceptos , ac  propterea  Methodum  hanc  longi 
aliter  demOnftrationum  robore  firmandam . 
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Demonftratio  vero , quam  ille  rypis  commifir , fc  fe  habet , vt  fequitur 

Dat*  fine  binas  quantitates  A>  & B,  fiue  iuperficies , fiue  corpora ; data  fit  item  ratio  quacunque  E ad  F. 

Si  quantitatibus  A,  6c  B,  aliz  aeque  aliae  magnitudines  fine  termino  infaibi  poffine , que  A:  eam  femper  in- 
ter ie  rationem  (ement  > quam  E ad  F,  Ac  quantitates  ipfas  A , B,  exhauriant , hoc  cft  ab  ipfis  deficiant  defedbi 
quantumuisparuo.  Z X E F 

Etit  quantitas  A ad  quantitatem  B,  vt  E ad  F.  AB 

Si  non ; erit  ratio  AadB,  maior  , aut  minor  ratione  E ad  F.  Sit  primo  maior . M,  N. 

Aliqua  igitur  quantitas  Z,  minor  quam  A,  erit  ad  B,  vt  E ad  F.  Infcribaniur  ipfis  A,  & B»  magnitudines  bine 
M,N;  M quidem  ipfi  A:  N verd  ipfi  B,  ea  lege  vcm,  minus  deficiat  ab  A,  quam  Z,  ac  proinde  fit  maius  quam 
Z»  & fimul  rationem  talem  habeat  ad  N,  quam  E ad  F;  hoc  enim  totum  fieri  poterit  per  hypothefin . 

Quoniam  igitur  M maius  eft  quam  Z»  erir  m ad  B in  maiori  quim  Z ad  B;  at  Z erat  ad  B,  vr  E ad  F;  ergo  m 
ctl  ad  B in  maiori  quam  E ad  F,  hoc  cft,  m eft  ad  B, in  maiori,  quam  m ad  N;ergoN  magnitudo inlcnpra  ipfi 
jb,  maior  e(\  quam  b,  pars  (uo  toto , quoti  fieri  non  poeeft ; non  igitur  ratio  A ad  b.  maior  ratione  E ad  F. 

Quare  cum  ratio  AadB,  neque  maior  fit  ratione  E ad  F,  neque  minor,  aqualis  erit.  Quod  erat  demoo- 
flrandum , 

Idem  lineis  quadrat  >fi  loco  figurarum  inferiptarum  partes  eadem  lege  auferantur. 

Corollarium . 


Si  quantitatibus  X & B,  alio  magnitudines  'mferibi  pn fiat,  qua  & femper  aquales  pnf  Inter fe , & quantita- 
tes ip fas  A, B,  exhauriant . 

Erif  quantitas  A,  aqualis  quantitati  B, 

Pacet  exPropofi[ione : nun  ratio  E ad  F ift  hic  dati  fu  it  quacunque»  ac  precindeetiam  ratio  cqiulitatis.  . 

Huius  dcmonftrationis Auftor  in copcccafle videtur,  &quod  Theorema  nonfccun- 
diim  generalem  rationem  condiderit  i nihil  enim  refert  quod  quantitates  fic  fc  habeant , vt 
vna  fit  tanquam  figura  alteri  inferipta  &c. , & quod  in  ipfa  demonftrationc  ad  pauca  fo 
reftringens  defecerit . 

Antequam  autem  nobis  datum  effet  adire  huius  Auctoris  lucubrationes  aliquomodo  fi- 
milem  dcmonftratione  fequentem  excogitauimus;rc  tamen  diligentius  introfpccfta,  vifa  eft 
nobis  fufpciSa , vt  paulo  poft  dicemus.  Pofhnodum  difieftis  tenebris  veritas  enituit . 

Non  diffimiliter  nos  ratiocinati  eramus  . 

Sint  quantitates  A,  B,  totidem  aliae  C,  D,  minores, qui  G 

jper  incrementa  femper  ac  femper  minus  deficiendo  ab  ip- 
lis  A,  B,  deficere  tandem  poffint  defc&u  minori  quae un-  A B 

que  data  quantitate , perpetuo  tamen  feruantes  eandem-  « E F 

rationem,  quae  eft  E ad  F.  Dico  A,  ad  B,  rationem  ha-  *"  u 

Jjere , vt  E ad  F. 

Si  non  eft  A,  ad  B,  vt  E ad  F,  habebit  A ad  B,  maiorem , vel  minorem  rationem , quam 
E ad  F . Habeat  primo  maiorem  rationem , & fiat  vt  E ad  F,  ita  G ad  B;  ergo  A maior  erit 
quamG.  Vel  ergo  C maior  eft  quam  G,  vel  non  maior : fit  primo  maior . Quoniam  igi- 
tur G maior  eft  quam  G;  ergo  C ad  B maiorem  habebit  rationem , quam  E ad  F;  fcd  vt  E 
ad  F,  ita  C ad  D;  ergo  C ad  B maiorem  habebit  rationem  quam  ad  D;  ergo  D maior  erit 
quam  B,  contra  hypothefin ; fupponimus  enim  B maiorem  cfle  quam  D. 

* Si  vero  non  fuerit  maior  quam  G . Quoniam  G minor  cft  quam  A intclligi  poterit  C 
maior  quamG,  minor  tamen  quam  A,  fimulque  rationem  habere  ad  D,  qua:  cft  E ad  F. 
Quoniam  igitur  C maior  eft  quam  G,  erit  C ad  B,  in  maiori  ratione  quam  G ad  B;  erat  au- 
tem G ad  B,  vt  E ad  F;  ergo  C ad  B erit  in  maiori  ratione  quam  E ad  F,  hoc  eft  C ad  B erit 
in  maiori  ratione  quam  ad  D;  ergo  D maior  erit  quam  B,  contra  hypothefin ; non  igitur  A 
ad  B maiorem  habet  rationem  quam  E ad  F. 

Non  diffimiliter  fi  ratio  A ad  b,  fupponatur  effe  minor  ratione  E,  ad  F. 

. Hic  demonftratio , vel  eo  nomine  fufpeifta  vifa  eft , vt  modo  innuimus,  quonianf  hypo-  cire*  jupr,-,, 
thefis  vna  deftruerc  videtur  alteram,  quarti  vtraque  fit  ad  dcmonftrandum.  Supponit  enim'"”  ./''"*** 
C,  ad  D,  effe  vt  E ad  F,  & in  eadem  ratione  eflc  G ad  B,  fecit  ex  conftruflionc;  f apponit 
•*em  D minorem  cfle  quam  B,  quemadmodum  C minorem  quam  A;  deinde  C maiorem  cf- 
-te  quam  G,  hic  ramen  fuppofitio  dcftruit  antecedentem,  qui  deinde  tamen  in  dcmonftra- 
tione  adhibetur , at  cum  femcl  deftruifta  fuerit , nequit  amplius  vfurpari . Quod  autem  hec 
- fuppofitio  dcftruat  antecedentem  apparet . Si  enim  cft , vt  C ad  D,  ita  G ad  B,  & C fuerit 

• maior  quamG,  non  poterit  Dfupponi;  minor  quam  B,  fcd  maior  clfc  neceflario  debet; 

M m 2 quamo- 
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q^amobremdcmonftratio  non  deducit  ad  inconueniens;  fi  enim  fuerit,  vt  GldB,  ita  C 
ad  D,  & C fuerit  maior,  quam  G,  nullum  erit  incommodum , quod  D fic  maior,  quam  B;  in 
tantum  enim  inconueniens  fbret.  in  quantum  D fupponeretur  minor,  quam  B,  fcd  non  fup- 
ponitur  amplius  minor ; quoniam  tametfi  ab  initio  ita  fupponeretur , fupponendo  tamen  C 
maiorem,  quam  G,  itemque,  vt  G ad  B,  ita  C ad  D.  neccflario  confcquitur,  vt  D fit  maior, 

3uam  B;  quamobrem  fappofitio  prior  illa  dcftruitur ; vnde  non  licet  illam  amplius  in  ipfa-, 
emonftratione  adhibere . 

In  fecundo  verb  cafu,  quando  fcilicet  C,  non  eft  maior,  quam  G,  intelllgi  quidem  poteft 
magnitudo  adaudfa.qux  minor  fit,  quam  A,  maior  tamen,  quam  G,  eaque  appelletur  pari- 
ter C:  fed  hac  intclligi  non  poterit  effe  ad  aliam  D,  vt  E ad  F,  nifi  pariter  D fit  maior,  quam 
B,  cumlupponamus  efle,  vt  E ad  F,  ita  G ad  B:  & vt  G ad  B,  ita  C ad  D . Dum  enim  lup- 
ponebamus  D,  minorem  efle,  quam  E;  deinde  volumus  efle , vt  E ad  F,  ita  G ad  B,  & ita  C 
ad  D,  fupponendo  Cadaudtam.quat  pariter  nuncupetur  C (nihil  enim  refert  quocunquo 
modo  appellctur)eamque  maiorem  efle,  quam  Gihac  fecunda  fuppofitio  dcftruit  antece- 
dentem ; non  enim  fieri  poterit,  vt  fit  C ad  D,  quemadmodum  G ad  B,  & C fit  maior.quam 
> G,  at  vero  D fit  minor.quam  B. 

Quapropter  hac  demonftratio  non  videbatur  deducens  ad  inconuenitfs,  Si  enim  fuerit,vt 
G ad  B,ita  C ad  D;at  verb  C fit  maior.quam  G, nullum  eft  inconueniens,  quod  D fit  maior, 
quam  B;  immo  neceflarib  debet  c Ile  maior ; neque  inconueniens  eft,  quia  D fupponebatur 
minor.quam  B.quonia  hxc  fuppofitio  deftrufta  eft  per  fubfequcnte,quando  enim  intellexi- 
mus efie.vt  E ad  F.feu.vt  G ad  B,  ita  C ad  D,  & C maiore  eflc.quam  G;  nequit  enim  retineri 
prior  fuppofitio , quaterat.vtD,  fit  minor,  quam  B.  Quod  fi  videatur  inconueniens  poli- 
tum in  eo , qubd  fi  A maiorem  haber  rationem  ad  B,  quam  F.  ad  F,  aliqua  quantitas  minor 
quam  A,  puta  G,  erit  ad  B,vt  E ad  F:  atque  adeo  licebit  (&  hoc  erit  inconueniens  dicet  ali- 
quis) fumerc  quantitatem  C maiorem,  quam  G,  & minorem,  quam  A,  & facere,  vt  E ad  F, 
ita  C ad  D;  atque  adeo  D maiore  efle, quam  B,  contra  hypothcfin,-  fiquidem  fupponebatur 
tam  C,  quam  D minor.quam  fit  A,  & B.  Sed  hac  eft  imaginationis  deceptio ; non  enim  D, 
modo  eft  amplius  ex  quantitatibus  inferiptibilibus  in  infinitum  ipfi  B,  fcd  potius  exeo  .quia 
ia&um  eft , vt  E ad  F,  feu  vt  G ad  B,  ita  C ad  D;  fa&aque  eft  C maior , quam  G,  quantitas 
D eft  quadam  noua  quantitas  extra  infinitam,  multitudinemcarum , qua?  in  infinitum  fup- 
poncbanturinfcriptibilcs  ipfi  B:  vnde  nullum  inconueniens,  qubd  D maior  fit,  quam  B, 
fnlZ".  ^ Sed  ratio  F.,  ad  F,  cfFomnium  infcriptibiliumipfis  A.B;  At  ex  eo  qued  A ad  B,  lupponic 
aduerfarius  tn aiorem  , vel  minorem , habere  rationem , quam  E ad  F.  fcd  & non  ex  noua-, 
quadam  hypothefi , hic  omnia  fequuntur ,.  inter  quae  quod  D c numero  infcriptibilium.  , j 

fit  maior,  quam  B.  , 

Vbiobferuandum , quando  nos  conteximus  dcmonftrationem  ducentem  ad  inconue- 
niens , quatenus  aliquid  infert  contra  hypothcfin , tunc  dcftruitur  quidem  hypothefis  per 
ipfum  inconueniens , dummodo  huiufmodi  hypothefis  femper  retenta  fuerit , atque  hunc 
in  modum  licet  demonfti  are  dcftruendo  hypothcfin ; fed  non  licet  illam  deftrucre,  & poftr 
modum  eam  adhibere,  velutinon  dcftruitam , & deducere  ad  inconueniens  .quatenus 
quod  infertur  dcftruat  illam , qua:  amplius  non  eft  , vtpote  iam  dcftru&a  per  aliam  fuppo- 
ntio.iem  , 

wJiairi  Itaque  fumma  haec  eft , quod  in  dempnftratione  deducente  ad  inconueniens  non  Iiypo- 
*f,'‘  thefis,  fcdlalfum,  quod  in  dempnltrationis  progreflii  offendimus , hypothcfin  dcftruitj 
proptcrca quod  vt  fuperius ,docuimus.dedudiio ad impoiTibile , eft  aflumptio  eius,  quod 
quafito  contradicit,  tanquam  conccffi  pcc  confcqucntia,ad  id,quod  vero  conceffo  opponi- 
tur i in  hac  enim  fumimusid  , quod  qua? (ito  contradicit , idque  fupponentes  progredimur, 
donec  in  aliquod  incidamus  ablurdum , per  quodfuppofitione  deftruda , confirmetur  id, 

, quod  a principio  quarebatur. 

Quoniam,  hic  noftra  Methodus  prafertim  locum  obtinet  in  figuris  circulo  inferiptis  , & 
circumfctiptis , cuidam  proptcrca  videri  poflet  hanc  niti rcfolutioni  figurae , tam  infetipt*  , 
quam  circumfcripta  circulo  in  ipfum  circulum . Hoc  autem  incaute  fi  nos  explicemus,  pu- 
gnantia videremur  admittere ; proptcrca  quod  polygona  circulo  inferibi  poflunt , & cir- 
cumfcribi.ordinata  quidem  in  infinitum , itavt  non  Unt  tot  quin  plura , Cura  hoc  autem-. 
progreffu  in  infinitum  nequit  cohxrcre  delinentia , qua  diceret  quifpiam,  polygona  ipfa^ 

tan- 
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'rsndem  in' circulum  delinere . Nec  illud  cftplaufibile,  quod  tamen  nonnullis  arrifit,  ni- 
mirum definentiam  ede  in  polygonum  infinitorum  laterum , cuiufmodi  circulus  ede  videri 
potiet  ,■  hoc  enim  haud  minus  repugnat , propterea  quod  circulus  id  fibi  vendicat  , vt  redte 
dudtx  i centro  ad  fingula  peripherix  pundla  fint  inter  fe  squales  .•  polygonum  autem  fiue 
confiet  angulis,  & lateribus  numero  influitis,  fiuc  finitis;  hoc  profcdlo  habet,  vtangulis, 
lateribufque  confiet ; hoc  enim  fonat  nomen  illud  polygonum . Si  namque  confiat  angu- 
lis , anguli  continentur  lateribus ; ergo,  & angulis,  & lateribus  conflare  debet;  qusc  qui- 
dem figura  prscipuum  illud  habet , quod  redi  .e  omnes  a centro  dudtx  ad  vertices  ungulo- 
rum angulorum , fint  inter  fc  squales , & qute  perpendiculares  ab  eodem  centro  ad  ungu- 
la latera  ducuntur,  fint  itidem  inter  fc  squales  (loq  uimur  enim  de  polygonis  ordinatis) ; at 
verb  vnaquatque  duifia  a centro  ad  verticem  anguli  maior  cft  ea , quat  ducitur  ab  eodem- 
centro  perpendicularis  ad  latus  t non  itaque  omnes  illa;  dudlx  d ccnrro  ad  polygoni  ambi-  <P 
tum , funt  inter  fe  xquales ; polygoni  igitur  ambitus  cfle  non  poterit  circuli  circumferentia, 
Non  eft  itaque  circulus  polygonum  infinitorum  laterum . 

Illud  etiam  accedit,  quod  infinitum  huiufmodi , multitudo  fcilicct  angulorum,  quibus 
polygonum  conflaret , foret  in  a diu ; hoc  autem  infiniti  genus  nunquam  agnouit  Natura , 

Noftra  igitur  Methodus,  vt  robore  conflet,  haud  indiget  buiuimodi  delinentia , quali 
circulus  intrinfccus  illius  Progrelfionis  in  infinitum  fit  terminus , fcd  potius  terminus  qui- 
dam extrinfecus , vt  polygona  per  fui  incrementa , fi  fuerint  inferipta , & per  decrementa , 
fi  fuerint  circumfcripta,  multiplicatis  angulis,  atque  lateribus , differre  poflint  Temperi 
circulo  minori , quacunque  data  quantitate , 


Theoremata  quadam  KaS jA ni , quibus  Aulhris  Methodus  innititur , 

THEOREMA  1. 

Si  quotcunque fuerint  quantitates , > quarum /Jugulis  portes  in  eadem  ratione  cum  illif  te. 
ttpst fint . Dico  has  poffc , per  nnyfiie  in-ti/^ctruf , continuata  incrementa , femperac 
fcmpir  ah  illis  minus  deficiendo , tandem  deficere  defeCin  minori  quacunque  dati  qu  anti- 
tate , rationem  eandem  inter  fe perpetuo  /er nantes , 
c Sint  dux  quantitates  AB.CD,  qua- 
rum partes  AE.CF,  in  eadem  fint  ratio- 
ne cum  illis . Dico  AE,  CF,  augeri  pof- 
fc in  infinitum  eadem  ratione  retenta,  vt 
minus , ac  minus  ab  ipfis  Ab,  CD,  defi- 
ciendo, tandem  deficiant  dcfcddu  minori 
quacunque  data  quantitate . 

Difponantur  AB,  CD  parallel* ; du- 
ftaque  fit  AC,  eaque  prorradia  fit  ad 
partes  C in  infinitum ; per  E,  F,  dudla  fit  EF,  qua:  protradla  ad  partes  F,  occurrat  ipfi  AC 
produdlx  i n G:  occurret  autem  cum  CF  fuerit  minor,  quam  AEtagatur  GD,  qux  produdla 
ad'partcs  D,  nccelTario  tranfibitper  B, 

Quoniam  igitur  inter  E,  B,  infinita  cadunt  pundla,  fumatur  Hi  & per  H agatur  HG,  oc- 
currens FD  in  I . Manifeftura  eft  AH,  maiorem  cfle,  quam  AE,  atque  adeo  & CI,  quam- 
C F,  & tamen  AH,  & CI,  in  eadem  efle  ratione  cum  AE  ad  CF.vcl  Ab  ad  CD;  item  AH, 
minus  deficere  ab  AB,  quam  AE;&  Cl  minus  deficere  ab  ipfa  CD.quam  CF. 

Rurfus  quoniam  inter  H,B  infinita  cadunt  pundla,  in  infinitum  hoc  modo  licebit  abi- 
re , ita  vt  mmores  a maioribus  aB,  CD  femper  minus , ac  minus  deficiendo , tandem  defi- 
ciant defedlu  minori  quacunque  data  quantitate , rationem  eandem  inter  fe  perpetui  fer- 
uantes , qux  eft  AE  ad  CF,  vel  AB  ad  CD. 


S C H O L I O N. 

tbferuandum  eil  autem , quod expefitum  T heorema  de  lineis , cuicunque  generi  quantitatis 
aptari  poteji , vnde  concipere  lices  ,vt  AB  ad  CD,  ita  polygonum  ad polygonum  ,&vt  E E 
ad  CF,  ita  quoque  polygonum  ad  polygonum . Nec  difjimiliter  de  fohdis . JZutmohrcnu, 
accepto  punclo  H,  duciaque  HG,  vt  fupra , intelligert poterimus  polygonum  ad polygonum 
tfie,  vt  AH  ad  Cl>&  de  ipfi  fmet  polygonis  ratiocinari  non  fecus , ac  dc  Jimphcibus  lon- 
gitudinibus . Aduer- 


Qtjirmaaii. 


Digitized  by  Google 


• tx  mu 

di  *H  i-. 


CAROtl  REKALDINII 

'Aducrtcndum  cfi  alterius, T hcorema fuperius,  i notis  conditum fui  fi t de  ratione  maioris,  vei 
minoris  inaqualitatis ; ntm  de  oqualitotis  rosione  profecto  difficultas  nudo ; quod  emm-o 
hic  ojl caditur  per  lineos  coeuntes  in  punito , sii  per  lineos  porollelos  dcmonftruretstr . 

THEOREMA  II. 

Si quotcunque fuerint  quantitates , o quarum fingulis  partes  occepto  fint , quo  per 

'wrmfifMue , continuata  incrementa,  femper  oc femper  mimis  deficiendo  ah  illis , deficiant 
tandem  defcltu  minori  quacunque  dato  quantitate , rationem  eandem  inter  fe  perpetui 


Si fint  quotcunque  fuerint  quantitates , 'e  quarum  fin futis  portes  in  eadem  ratione  cumillis 
accepta fint . Dico,  illas  pofie per  continuata  decrementa,  femper  has  minus,  oc  minus  ex- 
cedendo , tandem  excedere  excefiu  minori  quacunq;  data  quantitate , rationem  condensa 
inter  fe  perpetuo  fer u antes . ' 

■ . . . , , i 

THEOREMA  IV. 

Si  quotcunque  fuerint  quantitates,  e quorum  finqiilis  portes  occepta  fint,  ito  vt  illa  per  con- 
tinuato decrementa  femper  minus , ac  minus  has  excedendo , tandem  excedere  poffint  ex- 

tefi*' 
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eefin minari quacunque  data  quantitate , perpetuo feruantes inter  fc  rationem  eandem-.' 

Sict  has  in  eadem  cfie  ratione  cum  illis , 

THEOREMA  V. 

'Si  quit  cunei  ut fuerint  quantitates , quarum  fmgulis  alia  maitres  accepta  fine  in  'eadem  ra » 
tiane  eum  illis . Vico,  has  pefli per  ituueiti  ,&ec.Kn\ciXL\sm,femper  ac  femper  minus  illas 
excedendo , tandem  excedere  txccfiu  minori  quacunque  data  quantitate , fimf  er  tandem 
inter fe  rationem feruantes , 

...  1 

Sint  quantitates  aB,  CD,  quibus  acecpt®  fint  maiores  AE,  CE,  in  eadem  ratione  cum-, 
illis . Dico  has  per  continuata  decrementa  femper  ac  femper  minus  illas , nempe  AB,  CD 
excedentes,  tandem  excedere  cxccflu  minori  quacunque  data  quantitate  rationem  eandem 
jnter  (e  perpetuo  feruantes . 

Si  non  ita,  faltem  refpe&u  alicuius  quantitatis,  qu®  minor  fit,  vel  maior 
alterutra  ipfarum  AB,  CD;  id  fieri  poterit , Sit  primo  refpeftu  CD,  nempi 
CL,fiue  minor,  fiuc  maior.  Quoniam  igitur  AE.CF  per  continuata  decre- 
menta femper  minus  excedendo  ipfas  AB,  CL,  tandem  excedere  poliunt  ex- 
cedit minori  quacunque  data  quantitate , eadem  perpetuo  feruata  ratione.., 
qux  eft  AE  ad  CF  vel  Ab  ad  CD;  ergo  erit ‘ vt  AE  ad  CF  atq;  adeo  vt  AB  ad 
«CD,  ita  AB  ad  CL.  Quod  eft  inconueniens . 

THEOREMA  VI. 

■ $i  quotcunque  fuerint  quantitates,  quarum  fingulis  alia  maitres  accepta  fint  , qua  per 

ftiixnr,  decrementum  femper , ac  femper  minus  illas  excedendo,  tandem  excedere  pojpnt 
- ■ exctfiu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  eandem  inter  fe  rationem  feritantes . 

■ Hiet  quantitates  silas  in  eadem  efie  ratione . 

■«  Sintquantitates  AB,  CD,  quibus  alix  maiores  acceptx  fint 
AE,  CF,  qu*  per  decrementum  femper , ac  femper  minus  ex- 
cedendo ipfas  aB,  CD,  rationem  eandem  inter  fe  perpetui 
feruent,  qu®  eft  M adN.  DicoABadCDefle.vtMadN. 

Si  enim  AB  non  eft  ad  CD,vtM  adN,  erit  AB  ad  aliam  CL, 
vel  minorem , vel  maiorem  ipfa  CD,  in  ratione  M ad  N.  Quo- 
niam igitur  AB  ad  CL  eft , vt  M ad  N,  fed  vt  M ad  N,  ita  eft 
AE  ad  CF;  ergo  vt  AE  ad  CF,  ita  Ab  ad  CL;  ergo  AE,  CF 
ner  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas 
AB,  CL,  tandem  excedere  poterunt , cxccflu  minori  quacun- 
que data  quantitate , eidem  perpetui  feruati  ratione  M ad  N; 

!ed  exhypothcfi  AE,  & CF,  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo  ipfas  ***** 
Ab,  CD,  tandem  excedere  polfunt  cxccflii  minori  quacunque  data  quantitate , femper  ei- 
dem feruati  ratione,  qu®  eft  M ad  N;  ergo  eadem  CF.per  continuata  decrementa  excedere 
piterit  duas  CD.CL.inxquales  perpetuo  feruata  eadem  ratione , qu®  eft  M,  ad  N . Quod 
eftimpoflibite. 

Hoc  idem  Theorema  hunc  etiam  in  modum  enunciari  poruiflet 

' Si  quantitas  prima  femper  minus  excedende  fecundam , excedere  tandem  poflit  exceffit  minc- 
ti quacunque  data  quantitate , fic  tertia  rcfpcBu  qiarta , ea  dem  perpetui  feruata  ratione  inter 
primam , & tertiam . Dico  fecundam  ad  quartam  in  eadem  effe  ratione . 

THEOREMA  VII. 

Si  quatuor  fint  quantitates  proportionales , ex  fecunda , & quarta  fumi  poterunt  partes , qua 
per  continuata  incrementa , femper  minus  deficiendo  ah  ipfis , tandem  deficere  pojjint  de- 
fcClu  minori  quacunque  data  quantitate,  itavt,  qua  ratio  fit  prima  ad  fingulas  partes 
- . fecunda , eadem  fit  tertia  ad fingulas  partes  quarta . 

>..*»  Sint 
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Sint  quantitates  A,  BG,  D,  EH,  proportionales , &ex  BG,  fecun- 
3a , & KH  quarta  fumpw  fint  partes  BC,  EF,  ita  vt  qu*  ratio  cft  A ad 
BC,ea  fit  D ad  EF.Dico  bC,&  EF.ab  ipfis  BG.EH.femper  minus  in  in- 
finitum deficiendo,  tande  per  cotinuata  jncrcmJta  deficere  po(Te  defc* 

#u  minori  quacunque  data  quantitate,  ita  vt  qua:  ratio  cft  A ad  lin- 
gulas partes  ipfius  BG,  eadem  fit  qu*  D ad  fingulas  partes  ipfius  EH. 

Si  enim  BC,  & EF  ab  ipfis  EG,  EH,  femper  in  infinitum  deficiendo 
tandem  deficere  non  poflunt  defe&u  minori  quacunque  data  quanti- 
tate , ita  tamen , vt  qua:  ratio  cft  A,  ad  lingulas  partes  ipfius  bG,  non 
fadem  fit  D,  ad  fingulas  partes  ipfius  EH;  ergo  falrcm  qur  ratio  eft  A, 
ad  fingulas  partes  ipfius  bG,  eadem  erit  D,  ad  fingulas  partes  alternis , 
qu*  minor  fit  ipsa  EH  (non  enim  maior , nam  tunc , qu*  ratio  efiet  A ad  partem  ipfius  BG 
eadem  efle  deberet  D ad  ipfam  EH)  fit  igitur  illa  EI,  minor,  quamEH.  Quoniam  igitur, 
qu*  ratio  eft  A ad  fingulas  partes  ipfius  BG,  eadem  eft  D ad  fingulas  partes  ipfius  Eis  er- 
« itmunu  g°  Vt  A ad  bG,  ita  D ad  EI,vt  mox  conftabit  ;*  fed  vt  A ad  BG,  ex  hypothefi  ita  D ad  EH; 
. ergo  D ad  EI,  eam  habebit  rationem , quam  habet  ad  EH.  Quod  cft  inconuenicns ; nam  Ei 

foret  arqualis  ipfi  EH , 


ABDE 


Lemma , 

Secuturum  autem  elTe.ve  A ad  BG.ita  D ad  alia  EI.&c,  fic  oftendo_r/  non  it*  tfitritviM 
ad  BC,  ita  D ad  aliquam  aliam  maiorem, vel  mitiorem  iff*  EI,  Sit  primi  maior , vt  EX. 

fi^uoniam  igitur  inter  K,I,  infinita  cadunt punfla  , fer ; poterit , A,  ad  partem  ipfius  BC, 
nempe  BM,  vt  D ad  aliam,  que  maior  fit,  quam  EI, mutor  tamen  quam  Et,  ergovt 
A ad  aliquam  partem  ipfius  BC,tta  fi  ad  aliquam  partem  alter  tus  maioris,  quam  EI,  quti 
eft  contra  hypothefin. 

St  veri  fit  ,vt  A ad  BG,  ita  D ad  EL,  minorem  , quam  EI.  Quoniam  igitur  ,vt  A ad  fini 
gulas  partes  ipfius  BC,  ita  D ad fingulas  partes  ipfius  f.l>&  inter  L,l,infinit*  cadunt pun- 
4 ia  > erit  vt  A ad  aliquam  partem  ipfius  BC,  verti gr at  ia » BM,  ita  fi  ad  aliquam  partem 
ipfius  EI,  qua  maior fit , quam  EL,  mimrtamen  quam  EI,  quod  eft  impoftilt.  Cimj 
tnim  fit  ,vt  A ad  BG,  ita  D ad  EL,  fien  non  poterit , vt  A ad  partem  ipfius  BG,  fit,  quo- 
ttiadniodum  fi  ad  quantitatem  matorent  ipfis  EL, 

THEOREMA  VI U , 

Si  fint  quatitor  quantitates  proportionales , ffi  per  continuata  quidem  incrementa  prima  itui 
nus  dtfiutndo  a quapiam  quinta , (fi  tertia  a quapiam  fiexta , femper  in  infinitum , dtfi~ 
cere  tandem  pofiint  defeci  u minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  tamen  eadem  fiet « 
«at i ratione  prima  ad  fecundam , (fi  tertis  ad  quartam,,  fiico  quintam  ad  fecundam  itu* 
tacEm  e/e  ratione  in  qua  eft  Jtxta  ad  quartam , 


B] 


L 

K 

L 


Sint  quantitates  AB,  CD,  EF,  GH,  fitque  vt  AB  ad  CD,  ita  EF 
‘ad  GH,  in  ratione  minoris  inatqualitaris ; at  verd  Ab,  EF,  prima , 

& tertia  per  continuata  quidem  incrementa  femper  minus  dcficicn-  l| 

do  abs  CI,  & GK,j  quinta,  & fexra  deficere  tandem  poffint  defeiftu 
piinoriquacunque  data  quantitate  eadem  perpetuo  tamen  Icruata 
latione  AB  ad  CD,  & EF  ad  GH . Dico  e fle  vt  quinta  CI,  ad  fe- 
cundam CD,  ita  fextam  Gb  ad  quartam  GH. 

Si  enim  non  cft  vt  CI  ad  CD,  ita  GKad  GH;  ergo  vel  minor, 
vel  maior , quam  Gx,  erit  ad  GH,  vt  CI  aif  CD . Sit  vtcunquo 
Vt  GL . Quoniam  igitur  cft  vt  CI  ad  CD.  ita  GL  ad  GH;  ergo  per- 
tnutandoerit  vt  CI  ad  GL,  ita  CD  ad  GH;  fed  vt  CD  ad  GH,  ita..  • A]  C|  Ifi  :G 
ex  hypothefi  permutando  cft  aB  ad  ER  ergo,  vt  CI  ad  GL,  ita  Ab 
itirfrloun  atl  EI;  ergo a AB.&EF,  per  continuata  incrementa  augeri  poterunt  in  infinitum,  ira  W 
Hfittua  deficiendo  ab  ipfis  CI,  GL,  tandem  deficiant  dcfe&u  minori  quacunque  data  quan- 
titate 


Digitized  by  Google 


DE  RE  SOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.I.  *8i 

citate  eidem  perpetui  feruati  ratione , fcUicet  AB  ad  EF,  feu  CI  ad  GL;  fed  exdem  AB,  & 
E.F,  per  continuata  incrementa  deficere  poterant  ab  ipfis  CI,  GH,  perpetuo  feruati  eadem 
ratione  AB  ad  CD,  feu'EF  ad  GH,  feu  CI  ad  GL,  ergo  eadem  EF  deficere  poterit  ab  ipfis 
CK,GL,defe,au  minori  quacunque  dati  quantitate,  feruata  eadem  ratione  CI,  ad  GL. 
Quod  di  impoffibile . 

THEOREMA  IX. 

fi Jit,  vt  primi  ai  fecundam , ita  tertia  ad  quartam  i at  iero  prima  minus  femper  in  infi- 
• ni  tum  excedendo  quampiam  quantitate»  quintam  , tandem  excedere  pofit  excefiu  mint- 

ri quacunque  data  quantitate : item  tertia  refpeclu  fexta , perpetuo  tamen  feruata  ea. 
dem  ratione , prima  ad fecundam , & tertia  ad  quartam . Dico  e fit,  it  quintam  ad  fe- 
tandam , ita  fextam  ad  quartam . 

Huius  demonftratio  ejt  didis  facile  confiat  &c. 

THEOREMA  X. 


- H ftnt  quantitates , & quet  in  inii  fumi  pofiunt partes , totidem fingttlis  ijs  aquales  in  alia-> 

•»  accipere  liceat  ,&  fic  in  infinitum  nouss  partitus  acceptis,  ita  it  aggregatum  pojier iorum 

femper  matus  fit  aggregato  priorum.  Dico  propofitas  initio  quantitates  ejje  inter  [e  a- 
quales . 

Sint , exempli  gratia , ha;  dux  propoli r*  quantitates  AB,  CD,  & B 

AB,  fumptx  fint  partes  E,F,G,  quibus  totidem  xquales  in  CD, 
accepta;  fint  H,I,K,  & fic  in  infinitum , ita  vt  aggregatum  pofterio- 
nim  maius  fit  aggregato  priorum . Dico  AB,  CD,  elfe  inter  fc  x- 
quales . 

Quoniam  enim  fupponuntur  E,F,G,  partes  accepta:  ex  AB,  qui- 
bus in  CD,  fint  accepta:  partes  xquales  H,I,k,  idque  fupponitur 
Beri  polfe  in  infinitum , ita  vt  aggregatum  pofteriorum  maius  lem- 
per  fit  aggregato  priorum ,-  ergo  a duobus  quantitatibus  AB,  CD, 
fupponimusauas  auferri  quantitates,  nempe  partium  aggregata,  E|  j | |H 
qua:  per  continuat»  incrementa , femper  minus , ac  minus  deficien- 
do ab  ipfis  AB,  CD,  tandem  deficere  poflint  defe&u  minori  qua- 
cunque data  quantitate , femper  eadem  feruata  xqualitatis  ratione ,-  ergo  ex  ijs , qux  fupra 
demonftrauimus , 1 quantitates  AB.CD,  initio  propoficx  erunt  inter  fc  xquales.  Quod 
Cfat  operx  pretium  oftendere . 

Hoc  etiam  de  alijs  rationibus,  prster  eam , qux  cft  «qualitatis,  oftendi  poteft  reducitur  • rt"rr"  '- 
tamen  ad  fecundum , ' «/'«»*'»• 


THEOREMA  XI. 

fis  quantitas  prima  femper  minus  txcedendo fecundam , excedere  tandem  pofit  excefu  mino- 
ri quacunque  data  quantitate,  fic  tertia  refpeSu  quarta  ; ita  tamtn  vt,  tum  tertia  ad pri- 
mam fit  in  fubmultiplici  ratione  maiori , quam  quadam  prafinita  ratio fisbmultiplcx,  & 
per  continuata  deertmenta  femper  ad  illam  magis  accedat.  Dico  quartam  ad  ftcutsdam  ef- 
fit in  huiufmodi  prafinita  ratione  fnbmultiplici . 
i-  Smt  quantitates  AB,  AE,CD,CF,&  prima  quidem  AB  fem-i  Bj 

f>er  minus  excedendo  fecundam  AE,  excedere  tandem  poffic 
exceflu  minori  quacunque  data  quantitate ; fic  tertia  CD  refpe- 
*tu  quartx  CF,  ita  tamen  vt , cum  tertia  CD  ad  primam  AB,  fit 
In  fubmultiplici  ratione-maiori,  quam  quxdam  prxfinita  ratio 
iubmultiplex  M ad  N,  per  continuata  decrementa  magis  ad  il- 
lam accedat . Dico,  quartam  CF  ad  fecundam  AE,  in  eadem- 
c fic  fubmultiplici  prxfinita  ratione . 
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Nifi  enim  CF  ad  AE  rationem  haberet  fubmuitipliccm  M ad  N,  fcd  potiCts  CL  ad  A fi* 
deberent  CD.AB,  minus,  ac  minus  excedendo  CL,  AE,  in  infinitum  excedere  excefln 
minori  quacunque  data  quantitate , ita  vt  cum  tertia  CP  ad  primam  AB,  foret  in  fubmul- 
tiplici  ratione  maiori , quam  M ad  N,  ratio  femper  CP  ad  AB  minus  excedendo  CL,  AE. 
magis  accederet  ad  fubmultiplicem  rationem  'M  ad  N;  fed  hoc  ex  hypothefi  cfitingit  refoe» 
itu  AE,  CF;  ergo  deberet  contingere  rcfpc&u  AE,  CF,  & refpcftu  AE,  & CL,-  quare  CL, 
&CF  forent  aequales.  Qitod  cftabfurdum, 

Hzc  attulimus  Theoremata , non  quafi  omnia , qua?  excogitari  pofitnt,  tanqudm  gene- 
ralia, quibus  huius  Methodi  demonftrationes  innituntur,  fcd  tantum  illa,  quz  nobisin- 
feruirc  poffunt  pro  exemplis  afferendis , & quorum  imitatione  reliqua  poffunt  excogitari , 
prout  vius  requiret . 

Sic  duo  fequentia  demonftrati  poffent , quat  fuam  haberem  vtilitatem . 

THEOREMA  XII. 

Si fint  quatuor  quantitatis  trimi  ordinis , totidemque  olit  ordinis fe tundi , ito  t t line fi~ 
(and i ordtnis  a binis  ordini s frimi  femfer  minas  deficiendo , deficere  ttndtsn  foffi/ss  de fi- 
lia minori  quacunque-dat*  quantitate , ito  vt  rotio  duorum  Jccnndt  ordinis  fors  eadeuua 
ftrfttao  fit  ros  tonis  duorum  aliorum . Dico  rationem  duorum  frimi  ordinis , eaxdtuut 
efie  fortem  aliorum  duorum  esufdem  ordinis . 

Sint  quantitates  A,B,C,P,  totidemque  fint  alia;  E,F,G,H,ita  vt  E,G, 
'#bsA,C,&F,H,absB,D,  femper  minus  deficiendo  deficere  tandem- 
poflint  defeiiu  minori  quacunque  data  quantitate , autem  ratio  ipfius  E 
ad  G,  perpetub  fit  eadem  pars  rationis  ipfius  F ad  H . Pico  rationem-, 
ipfius  A ad  C,  eandem  effe  partem  rationis  d ad  D . 

THEOREMA  XIII. 

Si  fuotcunque  fint  quantitatis , fic  fe  habentes  reficQu  atiekins  vt  hoc. 
quantum 'lis  augeatur , fi  vn*  illarum  hanc  excedat . c ater  e omnes 
(xcedere  deleant , etfi  vna  illarum  ah  hac  quantumuis  diminuta  de- 
ficiat, cetera  omnes  ah  eadem  deficere  deleant . DKO  quantitates  illas 
efie  interfis  aquales. 

" lemma \ 

Sjmilia  polygona  circulis  inferipra  funt  inter  fe , vt  d diametris  qua* 
drata , 

Hoc  elementare  efi , demonfiratumque  al  Euclide  in  Lilro  duodecimo  erop.fr ima . 

THEOREMA , 

Circuli  inter fi  funt  quemadmodum  a diametris  quadrata , 

Quoniam  funt  duas  quantitates , nimirum  circuli,  a quibus  partes,  videlicet  Gmiliapoty^ 
eona,funt  accepti.quc  per  cdtinuata  incrementa  fetopcr.ac  femperminus  ab  ipfis  deficien- 
do , tandem  deficere  poffunt  defeCtu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata 
eadem  ratione,  quzeft  inter  diametrorum  quadrata  fex  eo  enim,  quod  przraiffum  ell 
lemmate, hzc  cft  ratio  inter  polygona  ftmilia  circulis  inicripta);crgo  cx  generali  huius  M«* 
tbodi  Theoremate  fecundo , circuli  erunt  inter  fe , vt  a diametris  quadrata . 

Hoc  idem  verificatur  de  polygonis  fimilibus , qua?  funt  circulis  circumicripta, 

••  , ■ . i 

Lemma 

Polygonorum  fimiliura  circulis  inferiptorum  ambitus  funt  inter  fe , vt  diametri . 
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?d  tum  modum , quo  ofienditur  latus  ■unum  polygoni  , ad  latus  homologum  alterius  pol, rottl 
fimtlts  ef , vt  diameter  ad  diametrum , ita  oftenditur  etiam  fmgula  ad  fineula  effe,  vt 
diameter  ad  diametrum',  ergo  omnia  ad  omnia  erunt,  vt  diameter  ad  diametrum;  vt  enim 
umum  antecedentium  advnum  confequcntium , sta  omnia  antecedentia  ad  omnia  conte- 
ij ucntiajca  omnis  Utera  funt  ambitus  polygoni  > ergo  ambitus  Polygonorum  fimilium  c ir- 
rutis tnfcnptorum , erunt  inter  fe  vt  diametri . ' ~ 

Hoc  idem  verificatur  de  polygonis  fimilibus  > qui  funt  circulis  circunsfcripta , 
t H * 0 g £ m < d. 

tirc ultrum  periphtria Junt  inter fe  vt  diametri , 

Quoniam  funt  quantitates  nimirum  circulorum  peripherix,  itemque  alite  fcilicet  funi- 
lium  polygonorum  circulis  mferiptorum  ambitus , qui  per  continuata  incrementa  femper , 
ac  lemper  minus  deficiendo  ab  ipfis  peripherijs , tandem  deficere  poliunt  dcfciUu  minori 
quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  eadem  ratione  diametrorum  (ex  eo  enim-» 
quod  primmum  cfl lemmate  polygonorum  fimilium  circulis  inferiptorum  ambitus,  funt 
inter  cvt  diametri)  ergo  ex  generali  huius  Methodi  Theoremate  fecundo,  circulorum, 
peripheriae  erunt  inter  le  vt  diametri , 

THEOREMA,  , Ercmpluru-, 

LXXXXI* 

tarahola  aqualium  altitudinum  funt  inter fe , vt  hafes . 

Sint  paraboli  ABC , DEF,  sequ  alium  altitudinum , fcu  quod  idem  cfl,  inter  eafdem  pa- 
rallclasBE,  AF.earumque bafcsfim  AC, DF.  Dicoelfe,  vtACadDF,ita  parabolen. 

ABC,  ad  parabolen  DEF.  - - - . r . 


Paraboles  ABC  diameter  fit  BG,  & paraboles  DEF,  diameter  fit  EK,  dfuifaque  bG  bi- 
fariam in  1,  & vtroque  dimidio  iterum  bifariam , & fic  deinceps , vt  exempli  gratia  IG  in-. 

H,  bifariam , & per  pun&a  diuifionum  du&ae  fint  squidiftantes  alterutri  ipfarum  BE,  AF, 
du&ifquere&is  parallelis  ipfis  diametris,  vt  AN.OR  &cj  CQ^PS&c;  infuper  DT,VZ 
&c;  prxtcrea  F Y,  X&,  &c,-  per  pun&a  videlicet  interfeftionis  perimetrorum  ipfarum  para- 
bolarum , cum  ijs , quae  fuerunt  duflae  paralleli  alterutri  ipfarum  BE,  AF,  ade6  vt  confli, 
autae  fint  figura:  circumfcriptx , &1ntrofcripts  parabolis , conflantes  parallclogrammis  ae- 
qualium altitudinum,  & numero  squalibus,  fi  circumfcripts  circumfcriptis,&  introferipts 
introferiptis , comparentur . 

Quoniam  igitur  figura:  hoc  modo  circumfcripts  parabolae  ABC,  ad  circumfcriptas  pa- 
rabola; Dc  F,  femper  minus  excedendo  ipfas  parabolas  aBC,  DEF,  tandem  excedere  pof- 
funt  cxcefTu  minori  quacunque  data  quantitate , femper  feruantes  a eandem  rationem,  qui , £x  Uam, 
cfl  AC,  ad  DFi  ergo  parabole  ABC  ad  parabolen  DEF,  rationem  habebit, vt  bafis  AC,ad/*j*«« . 

Nn  * Quod 
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Quod  per  eireumferiptas  figuras  concludimus  minus,  ae  mimis  excedentes  par aboUS 
'AbC,  DEF,  concludere  quoq  ue  poflumus  per  infcriptas  ijfdcm  parabolis , lemper  minus  t 
ac  minus  deficiendo , vt  infra  dicam , 

Lemma  , 


Quod  autem  figura  circumfcripta  paraboli  ABC  ad  figuram  clrcumfcriptam  paraboli 

‘ DEF,  fit,  vt  bafis  AC  ad  bafim  DF,  fic  oftendo . Quoniam  emm  eft  ob  naturam  para- 
boles , vt  CB  ad  BH,  ita  quadratum  AG,  ad  quadratum  OH,  atque  adeo  , vt  quadratum-r 
AC,  ad  quadratum  OP',  vt  enim Jimplum  ad /impium , ita  quadruplum  ad  qitadruplum-i : 
I edvoBG  adBH , itaKEad  ELi  ergovt  quadratum  AC  ad  quadratum  OP,  ita  A E,  ad 
EL;  fedvt  E E ad  E L,  Ha  quadratum  DF  ad  quadratum  VX,  & permutando,  vt  qua- 
dratum AC  ad  quadratum  DF,  ita  quadratum  QP,ad  quadratum  V X;  ergo  vt  AC, ad  DF, 
ita  OP,  ad  VX.  Et  fic  de  reliquis  omnibus  alus  lineis  intra  parabolas  ratiocinandum  eft . 
Omnes  itaque  in  vni  proportionales  fiunt  omnibus  tn  alia  parabola  i quare  reHangula  cum 
fint  ei  u fidem  altitudinis,  quibus  componitur  figura  circumfcripta  vni  parabola  ABC, 
proportionalia  fiunt  i/s,  quibus  componitur  figura  circumfcripta  alteri  parabola  DEF , 
£>uare,vt  vnum  antecedens  parallelogrammum  Ajfi  ad  vnnm  confiequeni  paralii  logram- 
mum  DT,  ita  omnia  antecedentia  , nempe  figura  circumfcripta  parabola  ABC,  ad  omnta-a 
confiequentta , fici  licet  figuram  clrcumfcriptam  parabola  DEF.  Sed  vt  paralie  JograM- 
mum  A^ad  parallelogrammum  DT,  itaeft  bafis  AC,  ad  bafin  DF-,ergovt  bafis  Ai, a 
bafin  DF,  Ha  figura  circumfcripta  parabola  ABC,  ad  figuram  circumjcriplam  parabola 
DEF. 

Per  infcriptas  autem  hunc  in  modum . 

Quoniam  inferipta  paraboli  ABC,  & inferipta  paraboli  DEF,  fic  fe  habent.vt  per  con- 
tinuata incrementa  femper  minus  deficiendo  ab  ipfis  parabolis,  deficere  tandem  poflinc  de- 
fciftu  mjnori  quacunque  data  quantitate,  feruantes  tamen  inter  fc  rationem , qua'  ctt  AU 
ad  DF,  vt  mox  dcmonftrabo propterca  parabola  ABC  ad  parabolen  DEF,  rationem  n> 
bcbit,vt  AC  ad  DF, 


lemma  i 


Quod  autem  inferipta  figura  parabolae  ABC  ad  inferiptam  parabola  DEF,  fir.vt  AC  ad 
DF,  lic  demonftrabitur . 

Quoniam, vt fupra  oftenfium  fuit,  quemadmodum  AC  ad  DF, ita  efi  OP,ad  VX,fied  OP.aqitf* 
lis  efi  u0,(fi  VX  aqualis  efi  y Si  ergovt  AC  ad  DF,  itaerit  efi  ad  yfi,  fedvt  ofiadyo, 
ita , vt  fupra  oftenfium  eft  de  circum (eriptts , demonftrabitur  inferipta  parabola  ABC,  ad 
inferiptam  parabola  DEF',  ergo  inferipta  parabola  ABC,  ad  inferiptam  parabola  DEF, 
erit  ,vt  AC  ad  DF . Omnis  igitur  inferipta  parabola  ABC  ad  omnes  infcriptas  parabola 
DEF,  rationem /eruant , qua  eft  AC,  adDF  , 


txxxxu» 


' THEOREMA. 

Cylindri  redii  eunt  fupcrficics  ad  bafin , efivt  latus  ipfius  cylindri  ad  quartam  partes» 
diametri  esufdem  bafiios . 

Efto  cylindrus  recitus , cui  reftangutum  per  axem  fit  ABCD, 
fumptaque  BE,qui  fit  quarta  pars  ipfius  BC,  diametri  bafeos  ciuf- 
dem cylindri.  Dico  cylindri  curuam  fupcrficicm  ad  bafin, cui^i 
diameter  BC,  rationem  habere , vt  AB  ad  BE . 

Inrelligatur  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  diameter 
BC, quique  cylindri  re£ti  bafis  eft,  & fuper  hoc  intelligatuc  erectum 
prifma,  cuius  altitudo  AB,  cylindri  latus . 

Quoniam  itaque  prifmatis  fupcrficics  (quo  nomine  facicrum  ag- 
gregatum intelligo , exceptis  bafibus)  ad  bafin  rationem  habet , vt 
mox  conftabit,  quam  altitudo  prifinatis  ad  quartam  partem  dia- 
metri 
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in«r7  circuli , cui  prifmatis  bafis  circumfcripta  cft.  Sunt  igitur  du*  quantitates,  nempe 
fuperficies  prifmatis,  ciufquc  bafis , qutc  minus  femper  excedendo  duas  alias  quantitates , 
rcmpccylindricamfupcrficiem,  cui  circumfcriptum  cft  prifma , & circulum,  nempe  cy- 
lindri bafin , cui  prifmatis  bafis  eft  circumfcripta , tandem  excedere  poffunt  cxcelfu  minori 
quacunque  data  quantitate,  femper  feruantes eandem  rationem,  quam  habet  altitudo 
prifmatis , fcu  cylindri  ad  quartam  partem  diametri  bafeos  ipfius  cylindri . Proptcrca , ex 
generali  huius  Methodi  Theoremate  quarto  Cylindri  rc<fti  curua  («perficies , ad  bafin  erit 
in  ratiope  lateris  cylindri  ad  quartem  partem  diametri  ciufdem  bafeos . 

Lemnii , 


Quod  autem  prifmatis  recfti  fuperficies  ari  bafin , fit  vt  altitudo  ipfiusprifmatis  ad  quar- 
tam partem  diametri  circuli  ,'cui  prifmatis  bafis  cfi  circumfcripta,  fic  dcmonftrabitur . 

Intelligatur  polygonum  , quod  eft  bifts  prifmatis  diuifum  in  tot  triangula , quot  fttnt  polygo- 
ni Uter* , ejr  torum  vertices  fint  in  tentro  circuli , cui  polygonum  circumfcriptum  ejl,  ba- 
fes  vero  polygoni  Uteri ; fituahbet  ficies  prifmitis  id  ftbi  refpondcns  triingtilum  in  po- 
lygono , r itionem  habet , vt  dupla  altitudo  prifmitis  ad  eam,  qui  ex  centro  ducitur  per- 
pendit ultris  , literi  ipfius  polygoni , hoc  eft  ad  femidtametrum  circuli , cui  polygonum 
circumfcriptum  eft , hoc  eft  vt  altitudo  prifmatis  retti  ad  quartam  partem  di  amet  rt  pri- 
ditta ; ergo  aggregatum  ex  omnibus f aciebus , nempe  prifmatis  rrlti  fuperficies  ad  aggre- 
gatum omnium  triangulorum , hoc  eft  id  polygonum  circulo  circumfcriptum , erit , vt  alti- 
tudo prifmatis  ad  quartam  partem  diametri  illius  circuli , cui  polygonum  circumfcri- 
ptum  e Si . 

Hinc  per  modum  Corollarij  infertur . 


THEOREMA. 


LXXXXIU. 


Circulus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  cylindri  retti  litus  , btfeofque  diame- 
trum, equilis  eft  fuperficiei  cylindrica.  ' A„W,m.S„ 

?to$  i).  r>cs 

Cdm  enim  circulus  fit , cuius  radius  eft  medio  loco  proportionalis  inter  diametrum  ba-  C/ 
feOs  cylindri , ac  eiufdem  altitudinem ; ergo  circulus,  qui  bafis  cft  cylindri , ad  circulum- , 

Cuius  diameter  cft  media  proportionalis  &c.  eft  in  ratione  diametri  bafeos  ad  altitudinem 
cylindri ,•  ergo  idem  circulus , qui  cft  cylindri  bafis , ad  quadruplum  circulum , cuius  dia- 
meter erat  media  proportionalis  &c.  hoc  cft  ad  circulum,  cuius  radius  cfthuiufmodi  me- 
dia proportionalis , erit,  vt  quarta  pars  diametri  bafeos  ad  altitudinem  ciufdcm ; fcd  vt 
quarta  pars  diametri  bafeos  ad  altitudinem  cylindri , ita  eadem  cylindri  bafis  ad  cylindri- 
cam fuperficiem ; ergo,  &c. 

Sed  aliter. 


THEOREMA . 


Eiemp!tim_* 

LXXXXIV. 


Dmnis  Cylindri  retti  fuperficies  fine  bafibus  aqualis  eft  circulo , cuius  ea , qua  esi  centro  me- 
dia proportionalis  eft  inter  latus , & cylindri  bafeos  diametrum . 

Intelligatur  circulo,  qui  bafis  eft  cylindri  circumfcriptum  polygonum  ordinatum,  cui 
fiiflile  »’a&um  fit  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  radius  eft  medius  proportio- 
nalis inter  diametrum  hafcos  cylindri,  atque  eiufdem  altitudinem ; & fuper  polygonum- 
circumfcriptum  bafi  intelligatur  ercdlum  prifma  ciufdem  altitudinis  cum  cylindro . 

Quoniam  polygonum  circumfcriptum  circulo  cylindri  bafi , ad  polygonum  circumfcri- 
ptum  citculo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  &c.  eft  in  duplicata  ratione  retiarum, 
quarum  vna  perpendicularis  eft  a centro  polygoni  circumfcripti  bafi  cylindri  ad  latus , al- 
tera a centro  polygoni  circumfcripti  circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  &c. 
Sed  perpendicularis  a cetro  polygoni  circumfcripti  bafi  cylindri , hoc  cft  femidiameter  ba- 
feos cylindri  ad  altitudinem  dupla  eiufdem.hanc  eandem  habet  duplicatam  rationem,  cum 
radius  ille  fit  medio  loco  proportioualis,&c.ergo  polygonum  circumfcriptum  bafi  cylindri 
' adpo- 


V 
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54  polygonum  circumfcriptum  circulo , cuius  radius  eft  medius  &c.crit  in  ratione  fetrudia- 
«rietri  bafeos  cylindri  ad  eiufdem  altitudinem  duplam,hoc  eft  vt  dimidia  femidiameter , leti 
vt  femi  perpendicularis  a centro  polygoni  luper  latus,  ad  cylindri  latus , hoc  eft  vt  polygo- 
num circumfcriptum  bafi  cylindri,  quodque  balis  eft  prifmatis  ad  fuperficicm  prifmatis;  er- 
go fuperficies  prifmatis , exceptis  bafibus  aequabitur  polygono,  quod  eft  circumfcriptum- 
circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cylindri,  & eiufdod 
altitudinem.  _ . .. 

Dute  igitur  funt  quantitates , nimirum  fuperficies  prifmatis , & polygonum  circumfer»*, 
ptum  circulo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  ipfius  cylin- 
dri , & altitudinem  eiufdem , quarum  vna  cylindricam  iuperficicm , altera  circulum , cuius 
radius  eft  medius  proportionalis  &c.  femper  minus , ac  minus  excedendo , tande  m exce- 
dere poflunt  cxceflu  minori  quacunque  data  quantitate ; perpetuo  feruata  aequalitatis  ra- 
lione  , ergo  ex  generali  huius  noftra:  Methodi  Theoremate  quarto , cylindrica  fuperficies 
aequabitur  circulo , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cylin- 
dri , ac  eiufdem  altitudinem , . 

Sed  hoc  ideru  aliter  adhibita  refolutiui  Methodo , eul  noftramhanc  inferuire  confpicie- 
mus.. 


Eifmpinm 

IXXXX 


tm_*. 

:v. 


THEOREMA, 

Omnis  cylindri  reclt  fuperficies fine  bafibus  aqualis  e fi  oratio , cuius  ea , que  ex  eentti  me- 
dia proportionalis  ejl  inter  lutus , & cylindri  bafeos  diurnet  rttm , 

Refolutio  . 

OVoniam  igitur  cylindri  redii  fuperficies  aqualis  eft  circulo , cuius  radius  media  pro- 
portionalis  eft  inter  latus, & ipfius  bafeos  diametru;  ergo  cylindri  redii  fuperficies  ad 
bafrn  eft.vt  circulus, cuius  radius  eft  praedidta  media  proportionalis  ad  cylindri  baliu; 
fed  vt  quadratum  illius  media  proportionalis  ad  quadratum  lemidiamctri  balcos , ita-  eft  * 
circulus , cuius  radius  eft  ipla  media  proportionalis  ad  ipfam  cylindri  balin ; ergo  cylindri 
redii  fuperficies  eft  ad  balin , vt  quadratum  media  proportionalis  inter  latus  cylindri.  Se 
diametrum  balcos,  ad  quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos.  Sed  quadratum  medi* 
proportionalis  inter  cylindri  latus,  & diametrum  bafeos, aquale  eft  b redlangulo  per  axem, 
ergo  cylindri  redii  fuperficies  ad  balin  eft , vt  redfangulum  per  axem  ad  quadratum  ferai- 
diametti  ipfius  balcos  j fed  vt  rediangulum  fub  latere,  & quarta  parte  diametri  bafeos, 
ad  quadratum  eiufdem  quarta;  partis , ita  eft c rediangulum  per  axem  ad  quadratum  femi- 
diametri ipfius  bafeos ; vt  enim  eft  (impium  ad  fimplum , ita  quadruplum  ad  quadruplunu 
ergo  cylindri  redii  fuperficies  ad  balin  erit,  vt  rediangulum  fub  latere,  & quarta  parte  prae-‘ 
didta  ad  quadratum  eiufdem  quarta;  partis ; fed  vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  dia- 
ri  balcos , ita  rediangulum  fub  latere , & quarta  parte  prardidta  ad  quadratum  ciufdeni 
is;  ergo  cylindri  redii  fuperficies  eft  ad  balin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partea>% 


metri 

partis.  „ , . . . 

diametri  ipfius  bafeos . Quod  ita  fc  habet,  vt  mox  dcmonftrabo . His  praemittis 

lemma  I. 


Si  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  bali  conftituta , erunt  in  ratione  altitudinum . dfij 
e enftat  ex  Elementis . 


Lemma  II. 


Si  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  bafi  conditura , & altitudo  vnius  fit  dupla  altitudid 
nis  alterius , rediangulum  fuper  eadem  bali , altitudinem  habens  eam , quae  eft  mine- 
ris trianguli , aequabitur  triangulo  maiori . 

Confiat  et  tam  ex  Elementis ; nem  triangulum  maius  e E duplum  mineris , ex  lemmate  and 
tecedenti.  Sed  trianguli  mikeris  duplum  cjl  reS  angulum  prtdtUum ; ergo  triangulum 
mutus  aquabitur  butufmtdi  relt annute . 

Lcm* 
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Lemma  VI, 

Si  fupcr  polygonum  regulare  eredlum  fit  prifma.euius  altitudo  fit  quarta  pars  altitudinis 
ipfius  polygoni , fuperficies  prifmatis  iqualis  erit  huiufmodi  polygono , 

Conflat  ex  lemmate  antee edenti ; fingulaensm facies  ipfiut  fr i/matis  aquales  funt  ftngu/it 
triangulis , in  qua  polygonum  diusditur . Ah  nudo  enim  vniufcuiufque far  st  i aquali s tjl 
dimidia  altitudini s cuiuslibet  trianguli ; ergo  integra fuperficics  aquabitur  polygona , 

Lemma  VII , 


Cylindri  te&i  fuperficics , cuius  altitudo  cft  quarta  pars  diametri  bafeos,  squalis  eft  ipfi 
bafi . 

Intolli gatur  cylindri  pradiVi  bafi  cireumferiptum  polygonum , fupra  quod  eredum  fit  prifi 
maciu/dem  altitudinis  cum  cylindro , fit  que  dtuifum  polygonum  m tot  triangula , quot 
funt  numero  latera  ipfiue  ,eorumque  vertices  fint  in  centro . Manifefiumefi  ex  lemmate 
antecedente  ,/uperficiem  prifmatis  pradidi  aqualem  tfie  polygono , quod  eft  bafis  eiufdem. 
Sunt  itaque  dua  quantitates , nempi fuperficics  prifmatis  circumfiripti,  exceptis  bafibus, 
& polygonum  cireumferiptum  bafi  ipfius  cylindri , qua  femper  minus  excedendo  cylindri 
fuperfiuem,  eiufquc  bafin,  tandem  excedere  poffunt  excefiu  minori,  quacunque  data  quan- 
titate , feruantes  femper  rationem  aqualitatis;  ergo  ex  generali  T heoremate , quarto  huius 
Methodi , fuperficics  cylindri , cuius  altitudo  quarta  pars  efi  diametri  ipfius  bafeos , aqua- 
bitur ipfi  bafi . , 

Itaque  Generali  Methodo , peculiaris  haec  inferuit . 

Lemma  V, 


Ctilulcunque  re&i  cylindri  fuperficies  cft  ad  bafin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem 

diametri  ipfius  bafeos , , 

Superficies  enim  cylindri  ad  cylindri fnperftciem  eiufdem  bafeos , eft  vt  altitudo  ad  altitudi-  ,JI' 
nem ; ergo  fuperficies  cylindri  cuiuslibet  altitudinis , eiufdem  tamen  bafeos,  ad /uperficiem 
- tylindri, cuius  altitudo  eft  quarta  pars  diametri  ipfius  bafeos, e fi  vt  illius  altitudo  ad  quar- 
tam partem  diametri  bafeos , Sed  fuperficies  cylindri , cuius  altitudo  eft  quarta  pars  dia- 
\ metri  bafeos,  aqualis  cjl  * ipfi  bafi ; ergo  fuperficies  cylindri  cuiuslibet  altitudinis  ad  ba- 

fin eft,  vt  altitudo  hoc  efi , vt  latus  eiufdem  cylindri  ad  quartam  partem  diametri  bafeos , 

JKri  “ “***“'.'  * 

Compofitio, 


Cv  Voniam  cylindri  redii  fuperficics  eft  ad  bafin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem- 
diametri  bafeos , fc'dvt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri  bafeos,  ita  rc- 
dangulum  fub  latere,  & quarta  parte  prxdifta  ad  quadratum  eiufdem  panis; 
Vlgo  cylindri  redii  fuperficies  ad  bafin  erit,  vt  rcdtangulum  fub  latere,  & quarta  pant. 
pratdi&a  ad  quadratum  eiufdem  quarta;  partis . Sed  vt  rciftangulum  fub  latere , & iam  di- 
dta  quarta  parte  ad  quadratum  eiufdem  quartx  panis , ita  cft  reift angulum  per  axem  ad 
quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos ; vt  enim  eft  fimplum  ad  fimplum , ita  quadruplum 
ad  quadruplum ; ergo  cylindri  redii  fuperficies  ad  bafin  eft,  vt  rcdtangulum  per  axem , ad 
quadrarum  femidiametri  ipfius  bafeos , Sed  quadratum  media:  proportionalis  inter  cylin- 
dri latus,  & diametrum  bafeos  ipfius , arqualc  eft  redtangulo  per  axem;  ergo  cylindri  rc- 
fii  fuperficies  eft  ad  bafin , vt  quadratum  medi*  proportionalis  inter  latus  cylindri , & dia- 
metrum bafeos , ad  quadratum  femidiametri  ipfius  bafeos.  Sed  vt  quadratum  illius  me- 
diat proportionalis  ad  quadratum  femidiametri  bafeos,  ita  eft  circulus,  cuius  radius  eft  ipfa 
media  proportionalis  ad  ipfam  cylindri  bafin ; ergo  cylindri  rerii  fuperficies  ad  bafin  cft , 
vt  circulus,  cuius  radius  eft  prsedidla  media  proportionalis,  ad  cylindri  bafin,-  ergo  cylindri 
re&i  fuperficies  iquabitur  circulo,  cuius  radius  media  eft  proportionalis  inter  latus , & ip- 


fius balcos  diametrum , Quod  oportebat  oftcndcrq , 
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Vifmptam-,  THEOREMA', 

IXXXXVI. 

\4nUmJn  Coni  relfi fuperficies  at i bafin  tfi,  vt  latus  eiufdem  emi  ad  femidiametrum  bafiot . 

U-Ucj 

C>  Intclligatur  coni  bafi  circumfcriptum  polygonum , fupra  quod  intclligatur  credla  pyra- 
mis ■■  intclligatur  polygonum  pr*di&um  diuilum  in  triangula  per  rc&as  dudlas  a centro  ad 
angulos  ipfius , erunt  autem  ha*c  multitudine  aequalia  facicbus  pyramidis.  Manifcftunu. 
cft,  quod  quodlibet  triangulum , quod  cft  facies  pyramidis , ad  fuum  conterminum  trian- 
gulum in  polygono  eam  habere  rationem,  quam  habet  cathetus  ad  cathetum , fcd  cathe- 
tus faciei  pyramidis  eft  latus-coni,  cathetus  trianguli  in  polygono  cft  femidiameter  bafeos 
ipfius  coni ; ergo  pyramidis  facies  ad  triangulum  in  polygono  rationem  habet , quam  larus 
coni  ad  femidiametrum  bafeos , & ita  omnes  facies  pyramidis , hoc  eft  fuperficics  pyrami- 
dis ad  omnia  triangulam  polygono , hoc  cft  ad  ipfum  polygonum  eft , vt  latus  coni  ad  fc- 
inidiametrum  bafeos , & fic  in  infinitum , multiplicatis  lateribus  polygoni , & facicbus  py- 
ramidis . Dua?  igitur  funt  quantitates , nempe  fuperficies  pyramidis , Se  polygonum,  quod 
eft  bafis  eiuldem , qua1  quidem  per  continuata  decrementa  1‘cmper  minus  excedendo  coni- 
cam fuperficicm , eiufque  bafin,  tandem  excedere  poliunt  cxcdlu  minori  quacunque  data., 
quantitate , perpetuo  leruata  ratione  lateris  coni  ad  femidiametrum  bafeos  ipfius  i ergo  ex 
generali  huius  noftrat  Methodi  Theoremate  quarto , conica  fuperficies  ad  bafin  refti  coni , 
</t  io  ratione  lateris  eiufdem  coni  ad  femidiametrum  bafeos . Hinc  per  modum  Corollaiij. 


liiwnpIiiBl-. 

mpdxvu, 


theorema. 

Superficies  cylindri  relfi  eiufdem  altitudinis, ac  bafeos  cum  cono,txccptis  bafibus  ad  conicam 
frperficiem  tff  , vt  latus  cylindri  ad  fcmilatm  coni , 


Demonftratum  eft  enim,  cylindricam  fuperficicm  ad  bafin  rationem  habere , quam  cjt^ 
lindri  latus  ad  quartam  partem  diametri,  feu  ad  dimidium  femidiametri,  hac  cft  vt  dupludl 
latus  cylindri  ad  integram  femidiametrum , fcd  fuperficies  conica  ad  bafin  eft,  vt  coniW 
tMus  ad  femidiametrum  bafeos ; ergo  cylindrica  fuperficies  ad  fuperficicm  conicam  erit,  vt 
duplum  latus  cylindri  ad  latus  coni , hoc  eft  vt  latus  cylindri  ad  dimidium  larus  coni.  Item, 


ExempInnvJ 

txxxxiix*. 


theorema. 

Hirculus , cuius  radius  eB  medius  proportionalis  inter  coni  relfi  latis , & fimidiamttntwo 
bafeos,  aqualis  ejl  conica fuperficiti. 


Quoniam  « nim  conica  fuperficies  ad  bafin  eft , vt  coni  redii  latus  ad  femidiametrum  bif 
feos , fcd  vt  coni  latus  ad  femidiametrum  bafeos , ita  eft  circulus,  cuius  radius  medius  pro- 
cj  portionalis  eft  inter  coni  latus , & femidiatnctrfi  bafeos  ad  ipfam  coni  bafin;  ergo  coni  redi 
< fuperficies  aquabitur  circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  coni  rc^i  larus, 

& femidiametrum  bafeos . 

Ex  his  autem  liquer , & illud . 


Itemplao^; 

ixxxxix. 


'ArcVim  pref. 

\6dt  jfbstTM, 

& Cylindro, 


T H E 0 R E M A: 

Si  conus  relfvs  fistrit filius  plano,  quod  fit  bafi  parallelum  .Dico  circulum,  cuiut  ra/hi 
ejt  medius  proportionales  inter  partem  lateris  coni , qua  intercipitur  inter  duos  circuitt 
parallelos , (fi  aggregatum  ex  radi/ svtriufqne  Circuit , aqualem  e fic  pari  iconica  fuptrfiq 
citi  inter  pradiftos  circulos  parallelos  intercepta . 


Sit  conus  reSus , cuius  triangulum  per  axem  ABC,  eius  bafis  fit  circulus  ALCA,  cuius 
diameter  AC,  fcccturvcrb  conus  altero  plano  parallelo  ipfi  bafi,  illudquc  erit  circulus, 
cuius  circumferentia  DEED,  diameter  vero  DE;  fitque  coni  axis  BH  fccans  diametrum^ 

DE  in 
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fit  polygonum  regulare  parilatcrum , & a-quila- 
terum,  ABCD  &c.,infcriptum  circulo  ACEG, 
dutfaquc  ftt  EB  ad  terminum  lateris  diametro 
proximi;  rcftae  vero  BH,  CG,  DF>  iungant  an-» 
guios  atquidiflantes  ab  A.  Dico,  reSanguIum 
contentum  fub  diametro  AE,  & fubtenfa  BE 
aquari  rcftangulo  fub  quouis  latere , AB,  vel 
BC,  vel  &c.  &fub  aggregato  redarum  BH, 
CG,  DF  du&is  CH,  DG. 

£»m*m  icitur  BH,  CG,  DF  ol  inuri tflts 
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freni  BC,  HG;  CD,  GF,funt  inter  fe  parallela , quemadmodum  AB,  HC,GD,  FE;prepf£ 
rea  omnia  triangula  ABI,  IHK,  KCL,  LGM,  MDN,  dr  NFE,  fttnt  aquiangula ; erga  vt 
EI,  ad  IA, it n Hi  ad Ik,  & vt  HI,  itdlK,  ite  CLadLk,  & itaGLad LM,  &vt  GLad 
IM,  ttaDN,  ad  NM,dl vt  DN  <td  NMdtaFN  adNE;  quare  ut  una  antecedent  tum  Bl 
ad  vnam  confcqucntium  lA,[ic  omnes  antecedentes  BI,  IH,CL,  IG,  DN,  NF,  hoc  est  ag- 
gregatum ex  BH,  CG,  DF,  ad  omnes  conftquentes , AI,  Ik,  kL,  LM,  MN,  NE,  hoc  eft  ad 
diametrum  AE , Eft  autem,  vt  BI  ad  IA,  ita  BEadBA;  ergo  aguregatnm  ex  BH,CG, 
DF,  ad  diametrum  AB  erit , vt  BE  ad  BA;  quare  reet  angulum fub  aagregato  trium  BH, 
CG,  DF, dr fub  AB,  aquaaitur  reet angulo  fub  AE,  & BE, 

Lemma  fecundum , 

Ijfdcm  politis:  intelligarur  circa  AE,  vduti  axem  rcuolui  polygonum,  & circulus,  vt  dei 
feribatur  fuperficics  conftans  cx  fuperficiebus  conicis  fphsrs  infcriptis.  Dico  huiuf- 
modi  fupcrficicin  squalem  cilc  circulo , cuius  radius  medius  eft  proportionalis  inter 

AE,  EB. 

Quoniam  igitur  BH,  CG,DF,  duple  funt  ip [artem  BI,  CL,  DN,  fixgu/a  fugatarum ; erunt 
propter  (a  pradilfa  BH,  CG,  DF,  aquales  ipfi  BI, c L,  DN,  bis  fumptis ; ergo  reti  angulum 
fub  latere  vno  polygoni  ,puta  AB,  vel  BC  (fc.  dr  fub  BH,CG,  DF,  aequabitur  relt angulis 
fub  AB,dr  BI;fub  BC,dr  compofta  ex  BI,  dr  CL',  fub  CD,  & compofta  exCL,  cfiDNt 
fub  DE,  dr  DN;  hunc  enim  in  modum  dimidia  illa  BI,  CL,  DN,  bis  fuerunt  accepta , fed 
reti angulum  fub  AB,dr  aggregato  ipfarum  BH,  CG,  DF,  aquatur  reti  angulo  fub  AE,  & 
BE,  fu  quadrato  0,  qua  media  fit  proportionalis  inter  AE,  BE;  ergo  quadratum  ipfius  0 , 
aquabitur  reti  angulis  jub  AB,  BI; fub  BC,  dr  fub  compofta  ex  Bh&CL;  fub  CD,&  com- 
pofita  ex  CL,  DN;  fub  DE,  CG  DN  loco  reti  angulorum  inte/ligantur  quadrata , nempe  in- 
ter AB,  BI,  media  fit  proportionalis  P;  0-  inter  BC,  dr  compoftam  ex  CL,  dr  BI,  media-* 
fit  proportionalis  Jf,  inter  CD,  dr  compoftam  ex  CL,  DN,  medta  fit  proportionalis  E;  dr 
inter  DN,  DE,  media  fit  proportionalis  S;  ergo  quadratum  ipfius  O,  aquabitur  quadratis 
ipfarum  ergo  circulus,  cuius  radius  O,  aquabitur  circulis , quorum  rady  funt 

P, SfRA;  fd  circulus , cuius  radius  p,  aqualis  eft  fuper ficici  c antea  H4B;  circulus , cuius, 

radius  Jf,  aquatis  eft  figmenta  conica fuperfictet  BHCGi  circulus , cuius  radius  R, aqualis 
cfl  Jcgmcnto  conica fuper fic id  GCDF ; circulus  tandem , cuius  radiut  S,  aqualis  tfi  conica 
fuperficics  DFE;  ergo  circulus , cuius  radius  0,  aquabitur  vniucrfa  faperficici  conflanti 
cx  conicis  fuperficiebus  fpbara  infcriptis , . 

Nec  difimiliter  dcmonftrabimns , fupcrfidtm  conflantem  ex  fuperficiebus  conicis  figmenta 
fpharico  DAFdnfcriptas ‘ , aqualem  effi  circula , cuius  radius , medius  eft  proportionalis  inter. 

Swptuin^  AE,AN . Idq;intellige , de  quocunque fpbara figmento , cui  figura  infeript  a fit  aquilateraag 
*-•  ■ & parilatera  dempta  bafi  drc. 

THEOREMA . 

Spliara fuper  fici  es  quadrupla  eft  maximi  circuli  in  eadem  fpbara  deferiptibilis , 

Quoniam  igitur  circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  circuli  maximi 
diametrum , & fubrcnfam  duftam  ad  extremum  lateris  polygoni  squilarcri , & parilateri 
eidem  circulo  inferipti , ad  extremum,  inquam  lateris , quod  eft  diametro  proximum , x- 
qualis  eft  vniueris  iupcrficici  conftanti  cx  pluribus  fuperficiebus  conicis  fphatrx  quidem., 
infcriptis , & ita  femper  in  infinitum , multiplicatis  lateribus  polygonorum  parilaterorum  , 
aquilatcrorum ; proptcrca  dux  funt  quantitates  , nempe  vniucrfa  fuperficics  conftans  cx 
conicis  fuperficiebus  iam  didis , & circulus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  intec 
diametrum , & fubtenfam  iam  explicatam , qua:  femper  minus , ac  minus  per  continuati* 
incrementa  deficiendo ; illa  quidem  a fuperficic  fphsrica;hic  autem  a circulo,  cuius  radius 
eft  (phxrar  diameter  AE,  perpetuo  feruata  squalitatis  ratione;  proptcrca  cx  generali  huius 
nolEs  Methodi  Theoremate  fecundo , fphsrica  fuperficics  ad  circulum  .cuius  radius  eft 
diameter  ipfius  fphsrs,  in  eadem  erit  squalitatis  ratione;  fed  circulus,  cuius  radius  eft  dia- 
meter  fphsrs ,.  eft  quadruplus  circuli,  cuius  diameter  eft  ipfa  diameter  Iphxrs,  hoc  eft 
circuli  maximi  ipfius  fphsrs;  ergo  fphsrica  fuperficics  quadrupla  erit  circuli  maximi  ciuf. 
dem  fphsrs  , 

THEOg, 
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Spherica fitpirficies  quadrupla  cft  circuli  maximi  ciufdcm fphaYa ' 

■Hoc  idem  Theorema  facillime  demonftrabimus  hunc  in  modum 

Quoniam fuperiiis  oftendimus , circulum,  cuius 
radius  medius  cft  proportionalis  inter  AE  diame- 
trum , & BE  fubtcnfam , xqualcm  efle  vniucrfs  fu- 
perficici  conflanti  ex  pluribus  conicis  fupcrficicbus 
fphxrx  inferiptis , ortis  videlicet  ex  reltolutione  la- 
terum polygoni  AbCD  &c.  ergo  dimidium  xqua- 
bitur  dimidio;  quare  circulus,  cuius  radius  medius 
eft  proportionalis  inter  AL  femidiametrutn , & BE 
fubtcnfam  (cft  enim  hic  circulus  dimidium  illius; 
nam  redtangulum  fub  AL,&  BE,  dimidiu  cft  reftan- 
gulifubAE,  &BE,  cum  AL  dimidia  fit  ipfius  Ag 
quare  quadratum  xqualc  rcflangulo  fub  AL,&  bE, 
dimidium  erit  quadrati  squalis  rcflangulo  lub  AE, 

&BE.  Sed  vt  quadrata,  ita  circuli  funt  inter  fe_., 

quorum  femidiametri  funt  latera  quadratorum ; er- O 

go circulus,  cuius  radius  eft  latus  quadrati  squalis 

reiflangulo  fub  AL,  & BE,  hoc  eft,cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  AL,  BE.crit 
dimidium  circuli , cuius  radius  cft  latus  quadrati  squalis  rcflangulo  fub  AE,  BE,  hoc  cft , 
cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  AE,  & BE)  aequabitur  fuperficiei  dimidia-  vni- 
ucrf*  iam  dicta-  conflanti  ex  conicis  fupcrficiebus  fphxrx  inferiptis ; ergo  dux  funt  quan- 
titates , nempe  circulus , cuius  radius  cft  medius  proportionalis  inter  AL,  BE;  altera  autem 
• dimidium  fuperficiei  conflantis  ex  conicis  fupcrficicbus , qua:  per  continuata  incrementa^ 
feraper  minus , ac  minus  deficiendo , illa  quidem  a circulo , cuius  radius  fit  medius  propor- 
tionalis inter  AL,  & AH,  & hec  quidem  a dimidio  fphxricx  fuperficiei ; ergo  ex  generali 
huius  noflrx  Methodi  Theoremate  fecundo , circulus , cuius  radius  cft  medius  proportio- 
nalis inter  AL,  & AE,  hoc  eft,  cuius  radius  eft  refla  AC,  xquabitur  dimidio  fphxricx  fu- 
nerficiei,-  fed  circulus,  cuius  radius  eft  AC.media  proportionalis  inter  AL,  & AE  eft  xqua- 
Bs  fuperficiei  curux  cylindri , cuius  altitudo  eft  AL,  bafeos  autem  diameter  AE;  ergo  cur- 
sa cylindri  rcfli  fuperficies  , cuius  altitudo  cft  AL,  femidiameter  fphxrx , bafeos  autem,- 
diameter  eft  AE,  diameter  fphxrx,  xquabitur  dimidio  fuperficiei  fphxricx ; ergo  cylindri 
tefli  curua  fuperficies,  cuius  altitudo  eft  diameter  fphxrx , & bafeos  diameter  eft  itidem., 
diameter  eiuldcm  fphxrx , xquabitur  vniucrfx  fuperficiei  fphxricx ; At  vero  cylindri  re- 
dii curua  fuperficies  ad  bafin  clt,  vt  latus,  feu  altitudo  ad  quartam  partem  diametri  bafeos ; 
cylindri  autem  rcfli , cuius  altitudo  eft  diameter  fphxrx , bafeos  vero  diameter  cft  dia- 
meter itidem  fphxrx , habet  altitudinem  xqualem  bafeos  diametro ; ergo  huiufniodi  cy- 
lindri curua  fuperficies  erit  ad  bafin , vt  bafeos  diameter  ad  fui  quanam  partem , hoc  eft 
in  ratione  quadrupla , ergo  curua  fuperficies  cylindri  refli , cuius  altitudo  cft  diameter 
fphxra; , bafeos  autem  diameter  eft  diameter  itid  em  ipfius  fphxrx , hoc  eft,  cuius  bafis  cft 
circulus  maximus  ciufdcm  fphxrx , cft  ad  bafin,  hoc  eft  ad  prxdiftum  circulum  maximum 
in  ratione  quadrupla,  fed  fphxrica  fuperficies  erat  xqualisprxdifli  cylindri  rcfli  curux 
fuperficiei ; ergo  Iphxrica  fuperficies  quadrupla  erit  circuli  maximi  ciufdcm  fphjcrx.Quod 
oportebat  oftendere , 

THEOREMA. 

Circulus  aquulis  eft  triangularctt angulo,  cuius  latus  vnumcireareOum  aquale  cft  radia  * 
latus  vera  alterum , itidem  circa  rectum  aquate  eft  pcripbcria  eiufdem  circuli  . 

Quooiam  enim  polygonum  circulo  inferiptum  ad  quodcunque  triangulum  reflingu- 

O o » lum 
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lum  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  refla:  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni 
ad  trianguli  latus  vnum  circa  reflym,  & ex  ratione  perimetri  ipfius  polygoni  ad  latus  al- 
terum ciufdcm  trianguli  circa  reflum . At  vero  refla  a centro  perpendicularis  lateri  ipfius 
polygoni,  & perimeter  ciufdcm , per  continuata  incrementa  femper  minus  deficiendo  a ra- 
dio , & peripheria  circuli , tandem  deficere  pofiunt  defeflu  minori  quacunque  data  quan- 
titate , femper  eadem  iam  difla  rationis  compofitione  feruata  i propterea  circulus  ad  idem 
triangulum  rcflangulum  habebit  rationem  compofitam  ex  ea,  qua;  cft  radij  ad  trianguli 
latus,  ad  quod  reda  a centro  perpendicularis  lateri  polygoni  referebatur,  & ex  en,  qusc 
cft  peripheria;  ad  latus  alterum ; ergo  ad  triangulum  rcflangulum , cuius  latus  vnum  circa 
rectum  iquale  cft  radio  circuli,  & fatus  alterum  iquale  cft  peripheria;  ipfius , circulus  ra- 
tionem habebit  compofitam  ex  ratione  radij  ad  fc  ipfum , & ex  ratione  peripheria;  ad  fc  ip. 
f.tm ; fed  ha;c  cft  ratio  squalitatisjcrgo  circulus  aquabitur  triangulo  rc  ftangulo,  cuius  la- 
tus vnum  circa  rectum  eft  iquale  circuli  femidiametro , alterum  vero  itidem  circa  reflum 
aequale  cft  circuli  peripheria'.  Quod  erat  opera  pretium  oftendere , 


lictrpfnm  , 

Ciu. 


THEOREMA. 


Ciiafcunque  portionis fpharica  fuperficics  aqualis  e 71  circulo , cuius  rodius  cft  re  17 a a ver- 
tice portionis  duila  ad  circumferentiam  circuli , qui  bafis  elt  ipfius  portionis . 


Intclligatur  portioni  fpharica  inferipta  figura  aquilatera , & parilatera , excepta  bafi , 
in  orbem  afla  circa  axem  ipfius  portionis ; hunc  enim  in  modum  conica  fuperficics  ipfimet 
portioni  inferipta  erunt ; intclligatur  etiam  dufla  ab  extremo  diametri  ad  extremum  la- 
teris proximi  ipfi  diametro . Manifeftum  cft  ex  haflenus  demonftratis , prediflas  conicas 
fuperficics  (pharico  fegmento  inferiptas  aquari  circulo, cuius  radius  cft  medius  proportio- 
nalis inter  fubrcnfam  iam  diiftam , & fphyricc  portionis  axem , & fic  femper  in  infinitum- . 
Duc  igitur  funt  quantitates,  quarum  vna  eft  circulus,  cuius  radius  cft  medius  proportio, 
nalis  inter  fubrcnfam  prediflam,  &fegmenti  fphfrici  axem , alia  eft  aggregatum  ex  fu- 
pcrficicbus  conicis  iphqrico  fegmento  infcriptis.qug  femper  minus  deficiendo , illa  quidem 
a circulo,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum,  fieprediflum  axem-» 
altera  autem  a fupcrficic  fphyrica , tandem  per  continuata  incrementa  deficere  poftunt 
defectu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  equalitatis  ratione;  ergo  cir- 
culus , cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  diametrum , & axem  prg  diflum  aqua- 
bitur fphcrici  (egmenri  fuperficici ; fed  refla  dufla  a vertice  fphjrici  fegmenti  ad  circum- 
ferentiam circuli , qui  bafis  eft  fegmenti , cft  media  proportionalis  inter  diametrum,  fic 
prediflum  axem  fegmenti  fphcrici,  ergo  circulus,  cuius  radius  cft  refla  dufla  a vertice- 
fegmenti  fphgrici  ad  circumferentiam  circuli,  qui  bafis  cft  prydifli  fegmenti,  gquabirut 
fuperficiei  ciufdcm  fphcrici  fegmenti , 

Aduertendum  cft  autem,  quod,  fi  polygonum  fo’ 
ret  gquilatcrum  , & parilaterum  , vt  in  adiunflo 
fchcmatc , circulo  quidem  inferiptum  AC  HG,  at- 
que fegmcnrum  cflet  DAF,  cui  inferipta  cflct  figura 
aquilatera , & parilatera , vt  vides , excepta  bafi,  ita 
vt  refle  DE,  EF  forent  yquales  vnicuique  laterum- 
prgdiflc  figur;  circuli  fegmento  DAF  infcriptf ; at- 
que adeo  inter  fe , dcmonftratio  inftitui  poflet  hunc 
in  modum . 

Intclligatur  dufla  RF,  que  neccflfario  tranfihit 
per  centrum  L;  ergo  angulus  BEFreflus  erit,-  ergo 
vt  BE  ad  EF.ita  FN  ad  NE;  ergo  rcflangulum  BEN 

aquabitur  reflanguIoEFN;  ergo  quadratum  medij  o 

proportionalis  inter  BE,  EN  aquabitur  quadrato 

medie  proportionalis  inter  EF,  FN;  ergo  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN 
p quabitur  circulo,  cuius  radius  cft  medius  inter  EF,  FN;  fed  circulus , cuius  radius  cft  me- 
dius 
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dios  inter  EF.FN,  xqualis  eft  fuperficiei  conicx  DEF;  ergo  circulus , cuius  radius  eft  me- 
dius inter  BE,  EN,  aequabitur  fuperficiei  conicx  DEF.  Sed  circulus,  cuius  radius  cft 
medius  inter  BE,  A E,  xqualis  eft  omnibus  fupcrficiebus  conicis  circulo  infcriptis  .•  ablatis 
aequalibus  ab  squalibus ; ergo  circulus  , cuius  radius  cft  medius  inter  Be,  AF,  minus  cir- 
culo , cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN,  xquabitur  fuperficicbus  conicis  infcriptis  coni- 
co fegmento  DAF . Sed  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  AE,  [minus  circulo, 
cuius  radius  eft  medius  inter  BE,  EN,  xqualis  eft  circulo  .cuius  radius  eft  medius  inter  BE, 
AN,  vt  mox  conftabit  i ergo  circulus , cuius  radius  cft  medius  inter  BE,AN,  xquabitur 
fupcrficiebus  fphf  rico  fegmento  DAF  infcriptis . 

Sunt  igitur duf  quantitates,  nempe  circulus,  cuius  radius  eft  medius  inter  BE.AN,  & 
fuperficies  conftansex  conicis  fupcrficiebus  infcriptis  fphf  rico  fegmento  DAF,  que  per 
continuata  incrementa  femper , ac  femper  minus  deficiendo , illa  quidem  a circulo , cuius 
radius  eft  medius  inter  AE  diametrum , & fegmentum  AN;  altera  vero  a fuperficic  fphf  ri- 
ci  fegmenti  DAF,  tandem  deficere  poflfunt  defedtu  minori  quacunque  data  quantitate, , 
perpetuo  feruata  squalitatis  ratione ,-  ergo  circulus  .cuius  radius  cft  medius  inter  AE,  AN, 
«uiufmodi  eft  AD.duda  i vertice  fegmenti  DAF,  ad  circumferentiam  circuli , qui  bafis  cft 
didi  fegmenti , aquabitur  fuperficiei  fphf  rici  fegmenti  DAF. 

Lemma . 

Quod  autem  circulus,  cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  BE,  AE,  minus  cir- 
culo, cuius  radius  eft  medius  proportionalis  inter  bE.EN,  squalis  fit  circulo,  cuius 
radius  medius  eft  proportionalis  inter  BE,  AN,  fic  oftendo . Circuli  enim  inter  fij 
funt , vt  quadrata  fimidiametrorum .-  quadrata  veri  ipfa  funt  inter fe,vt  rcttangula-> , 
quibus  illa  funt  aqualia  -,  at  veri  rc£f  angulum  BEA,  minus  rccl  angulo  BEN,  ;quale  elf 
reS angulo  fub  BE,  & AN,  ergo  circulus , cuius  radius  ejl  medius  proportionalis  inter  BE , 
AE,  minus  circulo , cuius  radius  medius  ett proportionalis  inter  BE,  EN,  (quabitur  cir- 
culo , cuius  radius  ejl  medtus  proportionalis  inter  BE,  AN, 


THEOREMA. 

tjlindri  reU)  fphtrst  eircumfcripti fuperficies  aqualis  eft  fuperficiei fphara 

Sed  hoc  etiam  obiter  fupra  demonftratum  eft . 

Demonftratur  autem , quoniam  huiufmodi  cylindri  latus  equale  eft  diametro  bafeos ,' 
fed  cylindrica  fuperficies  ad  bafin  eft , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri  ba- 
fcos , hoc  cft  in  huiufmodi  cylindro , vt  diameter  bafeos  ad  fui  quartam  partem ; ergo  cy- 
lindrica fuperficies  cylindri  fphf  rf  eircumfcripti , ad  bafin , hoc  eft  ad  circulum  maximum 
fpherf.erit  in  ratione  quadrupla , fcd  in  eadem  ratione  ad  circulum  maximum  cft  fphf  rica 
fuperficies ; ergo  fuperficies  cylindri  fphcrf  eircumfcripti  f qualis  eft  fuperficiei  fphf  re . 

Aliter  etiam  hoc  idem  offenditur . Circulus , cuius  radius  eft  reda  a vertice  hemifphf- 
rij  ad  circumferentiam  circuli,  qui  bafis  eft  eiufdem  hemifphf  rij,f qualis  eft  fuperficiei  eiuf- 
dem  hemifphf  rij . Sed  reda  prf  didi  eft  media  proportionalis  inter  diametrum  bafeos  cy- 
lindri circumicripti  hemifphf  rio,  & altitudinem  eiufdem:  atque  adeo  circulus,  cuius  ra- 
dius eft  prf  dida  linea , squalis  eft  eidem  cylindricf  fuperficiei,-  ergo  curua  cylindri  fu- 
perficies circumfcriptf  hemifphf  rio  f quabitur  fuperficiei  ipfius  hemifphf  rij;  ergo  curua  fu- 
perficies cylindri  eircumfcripti  fphcrf  f quabitur  fnperficiei  ipfius  fphf  re  . 

THEOREMA. 

Si  Cylindris  relfus  Jphara  circumfcriptus , ac  fphara fecentur planis  ad  axem  reffis , erunt 
finguta  fuperficiei  cylindrica figmenta figmentis  fingulis fuperficiei  fpharica  aquaha . 

Demonftratio  facilis,-  nam  reda  duda  a ver  tice  fegmenti  ad  circuli  circumferetiam.quf 
Communis  eft  fcdio  plani  cylindricam  fuperfie  icm  fecantis , & fphf  ricam , eft  media  pro- 
portio- 
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portionalis  ititer  diametrum  fphftf,  hoc  efl  diametrum  bafeos  fegmenti  cylindrici , & alti- 
tudinem portionis  fphf  r£,  atque  adeo  ciufdem  fegmenti  cylindrici  i circulus  igitur , cuius 
radius  eft  prjditfta  linea  aquabitur,  tum  fuperficiei  portionis  fphyricc  , ttim  fuperficiei  por- 
tionis cylindric? ; fuperficics  igitur  curua  fegmenti  cylindri  yquabitur fuperficiei  portionis 
IJihcricy ; quod,  cimi  dc  toto,  & partibus  verum  fit,  fi  ab  aqualibus  totis  auferantur  partes 
tquales.propterea  refulua  erunt  cqualia,  ac  ob  id  cylindrica  fuperficies  inter  parallela  pla- 
na interiofta  equ  jbltur  fuperficiei  fplicricc  inter  eadem  plana , etiam  conditure . 

THEOREMA. 

Stgmenta fuperficiei  fpb  trica  parallelis  circulis  di  feci  a , ratianem  halent  later  fe , qua «_» 
fegmenta  diametri  ad  pradicios  circul»s  perpendicularis . 

Facili  condat fegmenta  enim  fuperficiei  fphcricy  funt  inter  fe , vt  fegmenra  fuperficiei 
cylindri  fph?ry  circumfcripti,  fcd  hec  funt,  vt  fegmenta  axeos ; ergo  etiam  fegmenra  fphf- 
xicj  fuperficiei  erunt  inter  fc,vt  fegmenta  diametri  ipfius  fph^re.quj  eft  axis  cylindri. 

THEOREMA. 

laraiele  fefquittrtia  tfl  trianguli  eiufdem  lafett , ac  altitudinis . 

Sir  parabole  ABC,  cuius  bafis  AC,  diameter  BD,  & quia  idem  ferendum  iudiciutn  dO 
fcmiparabole  ; propterea  dudfa  fit  BC . 

Oftcndendum  eft  femiparaboien  D11HKC,  ad  trian- 
gulum DbC,  effe  in  ratione  fefquitertia . 

Intelligatur  DC  diuifa  in  partes  xquales  in  infini- 
tum , vt  exempli  gratia  diuifa  fit  in  quatuor  xquales 
partes  DE,  EF,  FG,  GC,  & a punitis  E,F,G,C  duitx 
finr  paraltelx  ipfi  DB,  qtix  occurram  rciix  BL  parallc- 
Ix  ipfi  DC:  & ex  punitis  H,1,K,  in  quibus  prxdiitx  pa- 
rallclx  occurrunt  perimetro  femtparabolcs , duitx  fint 
eidem  DC  parallclx , & fic  in  infinitum  per  vltcriores 
diuifiones  ipfius  DC  in  xquales  partes,  adeo  vt  duitis 
parallelis  ipfis  DB,  vel  LC,  parallelogrammum  DL, 
femper  in  xquales  partes  diuifum  fit , a quibus  acceptx  firit  partes,  duitis  reitis  parallelis 
ipfi  DC  a punitis , in  quibus  parallela  ipfi  DB,  occurrunt  perimetro  BHIkC;  hoc  idem- 
fieri  intelligatur  deferipto  femicirculo  fuper  AC,  &cx  D duita perpendiculari  DN,  cui 
faiix  fint  parallelxcx  punitis  E,F,G,C,  qux  occurrant  NVduitx  parallclx  ipfi  DC,  Sc 
ex  punitis  quibus  occurrunt  periphxrix  circuli , prxdiilx  parallclx , nempe  0,P,Qalu&x 
fint  parallela  ipfi  DC . Intelligatur  modo  circumduitus  fcmicirculus , &vnacumeo  re* 
ftangulum  NDCV,  oraniaque  reitangula  quadranti  inferipta , ita  vt  ex  rcuolutione  qua* 
drantis , fiat  hemifpharium , & ex  rcuolutione  rcitanguli  NDCV,  fiat  cylindrus  :&cxrc- 
uolutione  reitangulorum  intra  quadrantem  fiant  totidem  cylindri  in  hemifphario . 

Quoniam  igitur  eft  vr  parallelogrammum  BE  ad  parallelogrammum  HD,  ita  redta  BD 
ad  rcitam  HE:  fed  vt  BD  ad  HE,  ita  eft  rcdtangulum  ADC  ad  rcilangulum  AEC,  vt  Ar- 
chimedes oftendit , & nos  etiam  aliter  fuperius , de  parabola  traitantes  dcmonftrauimus , 
& vt  rcitangulmp  ADC,  ad  rcilangulum  AEC, ita  eft  quadratum  DN  ad  quadratum  EO, 
ex  natura  circuli ; ergo  vt  quadratum  DN  ad  quadratum  EO,  ita  erit  pat  aliclogrammura 
BE,  ad  parallelogrammum  HD;  fed  vt  quadratum  DN  ad  quadratum  EO,  ita  eft  cylin- 
drus NE  ad  cylindrum  OD;  ergo  vt  parallelogrammum  BE,  ad  parallelogrammum  HD» 
ita  cylindrus  NE  ad  cylindrum  OD;  & fic  dc  reliquis . 

Sunt  igitur  quatuor  quantitates  proportionales,  quarum  prima  eft  figura  conflans  ex 
parallelogrammis  fcmiparabolx  inferipris  .•  fecunda  eft  parallelogrammum  DBLC.-  tertia 
eft  figura  conflans  ex  cylindris  hemifphario  infcriptis : quarta  demum  eft  cylindrus  faitus 
ex  rcuolutione  rcflanguli  DV,  circa  axem  DC;  quinta  eft  fcmiparaboJf  DBC;  & fcxt3  eff 
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fcemifphxrium . Quituor  autem  proportionales  pratdi&r  fic  fc  habent , vt  per  continuata 
incrementa , prima  figura  conftans  ex  parailclogrammis  fcmiparabolx  inferiptis , ab  ipfa 
lemiparabole  quinta ; item  & tertia  figura  conftans  ex  cylindris  hemifphatrio  inferiptis  /ab 
iplo  hcmilphatrio  fexta , iemper  in  infinitum  minus , ac  minus  deficiendo , deficere  tandem 
P°.  1 dfKdu  minori  quacunque  dati  quantitate , perpetuo  tamen  eadem  feruata  ratione, 
prime  ad  fecundam , & tertiae  ad  quartam ; propterca  ex  generali  huius  Methodi  Theore- 
mate octauo,  nempe  femiparabolc  DBC, ad  fecundam  fciiicct  parallciogrammum  DBLC, 
eri:  vt  fexta  hpmifphaerium , ad  quartam  cylindrum.  Sed  hp mifphatrium  ad  cylindrum  cft 
in  ratione  fub  fefquialtcra;ergo  lemiparabole  ad  parallciogrammum  DBLCerit  in  ratione 
fubfefquialtera ; ergo , parallclogrammu  DBLC  ad  femiparabolen  erit  in  ratione  fcfquial- 
tera . Itaque  fi  parallelogrammum  DL  valet  6,  femiparabolc  DBHKC  valebit  4;  triangu- 
lum vero  DBC  dimidium  parallclogrammi  valebit  3;  ergo  femiparabolc  DBHKC  ad 
triangulum  DBC  cft  in  ratione  fcfquitertia,-  ergo  integra  parabole  AfC  ad  inferiptum  fibi 
triangulum  eiufdem  bafcqj,  ac  altitudinis  erit  m ratione  lefquitertia. 

TH&QREM  A, 

'T arabile  fcfquitertia  tjl  trianguli  eiufdem  bafeot , ac  altitudinis ,' 

Sit  femiparabolc  IOLH,  cui  inferiptum  fit  triangulum  II.H.  Dico  femiparabolen  ad 
pnediftuxn  triangulum  clfc  in  ratione  idquitcrtia , 


Compleatur  reflangulum  IHLl:  rriox  protraffi  HL  ad  partes  L in  V,  ita  vt  LV,  fit  ae- 
qualis Lk . Compleatur  quadratum  KLVZ.&  in  LK  fumptis  quotcunquc  pumSis  atque  in- 
ter ie  diftantibus , per.ea  ducantur  parallela:  alterutri  ipfarum  H V,  IZ,  ex  quibus  per  F du- 
fta  fit  MX,  & per  C diicta  fit  ab:  agam  rLZ  occurrens  FX  in  YifiarLP  aqualis  LV;  aga- 
tur PR  parallela  ipfiLK,  fafiumque  Iit  quadratum  RPLK:  agatur  LR  occurrens  MF  in  S; 
fcftumque  fit  triangulum  LRZ,  tranfiens  per  coni  axem . Intclligantur  dufl*  rc&x  paral- 
ie!* LK,  per  punZia , in  quibus  fccantur  rcftx  RL,  LZ,  ab  ijsquat  fuerunt  dutf*  parallelae 
alterutri  ipfarum  HV,  IZ,  ita  vt  triangulo  RLZ,  fit  circumfcripta  figura  conftans  ex  tot  re- 
fiangulis tcqualis  altitudinis,  inquotdiuifumeftrc&angulum  RPVZ;  atque  adeo  cono 
RLZ,  circumfcripta  fit  figura  folida  conftans  ex  tot  cylindris  squalis  altitudinis  FC,  in_, 
quoteiufdem  altitudinis  diuifus  eft  cylindrus  RPVZ:  & per  punitum  O,  interfeitionis  pe- 
rimetri paraboles  cum  MX,  dufla  fit  ON,  parallela  ipfi  HI,  interfecans  ab  ing,  & ita  fiat 
in  reliquis  punitis  interfeitionis  perimetri  paraboles  cum  reitis , qus  fuerunt  duit*  paral- 
lel*  alterutri  ipfarum  HL,  IK.  vt  ni,  kl,  &c.vndc  trilineo  ILk  circumfcripta  fit  figura, duitis 
dc,  fe,  &c.  conftans  ex  tot  reitangulis  eiufdem  altitudinis , in  quot  diujfum  erat  rcitangu- 
Sum  HK,  feu  quadratum  KV, 

Quoniam  igitur , vteft,  cx  natura  paraboles,  quadratum  HI,  ad  quadratum  NO,  hoc 
cft  quadratum  KL,  ad  quadratum  LF,  hoc  cft  quadratum  XF,  ad  quadratum  FY,  ita  HL, 
-adLN,  hoc  cft  IK,  adQF,  hoc  cft  MF,  adFO;  vt  autem  quadratum  FX,  ad  quadratum 
•FY,  feu  quadratum  QX  ad  quadratum  SY,  hoc  cft  circulus , cuius  diameter  QX,  ad  circu- 
lum, cuius  diameter  SY,  ita  cylindrus  bafin  habens  circulum,  cuius  diameter  QX,  altitu- 
dinem FC,  ad  cylindrum  bafin  habentem  circulum.cuius  diameter  SY,  eiufdem  altitudinis 
FCi&  vt  MF  ad  FO.ita  re&angulu  fub  MF,&  FC,ad  reftangulii  lub  OF,  & FC;  ergo  vt  re- 
tlangulu  fubMF,&  FC,  ad  rc&angulum  fub  OF.&FC,  ita  cylindrus  bafin  babenscircu'8, 
cuius  diameter  QX,  altitudinem  FC,  ad  cylindrum  habentem  bafin  circulum,  cuius  dia- 
'■  meter 


CV1II. 


Digitized  by  GoogI 


/ 

•■V-  ' 

exibtn 

meter  SY, altitudinem  FC,  & ita  femper,  quare  vt  redtangulum  HlkL.ad  figuram  circudl* 
feriptam  trilineo  ILK  conflantem  ex  redtangulis  &c.  ita  cylindrus  RV,  ad  figuram  ex  cy- 
lindris circumfcriptam  cono  RLZ;  contra', & conuertcndo&c.  Sunt  igitur  quatuor  quan- 
titates proportionales , nempe  vt  prima  circumfcriptif trilineo  ILK,  ad  fecundam  rciK.ingu- 
Juml  llkL,  ita  tertia  circumfcripta  cono  RLZ,  ad  quartam  cylindrum  PRZVi  Se  quidem 
prima  lemper  minus  excedendo  quintam,  puta  trilineum  ILk,  excedere  tandem  poteft 
exceffu  minori  quacunque  data  quantitate,  ita  etiam  tertia,  nempe  circumfcripta  cono,  ref- 
pctftu  fextat  fcilicet  coni , perpetuo  tamen  eadem  feruata  ratione  prima  circumfcripta  trili- 
tico  ILK, ad  redlangulum  HIKL  fecundamtqua  eft  tertia  circumfcripta  conoRLZ;ad  quar- 
tam cylindrum  RPVZ,  propterca  erit  ex  generali  Theoremate  nono  huius  Methodi,  vt 
quinta  trilineum  IOLK,  ad  fecundam  redlangulum  HlkL.ita  fexta  conus  RLZ  ad  quartam 
cylindrum  RPVZ,  & conuertendo  &c.  Sed  cylindrus  RPVZ,  triplus  eft  coni  RLZ;  ergo 
redlangulum  HlkL,  triplum  erit  trilinei  IOLk . Si  igitur  rcdtangulum  HIKL,  valet  6,  trili- 
•ncum  IOLK  valebit  a;  triangulum  autem  ILK.feu  1HL,  valebit  3,  & ipatium  parabolicun» 
IOLI,  valebit  vnum;  quare  femiparabolc  HIOL,  valebit  4;  fed  triangulum  1HL,  valebat  3; 
ergo  femiparabolc  HIOL,  fefquitertia  erit  trianguli  HIL;  ergo  integra  parabole,  fefqui- 
tertia  erit  trianguli  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis , 
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THZQR&MA. 

tarthoU fefquitertia  e fi  trianguli  ciufdtnq  6 a fit  s , ac  altitudinit 

Quoniam  quod  de  parabole,  & dc  integro  circulo  dic  itur , illud 
Itidem  de  femiparabola,  & de  femicirculo  dicendum;  proprerea- 
«fto  femiparabolc  DBC:  agatur  BC.  Dico  fcmiparabolen  DBHC 
ad  triangulum  DBCefle  in  ratione  fefquitertia.  Diuidatur  DC  bi- 
fariam in  E;  ducatur  EH  parallela  diametro  DB:  agantur  BH,  HC. 

Mani  felium  eft,  ex  Archimede  de  Quadratura  Paraboles,  triangu- 
lum DBO , quadruplum  effe  trianguli  BCH;  diuidatur  DB,  in  G,  ita_, 
vtBG  tripla  fit  ipfiusGD:agaturqueGC;manifeftum  eft  ex  Prima 
Sexti, triangulum DGC  fubtriplum  efTc trianguli  CGB,  cuius  fub- 
triplum  quoque  remanet  triangulum  QbH  . Diuidatur  GD  in  K,  ita 
vt  GD,  ad  DKfit  in  ratione  quadrupla;  ergo  Gk  ad  kD,  erit  in  ratio-  c 
ne  tripla , ergo  triangulum  GCk,  ad  triangulum  CKD,  erit  in  ratione  tripla . Infcribantuf 
portiunculis  parabolicis  BMH,  HOC  triangula:  manifeftum  eft , ex  Archimede  triangulum 
CBH,  ad  aggregatum  triangulorum  BMH,  HOC,  e(&  in  ratione  quadrupla ergo  fi  trian- 
gulum B>-H,  valet  4,  aggregatum  triangulorunjjBMH,  HOC,  valebit  vnum;  fed  fi  trian- 
gulum CBH  valet  4,  triangulum  CGB,  valebit  12,  & triangulum  CGK  valebit  3;  naau 
CGD  fubtriplum  eft  ipfius  CGb,-  vnde  valet  4 . At  CDK  valet  1 , ob  id  CKG  valet  3 pro- 
portionalibus autem  proportionalia  fi  addantur , proportionalia  emergunt ; proportiona- 
libus igitur  in  ratione  tripla,  triangulis  CGB,  & CBH  additis  proportionalibus  in  eadem 
ratione , triangulo  CkG,  & aggregato  triangulorum  BMH,  HOC,  fient  proportionalia  in- 
(adem  ratione,  nempi  triangulum  CKB.&  triangulum  CBH,  vna  cum  aggregato  trian- 
gulorum BMH, HOC,  &fic femper  in  infinitum.  Du*  igitur  funt  quantitates,  ncmpfc 
triangula  CGB,  & CBH,  qu*  femper  minus  deficiendo  a duabus  alijs  quantitatibus , nem- 
pe triangulo  CDB,  & fegmento  parabolico CBHO,  perpetuo  feruata  ratione  tripla;  pro- 
pterca cx  generali  huius  Methodi  Theoremate  fecundo , triangulum  CDB  ad  pratdi&unU 
tegmentum  parabolicum  C BHO,  erit  in  ratione  tripla  ;>rgo  componendo  femiparabolc  f 
CDfHO,  ad  idem  erit  in  ratione  quadrupla;  ergo  eadem  femiparabolc  CDBHO.ad  triam 
gulum  CDB,  erit  in  ratione  fefquitertia. 
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Omnis Jemipar aboles  centrum graui tatis  e fi  in  ea  reUa  linea  qua  diametre  iqnidifiant , it^ 
Aiseifiit  bafin  i vt  pars , qua  cfi  ad  curitant  fit  adrchquam , vt  J ad 3. 
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Tjfdem  pofitis , fic  eodem  fchemmate  repetito;  taxetur  DC,  54,  & tam  EC,  quam  DE.’ 
'talebit  n.-diuidaturDC  inF.vtCFadFDfit,  vt  r 5,  ad  9; diuidatur eadem  DC  in  I,  vt 
CI,  ad  ID  fit , vt  1 6,  ad  8,  hoc  eft  in  ratione  dupla ; cum  igitur  DF  valeat  9,  DI,  valeat  8, 
IF  valebit  1;  cumque  FC  valeat  1 j,  FE,  valebit  3;  ergo  FE  ad  FI,  eftin  ratione  tripla , hoc 
eft  in  ratione  trianguli  CGB,  ad  triangulum  CBH,  Se  Tumpta  quarta  parte  trianguli  DGC» 
quadrifariadiuifabafi  DG,  acifcriptistriagulisifcgmetis  DMH,  j. 

HOC.fic  fic  in  infinitum , atque  adeo  in  ratione  trianguli  CDB,  ad  ■ 
fegmentum  parabolicum  CBHO.  Quoniam  autem  fi  diameter  DB 
fuerit  perpendicularis  horizonti , etiam  ei  parallela  dufla  IM,  erit  C[- 
horizonti  perpendicularis,  qua  per  centrum  grauitatis  trianguli 
CGB  rranfibit , cum  CI,  ad  ID,  fit  in  ratione  dupla,  caquc  paral- 
lela fit  bafiGB.  Item  EH,  ciim  biflccct  BC  bafin  trianguli  BCH 
in  N,  fic  tendat  ad  H verticem  ipfius  trianguli,  tranfibit  per  cen- 
trum grauitatis  ipfius , itaque  triangulum  CGB  pendebit  ex  I,Sc 
triangulum  CBH  pendebit  ex  E,-ciimquc  reciproce  fit,  vt  FE  ad 
FI,  propterea  equiponderabunt  ex  punflo  F,  non  diflimiliter  iiu.  B 
infinitum ; itaque  triangulum  CDB  pendens  ex  punflo  I,  fic  fegmentum  parabolicum  CbH 
pendens  ex  punito  E,  equiponderabunt  ex  punito  F;  ergo  commune  centrum  grauitatis 
erit  in  refla  FL  dufta  parallela  diametro  DB,  atque  adeo  perpendicularis  horizonti ; ergo 
femiparabofe  xquiponderat  ex  F,  atque  adeo  eius  centrum  grauitatis  erit  in  refla  FL,  alio- 
quinexF,nonsquiponderaret  ;fedCF,adFD,cft  vt  ly,  ad  9,feuvt  5, ad  3;  crgo&c. 

Ad  hanc  etiam  Methodum  ex  alijs  aliquatp  reduci , ne  dum  ex  fiaftenus  diflis  intelligi 
poterit,  fcd  etiam  ex  infra  dicendis , fic  primo  ex  ijs , qua:  modo  fubijcicmus , vbi  aperte 
conftabit.  Theorema  demonftratum  a Pappo  Alexandrino  Libro  quarto  Collcfl,  Math. 
Prop.  1 1,  eodem  etiam  adhibito  fchemate , hac  noftra  Methodo  oftendi  pofic , ac  cius  dc- 
monftrandi  rationem  ad  hanc  reduci ; immo  fimpliciori  modo  illud  idem  abfolui , vbi  faci- 
le conftabit  difficultatem  e(fe  pofiramin  indaganda  preparatione  idonea,  qux  huic  Me- 
thodo inferuiat , ea fiquidetn comparati  ftatimpatet  aditus  adipfam  dcmonftrationcnw 
contexendam.  Sit  igitur, 


THEOREMA. 


Spatium  linea  fpirali  in  primi  circulatione  deferipta  > & relfa  linea  primi  in  principi»  cir- 
tulititnis , amentum , tertia  pars  ejl  circuli  primi . 

Sit  circulus  ADC,  cuius  centrum  B,  Sc  fpiralis  BE  FA,  initium;  reflaque  bA  femidiamc- 
ter , fic  reuolutionis  principium . 

Exponatur  reflangulum  KL,  fic  LP,  accepta  AC,  circumferentia:  circuli  parte  quadam , 
fumptaque  linea  refla  XR,  qux  ad  KP,  eam  habeat  rationem,  quam  AC  circumferentia: 
pars  ad  integram  circumferentiam.- agatur  BC  ex  punfloR  agatur  RT  parallela  ipfi  KN, 
fic  ipfikR,  parallela  MZ,Sc  centro  B.interualloBF,  arcus  deferibatur  FG.  Quoniam  ita- 
que eft  vt  B A,  ad  AG,  (eu  BC  ad  CF,  ita  integra  circumferentia  ad  circumferentiam  AC, 
hoc  eft  PK  ad  KR,  fic  vt  PK  ad  kR,  ita  LK  ad  KZ,  feu  TR,  ad  RZ;  ergo  v t BC  ad  C F.ita  TR 
ad  RZ,  fic  per  conuerfionem  rationis , vtCBadBF.itaTRad  TZ;  quare  vt  quadratum^ 
CB  ad  quadratura  BF,  ita  quadratum  TR  ad  quadratum  TZ,  fed  vt  quadratum  CB  ad 
quadratumBF,itafcflorABC,adfefloremFBG,fievt  quadratum  RT,  ad  quadratum., 
TZ,  ita  cylindrus  a parallelogrammoKT,  circa  axem  NT  fiiflus  ad  cylindrum  aparallc- 
logrammoMT  circa  eundem  axem;  ergo  vt  feflor  ABC,  ad  feflorem  FbG,  ita  cylindrus 
a parallelogrammo  kT,  circa  axem  NT,  ad  cylindrum  a paraliclogrammo  MT,  circa^ 
eundem  axem . 

Non  diflimiliter  fi  circumferenti*  AC  fiat  xqualis  CD  circumferentia , Sc  refla:  KR  fiet 
xqualis  RQ;  erit  enim  vt  feflor  DBC  ad  feflorem  EBH,  ita  cylindrus  a parallelogrammo 
RV  circa  axemTV  ad  cylindrum  a parallelogrammo  VX,  circa  eundem  axem.  Nec  dif- 
fimiliter  de  rcliquisivndc  erit  vt  totus  circulus  ad  omnes  figuras  ex  fefloribus  inferiptas  li- 
nee fpirali,  ita  cylindrus  a parallelogrammo  NP,  circa  axcmMN  ad  omnes  figuras  ex 
• . — Pp  cylindris 


Exrnpkinu» 

CXi. 


tpmplunVJ. 

CX1C 
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Cylindris  ipft  cono,  qui  fit  a triangulo  LNL,  circa  axem  NL  inferiptas, 
tuor  quantitates  proportionales,  quarum  prima  eft  figura  conflans  ex 
fpirali  inferiptis , fecunda  eft  circulus , tertia  cft  figura  con- 
ftansex  cylindris  inferiptis  cono,  quarta  cft  cylindrus  ex 
reftangulo  NltPL  rcuoluto  circa  NL;quinta  eft  fpatium  fpi- 
rale;  fexta  eft  conus;  Et  quidem  prima  minus  deficiendo  a 
quinta , nempe  fpatio  fpirali , & tertia  a fexta  fcilicet  a cono, 
femper  in  infinitum  per  continuata  incrementa  minus  defi- 
ciendo  deficere  tandem  poifunt  defeflu  minori  quacunque 
data  quantitate , perpetuo  feruata  eadem  ratione  prima-  ad 
fecundam,  qua  tertia  ad  quartam ; proptcrca  cx  generali 
Euius  Methodi  ThcorcmatcS.quinta  ad  fecundam  in  eadem 
erit  ratione , in  qua  fexta  ad  quartam,  fcd  fexta  ad  quartam, 
nempe  conus  ad  cylindrum  eft  in  ratione  fubtripla;  ergo 
quinta  ad  fecundam , nempe  fpatium  fpirale  ad  circulum- 
erit  in  ratione  fubtripla;  ergo  circulus  ad  fpacium  fpirale  erit 
in  ratione  tripla. 

Hoc  idem  perfici  poteft  per  circumfcriptioncm  figura 
conflantis  cx  femoribus  rcfpcflu  fpatij  fpiralis , & cx  cylin- 
dris rcfpedtu  coni , 


Sunt  it 
fefloril 


;ttur  qui- 
ius  fpat» 


Theorema. 


Spatium  lima  fpirali  in  prima  circulatione  de  [cripta , <5-  rcRa  lima  prima  in  principe  cir- 
culationis contentum , tertia  pars  ejl  circuli  primi , 

Sit  circutus.  cuius  centrum  A,  femidiameter  AB,  Se  in  eo  linea  fpiralis  AKDFB,  atquo 
adeo  fpirale  fpatium  comprehenfum  hac  linea  pradifln , & refla  Ab.  Dico  huiuftnodi 
fpatium  fubtriplumefle  circuli,  cuius  centrum  A,  femidiameter  AB.  Intelligatur  diu‘fa- 
femidiameter  AB,  vel  IA  bifariam  in  N,  vel  D,  Centro  A,  interualloAp,  vel  AN.dcfcn- 
ptus  fit  fcmicirculus  DLN, 

Quoniam  igitur  AD  cft  ad  AI» 
vt  r, ad  2,  erit  femicirculus  DLN» 
ad  femicirculum  ICB,  vt  i,  ad  4. 

Intelligatur  autem  deferiptus  cir- 
culus PQRS,  centro  quidem  A» 
quem  circumfcriptum  appello , ita 
vt  excedat  circulum  ICBH,  cxccf- 
fu  , qui  fit  arqualis  femicirculo  ICB. 

Manifeftu  cft.fi  femicirculus  DLN, 
valet  t, femicirculum  ICB,  valere 
4 , Deinde  dum  femicirculus  ICB, 
valet  4,  etiam  8c  IHB,  valebit  4, 
quemadmodum-  cxcefliis  circuli 
PQRS,  fupra  circulum  ICbH,  vale- 
bit 4;  at  vero  aggregatum  ex  femi- 
Circulis  DLN,  & ICB  valebit  5:vn« 
de  ad  circulum  PQRS.i  2.aggrega- 
tum  ex  tribus  terminis  aqualibus , 
nempe  femicirculo  ICB,  IHB,  & 

cxccftu  circuli  PQRS  fupra  circu-  , 

lum  ICBH,  habebit  maiorem  rationem,  quam  fubtriplam.  Intelligatur  iam  dufla  yH 
cum  IB  ad  reflos  angylos  in  A.fafliquefintfcflorcs  ABC,  AFO,  ADL.&  ALT;  fitqut» 
deferiptus  centro  A,  circulus  alter  , qui  excedat  circulum  IBCH  cxccftu,  qui  fit  aequalis 
quadranti  AbC.  Manifcftum  cft,  fi  AT,  vel  AK,  valet  vnttm , AL,  fcu  AD,  valere  * , AQ, 

feu 
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3feu  AF,  valere  3;  quare  fedor  AKT  valebit  vnum,  fedor  ADL  valebit  4,  & AFO,  valebit 
AIC  valebit  16,  quantum  etiam  valebit  quadrans  ABC,  & quifquc  trium  reliquo, 
rum.itemqueexcefius  circuli  prsdidifupra  circulum  ICBH.  Aggregatum  autem  ex  fe- 
moribus fe  habet,  vt  30,  & aggregatum  ex  quatuor  quadrantibus  vna  cum  prxdido  cxcc£ 
fu  fc  habent.vt  80;  ratio  autem  jo,ad  80;  hoc  eft  3,  ad  8 magis  accedit  ad  rationem  fubtri- 
plam , quam  ratio  3,  ad  ujdecrefcit  igitur  exccffus  fupra  rationem  fubtriplam . Deinde,, 
eum  fadi  fuerint  quamor  fcdores , fiant  odo,  & fiat  circulus  fuperans  circulum  ICBH, 
exceffu , qui  (it  squalis  odaux  parti  circuli  ICBH.  Deinde  fetores  fiant  fcxdecim , fuduf- 
que  fit  circulus  fuperans  circulum  ICBH,  exceffu , qui  fit  aqualis  decima'  lexrs  parti  ipfius 
circuli  ICBH;  atque  hunc  in  modum  intelligatur  procedi  in  infinitum ; femper  enim  illa.- 
proportio  magis  accedet  ad  fubtriplam . Quatuor  igitur  funt  quantitates,  quarum  dux  ex- 
ceduntur , nempe  circulus  ICBH,  & (patium  fpirale  AKDFBA;  dux  autem  (unt  exceden- 
tes , nempi  circulus  PQRS  rcfpeftu  circuli  ICBH,  & figura  conflans  ex  fcdoribus  circum, 
feripta  fpatio  fpirali  refpcdu  ipfius  fpatij  fpiralis,  qux  quidem  per  continuata  decrementa^ 
femper  minus  excedendo  fibi  refpondcntcs  quantitates , excedere  tandem  poffunr  exceffu 
minori  quacunque  data  quantitate,  ita  tamen  vt  tertia , nempe  figura  fcdoribus  conflans 
fpirali  fpatio  circumfcripta  ad  primam , videlicet  ad  circulum  circumferiptum  fit  in  maiori 
ratione,  quam  fubtripla , ad  hanc  femper  magis  accedens;  ergo  quarta,  nempe  fpatium  fpi- 
rale  ADFfiA,  ad  fecundam,  videlicet  ad  circulum  ICBH,  erit  in  hac  ipfa  ratione  fubtripla . 


T H E 0 R £ M A. 


J-!ienr!um-* 
(,\I  //. 


'linia  fpiralis  aqualis  ejl  Jtmicircumftrentia fui  circuli , 

Si  namque  deferibatur  circulus , cuius  radius  fit  reda , qux  cft  principium  reuolutionis , 
atque  peripheria  ipfius  diuifa  fit  in  partes  atquales ; it  diuifionum  autem  pundis , ductis  re- 
dis ad  centrum  occurrentibus  perimetro  fpiralis  fpatij,  eodem  autem  centro  defcripti.s 
arcubus  rcfpondentibus  fingulis  radijs  ipfius  fpiralis,  itaut  fingulis  arcubus  squalibus 
peripherix  refpondeant  finguli  arcus  circumflantes  lineam  Ipiralem , atque  vnus  squa- 
lium fit  maximus  circunftantium  perpetuo  decrefcentium , atq,-  adeo  definentium  in  pun- 
ftum,  erunt  quidem  squales  multitudine  vno  plures ; at  ver6  alij  fpiralcm  circumflantes , 
erunt  in  ratione  radiorum  decrefcentium  xqualibus  defedibus , ergo  aggregatum  arcuum 
aqualium , ad  aggregatum  arcuum  circumflantium  fpiralcm , erit  in  ratione  dupla  1 quod 
reiteratis  diuifionibus  in  infinitum  cum  perpetuo  contingat ; & circuli  circumferentia  ad 
ipfam  lineam  fpiralcm  erit  in  ratione  dupla . 

r Quod  cum  aliqui,  minus  bene  intellexerit,  crediderunt,  non  hanc  effe  rationem  inter 
fjrcufi  peripheriam , & fpiralcm  lineam;  verum  fi  res  attenti  perpendatur , Methodo  hac 
noftra  vtentes , comperiemus  rem  fic  fc  fc  habere . 

‘ At  veri  alia  lineae  fpiralis  fyraptomata , alibi  noftra  contemplatione  perfequemur. 


THEOREMA,  lltmplonu, 

CXiv, 

'Spatium  tjcUidall  ai  circulum  fui  genitorem  ejl  i*  ratitae  tripla 

Sit  femicyeloidale  fpatium  ABCK,  fitque  femicirculus  genitor  CGK,  cuius  centrum  M; 
tompleatur  rcdangulum  AZCK;  & fuper  AZ  deferipto  femicirculo  ALZ,  per  M,  du&a  fic 
ML,  parallela  alterutri  ipfarum  Ak,  ZC, 
diuifaque  alterutra  carundem  Ak,  ZC,  in 
quotlibuerit  partes  squales  AR,  RS.ST, 

TK;  vel  ZV,  VX,  XY,  YC.‘At  ver6  in  re- 
da LM  acceptis  pundis  QjP.O,  ita  vt  his, 
tanquam  centris,  deferibantur  circuli  tan- 
gentes redas  AK,  ZC,  in  pundis  TY , SX, 

RV:  tnox  autem  per  punda  D,  & E,  acce- 
pta in  linea  cycloidaii  ABC,  xque  remo- 
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ta  a re&is  ZC,  AK,  ducantur  re<Ax  FG,  HI,  atque  diftantes  ipfis  Ak,  ZC;  agatur  AC. 

Quoniam  igitur  figura  HZVD,  squalis  eA  ipfi  ETKG,  altera  ver6  aVXB,  squalis  ipfi 
BSTb,  & figura  FXYE  squalis  eA  ipfi  DRSI,  & fic  in  infinitum  per  vlteriores  defcriptionet 
circulorum.  Sunt  igitur  dus  quantitates  ALZCBA, & AbCGK,  a quarum  vna  tot  acci- 
piuntur partes , quot  in  alia  illis  squales  fumuntur , & quidem  in  infinitum , ita  vt  aggrega, 
tum  polieriorum  feraper  aggregato  priorum  in  vtraque  fit  maius ; atque  adeo  minus  defi. 
ciendo  per  continuata  incrementa,  tandem  deficere  poffint  ab  ipfis  ALZCBA,  8i  ABCGK, 
defetAu  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  squalitatis  ratione ; ergo  ex 
generali  huius  noArs  Methodi  Theoremate  x o.  figura  ALZCBA,  squabitur  ipfi  ABCGk; 
quare  figura  ALZCGk,  nempe  quadrilatcrummixtilincum,  dupla  erit  figurs  AbCGK. 
Sed  pra-didtum  quadrilaterum  mixtilineum  squale  cA  reiftangulo  AZCK;  ergo  redtangu- 
Jum  AZCk,  duplumerit  ipfius  AbCGK:  feci  rcdtangulum  AZCK, duplum cft  trianguli 
ACK;  ergo  figura  ABCGK  squabitur  triangulo  ACK . Sed  triangulum  ACK  duplum  eA 
fcmicirculi  CGk;  ergo  figura  ABCGK,  dupla  erit  fcmicirculi  CGK;  ergo  fpatium  fcmicy- 
cloidalc  ABCGK,  triplum  erit  fcmicirculi  CGK;  ergo  integrum  fpatium  cycloidalc , cuius 
femibafisAK,  altitudo  CK,  triplum  erit  circuli  fui  genitoris , cuius  nimirum  diameter  cA 
Ck;  Omne  igitur  fpatium  cycloidale  triplum  erit  circuli  fui  genitoris . Quod  oportebat 
oAendere . QAendi  etiam  poteA  virtute  Theorematis  fecundi  immediate . 


cxv. 


THEOREMA. 

Si Jit  partio  hyperboles , ellipjeos , vel  circuli  dimidii  fisuri  non  maior , ad  diametrum  veri 
conflituatur  triangulum  verticem  habens  in  centro  figura , bajin  vero  baji  portionis  ae- 
qualem , & parallelam  i at  qua  deinceps  a vertice  ad  mediam  bajin  pertingit,  pofiit  rell an- 
gulum eomprehenfum  lineis , qua  inter  portiones , bajin , (J  terminos  diametri  figura  in • 
terijetuntur . 

Vico  trianguli  verticem,  atque  adeo  centrum  figura  efie  centrum  grauitatis  magnitudini I 
compofita  ex  portione , & pradido  triangulo , 


Circumfcribantur  parallclogramma  portioni, & triangulo, quorum  omhiu  fit  eadem  lati-’ 
tudo,&  per  centrum  figurs , ac  trianguli  vertice  intellieatur  dudla  reda  parallela  trianguli, 
vel  portionis  bafi  (huiufmodi  enim  bafes  ex  hypothefi  funt  paralleis)  dcmonArabitur  enim 
duorum  quorumlibet  oppofitorum  parallelogrammorumeflein  huiufmodi  linea,  atque, 
adeo  totius  magnitudinis , cx  duabus  figuris  vtrinque  ordinati  circumfcriptis  compofits  in 
prxdiita  dTc  linea ; at  vero  cum  in  diametro  finr  centra  grauitatis  vtriufque  figurs  circum- 
feriprs  , in  eadem  quoque  erit  eiufdem  compofits  magnitudinis  centrum  grauitatis ; ergo 
centrum  grauitatis  magnitudinis  compofits  debebit  efle  in  punfto , vbi  linea  prsdi&a  cum 
diametro  fe  interfccat ; fcd  huifmodi  punitum  cA  trianguli  vertex,  figursque  centrum;  er- 
go centrum  grauitatis  magnitudinis  compofits  erit,  vbi  trianguli  vertex,  centrumque  figu- 
rs. 

Quoniam  autem  quantumcunque  diminuantur  latitudines  parallclogrammorum , atque 
adeb  figura  circumfcripta  femper  minus , ac  minus  excedendo  portionem , & triangulum , 
cuius  vertex  c A figurs  centrum, excedere  poflunt  exceffu  minori  quacunque  data  quantita- 
te, eodem  perpetud  grauitatis  centro  retento , hoc  cA  perpetuo  feruata  eadem  ratione  cir- 
cumfcripts  ad  circumfcriptam , qus  e A reciproce  diAantis  centri  grauitatis  vnius  a centro 
figurs , ad  diAantiam  alterius  centri  grauitatis  ab  eodem  centro  figurs ; ergo  ex  generali 
huius  Methodi  Theoremate  j triangulum  ad  portionem  erit  reciproce , vt  difiamia  centri 
grauitatis  portionis  a centro  figurs , ad  diAantiam  centri  grauitatis  trianguli  ab  eodem-. 
centro  figurs ; ergo  cx  iplo  centro  figurs  triangulum , & portio  squiponderabunt ; ergo 
figurs  centrum , vbi  vertex  trianguli , erit  centrum  grauitatis  magnitudinis  compofits  cf 
portione,  & prsditto triangulo . 


Exemplurtu» 

CXVI. 


THEOREMA 

Sphara  ad  conum , cuius  altitudo  ejf  femidiameter , bojis  veri  circuitu  'maximus  ciufdcnui 
fphara  ,cji  in  ratione  quadrupla . “ 

Sit 
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Sit  circulus , cuius  centrum  G,  cui  circumfcriptnm  fit  qua- 
dratum ABCD:  a&ifque  rcdlis  AG,  DG,  reuoluatur  figura  cir- 
ca axem  MO,  vt  i quadrato  procreetur  cylindrus,  a circulo, 
iphatra,  a triangulo  AGD,  conus . Dico  fphatram  quadruplam 
efleconiprscdiai. 

. ^n|er‘^atur  hemifphatrio  figura  conflans  cylindris  atque  al- 
us , dmifaque  OG  in  tot  partes , in  quot  GM,  & per  pumfla  le- 
ctionum tranfeant  plana  ad  axem  ere&a.ita  vt  in  folido  a trian- 
gulo AIG,  reuoluto,  fit  inferipta  figura  conflans  tubis  cylindri- 
]1S  *pUC  lE*S’  1uorura  vnusefto,  cuius  fedtio  fitredtangu- 

Quoniam  igitur  cylindrus  LN  squalis  eft  tubo  cylindrico  IP,  & ita  deinceps  de  aliis 
hemilphsrij  cylindris  relatis  ad  cylindros , quibus  conflat  folidum  a triangulo  AGIreuo! 
luto , atque  figura  hemifphaerio  inferipta  vlterioridiuifione  per  continuata  incrementa  & 
figura  cylindris  conflans  inferipta  folido  a triangulo  AIG  reuoluto , per  conthuSdem 
jncrementa.  abhcmifphsrio,  & a folido  ex  rcuolutione  trianguli  aIG,  tandem  deficerti 
poflunt  defeau  minori  quacunque  dati  quantitate,  femper  eandem  squalitatis  rationenu. 
leruantes  ipropterea  ex  generali  Theoremate  noftrar  Methodi  fecundo,  hcmifphairium  erit 
aequate  folido  a triangulo  AIG  reuoluto ; fed  huiufmodi  folidum  duplum  eft  coni  cuius 
triangulum  per  axem  eft  AGD;  ergo  hemifphxrium  duplum  critpnediCti  coni;  creo  fnhy 
ra  mtquadnipla  eiufdem  coni . - • - - 5 t - 


Lcmma  i 

Quod  autem  cylindrus  LN  fit  «qualis  tubo  cylindrico  IF.fic  oftendo.  Eft  enim  cylindrus 
LN,  ad  tubum  IT,  vt  quadratum  LN,  ad  reN angulum  EFT;  namque  cylindrus , <$■  tubus 
cylindricus /unt  tiufde  altitudinis-, fed  quadratum  LH,eft  aquale  reNagulo  MHO,  & huic 
tjl  aquale  rcBangulum  EFP,  cum  EF,f,t  aquahs  AE,  feu  BK,feu  HM,  & rchqua  110, 
aqualis  FP,  ti  squalitatem  inter  EP,  & MO\  ergo  & cylindrus  LN,  aquabitur  tubo  IP 
Superius  tamen  Theorema  aliter  demonftrabitur , fi  primum  eadem  Methodo  often- 
derimus  illud,  nimirum . ’ r ' • 
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lifuptr  hamifphariy  bap  conftitutus fuerit  cylindrus  eiufdem  eum  hemifphario  altitudinis . 
Dico  excefium  huius  cylindri  fupra  hemijpharium  aqualem  e Je  cono  eiufdem  bafeos,  ac 
altitudinis  cum  ipfo  hemifphario , " 


Eirmplum_» 
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Eftohemifphaerium  ABC,  cuius  ccntrumj 
D;  cylindrus  autem  fit  huiufmodi  hemifphxrio 
circumfcriptus , cuius  reSangulum  per  axem 
fit  AEFC . Dico  exceflum  huius  cylindri  fu- 
pra  hemifph«rium  «qualem  eflc  cono  eiufdem 
bafeos , ac  altitudinis  cum  ipfo  hemifphxrio. 

Ex  centro  D,  duftis  DE.DF,  fiat  triangu- 
lum EDF,  reprxfentans  illud , quod  eft  com- 
munis fe&io  plani  fecantis  conum  per  axem-. ; 
dufiaque  fit  DB  perpendicularis  ipfi  EF,  qus  intelligatur  diuifa  in  partes  «quales  BX,  Xy, 
&c  & per punria diuifionum intejliganror dua^  gm.NS  &c.«quidiftantes  ipfi  EF,  vel 

ACA^.UrrCntCirC?1S  DE*  DfF’ m ptf!a's  H’  T.  &c. , & L,  f,  &Co  & occurrentes  periphe- 
«x  ABC  m punflis  I,a,  &c.  mfuper  KV  &c.  Et  ex  hifce  punriis  HO,  Tc,  &c.  Item  LR,  k, 
&c.  parallela;  ipfi  BD,  quemadmodum  etiam  ex  pundlis  I,a,  &c,  dudtx  fint  IP,a  b &c.  Infu- 
pcrcxpundlish,V  &c.dudt«fintl(Q^Vd&c.  Manifcftumeft  figuris  A£B,  BFC,  futuras 
*”  circumlcnptas  figuras  ex  redtangulis,  quemadmodum  triangulo  EDF,  circumfcriptam 
Cue  figuram  conflantem  ex  rcdlanguiis . Si  igitur  concipiatur  reuolui  circa  axem  BD  rc- 

ftangu- 
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dlangulum  AEFC;  manifrftum  eft , ex reuolutione huiufmodi re&anguti  fieri  cylindrum* 
ex  reuolutione  fcmicirculi  ABC,  fieri  hcmifphxrium  i & ex  reuolutione  omnium  illotum- 
redtangulorum , fieri  cylindros ; 

Quoniam  igitur  circulus,  cuius  radius  IX,  vna  cum  circulo,  cuius  radius  HX,  Squalis 
eft  circulo , cuius  radius  GX,  vt  mox  demonftrabo ; ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum, 
euius  radius  IX,  vna  cum  cylindro  habente  bafin  circulum,  cuius  radius  HX,  aquabitur 
cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  GX;  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum. 
Cuius  radius  HX,  aquabitur  cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  GX,  minus  cy- 
lindro habente  bafin  circulum , cuius  radius  IX.  Sed  cylindrus  habens  bafin  circulum-, 
cuius  radius  GX,  minus  cylindro  habente  bafin  circulum , cuius  radius  IX,  aqualis  eft  an- 
oulo,  cuius  communis  Icilio , a plano  per  centrum  normaliter  cadente,  funt  rcftangula- 
NGIP,  qKMS;  ergo  cylindrus  habens  bafin  circulum , cuius  radius  HX,  aquabitur  pradi- 
ito  annulo,&  fic  de  omnibus  alijs.Vndc  cylindrus  HORL.yquabitur  annulo  GP,KS&c.Ita- 
que  folida  figura  circumfcripta  cylindrcvcauo-fpharico , conflans  ex  cylindris  aque  altis 
cum  ijs , quibus  conflat  figura  circumfcripta  cono , huic  aquabitur  figura.  Sunt  igitur  due 
quantitates , quarum  vna  eft  figura  folida  circumfcripta  cylindro-cauo-fpharico , altera- 
Circumfcripta  cono,  qu*  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo , excedere- 
poffunt  exccflii  minori  quacunque  data  quantitate , perpetuo  feruata  aqualitatis  ratione-  . 
Ergo  ex  generali  huius  noftrx  Methodi  Theoremate  4. , cylindro-cauo-fphscricus , hoc  eft 
exccffus  cylindri  ciufdcm  bafeos , & altitudinis  cum  hcmifphxrio  fupra  ipfum  hcmifphx- 
rium , aequabitur  cono , cuius  triangulum  per  axem  eft  EOF:  fed  huiufmodi  conus  eiuldcm 
eft  altitudinis,  & bafeos  cum  hemifphxrio;  ergo  exceflus  pntdifii  cylindri  lupra  hcmifphx- 
rium  xquabitur  prxdi&o  cono , 

Limma . 

Quod  autem  circulus , culus  radius  IX,  vna  cum  circulo,  cuius  radius  HX,  aqualis  fit 
circulo,cuius  radius  GX,  fic  oftendo.  Intclligatur  dutfta  DI. 

Quoniam  igitur  ES,  HX,fimt  far  alitia  ; trgavt  ES  ad  SD,  ita  HX,  ad  X D: fed  ES  aqualis 
tft  BD;  erga  HX  aquabitur  X D;  erga  quadratum  HX,  aquabitur  quadrata  XD . Sed  qua- 
dratum W,( quale  eft  quadratis  IX,  XD\  erga  quadratum  ID  [quabitur  quadratis  HX,/X; 
fed  ID  aqualis  eft  AD,  fieuCX,  atque  adeo  quadratum  ID  aquale  erit  quadrata  cx,  erga 
quadratum  CX  {quabitur  quadratis  HX,  IX  ■ Sunt  autem  tirtuli,  -vt  quadrata  diame- 
trorum,feut  feemidiametrorum  i erga  circulus , cuius  radius  CX,  tquabitur  circulis , qua- 
rum unus,  fit  radia  HX,  alter  autem  IX i ejrfec  de  alys  ammbus  (fic.  Hinc  fer  modum  Coo 
r ollari  infertur  , 

•tHEOREU  A. 

fpbara  ad  conum,  tuius  altitudo  eft femidiamtter , bafis  vero  circulas  maximus  tiufdetfiZ 
fpbara  eft  in  ratione  quadrupla . 

Ex  demonftratis  conflat , quod  fuperius  offendendum  fufeepimus,  nempfc  fphxram  qua- 
druplam elfe  coni , cuius  altitudo  eft  femidiameter  fphxrs , bafis  autem  circulus  maximus 
eiulaem ; fiquidem  fi  cylindrus  valet  tria , conus  valet  vnum , ergo  exccffus  cylindri  fupra 
hcmifphxrium  eiufdcm  bafeos , ac  altitudinis , feu  fupra  hcmifphxrium , cui  cylindrus  eft 
circumfcriptus , valebit  vnum  , quare  hemifphxrium  valebit  duo ; ergo  hcmifphxrium— 
erit  duplum  prxdi&i  coni  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  cum  hcmifphxrio  i quare  integra 
fphxra,  erit  eiufdem  coni  quadrupla.  Item. 

X, amplum—  T H £ O R £ AI  A , 

cxix. 

Spbfra  aqualis  eft  eant,  cuius  bafis  eft  aqualis  feuperficiei  fpbara,  altitudo  autem  radiat 
eiufdem , 

Conus 
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Coru  enim  eiufdem  altitudinis  funt  inter  fe,  vt  bafes , crgoconus  cuius  bafis  eft  sequa- 
tis fupcrficiei  fphxrica? ,'  altitudo  radius  eiufdem , ad  conum  cuius  bafis  eft  circulus  maxi- 
mus fphxrx ; altitudo  radius  eiufdem,  erit  quadruplus,  fcd  fphatra  eft  etiam  quadru- 
pla aa  huiufmodi  conum, cuius  bafis  eft  circulus  maximus  altitudo  radius  fphxrx,ergo  &c. 

Ex  didtis  etiam , & illud . 


THEOREMA, 

timui  i fiftor  fpharj  aqualts  ejl  cono , cuius  ait  it  udo  eft  radius fphcrp : bafts  autem  equulis 
feci  oris  fphtrsce  fupcrficici. 

Conus  enim , cuius  altitudo  eft  (emidiameter  fphxrx  ad  ipfam  fphxram , eft  vt  bafis,  ad 
jphxrs  fuperficiem , fcd  bafis  coni , eadem  eft , ac  fphxrica  fuperficies  ipfius  fedtoris  i ergo 
conus,  cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx  ad  ipfam  fphxram  eft , vt  fphxrica  fuperficies  ic- 
ftoris  ad  fphxrx  fuperficiem ; fed  vt  fphxrica  fuperficies  lectoris  ad  fphxrx  fuperficiem-. , 
ita fedlor  ad  fphxram,  ergo  conus,  cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx,  ad  ipfam  fphxram- 
, eft , vt  fedlor  ad  eandem  fphxram : ergo  conus , cuius  altitudo  eft  radius  fphxrx , bafis  au. 
tem  fphxrica  fuperficies  fedtoris , xqualis  eft  fedtori  eiufdem  fphxrx  &c. 

Ex  h.idlcnus  quoque  demonftratis  conflabit  facili , propofitio  quxeunque  alia  de  fpha> 
ra , & Cylindro ; de  quibus  fumma  cum  Laude  Archimedes  differuit , 

THEOREMA, 

Hjlindrtu  triplus  tjl  cohi , eiufdem  altitudinis , ac  bafeos , 

Si  quis  aflumat , quod  iam  demonftrattim  eft , nimirum  prifma , triplum  elfe  pyramidis 
tlufdem  bafeos , ac  altitudinis ; ftatim  hoc  noftra  methodo  conflabit  propofitum;  fi  nam- 
que nos  inteHigimus  circulo , qui  eft  coni  bafis  circumferiptum  polygonum , regulare , ac 
ordinatum,  & fuper  illum  eredtam prifma , eiufdem  altitudinis  cum  cono,  atq;  cylindro 
iteitfque  pyramis  circumfcripta  cono  ; prilma,  & pyramis  per  continuata  quidem  decre- 
menta , femper  minus  excedendo , illam  quidem  cylindrum , hxc  autem  conum , tandem- 
excedere  poterunt  cxccflu  minori  quacunque  data  quantitate,  femper  feruata  eadem  ra- 
itene  tripla : ergo  ex  generali  huius  noftrx  Methodi  Theoremate  quarto cylindrus  ad  co- 
fiUmcrit  in  ratione  tripla , 

*•  Quod  fi  quis  velit  non  vtico  Theoremate  tanquam  demonftrato,  fed  potius  general  i 
jatione  Theorema  contexere  compledtens , ne  dum  cylindrum , & conum , fcd  etiam  pril. 

, & pyramidem  &c.  procedet  ad  cum , qui  fcquitur  modum . 

\ Prxmittendum  eft , quod  fi  fuerit  parallelogrammum 
atque  triangulum  eiufdem  altitudinis , ac  bafeos , vt  pa- 
rsllelogrammum  AHIC,  triangulum  vero  ABC;  fucrit- 
qtie  parallelogrammum  ipfum  diuifuminquotcunquo 
parallclogramma  xque  alta  lineis  parallelis  alterutri  ip- 
farum  AI,  AC:  parallelogrammo  autem  prxdidto  AHIC, 
fit  alterum  additum  UACG,  vniipforum  xqualium,  x- 
quale , nimirum  diuifa  BP  bifariam  in  K,  & per  M dudlx, 
kO  parallela  alterutri  AC,  HI,  & protradta  ad  Qvt  PQfit 
xqualis  MP,  & per  Q_dudta  DG  parallela  ipfi  AC  &c. 

At  vero  ipfi  triangulo  ABC  circumfcripta  fit  figura  conflans  ex  parallelogrammis, 
cuiufmodi  eft  AE,FC,  partibus  iam  didlis  xqualibus  rurfus  biifedlis , femper  fic  proce- 
dendo in  infinitum , augebitur  multitudo  parallelogrammorum,  inquxdiuifum  erat  pa- 
rallelogrammum AHIC,  item  & eorum  quibus  conflat  figura  circumfcripta  triangulo ; in- 
terim  tamen  hxc  minuetur , quemadmodum  parallelogrammum  DI  in  omni  bifledtione., , 
abiedto  dimidio  ipfius  parallclogrammi  DACC,  ita  vt  parallelogrammum  DHIG,  & cir- 
cumfcripta AEFC  triangulo  aBC  per  continuata  decrementa  femper  minus  excedendo 
parallelogrammum  AHIC,  & triangulum  ABC,  tandem  excedere  poffint  cxccflu  minori 
" T".  -----  quacun- 


Xxcirplunul 

CXX. 


Tretrplunu^ 

CXX1. 
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quacunque  dati  quantitate , perpetui  tamen  feruata  ea- 
dem ratione , qux  eft  parallelogrammi  DHIG,  nempd 
dupla  ad  circumfcriptam  AEFC.-  vnde  tandem  concludi- 
tur parallelogrammum  AH1C  duplu  efle  trianguli  ABC. 

Vbi  obfcruafcricm  parallclogrammorum  aqualium,  vno 
excedere,  feriem  eorum,  qua' aqualibus  cxccflibus  au- 
gentur ; illud  autem  refpondet  O,  vel  indiuifibili , vndt, 
feries  crcfcentium  aqualibus  cxccflibus  initium  ducit  . 

Quae  vt  melius  intelligantur  fit  parallelogrammum- 
AHIC  in  hoc  tertio  fchematc,  itemque  triangulum  'ABC; 
diuilaque  BO  bifariam  in  Q.pcrQdudlafit  fi,  parallela- 
ipfi  AC,  protrafta  BO  ad  M,  vt  OM  fit  aqualis  OQ;  per 
M dufta  fit  DC  parallela  ipfi  AC:  protrattifque  H A,IC,  fadlumque  erit  parallcloerammfi 
PC,  additum  parallelogrammo  AI:  per  T,  & Y,  verfus  rc&am HI duda  fint  rc&ae  Tk.yl 
parallela  ipfi  BO,  & fic  circumfcripta  erit  triangulo  ABC,  figura  conflans  cx  parallelo-’ 
grammis , vt  fupra . Deinde  diuifa  BQbifariam  in  R,  & QO  bifariam  in  P,  &pcrR, dudla- 
fit  gh,  occurrens  H A in  V,  & EC  in  X,  duiftis  iam  djdtis  cx  T,  & Y in  b,c;  mox  verddiuiffcl 
QO  in  P bifariam,  & per  P dufta  cK  qua  occurrat  AB 
in  S,  CB  in  Z:  ex  S & Z du&a  fint  S&,  Zd  parallela  ip- 
fi BO,  & fic  triangulo  ABC  erit  circumfcripta  figura- 
AEFC  ex  parallelogrammis  conflans,  vtque  OQjdi- 
uifa  fuit  bifariam  in  P,  &QB,  in  R,  ita  MO  diuidatur 
bifariam  in  N,  & per  N agatur  kL  parallela  ipfi  AC, 
eritque  diuifum  parallelogrammum  DC,  vtque  paral- 
lelogrammum  DI,  erat  duplum  prioris  figura  circum- 
fcripta , ita  nunc  parallelogrammum  KI  duplum  eft  fi- 
gura circumfcripta  AEFC 

Contingit  autem  hoc,  vtiuperius  quoque  innuimus, 
quando  fuerit  feries  quantitatum  iuxta  naturalem  nu- 
merorum confccutionem  continue  crcfcentium  a pun- 
&q.  velo,  inchoatarum,  fiuc  horum  multitudo  finita, 
vel  infinita  fuerit,  hoc  eft  fiuc  abitura  (it,  fiue  abierit 

in  infinitum , At  fi  fuerit  feries  quantitatum  in  duplicata  ratione  terminorum  iuxta  nitu# 
lem  numerorum  confccutionem , continue  quidem  crefcentium , a pun&o  feu  o,  inchoato» 
rum , infinita  tamen , feu  pro  vt  abijt  in  infinitum  erit  ad  feriem  totidem  maximo  aquali UO) 
in  ratione  fubtripla , non  tamen  fi  multitudo  quantitatum  finita  fuerit . 

Vnde  feries  circulorum , quorum  diametri  funt  VX,  TY,  SZ,  AC,  Arithmetici  propolf 
tionalcs , initio  duflo  a punflo , feu  o,  non  eft  fubtripla  ad  totidem  circulos  maximo,  cuius 
diameter  AC,  aquales , nempe  circuli , quorum  diametri  funt  gh,  fi,  cK,  AG,  ItL,  nequo* 
feries  cylindrorum , e quibus  figura  circumfcripta  cono  ABC  conflat , eft  in  fubtripla  rj» 
tione  ad  cylindrum  Dii  nam  primo  fchcmatc  repetito  fit  paiallclogrammii  AHIC  cnddciq 
altitudinis  ac  bafeos  cum  illo  ijfdequcperaflis.Manifeftu  - _ _ _ 

eft,  feriem  quadratoru  accrfito  punito  Bj  ipfaru  LN,  AC 
non  propterca  fubtriplam  efle  quadratorum  ipfarum  AC, 

IcO,  HI,  & quidem  quadratorum  illorum  feries  ad  feriem 
jpforum  maximo  actualium  eft  in  maiori  ratione , :quatn- 
fubtripla,  hinc  3c  feries  cylindrorum  aqualibus  cxcefli- 
bus  fe  excedentium  ad  feriem  cylindroru  maximo  aqua- 
lium eft  in  maiori  ratione  quam  fubtripla.Sit  igitur  prima 
quantitas  cylindrus  DI:  fecuda  cylindrus  Al.tcrtia  figura 
cylindris  conflans,  cono  ABC  circumfcripta  quarta  idem 
conus.Ciim  itaque  prima , cylindrus  DI  per  cotinuara  decrcmeta  femper  minus  excedendo 
fecundam  cylindrfi  ARtertia  figura  cylindris  conflans  circumfcripta  cono  ABC  minus  ex- 
cedendo conum  ABC  quartam , excedere  tandem  poflint  exceflu  minori  quacunque  dan 
quantitate , ita  tamen , vt  figura  cylindris  conflans  circumfcripta  cono  ad  primam , fcilicet 

ad  cy- 
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id  cylindrum  DI,  fit  in  ratione  maiori,  quam  fubtripla , per  continuata  decrementa  femper 
magis  ad  illam  accedens  i proptcrca  ex  generali  Theoremate  huius  Methodi  XI,  conus 
ABC,  ad  cylindrum  AI,  erit  in  ratione  fubtripla . 

<2u*  autem  de  cono , & cylindro , eadem  de  pyramide , & prifmate  intelligcnda  funt, 
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bmite  ttnuiJei  parabo  licum  dimidium  efi  cylindri  eiufdcm  bajeos,  ac  altitudinis. 

Sit  conoides  parabolicum  ABC,  cylindrus  vero  AMNC.  Dico  conoidcs  parabolicum 
0imidium  cifc  ipfius  cylindri . 

Secetur  BD,  axis  in  quotcunque  partes  squales,  quarnm  infima  fit  ad  bafin,  GD;  fadta. 
ique  fit  figura  ex  cylindris  squalium  altitudinum  circumfcripta  prsdidlo  conoidi cum  au- 
tem ijs  planis  parallelis  tranfeuntibus  per  prxdidlas  fedtiones  axeos  BD,fccctur  conoidcs 
ABC,  quibus  fecatur  triangulum  per  axem  ABCj  fedtiones  erunt  quidem  parallcls;  fit  au. 
tem  circumfcripta  figura  triangulo  ABC,  conflans  ex 
parallclogrammis  squalium  altitudinum.  At  vero  cy-  ' 
iindrorum,  qui  lunt  circa  conoides , & parallelogram- 
morum , multitudine  squalium  circa  triangulu  ABC, 
cylindri  quidem  duo  proximi  bafi  AC,  fint  AI.,  EI;  at 
vero  parallelogramma  totidem  illis  rcfpondentia  in. 
ter  eadem  parallela  plana , fint  AL,  FK . Quoniam, 
itaque  ex  natura  paraboles,  vt  BG,  ad  BD,  ita  qua. 
drarum  EG,  ad  quadratum  AD,  & ita  quadratum  EH 
ad  quadratum  AC,  feu  circulus,  cuius  diameter  EH,  . 

ad  circulum , cuius  diameter  AC,  feu  cylindrus  EI,  ad  A **  v 

cylindrum  AL,  ob  squales  altitudines ; fcd  vt  BG  ad  BD,  ita  FG  ad  AD,  feu  FO,  ad  AC, 
feu  parallelogrammum  FK,  ad  parallelogrammum  AL;  ergo  i vt  parallelogrammum  Fk’ 
ad  parallelogrammum  AL,  ita  cylindrus  EI, ad  cylindrum  AL.  Non  diflimiliter  de  reliquis 
parallclogrammis , qus  funt  circa  triangulum  ABC,  oftendemus,  quod  proportionalia  fint 
cylindris  reliquis , qui  funt  circa  conoidcs  aBC,  bina  fumpta ; ac  propterea  componendo 
erit,  vt  figura  circumfcripta  triangulo  conflans  ex  parallclogrammis,  ad  paralldogram- 
'mumAL,  ita  figura  circumfcripta  conoidi,  ad  cylindrum  AL.fed  vt  parallelogrammum. 
AL,  ad  parallelogrammum  AN,  ita  cylindrus  AL,  ad  cylindrum  AN;  ergo  ex  squali  vt  fi. 
gura  conflans  ex  parallclogrammis  circumfcripta  triangulo  ABC,  ad  parallelogrammum 
AN, ita  figura  conflans  ex  cylindris,  ad  cylindrum  aN,  & fic  femper  in  infinitum.  Quaruor 
feitur  funt  quantitates,  quarum  prima  eft  figura  circumfcripta  triangulo  ABC;  fecunda, 
«parallelogrammum  AN;  tertia  eft  figura  circumfcripta  conoidi  AbC;  quarta  vero  cy- 
lindrus AN,  qus  fic  fe  habent , vtper  continuata  decrementa,  prima  minus  excedendo 
quintam , triangulum  fcilicct  ABC,  & tertia,  figura  circumfcripta  conoidi,  per  continuata., 
icrementa  femper  minus  excedendo  fextam,  conoidem  ABC,  tandem  excedere  pofTunt 
exceflu  minori  quacunque  data  quantitate,  perpetuo  feruata  ratione  prims  ad  fecundam , 
nempe  circumfcriptx  triangulo  ABC.ad  parallclogrammu  AN,  & tertis  ad  quartam,  nepe 
circumfcripta-  conoidi  ABC,  ad  cylindrum  AN;propterca  ex  generali  Theoremate  nono 
(naius  Methodi , vt  eft  quinta  ad  fecundam , nempe  triangulum  AbC,  ad  parallclogrammu 
'AN,  ita  erit  fexta  ad  quartam , fcilicet  conoidcs  ABC,  ad  cylindrum  AN;  fed  triangulum 
ABC, dimidium  eft  parallelogrammi  AN;  ergo  conoides  ABC.dimidium  erit  cylindri  AN. 
'•Sed  hoc  idemoftendi  pallet  alia  ratione.  Rcdtarum  enim  AC,  EH  &c.  ordinatim  ap- 
plicatarum in  parabola  quadrata  fe  squalibus  qxceflibus  fuperant;  atque  adeo  circuli, 
quorum  diametri  funt  redis  prxdidlx  ■ at  vero  circuli , quorum  diametri  funt  redis  squa- 
le* maxima;  omnium  ordinatim  applicatarum  , qui  quidem  funt  communes  feftiones 
planorum  cum  fupcrficic  cylindri  AN,  funt  inter  fe  squales , horumque  multitudo  vno 
maior  eft  multitudine  illorum ; proptcrca  aggregatum  omnium  illorum  circulorum  fubdu- 
■|um  erit  aggregati  omnium  iftorum , fcd  aggregatum  omnium  illorum  eft  conoidcs  para- 
bolicum AbC,  aggregatum  omnium  iftorum  clt  cylindrus  AN,  ergo  conoidcs  paraboli 
cum  ABC?fubduplura  erit  cylindri  AN, 
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Hinc  autem  infertur  per  modum  Corollarij 

theorema: 

Coho  i Jis  parabo  licum  ad  conum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis  tfl  in  ratione fefqui altera . 

Cylindrus  enim  triplus  cft  coni, itaque  fi  cylindrus  valet  j.conoidcs  paraboticum  valebit 
) [i  at  vero  conus  valebit  rjcft  autem  i-.ad  i.  in  ratione  fefquialtcra . 

Methodus  per  Indiuifibilia  procedens  iterum  perpenditur . 

Voniam  autem  haud  raro  contingit , vt , vel  circumfcriptioni , infcriptioniuc,  quibus 
W in  ea,  de  qua  loquimur.  Methodo  indigemus , nullus  feri  fit  locus.  Vel  quia  non_. 

expediat  huiufmodi  viam  calcare;  neccfse  propterea  cft,  tanquam  vmhaytiu , al- 
teram nimirum  per  Indiuifibilia  procedentem  acccrfirc,  pauld  tamen  diuerfis  principijs, 
quam  a Caualcrio  ftabilitam . 

Non eft autem,  curhiclndiuifibilium  oloribus  difficultates  diluendo,  fatisfacerc  ftu- 
deamus , cum  illa:  non  multum  negotij  faccffant,  prxfertim  ijs,  quos  opportunus  Indiuifibi- 
lium  vfus  non  prarterit ; hic  enim  haud  continuicx  Indiuifibilibus,  velut  ex  partibus,  com- 
pofitionem  expofeit.  Maxime  quidem  in  philofophico  puluerc  exercitati  , hanc  continui 
ftrufturam  deteftantur , exiftimantes  illud  diuifibile  efle  in  femper  diuifibilia , Geometrici 
tamen;  nam  Phyfice  loquendo, non  inconfultb  ad  minima  quidam  deueniendum  arbitran- 
tur, quibus  minora  non  admittit  Natura , vtpote  qui  rebus  magnitudinis  limites  prxfmi- 
uit ; tamen  non  propterea  tamen  Indiuifibilia , quibus , vel  continui  partes  copulentur , vel 
continuum  ipfum  finiatur , inficiar!  licet . 

Hxc  tamen  haud  multum  habent  momenti , ctim  adhuc  in  Geometricis  IndinifibiliunL. 
vfus  locum  obtineat.  Nihil  enim  refert , exempli  gratia,  ad  planarum  figurarum  conclu- 
dendam squalitatem , quod  linei  a£tu  fint  rcalitcr  diftinftx  in  ipfis , dummodo  nobis 
imaginari  datum  fit,  omnes  extenfiones  vnius  omnibus  extenfionibus  alterius  zquales  cflCj 
extenfiorjs  nomine  intclligcndo  longitudinem  abfque  latitudine . 


THEOREMA  I. 

figurarum  omnia  Indiuifibilia  accepta , vt fupra , fint  magnitudines  inter  fi  rationem 
ventes , 


Vel  enim  omnia  Indiuifibilia  vnius  ffguri  funt  aqualia  omnibus  Indiuifibilibus  alreritJii 
vel  partim  iqualia , partim  maiora , pjrtim  minora . Vtcunque  res  fe  habear , manifeftum 
cft,  vnius  figuri  Indiuifibilia  ad  alterius  Indiuifibilia  rationem  habere;  nam  haya  i%ut 

&fbf  a-V.rAa  aiy i 3 >f  Mytrai  i a Suwcu  esnMazr/ a criafiufxx  oMiiAa * i-at/tyttr  t 
rationem  habere  tnter fe  magnitudines  dicuntur , qua pafsunt  multiplicata fefe  mutuo  fiperarti 
At  fic  fe  habent  Indiuifibilia  vnius  figuri  comparata  cum  homogcncis  Indiuifibilibus  alte- 
rius ; quamobrem  ncccfse  cft , figurarum  omnia  quidem  Indiuifibilia  rationem  habere  in- 
ter fe,  diftributiuc  accepta,  vnde &colIcCtmc.  Vtcunque  igitur  accipiantur  figurarum*' 
Indiuifibilia , funt  magnitudines  inter  fe  rationem  habentes . 

At  in  dicendorum  gratiam. 

Supponendum  primb , quod  fuperius  etiam  tetigimus,  quodq;  apud  Philofophos  tnelio- 
ris  noti  in  confeffo  eft , continuum  nimirum  cx  femper  diuifibilibus , tanquam  ex  partibus, 
componi ; at  cx  Indiuifibilibus , vcluticx  carundcm  nexibus,  ac  etiam  terminis,  confurgit. 

Supponendum  fecundo , in  ipfo  continuo  dari  adtu  partes  realitcr  inter  fe  diflindfas , ea- 
rundemque  multitudinem  c(Te  dicendam  infinitam  in  potentia,  non  in  a<3u;  propterea  quod 
dicere  de  illa  tantummodo  licet , quod  non  fit  tanta , quin  maior  efle  poffir , neque  tot  fint 
partes,  quin  plurcs ; & quidem  cx  ipfarum  pairium  natura , veluti  continui  rationem  obti-' 
nentium , qui  propterea  femper  diuifibiles  exiftunt , ac  ob  id  earum  multitudo  per  vlterkv 
rem  diuilionem  capax  cft  incrementi ; maxima  tamen  dici  nequit;  quoniam  hoc  ipr 
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multitudinem  partium  continui  dico,  multitudinem  dico , cui  per  vlteriorcm  d iuifionem 
partium  femper  diuifibilium  incrementum  fieri  poteft . 

Supponendum  tertid , multitudinem  Indiuifibilium , fcilicet  punflorum  in  linea , linea-  yMmlt  '» 
rum  in  fuperficie , fuperficieruro  in  corpore , conditionem  eandem  cum  eius  partibus  forti- 
*i , qua: , fi  fuerint  potentia  infiniti? , fic  etiam  & Indiuifibilia  infinita  dicenda  funt . a™  /i. 

Supponendum  quarto,  non  repugnare  dari  maius  infinito  in  potentia , quod  infinito  in 
a&u  repugnati  quamobrem,  exempli  gratia,  in  linea  palmari  eft  multitudo  infinita  pun- 
florum  in  potentia,  quemadmodum  in  liuea  tripalmari,  fed  in  hac, infinita  multitudo  maior  -v-“ 
eft  infinita  multitudine , qua  in  illa . 

Supponendum  quinto , eandem  e.fe  rationem  totius  quantitatis  ad  totam , qua- eft  mui-  ■<* 
titudinis  panium  proportionalium  ad  multitudinem  partium  proportionalium,  & qua'  eft  ^ 
multitudinis  Indiuifibilium  ad  multitudinem  Indiuifibilium . i.fm»  i» 

Supponendum  tandem,  mobile  moueri  motu  squabili  fuper  magnitudines  ca  lege,  vt  a“-  . ruit 
tempus  ad  tempus  fit,  quemadmodum  fpatium  ad  Spatium;  & partes  proportionales,  ac  S- 

Indiuifibilia  temporis , ad  proportionales  partes , ac  Indiuifibilia  temporis ; & demum  par-  <•<“  *«*  > 
tes  proportionales , ac  Indiuifibilia  fpatij , ad  partes  proportionales , ac  Indiuifibilia  fpatij . 

ttd  omUitudi. 


jHis  prshabitis , efto . 
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tum  furuurn 
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Sit  rctfangulum  vmun  AbCD,  aliud  autem  DGFE,  quorum  ba- 
fcs  AD, DE fint sexuales,  & ytrunque fic pofitum ad  refios  angulos 
fuper  planum,  cui  intelligcndum  elt  congruere  planum  mobile , quod 
perpetuo  feruato  paralleliftno  moueatur  motu  squabili , iemper  fa- 
ciens angulos  reflos  cum  planis  BD,  DF.  Manifeiiutn  eft  in  togulis 
temporis  inflantibus,  quibus  refpondent  motus  mutata  eflc,  contin- 
gere plani  mobilis  communes  fectiones  cum  planis  BD,  DF,  qu*  li- 
neae funt  refls , vt  oftenditur  1 t . Elementorum  Propofitione  3 . 

- Quoniam  autem  eft , vttcmpusnd  tempus  ininotu  squabili,  ita- 
Spatium  peraflum  ad  fpatium  peractum ; fed  vt  tempus  ad  tempus, 
jta  multitudo  partium  proportionalium  ad  multitudinem  partium- 
proportionalium,  & na  multitudo  inflantium  ad  multitudinem  in- 
flantium temporis";  ergo  fpatium  peraflum  ad  fpatium  peratftum  a mobili  motu  xquabili 
frit , vt  multitudo  inflantium  ad  muitiuijdinem  inflantium ; fed  vt  multitudo  inflantium  ad 
multitudinem  inflantium , ita  multitudo  linearum  poifibilium  in  fpatio , ad  multitudmcm- 
Jinearum  poflibilium  in  alio  fpatio , fumptis  ecqualibus  bafibus  pro  Regul  is ; ergo  ipatium 
£Mf,ad  fpatium  AC.erit , vt  multitudo  linearum  poffibilium  in  Ipatio  AC,  iuxta  Regulas 
DE,  & AD;  fed  multitudo  linearum  poflibilium  in  fpatio  DK,  dicitur  a nobis  omnes  Unes 
ipfius  Di,  & multitudo  linearum  poflibilium  in  fpatio  AC,  dicitur  i nobis  omnes  linea:  ip. 
Eus  AC;  ergo  vt  funt  omnes  line*  ipfius  DK,  ad  omnes  lineas  ipfius  AC,  ita  cft  fpatium 
DK,  ad  fpatium  AC. 

Si  igitur  tempus , quo  mobile  percurrit  Di,  atqualc  fuerit  tempori,  quo  mobile  percurrit 
AC,  & omnes  linea-  ipfius  Di,  squales  erunt  omnibus  lineis  ipfius  AC,  in  ratione  diicrcti . 

At  etiam  in  ratione  continui,  quoniam  quslibct  ipfarum  in  DK,  «qualis  eft  ipfi  DE,  & 
qualibet  in  AC,  squalis  cil  ipfi  AD;  atque  adeo  DE;  fupponunturenimAD.DE  bafes 
«quales . 

Quod  fi  planum  mobile  profequitur  motum , atque  adeo  in  maiori  tempore  conficiat 
fpatium  maius,  yt  exempli  gratia  DHIE,  vel  DGFE,  erit  quoque,  vt  tempus  ad  tempus, 
atque  ade6  vt  partes  proportionales  temporis,  ad  partes  proportionales  temporis,  & vt 
multitudo  inflantium  ad  multitudinem  inflantium , atque  demum  vt  multitudo  linearum- 
poffibilium  in  DHIE,  feu  DGFE,  ad  multitudinem  linearum  poifibilium  in  ABCD,  iuxta 
Regulas  DE,  AD,  leuvt  omnes  Unes  in  DI,  vel  DF,ad  omnes  lineas  in  AC,  ita  fpatiunu 

...  Qg  , ' D!, 
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DT,  velDFad fpatimn  A C, cum fingulx linex , qu* in DF, squales fintipfi DE, fcu AD» 
cuifmgulx.qtix  in  AC  funt aequales . 

Qudd  fi  (paria  non  fuerint  re&angula,  nihil  refert;  nam  ad  re&angula  reducuntur  per 
applicationem  ad  latus ; fi  namque  fuerit  fpatium  aequale  rc&angulo  DK, ipfum  tamen  re- 
ftangulum  non  extiterit , intclligatur  fafia  applicatio  ad  latus  DE,  ortiua  magnitudo  pro- 
uenict  DC,  tuneque  difeurrendum  cft , vt  (upra . Qux  vero  diximus  de  planis , quibus  de- 
feruint  linea; , intelligcnda  volumus  de  folidis , quibus  deferuiunt  fuperficies.  Atq;  in  gra- 
tiam eorum , quibus  demonftratio  fuperior , vtpote  Phyfico-Geomctrica  minus  probat^ 
poffet , non  pigebit  Theorema  idem  aliter  oftendere . 

Si  figura'  conftituant  primum  , & tertium  terminum , & omnia  Indiuifibilia  primi  confti- 
tuant  fecundum , omnia  Indiuifibilia  tertij  conftituant  quartum ; fumptis  a que  multiplici- 
bus primi , & tertij  termini , item  fecundi , & quarti , comperiemus , fi  multiplex  primi  fu- 
per.mcrit  multiplicem  fecundi,  etiam  multiplicem  tertij  debere  fuperare  multiplicem  quar- 
ti, & fi  multiplex  primi  fuerit  xqualis  multiplici  fecundi  , etiam  multiplex  tertij  debebit 
effe  atqualis  multiplici  quarti , & fi  multiplex  primi  fuerit  minor  multiplici  (ecundi , etiam 
multiplex  tertij  debebit  effe  minor  multiplici  quarti ; vna  igirur  excedunt , vel  vna  aqualia 
funt , vel  vna  deficiunt;  quamobrem  erit,  vt  primus  ad  fecundum , ita  tertius  ad  quartum. 

Hac  autem  Methodo  multa , pratclaraq;  demonftrantur  Theoremata , & quidem , fiut» 
prima,  fiue fecunda,  fiuc vtraq; contunsa ; Iam autem fuperiiis vtramque  nos  explicui- 
mus. Reliquum  foret  hic  exempla  qu, edam  afferre , in  vtriufque  Methodi  illuftrationem- ; 
quia  tamen  videri  poffunt  apud  Caualerium  Ausiorem  ipfius , prxtermittimus . 

Solum  id  breuiter  repetam , quod  fuperiiis  tetigeram,  nempe  priorem  Methodum  vri 
Indiuifibilibus  collefliue  fumptis , itavt  loquendo  de  figuris  planis,  quam  rationem  ha- 
buerint omnes  lineae  vnius  figurae  ad  lineas  omnes  alterius , eandem  quoque  habeant,  8c 
ipfx  figura: , lineis  acceptis  iuxta  Regulas  quafcunque . Similiter  de  folidis ,-  figurae  liquit 
dem  folidi  cam  inter  le  rationem  habent,  quam  omnia  plana  coUcfiiue  fumpta  vrrius  ad 
omr.ia  plana  alterius  collciftiue  pariter  fumpta , acceptis  planis  iuxta  Regulas  quafcunque 
&c. 

Nihil  autem  refert , ctubd  figura:  fint  eiufdem  altitudinis . 

Pofterior  autem  Methodus  ijfdem  Indiuifibilibus  diftributiue  fumptis  vtitlir , quando So 
gurae  fuerint  in  ijfdem  parallelis  .•  & fi  fuerint  figura-  planae  in  ijfdem  parallelis  conftiruwri 
quarum  altera  fir  Regula , fingulse  line*  cum  fingulis  lineis  in  dire&um  cxifttntibuS , com- 
munique Rcguix  parallelis  collar* , rationem  aliquam  habuerint , dcipftr  quoque  figuret 
eandem  rationem  habebunt . Sie  de  figuris  folidis  in  ijfdem  oppoffris  tangentibus  planis» 
quorum  alterum  fit  conum  communis  Regula . Iuxta  priorem  igitur  Methodum  oportei 
perpendere  aggregata  omnium  Indiuifibilium , (i  iuxta  datam  Regulam , aliquam  habue- 
rint rationem ; nam  hanceandem , & figura:  ipfx  habebunt . Iuxta  pofteriorem  autem  *d- 
uertendum  eft , an  in  fingulis  Indiuifibilibus  reperiatur  quaedam  communis  ratio ; etenim 
eandem  habebunt , & ipfa  met  figura: . i 

Itaque  horum  Methodorum  Regulx  figillatimficfc  habent.  Aliquando  vero  vtraqud 
coniungitur , vt  fi  fingula  Indiuifibilia  vnius  figurae  collata  cum  fingulis  Indiuifibilibus  sii 
tcrius , eifdcm  in  directum  pofitis , reperiantur  eandem  habere  rationem ; deinde  conclu- 
dantur omnia  Indiuifibilia  ad  omnia  Indiuifibilia  effe , vt  vnum  ad  vnura ; vndcinfcratur , 
figuras  ipfas  effe  pariter , vt  vnum  ad  vnum  ex  ipfis  Indiuifibilibus . 

Sic  enim  vtraque  Methodus  coniungitur;  quatenus  nempe  comparat  fingula  fingulis,  cft 
fecunda  Methodus,  quatenus  comparat  eadem  colleCliui,  cft  prior . 

Exemplum  aptiffimum  eft  defumptum  ex  Prop.  4. 

Exerc.Caualerij ; nam  fi  fint  dux  figura  CAM,  CME, 
in  quibus  vtcunque  duCtx  fint  AE,  BD  paralleli , ref- 
pectu  quarum  communis  fit  accepta  altitudo , & figuris 
interceptx  portiones  fint  AM.BR,  in  figura  CAM,  & 

ME,  RD,  in  figura  CME,  reperrumque  fit,  vt  AM,  ad 
ME,ita  effe  BR,  ad  Rl),  & fic  femper,  vbicunquc  in  CM 
fuerit  acceptum  punitum  R,  concludere  licebit  figuram 
CAM,  ad  figuram  CME  cQc,  vt  AM,  ad  ME,  vel  BR  ad 


RD&q, 
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RD&e.Hbc  autem  bifariam  intelligipoteft  j li  enim  nos  ira  ratjocinemur,  vteft  AM.ad 
ME,  ita  BR  ad  RD,&fic  de  reliquis  omnibus;  ergo  funt  omnes  line*  collefliuh  acceptat 
in  figura  CAM,  ad  omnes  lineas  collefliuc  fumptas  in'figura  CME,  vt  vna  AM,  ad  vnam 
ME;  fed  omnes  lineat  in  figura  CAM,  eft  ipfa  figura , Sc  omnes  lineat  in  figura  CME,  cft  ip- 
fa  figura ; ergo  figura  CAM,  ad  figuram  CME,  erit  vt  AM,  ad  ME;  & fic  adhibetur  prior 
Indiuifibilium  Methodus . 

At  fi  dicamus , vtcunque  fuerit  acceptum  punflum  R,  in  refla  CM,  figurarum  altitudi- 
ne , ac  per  illud  agatur  refla  parallela  ipfi  AE,  vteftBD,  partcfquc  interceptat  parallcla- 
rumfiguris,  partes,  inquam,  indireflum,  conftirutx  fint  in  eadem  ratione,  in  qua  AM 
ad  ME,  erit  fecunda  Indiuifibilium  Methodus , quia  comparat  fingulalndiuifibilia  figura; 

CAM  cum  fingulis  Indiuifibilibus  figura;  CME,  eifdem  in  diredturn  politis , quorum  com- 
munis ratio  eft  AM  ad  ME . 

Non  diflimiliter  demonftrare  licet , parallclogramma  in  eadem  altitudine  exiftentia  in- 
ter feefle,  vtbafcsj  & qua;  in  eadem  baii,  vt  altitudines , vel  vt  latera  aequaliter  bafibus 
inclinata. 

At  iuxta  priorem  Methodum  nullo  modo  intercedente  fecunda , demonftratur . 

Si  in  parallelogrammo  diameter  dufla  fuerit , parallclogramtnum  duplum  effe  cuiufuis 
triangulorum  per  ipfam  diametrum  conftitutorum ; ibi  enim  non  confidcrantur  lingula  In- 
diuiftbilia  vnius  trianguli  collata  cum  fingulis  alterius,  eifdem  in  direflum  politis,  quorum 
communis  quaedam  fit  ratio , quod  eft  proprium  fccunds  Methodi ; fed  confidcrantur  col- 
lefliufc,  nempe  dcmonftrantur  omnia  Indiuifibilia  collefliuc  vnius  trianguli  xqualia  efle 
omnibus  collefliuc  fiunptis  Indiuifibilibus  alterius  trianguli:  vnde  infertur  squalitatis 
proportio  inter  ipfa  triangula.  Sic  etiam  de  figuris  folidis&c. 

Caetenlm , quod  fupra  demonftrauimus  de  parabolis  inter  eafdcm  parallelas , quod  fci- 
licct  fint  in  ratione  bafium , Indiuifibilium  Methodo , & quidem  vtraque , facile  demon- 
firaripoteft. 

T H E 0 R E M A.  Eiwort.mt., 

cxxtv, 

TAubtli  hier  e a fidem  far  Alie  Ut  fient  inter fi , vt  btfit , 


Quodcunque  enim  punflum  fuerit  acceptum  in  diametro  vnius , & per  illud  afla  luerit 
Kfta  parallela  alterutri  ipfarum  parallelarum , '.inter  quas  funt  parabolx , harc  fecabit  dia- 
metrum alteram ; reperiemus  autem  lingulas  lineas  in  vna  ad  lingulas  fibi  in  direflum  con- 
flitutas  in  alia , efle  in  communi  quadam  ratione,  nimirilm  bafium ; fi  itaque  vti  volumus 
priori  Methodo , dicemus  omnes  lineas  in  vna  parabola  ad  omnes  lineas  in  alia , collefliui 
loquendo,  efle,  vt  vna  ad  vnam;  nempe  vt  bafis  ad  bafin ; fed  omnes  lines  in  vna  para- 
bola , cft  ipfa  parabole , & omnes  lines  in  alia  parabola,  eft  ipfa  parabole ; ergo  parabolo 
ad  parabolen  eft , vt  bafis  ad  bafin , 

Sivero  vti  velimus  fecunda  Methodo,  dicemus,  vbicunque  in  diametro  fuerit  acce- 
ptum punflum , & per  illud  agatur  refla  parallela  alterutri  ipfarum  parallelarum , quarum 
vna  eft  Regula , lines  omnes  in  vna  parabola  diftributiuJ  acccpts,  collatx  cum  alijs  in  alia 
parabola , diftributiue  pariter  fumptis,  funt  in  communi  quadam  ratione,  nimirum  bafium; 
ergo  parabolx  erunt  in  ratione  bafium , 

Sic  etiam  dcmonftrabuntur , & alia  innumeta . 

Obferuandum  eft  autem . 


Si  fint  figura  pians  quscfique  in  ijfdem  parallelis  collitura, in  quibus  duflis  quibufcun- 
que  eifdem  parallelis  squidiftantibus  reflis  lineis , conceprs  euiuicunque  reflx  lines  por- 
tiones fuerint  squales , & figur?  ipfij  inter  fe  squales  erunt . Sic  dc  figuris  folidis  fuo  m»  't** 
do  &c.  Obferuandum  eft,  inquam,  huiufmodi  figuras  dici  squaliter  analogas , tilm  pIa-^7*wS! 
nas . tum  folidas  inter  fc  comparatas , ac  etiam  iuxta  Regulas , lineas , feu  plana  parallela , 

in  quibus  effe  fupponuntur.  Sic  etiam . 

Si-fint  figurx  pians  quxcuque  in  ijfdem  parallelis  c6ftituts,in  quibus  duflis  quibufcun- 
que  eifdem  parallelis  squidiftantibus  reflis  lineis,  concepts  cuiulcunque  refts  lines  por- 
tiones , fint  inter  fe , vt  cuiuslibet  alterius  in  eifdem  figuris  concepts  portiones  (homologis 
— *'  " tamen 
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tamen  in  eadem  figura  femper  exiftentibus) , eandem  inter  fe  rationem  habebunt , qu?mJ 
didhe  portiones . Sic  etiam  fuo  modo  de  figuris  folidis  &c.  Dicentur  autem  huiulinodi  fi- 
gura- proportionaliter analoga,  ac  etiam iuxta Regulas ipfas  parallelas,  in  quibus  exi-' 
fiunt,  fi  plana  figura  fuerint ; vel  iuxta  Regulas,  ipla  plana  parallela,  in  quibus  exiftunt, 
fi  folida  figura  extiterint . 

De  Maximis , & Minimis 

HOc  argumentum  egregii  admodum  ab  Apollonio  traftatum  fuifle , ex  eius  monu- 
mentis , quj  recens  iuffu  a Sereniifimi  Principis  Leopoldi  Florentia  Typis  commiffa 
fuerunt,  perfpicuum  eft . Hoc  autem  fpecialem  non  habet  demonftrandi  lationem;  mo- 
dofiquidcminco  deducitur  ad  inconueniens,plerunque  oftcnfiua  dcmonftratione  conclu- 
ditur apud  Veteres ; fccus  autem  apud  Reccntiores , qui  beneficio  fpeciofa  Logiftices  fpe- 
ciali  quadam  ratione  Theoremata  de  Maximis , & Minimis  oftendunt ; qua  de  re  nobis  iu_. 
fequenti  fecundo  libro  futurus  eft  fermo , Antiqua  tamen  Methodo  procedentes , vnum-.,' 
vel  alterum  exemplum  rei , de  qua  agitur,  illuftrand*  gratia,  breuiter  hic  afferemus  in  me- 
dium, eo  vel  maxime,  quod  h*c  Theoremata  quatdamfunt,  qux  nobis  olim  quidam^ 
Geometria  ftudiofi  refoluenda  propofuerunt . 

THEOREMA. 

Sit  relta  AB,  ad  cuius  extrema  A,  B,  relta fint  conRituta  AI,  BJZ>,  cum  ii  faciente t angulos 
reltos ; fiCtaquc  fit  bifariam  in  D\  & inter  AD,  AB,  media  Jit  proportionalis  AE;  O4  ex 
quouis  punRo  I,  in  recta  AI,  ducta  Jit  per  E,  IM,  ita  vt  fiant  triangula  duo  AEI,  BEM  . 
Dico  ijiorum  triangulorum  aggregatum  effe  omnium  minimum . 

Si  non  ita  eft , fit , fi  fieri  poteft  fumma  triangulorum-! 

A1F,  FBN;  & ex  punito  E,  erigatur  perpendicularis  EG, 
quae  deorfum  protrahatur , cum  opus  fuerit , & ex  D ex- 
citetur perpendicularis  DO . Quoniam  igitur  DO,  fccat 
bifariam  AB  in  D,  ita  fccat  bifariam  IN,  in  O,  quemad- 
modum IM  in  S;  & vt  aE  media  proportionalis  eft  inter 
aB,  AD,  ita  IG, inter  IN,  IO,  ficut  IE, inter  IM,  IS;  iraque 
DO,  eG,  qu*  funt  parallclat.tam  inter fc,  quam  rcitis  ad 
extremitates  A,  B,  conftitutis , fecabunt  latera  trianguli 
INM,  vt  diitum  eft . Cumque  EG,  parallela  fit  reit* 

BQ,  triangulum  IEG,  squiangulum  erit  triangulo  IMN; 
atque  adeo  triangulum  IMN,  ad  triangulum  IEG,  in  du- 
plicata erit  ratione  lateris  homologi  IN,  ad  latus  homo» 
logum  IG;  fed  duplicata  ratio  IN  ad  IG,  eft  eadem , que 
IN  ad  IO;  ergo  triangulum  INM,  ad  triangulum  IEG,  erit  vt  IN  ad  10;  fed  IN  ad  IO, eft  ia 
ratione  dupla ; ergo  triangulum  INM, ad  triangulum  IEG,  in  dupla  ratione  erit;  quamo- 
brem  trapetium  EMNG,  aquabitur  triangulo  IEG.  At  vero  fimul  accipiendo  triangulum 
AIF,  BFN,  plus  addimus  triangulo  AIE,  quam  fubtrahamus  ex  triangulo  EBM;  illi  enim, 
addimus  IEF  triangulum , quod  maius  eft , quam  triangulum  IEG,  atque  adeo,  quam  EM 
NG  trapetium,  ac  proinde  multo  maius,  quam  trapetium  EM  NF.quod  ex  triangulo  EBM, 
fubducimus;  ergo  triangulorum  AIF,  FBN  aggregatum  maius  erit  aggregato  triangulo- 
rum AIE,  EBM.  Idem  autem  oftendeturcuenire  in  quolibet  alio  punitore#*  AB;  V.G. 
C,per  quod  duita  fit  IL,  &c;  ergo  triangulorum  AIE,  EBM,  fumma  eft  omnium  minima 
dtc.  Quod  oportebat  &c. 

Si  quis  velit  idem  oftendere  de  aliquo  alio  punito  ipfius  AB,  nempe  C,  ducat  IL,  per  G 
& demonftrationem  conficiat,  oftendendo  plus  addi  triangulo  EMB,  addendo  trapetium. 
ECLM,  quam  fubtrahatur  ex  triangulo  AIE,  fubducendo  triangulum  ICE.  Ad  hoc  autem 
«oportet  protrahere  GE,  infra  AB,  vt  Iccet  IL,  nempe  in  R, 
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lemma  ad  fcqiteus  Theorema, 

, Si  quotcunque  fuerint  triangula  vnius  ordinis,  totidem  autem  alia  alterius  ordinis, 
vtnufque  vero  ordinis  triangulorum  omnium  bafcsfint  inter  fe  squales , fcd  altitudines 
f>rimi  ordinis  fint  itidem  inter  k squales,  fecundi  tamen  ordinis  vtcumq;  at  aggregatum^ 
triangulorum  primi  ordinis  aequale  fit  aggregato  triangulorum  fecundi  ordinis . 

Dico  aggregatum  altitudinum  triangulorum  primi  ordinis,  squale  efle  aggregato  alti- 

tudinum  triangulorum  fecundi  ordinis. 

Super fingulis  bafibus  trunculorum  primi  ordinis  intelligantur  conflit, ito  rtCfangula  cinf. 
dem  altitudinis  cum  ipfit  triangulis  , atque  adeo  erunt  ^uultum  bafium  , & altitudi- 
num: inteltigantur  etiam  reflangula  conftituta  fuper  fingulis  triangulorum  bafibus fc - 
eundi  ordinis , tiufdem  altitudinis  cum  illis , qua  pr opter  e a erunt  aqualium  bafittm  > tum 
inter  Jc , tum  cum  ijs , qua  funt  primi  ordinis , inaequalium  tamen  altitudinum , At  ex 
reflangulis  primi  ordinis fit  reCt angulum  vnum,  cuius  bafls  eftvna  ex  balbus  aquali- 
bus triangulorum , altitudo  vero  eft  aggregatum  eorundem  relt  angulorum , feu  mannu- 
lorum-, tnfuper  ex  rea  angulis  triangulorum  fecundi  ordinis  fit  re  a angulum  vnttnLmO 
aquale  rea  angulo  iam  dill  o conflanti  ex  refl  angulis  triangulorum  primi  ordinis , Quo- 
niam horum  rea  angulorum  dimidia  , nempe  aggregatum  triangulorum  primi  ordinis,  cr 
fecundi  ordinis  fupponuntur  aqualia  , & huius  reaanguli  conflati  ex  rea  angulis  trian- 
gulorum/ceundi  ordinis , bafls , quippe  qua  efl  vna  ex  bafibus  triangulorum  eiufdcm  or- 
dinis , qua  tum  inter  fe , tum  bafibus  triangulorum  primi  ordtnis  fupponuntur  aquales , 
aqualis  tflbafi  reaanguli  conflati  ex  rea  angulis  triangulorum  prtmt  ordinis,  cum  Jit  ex 
haflbui  triangulorum  etufdem  ordtnis , qua  fupponuntur  aquales , tum  inter  fc , tum  ba. 
fibus  triangulorum  fecundi  ordtnis, ergo  altitudo  reaanguli  conflati  ex  reel  angulis  trian- 
gulorum fecundi  ordtnis  aquabitur  altitudini  rectangnli  conflati  ex  rect  angiilts  triagn- 1 r*  tlrmi  • 
. iorum  primi  ordtnis  ; fed  altitudo  huius  rect anguli  aqualis  efl  aggregato  altitudinum ‘ 
triangulorum  primi  ordtnis  -,  altitudo  vero  illius  aqualis  eft  aggregato  altitudinum. _ 
triangulorum  feeunai  ordtnis ; ergo  aggregatum  altitudinum  triangulorum  prtmt  or- 
dinis aquale  efl  aggregato  altitudinum  triangulorum  fecundi  ordinis  e re.  Jfutd  tporte- 
batoRendere.  ‘ ' " * 


Corollarium 


Hinc  colligitur , quod 

In  omni  polygono  regulari  aggregaram  reflatum  aqualium!  qua  ducuntur  ex  punOo  intus  accepto  per- 
pendiculares ad  lingula  eiuidemlateta .aquale  eft  aggregato  , ex  lineis  dudis  i centro  perpendicularibus  ad 
eadem  polygoni  latet  a , 

Ferlpicuc  confiat  ex  (uprapoiito  Lemmate ; latera  enim  polygoni  tegu  latis  erunt  bales  triangulorum , tanv, 
primi , qulm  lecundi  oidinis : triangula  primi  ordinis  vertices  habebunt  in  centro  polygoni , eot nndemquo 
altitudines  aquales , erunt  reda  aquales , qua  cadunt  perpendiculantet  i centro  ad  fingula  polygoni  latera  i 
triangula  vci6  lecundi  ordinis  vertices  habebunt  in  alio  quouis  punifto  accepto  inttaarr.bitum  polygoni,  Cc 
«erum  altitudines  erunt  tefia  inaquales  cadentes  ab  huiuihiodi  pungo  parpcndicularitct  ad  latera  ipfius 
polygoni. 


theorema: 


Etemnlum  i 

CXXVI, 


Si  a pluribus,  qulm  duobus  punctis , recta  coeuntes  angulo  t aquales  efficiant . Dico  pradieta - 
rnm  linearum  aggregatum,  minimpm  efle. 


Aut 

i 
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Aut  predida: lines  funt  inter  fe  aquales,  a«t  inaquales.  Sint  pritniim  aquales,  8t 
punda  funto,  A,B,C,  i quibus  egrediantur  red*  BH,  CH,  inter  fc  *qualcs,  ita& tres 

anguli  AHB,  BHC,  AHC,  com- 
plentes quatuor  redos , fint  inter  fe 
aquales.  Dico  aggregatum  ex  AH, 

BH,  CH,  minimum  cfle  omnium  cx 
ijs  lineis , qua  duci  potiunt  a pun- 
dis A,B,C,  terminata  ad  aliquod 
aliud  pundum  prater  H,  vt  exem- 
pli gratia  ad  pundum  G. 

Ducantur  cedat  Ab,  BC,  AC, 
erit  autem  triangulum  ABC,  atqui- 
laterum , & ex  punito  G,  duitae  fint 
GD,  GE,  GF,  perpendiculares  ad 
redas,  MO,  MN,  ON,  qua  perpen- 
t «iiculares  duita  intelligi  debent  ad 
AH,  BH.CH,  ita  ut  fiat  triangulum 
OMN  aquilaterum.  Intelligantur 
autem  duita  GA,GB,GC.  Dico 
aggregatum  reilarum  AH>rH,CH, 
minus  efle  aggregato  redarum-, 

AG.BG,  CG>  & fic  dc  quocunqut, 
alio  aggregato . Dudis  enim  HM,  HO,  HN,  item  GM,  GO,  GN;  manifeflum  eft  ex  Co- 
rollario cius , quod  premifimus,  Lemmatis,  aggregatum  altitudinum  triangulorum  MHO, 
MHN,  GHN,  nempi  aggregatum  redarum  AH,  BH,  CH  arqualc  ede  aggregato  altitudi- 
num triangulorum  MGO,  MGN,  OGN,  videlicet  aggregato  redarum  GD,  GE,  GFi  fed 
aggregatum  redarum  GA,  GB,  GC,  maius  cft  aggregato  redarum  GD,  GE,  GF;  ergo 
aggregatum  redarum  GA,GB,GC,maiuscftaggregatoredarumHA,HB,HC.  Quo- 
niam veri  idem  contingit  in  quolibet  alio  pundo  pratrer  H,  dum  reda:  fcilicet  ad  illud  du- 
ftar  funt  ex  pundis  A,  B,  C,-  ob  id  aggregaturo  redarum  HA,  HB,  HC,  cft  omnium  mini- 
mum &e.  Quod  erat  operat  pretium  oftendere . , 

At  veto  fi  rcdnt  tres  illos  angulos  ad  H,  conftituentes  fuerint  inter  fe  inaequales , vt  HL' 
Hk,HL.  Dico  aggregatum  ipfarum  minimum  cfle,  ex  ijs  lineis  videlicet,  qua:  a predidis 
pundis  I,k,L,  duci  podunt  coeuntes  3d  aliquod  aliud  pundumpratter  H,  cuiulmodi  eft,' 
exempli  gratia,  pundum  G.  Dudi  fint  GI,  Gk,  GL . Quoniam  itaque  oftenfum  eft,  ag- 
gregatum redarum  HA,  HB,HC,  minus  ede  aggregato  redarum  GA,GB,GC,  cft  au- 
tem aggregatum  redarum  AI,  IG;  BK,  kG;  CL,  LG,  maius  aggregato  redarum  GA,  GB, 
GC;  ergo  eo  magis  aggregatum  redarum  HA,HB,HC,minuserit,  quam  aggregatum-, 
redarum  AI,  IC;  BK,  KG;  CL.LG;  demptis  communibus  AI,  BK,  CL,  remanebit  aggre- 
gatum redarum  HI, Hk,HL,  minus  aggregato  redarum  GI, GK, GL.  Quoniam  veri, 
idem  contingit  in  quocunque  alio  pundo  prirerH;  propterea  aggregatum  redarum  HI, 
HK.  HL,  erit  omnium  minimum . Quod  oportebat  pftendere , 

PE  PR02LEMATVM  RESOLVTIONE  1FXTA'  VETERES  , SE V 
Pe  Antiqua  Methodo  per  cxplicitum  Datorum  n/fum 
ad  Problemata  refoluenda , 

C A P V T XI, 

-«•m tum,  A Ntiquiores  Geometre  in  Problematibus  refeduendis  laboris  plurimum  experti  funt,' 
ii.  Phyficorum  vcftigi»  fccuti , a principiatis  ad  principia  procedentes ; propofitum- 
nfrimiinUiu  igitur  Problema , fadum  fupponentes , quid  inde  fcqucretur , fedulo  meditari  con- 

u-,,-,.",  u,-  fueucrmltj  vt  inde  tantum  deducerent,  quantum  ad  faciendum  facis  oblato  Problemati 
j anm . jpggnjjjjjjH, . omncqtie  ftudium  eorum  huc  lane  (pedabat , v t in  Geometricis  fibi  compara- 

~ ~ ‘‘  - Knj 
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ferit  vim,  ac  facultatem  inueniendi  Problemata , quar  ipfis  proponebantur;  immiS , tcfte 
Pappo,  huius  tantummodo  vtilitatis  gratia , refolutionis  ratio  inuenta  cft.  De  rciblutio- 
ne  autem  generarim  fuperius  egimus,  partitionem  ciufdcm  explicantes.  Duplex  aurem- 
.erat  genus , quorum  vnum  contetnplatiuuni , in  quo  videlicet , quod  quatritur , vt  iamexi-  a»r /»- 
ftens;  &vt  verum  ponentes,  perca,  qua:  deinceps  confcquur.tur,  tanquimvera,  &c 
politione  funt , procedimus  ad  aliquod  conceflum , quod  fi  verum  extiterit , verum  itidem,  u*  j««j 
&q«atfitumerir, ac  demonftratio, qua:  refolutioni  ex  contraria  parte  refpondct.  Quod  fi  1 
fallo euidenti occurramus , falfum etiam , & qutefitum efle , necefle cft . 

At  problematicum genus , quod propofitum cft,  vt  cognitum  ponentes  per  ea,  qutc  w».Zr*M«- 
deinceps  conlequuntur , tanquam  vera , ad  aliquod  conceflum  procedimus , quod  fi  fieri , "‘"‘f 
comparariquc  poterit , quod  a Mathematicis  Datum  nuncupatur,  etiam  & illud,  quod 
projxjfitum  eft , fieri  poterit,  ac  dcmouftratio  ipfa  refolutioni  ex  contraria  parte  rcipon- 
dens . Verum  fi  impoifibili  cuidam  euidenti  occurramus , quod  nimirum  fieri  non  poteft , 
SeProblema  ipfum  erit  impolfibile , ficriq ; non  poterit . 

* Ad  Problema  vero  Determinatio  pertinet.  Eft  porro  Determinatio,  qux  declarat  quan-  r„'w« 
do,  &qua  ratione  Problema  fieri  polfit , Iam  autem  fuperius  commcmorauimus , qutc  d/mmiaxio 
nam  faciant  ad  Locum  Refolutum  , inter  qutc  principem  tenet  locum  Datorum  doftrina-  , 

. explicata  fingulari  Libro  ab  Euclide , quem  fuperius  interpretati  fumus . Veteres  igitur  d*»™»  *. 
per.hanc  viam  procedentes  Datorum  pratfidio , vt  videre  licet , tum  apud  Apollonium-. , “t"* 

tum  prafertim  apud  Pappum  Alexandrinum , & etiam  apud  alios  Problemata  refoluebant. 

Vtcunquc  autem  Problema  fuerit  i fcommuni  fiquidem  Mathematicorum  confenfu  > tl'i-  Ttjolucr.Ma^i 
pirtitum  illud  cft  .videlicet,  Planum,  Solidum , & Lineare,  fiue  Locale,  fiuc  non,  extiterit) 
pro  fui  folutionc  artificiofam  Analyfin  expofeit ; nunc  illam,  qua  Veteres  vtebantur , cx- 
plicabimus:  in  fequenti  Capite  in  medium  allaturi  illam,  quam  nos  paftim adhibere., 
confucuimus , qux  tametfi  non  multum  differat  ab  antiqua , tamen  eo  faltem  nomine  vide-  «e 

tur  ab  illa,  fecreta , quatenus  minus  implicata  via  procedit , Datis  non  accerfitis  cxplicite , ’ 

Iguorum  vfus  plerunquc  haud  parum  negotij  faceffit , 

Vt  autem  in  arenam  dcfccndamus , pauca  quaefitm  exempla  ab  Antiquis  accipere  iuua- 
bit  , eorum  fiquidem  imitatione , operofum  non  erit  oblati  Problematis  relolutionem  Da- 
torum beneficio  inftituere.  Primo  occurrit  illud  apud  Pappum  Libro  feptimo  Prop.  71  ; in 
Cuius  gratiam , ex  eodem , praemittendum  eft  illud , ~ 


* 


Lemma. 


Sit  quadratum  AD,  & ducatur  BGE,  atque  ipfi  ad  ic&os  angulos  EF;  fintelligatur  refia 
linea  BGE,  fecare  CD,  in  punfto  G,  & AC produaam  in  E:  retfta  vc*6  linea  EF  fc- 
care  BD  producam  in  F.  Dico  quadrata  ex  CD,  CE,  quadrato  ex  DF  ecqualia  efle . 


toueatur  per  E , ipfi  CD , parallela  EH;  rettus  A 
igitur  eft  angulus  CEH;  eft  autem  eft  redus 
FEG;  ergo  eft  angulus  CEG,  angulo  FEH  cft 
aqualis , dempto  nimirum  communi  angulo 
CEH;  reliquus  enim  CEG,  reliquo  FEH  a- 
qualis  eft\  fed  & reffus  angulus  THE  a- 
qualis  erit  reclo  BDG,  atque  eft  EH  aqualis 
E Di  eft  enim  EH  aqualis  CD,  atque  adeo  ipfi 
DB,  quod  eft  etiam  quadrati  latui ; aqualis 
igitur  eft  EF,  ipfi  BG-.cum  enim  angulus  CEG,  fit  aqualis  angulo  FEH,  vt  oftenfum  eft , 
fitque  ipfi  CEG  aqualis  GBD,  erit  (fi  GBD,  ipfi  FEH  aqualis ; eft  autem  reifus  BDG  a- 
qualis  rclfo  FHE;  ergo  & reliquus  reliquo , eft  triangulum  BDG , triangulo  EHF  ftmile  ; 
quawbrsmvt  HE  ad  EF,  sta  DB,  ad  BG,eft permutando , vt  HE  ad  BD,  ita  EF  ad  BG; 
tft  autem  H E aqualis  BD;  ergo  eft  EF  ipfi  SG  aqualis  erit . J^uoniam  autem  quadratum 
tx  BF  aquale  eSt  quadratis  ex  B E,  EF,  quorum  reff  angulum  ex-  BF,  BD,  aquale  tft  re- 
Bangulo  EBG;in  circulo  enim fum , D,F , E, G , puncta:  anguli  enim  oppofiti  CDF.FEG, 
p ;ttetifunt  \ quare & reliqui  DGE,EFD,  duobus  rectis  funt  aquales;  erit  propterta  re- 
k.  R r ctangtt- 
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d nullum  BFD,  aquale  rectangule  BEG,  quadrati  ex  E Ei  ritm  enim  quadratam  ix 
BF  aquale  /it  duobus  quadratis  cx  BE,  E Fi  quadrate  autem  ex  BF  aquali*  pnt  vtraque^, 
ree  t an  gula  EBD,  BFD,  dr  eadem  ratione  quadrato  ex  BE,  aqualia  jint  vtraque  rectan- 
gula  EBG,  BEG,  erunt  rec langula  EBD,  BFD,  aqualia  rectangulis  EBG,  BEG , & qua- 
drato ex  EF,  quorum  rectangulum  FBD  aquale  ejl  rectangulo  E BG, reliquum  igitur  BFD, 
reliquo  BEG,  & quadrato  ex  EF,  boc  ejl  quadrato  ex  BG  eft  aquale . Sed  rectangulum j 
BEG,  vna  cum  quadrato  ex  BG,  eil  rectangulum  EBC,  vna  cum  quadrato  ex  EC,  hoc  ejl 
rectangulum  tfjum  BEG,  vna  cum  quadrato  ex  BG,  ejl  aquale  rectangulo  EBG,  vnacunu, 
quadrato  ex  EG;  JiquioUm  rectangulum  BEG  aquale  ejl  rectangulo  ECE,  vni  cum  quadra- 
to ex  EG,  froptere*  rectangulum  BlG,  vna  cum  quadrato  ex  EG,  aqualeejl  rectangulo 
BGE,  vna  cum  duobus  quadratis  ex  EG,  GEi&  ftmtltter  rectangulum  EBG ,vna  cum  qua- 
drato ex  EG  aquale  e fi  rectangulo  i GE,  vna  cum  quadratis  cx  t-G,  GE;  cum  igitur  eijdem 
Jint  aqualta , ($•  inter  fe  aqualia  erunt ; rectangulum  propterea  BFD  aquale  efi  rectangulo 
£EG,  boc  tfi  F D,&  quadrato  ex  GE:  commune  auferatur  rectangulum  1! DE,  ergo  reli- 
quum quadratum  ex  ED,  quadratis  cx  ED,  GE,  hoc  eft  quadratis  cx  CD,CE,efi  aquale . 

Problema  , 

Quadrato  exifiettte  dD  producere  dC  in  E,  (Jr  facere  E E datam , qua  ad  punctum  B perti- 
neat. 


Refolntio  » 

FAitum  iam  illud  fit , & a punito  E ipfi  BE 
adreftos  angulos  ducatur  EG,  quoniam 
igitur  quadrata  ex  CD,  FE  arqualia  funt  qua-> 
drato  ex  DG,&  data  funt  qup  cx  CD,  FE  qua- 
drata i etenim  vtraque  ipfarum  magnitudine^ 
datur ; datum  igitur  eft  quadratum  ex  DG, 
quare  &' ipfa  DG,  Se  tota  BG  magnitudine  da- 
ta eft ; led  & politione , ergo  fcraicireulus  in-.' 

'•  i t.urtq,  jefta  linea  BGdefcriptus politione  datur ; &“ 
tranfit  per  punitum  E,  ergo  punitum  E pofi- 
V ij.b*.  tionc  circumferentiam  contingit ; fcd  St  politione  reitam  lineam  AE,  datum  igitur  b efti 
< \‘.pnt-  led  Se  B datum , quare  rcita  iuiga  bE  pofitione  dabitur c , 

• 

Compoftio , 

Componetur  autem  fic . 

Sit  quadratum  quidem  AD,  data  autem  rcita  linea  H,  Se  quadratis  cx  CD,& H xqoi- 
le  fit  quadratum  cx  DG,  maior  igitur  eft  GD,  quam  DC,  quare  Se  reit angulum  GDB 
maius  eft  quadraro  cxDC,  8c  ideo  fcmicirculus  in  refla  linea  BG  deferiptus  tranfibit  fu. 
pra  punitum  C,  deferibatur,  8e  fit  BKEG,  producaturquc  AC  ad  E,  8e  BE,  EG  iungantur, 
i tx  «<-  ergo  quadrata  ex  CD.EF  aequalia  funt  <*  quadrato  cx  DG,  fcd  quadrato  cx  DG  poneban» 
tmBUosau.  mr  aequalia  quadrata  cxCD.H,  quadrata  igitur  ex  CD,H  quadratis  ex  CD,  EF  funtae-' 
qualia , Se  ob  id  quadratum  ex  H aquale  eft  quadrato  ex  EF,  Se  rcita  linea  H refif  EF  ae- 
qualis , eft  autem  EF  data , ergo  EF  Problema  efficit ; itaque  dico  eam  folam  hoc  efficere 
Ducatur  enim  altera  quaedam  linea  BL,  qua  fi  Problema  efficit  erit  NL  aqualis  EF,  maior 
autem  eft  FB,  quam  NB,  tota  igitur  BL  minor  eft , quamBE,  quod  fieri  non  poteftj  eft 
tnim  BL  etiam  maior ; fccct  enim  BL  circuli  circumferentiam  in  punito  M,  erit  BM  maior, 
quam  BE,  ex  alibi  dcmonftratis,-  ergo  LL,  quam  BE  multo  maior  erit  i non  igitur  BL  Pro? 
blema  efficit , fcd  fola  BE . 

Vt  autem  cognofcamus  vtra  ipfarum  maior  fit , dcmonftrabimus  hoc  pafto . 

Quoniam  maior  eft  BL  quam  BE,  & BF  maior  quam  BN,  erit  reliqua  NL  maior  qudnu 
i FE,  eft  enim  quadratum  cx  BLccqualc  duobus  quadratis  ex  BA,  AL,  quadratum  autenu 

cx  BE  squale  quadratis  cx  BA,  AE,  St  cum  quadratum  ex  AL  fit  maius  quadrato  ex  Af^ 

quM 


Digitized  by  Google 


DE  RESOt;  £T  COMP.  MATHEMAT.  UB.T.  >15: 

«quod  AL  maior  fit  quam  AE,  erit  quadratum  ex  BL  maius  quadrato  ex  BE,  Se  ided  BL 
quam  BE  maior . Rurfus  quadratum  cxBFxqualecft  duobus  quadratis  ex  BD.  DF,  & 

Suadrarum  ex  BN  itidem  xqualc  quadratis  ex  BD.DN,  quod  cum  DF  fit  maior  quanta 
>N,crit  quadratum  cx  BF  maius  quadrato  ex  BN,  & ipfa  BF  quam  BN  maior  i fimiiitcr  &' 
in  alijs  idem  contingere  dcmonftrabitur . Cum  itaque  BL  fit  maior , quam  BE,  3c  BF, 
tnaior , quam  BN,  fcquitur  NL  multo  maiorem  cfle,  quam  FE.  & manifeftum  cft  eam , que 
pun&o  C propinquior  cft,  remotiore  femper  minorem  clTe. 

!sit  exemplum  alterum  cx  eodem . 

Problema. 

tinnii  pertime  dttt  in  recti  linu  AB  infieettre  ACE  in  ddtt  preptrtitne . 

RefoluCi ». 


FA&um  iam  fit , & a pun- 
do  C ducatur  reda  linea 
contingens,  qua;  fit  CO,  a, 
centro  enim  circuli  , cuius 
portio  cft  ACB  ducatur  reda 
linea  in  C, atque  ipfi  ad  redos 
angulos  agatur  C.D,  erit  CD 
circulum  contingens,  vt  igitur 
quadratum  cx  AC  ad  quadratum  ex  Cb,  ita  cfl  AD  ad  Db;  cum  enim  CD  circulum  con- 
tingat, & Cb  fecet.crit  angulus  DCB  aqualis  angulo  CAB,  fcd  angulus  CDB  cft  commu- 
nis vtrique  triangulo  ACD,  CbD,  ergo  Se  reliquus  reliquo  a qualis , & triangulum  trian- 
gulo fimile ; vt  igitur  AD  ad  DC,  ita  CD  ad  DB,  & vt  AD  ad  CD.ita  AC  ad  BC,  vt  enim 
AD  AC,  itaDCadBC, ergo  permutando  vtADadDC.ita  ACad  BC,  ob  id  exco- 
roll.io.Scxti;  prima  AD  ad  tertiam  DB  (erant  enim  AD,  CD,  BD  proportionales)  erit  vt, 
quadratum  prima  AD  ad  quadratum  fecunda:  DC,  hoc  cft  vt  quadratum  ipfius  AC  ad 
quadratum  CB.proportioaurcmquadratiACad  quadratum  CB  cft  data,  ergo  & pro- 
portio AD  ad  Dii  data  erit ; cum  enim  detur  proportio  AC  ad  CB,  dabitur  etiam  propor- 
tio quadrati  cx  AC  ad  quadratura  ex  CB,  atque  cft  datum  pundum  B,  ergo  & D,  & lmec 
|)B»  quare  & ipfa  AD  data  cric . 


w \ 


\ ^ Compofitie , 

t Componetur  autem  fic.'  • >• 

&It  portio  quidem  circuli  ACB,  data  autem  proportio  quam  habet  E ad  Fi  fiat  vt  qua» 
dratumexEadquadratumex  Fdta  ADadDB;  ‘ r’  t 

Si  enim  fiat  vt  excclfus , quo  quadratum  ex  E excedit  quadratum  ex  F,ad  quadratum  ex 
F.ita  AB  ad  BD;  erit  componendo  vt  exceflus,  quo  quadratum  ex  E excedit  quadratum  cx 
Fvna  cum  quadrato  ex  F,  hoc  eftvt  quadratum  cx  E ad  quadratum  ex  F,  ita  AD  adDB, 
ducaturquc  contingens  DC,  & AC.CB  iungantur . Dico  redas  lineas  AC,  CB  Problemi 
efficere.  Quoniam  enim  vt  quadratum  cx  E ad  quadratum  cx  F ita  eft  ADad  DB,vt  ao- 
aem  AD  adDB,  ita  quadratum  ex  AC,  ad  quadra  tum  ex  CB,  vtfupraoftcnfumeft,  pro. 
nterca  quod  CD  circulum  contingit,  erit  vt  quadratum  cxEad  quadratum  ex  F.ita  qua» 
dratum  ex  ACad  id , quod  fit  cx  CB  quadratum;  quare  & vt  E ad  F,  ita  AC  ad  CB,  ergo 
ACB  Problema  efficit . 

~ AUudcx  eodem  fit  exemplum,' 


Problema. 

<xrV-  ■ .,i '••••-  • ■ i '—  • 1 ••  • . :> 

- ftetis  tineis  AB,  AC  ptptime  ditis ; duc  t re  DE  ptrtUeUm  neu  linet  pefititne  dtu , 

. ~eere  ip/im  DE  dtum , hec  ejl  recti  linet  mignnudine  dtu  tejuuUm . 

-rJ.Zz  - Rr  a Bt/tluti» 
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JIS 


Hcfolntia  , 


FAflum  iam  fit,  & per  A ipfi  DE  parallela  ducatur 
AF,  ergo  AF  parallela  eftafli  linei  pofitione^ 
dati , atque  eft  datum  punftutn  A,  politione  igitur 
eft  » AF.  Ducatur  per  E linea  EF  parallela  ipfi  AB, 
ergo  AFeft  squalis  PE;  data  autem  cfi  PE,  quaro 
$ AF,  da'a  cft b magnitudine, ied  & politione,-  & datu 
eft  punflum  A,  datum  igitur  cft  < A F;  itaque  per  da-, 
tum  punflum  F dufla  eft  FE  parallela  ipfi  AB  pofitio- 
ne dati politione  igitur  eft  FE,  fed  & pofitione  AC, 
ergo  & puoftum  E cft  a datum , & per  iplum  dufla  eft 
Pe  linei  pofitione  dari  parallela , quare  & DE  pofi- 
tione datur, 

Compjiti e, 

Componetur  autem  fici 

Sint  dui  refla;  lineat  Ab,  AC  pofitione  dat* ; data  autetn  magnitudine  fit  refla  line** 
in  qua  G cui  autem  paralleli  ducantur , fit  AF,  & ponatur  AF  ipfi  G squatis , & per 
F quidem  ducatur  FE  parallela  AB,  per  E Verd  ducatur  ED  parallela  EF , Dico  ipfam  D£ 
Problema  cfficere.Quoniamcnim  DE  aequalis  eft  ipfi  AF.&  AF  iqualis  ipfi  G, videlicet  li- 
nei dat?  ■,  erit  A DE.  dati  linei  G aequalis ; ergo  DE  Problema  effiat  s manifitftum  att- 
tem  eft  ipfam  folam  hoc  efficere,  namqu^  propinquior  ipfi  A lemper  remotiore  eft  miooc. 
Exemplum  alterum  ex  eodem , 


- Problema,  V' 

qircuts  peffrim  Jktt  AiC,  dttii  (wtif  M infiam  DAt,  $ funt  K if$ 

VE  p-triildim. 


Refoturis  1 
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parallelam  effe  i Quoniam  enim  rc&angulum  EDF  squale  eft  quadrato  contingentis , Se 
eidem  squale  eft  redtangulum  ADB,  erit  redtangulum  ADB  re&angulo  EDF  squale  , in 
circulo  igitur  funt  pundta  A,B,F,E;  idcoque  angulus  A,  hoc  eft  CbF  eft  squalis  angulo 
BFD,  etenim  BF  circulum  contingit , & BC  fecat , & funt  anguli  alterni , ergo  BC  ipfi  DE 
eft  parallela , ex  1 7.  lib.  primi  Elcm. 

' - Sed  ne  dum  experiri  placet  noftram  refoluendi  rationem  in  ijs , qu*  fuerunt  ab  Anti- 
quis,  Problematibus,  refoluta , fed etiam  in  alijs , qus  Recentiorcs  refoluenda  fumpfe-j»,  CW- 
runt , huiufmodi  funt  fequentia , quibus  Marinus  Ghctaldus  antiqua  methodo  fatisfaccro 
fibipropofuit.  ' jjl 


Problema  . 

Jiata  btfe  trianguli , different  it  laterum , & angule  verticis  inutnire  triangulam , 

Refolutio  . 


DAta  fit  trianguli  bafis  Z,  differentia  laterum  AB,  an- 
gulus ad  verticem  squalis  angulo  C,  fitque  repe- 
riendum  triangulum , 

Supponamus  illud  fadtum , efleque  triangulum  DAG, 
cuius  bafis  aG  fit  squalis  Z,  angulus  ADGad  vcrticcm- 
squalis  angulo  C dato  ,-  tandem  differentia  laterum  DA, 

DG  fit  AB,  qus  politione , 8c  magnitudine  data  fit . 

Quoniam  igitur  AB  eft  differentia  laterum  aD,  DG; 
ergo  BD,  DG  erunt  squales propterea  centro  D,  inter- 
natio DB,  vel  DG,  deferibatur  circulus  fecans  AD  pro- 
trailam  in  F;  ducaturque  BG . Quoniam  igitur  datus  eft 
angulus  ADG;  ergo  dabitur  angulus  FDG,  tanquam  re- 
liquus ad  duos  redtos , ergo  dabitur  etiam  angulus  FBG, 
dimidius  ipfiuS  FDG:  ille  enim  eft  ad  circumferentiam, 
hk  autem  ad  centrum ; eft  autem  pofitionedata  BD,  que- 
madmodum & politione  punitum  B;  ergo  • politione  da. 

Jjitur  quoque  rcdla  BG:  quoniam  autem  in  ipfam  bG  i 
dato  punito  A dufta  eft  AG  magnitudine  data : propte- 

rca  BripfaAG  dabitur  ^ politione,- quare  & punitum  G politione  datum  erit  c.  Sed  datur  ( 
Ctiam  angulus  DGB,  cum  fit  squalis  angulo  DBG,  ob  squales  redtas  DB,  DG;  ergo  poli-  t 
tionc  dabitur  d redta  GD;  quamobrem  dabitur  c politione  quoque  punitum  D;  quoniam-  a 
itaque  pofitionc  funt  dats  extremitates  A,D,G,  politione  datarum  AD,  DG,  ipf*  .quoque  * 
magnitudine  erunt f data: , 

r 

Ctmfejtti)  ; 


• 19  041. 


b jij>. »f. 


Componetur  autem  hoc  modo  i 

PRoducatur  aB  in  F,  Sc  fiat  angulus  FBG  aqualis  dimidio  anguli  H,  reliqui  ad  duos  re- 
dios , & in  BG  ponatur  AG  squalis  Z:  angulo  vero  GBD  conftituatur  angulus  squa- 
lis BGD-  erunt  igitur  squales  BD,  DG;  quamobrem  digerentia  laterum  DA,  DG,  trian- 
guli DAG  erit  ipfa  AB  data , 

Centro  autem  D ad  interuallum  DG,  vel  DB,  deferibatur  circulus , quem  fecet  AF,  in- 
f,  ergo  angulus  FDG  ad  centrum  duplus  erit  anguli  FbG  ad  circumferentiam;  fed  eiufdctn 
anguli  FBG  duplus  eft  quoque  & angulus  Hi  ex  conftrudtione ; ergo  angulus  FDG  angulo 
H squalis  erit  s vnde  & angulus  ADG  ad  verticem  trianguli  squalis  erit  angulo  C;  eft  au- 
lem  & bafis  AG  squalis  dats  Z cx  conftrudlionc.  Ergo  conftrudtum  eft  triangulum  DAG, 
qpale  oportebat. 


..  v- 


lemma 
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Lemma  *d  fequent  Problema 


. . . 

Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  circuli , bafis  vero  femidiameter , & ducitur  linez2 
tecta , non  ex  centro  circuli , fed  ab  altera  extremitate  aggregati  laterum , conftitucns  cum  , 
eo  angulum  aqualem  dimidio,  qui  eft  ad  verticem  trianguli,  angulo,  illa  refla  linea  uu 
circulum  incidet . 

i it  triangulam  DAG,  euius  bafis  AG,  & eentro  A,  intentd(- 
Id  AC,  de (inbttur  circulus  ,& producatur  AD  itt  F,  vt 
DF fit  aqualis  DG,  aggregatum  igitur  laterum  AD,  DG; 
erit  A Fi  a punito  F,  ducatur  FI, faciens  angulum  Api, 
aqualem  dimidio  anguli  ADG,  Dico  ipfam  FI,  in  circu- 
lum incidere . Si  non  incidit , cadat  extra , vt  FE i Con- 
tinuetur igitur  DG,  donec  fecet  ipfam  FE,  m E;£uoniam 
itaq;  externus  angulus  ADE,  trianguli  DFE,  aqualis  cB 

duobus  internis  DFE,  Di  Fi  quorum  vnus  nempe  DFE,  _ 

ponitur dtmidius  ipfius  ADF-icrit  dr  reliquus DtF , ipfius  ADe,  dimidius ; ergo  aqualtt 
erunt  anguli  DFE,  DEFi  atque  adeo  aquales  erum  rclla  DF,  DE;  quod eB  ablurdum,  ttaitg 
DF,  ponitur  aqualis  DG,  Secla  igitur  FI,  in  circulum  incides . guod&c. 

Problema.  > 

1 Dpi*  hfi  trianguli , aggregato  laterum , & angulo  yerticit , itttenire  triangulum £2 

Refolutio  , “ 

Sit  data  trianguli  bafis  T,  laterum  aggregatura  AB; 
angulus  ad  verticem , squalis  angulo  C,  oporteat  re- 

perire  triangulum. 

Ponatur  iam  faflum;  fitque  triangulum  DAG,  cuius 
bafis  AG,  fit  aqualis  data  Z;  aggregatum  vero  laterum. 

AD>  DG  ltt  aquale  ipfi  AB,  magnitudine,  ac  pofitione^ 
data  > angulus  autem , ADG  ad  ycrticcm  .aqualis  fit  an» 
gulo  C,  iungatur  bG. 

Quopiam  igitur  eempofitu  ex  AD,  DG,  «qualis  eft  ipft 
AB,  ablata  communi  AU,  reliqua  DG,  reliquat  DB  «- 
qualiserit;  quare  circulus  centro  D ad  interuallum  DG 
deferiptus  tranfibir  per  Bidefcribatun  ergo  angulus  ADG 
ad  centrum^  & duplus  erit  anguli  B ad  circumferentia,  fcd 
datur  angulus  ADG,- ergo  dabitur  & angulus  B;  eft  au- 
*»•» auri,  tem  politione  data  Ab;  ergo  J & bG  pofitione  data  erit, 
h t fcd  in  ipfam  BG  a dato  punflo  A dufla  eft  AG  magnitu- 
c }J'.dS  dinc  data  i ergo  b & ipfa  AG  pofitione  quoque  dabitur , 
d »*&«.  datumque  c erit punflumG,  Sedata  d quoque  erit  GD 

pofitione;  datur  enim  angulus  DGB»  quoniam  aequalis  eft  dato  DBG,  ob  aquales  reflas 
DB,DG,quamQbrcmScpunCtumD  dabitur.  Cum  iraque  data  fint  A.D.G  cxtremitttcf 
datarum  pofitione  A J,  DG,  ipls  quoque  magnitudine  data  erunt . 

Compofitio  . 

Componetur  autem  fic.'  ; ■< 

CEntro  A ad  interuallum  data  Z,  aquale,  defcribatur  circulus , & fiat  angulus  ABC 
aqualis  dimidio  anguli  C;  ergo  ex  eo , quod  pramiifum  eft  Lemmate  refla  BG  inci- 
det in  circulum  fub  A centro  deferiptum ; incidat  in  G,  & iungatur  AG:  fiat  vero  angulo  B 
ftqpalis  angulus  bGD;  erit  propcerca  DG  squalis  DB:  addita  communi  AD;  compoGuuj 
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e*  AD,  DG,  erit  aequalis  AB . Centro  autem  D intcruallo  DB,  vel  DG,  deferibatur  cir- 
culus BG;  ergo  angulus  ADG  ad  centrum  duplus  erit  anguli  B ad  circumferentiam  i cft 
autem  C duplus  anguli  B,  ex  conftru&iones  ergo  angulus  ADG,  angulo  C aqualis  erit, 
cft  autem  bafis  AG,  aequalis  datx  Z,  ex  conftruftione . Conftruftum  igitur  triangulum- 
erit  DAG,  quale  conftruendum  proponebatur . 

Lemma  ad  fequens  Problema  '. 

Si  duo  anguli  in  ratione  dupla  eidem  circumferentiae  circuli  infifterint,  duplus  autem 
fuerit  ad  centrum , alter  ad  circumferentiam  erit . 

Duo  anguli  GDF,  GBF,  eidem  circuli  circumferen- 
tia C f infiftant;  fitque  angulus  CDF  ad  centrum 
e it  culi,  atque  duplus  anguli  CSF . Dico  angu- 
lum GBF  ad  circumferentiam  cfc . Si  enim  mn 
ell  ad  circumferentiam  erit  intra  vel  extra  cir- 
culum. Sit fi fieri  poteft  primum  intra  circulum , 
tfi  producatur  GB  ad  circumferentiam  vfque 
C,  iungatur  FC;  erit  igitur  angulus  GDF  ad  cen- 
trum duplus  anguli  GCF  ad  cireumferentianui , 
fed  duplus  cft  etiam  anguli  GBF  ex  bypothefi ; er- 
go angulus  GBF,  angulo  GCF  aquatis  erit,  exter- 
nus interno  quod  e fi  abfurdum ; angulus  igitur 
GBF  non  cadit  intra  circulum  . 

Deinde  fit  angulus  GBF  extra  circulum  ; ergo  vel 
vtraque  retiarum  GB,  FB,  vel  faltem  vna  circu- 
lusiUpfum  feeabit . Secet  illum  GB  re  Cia  in  pun- 
’ 00  C,  (fi  iungatur  PCi  erit  igitur  angulus  GDF 
• ad  centrum  duplus  anguli  GCF  ad  circumferen- 
tiam fed  e fi  duplus  anguli  B esi  bypothefi ; ergo 
angulus  GCF,  angulo  B aqualis  erit , externus 
interno  quod  cft  abfurdum . Non  tfi  igitur  angu- 
lus GB?  extra  circulum ; non  intra  , vt  Juprd  dt- 
" monftr*tum  eft ; ergo  erit  ad  circu  mferentiam , 

’ Problema.’  * 

Data  differentia  fegmentorum  bafeps  trianguli,  ag- 
gregato laterum,  & angulo  verticis , inuenire-i 
triangulum . 

Jtefblutio 

DAta  fit  differentia  fegmentorum  bafeos  trianguli  AB, 
laterum  aggregatum  fit  Z,  angulus  ad  verticem  fit 
jequalis  angulo  C:  oportet  reperire  triangulum . 

Sit  iam  fi&um , & triangulum  ipfum  cfto  DAG,  in  quo 
Iqoidcm  perpendicularis  DE;  centro  autem  D,  intcruallo 
X>G,  quod  fit  minus  latus,  deferibatur  circulus  fecans  la- 
tus A l)  produ&um  in  F,  bafin  autem  AG,  in  E.  Erunt 3 igl-  k » j.tmf. 

tur  BE,  EG  squales , quamobrem  differentia  fegmentorum 
AE,EG,crit  AB.  Sit  igitur  Ab,  politione , ac  magnitudi- 
ne data,  compofita  autem  ex  lateribus  AD,  DG,  hoc  eft 

ipfa  AF,  fir  aqualis  Z,  At  angulus  ADG  ad  verticem  fit  aqualis 'angulo  C:  lungantur 
BF.FG. 

Quoniam  itaque  datur  angulus  ADG,  dabitur  etiam  & angulus  FDG,  vtpot£  reliquus 
^ b ' * ad  duos 
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ad  duos  rodos,  dabitur  quoque  angulus  FbG,  vtpote  'dimidius  anguli  FDG;  fiqulden» 
angulus  FDG  ad  centrum  duplus  cft  anguli  FBG  ad  circumferentiam ; politione  igitur  i> 
data  erit  bF,  quoniam  pofitionc  datur  & Au,  & quia  datum  eftpun&um  A,  a quo  in  bB 
duetacft  AF;  magnitudine  data,- propterea  dabitur  c ipfa  AF  pofitionc  quoque:  vnde  & 
politione  dabitur  1 pundhim  F;  quoniam  vero  datuscft  angulus  ADGad  centrum,  datus 
erit  & angulus  AFG  ad  circumferentiam , vt  cius  dimidius , atque  data  erit « politione  FG; 
quare  datum  erit f & punctum  G.  critque  s"data  quoque  poftrione  GD,  quoniam  datus  cft 
angulus  DGF,  cum  hic  ob  xqualia  latera  DG,  DF  fit  aqualis  angulo  DFG;  quamobrem 
durum  erit  •’  & punftum  D.  Ciim  itaque  data?  fint  extremitates  A,D,G  datarum  pofitkmt» 
AD,  DG,  aG,  ipfa  quoque  & magnitudine  data  erunt, 

Compofitio  , 

Componetur  autem  fic 

PRoducatur  Ab  in  G,  & fiat  angulus  GBF  squalis  dimidio  anguli  H,  quem  relinquit  i 
duobus  rcdlis  angulus  C,-  & in  EF  ponatur  AF  squalis  L:  fiat  autem  angulus  AFG  ae- 
qualis dimidio  anguli  C:  angulus  vero  FGD  squalis  angulo  AFGi  erunt  igitur  squales 
DG,  DF:  communi  addita  AD.compofita  quidem  ex  lateribus  AD,  DG  trianguli  DAG 
squalis  erit  ipfi  AE,  boc  eft  Z dati . 

Mox  vero  centro  D,  interuallo  DG,  vel  DF  deferibatur  circulus  bGF.  Quoniam  igitur 
angulus  C duplus  cft  anguli  aFG  ex  conftru&ione , fimiliter  & angulus  ADG  ad  centrum 
duplus  cft  anguli  AFG  ad  circumferentiam, erit  propterea  angulus  ADG  ad  verticem  .da- 
to angulo  C aequalis;  quamobrem  & angulus  FDG  angulo  H;  cft  autem  angulus  H duplus 
anguli  FbG,  cx  conftruftione ; proinde  & angulus  FDG  eiufdcm  anguli  FBG  duplus  crk  ; 
cft  autem  angulus  FDG  ad  centrum  infiftens  circumferentis  FG,  cui  pariter  angulus  FBG 
ipfi  ftit ; ergo^ex  eo , quod  praemiffum  eft  Lemmate , angulus  FbG  ad  circumferencijpi  erit : 
agatur  ipfi  aG  perpendicularis  DE:  propterea  squales  erunt a bE,  EG:  quamobrem  diffe- 
rentia fegmentorum  AE.EG  erit  ipfa  aB  data,  Conftruftuin  cft  ergo  triangulum  DaG 
quale  oportebat, 

Lemma  primum  ad  fequtns  Problemil 

Si  angulus  trianguli  fuerit  centrum  circuli,  differentia  vero  laterum  femidiameteri  Se 
ducatur  linea  refta  non  ex  centro  circuli,  fcdab  altera  extremitate  differentis  feg- 
mentorum bafeos  conftituens  cum  ea  angulum  stjfcalem  dimidio,  qui  eft  ad  verti; 
cem  trianguli,  angulo,  illa  reifta  linea  circulum  fccabir . 

Sit  triangulum  DAG,  in  quo perpendicularis  DE,  fccet  bafin  AC  in  E;  centro  tutem  D , ini 
teruullo  mitteris  leteris  DG,  defcribatnr  circulus feeans  lutus  AD  produdum  in  punll it 
H,f,  bafin  vero  AG  in  Bi  Uterum  igitur  DA,  DG  differeettit  trit  AH,  differentia  •vtri 
fegmentorum  AE,  EG,  erit  EB,  iungtntur  tutem  BH,  FG . 

Quoniam  igitur  quadrilaterum  FCtH  efi  i»  circulo , un- 
guli HBG,  HrG  funt  ex  tduerjo  duobus,  redis  tqutles  ;fed 
dr  unguli  HBG,  USA  funt  tqnules  duobus  redis ; ergo  un- 
guli HBG,  HFG  ungulis  H lic,  HBA  tquuUs  erunt;  dempto 
tgitur  eommuni  ungulo  HBC>  reliquus  HFG,  reliquo  HBA 
/equulis  erit ; fed ungulus  HfG  ud circumferentium  dimi- 
dius efi  unguli  HDG  ad  centrum ; ergo  dr  ungulus  HBA 
tiujdcm  unguli  ADG  dimidius  erit.  Dico  igitur  circulum 
fub  A centro , interuallo  AH  defer iptum , feeuri  ab  ipfa-t 
BH . Manifestum  efi  autem  ipfam  BH,  in  eum  incidere , 
quoniam  pundum  H efi  in  circumferentia , fi  igitur  eum 
non  fecut,  tangit.  T ungas  fi  fieri  poteft.,  & contudus  erit  in  H:  iungutir  autem  BF;  'trgjt 
rodus  erit  ‘ ungulus  AHB,  dr  ideo  uqutHs  redo  HBF,  i qui  efi  in  Jcmicircula : quare  pa- 
fullelu  erunt b AF,  Bf,  quod  eft  ubficrdum : conueniunt  enim  in  F , Non  igitur  BH  tangit 
attulunt . cuius  centrum  A jidficat , fifitod  erat  demtnfi rundum , 
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•'  Limma  fecundum  ad  idem. 

Secet  circulum  fub  A centro  refla  linea  BHL  in  punftis  H,  L 
& per  punftum  H,  quod  fit  propius  ad  B,  ducatur  altera  re- 
£hi  aHI.  Dico  angulum  IHB,  minorem  cffe  reflo . 

30 tuidatur  enim  HL  bifariam  in  E.  ei"  t ungatur  AE;  relini  igi- 
tur ertt  angulus  AEH;  ac  proinde  angulus  EH  A redo  minor, 
eum  tres  anguli  cuiuslibet  triangule  , atque  adeo  trianguli 
AEHjint  aquales  duobus  redis ; /id angulus  EHA  aqualiTtjl 
angulo  IHB,  eunt  fint  ad  verticem  i ergo  efi  angulus  IHB  redo 
mittor  erit. 

Problema  . 

Data  differentia  figmentorum  bafeos  trianguli , differentia  laterum , & angulo  verticis , in - 
utnirc  triangulum. 

Ee [elutio '. 

DAta  fit  differentia  Tegmentorum  bafeos  trian- 
guli Ab,  differentia  laterum  Z,  angulus  ad 
verticem  aequalis  angulo  C,  oporteat  reperire  trian- 
gulum . 

Faftum  iam  fit  , atque  triangulum  illud  eflo 
triangulum  D s G,  in  quo  perpendicularis  DE;  cen- 
tro autem  D.interuallo  minoris  lateris  DG,  deferi- 
baturcirculus  fecans  latus  DA,  inH,  &bafin  AG 
In  Bi  bafeos  igitur  Tegmentorum  a E,  EG,  differentia 
erit  Ar, laterum  autem  DA,DG  erit  aH.  Sit  igi- 
tur AB  politione  atque  magnitudine  data , at  ipfa_. 

AH  efto  squalis  dari  Z,  angulus  autem  A DG  ad 
verticem  squalis  angulo  Ct  protrahatur  A D v fquo 
ad  circumferentiam  in  F,  & iungantur  H8,  BF,  FG, 

Quoniam  igitur  quadrilatcrumFGBHefl  in  cir- 
culo, anguli  HbG.HFG  ex  aduerfo  duobus  reftis 
squales  erunt ; led  & anguli  HBG,  HBa  duobus  re- 
ftis  lunt  squales ; ergo  anguli  H BG,  HFG,  angulis 
JiBG,  HBA  squales  erunt;  auferatur  vtrinque  an*- 
gulus  H BG ; reliquus  igitur  HFG,  reliquo  Hba  x- 
qualis  erjt ; fed  angulus  a DG  ad  centrum  duplus  eft 
anguli  aFG  ad  circumferentiam  ; ergo  & anguli 
Hba  duplus  erit  angulus  A DG,  led  datur  angulus  aDG;  dabitur  «iam  « angulus  HBA  » 
quare  dabitur 1 bH  politione . Quoniam  autem  a dato  punflo  A in  ipfam  BH  dufla  eft  aH  a >, »«. , 
magnitudine  data , dabitur * aH  quoque  politione , & ob  angulum  datum  HbF  (eft  enim-  { >‘^- 
reflus  infcmicirculo)  data*  erit  KFpofitione  ,&  datum  d quoque  erit  punflumF,  quamo-  d 
brem , & data*  magnitudine  quoque  erit  HF;  Quoniam  autem  aquales  funtHO,  UF  da- « »<•»*. 
bitur  punftum  D,  fc-d  datur,  & punftum  G;  ergo  dabitur 1 DG  politione , & magnitudine,  % 
fed  datur , S;  punftum  A;  ergo  & AD,  aE  pofittone  s & magnitudine  dat*  erunt . 

Compofiti»  . 

COmponetur  autem  fic . Centro  a intcruallo  refla  Z squali , deferibatur  circulus , flt 
fiat  angulus  ABH  squalis  dimidio  anguli  C;  ex  eo  autem  quod  primo  loco  prsmif- 
fum  eft  lemmate  rcfta  BH  circulum  iplum  fccabitsfecet  autem  in  punftis  H,J_-pcr  punftum 
- S f vero 
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vero  H,  quod  propius  fit  ad  B:  refla  ducatur  linea  aHI  ipfi  vero  BH  ducatur  ptrpendidC 
laris  BF. 

Quoniam  igitur  ex  eo , quod  fecundo  loco  prxmiflum  eft  Lemmate  angulus  IHB  minor 
cftrcdo,  & angulus  FbH  redus , erunt  ambo  fimul  duobus  redis  minores , ac  .proindt, 
coibunt  redi  line®  Ai,  BF,  coeant  in  F:  fccetur  autem  HF  bifariam  in  D:  & centro  D,  iiW 
teruallo  DH,  vel  DF,  circulus  dcfcribatur , cuius  circumferentia  tranfibit  neceflario  per  B, 
ob  rcdum  angulum  HbF,-  mox  autem  protrahatur  ab  donec  circulum  fecet  FbH  in  G,  & 
iungantur  UG,  FG:  ipfi  autem  aG  ducatur  perpendicularis  DE,  erunt  igitur  squales  BE, 
EG,  & ideo  differentia  fcgmcntorum  AF,  EG  erit  ipfa  AB  data . Non  diifimiliter  quoniam 
atquales  funt  DH,  DG,  vt  femidiamctri  . differentia  quidem  laterum  aD,  DO  erit  aH,  cui 
aqualis  eft  'L  data  ex  conftrudtione . Supcreftoftcndendum,  quod  angulus  aDG  ad  ver- 
ticem trianguli  DaG,  squctur  angulo  C,  idque  fic  demonftrabitur . Quoniam  etenim 
quadrilatcrum  FG  BH  eft  in  circulo,  anguli  HEG,  HFG  ex  aduerfo  duobus  redis  erunt 
aquales:  fcd  & anguli  HbG,  HBAfunt  aquales  duobus  redis,-  ergo  anguli  HBG,  HFG, 
angulis  HbG,  HBa  aquales  erunt : dempto  communi  quidem  angulo  HbG  reliquus  HFG 
reliquo  Hba  aqualis  erit,  fcd  anguli  HFG  ad  circumferentiam  duplus  eft  angulus  HDG 
ad  centrum,-  ergo  & anguli  HBa  duplus  erit  angulus  aDG,-  fcd  & angulus  C duplus  eft  an- 
guli HBa  cx  conftrudione : ergo  angulus  aDG,  angulo  C squalis  erit . Quod  erat  opere 
prstium  oftendere.  Conftrudum  eft  igitur  triangulum  DaG  quale  oportebat , 

VE  METHODO , PER  1MPUCITVM  DATORVM  VSFM , QVAM 
AuCtor  m locum  Anticjtue  iam  explicat a fubrogauit  , (gjg  in  Proble- 
matum Refolutiombus  adbibere  confutuit . 

C A P V T XII. 

jumt  ifiu  Vamuis  Antiqua  Methodus  beneficio  Datorum  ad  Problemata  refoluenda  com* 
“ rretnf“'  mendabilis  fit,  magnique  facienda,  tamen  non  defuerunt,  nec  defunt,  quibus  illai 

'“"mwftZ'  minus  probetur,  cum  arbitrentur  inde  potius  mentem  confundi,  & expeditius 

tumUit pleri/  Problematibus  fatisficri  negledo  Datorum  vlu . Cum  hac  de  re  iampridem  Ioanncs  And 
21"’“ 1 tonius  Roccha  Rcgienfis  felicis  memoris , & ego  diflereremus  Ferrari®  commorantes,  vbi 

is  pro  Screniflimo  Francifco  Mutin®  Duce , Mathematici , & Ioannes  Fontana  Architcdl 
partes  fuftinerent ; ego  autem  pro  Innocentio  X.  P.  M.  in  negotijs  Vallium  Comacli ; Ma- 
thematici perfonam  gererem , & Ioannes  Azzonius  Architcdi  munere  fungeretur  aduerti 
plurimum  cum  effe  propenfum  in  deteftationcmvfus  ipforum  Datorum,  dicentem,  nihil 
inde  vtilitatis  auriri ; tunc  autem  c®pi  (eius  enim  audoritas  apud  me  non  parum  habebat 
momenti,  cum  eu  ingenij  alacritate  fumma,  in  his  difciplinis  pollere  cognouiflcm)  cx pi  in-, 
quam  perpendere  num  loco  illius  Rcfolutionis  ab  Antiquis  vfurpat® , qu*  nimirum  Dato- 
rum vfu  perficitur , alia  quidam  fubftitui  poflet  non  inferioris  vtilitatis ; atque  tandenu 
mihi  licuit  hanc  ipfam  excogitare , per  implicitum  Datorum  vfum , quam  hic  paucis  fubij- 
ciam . In  eo  porro  confiftit , vt, 

. Confideremus  ex  bypothefi  quod  Problema  ipfum  fit  facium , quid  inde  confequO- 
tur ; nam  hunc  in  modum  ratiocinando peruenimus  ad  ea , qua  data  funt , acnota->: 
evnde  quod  quaritur , datum  redditur , (jfi  ex  datis  licet  perficere . 

Sed  vt  redius , atque  clariits  hoc  explicemus , non  nulla  in  medium  afferemus  exempla, 
& primo  illa , quorum  Antiqui  beneficio  Datorum  refolutiones  inftituerunt ; deinde  veri 
alia , qu®  nobis  propofita  refoluenda  fuerunt . 

H®c  autem  refoluendi  ratio  definit , vbi  Theorema , fcd  Theorema  in  verum , quatenti* 
huiufmodi  atqi  in  Os&pitT»  Problema  in  verum  prout  aliquod  fadibile  atq,-  in  -s-puri. 

Illud  porro  commemorandum  videtur , nimirum  ad  quamlibet  Analyfin  inftiruendam, 
opus  quadam  effe  pr®parationc,  ad  fuppofitum  accerfita  quod  cuique  pcrfpcdum  fiet,  fi 
Problematum  antiquas  refolutiones  aduerterit.in  quibus  praemittitur  conftrudionis  quod- 
dam rudimentum;  moxex  Analy fi  rit£  celebrata,  numeris  omnibus abfoluta  conftrudi* 

dedud- 
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Vediicitur  i quod  pjus , minufuc  faciendum , prout  oblati  Problematis  expofdt  natural.  * 
quamobrem  non  mirandum , fi  nos  itidem  ante  ipfius  Analyfcos  inftitutionem , aliqua  pro- 
libemus ad  Geometricam  effedionem  fpedantia ; Nam  id  quoque  Veteres  facere  confue- 
ucrunr,  quodque  in  prathabita  decenti  pratparatione , neccfiitate  coadi  adhibuerunt  in- 
effedionc  ex  inftituta  Analy  fi,  deprompta , poftmodum  inculcarunt , Sic  apud  harum  Di- 
fciplinarum  Proceres  Pappum  Alexandrinum , Archimedem , Apollonium , obferuare  li- 
cet; cum  non  femel  primo  Analyfeos  veftibulo  prarcipiasur , vt  reda  ducatur  cfrculum- 
contingens;  quidam  agantur  linea: ; circulus  ex  dato  pundo,  tanquam  centro  dato  qui- 
dem interuallod (jicribatur , & id  genus  alia,  qua?  deinceps  Analyfi  inftituta  in  effedionc 
inde  deduda,  repetuntur;  proptereaquamfspifTmie  quidam  effedionis  adumbratio,  vel 
fi  mauis  rudimentum , non  pnrmittendum  ex  arte  fcd  ingenij  potius , qua  quis  pollet  ala- 
critate folcrtiaque , nemini  profedo  licet  inficias  ire. 

Methodum  autem  hanc , vt  fane  decet , prius  in  Problematibus  ab  alijs  antiqua  Metho- 
do fcilicet  Datorum  vfurcfolutis,-  poftmodumin  alijs,  qute  nobis  huius  *ui  praxlariflimi 
Geometra:  refoluenda  propofuerunt  experiri  iuuabit. 

Problema  Eitmpi™., 

'gaadmto  exijlente  AD,  producere  AC  i»  Edr fecere  F det  em,  que  ed fundum  i pertineat. 


Refolutio . 

Sit  iam  fidum,  fitque  redaH,  cu» 

‘ EF  squalis  efle  debeat . Quo- 
niam igitur  H reda  linea  data  iqua- 
lis  crt  reda:  EF,  erit  etiam  quadra- 
rum ex  H squale  quadrato  EF;vtrin- 
«jue  addito  communi  quadrato  CD; 
ergo  quadrata  CD,  & H aqualia-’ 
erunt  quadratis  CD,  & EF,  ied  ex  £ 

lemmate  quadrata  CD,  & EF,  ae- 
qualia funt  quadrato  D-;  ergo  qua- 
drata CD,  St  H squalia  erunt  quadrato  DG,  hinc 


Compojitio 


'frotrthetur  S7f  in  G,  ite  vt  quadrato  ex  DG  eqnelie  fnt  quidritetx  DG  &H,  drfupertf.to  s~ 
BG  dejchptofemutrculo  BEG,  qui,  ■vtfupre  odenfum  eji  trenfibit fuper  fundum  C- /re- « 
trahatur  AC  donec  occurret  tiu>  peripherU  in  E,  & edatur  ES.  Erit  cmm  EF  equuli,  H.  jjjjf  *' 

Fiat  vtdidumeft; 

Quoniam  igitur  quadrata  ex  CD,  & H,  per  conftrudionenf  aqualia  ftmt  quadrato  DG, 

Ied  quadratum  DG  ex  antecedenti  Lemmate  aquale  crt  quadratis  CD,  & EF;  ergo  qual 
drata  CD,  & H aqualia  erunt  quadratis  CD,  & EF;  vtrinque  fcblato  quadrato  CD;  ergo 
quadratum  H aquabitur  quadrato  EF;  ergo  & H iquabitur  EF;  quod  facere  opoi  tebat, 

Cstcra  vero  patent  ex  iupradidis , 

•*"  Problema.  SnogomS 

Circuli  portione  datu  in  redu  linet  AB,  infledere  ACB,  in  dat*  proportione  E ad  F. 

Refolutio . 

Sit  iam  fadum , St  a punfto  C duda  intelligatur  reda  contingens  CD, 


Sf  * Quoniam 
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Quoniam  igitur  eftvt  E ad 
F,  ita  AC  ad  BC;  ergo  vt  qua- 
dratum E ad  quadratum  F,  ita 
quadratum  AC  ad  quadratum 
BC,  fcd  vt  quadratum  AC  ad 
quadratum  BC.ita  quadratum 
AD  ad  quadratum  DC,  cum-, 
fit  vt  AC  ad  BC,  ita  AD  ad 

DCi  ergo  vt  quadratum  E ad 

quadratum  F,  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC.fedvt  quadratum  AD,  ad  quadra* 
tum  DC,  ita  eft  AD  ad  DB,  eunt  AD,  DC,  DB.  fint  proportionales ; ergo  vt  AD  ad  DB, 
jta  quadratum  E ad  quadratum  F, 

Compofitia  . 


ftffa  AS  data  addatur  BD,  itavtdata  AB  ensh  adinnUa  BD,  adeandem  adinttFlam  BD, 
uLu.  ,~A  rationem  habeat , quam  quadratum  E ad  quadratum  Fi  dultaque  tangente  DC,  agantur 

te!, fi  Otia-  cyfi  CB;  erit  enim  vt  EadF,  ita  AC  ad  BC. 

**'  ,? 

Quoniam  igitur  eft  vt  AD  ad  DB,  ita  quadratum  E ad  quadratum  F;  fcd  vt  AD  ad  DB. 

Ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC.ciim  AD,  DC,  DB  fint  proportionales : erg®  vt 
quadratum  E ad  quadratum  F,  ita  quadratum  aD  ad  quadratum  DC:  fcd  vt  quadratum- 
AC  ad  quadratum  BC,  ita  quadratum  AD  ad  quadratum  DC,  cum  fit  vt  AC  ad  BC,  ita- 
Aliad  DGergovt  quadratum  E aii  quadratum  F,  ita  quadratum  ACad  quadratum  BC; 
ergo  vt  E ad  F,  ita  aC  ad  BC, 


Problema  ", 

ASt  Ae  pfltiatc  datis , dueere  DE  parallelam  reffa  Imcapofitionc  data, &fim 
cerc  ipfam  DE  datam , hie  eft  rcild  tinea  magnitudine  data  uqnalem  . 

Btfalutio 

Sit  iam  faftum,  & rcfta  G fit  data , cui  squalis  duda 
fit  DE  parallela  refts  aF.  Confiderandum  eft  quid 
inde  fequatur . . - 

Quoniam  igitur  DE,  eft  squalis  G,  & parallela  ipu 
AF,  ergo  dufta  EF  parallela  ipfi  AB  erit  AD  EF paral- 
lelogrammum : ergo  aF  cui  parallela  eft  DE,  erit  squa- 
lis G . 

Compofitia, 


lf,m.  Cur  Pacatur  At  faciens  angulum  quemtunque  cum  ip/d  B A, 

" & fiat  aquali t Ci  mox  agatur  FE  parallela  tpfi  BA; 

**  ducatur  que  ED  parallela  tpfi  AF:  nam  DE  problemati  fatis  factet . 


Quoniam  igitur  AF,  cui  parallela  dufta  eft  DE,  eft  squalis  G:  ergo  dufla  EF  parallelsu 
Ipfi  ab,  erit  aU  EF  parallclograroraum , atque  adeo  DE  squalis  AF:  ergo  DE  eft  squalis 
C,  & parallela  aF  , 

Esetrplum-»  Problema  ? 

»v. 

Circulo  pefitione  data  ABC,  (fi  datis  duobus  punctis  D,  F,  infitlltre  DfiE,  tfi  facere  MC  ipfi 
D- parallelam. ut . 

Reflatio. 
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SVpponatur  iarii  h- 
dum,  ita  vt  duCtis 
DA,  EA  occurrentibus 
peripherix  circuli  in  pu- 
flis  B.C, duCta  bC  fit  pa- 
rallela DE;  ex  D aga- 
tur circulum  contingens 
DG,  & ex  B contingens 
BF.  Quoniamigitur  BC 
cft  parallela  recta  DE; 
ergo  BF  circulum  tan- 
gens in  pun&o  B,  cadit 
fiiper  lC.DE, facies  agulos  alternos  DFB,  FBC  atquales;  fcd  BF  tagit,  & BC  fecat  circulo, 
ergo  in  prima , & fecunda  figura  angulus  FBC  aquabitur  angulo  DAE,  fcd  angulus  DFB 
erat  aqualis  angulo  FBC;  ergo  angulus  DFb  aquabitur  eidem  angulo  DAE;  fcd  angulus 
ad  D communis  cft  vtrique  triangulo  BDF,5c  ADE;  ergo  & hac  ipfa  triangula  erunt  x- 
quiangula , Sc  inter  fc  fimilia  ,-ergo  vt  AD  ad  DE,  ita  DF  ad  DB.-crgore&angulutn  aDB 
aquabitur  reflangulo  EDF;  fcd  rc&angulum  ADB  aquale  eft  quadrato  oG;  ergo  rcil an- 
gulum Eo  t aquabitur  quadrato  dG,  ergo  erit  vc  Eo  ad  oG,  ita  oG  ad  oF. 


Refoluti » . 


Trtfaim».  ($• 

fttttnd*  fipe* 


Compofitio . 

Datis  DG  tantente  /tat  vt  DE  ad  DG,  it*  DG  adDF,&rxF  d/uttur  rtH a FB,  taureus  cir-  c,“- 

iulum , & per  B ugutur  DA:  mox  vero  ducetur  EA:  egetur  que  BC,  fuc  exim  erit  perelle-  Aweiyfi  de- 
IdipfiDE,  ...  “ 

Quoniam  igitur  eft  vt  E»  ad  DG,ita  DG  ad  DFargo  rc&angulum  EOF  aquabitur  qua- 
drato cG;  feareCtingulum  A 3B  aquale  cft  quadrato  L'G;ergo  rc&anguluin  A DB  xqua- 
WturreftanguloE')F;ergo vt ADad DE, ita  DFadDB.-crgo  hac  ipfa  triangula  erunt 
{pquiangula , Sc  inter  fe  fimilia , fed  angulus  ad  D communis  cft  vtrique  triangulo  B DF,  & 

ADE;  ergo  angulus  DFB  aquabitur  angulo  DAE,  & angulus  DeA,  aquabitur  angulo 
DBF;  fed  BF  tangit,  B 21  verb  fecat  circnlum;  ergo  in  prima,  & fecunda  figura  angulus 
FBC  aqualis  erit  angulo  DAE;  ergo  angulus  DFb  aquabitur  angulo  FBC,  ergo  BF  cir- 
culum tangens  in  pun&o  B,  cadit  fuper  BC,  OE  faciens  angulos  alternos  aquales,-  ergo 
secla  BC  erit  parallela  rc&a  DE. 

Rrfolutio , 

jKNVoniam  igitur  BC  cft  parallela  reda  DE,  ergo  CE  cadit  fuper  BC,  DE,  angulos  J 
BCt,  DEC,  alternos  aquales  faciens;  fcd  in  tertia  ,&  quarta  figura  angulus  DBF,  TC' 
aquatur  angulo  BCE,  cum  BF  tangar,  &BDfccct  circulum;  ergo  angulus  DBF, 
atquabirur  angulo  DEC,  fed  angulus  ad  D,  communis  cft  vtrique  triangulo  DBF,  DAE; 
ergo  hac  ipfa  triangula  erunt  ,-rquiangula,  & inter  fe  fimilia,  ergo  vt  AD  ad  oE,  ita  of, 
ad  oE;  ergo  rcdangulum  AoB,  aquabitur  re&angulo  EDF;  fcd  re&angulum  A DB,aqua- 
lc  cft  quadrato  DG.crgo  redangulum  EdF,  aquabitur  quadrato  DGjergo  vtEL)  ad  DG, 
ita  i,  C ad  DF. 


Compofitio , 

OVoniamigitureft,vtED,adDG,itaDGadDF,  ergo  redangulum  EnF,  aquabitur, 
quadrato  DG;  fed  rr&angulum  AoB,  aquale  cft  quadrato  dG,-  crgorcCtangulum 

AoB, 
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A,oB,  squabitur  rcflangulo  E»F;  ergovt  Ad  ad  o E,  ita  DF,  ad  dB,  ergo  hsc  ipfa  trisn- 
gula  erunt  atquiangula , & inter  fc  fimilia  j fcd  angulus  ad  d communis  cft  vtriq;  triangulo 
n BF,&  DAE  ergo  angulus  cFB.cquabitur  angulo  dAE,&  angulus  DEC,squabitur  angulo 
r>BF;fcd  angulus  dBF  dl  squalis  angulo  BCEtcum  BF,  tangat,  Bd,  fecct  circuitum  ergo  ii»j 
tertia , & quarta  figura  CE,  cadit  fuper  BC,  dE,  angulos  BCE,  pEC,  alternos  aequales  fa- 
ciens : ergo  BC,  cft  parallela  refla:  dE,  Qgod  &c. 

Zmwba*  ; Problema  ’ 

I)dU  hafe  trianguli , differentia  laterum , & angula  verticis,  iautnirt  triangulum, 

/ ' 

• - ■ RefoUcto 


DAta  fit  trianguli  bafis  Z,  differentia  laterum  AB,  an- 
gulus ad  verticem  squalis  angulo  C,  fitque  repe- 
llendum triangulum  . 

Sit  iam  faflum,  illudque  fit  triangulum  AI)G,itavt 
differentia  laterum  AD,  DG  fit  AB:  bafis  autem  AG  fit 
aequalis  Z,  datat , & angulus  aDG  ad  verticem  fit  aqualis 
angulo  C.  fntelligatur  ex  B extremq  defferentis  dat^  AB» 
dufla  quidem  BG, 

Quoniam  igitur  angulus  ADG  squalis  eft  angulo  C; 

'ergo  reliquus  angulus  FDG  squabitur  reliquo  angulo  Hi 
fcd  angulus  FDG,  squalis  eft  duobus  angulis  DBG, 

DGB;  ergo  angulus  H aqualis  erit  aggregato,  e {luobus 
angulis  DBG,  DGB,-  fed  AB  exiftente  differentia  laterum 
'AD,  DG,  funt  quidem  squales  DB,  DG,  atque  adeo  an- 
guli DBG,  DGB  funt  inter  fe  squales , proptereaque  an- 
• - 'gulus  DBG  dimidius  eft  aggregati  angulorum  DBG, 

pGBi  ergo  angulus  DBG  eft  dimidius  anguli  H, 

L.  y,'.  0 ' 

< • Compojitio  ? " ' '•  .;;d.  .,-v 

ais  dijfertntia  Uterum  protrahatur  ad  alterutram  partem  verhi  gratia  Z,&adf» 
a*at,6  tr  Ilum  B, fiat  angulus  GSD  aqualis  dimidia  anguli  H;  mox  veri  in  BG  aptetur  AG  aquM 

Z . Deinde  ad punctum  G fiat  angulus  BGD  aqualis  angulo  GBD;  triangulum  enim 
erit , quod  queritur , 

Quoniam  igitur  angulus  DBG,  dimidius  eft  anguli  H,  fed  AB  exiftente  differentia  late» 
rum  AD,  DG,  funt  quidem  DB,DG  squales,  atque  adeo  anguli  DBG,  DGB  funt  intet 
fe  squales,  proptereaque  angulus  vnus  DBG  dimidius  eft  aggregati  angulorum  DBG, 
DGB;  ergo  angulus  H squalis  erit  aggregato  e duobus  angulis  DBG,  DGB,  fcd  angulus 
FDG  squalis  cft  duobus  angulis  DBG,  DGB,-  ergo  angulus  FDG  squabitur  angulo  H| 
ergo  reliquus  angulus  ADG  squabitur  reliquo  angulo  C. 


Eiwfiplunu» 

VL 


Problema  " 

Data  hafe  trianguli , aggregato  laterum , & angulo  vprtitit , inuenire  triangulum, 

Refolutio , 


Sit  data  trianguli  bafis  Z,  laterum  aggregatum  AB,  angulus  ad  verticem  aequalis  ang» 
lo  C,  oporteat  reperire  triangulum . 
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Ponitur  iam  fa&um , fitque  triangulum  DAG,  cuius 
bafts  AG  fit  aequalis  datr  Z,  aggregatum  vero  laterum* 
AD,  DG,  fit  «quale  ipfi  Ab.  Manifcftum  eft  duria  BG, 
quod  angulus  ADG  aequalis  erit  duobus  angulis  DBG, 
& DGB. 

Quoniam  angulus  ADG  «qualis  eft  angulo  C,  fed  an- 
gulus ADG  «qualis  eft  aggregato  angulorum  DBG,& 
DGB;  ergo  angulus  C «quabitur  aggregato  angulorum* 
DGB,  & DBG,  fed  angulorum  DBG,  DGB  aggregatum 
duplum  eft  vnius  anguli  DBGj  ergo  angulus  C duplus 
erit  anguli  DBG,  feu  ABG. 


3U 


Compofitio . 

Ad  S extremum  aggregati  Uterum  fiat  ungulus  ABG  u- 
qualis  dimidio  anguli  C , & centro  A interuullo  datu 
rectu  Z defer  itatur  circulus , in  cuius  circumferentiam 
ntctffario  incidet  BC,  vt  oflenfum  eft  fufra : mox  ad 
f unctum  0 conjlituatur  angulus  DGB,  aqualis  angulo 
DBG  •,  triangulum  enim  ADG  erit,  quod  quaritur. 


Quoniam  igitur  angulus  C duplus  eft  anguli  ABG,  feu  DBG,  fed  ipfius  anguli  DBG 
duplum  eft  aggregatum  angulorum  DBG,  & DGB;  crgoangulusC  «quabitur  pnedirio 
aggregato  angulorum  DBG,  & DGB,  fed  angulus  ADG  «qualis  eft  aggregato  angulo- 
rum DBG,  & DGB;  ergo  angulus  ADG  «qualis  erit  angulo  C. 


Problema  l 


Data  digerentia  figmentorum  tajeos  trianguli , aggregato  laterum , dr  angulo  verticis , u 
nenire  triangulum. 


Farium  iam  fit , atq;  triangulum  Illud  efto  DAG,in 
quo  perpendicularis  DE;  & centro  D,interuallo  mi- 
noris lateris  DG,  deferibarur  circulus,  fecans  latus 
AD,  protrarium  in  F,  & bafin  AG.in  B,-  erunt  BE,  EG 
«quales ; vnde  AB,  erit  differentia  Tegmentorum  ba- 
leos  AG:  ducantur  BF,FGj  itaq;  nedum  habetur  fa- 
ftum  triangulum , fed  triangulum  vna  cum  circulo 
pridirio , Quid  inde  fcquatur  videndum , 

Refolutio. 


Z * 


Eiempfuni-J 

VU. 


InltlllgttuT 
trtR*  fetftrt' 
dic  ml  at  it  Sl 
& Ah8a  BD. 


QVoniam  igitur  in  triangulo  ADG,  aggregatum  laterum  AD,  DG,  «qutle  eft  reri* 
Z;  fed  AI:  «qualis  eft  aggregato  laterum  AD,  DG,  cum  DG,  DF.fint  «quales,-  vn- 
^ de  addita  communi  AD,  fit  AF,  «qualis  aggregato  ipfarum  AD,  DG;  ergo  aF, 
«quabitur  Z. 

Et  quoniam  angulus  ADG,  «qualis  eft  angulo  C,-fed  angulus  ADG  ad  centrum,duplus 
eft  anguli  AFG,  ad  circumferentiam ; ergo  angulus  C,  duplus  erit  anguli  AFG. 

Et  quoniam  angulus  FBG,  eft  ad  circumferentiam , infiftens  circumferenti*  FG,  cui  in- 
fiftit  angulus  FDG,  ad  centrum,-fed  angulus  FDG,  duplus  eft  anguli  FfiGicrgo  angulus  H, 
duplus  erit  anguli  FBG,  cum  angulus  FDG,  fupponatur  «qualis  angulo  H, 


Compo- 
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Zft&U  G m- 

maruA-t  »x 

***ljfi  4t* 

«j.  . ' 


iftSio  G**~ 
vumtij  tx 

4r 


Compo/lcio , 

Sit  A E,  di  ferentia  figmentorum  bajies  trianguli ; protrahatur  ad  partti  S i & fiat  anguini 
FEG , qualis  dimidio  anguli  fi;  mox  teri  ex  A,  in  IF,  aptetur  AF,  aqualis  Z;  deinde  ad 
p unitum  F,  fiat  angulus  AFG , aqualis  dimidio  anguli  C ; dr  ad punctum  G,  fiat  angulut 
FGD,  aqualis  angulo  DFG;  erit  enim  triangulum  ADG,  quod  quaritur , 

Centro  D,  ad interuallum  DG,  iel DFfunt  enim  aquales  drfcnbatur  circulus ; ducaturq;  SF. 

Quoniam  AF,  eft  «qualis  Zs  fed  AF,  eft  «qualis  aggregato  laterum  AD,  DG,  cfim  DG, 
pF.fint  «quales;  vnde  addita  communi  AD,  aggregatum  ipfarum  AD.DG,  «quabitur 
ipfi  AF; ergo  aggregatum  ipfarum  AD.DG,  atquabitur ipfi  Z. 

Et  quoniam  ex  conftrudlionc  angulus  C,  duplus  eft  anguli  AFG;  fed  angulus  ADG  ad 
centrum , duplus  eft  anguli  AFG,  ad  circumferentiam;  ergo  angulus  ADG,  arquabitur  an- 
gulo Ci 

Et  quoniam  angulus  H,  per  conftrudtioncm  duplus  eft  anguli  FBGi  ergo  angulus  FDC, 
cum  anaulus  C fitoftenfus  atqualis  an  ulo  ADG,  atq;  adeo  FDG  aqualis  an;ulo  H, 
duplus  erit  anguli  FBG,-  fed  angulus  FDG,  eft  ad  centrum,  infiftens  circumterentia:  FG,  cui 
etiam  infiftit  angulus  FBG;  ergo  angulus  FBG,  ad  circumferentiam  erit. 

Dudta  igitur  DE,  qua:  fit  perpendicularis  ipfi  BG,  erunt  BE,  EG,  inter  fe  aquales } ergo 
differentia  fegmentorum  AE,  EG,  erit  ipfa  AB,  data , 

Conftrudhim  eft  igitur  triangulum  ADG,  habens  angulum  ADG  ad  verticem, squaleta 
dato  angulo  C;  & aggregatum  laterum  AD.DG,  (equaiedatyredteZ,  atq;  tandem  Alt 
datam , differentiam  fegmentorum  AE,  EG, 

Aliter, 

Refoluti » , 

F.x  B,  erigatur  refta  perpendicularis  BI,  & agatur  FG:  ducatur  BD. 

Voniam  igitur  angulus  ADG;  aequalis  eft  angulo  C;  fed  angulus  AFG:  dimidius  eft 
anguli  ADG,  funt  enim  PF.DG  «qualesjcrgo  angulus  AFG  dimidius  erit  angit, 
liC.  Cumq;AB,  fit  differentia  fegmentorum  bafeos,  fi  DE  perpendicularis  ca- 
dat fuper  1 G,  bifariam  diuidet  Bc,  in  E;  ergo  BD,  Dc,  DF  erunt  aquales ; quare  punfiii 
B,c,F,  pertinebunt  ad  circulum.ergo  angulus  FBo  ad  circumferentiam  dimidius  erit  anguli 
FDg  ad  centrum  .•  fed  angulus  H eft  «qUalis  angulo  FDc,  ergo  angulus  FBc  dimidius  erit 
anguli  H,  led  angulus  IBF,  eft  rcdlus;  ergo  anguli  IBo,  IFo,  erunt  aquales  duobus  H,  &C. 
Sed  anguli  H,  & C funt  aquales  duobus  redtis  ,ergo  anguli  IBo,  IFc,  erunt  aquales  duo- 
bus redds , ergo  quadrilaterum  IBoF;  erit  in  circulo , 

Compofitit, 

pifferentia  data  AE,  prot  rabatur  ad  partes  B;  & jiat  angulus  FEG, aqualis  dimidio  anguli  H, 
ex  A , in  SF,  aptetur  AF,  aqualis  Z;  mox  vero  ex  ®,  erigatur  perpendicularis  H;  dtuifaq; 
IF,  bifariam  tn  D,  centro  D,  intcruallo  DI,  vel  DF,  dcjcrtbatur  circulus,  qui  ntcefiarti 
tranfibst  per  punllum  &,fecans  A^  protractam  in  G ; agatur  FG;  ducaturq;  DG;  erit  tria, n, 
gulum  ADG,  quod quarttur , 

Quoniam  Do,  eft  aqualis  DF,  ergo  addita  communi  AD,  aggregatum  laterum  AD, 
Do,  aquabitur  ipfi  AFi  fed  AF,  fadfa  eft  atqualis  Z;  ergo  aggregatum  laterum  AD,  Dc, 
aquabitur  Z, 

Dudta  autem  perpendiculari  DE . 

Qiioniam  circulus , centro  D,  deferiptus  rranfit  per  pundla  B,c,  erit  BE-equalis  E«;qua* 
re  differentia  fegmentorum  AE,  Eo,  erit  data  AB. 

Supereft  oftendendum  angulum  ADo,  squalem  effc  angulo  C, 

Quoniam  enim  quadrilaterum  IBoF,  eft  in  circulo ; ergo  anguli  IBo,  IFo,  erunt  aquales 
duobus  redtis;  fed  anguli  quoqj  H,  & C,  funt  «quales  duobus  redfis ; ergo  anguli  IBa,IFc, 

erunt 
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erunt  «quales  duobus  angulis  H,  & C,-  fcd  angulus  IBF,  eft  re&us , & angulus  FBG,  per 
conftruftionem , dimidius  eft  anguli  Hi  ergo  angulus  AFG,  dimidius  erit  angulo  C,-  fcd 
angulus  AFG,  dimidius  eft  edam  anguli  ADG,  ergo  angulus  aDG,  xquabitur  angulo  C. 
Quod  oportebat  oftendere . 

■ ConftruSum  eft  igitur  triangulum,  &c. 

Problema.' 

Pala  differentia fegmenttrum  bafets  trianguli , differentia  Uterum , tjr  unguit  verticis , in- 
uentre  triangulum . 

Beftlutit  , 


DAta  fit  differentia  fegmentorum  bafeos  trian.' 

guli  ABidifferentia  laterum  Z angulus  ad  ver- 
ticem xqualis  angulo  C,  oporteat  reperire  trianguT 
lum. 

Sit  iam  faiSum , illudq;  fit  triangulum  ADG,  ina 
quo  perpendicularis  DE,  & centro  D,  interuallo  mi- 
noris lateris  DG,  deferibatur  circulus  fecans  latus 
DA  in  H,  bafin  AG  in  B.  Itaq;  diff.  fegmentorum- 
bafeos  AE,  EG,  erit  AB,  defferentia  vero  laterum- 
DA,  DG,  erit  AH.  Intclligantur  ductx  bH,  BF,  FG. 

Quoniam  igitur  angulus  ADG  arqualis  eft  angulo 
C;  ergo  dimidius  anguli  ADG  aquabitur  dimidio 
artguli  C.  fed  angulus  AFo  dimidius  eft  anguli  AdCi 
hic  enim  ad  circumferentiam, ille  autem  ad  centrum; 
ergo  angulus  AFG  zquabitur  dimidio  anguli  C;  fed 
angulus  ABH  xqualis  eft  angulo  AFG,  vt  mox  con- 
jtabit ; ergo  angulus  ABH  xquabitup  dimidio  sugit- 
|i  C.  Quod  facere  datum  eft, 

lemma  i 

Quod  amem  angulus  ABH  fit  «qualis  angulo 


inulh[**n*r 
rtS « 
Gti  BH. 


AFG,  fic  oftendo . i Uterum  enim  HGBF  V A 

eftin  Circuit ; quare  anguli  HBG,  HFG  ex  aduer-  ^ o' 

fi  dutbus  rclhs  funt  aquales ; fcd  etiam  anguli' 

flBG , HBA  funt  aquales  duabus  reftis , erga  anguli  HBG,  HFG,  erunt  aquales  dutbus  t 
gulis  HBG,  Hi  A:  demftt  ctmmuni  angulo  HBG,  remanebit  angulus  HFG,  feu  AFG 
qualis  angult  JBH. 


Cmtpofitie , 

Different  ia  fegmenttrum  bafits  'AB,  p rurabatur  ad f artes  B-.fiat  autem  angulus  ABH  aqua-  c 

lis  dimidie  anguli  C;  max  vera  ex  A in  angulo  ABH,  aptetur  AH,  aqualis  Z,  dr  prttra-  mnira^ 
batur  ad  partes  H,  deinde  ipfi  HB,  fiat  perpendicularis  BF,  qua  neceffaria  cthibit  cum 
AH  preaucia ; deinde  diuifa  HF bifariam  in  D;  centri  D,  interualla  DF,  vel  DH;  de  feri- 
batur  circulus , cuius  circumferentia  omnino  tranfibit  per  B fecans  AB  pritraHam  ad 
partes  B in  G,  agatur  DG  i cadat  autem  perpendicularis  DEi  erit  enim  triangulum  ADG, 
quod  queritur . 

Differentia  enim  fegmentorum  bafeos  erit  data  AB,  & differentia  laterum  erit  AH,  pro- 
tnftaenim  AD  ad  F circumferentis  pun^um,  erit  AF,  xqualis  aggregato  laterum  AD, 

* DG,  fed  DF,cft  xqualis  minori  lateri  DG,  differentia  vero  inter  DF,  AD  eft  AH  Supercft 
«ftendendura  angulum  ADG  «qualem  efle  angulo  C,quod  ita  manifcftu  fiet.  Ducatur  Fo. 

- . . T t Quoniam 
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Quoniam  igitur  angulus  ABH  aqualis  eA  dimidio  anguli  C,  ex  conArufUont  i fcd  an- 
gulus ABH  xqualis  eft  angulo  AFG,  vt  oAenfum  eA  i ergo  angulus  AFG  aquabitur  dimtJ 
dio  anguli  C;  led  angulus  AFG  dimidius  eA  anguli  ADG;  ille  enim  ad  circumferentiam 
hic  autem  ad  centrum ; ergo  angulus  dimidius  anguli  ADG,  aquabitur  dimidio  anguli  Q 
ergo  angulus  integer  ADG,  aquabitur  integro  angulo  C.  Quod  erat  opera:  pretium  oftes.' 
dero.  ConAruflum  eA  ergo  &c. 

SCHOLION. 


rt  ad  Aitalyfeos  calcem , fi  Theorema fuerit , filcmue  illuti  adiungitur.  Quod  ita  fe  habet  J 
propterea  quod  Theorematis  refolutio  definit  in  •verum  vt  Stmparo»  fpcculabilc ; ita  Pro- 
blematis Analyfis  abfiluitur  dicendo , Quod  fieri  poteA,  vel  Quod  datum  eA,  vel  Quod 
Jieri  nihil  prohibet , aut  confimili , aquipollentiqy formula ; fiquidem  hac  de  qua  loqui - 
mur  Refolutio  definit  in  verum  vt  ssrpuxroV  opcrabiic.  Nofira  igitur  hac  Methodus  , 
prout  in  Problematibus  tft  occupata , ita  perficitur , vt  fi  fi  ere  tunc  debeat  AnalyHafeimu» 
primum  inciderit  in  aliquod  verum,  quod  ipfepotelt  operari.  Ita  quidem  in  primo  Exem- 
plorum in  r e fo  luendo  pernetur  it  ad  illud,  ergo  quadrata  CD.&  H aqualia  erunt  qua- 
drato DG.  Sifiere  debet  poteft  enim  tunc  operari  ■,  fiquidem  nihil  prohibet  BD  produci  ad 
partes  D vfqttt  ad  G,  ita  vt  quadratum  VG  aquale  fit  quadratis  reliarnm  H.CrCD.  Eie- 
mentare  enim  e fi  duarum  rectarum  quadratis  aquale  quadratum  exhibere . Sic  etiam  i» 
fecundo  Exemplo  cum  ad  illud perueneritgrcf)  vt  AD  ad  DB,  ita  quadratum  E ad  qua- 
dratum F, fi  fi  at  j id  enim  fieri  poteft , nam  conceditur  relfa  AB  adiungere  BD,  itant  datu 
eum  adiuneta  ad  adiuuetam  rationem  habeat  datam , qua  eft  quadrati  E ad  quadratum^ 
E;  vt  fiquidem  data  eft  ratio  E ad  F,  ita  data  eft  ratio  quadrati  E ad  quadratum  Fi  (id 
'a  ordinatum  efi  iam , quo  pacto  pnpofito  lateri,  latus  fit  adjungendum , ita  vt  aggregatum-» 

• ex  dato,  & adi  uncto,  ad  adiunctum  rationem  habeat  datam . Sic  in  tertio  Exemplo,quod 

facile  cernitur.  Sic  & in  quarto,  cum  peruenerit  ud illud-,  ergo  vt  ED  ad  DG,  ita  DG  ad 
Wtfifiat  Analyfia , nam  cum  punctum  fit  datum  D,  datufque  pofitionc  circulus  ABC,  re- 
cta contingens  DG,  ignorari  nequit,  dataqut  erit  i eft  que  etiam  data  DE,  tum  tiut  extrt* 
muD,&E  data fint  i ergo  ttiam  eft  DF  dabitur . Ordinatum  ejl  enim  in  Elementis  quo 
pacto  datis  duabus  rtetis  lineis , tertia  proportionalis  reperiatur.  Et  in  Exemplo  quin/» 
cum  ai  illud  peruenerit , ergo  angulus  DBG  eA  dimidius  anguli  Hififieudum  edi  an* 
guhtn  enim  H bifariam  diuidert  Eltmcntare  eft ; fic  de  alijs  exemplis . 

Hac  autem  Problemata  Jimt  ex  ijs,  qua:  Lugduni  Batauorutn  ad  uos  Florentiam  omJ 
Ignobilis  Geometra  refoluenda  tranfmifir , 

Problema 


ExejKpfam-* 


IX. 


Dato  in fimi  circulo  ABC,  punito  quidem  B,  quaritur  in  diametro  punitum  reflexionis , fsm- 
ta  D,  ita  vt  dulta  incidente  BD  refiedatur  in  E punitum  i»  linea  tangente  CE',  at  inter* 
ctptt  F E ad  tangentem  EC  rationem  habeat  ,vtS  ad  X. 


Refolutio  . 


Sit  iamJa&um,  ita  vt  angulus  A DB  fit  xqualis  angulo 
CDE,&fegmentum  FE  ad  EC,fitvtSadR:  intelli- 
gatur  protradta  ED  ad  M,  & du&a  BM,iutel!igatur  e (Te  ML 
ad  Mk,  vt  S ad  R;  & kH  parallela  MG  Se  per  punfla  K,  H,L 
deferiptus  circulus  . Item  intclligantur  du&x  ;KL,  LT, 
AF.CF, 

Quoniam  igitur  angulus  KDb  xqualis  eA  angulo  CDE, 
fed  angulus  KDM  xqualis  eA  angulo  CDE;  funt  enim  ad 
verticem ; ergo  angulus  KDb  aquabitur  angulo  l£DM;  in_. 
triangulis  igitur  bKD,  MKD,  latus  BK  xquabitur  lateri  kM, 
vt  conAat  ex  Elementis ; ergo  BM  diuifa  eA  bifariam  in  K> 
ergo  bM  ad  reflos  angulos  in  k a diametro  AC  fccatur . 
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kJ^usrfuf*  Qaoniira  igitur  eft  vt  S ad  R,  ita  FE  ad  eC,  eftque  etiam  vt  S ad  R,  ita  LM  ad 
MK.ocelt  angulus  kMD  squalis  angulo  CEDi  ergo  triangula  MKL,  ECF  erunt  squian- 
gula,  atque  adeo  angulus  MLK  aquabitur  angulo  CFE;  ergo  angulus  KLD  aquabitur 
angulo  CFD;  funt  enim  reliqui  ad  duos  re&os ; fcd  anguli  ad  verticem  D funt  arquales ; 
ergo  triangula  LKD,  FCD,  funt  xquiangula;  ergo  angulus  LKD  squalis  eft  angulo  FCD; 
ergo  angulus  LkT  in  triangulo  KLT  aquabitur  angulo  FCA  in  triangulo  CFA,  fcd  angu- 
lus AFC  squalis  eft  angulo  kLT;  vterque  enim  eft  recftusicirculi  Gquidcm  KLT,  centrum  I 
In  diametro  aC  facile  demoftrabirur , atq;  aded  angulus  KLT  eft  in  fcmicirculo , vt  angu- 
lus AFC,  ergo  du&is  FA,  LT,  angulus  KTL  aquabitur  angulo  CAF;  ergo  circuli  fcg- 
jnentum  kHL  fimile  erit  fcgmenro  CMF,-  ergo  angulus  KHM  aquabitur  angulo  CME.& 
angulus  MKH  aquabitur  angulo  ECM;  Quod  fieri poteft . 

Compofetso  , 

Dmc  atur  Bk  perpendicularis  ipji  AC,  & protrahatur  vfeque  ad  M:  deinde  fiat  vt  S adS,  ita tT'a:‘  Cu' 
EM  ad  alsam  P:  mox  fiat  vt  F ad  MK,  ita  ME  ad  alum  Jfe  ducatur  que  MC,  & ad  pun.  £ 

Ciam  K fiat  kH  parallela  ipji  MC;  centro  autem  M , inttrualio  aquali  reifx  iaminuenta  duUa. 
fifenempi  MH,dtJcribxtur  arcus  feccans kH , in  H\ex  punit  o M per  punitum  H ducatur 
ME  fecans  CG  in  E,  (fi  AC  in  D:  ducatur  BD. 

Viet  BD  reficit  i in  DE,  ita  vt  angulus  ADBfit  aqualis  angulo  CDE,  (fi  TE  ad  EC  rasionem 
habeat > quam  S ad  E, 

Agatur  CF,  & fecetur  MI  aqualis  P,  ducatur  LK,  per  punita  vero  L,k,H,  defer, batur  cir- 
culus  LKH i (fi  agatur  LT;  itemque  FA, 

Qponiam  igitur  PM  ad  reftos  angulos  fecarur  in  K a diametro  quidem  AC;  ergoBM 
diuifa  erit  bifariam  in  k;  erro  laius  Bk  aquale  erit  lateri  kM;  ergo  in  triangulis  EkD,  Mk  D, 
latera  BK,  KD  aqualia  funt  lateribus  KM,  KD  vtrunque  vtrique ; fed  angulus  BkD  aqua- 
lis eft  an  "ulo  MkD,  vterque  fiquidem  eft  re&us,-  ergo  angulus  KDB  aquabitur  angulo 
RDM;  fed  an  ulus  KDM  aqualis  eft  angulo  EDC;  funt  enim  ad  verticem,-  ergo  angulus 
KDb  aquabitur  an  ulo  CDE, 

Supercft  i itur  oftendendum  FE  ad  EC  rationem  habere,  vt  S ad  R, 

Qjjoniamitaq.-intrian  ulis  MkH,  ECM  aneuli  funt  aquales  (an- ulus  enim  KMD  s- 
flualis  eft  an  ulo  CED,  eo  quod  KM,  EC  fint  parallela;  & angulus  MkH  aqualis  eft  an- 
%vlo  ECM  per  conftru&iorem  (an  uli  enim  ECA,&MkT  funt  aquales , vtpote  rcfli his 
yorrd  additi  funt  aquales  ACM,  &HKT)  ergo  reliquus  KHM  aquabitur  reliquo  CME; 

«>  ocirculi  fe  mentum  KHL  fimile  erit  fermento  CMF;  ergoduiftis  FA,  LT,  erit  angulus 
ItTL  aqualis  an  uloC  F:  fed  an,  ulus  AFC  eft  aqualis  ani  ulo  kLT,  vterque  enim  eft  rc- 
dus : vt  diiftum  eft ; er  o reliquus  LKT  aquabitur  reliquo  FCa.-  er  o in  trian?  ulis  LKD.& 

1 CD,an  ulus  Lk  D aqualis  eu  an-ulo  FCD,  fed  anguli  ad  verticem  D funt  aquales ergo 
3n  ulus  KLD  aquabitur  an  ulo  CFD,  atque  aded  kLM  reliquus  ad  duos  redtos  aquabitur 
reliquo  CFE:  fed  an  ulus  KML  aqualis  eft  angulo  CEF,  vt  vidimus  ob  parallelas  BM,CE: 
er  oreliquusan  ulus  MKL  aquabitur  reliquo  ECF/  er.  otrian  ula  MKL,  ECF  funt  a-qui- 
an  ula , atque  fimilia er  o vt  LM  ad  MK,  ita  FE  ad  EC,  fed  LM  ad  MK,  eft  vt  S ad  R per 
conftruftioncm:  ero0  vt  S ad  R,  it  a f E ad  t C,  Quod  facere  oportebat . 

Problema, 

f<fg>pfam  , 

-h  X 

Data  trianguli  bafee,  & aggrega»  laterum  vni  eum  ratione  figmentorum  lafios  reperireJ 

tnangulum-j . 

Data  fitbafis  aC,  laterum  autem  aggresatum  CE;  at  vero  ratio , quam  habent  ad  inui- 
ccm  fe6racnta  bafeos  fit , vt  S ad  R , Oporteat  reperire  triangulum , 

Mefeolutit . 

Sit  iam  faftum , illudquetrianrulumtfto  ABC.-ex  punfio  autem  B cadat  perpendi- 
cularis BG,  ita  vt  fegmemum  bafeos  AG  ad  feynentum  GC,  fit  in  ratione  S ad  R,& 

Tt  a aggre- 
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igfrceatum  laterum  AB,  bC,  aequale  fit  rc&x  CE  data.  Manifcftiua , fi  centro  C,  & IflitS- 
uallo  CE  deferibatur  circulus  EFH,  & punito  B, 
trianguli  ABC  vertice,  intcruallo BA  minoris  Jare- 
jis  deferibatur  circulus  A FD,  quod  hic  priorem  tan- 
get in  punito  quo  latus  CB  protra&um  ad  partes  B. 
perueniet;  elt  enim  punitum  illud,  puta  F,  extremum 
femidiametri  circuli  maioris,  cuius  centrum  C,3c  ex- 
tremum fcmidiametri  circuli  minoris,  cuius  centrum 
B,  ad  quod  indagandum  praehibendum  eft  punitum 
F:  fic  enim  comparabitur  punitum  B,  circuli  cen- 
trum > & quxfiti  trianguli  vertex  i fed  ad  inquiren- 
dum punitum  F defcribendus  eft  circulus  tranfiens 
per  A, D>  tangens  alterum  in  F &c,vt  conftituta  fint 

triangula  fimilia  FAD,  FLM . . .. 

Sitiamfadum  &c.  & ducatur  Ut  tangens  circulum  in  L,  occurrens  m K diametro  Etl 

protrait.T  ad  partes  H. 

Quoniam  igitur  circulus  tranfiens  per  pun£ta_. 

F.A.O,  tangit  circulum  HFIE  intus  in  punito  F.fed  fi 
fuerint  duo  circuli,  quorum  vnus  tangat  intus  alium . 
triangula , quorum  vertex  eft  in  illo  punito , circulis 
praediitis  inlcripta , funt  inter  fe  fimilia  ergo  triangu- 
lum FAD,  fimile  eft  triangulo  FLM:  ergo  angulus 
FAD  aequabitur  angulo  FLM:  angulo  ad  F communi 
exiftente  verique  triangulo  ADF,  MLF:  ergo  an- 
gulus ADF  aequabitur  angulo  LMF:  fed  duita  tan- 
* »•"«»•  gente  KL,  angulus  ALk  comprehenfus  a fecante,  & tangente  aequalis  eft  * amulo  LMF* 
ergo  angulus  ALk  aequabitur  angulo  ADF:  ergo  triangula  K aL,  FaD  fimilia  erunt : ergo 
circa  aequales  angulos  K A L,  FA.D  latera  erunt  proportionalia:  ergovtkAad  AL,  itaj 
FA  ad  AD:  crgovtKA  ad  FA,  ita  AL  ad  AD:  ergo  rcflansulumKAD  aequabitur  reSa»; 
fcglo  FAL,  hoc  eft  HAE;  ergo  vt  Ap  ad  Ag,  ita  AH  ad  AK.  Quod  fieri  poteft, 

• j 

Cempojitia , 


tretrahatur  igitur  AC  ni  partes  C in  E,  ad  partes  'A  iti  infinitiori : fiat  ditem  vt  At)  tM 
u‘  l!r*  ex  ducatur  KL  tangens  circulum  HFE,  in  punite  L, 

i.-  i puncte  tutem  L,  per  A ducatur  ZF,  & a punite  F per  D,  agatur  FM,  duc  at  urgue  AAf$ 

foS*-'  mox  autem  per  centrum  C at  eedem  F agatur  FN/ccans  perpendicularem  Gt in  E. 

Quoniam  igitur  facimus  hunc  in  modum  triangula  illa  fimilia , habito  pundlo  F,  ex  hoc 
ducta  per  C centrum , quae  redtam  excitatam  GI  perpendicularem  fecet  in  B,  comparabi- 
tur trianguli  vertex  circuli  centrum,  cuius  circumferentia  tangit  circumferentiam  circuli 
FHE  tranfiens  per  pundlum  A. 

Centro  C,  intcruallo  CE  deferibatur  circulus  EFH:  deinde  fecctur  AC  in  G,  ita  vt 
AGfitadGC  in  ratione  vt  S ad  R:  cs  puncto  G excitetur  GI  ad  reftos  angulos,  & ex 
maiori  fegmento  GCabfcindaturGD  aequale  minori  AG:  Deinde  in  rcfta  GI  reperiatur 
pundumB,  quo  tanquam  centro,  fi  circulus  deferibatur  tranfiens  per  pundta  A,  U,  (Imul 
tangat  circulum  FIEH,  verbi  gratia  in  F,  agaturque  AB:  erit  enim  triangulum  AbC,  quod 
quxritur : nam  bafis  eius  eft  data  AC,  infuper  laterum  AB,  BC  aggregatum  squale  eft 
ipfi  FC;fiquidem  aB.FB  funt  squalcs,BC  ver6  communis, atque  adeo  xqualc  illud  erit  ipfi 
CF,  fcu  CE  laterum  aggregato . Infuper  fegmenta  AG,  GC,  feruant  inter  fe  rationem  ex 
conftrudtione  vt  S ad  R.  Supcreft  oftendendum , quo  nam  paifto  pun&um  B fit  centru  &c» 
Quoniam  igitur  fecimus  vt  AD  ad  aE,  ita  AH  ad  AK.eritrcftangulum  tcAD  squate- 
reftangulo  HAEJioc  eft  FAL.  Cum  igitur  roft angulum  KAD  xqualc  fit  rc&angulo  FAL»' 
critvt  kA  ad  FA.ita  ALad  AD,  & permutando  vtKA  ad  AL,  ita  FA  ad  AD:  quamo- 
brem  circa  squales  angulos  KAL,  FAD,  laterafunt  proportionalia, proinde trianbuhu 

kAL, 
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KAL,  FAD  erunt  fi  milia , ob  id  angulus  ALk  aequabitur  anaulo  ADF:  fed  anaulus  ALK 
eomprehcnfus  a fecante , & ranoente  aequalis  eft  angulo  LMF  in  alterno  fe-.-mcnto  i er 40 
an  ,ulus  aDF  squabitur  angulo  LMF> an.?ulus  vero  ad  F communis  eft  vtrique  triangulo 
ADF,  LMF:  ob  id  reliquus  FAD,  reliquo  FLM  squalis  erit:  propterea  triangulum  FAD 
fimile  erit  triangulo  FLM:  fed  fi  fuerint  duo  triangula  fimilia,  quorum  vertex  fit  communis, 
circulus  circumfcriptus  triangulo  minori  tangit  in  punflo  verticis,  circulum  circumfcri- 
ptum  triangulo  maiori  vt  infra  conflabit  ergo  circulus  tranfiens  per  punita  F,A,D,  nccefla- 
rio  tan.ct  circulum  HFIE,  intus  quidem  in  punito  F,  Dico  autem  huiufmodi  circuli  ccn. 
trum  ncccflario  elfe  punitum  B;  ita  vt  punctum  illud  intcrfetjionis  diametri  FN,  cum  per» 
pendiculari  GI  centrum  fit  illius  circuli,  qui  tranfiens  perpuncta  A,  D,  tangit  interius 
circulum  HFIE  in  punito  F.  Quoniam  enim  circulus  tranfiens  per  punita  F,a,D,  ncccfla» 
ri6  intus  tangit  maiorem  circulum  in  F,  reita  qui  ducitur  a contailus  punito  F per  C, 
circuli  maioris  centrum , neceffario  tranfibit  etiam  per  centrum  circuli  minoris  FAD  . 
Et  quoniam  GI  fecat  bifariam , &adrcitosan-ulosreitam  AD.neccfsicft,  vt  centrum 
circuli  tranfeuntis  per  punita  A,  D,  cuius  reita  AD  eft  chorda,  nccefsecfl  inquam,  vt 
centrum  ipfius  circuli  fit  in  reita  GI:  debebat  autem  effe  in  diametro  FN;  ergo  in  punito  B, 
in  quo  fe  mutuo  fecant  GI,  FN  centrum  fupradiitum  erit  &c. 

Quod  autem  circulus  aFD,  tangat  in» 
ferius  in  punito  F,  circulum  HFIE,  hunc 
qui  fequitur  in  modum  oflendcmus . 

Intcllig.itur  reita  OF  tangens  circulum 
LFM  in  puncto  F,  hxc  autem  cum  tangat 
circulum  fcitum  ab  FL  conflituet  cum_ 
ipfa  FL  angulum  squalem  angulo  FML, 
atque  adeo  squalem  angulo  FDa  demo» 
ftrutum  eft  enim  triangulum  FAD,  fimi- 
le effe  triangulo  FLM;  fed  OF  tangens 
circulum  LFM  in  punito  F.duila  eft  ad 
extremitatem  lines  .-.F,  circulum  aFD 
fccans  in  F.facitque  angulum  OFa  squa- 
lem angulo  ADF  in  alterno  circuli  feg* 
mento  aF  ; ergo  tangit  circulum  AFD 
in  punito  Fi  fed  tangebat  etiam  circulum 
IMF  in  eodem  punito  F;  ergo  circulus  aFD,  tangetin  F,  circulum  LFM. 

* Quod  autem  Ii  reita  OF  tangit  circulum  LFM  in  punito  F,  & in  eodem  etiam  circulum 
AFD,  neceffario  circulus  vnus  in  eodem  punito  F ab  alio  tangi  debeat . Sic  oftenditur . 

Si  circulus  circulum  non  tangit , aut  circulus  aFD  fecat  circulum  LFM,  in  F,  ita  vt  vitra 
tangentem  OF  excurrat  eam  fecando,  vt  in  O,  & tunc  OF  non  tanget  circulum  AFD.-  quod 
cftfalfum;  oftendimus  enim  tangere . Si  vero  peripheria  circuli  aFD  non  excurrit  vitra., 
tangentem,  fed  inter  rcitamOF,  &curuamLF  contineatur,  ita  vt  fccet  circulum  LMF  in 
E.tunc  neceffario , cum  in  eodem  fint  plano  circuli , debebit  ipfc  circulus  rt  FD  fccare  etiam 
in  alio  punilo,  vt  in  Z,  circulum  LMF.-  ducatur  ZF:agaturquc  ZPs  eft  autem  P punitum  pe» 
lipheris  circuli,  qui  (upponirur  fecarc  circumferentiam  circuli  LFM  in  punitis  F,  Z,  tran- 
fiens per  punita  A,D,  & protrahatur  ad  R,  agaturque  FR,  ergo  angulus  OFZ  faitus  a tan- 
gente , <5c  fecante  squabitur  angulo  ZPF  in  alterno  circuli  fegmento  ZPF,-  fed  etiam  angu- 
lus ZRF  eft  in  alterno  circuli  ZRP  fegmento  jproptcrca  angulus  OFZ  squabitur  angulo 
ZRF,  erat  autem  squalis  angulo  ZPF;  ergo  angulus  ZPF  squabitur  angulo  ZRF,  externus 
interno  & oppofito  trianguli  fPK.  Quod  fieri  non  poteft , 


Problema  . Eiwpta»-* 

/ Statum  fit  triangulum  AftC,  cuius  bafis  AC  diuifa fit  bifarium  in  B;  ex  B vera  alta  fit  BG; 

Of  artet  ducere  DF  parallelam  ipfi  AC , qua  abs  BC J icetur  in  E,  ita  vt  reti  angulum  DEF 
aquale  fit  quadrato  data  reita  I. 

Hoc  Problema  tres  habet  cafus , aut  enim  bG  parallela  eft  ipfi  CH,  vel  non  eft  paralle- 
la ; fi  hoc  fecundum , vel  bG  procraita  ad  panes  G coit  cum  CH  protraila  ad  eafdcm  par- 
tes 
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ics,  vt  in  K.vel  ipfeGB  protrarta  ad  partes  B,  coit  cum 
ipla  HC  ad  cafdan  panes  protrarta , vt  in  K. 

Determinatum  autem  eft ; jion  enim  rcrta  I debet  effe 
maior  ea  qus  poflit  reftangulum  ABC, 

Befolutio  primi  cafus. 

Sit  iam  fartum  , & durta  linea  fit  DF,  parallela  ipfi  AC 
occurrens  bG  in  E;  durtaque  fit  DL  parallela  ipfi  BG,  85 
crerta  intclligatur  BM  perpendicularis  ad  aC  squalis  I. 

Quoniam  igitur  rcrtangulum  DEf  aquale  ffi  quadra, 

$0  I,  fed  quadratum  BM  aequale  eft  quadrato  rerts  I, 
cumBM  fit  aequalis  ipfi  I.-ergo  rertangulum  DEf  squale  eft  quadrato  BM;  fed  rertangu» 
Ium  LBC  aequale  eft  rcrtangulo  DEf,  vt  mox  conftabit ; ergo  rertangulum  LbC  aequable 
tur  quadrato  BM,  Quod  facere  datum  eft, 

Lemma , 

Qyod  autem  rertangulum  EBC  aequale  fit  rertanguloDEfificoftcndo, 

Sunt  entm  DB,  BC  paralletogramma , atque  adeo  oppofita  latera  erunt  parallela:  vnde  DM 
aquabitur  LB,  &EF  aquabitur  BC\  ergo  reti  angulum  LBC  aquabitur  reS  angulo  DEE, 
Compojitio  , 

Componetur  autem  fle ; ex  punito  B perpendicularis  excitetur  BM  aqualis  dat*  reda  1:  aga- 
(urque  MC , qua  bifariam  fecetur  in  N,  ipfi  MC  agatur  perpendicularia  NO,  occurrent  ipfi 
/IC  in  0 , Cum  itaque  fint  duo  triangula  ONM,  ONC,  in  quibus  duo  (at  er  a ON,NM  aqua- 
lia funt  duobus  lateribus  ON,  NC,  i trunqtte  vtrique , angulus  vero  ONM  aquahs  eft  an- 
gulo ONC,  v ter que  enim  eft  relfus , quare  bafts  OC  aquabitur  bafi  OM , atque  adeo  "rem- 
lus  centro  O,  & interuallo  OC  eteferiptus  tranfibit p‘r punitum  M:  defcnbatur  igitur 
huiufmodi  circulus , qui  fecet  AC  in  L,&  ex  L agatur  LD  parallela  ipfi  BC,  ducasstrq-,Dt 
parallela  ipfi  AC  occurrens  BG  in  E. Erit  enim  relt angulum  DEF  aquale  quadrato  nefit  A 
Quoniam  igitur  rertangulum  LbC  aequale  eft  quadrato  EMi  fed  rertangulum  LBC  ae» 
quale  eftreftangulo  DEf  vt fuperius oftenfum  eft;  ergo  rertangulum  DEf  aequabitur 
quadrato  Ii  M;  fed  quadratum  BM  squale  eft  quadrato  I;  ergo  rertangulum  LEf  aequa*; 
tur  quadrato  I, 

Befolutio  fecundi  cajat , 

Sit  iam  fertum:  durtaque  fit  Db 
parallela  AC,  occurrens  BG  it» 

E,  & rertangulum  DEf  aequale  fit 
quadrato  I;  intclligatur  BG  protrarta 
ad  partes  G,  vt  coeat  cum  CH  pro. 
durta,  in  punrtok,  Quoniam  autem 
rcrtangulum  DEf  fupponitur  squale 
quadrato  I,-  ergo  rertangulum  ABC, 
hoc  eft  quadrarum  Aftadrcrtangu- 
jumDEF,  erit  vt  ad  quadratum  I;  ra- 
tio igitur  quadrati  aB  ad  vtrunque  e£ 
ijfdem  rationibus  componitur  BC,ad 
Er,  & Ab  ad  DE,  hoc  eft  KB  ad  kE,  6? 

GBad  GE,hoc  eft  rertanguli  KBG 
ad  rertangulum  kEG;  igitur  quadra, 
tum  AB  ad  rertangulum  DEf,  fett 
quadratum  I,  eft  vt  rertangulum  kBG 
ad  rcrtangulum  K EG,  caque  fit  ratiq 
kG  ad  P . Sed  fi  fit  vt  rertangulum 
JtBG  ad  rcrtangulum  kEG,  nempe  vt 
quadratu  Ab  ad  quadratum  I,  ita  kG 
ad  P,  & ita  quadratu  GB  ad  quadratu 
rcrtangulum  PGB,  plus  quadratq 
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CLiqmbitur  rciftangulo  kEC,  hoc  eft  quadrato  GS,  qu*  poflit  huiufmodi  rcilangulum-; 
perinde  igitur cft  quadratura  GS,  ac rciftangulum  PGB,  plus  quadraro  Q>ex quadrato 
igitur  GS,  innotefeit  rciftangulum  keG. 

Quoniam  igitur  reftangulum  DEF,  squale  eft  quadrato  I;  ergo  quadratum  AB  ad  qua- 
dratum I,  eandem  habet  rationem , quam  habet  aci  rciftangulum  DEF;  fcd  quadratum  AB, 
tioc  eft  reiftangulum  ABC,  cum  Ab,  BC.fint  squales , ad  reftangulum  DEF,  rationem  ha- 
bet compofitam  ex  BC,  adEF,& aB,  ad  DE;  ergo  quadratum  Ab  ad  quadratum  I,  ratio- 
nem habet  compofitam  ex  ratione  BC,  ad  EF,&  AB,  ad  DEi  fcd  rc&jngulum  keG,  adre- 
ftangulum  kEG,  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  bC,  ad  EF,  hoc  eft  ex  K B,  ad 
KE,  & ex  ratione  aB,  ad  DE,  hoc  cft  GB  ad  EG;  ergo  rciftangulum  kbG,  ad  rciftangulum- 
KEG,  rationem  habebit,  vt  quadratum  AB,  ad  quadratum  I;  fcd  vtKG  ad  P,  ita  quadra- 
tum AB,  ad  quadratum  I;  ergo  re&angulum  KBG  ad  reiftangulumKEG,  rationem  habe- 
bit, vt  kQ  adp;  ergoconuertendo,  rciftangulum  kEG,  hoc  cft  quadratum  GS,  hoc  eft 
reftangulum  PGB,  plus  quadrato  Q,ad  rciftangulum  K eG,  hoc  cft  ad  rciftangulum  kGb, 
plus  quadrato  GB,  erit , vt  P,  ad  kG,  hoc  eft  vt  rciftangulum  PGB  ad  rciftangulum  KGB; 
ergovt  rciftangulum  PGB,  adreftangulum  KGb,  ita  quadratum  ad  quadratum  GB. 

Hoc  cft  vt  P ad  kG  fcu  vt  quadratum  I ad  quadratum  AB,  ita  quadratum  Qad  quadratum 
GB,  fic  conuertendo  &c.  Quod  fieri  nihil  prohibet . 

Compofitio  , 

Seretur  kB  in  E,  inter  GB,  ite  vt  re ct angulum  ABG  ud  reet ungulum  KEG,  in  eu  Jit  ruti  me , z f g;, 
quum  hebet  quudrutnm  AB  ud  quudrutum  dutu  rectu  1:  nempe  fi  ut  vt  quudrutum  AB  ud 
quudrutum  l,  itu  kG  ud  ulium  vecutum  P:  mox  vero fiut  itidem , vt  KG,  ud  P,  hoc  cfi  vt  "gf‘‘ 
quudrutum  AB  ud  quudrutum  I,  itu  quudrutum  GB,  ud  quudrutum  deinde  rect  ungulo 

fub  G B,  cfi  P,  uddutur  quudrutum  inuentum  biffecetnr  uutem  KG  in  R,&  ud  quudre- 

-■  tum  RG  uddutur  uggregutum  tx  rectungulo  fub  P in  GB,  & quudruto  Sj.  videlicet  ex 
puncto  G excitetur  perpendiculuris  GS,  que  poffit  uggregutum  pr edictum ; (fi  ex  R ugutur 
RS, centro  vero  R,  interpello  RS, de ficrihutur  circulus  fecum  KB,  in  E,  & per  E ugutur 
J>F purullelu  ipfi  AC.  Dico punctum  E Problemati  futisfucere , itu  vt  rectungulum  kBG 
ud  rectungulum  kEG  in  eu fit  retione , quum  bebet  kG  ud  P,  ut  que  udeb  quudrutum  AB  ud 
_ quudrutum  l vnde  rectungulum  DEF,  equule  fit  quudruto  I. 

Quoniam  igitur  eft  vt  quadratum  I ad  quadratum  aB,  feu  vt  P ad  KG,  ita  quadratum- 
Qad  quadratum  GB,  hoc  eft , vt  rciftangulum  PGB  ad  r,eftangulum  KGb,  ita  quadrarum- 
Qad  quadratum  GB;  ergo  per  1 1. quinti,  vtrcftangulum  PGB  plusquadrato  Q,  hoc  cft 
quadratum  GS.hoc  eft  reftanguIumKEG.ad  reftangulum  KGB, plus  quadrato  G B.hoc  eft 
re&angulum  kBG,  erit  vt  reft  angulum  PGB  ad  rciftangulum  KGB,  hoc  cft  vt  P ad  kG; 
ergoconuertendo  reftangulum  KBG  ad  reftangulum  fcEG  erit , vt  KG  ad  P;  fcd  vt  KG  ad 
J*  ita  quadratum  AB  ad  quadratum  I;  ergo  reftangulum  kBG  ad  reftangulum  kEG,  ratio- 
nem habebit  vt  quadratum  aB  ad  quadratum  I;  fed  reftangulum  kBG  ad  rcftangulujn- 
IEG  rationem  habet  compofitam  ex  ratione  KB  ad  KE,  hoc  eft  BC  ad  EF  & ex  ratione  GB 
ad  EG,  hoc  eft  AB  ad  DE;  ergo  quadratum  AB  ad  quadratum  I rationem  habebit  compo- 
fitam ex  ratione  BC  ad  EF,  & aB  ad  DE;  fed  ex  ijfdem  rationibus  BC  ad  eF,&  AB  ad  DE 
componitur  ratio  rcftanguli  AbC,  hoc  eft  quadrati  AB,  cum  AB,  & BC  fint  aquales  ad 
reftangulum  DEF;  ergo  quadratum  AB  ad  quadratum  I,  eandem  habet  rationem  quam- 
habet  ad  rciftangulum  DEF;  ergo  rciftangulum  DEF  atquabitur  quadrato  I. 

Refolutio  terti/  cufut 

Sit  iam  faftum , duftaque  fit  DF  parallela  AC,  rectangulum  DEF  squale  fit  quadrato 
I,  coeunte  GB  protracta  ad  partes  B,  cum  HC  protracta  ad  panes  C,  in  puncto  K;per- 
pendendum  autem  quid  inde  fequatur,  vt  prodeat  prsparatio,  ac  infinuatio  ad  Anaiyfin 
quod  ex  dictis  in  fecundo  cafu  facili  conftat . Interim. 

Quoniam  igitur  rectangulum  DEF  squale  eft  quadrato  I;  ergo  quadratum  AB  ad  re- 
‘ 1 ""  ’ ~ ctangu- 
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ctangulum  DF.F  eandem  habet  rationem,  quam  habet  ad  quadratum  Ii  fcd  ratio  te; 

ctanguli  cBKad  rectangulum  GeK 
componitur  ex  ratione  bC  ad  EF, 
hoc  eft  BK  ad  eK,  & ex  ratione  AB 
ad  l)E,  feu  BG  ad  eG,  ex  quibus 
componitur  ratio  rectanguli  AbC, 
feu  quadrati  Ab,-  eft  enim  AB  i- 
qualis  BC,  ad  rectangulum  PEFi 
ergo  rectangulum  GBKadrcctan- 
gulfi  GEK,  erit  vt  quadratu  AB  ad 
quadratu I,caq;  (it  ratio  Bn.adP.fed 
rectagulu  oEk.  aquale  eft  reftagulo 
PGB  vt  facili  offendi  poteft  ergo  vt 
Pk  ad  P,ita  rectagulu  gBk  ad  rccta- 
gulum  PGB;ergo  per  conucrfionem 
rationjs  erit , vt  B<  ad  B*  minus  P, 
ita  rectangulum  GBk  ad  rectangu- 
lum GBk  minus  rectangulo  PGB; 
ergo  rectangulum  GBk  minus  rc- 
ctangulo  EB*,  plus  rectangulo 
fBG  minus  quadrato  EB,  aquabi- 
tur rectangulo  PGb;  ergo  rectan- 
gulum Ebk  minus  rectangulo  EBG 
plusquadratq  EB,  plus  rectangulo 
pGp.  aquabitur  rectangulo  GBk; 
ergo  vtrinque  fubrracto  rcctangulq 
PGb,  rectangulum  EBs,  minus  rectangulo  EbG  pius  quadrato bE,  aquabitur  reetan|uld 
GBj;  , minus  rectangulo  PGB;  nempe  differentia  rectangulorum  quorum  vnum  GBk,  alte- 
rum PGB;  fed  rectangulum  EBs,  minus  rectangulo  EBG,  plus  quadrato  EB,idem  eft  quod 
rectangulum  EbL,  plus  quadrato  EB,  ergo  differentia  rectangulorum,  quorum  vnuau 
GBk,  aliud  PGb  aqualis  eft  rectangulo  EBL,  plusquadrjto  EB,  fed  rectangulum  EbL 
plus  quadrato  Eb,  idem  eft  quod  rectangulum  bEL;  ergo  rectangulum  BEL  aquabitur  rc* 
ctangulorum  pradietorum  differenti* ; fed  rectangulum  EbM  aquale  eft  quadrato  BS  dif- 
ferentia rectangulorum  quorum  vnumGBK, aliud  vcrdPGBi  ergo  rectangulum  £bM  #•' 
quabitur  rectangulo  BEL^-crgo  &(.Quod  fieri  poteft. 

Compefitit , 

1 Statui  KG  in  E inttr  B,  G et  lege  vt  rectangulum  kBG  aditet  angulum  kEG,  r alienem  Ani 

keat , quam  quadratum  AB  ad  datum  quadratum  1,  nempe  fiat  vt  Bk  ad  E fit  a quadratu  Ut 
4-4*  • AB  ad  quadratum  /,  /ua  inde  fecetur  LK  aquulia  BG,  atque  differentia  BL  diuidatnr  bifih, 

liam  tn  t,  (fi  e x B excitetur  BS,  qua  pegit  differentiam  rectangulerum  Jub  BK,  & EG,  & 
fub  B,  & BG:  agatur  RS;  ctntre  autem  R,  inttrnalle  RS  dejcrtbatur  circulas /icant  GK  «► 
E-,  punctum  enim  E Breblemati fatisfacict ; nam  rectangulum  kBG  ad  rectangulum  KEG 
t alienem  habebit  vt  Bk  ad  F,fiut  vt  quadratum  AB  ad  quadratum  I,  atque  udet  rtrtqgm 
gulum  DEF  aquabitur  quadrate  I. 

Quoniam  igitur  ER  eft  aqualis  RM,  &bR  aqualis  eft  RE;  ergo  reliqua  Eb  aquabitur 
relique  LM;  ergo  EL  aquabitur  bM;  ergo  rectangulum  EbM  aquabitur  rectangulo  bELj 
fed  rectangulum  EbM  aquale  eft  quadrato  BS,  hoc  eft  differentia  rectangulorum,  quo- 
rum vnum  fub  Bk,  & bG,  aliud  fub  P,  & bG  continetur ; ergo  rectangulum  bEL  aquabitur 
rectangulorum  pradictorum  differentia;  fed  rectangulum  BEL,  idem  eft  quod  rectangu- 
lum ebL  plus  quadrato  EB;  ergo  rectangulum  EbL,  plus  quadrato  ED  aquabitur  differen- 
tia rectangulorum , quorum  vnum  fub  bG,  & Bk,  aliud  verd  fub  P,  & BG  continetur , fc«| 
rectangulum  EbL,  plus  quadrato  eb,  idem  eft  quod  rectangulum  fub  Bs,  & Eb,  minus  rc- 
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ftangufo  fub  EB,  & GB  plus  quadrato  BE;  hsc  igitur  aqualia  erunt  prrdicrorum  rctran- 
gulorum  differentia',  hoc  eft  rediangulo  fub  GB,  & Bk  minus  redangulo  ex  P in  GB:  vtrin- 
que  addatur  rectangulum  ex  P in  GB,  fiet  redlangulum , ex  Bk  in  EB,  minus  rediangulo 
ex  BG  in  EB,  plus  quadrato  Eb  plus  rediangulo  ex  P in  GB  aquale  rediangulo  ex  BG  in_. 

Bi;  ergo  redlangulum  ex  BG  in  Bk  minus  rediangulo  ex  Bk  in  EB,  plus  rediangulo  ex  EB 
in  GB  minus  quadraro  EB  aquabitur  rediangulo  ex  P in  GB . 

Quoniam  vero  eft  vt  Bk  ad  Bk  minus  P,  ita  redlangulum  GBk  ad  redlangulum  GBk  mi- 
nus rediangulo  ex  P in  GB;  ergo  per  conucrfionem  rationis  cft , , vt  Bk  ad  P,  ita  redlangu-  , ov  i » 
lum  GBk  ad  redlangulum  ex  P in  GB;  fed  redlangulum  GEK  squale  eft  rcdlingulo  PGB,  • 
ergo  redlangulum  GBK  ad  redtangulum  GEk  erit , vt  Bk  ad  P,  hoc  cft  vt  quadratum  AB 
ad  quadratum  I.  Proportio  autem  rcclanguli  GBK  ad  redlangulum  GEk  componitur  ex 
ratione  bK  ad  EK,  icu  BC  ad  EF,  & bG  ad  EC,  hoc  cft  AB  ad  I)E,  ex  quibus  rationibus , 
nempe  BC  ad  EF  & Ab  ad  DE,  componitur  ratio  rccranguli  ABC,  ieu  quadrati  Ab,  eft 
enim  Ab  aqualis  BC,  ad  rectangulum  DeF;  ergo  quadratum  Ab  ad  rectangulum  DEF, 
eam  habet  rationem,  quam  habet  ad  quadratum  I;  ergo  rectangulum  DEF  squabitur  qua- 
drato I. 


Problema . 


Exemplum-» 

XU. 


Dato  vno  e lateribus  trianguli , angulum  verticis  ambientibus , dato  verticis  angulo , data- 
que  demum  ratione , quam  habet  reti  angulum  Jub  lateribus  ad  red angulum  fub  bafeos 
ftgmtntis fidis  a redi  diuidente  •vcrticu  angulum  tifiriim,  referire  triangulum . 

Hoc  autem  perinde  cft  ac  fi  dicamusjcfto  datus  angulus  ABC  bifaria  fectus  a recta  BK, 
imutictum  vero  fit  inter  rectas  AB,  BC,  aptare  rectam  quandam , verbi  gratia , DC,cx  da- 
to puncto  D,  qui’  ita  diuidatur  ab  illa  recta  BK  in  puncto  I,  ita  vt  rectangulum  fub  DB,  BC 
ad  rectangulum  DIC  datam  habeat  rationem , vt  R ad  S. 


Refolutio . 

Sit  iam  Factum ) fitque  recta  aptata! 

DC,  fic  diuifa  ab  ipfa  Bk  in  puncto 
Vita  vt  rectangulum  fubDB,  BC,  ad  re- 
Aangulum  DIC  rationem  habear,  datam 
yt  R ad  S;  fccctur-BL  squalis  BD,  duca- 
turque  DL,  occurrens  BK  in  H.  Centro 
D,  tnteruallo  DI,  circulus  intelligatur 
dtferiptus  fccans  Ab,  in  F,  & A;  & Bmh 
|,&  G:  ductaque  intelligatur  GL. 

Primo  autem  prshabendum,  quod  re- 
et angulum  DEC  cqualc  eft  quadrato  BI, 
plus  rectangulo  DIC;  in  cuius  gratiam- 
hac  inftituitur  Refolutio  lemmittei. 

Cyloniam  igitur  rectangulum  DBC  ?- 
quale  cft  quadrato  BI,  plus  rectangulo 
DIC;  ergo  quadratum  DB  ad  quadra- 
tum BI,  plus  rectangulo  DIC  cft,  in  ea- 
dem  ratione , in  qua  eft  ad  rectangulum 
DBC;  (cd  vt  DB  ad  BC,  ita  b quadratum  DB  ad  rectangulum  DBC;ergo  & quadratS  DB  u 
ad  quadratum  BI.plus  rectangulo  DIC, erit  * vt  DB,  ad  BC;  fed  vt  DB  ad  BC,  ita d DI  ad  c 
3C,  & vt  DI  ad  IC,  ita c quadratum  DI  ad  rectangulum  DIC;  ergo , vt  quadratum  DB  fcud  »•/""•  ' 
quod  idem  eft , vt 'rectangulum  ABF,  plus  quadrato  Dl.fcu  quadrato  DF,  ad  quadratum 

BI  plus  rectangulo  DIC,  itas  quadratum  DI,  ad  rectangulum  DIC;  ergo  vt  rectangulum  s 

ABF  ad  quadratum  BI,  ita  b quadratum  DI  ad  rectangulum  DIC;  fed  vt  DI  ad  IC,ita,fum- 
pta  communi  altitudine  DI,  cft  • quadratum  DI  ad  rcctagulum  DIC.&  vt  Bo  ad  BI,  fumpta !' 

V u communi 
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i eommuni  altitudine  BI,  ita  K rciftangulum  ABF, hoc  eft  reftangulu  L GBI  ad  quMrafur® 

BIjergovtBGadW.ita  m DI  ad  ICiergo  pcrmutado  vt  bG  ad  DI, ira  N BladIQfcdBG 
i ad  GL,eft  o vt  BI  ad  ICjergo  BG  ad  GL,eft  p vt  BG  ad  DBcrgo  bafis  GL  eft  Qsqualis  baft 

m*!?”»-./.-  ^ anSullls  I*HI  squalis  eft  * angulo  LHG;  ergo  latera  DH.HI  squalia  iunt  s late- 
ri fibuxLH,  flG.  Quod  ita  fc  habet. 

o.xamai,  - Lemma. 

^Tuvatuu  Q“otl  al,tcm  BG  ad’GL  fit  vt  BI  ad  IC,  fic  oftendo . ^Htnitm  GH  eft  • equilis  HI, 

Q^».  quini.  DH  equilis  b HL.  Q-  unguit  ad  verticem  H fimt  equites , vtpetc  retti ; ergo  angulus  IGL 

s »V’  ?>■"&  aquabitur  c angule  C IDicrge  G L erit  <1  parallela  DC,  ergovt  BG  adGL,  ita « SI  at/ IC. 

Uaiu/lm.  Compofttie  , 

" > ""»■  Quoniam  ergo  latera  DH,  HI,  aqua- 


0 <*  [r/Mttf  ’ J 

Quod  autem  BG  ad’GL  fit  vt  BI  ad  IC, 

Q_».  quini.  DH  aqualis  0 HL,  <J-  anguli  ad  verua 

s aquabitur * angule  GIDdrgeGLerit e 

aleitt/atm.  Gei 

“ > -««#•  Quoniam  ergo  latera  DH.HI.squa- 

* *fr‘,mL  Ka  funt  * lateribus  LH,  HG,  fcd  angulus 

1 i7.jr m.  1)HI  squalis  eft  «angulo  LHG.crgoba- 

GL  aquabitur  > bafi  DBcrgo  vt  BG  ad 

* GL.ita/BGadDI.fed  vtBGadGL,ita 

*■  P‘m‘-  . BIadIC,-crgovtBaadDI,ita*BIadICj 
> & permutando  erit  (vt  BGadBl,  ita  DI 

l nutati,  ad  IC,-  fed  vt  BG  ad  BI,  fumpra  communi 
g altitudine  BI,  ita » rciftangulum  GBI,  hoc 

h i .fixu,  eft  a reftangulu  ABF,  ad  quadratum  BI; 

1.  ax. cftque  etiam  vt  DI  adIC.ita,  fumptt-. 

< t.  fixii.  communi  altitudine  DI,  • quadratum-. 

* DI  ad  reftangulum  DIC;  ergo  erit , «,  vt 
reftangulum  ABF  ad  quadratum  BL>ta_» 
quadratura  DI  ad  reftangulum  DIC. 

» tt. quini.  Cumque  fint  * omriia  anteccdctia  ad  om- 
nia confcqucntia , vt  eft  vnum  antece- 
dentium ad  vnum  confequcntium ; cr- 


A 


(.  i./unUi.  go  vt  rcdangulura  ABF  plus  quadrato  DI,  faj  quadrato  DF,  vel  quod  idera  eft,/*  qtiadrC 
tum  DB  ad  quadratum  BI  plus  icftangulo  DIC,  ita  quadratum  DI,  ad  reftangulum  DlCl 
£ J fcd  vt  quadratum  DI,ad  reftangulum  DIC, ita ' DI  ad  IC;  & vt  DI  ad  IC.ita  £ DB  ad  BCt 
,ii.  quini,  ergo  vt  quadratum  DB  ad  quadratum  BI.plus  reftangulo  DIC, « ita  DB  ad  BC:  fcd  vt  DB 
* i /wl  ad  BC,  fumpra  DB  communi  altitudine, ita  * quadratum  DB  ad  reftangulum  DbC;  ergo  vt 
l " quini,  quadratum  DBad  quadratum  BI  plus  reftangulo  DIC,  ita  r quadratum  DB  adreftangu- 
c >.  vani.  lumDBCicrgorcaangulutuDBC.-equabituxir  quadrato  BI,  plus  reftangulo  DIC.  Quod 
oftendendumerat. 


Xefelutie . 

DEinde  demonftrandum  principale  intentum , quod  nempe  reftangulum  DBC  ad  r*£ 
ftangulnm  DIC,  rationem  habeat,quam  R ad  S.&  quidem  prxmifsa  decenti  pnepa- 
rationc;  fcilicet  inter  R minus  S,  & S,  media  reperiatur  T,  & vt  R minus  S ad  T,  ita  fiat  BH 
ad  Qj  & vt  BH  ad Qjfia  Qad  Hk. 

Quoniam  igitur  reftangulum  DBC  ad  rciftangulum  DIC  rationem  habet, vt  R ad  S,  fed 
quadratum  Bl.vna  cum  reftangulo  DIC  squale  eft  reftangulo  DbC,  vt  oftenfum  cft;erg» 
a j.quint  quadratum  Blvna  cum  reftangulo  DIC  ad  reftangulum  DIC  rationem  habebit,  a vtRad 
k > ?.  fumi.  s_  ergo  diuidendo  b quadratum  BI  ad  reflangulum  DIC,  atque  adeo  quadratum  BH  ad 
re&angulum  EHM  (ex  ijfdem  enim  rationibus  componuntur)  habebit  eandem  proportio* 
nem , quam  habet  R minus  S ad  S;  faftum  eft  autem  vt  R minus  S ad  T,  ita  T ad  S;  & vt  R 
e m/.  io.  minus  S ad  T , ita  BH  ad  Qmmdc  quadratum  BH  ad  quadratum Qrationem habet,  c vt  R 
tnim.ria/  minus  S ad  S;  ergo  quadratum  BH  ad  quadratum  Qeandem  habebit  a rationem,  quam» 
a habet  ad  rciftangulum  EHM.fed  rciftangulum  BHK  squale  eft ' quadrato  Q,  (cum  faftum 

* 17.  pni.  fit,vtBHadQ,itaQadHK)  ergo  rcftangulum  EHM  squabitur  f rectangulo  BHK;  ergo 
vt  EH  ad  Hk,  ita  s BH  ad  HM;  & permutando  vt  EH  ad  HB,  ita  h KH  ad  HM.ergo  squian- 
* 1 i.fixii.  gula  lunt  triagula  EHB,kHM, atque  adeo  agulus  EBH  squalis  erit  angulo  HMK,squalibuj 
i 'ttif'  c.xiftcntibus  ad  verticem  BHE,  MHK:  vnde  reliquus 1 squalis  reliquo.  Quod  fieri  poreft. 

' J ' In  hoc  igitur  verum,  vcluti  in  wpiwrw,  incidimus,  & hipe  effectionem  addifeimus. 

Cemptg 
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Compofttio , 

Sictntuf  aquales  iJJ,  BL,  dultaque  DE,  qua  erit  perpendicularis  ad Bk.  Inter  R minus  S,  & 

i,  mediet  referietur  T,drvt  R minus  S ad  T,  ite  fiet  SH  ad  fiet  vero  ve  BH  ad  .it,  ita  e finit  !<?"• 

J0^edHK;(fi fuf  er  HK  dcfcripto  circuli figmento  HMK,  quod  ce  fiat  angulum  aqualem  UJjjJJjr*  jjj 
ungulo  AB  K . Dacia  MH,  cr  frotraBe  ad  E:  dullaque  M K,  dr  rcEla  EM  ex  funffo  I)  juet*. 
ferallele  ducat  ter  DC , occurrens  rcita  BK  in  I.  Dico  rell  angulum  fuh  DB,BC\.id  rccl  an- 
gulum DIC,  rationem  habere  datam , ve  R ad  S, 


Centro  D ad  intcruallum  DI  deferibatur  circulus  fecans  AB  in  F,  fecans  bK  in  G,  aga- 
tur GL. 

Et  quoniam  angulus  EBH  squalis  eft  angulo  HMk  ex  conftructionc;  anguli  autem  ad 
H funt  squales , vtpotc  ad  verticem,  & reliquus  squalis  «reliquo;  ergo  triangula  EHB, 
kHM,  funt  squiangula;ergo  vt  EH  ad  HB,  ita  e kH  ad  HM,&  permutando  > vt  EH  ad  HK,  J C"*4, 
jta  BH  ad  HM.  ergo rectangulum  EHMxquabitur/rectangulo  BHK;  fedrcctangulum  * 
BH^xqualeell ‘quadrato Q^factu  eft enim  vtBH  ad  ira QadHK);  ergo  cade  eftfra-  f 

tio  quadrati  BH  ad  quadratum  Qj^us  eft  ad  rectangulum  eHM;  fcd  quadratum  BH  ad  \7q*iti 
quadratum  Q^rationem  habet » vt  R minus  S,  ad  S (factum  eft  enim  vt  R minus  S ad  T,  ita 
,TadS;  &vt  R minus  S ad  T,  ita  BH  ad  Q)  ergo  quadratum  BH  ad  rectangulum  BHM,  * J'”/"' 
atque  adeo  quadratura  BI  ad  rectangulum  DIC  (ex  ijfdem  enim  rationibus  componun-  JVi  'yLai. 
tur)  eandem  habebit  j rationem,  quam  habet  R minus  S ad  S;  ergo  componendo  < quadra- 
tum BIplus  rcctangulo  DIC,  ad  rectangulum  DIC,  erit  vt  R ad  S;  fcd  quadratum  Bl.plus  3 y 5*'"')' 
rectangulo  DIC,  vtoftendimus,  squatur  rcctangulo  DBC;  ergo  rectangulum  DBC  ad  ‘ ‘ ,lu 
rectangulum  DIC  erit , * vt  R ad  S.  Quod  facere  oportebat/ 

. e 7.  quieti. 


AD  AVCfORlS  METHODE  M , EAM , JUVA  ARCHIMEDES  IN  PRO - 
hiematum  refolulionibus  vtehetur,  reuocari  ojlcnditur. 


SI  quis  autem  noftram  hanc  Methodum  pro  refoluendis  Problematibus  cum  ea,  qua^ 

vfus  eft  Archimedes, contulerit , facile  deprehendet  tantam  inter  ipfas  efle  affinitatem , AeetaU 
vt  illam  ad  noftram  reduci  facile  dixerit.  Quod  vt  probe  intclligas,  iuuabit  vnum,  vel  alte-  ' 

nun  Problema  noftra  hac  Methodo  refolucndum  affumerc , quibus  fuaiampridcm  Archi-  Z'„,  a?,™. 
tnedes  fatisfccit . 


Problema  1 

\ 

'peto  cono,  vel  cylindro , fphtrtm  inite  nire  cono , vel  cylindro  aqualem', 

Refoltitio, 


£iemplum_j 

Xiil. 


/a\ 


SVpponatur  iam  factum  itaut  fphxra  B,  fit  s- 
qualis  cono , vel  cylindro  A.  Fiat  cylindrus 
CFD  coni  vel  cylindri  A fefquialtcr,  atque  adeo 
jpfius  fphjrs  B;  fiat  etiam  eidem  fphsrx  B fef- 
quialtcr cylindrus  GLH,  nempe  cylindrus  , cuius 
fcafis  eft  circulus  fphsrs  maximus,  & altitudo  x- 
qualis  diametro  eiufdcm  &vtCDad  GH,  fic  GH 
ad  M. 

Quoniam  igitur  fphsra  B eft  squalis  cono,  vel 
cylindro  A:  fed  cylindrus  CFD  eft  fefquialtcr  coni 
«vel  cylindri  A atque  adeo  fpher?  B & cylindrus 
GLH  fefquialtcr  eltipfius  fphsr?  B;  ergo  cylindri 
CFo,  GLH,  erunt  inter  fc  squales,-  ergo  vt  bafis 
CD  ad  bafin  GH,  hoc  eft  vt  quadratum  CD  ad  quadratum  GH,  fic  « altitudo  KL,  vel  eius 
gqualisGH  ad  altitudinem  EF;  fed  vt  prima  CD,  ad  tertiam  M,.ita  quadratum  prims  CD 


O 


a 1 f.  duo it- 

iimi  , 
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ad  quadratum  fecunda;  GH;  ergo  vt  CD  ad  M,  ita  GH  ad  EF ; ergo  permutando'  vt  CD  ad 
<iH,  ita  M ad  EFi  fedvt  CD  ad  GH.  ita  ex  conftruftionc  eft  GH  ad  M;  ergo  yt  CDad 
GH  j fic  GH  ad  M,  & fic  M ad  EF.  Quod  fieri  poteft. 

Et  hoc  eft  verum  <=rp«t*ToV , quo  tendit  Analyfis,  pempfcvt  inter  CD.  & EFduterepe- 
tiantur  medias  proportionales  GH,  & M in  continua  ratione , quod  fieri  poteft. 


Compoftia , 

Gtor  i tat  cylindrus  CFD  fefquialter-,  coni  vel  cylindri  d,  & inter  CD>  FEdua  medi*  referiuntur 

tx  proportionales  GH , & M:  mox  ■veris  diametro  GH  defiribatur  circulus  pro  bafi  cylindri 
dxnujjj,  " GLH,  cuius  altitudo  KBfit  aqualis  eidem  GH:  fit  que  demum  Jphara  B , tutus  diameter  fit 

itidem  aqualis  ipfiGH, 

Quoniam  igitur  eft  vt  CD  ad  GH,  ita  GH  ad  M,  & ita  M ad  EF,nemp&  vt  GH  ad  M.ita^ 
M ad  EF,  & vt  CD  ad  GH.  itaGH  ad  M ex  conft  ruptione ; ergovtCD  ad  GH,  ita  M ad 
- EF;  ergo  permutando  vt  CD  ad  M.itaGH  ad  EFifcd  vt  * prima  CD  ad  tertiam  M.ita  qua- 

dratum prima:  CD,  ad  quadratum  fecundae  GH:  ergovt  quadratum  CD  ad  quadratum 
GH,  hoceftvtbafis  CD  ad  bafin  GH,  ita  GH  vel  ci  squalis  KL  altitudo,  ad  altitudinem 
• >»•  M>e-  ergo  cylindri  CFD,  GLH  erunt,  inter  fc  aequales ; fed  cylindrus  CFD  eft  fcfquialter 

Tm-v-  9-'-  coni,  vel  cylindri  Ai  & cylindrus  GLH  fcfquialter  eft  e eiufdem  fph*ras  B,-ergo  fphatra  B 
eft  squalis  cono,  velcyUndraA»  Qpod  faciendum  erat  &c. 

' Problema ; 

tiatsm ffharam  planofccare , ita  vt Juper ficus fegmtnttrum  ratitntm  inter  [einukem  ht+ 
beant  eandem  , 'yjua  fit  alia  data , 


Sit  fphatra  ADBETecanda  plano  DLEM,  perpendiculari  ad  axem  ita  vt  fupcrficies  fcg- 
t,wr;<nu  menti  DaE  ad  fuperficicm  fegmenti  DBE,  fit  vt  F adC,-  huic  autem  Problemati  vt  fat*s> 
fiat.ftipponitur  iam  fadiu;nempe  fuperficiem  fegmenti  DAE  ad  fupcrficiem  fegmenti  DtE, 
e(Tc  inrationc  F ad  C;  prateipitur  autem  obferuandum  eflequid  inde  fequatur , & ex  hypo- 
thefi  quod  planum  DLEM,  fecet  fphatram  modo  iam  didto,  obferuandum  fcquuturum-. 
axeos  fegmentum  AG  ad  fegmentum  Gb,  effe  vt  F ad  C,  idque,  tanqudm  Theorema , de- 
rnonftrat  Archimedes. 

Nos  autem  fupponente s illud  iam  eifc  faftura , hunc  in  modum  ratiocinamur  Methodo  > 
qua  paflim  vti  confueuimus , 

Jtffilutit  i 

Ducantur  aD,  Db,  & radio  DA  deferibatur  circulus  H,  Se  radio  DB,  circulus  I,  Se  hsc 
?d  praeparationem  pertinent . 

Quoniam  igitur  fphaera  ADBE  fcifta  eft  plano  DLEM,  prout 
Problema  iubet,  videlicet  vt  fupcrficies  fegmenti  DAE  ad  fu- 
perficiem fegmenti  DBE  fit  vt  F ad  C,  fcd  fupcrficies  fegmenti 
« jrcUuuL  DAE  adfuperficiem  fegmenti  DBE, eft  “vt  circulus  Hadcircu- 
ift.iMffter.  lupj  ^ j,oc  eft  vt  ciiculus,  cuius  radius  DA  ad  circulu,  cuius  ra- 
dius  DB,  citm  circulus,  cuius  radius  DA  aequalis  fit  fuperficiei 
4 fegmenti  DAE,  & circulus  cuius  radius  DB  aequalis  fit  fuperfi- 
eiei  fegmenti  DBE;  ergo  circulus,  cuius  radius  DA  ad  circulu , 

Cuius  radius  DB,  erit  vt  F ad  C;  fed  circulus,  cuius  radius  DA 
ad  circulum,  cuius  radius  DB,  eft  vt  quadratum  DA  ad  qua- 
dratum DB;ergovtFadC,itaquadratumDA  ad  quadratum  DB;  fcd  quadratum  DA 
ad  quadratum  DB,  eft  vt  AG  ad  GB;  ergo  vt  F ad  C.ita  AG  ad  GB. 

Et  hoc  eft  illud  verum  orpaicl m faciendum , quod  ex  Analyfi  praehabita  deducitur,  cuius 
praefidto  Geometrica  effetfio  comparatur . 

Comftfitit , 
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Ccmpofitio 

piuldatur  Ah fpbari  axis  in  punito  G,  ita  vt figmentum  AG  ad figmentum  'CB.Jlt  vt  P ad  cf.ai,  o<» 
C,per  fundum  *utemG  duliaintelligatttr  UE  ad  re  11  os  angulos  eum  AS:  & ftr  r ellam  »«'**■'  • 

D E planum  intelligatur  tranfens  perpendiculare  ad  axem,  faciem  cum  fuperficie  fpbari- 
ea  circuli  circumferentiam  ULEM . Erit  enim  fuperji cies  figmenti  UAE  ad  fuperfeiem 
figmenti  DBF,,  vt  P ad  C. 

Intelligantur  Hui  i a AU,  UB,  & radio  AU  deferiptus  circulus  H,  cr  radio  UB,  circulus  t. 

Quoniam  igitur  eft  vt  F ad  C,  ita  AG  ad  GB,  fed  vt  quadratum  DA  ad  quadratum  DB, 
ita  eft  AG  ad  GBi  ergo  vt  F ad  C,ita  quadratum  DA  ad  quadratum  DB;fed  circulus.cuius 
radius  DA  ad  circulum , cuius  radius  DB,  eft  vt  quadratum  DA  ad  quadratum  DB;  ergo 
circulus , cuius  radius  DA  ad  circulum,  cuius  radius  DB,crit  vt  F ad  C,-  fed  fupcrficies  fcg- 
menri  D AE,  ad  iuperfieiem  fegmenti  DBE  « eft  vt  circulus, cuius  radius  DA  ad  circulum--,  “ , / 
cuius  radius  DB,  cum  circulus,  cuius  radius  DA  squalis  fit  fuperficiei  fegmenti  DA  E,  & 
circulus, cuius  radius  DB, squalis  fit  fuperficiei  fegmenti  DBE,  vt  fuperiiis  oftendimus ,-  cr-  P'*-  it» 

go  fupcrficies  fegmenti  DAE  ad  fuperficiem  fegmenti  DBE,  erit  vt  F ad  C. 

De  Deductione. 

DEdudio  communis  quidem  eft,  tdm  Theoremati , quam  Problemati , quamobrenu 
de  ipfa  nobis  agendum  fupra  fuiffet,  cum  de  Theorematum  refolutione  tradaremus; 

3uia  tamen  frequentior  eft  in  Problematibusipropterea  de  ipfa  dificrcrc  huc  transferendum  ZZ1 
uximus . ProUtotMt,  . 

Iuuat  quammaxime  Anaiy  ftam  fedulb  perpendere , num  oblato  Problemati  per  Dcdu- 
iftionem  ad  aliud  fatisfieri  poflit . 

Dedudio  quid  fit,  & in  quo  confiftat  iam  fuperiiis  fuit  a nobis  explicatum . Tunc  au-  04,3,. 
fera  Problema  aliquod  nos  ad  aliud  deducere  dicimur , quando  ratiocinando  ad  id  perue-  fuU . 
nimus , quo  fado  propofitum  ipfum  Problema  folutum  redditur , eft  enim  Dedudio  tranfi- 
tus  ab  vno  Problemate , vel  Theoremate  ad  aliud;  vtriq;  fiquidem  communis  eft,vt  diceba- 
mus; Ita  quidem  olim  quaerentes  Cubi  duplicationem,  Problema  ad  aliud  deduxerunt,  P„u, 
t^uod  hoc  conlequitur , nempe  in  duarum  mediarum , inuentionem , qus  fint  in  continua- 
rationcjfic  intueri  licet  apud  Pappum  Alexandrinum  Libro  feptimo  Prop.8p;  ipfe  fiquidem  “'fuJdZZ 
inftituta  quidem  Analyfi.vt  oblato  Problemati  fatisfacerct  ratiocinando  Datorum  prsfi-  ,aa*  aJZZ 
dio , deuenit  tandem  ad  tres  datas  redas  lineas , ita  vt  Problema  dedudum  fit  ad  determi- 
natam  fedionem , Datis  tribus  redis  lineis , earum  vnam  fecare  in  pundo , & facere  pro-  "ZhoZa.au- 
portionem  redanguli  ad  redangulum,  aequalis  ad  squale , qus  quidem  apud  ipfum  videri  . 
poflunt. 

Non  diflimiliter  fequens  Problema  deduci  poteft  ad  determinatam  additionem , vt  mox 
Ridebimus . Quod  autem  Problema  fequitur  celebre  eft , non  tantum  eo  nomine  quod  ab  .* 
Apollonio  Magno  Geometra  propofitum  fuerit,  fed  etiam  quoniam  diuerforum  Geome-*'"^  ***< 
«rarum  exercuit  ingenia , quorum  imitatione  noftras  quoque  vires , etfi  tenuiflimas  experi- 
«i  voluimus.  Si  quis  igitur  Analyfm  inftituat  noftra  qua  vtimur  Methodo , videlicet  cx- 
filicito  Datorum  vfu  negledo , eo  Problema  deducet , vt  pundis  connexis  reda  linea,  huic 
fiat  additio,  ita  vt  data  cum  adiunda  ad  admndam  propofitam  rationem  obtineat,-  quod 
wt  planum  fiat  fit. 

Problema  l 

' palis  duabus  nilis  lineis  in  plano puniti fque  datis , & data  proportione  inaequalium  li-  E*'xv!Q“' 
ntarumpotcjf  in  plano  circulus  defer  ibi , ita  vt  linea  a datis  punitis  ad  circumferentiam 
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Data  fint  duo  punfta  A.C,  & oporteat 
facere  quod  imperatum  eft.  Fiat  vt  AS  ad 
BC,  ita  A D ad  CD,  hoc  eft  ducatur  AC,  ei* 

- que  addatur  CD  ea  lege , vt  data  AC  cuau,' 

adiunftaCD,  nempe  AD  ad  CD,  fit  vt  AB 
?d  BC,  hoc  eft  AC  diuidatur  in  duas  partes, 

AB,  BC  ita  vt  vna  fit  ad  alteram , quemad- 
modum R ad  S;  moxvt  AB  minus  BC  ad 
BC,  ita  fiat  AC  ad  CD;  erit  enim  vt  AB  ad 
BC.ita  AD  ad  DC:  quo  fafto  BD  bificcctur 
in  L,  & centro  L,  intcruallo  alterutro, deferi- 
batur  circulus  BMK  GHD.  Dico  fi  a punitis 
A, C agantur  reftx  ad  peripheriam  vt  ium 
AM,  MC;  AK,  KC;  AG,  GC;  AH,  HC  &c, 
habere  inter  fc  eandem  rationem , quam  ha-, 
bent  AB.BC. 

I Primo  autem  id  ofiendam  de  duabus  AK,  kC,  quarum  vna  KC  perpendicularis  eft  ad 
i BD . Ducantur  LK,  KB. 

* Qttoniam  ex  conftruftionc  vt  eft  AB  ad  BC,  ita  AD  ad  CD,  erit  reftangulum  fub  AB,’ 

&CD  aequale  reftangulo  fub  BC,  & AD.  Protrahatur  KC  vfque  adS,  vtCS  fit  squalis 
AB,  eiq;  ducatur  parallela,  & arqualis  DX:  agatur  SX,  erit  quidem  rcftangulum  CX  com- 
ftreheoium  fubrcftis  AB,  CD;  fiat  autem  reftangulum  ED,  vt  latus  AE,  fit  squale  BC,  fi- 
wc , quod  idem  eft,  ad  reftam  A D reftangulum  applicetur , cuius  larus  alterum  squale  fit 
BC;  ducaturquc  Ba  parallela  ipfi  AE,  vel  DZ;  fiat  LQxqualis  CL  & agatur  QV  parallela 
alterutri  ipfarum  CS,  DX:  ducatur  etiam  LT  his  parallela . Quoniam  autem  CL,  LQ/unt 
squales ; item  BL,  & LD,  reliqua  BC,  rcliqux  QD  squalis  erit ; atque  adeo  reftangulum 
‘ QX  comprehenditur  fub  AB,  &BC.  Cum  igitur  reftangulum  ED,  squale  fit  reftangulo 
CX,&  Eli  squale  fit  reftangulo  QX,  remanebit  CV  squale  reliquo  BZ;  cilmque  LZfit 
dimidiu  ipfius  BZ;eft enim  bafis  LD,  fubdupla bafeos  BU  dc CT,  dimidiu  ipfius  CV  cum- 
bafis  CLUubdupla  fit  bafeos  CQjrroinde  CT  aquabitur  LZ.  At  vero  CS  squatur  AB,ob  id 
CT  rcftangulum  comprehenfum  erit  fub  AB,  & CL,  infuper  LY  eft  squalis  CP,  fiue  BC, 
ob  id  LZ  erit  comprehenfum  fub  LD,  & BC;  quare  rcftangulum  fub  AiB  & CL,  aquabitur 
rcftangulo  fub.BC,  & LD,  feu  reftangulo  CBL;  quapropter  erit  vt  AB  ad  BC,  ita  DI-  ad 
» ii,  ] utti.  LC;&  coponedo  erit , vt  AB, plus  BC.hoc  eft  vt  AC  ad  BC.ita  DL  plus  LC,hoc  eft  DC  ad 
s ,6  .jtxtL  CL  Ergo  rcftangulum  ACL  squale  erit  b reftangulo  BCDifcd  reftangulo  BCD  squale 
{»;«<•  eft  quadratum  ex  CK;  ergo  eidem  quadrato  xquabiturreftangulum  ACLj  proinde  c vt 
AC  ad  CK,  ita  CK  ad  CL;  ergo  tria  punfta  A,K,L  funt  in  circumferentia , adeo  vt  fi  fupra 
At.  deferibarur  femictrculus , neccifario  ccanfpat  per  K,  quo  fit,  vt  dux  reftx  At,  KL  an- 
gulum efficiant  AKL  reftum . At  quia  anguli  CBk,  BKC  iunt  squales  refto  (eft  enim,1 
BCK  reftus , & tres  anguli  cuiufcunquc  trianguli  funt  squales  duobus  reftis  ) fi  EkC  fub-' 
trahatur  ab  AkL  refto,  remanebit  ipfc  CBK.-at  fi  auferatur  ab  eodem  AKL,  angulus  idem* 
bKC,  remanebunt  angult  AKB.CkL,  qui  fimul  fumpri  squales  erunt  angulo  kbC,  qui  s* 
qualis  eft  angulo  BKL;  fiquidem  latera  Lb,  Lk  funt  squalia ; ergo  AkB,  CKL  fimul  funt  x« 
quales  duobus  BKC.CkL:  communi  fublatoCKL  remanebit  AKB  squalis  angulo  bKCi 
ergo  per  tertiam  fexti  ratio  Ak  ad  KC  eadem  erit,  qux  Aa  ad  BC,  Quod  prima  loco  de* 
mouftrandumerat . 

Sumatur  deinde  quodlibct  aliud  in  peripheria  punftum,  fitque  illud  G,  ad  quod  dus  re-' 
ftsAG,  GC  ducantur:  protrahatur  GC  vfque  ad  punftum  b in  peripheria.  QuoniamJ 
igitur  vt  AC  ad  CB,  ita  dicebamus  cflcDC  ad  CL;  erit  permutando,  vtACad  CD,  itaj 
BC  ad  CL,  ob  id  erit  rcftangulum  ACL,  squale  reftangulo  BCD.idcft  bCG;  vt  ergo  AC 
ad  CG,  ita  bc  ad  CL,  At  vero  angulus  bcL  eft  squalis  angulo  ACG  ergo  trianguli*' 
erunt  fimilia , & proportionalia  erunt  latera;  proinde  crir  vt  AG  ad  GC.ita  bL  ad  LC.hoc 
eft  KL  ad  LC,  nimirum  AK  ad  KC,  nimirum  Ab,  ad  BC,  & ita  de  alijs  etiam  lineis  ad  alia,’ 
peripherix  punfta. 

Quod  fi  prsrer  hsc,  data  fit  quoque  refta  biflccans  angulum  ad  verticem , & peruenien$ 

ad  ba* 
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ad  bafin,'  oporteat  autem  triangulum  conftituere  fuper  datam  bafin  AC, agendum  eft  vt  fu- 
pra,  & ex  punito  B aptanda  eft  in  circulo  refla  quapiam  bificcanti  aequalis,  vt  exempli 
gratia,  BK,  & ex  It  duitis  kC,  kA,  faitum  erit  triangulum  K AC,  Problemati  fatisfaciens. 


DE  mEVNDA  RESOLUTIONE  COMPOS  1T10NEQV E 

in  ijs  Magnitudinibus  qux  commcnfurabilts , in- 

commenfm abilts  dicuntur  , 


S lue  Theorema,  fiue  Problema  fuerit  propofitum  de  magnitudinibus  commcnfurabi- 
libus,  & incommcnfurabilibus , de  quibus  acute,  arque  fubtiliter  difputat  Euclides 
Lib.  i o.  Elementorum , non  dubium  quin  eodem  artificio  tra&ari  poflic , quo  in_> 
quacunque  alia  magnitudine , quantitateque , imo  alia  quacunque  re,  de  qua  ratiocinatio 
inftituta  fuerit  fieri  debere , nos  hadenus  explicuimus.  C um  igitur  Theorema  fuerit  propo- 
fitum id  tanquam  verum  fupponentes  ratiocinando  procedere  debemus  donec  in  aliquot! 
verum,  vt  contemplabile  i fi  Problema  in  verum  aliquod , vt  operabile  incurramus  ,■  nam 
inde  regredientes,  quod  verum  alTumpfinte*  in  Theoremate  oftendimus,  & quod  tanquam 
faiftum  in  Problemate  fuppofuimus , veluti  conftruitum  demonftramus . Non  abfimilis 
igitur  in  his  eft , ac  in  alijs  procedendi  ratio . 

Sed  cum  in  re  quacunque  refolutio  inftituenda  eft,  & inde  compofitio  deducenda  ma- 
gnopere curandum , ne  nos  in  refoluendo , componendoue  propofitiones  adhibeamus , 
non  conuertibilcs , tanquam  conuertibiles ; quod  paflim  vfu  venire  folet ; in  quo  Tyrones 
frequenter  decipiuntur , vtpotfc  minus  affueti , non  enim  omnis  propofitio  conucrtitur : hoc 
igitur  pra  oculis  habendum ; quod  hic  animaduertifle  iuuat. 

Sed  propofitum  illud  fit . 


THEOREMA. 


nadratnm  ASCD,  in  qui  diameter  ~Ac,  arcis  quadrantis  AFC fetans  diametrum  in  F 
per  quadrantis  punitum  F,  alta fint  EG,  HI,  parallela fibi  refpendentibus  lateribus ; 
nempe  EG  ipji  BC,  (fi  HI  iffi  CD  fient  autem  quadrata  AEFI,  fi  FHCG.  Dici  quadrata _> 
bac  efc  inter fc  incmmen/urabilia . 

Refolutio 

SEcetur  Ek,  atqualis  ipfi  Eb,  item  & KM  eidem  aqualis 
& agantur  parallelat  KL,MN  alterutri  laterum  EF,  AI. 

Et  quoniam  quadratum  AC,  duplum  eft  quadrati  AF,  ergo 
quadratum  AF,  aquabitur  gnomoni  OPH.  fcd  rcitangu- 
lum  EL,  eft  aquale  ipfi  BF,  quemadmodum  KN,  vnde  EN 
rrquale  eft  duobus  BF.FD.proptcrca  MI  aquabitur  quadra- 
to HG. 

Quoniam  igitur  quadratum  AEFI  eft  incommenfurabilej 
quadrato  FHCG,  led  quadratum  FHCG  eft  aquale  reitan- 
gulo  MI,  ergo  quadratum  AE  Heritincommenfurabilcre- 
dangulo  MI,  ergo  AE,  erit  incommenfueabilis  ipfi  MA  bafcsenimfunt  vt  rcitangulaj 
eiuwem  altitudinis  ergo  EM  erit » incommenfurabilis  ipfi  MA.ergo  AE  erit b incommcn- 
furabilis  reliqua  EMi  atque  adeo  eius  dimidio  EK;  feu  bE,  ergo  tota  Ab  hoc  eft  illi  aqua- 1 
lis  AF  erit  c incommenfurabilis  ipfi  AE.  Quod  ita  le  habet  ex  Vltiina  Decimi  Ele-1 
mentorum-. . 


Cemptfitio. 


NotAtid*  5*4- 

dnm. 


\7.dtcimi. 
17.  det  emi. 
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Compoptio, 

Y~\  Voniam  AF,  hoc  eft  ilU  atqualis  Ab  eft  incommenfurabilis  ipfi  AE;  ergo  eadem  AH 
w erit  * incommenfurabilis reliqua; BE.fcuEKatqueadcoeiusdupIa:  EM  ergo  EM 
erit  /3  incommenfurabilis  ipfi  MA,  ergo  AE,  erit  y incommenfurabilis  ipfi  MA, 
ergo  quadratum  A Ferit  incommenlurabilc  redtangulo  MI;  rc&angula  enim  ciuldcm  al- 
titudinis funt  inter  fe,  vtbafcs;  fcd  quadratum  FC,  eft  iquale  rcdtangulo  MI  ergo  qua- 
dratum AEFI  erit  incommenfurabile  quadrato  FHCG.  Quod  oportebat  &c. 

Aliter  etiam  hoc  idem  Theorema  oftendi  poflct ; fcd  breuitati  {ludentes  cattera  prrt- 
termittimus . 

Non  diflimiliter  in  Problematum  refolutionibus  procedendum ; nofira  fiquidem  Me- 
thodo , quatenus  Analyfis  ad  «rpoiToV  tendit , ad  Problemata  quoque  folucoda  in  huhif- 
modi  quantitatibus , non  lecus  ac  in  re  alia  quacunque,  conducit  &c, 
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Serenifsimi  Magni  Principis  Etruria; 

PHILOSOPHI,  AC  MATHEMATICI, 


Et 


In  Patauino  Lyceo  Philofophi  prima:  Sedis . 

DE  RESOLUTIONE,  ET  COMPOSITIONE  MATHEMATICA. 

LIBER  SECVNDVS. 
4gaK»' 

P R JE  F AT  I o: 

T fi  V ttercs  magni  fludio , fngularique  diligentia  Ma- 
thematicas Difciphnas  profequuti , magna  cum  lau- 
de refoluendt  rationem  excoluerint ; unde  huiufmodi 
Difaplmarum  cardines  figijfe  uideantur  ; Recentio- 
res  tamen  non  minori  tjuidem  indujlria  , hoc  idem-* 
argumentum  traclantes  , ijfdem  Difciplinis  maxi- 
mum attulerunt  incrementum . Cum  autem  fuperio- 
ri  Libro  antiquam  refoluendi  rationem  cxplicaucri- 
mus  , fupereft , ut  hic  illam  , quam  Recentiorum-* 
adinucnit  felertia , breuiter  enucleemus , 

Hac  autem  fpeciosa  utitur  Logiftica  , Numerosatamcn  non  negleita  , uelut 
illa , qua , etiam  prater  multorum  opinionem , ad  Refolutionem  Geometricam  arti- 
ficiose conducit . Vtraque  nos  uti  confueuimus  ; unde  uigefimus  quintus  fere 
agitur  annus  , poft  quam  qudmplurima  Diophanti  Alexandrini  Problemata  Ari- 
thmetice traElata  in  Geometriam  tranflulimus , qua  nimirum  utrique  Difciplina 
communia  erant  i uidimus  tamen  paucos  ab  hinc  annos , id  Parisijs  d quodam-* 
infignis  eruditionis  Piro  praflitum  fuife  non  fine  laude.  Ex  ijs  tamen  , quibus 

Xx  iam- 
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iamdudum  fttiitfeamtts  , quadam  in  tertia  parti  huius  Operit  afferemus <vt 
tuique  intelhgere  liceat , qua  nvia  nos  incedentes , eadem , ac  ille , Problemata  tra- 
3 au  er  imus . Recens  hac  refoluendi  Methodus  , eo  nemine  faltem  antiqua  prafc- 
renda -videtur , quod  illa  in  Problematum  refolutionibus , <nt  plurimum  prapara- 
tionem  adhibeat , inuefiigatu  quidem  ijs , quos  latet  , perdifficilis . Hac  autem  non 
ita,  ciim  magis  fit  obuium  id,  quod  ad  cffcElionem  conducit , 

Quoniam  autem  Refolutio  omnis,  hac  noua  Arte  inftituta,  njtl  aquatione  , •vel 
analogtfmo  nititur , (gff  aliquando  elegantius  praftat , aquatione  ad  proportionem -j 
reuocata  , quod  implicatiori  modo  aquationis  njfu  perficeret  ; propterea  , & dcj 
aquationis  tranfmutationc  in  proportionem  , (fig  de  explicatione  aquationum  agen- 
dum foret, quia  tamen  deprimo  'verba  fecimus, Capite  14.  pag.  121  , njbt  de-, 
Algebra  fpeciofa  difierutmus  s propterea  de  eo  tantum  pauca  quadam  afferemus, 
intenti  prorfus  ad  fecundum  explicandum , in  quo  laboris  plurimum  requiritur . 

Et  quoniam  ex  aquationibus , quadam  fimplices  funt  , quadam  autem  etmpo- 
fita,  fiue  affeEla  : primum  propterea  trattandum  de  aquationibus  furis,  fiue  fim- 
flicibuts  ideo  fit. 
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f'  * 

De  Explicandis  Monitionibus  Puris  , fine  fimplicibus . 

Caput  1, 

f A D fimplicem  explicandam  atquationem  fere  nullum  artificium  requiritur,  (iquidem 
JLX.  illico  radicis  pretium  fefe  offert.  Vt  fi  foret  aequatio  b — d — 2.1,  maniicftum  cft 
fubduplatis  partibus  aquationis  illico  Radicis  pretium  innotefeere . Vt  fi  proponatur . 

Datum  latus  ita  d nuder  e , ut  partes  dato  differant  intcruallo . Oportet  autem  interuallunuj 
datum  minus  e fle  dato  latere  diuidendo . 

Datum  fit  latus  diuidendum  b in  duas  partes,  qux  dato  differant  intcruallo  d:efio  pars 
minor  a,  maior  igitur  erit  a d,  itaque  totum  latus  erit  2 a d;  fcd  idem  /upponitur  b; 
ergo  erit  atqpatio  b=r2  a*$*d,  vtrinque  ablato  intcruallo  d,  fiet  b — d — 2 a,  feu  quod 
Hem  cft  2 a — b — d.  Non  'diffimili  modo  procedendum  erit  in  huiufmodi  aquationibus 
in  quarum  explicatione  fori  nullus  eft  labor . 

Quando  autem  aquatio  refolubilis  cft  in  terminos  proportionales , refolutio  fiat , vt  fu- 
perius  docuimus , vt  fi  proponatur  atquatiorij+s)  a = s — r)b:  fiant  extremi  termini  r*jt 
s,  & a.medij  vcr6  r — s,&  b,  & innotefeet  a,-  datis  enim  tribus  magnitudinibus  nequit  igno- 
rari quarta.  Eodem  padio  procedendum  erit  in  confimilibus  aquationibus , quemadmo- 
dum etiam  quando  aquatio  in  tres  terminos  refolubilis  cft . 

Aliquando  ad  Rcfolutionem  Problematis , nec  squalitate , nec  inquifitione  longa  qui- 
dem cft  opus , fed  apparet  ftatim  ipforum  terminorum  ratio  quatfita , vel  faltem  opus  cft 
tantummodo  argumentari  atque  ratiocinari , vt  quarfita  nimirum  & ignota  magnitudo  a 
notis  magnitudinibus  diftinguatur.  Propofitum  igitur  fit.  Vt  b ad  d,  ita  a,  ad  2 a — 2 g — b, 
duplatis  antecedentibus  proportionales  erunt  2b;  d;  2a;  — 2g  — b;  & per  conuerfionem- 
rationiserunt 'proportionales 2b,- 2b— d;aa;  2g^ff  b,  & iubduplatis  antecedentibus  vt»  emit-  19. 
b ad  2b  — d,  ita  a ad  igtjt  b:  & conueitendo  i>  proportionales  erunt  2b  — di  b;  23  b,-a;  • 

atque  demum  permutando  c proportionales  erunt  2 b — d,  2g<J<  b i fr»  3»  quinti  . 

In  hac  autem  Analyfi  nulla  quidem  occurrit  xquario,  fedtantuna  proportione  vtens  c 1«. 
'Analyftadeuenit  in  notitiam  incognita;  fiuequsfits  magnitudinis . At  vero  fi  contingat 
fraduonem  xquari  integra;  magnitudini ; refoluatur  fragio  in  fua  membra , dummodo  ta- 
men ca  refolubilis  fit , atque  adeo  squalitas  in  proportionem  tranfmutctur  vt  fuperius  do- 
cuimus; quod  fi  fradlio  non  fit  hunc  in  modum  refolubilis  procedendum  cft,  vt  fuperius 
explicuimus. 

Asquationes  autem  affedte , quemadmodum  fuperius  dicebamus  in  triplici  diferimint, 
funt,  alia  quandoquidem  eft  Cataphatica , alia  Apophatica , alia  demum  Amphibola.. , 
nempe  Affirmatiua , Ncgatiua , & Ambigua.  Primum  autem  fe  offert  confideranda  aqua- 
tio depreflioris  poteftatis , in  qua  fcilicct  quadratum  eftPotcftas.  Hac  autem  tripartito 
contingit . Prima  eft  in  qua  quadratum  afficitur  adiundlionc  plani  fub  latere,  & data  cocf- 
ficiente  longitudine . Secunda , in  qua  quadratum  afficitur  multa  plani  fublatcrc , dataque 
cocfficicnte  longitudine . Tertia , in  qua  planum  fub  latere  dataque  cocfficicnte  longitudi- 
ne afficitur  multa  quadrati.  Quod  fi  fuerit  atquatiofolidafimpla,  ac  pura.  Vt  a’=b'  d. 

Intelligere  oportet  b,  &d,  extremos  in  ferie  quatuor  continui  proportionalium , in  qua- 
quidem  a:  erit  fecunda . De  inuentione  autem  duarum  mediarum  in  ferie  quatuor  conti- 
nue proportionalium ; dicemus  infra , 

De  explicandis  «quationibus  compofitis , e primo  de  Quadrat tos 
Caput  II, 

ftairu  ac  diuerft  Methodi  explicandi  Aquationem  in  qua  Quadratum  afficitur  affirmate , feu 

in  qua  Quadratum  afficitur  adiunliune  plani  fublatere,  effi  data  coefficiente  magnitudine. 

Methodus  Diophanti . 

Datum  homogencum  comparationis  ducatur  in  comitem  quadrati , produfloquc  dimidii/  coef- 

f cientis  quadratum  addatur,  (fr  a radice  quadrata  aggregate  dimidium  coefficicniis  aufe-  Mnhti,  Dia. 
ratur : rejiduum  autem  applicetur  ad  quadrati  comitem ; /r  enim  quqfita  Jtadix  emerget . tha“  • 

Xx  2 Propo- 
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fi™'.  Proponitur  a:d  bda  = z’d . Ducatur  z’d  homogeneum  comparationis  in  d,  comireni 
quadrati  fitque  z!  d‘:  huic  addatur  ~ b’  d‘,  quadratum  fcilicet  dimidij  coefficientis  -;b  d , fit- 
que  z‘  d'  *f*  b!  d‘,  huius  autem  latus  quadratum  erit  51 Qf  z’  d‘  tj*  a b’  d’ ) ab  hoc  aufera- 
tur j b d dimidium  coefficientis , fitouc  refiduum  JS  Q ( z‘  d'  *J+  b‘  d' ) — ■;  b d j omnibus 
autem  applicatis  ad  d comitem  quadrati , fit  Jt  — ,-bd,-  hic  autem  eft 

Radicis  valor.  d d 

Methodus  autem  ifta  facile  ad  fcquentem  reducetur . Haec  tamen  Diophantaea  ion. 
ga  quidem  eft,  & Geometricis  compofitionibus  inutilis.  Sequens  tamen  Antiquorum^ 
communis  perbreuis , & commodiffima  eft , & maximfc  quidem  ad  Geometricas  refolutio- 
nes , atque  compofitiones  perficiendas . 

Methodus  Communit  Antiquorum 

tatnrmi,  M,  Liter  i , quadratum  enim  aquale  eft  quadrata  dimidij  coefficientis  doti , datoque  competitionis 

itu  i nmmu-  bomogenco,  auferatur  dimidio  coefpcicns,  refiduum  enim  quajitam  Radicem  reprafemabst . 

»1;  Antiiu* 

E X E M V LV  M. 


Ix tmfltillm 

fi  r Alta  , 


a*<fcba  — z’ 

b'  Suodrotum  dimidia  coefficientis  x 

*’  Compotationis  homogencum  J 

yb‘t}«?  Aggregatum  m 

9<Qf , b‘*J<z’)  Aggregati  Utus  > Sui  trabe. 

■jb  Dimidium  coefficientis  J 

$ Qj!  t;b' z' ) — . ab  Refiduum , ctr  latis quajtsum . 


Superior  autem  Methodus  Geometrice  paulo  infra  demonftrabatuf ; interim  oportet  il- 
lud ide,  quod  hadenus  conclufimus  fcquenti  paradigmate  coprobare  i fi  namq;  reperieri- 
mus,  quod  JiQ_(  ;b'*J*z‘)  — -|b.  duflo  in  fe,  produitum  autem -;b'<j*z'~  tjt  ( jftjtb1*') 
adfeito  IJi  ( -|b‘*{*b’z')—  jb‘,  fatfto  fcilicet  cxbinlfcf  rfvtftz1)--  jb  faciat  z'  compara- 
tionis homogeneum , reifte  dicemus,  5t(^b**jsz1)—  ^b.  radicis  qutefita:  prctiucifc.Prag- 
matia  vero  fe  habet , vt  fequitur . 


9tCib-^z>)-  r*> 


db-sjtz*- 


ib-^z*-9(rl>‘^b-z-)=;a- 

-{b 

b 


Addendum  Jfc(  5-b'jjtb‘z*)  —fb’~ba 
»(?b«jfr  b‘zQ  — a* 


Z1  ProduSum,  quod  eft  comparationis 
homogeneum. 


OEz 
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2>'£  MONSfgATlo. 


D Ati  fit  eoefficiens  longitudo  refla  DB, 
quae  diuidatur  bifariam  inC,  deeriga- 
tur  perpendicularis  C E atqualis  lateri  illius  > ■ ■ 

quadrati , quod  cft  aequale  comparationis  ho-  V 

tnogeneo ; ducatur  B E,  cui  fiat  xqualis  C A.  \ 

Quoniam  quadratum  ex  BE,xquale  eft»  qua-  \ 

«Iratis  B C , C E ; & eft  quadratum  B E , qua-  \ 

«Irato  C A xquale  i ergo  quadratum  CA*-  \ 

3ualc  erit  quadratis  CE,  CB;  at  veri  qua-  \ 

rato  C A eft b xquale  reflangulum  D A B , . \ 

vnacumquadratoCB;  ergo  reflangulum  D V " C B A 
AB  , vna  cum  ipfo  quadrato  C B , erit  xquale 
quadratis  reflarum  C E,  C Bi  commune  aufe- 
ratur quadratum  C B , remanebit  reflangulum  D A B aequale  quadrato  C E ; fcd reflan- 
gulumD  A B. xquale  eft 'quadrato  B A,  vna  cumreflangulo  DBA;  ergo  quadratum  Bc,',m, " 
A,  vna  cum  reflangulo  DBA,  erit  xquale  quadrato  reflx  CE,  nempe  comparationis  ho- 
mogeneo.  Cum  autem  fit  xquatio  a'*J<-ba  — z‘,&BA  fit  latus  illud,  cuius  quadra- 
tum vna  cum  reflangulo  fub  fc  comprchcnfo  & D B data  coefficiente  xquale  cft  quadrato 
ex  CE  comparationis  homogeneo;  erit  proptereaB  A Radix  quxfita,  & DBA  planum 
fub  latere , & data  coefficiente  longitudine . Si  quadrato  dimidix  coefficientis , nempe  C 
B,  addatur  comparationis  homogeneum , nimirum  quadratum  C E , fit  notum  quadratum 
ex  B E,  hoc  cft  C A;  fi  autem  ex  C A auferatur  C B,  remanet  nota  B A Radix  quxfita;  re- 
Afc  ergo  Regula  iubet,  vt  quadrato  dimidix  coefficientis  &c.  Quod  erat  demonftrandum. 

Aliter.Data  fit  eoefficiens  logitudo  AB,  &B  ‘ Un,  *tim 

C fit  quxfitum  latus,  quadratum  autem  Zfit  iimifnur. 

comparationis  homogeneum,  ex  A B,  & BC  fiat 
tota  refla  A C , & refla  A B bifariam  diuidarur 
in  G erigatur  perpendicularis  G D xqualis  ipfi 
Jfc  conneflatur  DA,  a qua  abfeindatur  A E x- 
qoalis  ipfi  A G . Dico  E D effe  latus  quxfitum , 
rempt  xquale  lateri  BC,&  optimam  effe  Regu- 
lam &c.  Defcribatur  circulus  centro  A,  inter- 
uallo  AG,  velAE; &D  A producatur  ad  F; 
circulus  GEF  tanget  reflamGD;  quia  ver  6 
quadratum  ex  B C , vna  cum  reflangulo  ABC 
xquale  ponitur  quadraro  Z , & idem  quadra* 
tum  B C vna  cum  illo  reflangulo  ABC  xquale  eft  * reflangulo  AC  B.-ergo  A CB  reflari-* 
gnlum  xquale  erit  quadrato  Z , hoc  eft  quadrato  G D;  fcd  reflangulum  EDF  eft  b xqualet  „ 
eidem  quadrato  G D ; ergo  reflangulum  A C B erit  xquale  reflangulo  E D F:  fcd  F E , & ' 

A B funt  xquales,  quod  A G,  A E fint  xquales,  atque  adeo  & duplz  A B.  F E erunt  xqua- 
les;  quare  fi  ab  xqualibus  F D,  A C ( funt  autem  F D , A C xquales ; cilm  enim  reflangu- 
lum F D E fit  xquale  reflangulo  A C B,  erit  vt  FD  ad  A C,  ita  B C ad  E D,  permutando'* 
jrcro  vtFDad  EU,  ita  A C ad  B C , & per  conuerfionem  rationis*1 , vt  DF  adFE,  ita^j,^  „ 

C A ad  A B , rurfus  permuundo  F D ad  A C , vt  F E ad  A B , fed  F E eft  xqualis  A B ; er- **»»..  . 

£°  F D erit  aequalis  A C,  quemadmodum  fupra  dicebamus  ) auferantur  F E,  A B remane- 
bunt aequales  E D , B C ; ergo  E D erit  Radix  quxfita , & redangulam  F E D , erit  idem- 
quod  ABC  planum  lub  latere,  & data  coefficiente  longitudine  i fed  quadrato  A G dimi- 
diae coefficientis  fi  addatur  quadratum  G D comparationis  homogeneum , fit  notum  qua- 
dratum cuius  lacus  cft  A D*  ab  hoc  autem  fi  auferatur  A E dimidium  coefficientis , habetur 
■9«  E D fUdix  quxfita ; ergo  redi  Regula  iubet  &c.  * “ - 


DtmtnflrAil 

iittmttrifA-* 
tuitu  Mttht' 

di. 


«47  .ftimi. 


b 6. fecundi. 


Me^ 
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0 

Methodus  peculiaris  Viet* 

froponatar aquatio a' i a = z.' . lntclligatur x. media inter extremas ; Siero  dijfertntiZo 
carundem  , ex  media  veri,  dr  differentia  extremarum , quarantur  extrema ; minor  namque 
erit  radix,  de  qua  queritur . 

DEMONSTRATIO', 

DAta  (it  coefficiens  longitudo  G B , & radix  qusfita  B A,  producatur  A G ad  D , vt  D 
G,  & B A fint  aequales , & deferipto  circulo,  cuius  diameter  fit  D A,  agatur  perpen- 
dicularis B E,  feu  F E. 

Quoniam  B A eft  radix  qusflta,&  G B data  coefficiens 
longitudo,  erit  G B A planum  ful>  latere , &datacoeffi- 
ciente , quia  vero  eft  aequatio  a‘  h a rr  z',  & D G,  hoc 

eft  radix  B A eft  quaefita,  erit  quadratum  DG  plus  rts 
dt angulo  D G B , feu  G B A,  hoc  eft  redtangulum  B D G, 
fcuDBA,  squale  comparationis  homogeneo,-  at  vero 
reftangulum  D B A , eft  squale  quadrato  E B ; ergo  E B 
erit  latus  illud , cuius  quadratum  aequatur  comparationis 

homogeneo,  ied  D B,  B E,  B A,  funt  continue  proportionales,  quarum  eft  minor  B A,  me- 
dia B E , & maior  D B , differens  d minori  D G , hoc  eft  B A per  G B ; ergo  in  aequatione^ 
quando  quadratumafficirur  affirmati  &c.  Radix  eft  minor  extrema  in  ferie  trium  propor- 
tionalium, & latus, cuius  quadratum  eft  aquale  comparationis  homogeneo,  eft  media  mter 
extremas, 8c  data  coefficiens,  eft  differentia  extremarum , Quod  erat  offendendum , ‘ 

Yarix,  a c diuerfe  Methodi  explicandi  aquationem, in  qua  Quadrarum  afficitur  nega~ 
t e }feu  in  qua  Quadratum  afficitur , multa  plani  fui  latere , dataque 
(oeffiaente  magnitudine , 


Methodus  Diophant?  I 

DAtnm  comparationis  bomogeneum  ducatur  i»  comitem  quadrati  ,dr  produffo,  dirnidj 
cocffcientis  quadratum  addatur , (T  aggregati  quadrata  radici  adqciatur  dimidiuwLa 
eoejjicicntis , compo/itum  autem  ad  quadrati  comitem  applicetur , C"  prouenict  quajita  radix , 
Propofita  (it  aquatio  a’d  — b d a ~ z‘d . Ducatur  z'd , comparationis  homogcncum  in 
d comitem  quadrati ; & fiet  z’  d> , & huic  addatur  b’  d‘  quadratum  dimidii  cocfficientis  > 
& fiet  z’  d’  t.  b‘  d’,  cuius  latus  quadratum  eft  51  Qf  z‘d‘<$<  7 b’d‘ ) huic  addatur  dimi- 
dium cocfficientis,  nimirum  - b d;  & fiet  fumma  It  Q_(  z’  d'  ^ b’  d' ) ijt  ;■  b d , & hj»c  ap- 

plicetur ad  d comitem  quadrati,  & fiet  radix  quafita , It  Q/  c d‘  4,  7 b’  A')  q-  tbd. 

d d 


v Methodus  communis  Antiquorum  i 

S/attei , cuius  quadratum  aquale  eft  quadrato  dimidie  cocfficientis  det  e,  detoque  competitio- 
nis homogeneo,  addatur,  dimidia  coeffacns ; compo/itum  ex  bis,  totus , Jiu  radicem  qutfitam 
reptefextabit , 

EXEMPLEM. 


a’  — b a ~ z* 

j-b’  JUuadratnm  dimidia  cocfcicutisy  ,,, 

Z*  Comparationis  homogcncum  f 


1-b‘lJtz’  Aggregatum 

Jfc  QX  i ° z* ) Aggrcg/iti Utus 

-jb  DtmidU  coefficiens 


}.  Adde 


QS  1 ) ifib  Summa , (T  radix  que/ita . 


Si 
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< Si  deprehenderimus  $ ( 4 b'  *§t  *■)  + ■;•>.  dudum  in  fe  facere  4 [>’  z’  + Ifc  ( 4bbjtb,z’) 
ex  quo  fi  detrahatur  { -j  b*  «Jt  b'  z' ) — 4b\faGumex£(  4b‘*J*z‘)4-  4 b in  b.'fiat  z‘  co- 
parationis  homogeneum ; reite  dicemus,  $ ( 4 b’  <$«  z' ) i{*  4 b . efle  radicis  qusfits  pretiu , 
<5c  iupra  condufum  fuit,  fcquenccm  in  modum  demonftratum  fuifie . 


9i(4b!tJ*z‘)4«4b=a 


+ fk(ib'^4b'z-)t4b* 
4fy^z;4.g,(i4b‘)^4b-z‘) 

4b*  z'  4. 9,  ( 4 b*  tft  b'  z' ) — a* 

b 


Auferendum  $(  ;b,4{tb*za}*i*fb'— ba 
4 b’tjtz’+  b*r)  -a* 


z*  Produftum , quod  eft  comparationis  homogeneum . 


a 4?.  primi. 
b 6.  fumniii. 


demonstratio. 

DAta  fit  coefficieiis  longitudo  refla  DB, 
qus  bifariam  intclligatur  fefla  in  C , 8c 
fit  CE  latus  quadrati  illius,  quod  eft  Equalc 
comparationis  homogeneo , & refls  B E du- 
fla  intclligatur  «qualis  C A . Quoniam  qua- 
dratum B E,  & confequcnter  quadratum  refl? 

C A,  illi  zqualis,  cft  * squale  quadratis  rc- 
Aarum  C E,  C B , & quadrato  C A eft  Equalc 
b quadratum  C B,  vna  cum  reflangulo  D A B; 
tnt  ob  id  quadratum  C B , vna  cum  reflangu- 
kj  D A B squale  quadratis  reflarum  CE,  CBj 
auferatur  commune  quadratum  C B , remane- 
ak  red angulum  D A B squale  quadrato  C E, 

hoc  eft  comparationis  homogeneo . Cum  autem  fit  xquario  a>  — b a — z* , & D A fit  la- 
tus, cuius  quadratum  minus  reflangulo  fub  fc  comprehenfo,&  data  coefficicnte  longitudi- 
ne D B,  Equalc  cft  reflangulo  D A B ( cft c enim  quadratum  D A Equalc  duobus  reflan-  « x-Jnmdt. 
gulis  fimul  fumptis  DAE.ADBJ  hoc  eft  quadrato  C E comparationis  homogeneo ; erit 
ob  id  D A,  radix  quxfita,  & A D B planum  fublatere , & data  coefficicnte  longitudine  j at 
vero  fi  ad  quadratum  ex  C B dimidia  coefficicnte , addatur  quadratum  C E , comparatio- 
nis homogeneum,  fiet i nota  refla  BE,  hoc  cft  CA  radix  quxfita.  Rcflc  ergo  Regula  iubet,  * 
vt  quadrato  dimidix  coefficicntis,  3cc. 

Aliter.  Quadratum  Z fit  coparationis  homo- 
geneum , & AC  latus  quxGtum ; cum  autem  (k 
Equario  a‘  — ba  — z’,  erit  datacoefficicns  lon- 
gitudo minor  latere , fitque  A B datacoefficicns 
longitudo , quE  fccctur  bifariam  in  G , & ex  G 
perpendicularis  erigatur  G D squalis  ipfi  Z , 
conneflaturque  DA,  qus  producatur  vfque  ad 
F,  ita  vt  F A,  A G fint  squales.  Dico  FD  squa- 
lem efle  ipfi  A C , lateri  quxfito , & refle  Regu- 
lam iubere  vt  &c.  Centro  A,  intcrualloAG. 
vel  A F deferibatur  circulus  FGE,  qui  GD  per- 
pendicularem tanget  in  G.Qiionia  autem  qua- 
dratu AC , minus  reflangulo  CAB  aequale  po- 


mtui 


c t*ni. 

tttUf. 
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nitur  quadrato  Zfcft  enim  a!  — ba-7f  v)St quadratum  AC,  minus  CAB  reftangul» 
1 fituntii.  fxquale  eft  reftangulo  A C B i erit  reitanguhim  A C B squale  quadrato  7. , hoc  clt  qun- 
„ ’ „„  drato  G Di  at  vero  rc&angulum  F D E eft  s squale  quadrato  GD;  ergo  recftangulum  F D 
S!  * E squale  erit  rcftangulo  A CB.fedFE,  AB  funt  squales,  ergo  eodem  modo,  quo  fupra, 
tota  F D aqualis  erit  toti  A C,  atque  adeo  radix  qusfita,  & D F E,  erit  idem,  quod  CAB 
planum  fub  latere,  & data  coefficientc  longitudine ; at  vero  fi  ad  quadratum  cx  A G dimi- 
dia coefficicmc  addatur  A F dimidio  cocfficicns:  fit  nota  FD  radix  qusfita.  Rcftc  ergo 
regula  iubet  &c.  Quod  erat  oftendendum. 

Methodus  peculiaris  Vieta- . 

proponatur  aquatio  a’  ~ba~  z\  Intelligutur  z mcd,a  inter  ex  tremas:  & b differentia  earun- 
dem  ex  media  autem,  & differentia  extremarum,  quarantur  extrema-,  iffarum  enim  maior 
erit  a ,/e«  radix , de  qua  queritur , 

DEMONSTRATIO. 


Sit  BD  radix  qua-fita,  & G B data  coefficiens;  ponatur- 
que  B A aqualis  ipfi  D G , & conftituatur  figura,  vt 
vides . Quoniam  D B eft  radix  qusfita , & GB  data  co- 
efficiens, erit  DBG  planum  fub  latere,  & data  coeffi- 
ciente  longitudines  & quia  eft  a1  — ba  ~ z",  erit  propte- 
xca  quadratum  D B,  minus  plano  D B G,  aquale  compa- 
rationis homogcnco ; fed  quadratum  D B , minus  plano 
D B G,  eft  squale  re&angulo  BDG;  ergo  & B D G erit 
atnualc  comparationis  homogcnco ; at  verd  rcftangulum  B D G eft  squale  rcCiangulo  D 
B A-  fiquidem  B A , D G funt  squales  j ergo  rc&angulum  BDG,  squale  erit  quadrato  B 
E cui  nimirum  eft b aquale  rcflangulum  DBA;  ergo  B E erit  latus , cuius  quadratum  eft 
atoualc  comparationis  homogenco . At  vero  D B,  B E,  B A,  funt  continue  proportionales, 
quarum  maior  D B , media  B E , & minor  B A differens  a maiori  D B , per  G B cocfficien- 
tern;  cr-o  in  aquatione,  in  qua  quadratum  afficitur  negatiue, radix  qusfita  eft  maior.ncm- 
uc  D B in  feric  trium  proportionalium . Latus  vero,  cuius  quadratum  eft  squale  compara- 
t ionis  homogenco,  & media  in  eadem  ferie,  & maior  diffcrt  a minori  extrema , nimirum  D 
B,  a D G , hoc  cft  B A jutcruallo  squali  dats  cocfficienti,  nempe  GB . Quod  oportebat  of- 

tendere , 

ffaria,  ac  diuerft  Methodi  explicandi  aquatiorem,  in  qua  Quadratum  negatur  de  af- 
ficiente homogenco,  feu  in  qua  pl  anum  fub  latere , (fffi  data  coeffiaen- 
te  longitudine  afficitur  multa  Quadrati . 

Methodus  Diophanti  i 

D Atum  comparationis  homogeneum  ducatur  in  quadrati  comitem  , & produftum  a qua- 
drato cocff.cicr.tis  dimidq  auferatur,  refidut  vero  quadrata  radix  addatur,  vel  auferatur 
f1"""  ■ dimidio  coeff  cientis  ,/umma,  vel  refiduum  ad  quadrat:  comitem  applicetur,  nam  tla  prouemet 

7*  ProZwtur  squatio  b d a - a'  d = z'  d . Datum  comparationis  homogeneum , puta 
Mm+oOtr  ,,  d ducatur  in  comitem  quadrati,  nimiru  in  d,  & fiet  z'  d ; & hoc  auferatur  cx  - b d*,  qua- 
drato  fcilicct  dimidix coefficientis , & remanebit  a b'  d'  - z d , cunis  radix  quadrata  cft 
tir  i . .1,1,  j,  a Urmm  r,  * niF  «A  i h d . dimidium  cocfhcicntis , ht  7b  d H*  Bs 


d d 

jEquatio  enim  hsc  duplicem  habet  radicem,  vt  alibi  diximus , 


Me- 
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Methodus  Communis  Antiquorum 

Ittus,  euiut  quadratum  aquale  cji  cxce/ui , quo  quadratum  dimie  cotfiUitutis  dati  preflat  da-  BjmraiuMr 
tu  comparationis  homogeneo ; ablatum  vel  additum  dimidia  coeffic icisti , rcftduum , vel  a*- 
gregatum , quafitum  latus  exhibebit , rum . 

EXEMPLVM. 


ba — as  — z* 

.-b* 

z* 

i-b’  — z' 


Quadratum  dimidia  coeficientis •»  , , , 

Comparationis  homogeneum  f 


Differentia, fine  refiduum 
9Q£-;b  - Z* ) Refidui  latus  \ ... 

~b  Dimidii  eeefficientis  J Acke 


j-bjJfRQ^jb'-.z')  Aggregatum  & latus  maius 

f-b  Dimidia  eoe  fic  iens  \ , . 

Rgc^b1  ~Z'J  Refidu, latus  ff  Subtrahe 

i b — BiQ^-jb*  — Z1)  Rtfiduum , & latus  minus . 

Nec  dilEmilitcr  fuperiorem  pragmatiam  Analytifco  more  comprobabimus 

rb*9t(j-b>-.  z’)=* 

rb^^Kj-b*-*') 


PCsb*  ~jb-z*)t7b»— z> 
.Jb^Mab*  -j-b***)  

j-b  -z>+5»(  jb4 -b-z1)— »* 
ib*$t(  jb‘-z>)=!b 
b 


Tb^9t(rb‘-b-z-)=rba 
Subtrahendum  ib*  —zq«  l*(r b'  — b'z’)  —a* 


V Produ&ura , quod  cft  comparationis  homogeneum 


Sic  fuo  m odo  pro  Radice  minori  1 

D E M 0 !t  S fAJT  i o: 


x/  a.  * 

DAtaiTt  cocfficiens  longitu- 
do AC, qua: bifariam  fe- 
cetur  in  B , iitque  P latus , cuius 
quadrarum  aquale  fit  compara- 
tionis homogeneo;&  primo  fit  re- 
fla P.vt  injprima  figura  minor  di- 
midia coefficiente  A B , vel.B  C > 
fecetur  A C in  D , fic  vt  inter  feg- 
menta  A P,  DC,  fit  P media  pro- 
portionalis ; quamobrem  rcftan- 
gulum  ADC  erit  atqualc  quadra- 
m P, atque  adeo  comparationis 


h<5hlt£ , 
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homo°eneo . Dico  tam  A D , quam  D C , lore  latera , & redtd  Regulam  iubcre  &c.  fuper 
A D,  D C deferibantur  quadrata  A F,  D K,  & perficiatur  figura  vt  vrdes . Quoniam  A D, 
D F funt  aequales  & redtangulum  ADC  eft  a-qualc  quadrato  P , hoc  eft  comparationis  ho- 
moqeneo ; tam  H D redtangulum , quam  D G erit  comparationis  homogenco  squale . Et 
quoniam  AC  eft  data  cocfficiens,  & redtangulum  C A D,  minus  quadrato  ADtll  squa- 
le rcdlangulo  ADC,  comparationis  homogeneo;  & eft  squatio  b a - ar  = z';  erit  proin- 
de recta  X I > radix  qusfita,  &CAD  planum  fub  latere,  & data  coelficientc ; hoc  idem  of- 
tendetur  de  D C . ftt  vero  quia  redtangulum  ADC  vna  cum  quadrato  B D squale  eft 
quadrato  redis  AB  dimidis  coefficiemis;  fi  a quadrato  eiufdem  A B dimidij  cocfficien- 
tis  auferatur  redtangulum  ADC,  nimirum  comparationis  homogeneum,  remanebit  qua- 
dratum, cuius  latus  eft  B D;  fi  hoc  addatur  dimidio  coelficicntis  A B fit  notum  latus  AD, 
nimirum  latus  maius;  & fi  idem  latus  B D auferatur  a dimidia  B C remanebit  notum  latus 
B C,  nempe  latus  minus;  redte  ergo  Regula  iubet  &c. 

Quod  autem  idem  oftendi  poflic  de  D C patet . Quoniam  enim  AC  eft  eoefficiens.oc 
redtangulum  AC  D,  minus  quadrato  DC  eft  squale  rcdlangulo  ADC  comparationis 
homogeneo,- & eft  squatio  b a — a’  e=z‘.  EritDC  latus  qusfitum,  & AC  D planum- 
fub  latere,  & data  cocfficicnte  longitudine. 

Sit  rctftaP  squalis  dimidis  coclficienti  AB,  vel  BC.vt  in  fecunda  figura.  Dico  eo- 
dem padto  Regulam  redte  iubcre  & c.  ex  A B fiat  quadratum  A E,&  compleatur  rcdlangu- 
lum  A F.  Quoniam  igitur  AB,  BC  fiint  fegmenta  squalia,  erit  tam  AE,  quam  BF  quadra- 
tum; & quia  tam  AB,  quam  BC  ponitur  squalis  ipfi  P;  erit  proinde  quadratum  BF , vel  A 
K ( ipforum  alterutrum  accipiatur  nihil  refert ) squale  comparationis  homogeneo;  & quia 
AC  eft  data  coefficicns,&  redtangulum  C AB,  minus  quadrato  AB  squatur  quadrato  BC 
comparationis  homogeneo  , & eft  squatio  ba  — a'~z',  erit  proinde  AB  radix  qus- 
fita, & CAB,  hoc  eft  AF  planum  fub  latere,  & data  coefficientc . At  vero  fi  a quadrato  ex 
AB  dimidia  coefficientc  auferatur  BF  comparationis  homogeneum,  nihil  remanebit;  fi  ve- 
ro nihil  addatur,  vel  nihil  fubtrahatur  dimidis  coefficicnti  AB , remanet  ipfacocfficicns  A 
B dimidia,  & fimul  radix  qusfita;  redte  itaque  Regula  iubet  &c. 

/Ua  Aliter.  Hoc  idem  oftendemus  hunc  in  modum . Data  fit  co-  T r 

■{  t f[jcjcns  DA;  fitque  diuifa  bifariam  in  B,  & cx  hoc  pundto  tan- 

quam  cx  centro  deferibarur  circulus  DEA,  datum  fit  latus  D 
F,  quod  primo  fit  minus  dimidij  cocfficicnte,  cuius  quadratum 
fit  squale  comparat  ionis  homogenco , & ducatur  F E paralle- 
la ipfi  DA,  adeo  vt  (ccct  peripheriam  in  E pundto,  a quo  cadat 
perpendicularis  EC.  Quoniam  DAcft  data  cocfficiens, &rc- 
dtangulo  D A C squale  eft  quadratum  C A , vna  cum  rcdlan- 
gula  D C A,  fcu  redtangulum  D A C , minus  quadrato  C A eft  squale  redtangulo  D C A 
comparationis  homogeneo,  cum  hoc  fit  squale  quadrato  CE;  squatio  autem  eft  b a «—  V 
- z’,  ob  id  CA  erit  radix  qusfita , & DAC  planum  fub  latere , dataque  cocfficicnte  lon- 
gitudine ; cum  autem  DC  A redtangulum  vna  cum  quadrato  CB  fit  squale  quadrato  BA , 
vei  DB,  fit,  vt  fi  4 quadrato  DB,  vel  cx  BA  dimidia  coefficientc,  auferatur  redtangulum  D 
CA,  nimirum  comparationis  homogeneum  remaneat  notum  quadratum,  cuius  latus  eft  C 
B;  hoc  autem  fi  addatur  ipfi  BA  dimidio  cocfficicntis,  fit  nota  CA  radix  qusfita,  & fi  idem 
latus  CB  auferatur  a D B dimidia  cocfficicnte  remanebit  D C fegmentum  ,quod  etiam  eflfc 
qusfitam  radicem,  nempe  minorem,  eodem  padto  lacilc  demonftrabimus . 

At  vero  fi  latus , cuius  quadratum  squale  eft  comparationis  homogenco , fuerit  arquale 
dimidio  cocfficicntis;  non  enim  poteft  effe  maius,  facile  omnia  demonftrari poterunt. 

Sit  D latus,  cuius  quadratum  eft  squale  comparationis  D 

homogeneo,  & AC  data  cocfficicns  ledta  bifariam  in  B,  vt  D 
, -fit  squalis  vel  A B,  vel  B C ,-ciim  itaque  redtangulum  ABC  ^ g q 

fit  squale  quadrato  D , erit  squale  comparationis  homoge- 
neo; led  quia  redtangulum  lub  A C data  coefficieiite,  6c  BC,  vel  AB,  minus  quadrato  AB,' 
vtl  I5C,  eft  squale  rcdlangulo  ABC  comparationis  homogeneo,  & eft  squatio  b a — a’  — 
z‘;  proinde  BC,  vel  AB  erit  radix  qusfita . At  vero  fi  a quadrato  ex  AB , vel  B C dimidia 
cocfficicnte  auferatur  redi  angulum  ABC , hoc  eft  quadratum  A B , vel  BC  comparationi 


r 
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homogenciim,  remanebit  nihil , quo  addito  ad  dimidium  coefficientis , habebitur  idem  di- 
midium,  vt  patet . 

Quod  autem  latuseuius  quadratum , &c.  non  poflit  eflc  maius  dimidio  coefficientis  pa- 
tet, ex  eo  quia  non  poteft  fieri  fubtraflio  ipfius  comparationis  homogenei,  atque  adeo 
aquatio  cfictfalfa. 


Corollarium , 


EX  diflis  collige  quando  latus  comparationis  homogenei  fuerit  minus  dimidio  coeffl- 
cientis,  tunc  duplicem  lore  radicem;  cum  autem  eft  aquale , vnicam  fore  radicem  ni- 
mirum ipfum  dimidium . , 

Aliter . Quadratum  Z , fit  comparatidni?  homogencum , & AE  data  cocfficicns  longi- 
tudo, qua  fecetur  bifariam  in  C , & Z erit  non  maior  dimidia  A C , vel  C E > vt  fupra  dice- 
bamus. In  AC  deferibatur  femicjrculus  A F C , & irt  eo  accomodctur  A F,  qui  fit  squalis  ^ ^ , 

ipfi  Z,  agaturque  F C;  erit  * autem  angulus  AFC  reflus;  ergo  quadratum  AC  critb  aquale  b 
quadratis  laterum  AF,  FC;  quare  quadratum  CF  erit  intcruallum , fcu  cxcelTiis , quo  qua- 
dratum ex  AC  dimidia  coefficientc , fuperat  quadratum  AF  comparationis  homogeneumj 
modo  centro  C.interuallo  CF, deferibatur  periphsria 
B F D fecans  A E in  B , & D , Dico  minus  latus  ex 
quifuis  eCfe  Ab, maius  autem  AD , 6c  refle  regulam  , 

iubere  &c,  , — — 

Quoniam  igitur  AF,  tangit  circulum  BFDinD.fi-  y'  X cmJ.it', 

quidem  angulus ' A F C , eft  reflus ; quamobrem  rc-  f f ^ \ 

iftangulu  DAB,  hoc  eft  EBA  ,eui  eft  squale  reflagu-  ^ ^ J — Hb £ i »«. iwif* 

Ium  E AB,  minus  quadrato  A B,  rquabitur  d quadra- 
to AF;proinde  redtangulu  E AB,  minus  quadrato AB,  ^ . ...  . 

erit  squale  quadrato  AF , fcu  refls  Z comparationis  homogeneo;  Cum  autem  fit  atquatio 
b a — a'  C t'  i & AE  fit  data  cocfficicns  longitudo , ctit  ob  id  quxfitum  latus  AB . , , & EAB 
erit  planum  fub  latere , dataque  coefficientc ; at  vero  ft  quadrato  refla;  C A dimidio  coef- 
Ecientis  auferatur  quadratum  AF  nempe  comparationis  homogeneumffict  notum  quadra- 
rum cuius  latus  cft  CF , qui  fi  auferatur  ab  AC,  nota  remanebit  Ab  radix  quinta . 

Secundi  quoniam  rcflangulum  B AD  eft  squale  quadrato  AF,  hoc  eft  refls  Z compa- 
rationis homogencoi  idem  vero  reflangulum  BAD,  hoc  eft  EDA  squale  eft  reflangulo  E 
AD , minus  quadrato  AD  erit  squale  quadrato  refls  Z comparationis  homogeneo . Sed 
iequatio  eft  pa  — a’  = z‘,  & AE  eft  data  cocfficicns;  erit  AD  radix  qusfita , & EAD  pla- 
num fub  latere , & data  coefficientc ; Si  autem  a quadrato  refls  A C dimidis  coefficientis 
auferatur  quadratum  AF  comparationis  homogeneum,  remanebit  quadratum , cuius  latus 
eft  CF.  quod  fi  addatur  ad  A C dimidium  cocfficicntem  innotefcct  A D maior  radix  qus- 
fitai  refle  ergo  Regula  iubet  Scc. 

Methodus  peculiaris  Viet*  i 

frm»*t*r  umUSi  - i’  - rS.  InteUigetur  x.  media  inter  ixtrmaf , & b aggregatum 
' 7 -undem-,  & ex  medi*,  atque  aggregato  ex tremarum  querantur  extrema,  n*nf  alterutra  trttto  ritu . 
d,  de  qua  queritur  , 


DAta  fit  coefficichs  longitudo  DA,  & fit  DC  radix  qusG- 
ta;  fit  vero  deferiptus  circulus  DEA , & a punflo  C eri- 
gatur CE  perpendicularis . Quoniam  autem  AD  eft  data  CO; 
efficiens,  & DC  radix  qusfita , erit  A D C planum  fub  latere , 

& data  coefficientc ; quia  autem  D C eft  radix , & eftsquatio 
ba-a‘St';  erit  proinde  ADC  minus  quadrato  D C squale 
comparationis  homogeneo ; fcd  idem  eft  A D C , minus  qua- 
drjtoDC,  ac  eft  reflangulum  DC  A;  ergo  reflangulum  DC  ^ _ 
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A erit  aequale  comparationis  homogenco  i fed  reftangulum  DCAcft  arquale  quadrato  C 
Ei  ergo  quadratum  C E , erit  comparationis  homogeneum , At  vero  DC , CE , CA , funt 
continue  proportionales , extremarum  aggregatum  eft  data  coefficiens  longitudo , & mi- 
nor extrema  DC,  radix  nimirum  quxfitai  reifte  ergo  Regula  iubet  &c. 

Non  diffimili  modo  ros  eandem  operationem  oftendemus , radice  quidem  fuppofitju , 
altera  extrema,  puta  C A, 

De  Explicandis  Aiqudtionihus  Solidis  compofttis,  t@r  primo 
de  Cubicis . Caput  111 , 

Methodi  /tde  xplicandam  aquationem  in  qua  Ctthus  afficitur  adiunlUone  /olidi  /ah  latere , da- 
toque coeffic  tente  fimo,  vt  a'  fjt  h‘  a ~ e.' /en  z /olido . 

EGimus  hatftenus  dc  atquarionibus  affe<ftis,&  quidem  quadraticis  explicandis.qua;  nui» 
lam  Analyffec  fere  difficultatem  afferunt,  ac  nullam  ingerunt  curam.  Nunc  proxi- 
mum eft  vt  ad  illas  gradum  faciamus , qux  altioris  funt  ordinis , proximi  fuccedcntcs  qua- 
draticis, quarum  contemplatio  Veterum,  vt  haud  parum  vexauit  ingenia,  ita  catum  ex- 
plicatio non  mediocriter  Italiam  illuilrauit,  praeclarum  fiquidem  hoc  inuentum  Italis  ac- 
ceptum referri  debet . Nam  Scipio  Ferreus  Bononicnfis , & Nicolaus  Tartalea  Brixicnfis, 
arduum  hoc  opus  aggredi , lingulari  cum  laude  perfecerunt , ita  vt  difficillimarum  aqua- 
tionum , dc  quibus  loquimur  explicationes  tradendo , libi  gloriam  immortalem  pcpenflt» 
videantur . Didimulandum  tamen  non  eft , qudd  hxc  ipfi  magis  Arithmetice  quam  Geo- 
metrice prarftiterint , fortaflis  id  Pofteritati  relinquentes  ne  nobis  locus  dccflet  ad  fuppedi- 
tandam  materiam  pro  excelfa  Mercurij  Statua  fabricanda , 

Verum  cum  agendum  (it  primum  de  aquationibus  Cubicis, in  quibus  affectio  eft  fub  la- 
tere, iuvabit  hic  in  memoriam  redigere,  qux  fcripfimus  in  primo  Tomo.brcuitcc  tamen., . 
quatenus  facit  ad  inftitutum . Erat  autem  Canon  huiuCmodi , 

Cubus  tertiae  partis  numeri  radicum  addatur  quadrato  dimidij  numeri  abfoluti ; aggre- 
gati autem  fumatur  latus, cui  additum,  vel  fubtraiftum  dimidium  numeri  abfoluti , gigni 
Bicomium,  & Apotomcn . Si  itaque  latus  cubicum  ipfius  Apotomes  fubtrahatur  a.  lateto 
cubico  binomij,  refiduumcntquxfitx  radicis  pretium. 

Erat  autem  xquatio huiufmodi  i c ^ 72  R “ 1710 . cuius aquationis  adinucnimus ra- 
dicem elfe  tomam  quadratum  dimidij  numeri  abfoluti  erat  739500, cubus  vero  tertis  par- 
tis numeri  radicum  13814.  Aggregatum  ex  his  753414,  cuius  radix  quadrata  eft  858 , 
cui  addito  S5o,  fit  i728;cuiu'  latus  cubicum  eft  1 i;at  radix  quadrata  primi  aggregati  erat 
858  .dimidium  numeri  abfoluti  rft  850 , horum  differentia  eft  8 , cuius  radix  cubica  eft  1 j 
radix  autem  cubica  primi  aggregati  erat  1 3;  differentia  autem  inter  2,  & 12, eft  10. 

1 Ixc  autem  Methodus  Geometria  non  inferuit, fient  ntc  etiam  altera,  cuius  Canon crar. 
Sumatur  quarta  pars  quadrati  ex  numero  abfoluto , & huic  addatur  vigefima  feptinuu 
pars  cubi  ex  numero  radicum , huius  autem  aggregati  lateri  quadrato  addatur  dimidiunu 
numeri  radicum , & ab  eodem  lubducatur,  ex  aggregati  verd  latere  cubico  fuhtralutur  la. 
tus  cubicum  refidtti;  horum  namque  differentia  etit  radix  quaefita . 

Et  quidem  in  eodem  exemplo  pcrfiftendo . Quarta  pars  quadrati  numeri  abfoluti  eft 
7 3 9500,  cui  fi  addatur  r 3 8 2 4,  vigefima  feptiina  pars  cubi,  e numero  radicu , fiet  75  3454, 
huius  latus  quadratum  eft  868,  cui  fi  addatur  &c,  Reliqua  vide  ibi.  Nec  etiam  hate  vri  di- 
cebam idonea  eft  ad  Geometricas  effectiones , proprerea  quod  fit  afccnfus  ad  imaginarias 
quantitates,  .i  quibus  in  Geometricis  caucndum.  Vnde  reduftio  ad  quadruiicam  aequatio- 
nem per  duplicatam  hypoftafin , eodem  laborat  vitio  „ 

Superiori  numcrolx  a-quationi  fpeciebus  exhibita  refpondec  wquatio  a’^3  b plano  a “ 
jz  (olido,  de  qua  in  Algebra  fpeciofa  pag.  214,  differuimus  vbi  redu&ionem  illam  tradta- 
uimus , quam  hic  breuiter  fubijciam  numeris  enuclearam , a quo  ibi  breuitati  ftudcnres  ab- 
ftinuimus . Ste’  «f,  ac  squetur  bplano,-  igitur  b pl,  ex  huiufmodi  conftitutione  intelligen- 
dum  eft  rcttangulumfub  duobus  lateribus,  quorum  minus  eft  c,  maius  autem  differt  per  a» 
Quoniam  vero  c'  a c,  fupponicur  xquan  b pl,  proptcrca  a e aquabitur  b pl.  — e1 , at- 

...  qQq 
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que  adeo  bpl.  — e1  xquabitur  a ; proptcrea  b pl.  pl.  pl.  — 3 e 1 bpi.pl.  4.  3 e- bpl.  —e4 

c , c ? 

4-  3 b p!.  pl.  — 3 b pl.  e’,  xquabitur  a z lol.  Omnibus  vcrb  duftis  per  c’,  & fecundum  Ar- 

c 

terr.  difpofitis  e cubi  quadrarum  4-  2 z fol.  e1  xquabitur  b planicubo . Sic  autem  hic  de- 
monftrabimus.Supponamus  a'  t 3 b pl.  a,  xquari  2 z fol. , & c’  f a c,  xquarc  b pl.  Si  autem 
iniundum  oftendere  e'  f 2 z fol.  c'  xquari  b pl. '.  Quoniam  igitur  c!f  ac  xquatur  b pl. , 
proptcrea  a cxquabiturbpl  — c* ; atque  adeo  a xquabitur  b pl.  — cqcrgo  & eorum  cubi 

c 

xquales  erunt;  quare  a' xquabitur  b pl.1— 1 3 bpl.  'c*  1 3 b pl.  c’  — c‘;  ac  proinde  a>|  3b 

c ; 

plan.  a,  xquabitur  b pl, 1 — 3 b pl.  * e’  1 3 bpl,  e*—  e*t  3 b plan.  ’ — 3 b plan.  e*.  Kanu. 

c ’ 

3 b pl. 1 — 3 b pl.  e’  xquiualct  3 bplan.a  , xquaiiavero  fi  xqualibus  addantur,  ortafunt 
e 

xqualia . Atque  adeo  2 z fol.  xquabitur  b pl. 1 — 3 b pl.  ‘ e*  1 3 b pl,  e1  — e*  1 3 b plan.  ‘ 

e 3 

— 3 b pl.  e’.  Nam  a’  tjt  3 b pl.  a xquabatur  2 z fol.  Omnibus  dudis  in  c' , & 2 z fol.  c>  x- 

C 

quabiturbpl.  ’ — 3 bpl.’e‘  4.  3 bpl.  e*  — c‘4*  3 bpl.‘e‘  — 3 bpl.e*;  ac  proinde 
a z fol.  e’  xquabitur  b pl. 1 eadem  enim  homogenea  affefla  fignis  rft  & — , fc  mutuo  in- 
terimunt . 

Vndeconfe&arlum . Si  a’^t  3 b pl.  a xquetur  2 z fol.  ,& 

JJibpl.  pl.pl.  4f  z lol.  lol.  — z fol.  xquetur  d' ; ergo  b pl.  — d'  fit  a,  de  qua  quxritur. 

d 

Vt  autem  numeris  hxc  explicemus , fupcrioremxquationem  fumamus»  nempe  1 c*}* 
7 2 R ~ 1 72 o, cui  rcfpondeat  illa  a'»ft  3 bpl.  a ~ 2 z fol.  Supponamus  c‘  4.  a c xquari 
b pl. , & deueniemus  vt  fupra  ad  xquationem  illam  e cubi  quadratum  4>  2 z fol.  c’  — b 
planicubo, nempe  1 Q.*Jk  1720  Rs  1 3 82  4, cuius  radix  eft  8 Verum  quia  1 Qjdem  eft  quod 
e cubi  quadratum  radix  eft  folida ; eft  enim  quadratum  cubi , atque  adeo  ad  habendam  c 
oportet  extrahere  radicem  cubicam  ex  o£to,  caquc  eft  2.  Cum  igitur  aq*Bac  xquarctur 
bpl.  propterea  b pl.  — e*  xquatur  a ; igitur  fi  exb  pl.  hoc  eft  ex  2 4 auferatur  4 quadratum 
ex  c,  remane-  T 

, bit2o,quodiuifoper  e, prodiit  to.pro  valoreipfius  a,  qui  erat  radix  fpeciofxxquatio! 
nis  a' 3 b pl.  a ra  2 z fol.  ;acobid  numerofx  xquationis  ic  72  R =:  1720. 

Sed  hxc  Methodus  non  conducit  ad  opus  Geometricum , vt  vides , fed  Arithmetici  eft 
addidia . 

Plerumque  xquatio  cubica  de  qua  loquimur  reducitur  ad  quadraticam;vnde  ipfa  dedu- 
ftaeft,  tuneque  fubit  eandem  explicationem  cum  ipfa  quadratica  .•  vnde  maiori  non  eft 
opus  artificio  ad  eius  radicis  valorem  exprimendum,  fed  tunc  afledlioeft  fub  quadrato,  at- 
que contingit , quod  diximus,  quando  coefficicns  longitudo  duobus  nominibus  conflat, 
quorum  vuum  dudtum  in  quadratum  alterius,  comparationis  homogcneum  procreat , de_. 
quibus  in  Algebra  fpcciofa  difieruimus . 

Ad  explicandas  igitur  xquationes  , in  quibus  cubi  folidis , vel  quadrato  — quadrati! 
plano-planis  fine  affe&ionc , vel  cum  affe&ionc  xquantur  alterutro  opere  indiget  Analy- 
fta,  vel  fcilicet  conftrudtionis  duarum  mediarum  inter  duas  datas  continue  proportiona- 
lium, vel  tris-feftionis  anguli;  propterea  quod  xquationes  quadrato-quadratorum  ad  x- 
quationes  cuborum  reducuntur ; cubi  vero  affefti  fubquadrato  ad  cubos  afledios  fub  late- 
re, qux  quidem  xquationes  duarum  mediarum  inuentione , vt  dicebamus , vel  anguli  tri— 
/editione  perfici  poliunt. 

Methodus  Communis  Recentiorum  i 

1 IM  t nente  eocfpcientis  plani  fub  lateralis , unquam  recl  angulo fub  lateribus , efr  ex  comparai 
t i tuis  homogenea  t unquam  differentia  cuborum  ip forum  laterum , reperiatur  aggregatum  cu~ 
. ~ ' borum 


l 
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horum  ex  ij fidem  lateribus,  d~  ex  hoc  aggregato  cuborum  i nuente,  dr  ex  eorundem  tuborum^, 
differentia  data,  referiantur  Utera ; herum. fiquidem  differentia,  quafitam  aquationis  radi - 
f Vm  exhibebit . 

E X E M P L V M\ 

5k'  3 b’  a — 7,’  feu  z folido 

b ■ T riens  flant  cie  frient  is  fiublateralis , fir  reCfan . 

gulum  fub  lateribus  datum , 
t'  Comparationis  bomogeneum , & differentia  cubo- 
rum prodictorum  Uterum  data . Hinc 
d 1 -Aggregatum  cuborum  eorundem  Uterum  inuentHm.  Hinr 
tg  Latera  tnuenta  fupradtcit  r trianguli . Hinc 
f-g  Differentia  Uterum , & latus  quajitum , 

DEMONSTRATIO  \ 


Sit  yc&a  A data  i quae  poflit  coefficicns  planum  lublaterale , fit-  A — 1 — 

que  data  re&aB,  cuius  cubus  fit  comparationis  homogeneu,  B — — — 

at  vero  C poflit  trientem  plani  fublatcralis;  ex  culjo  autem  B.  tan-  C -■ — 

quam  differentia  cuborum  data,  & ex  quadrato  ipfius  C tanquam  D “~ 

dato  re&angulo  lub  lateribus  comprehenfo , reperiatur  cubus  D L r~~'- 

aggregatum  cuborum  ex  ijfdem  lateribus;  ex  cubo  autem  B,tap-  M — 

quam  ex  differentia  cuborum  data , & ex  cubo  Ipfius  D aggrega*  E — — ^ 

to  cuborum  inuento , reperiantur  latera  L & M , quibus  comprehenditur  reflangulum  iafll 
diiflum  aquale  fcilicet  quadrato  ipfius  C ; horum  autem  laterum  differentia  fit  E . Dico  E 
cflcpropofitae  aequationis  quatfitam  radicem,  ita  yt  cubus  ex  E plus  triplo  folido  i qua* 
drato  ipfius  C,  dufto  in  E,  aequetur  cubo  ipfius  B,  , 

Quoniam  enim  cubus  differentia:  laterum  plus  triplo  folido  fub  differentia  laterum  ia* 
rcctangulum  fub  lateribus  aqualis  cfi  differenti*  cuborum  a lateribus ; fed  E per  coufiru- 
dtionem  cfi  differentia  laterum  L,  & M,&  cubus  ex  B eft  differentia  cuborum  eorundem  la- 
terum ; ergo  cubus  ex  F.  plus  triplo  folido  a rcdangulo  fub  L , & M , in  E difftrentiam  late- 
rum, aquabitur  cubo  ipfius  B;  led  redi  angulum  ex  t,  & M , per  conftrudlionem  aquale  eft 
quadrato  ipfius  C ; ergo  cubus  ex  E , plus  triplo  folido  a quadrato  ipfius  C , in  E differen- 
tiam laterum,  squabitur  cubo  ipfius  B;  Erat  autem  aequatio,  in  qua  cubus  lateris , plus  tri- 
plo folido  fub  quadrato  C,  in  idem  latus , squalis  eft  cubo  ipfius  B j ergo  E erit  radix  pro* 
polit*  squationis  qusfita 


LEMMA., 


Datis  differentia  cuborum , & rediangulo  fub  lateribus  i cuborum  aggregatum  fic  tepe* 
liunt . 

D. Ata Jit  differentia  cuborum  t" , at  veri  reH  angulum fub  Uteri-  R S T 

bus  fit  i ,dr  oporteat  reptrire  aggregatum  cuborum  4 lateri-  1 

bus,  quibus  reft angulum  comprehenditur , quaque  fiunt  latera  cubo-  - 

rum,  quorum  dat  a cfi  differentia . Itaque fi  a,  & e fint  linea-,  dataque  ' 

fit  differentia  cuborum  ex  ipfits  nempe  a'—  e',  datumque  itidem fitjub  ipfis  reti  angulum  ioj 
Oportet  aggregatum  cuborum  puta  a'  e'  exhibere  aquale  cubo  nempe  .t1. 

Sumpta  ftt  arbitraria  quadam  reda  b ; reperiantur  autem  feptem  continue  proportionales  b , 
r,f,g , b,  i,  l,  item  totidem  alia  b,  s,  m,  n,  o,  p,q  ; fiat  autem  t aqualis  quadruplo  q,  item  u aqua- 
lis f;  fint  que  i nuent  a b,  x,  z,  m,fig,  u,  nempe  inter  b,m,  dua  media  reperiantur  x ,z,& 

inter  m,  u,  dua  media  reperiantur f,g  continue  proportionales ; referiendus  eff  autem  cubus  cie 
X : referiantur  b,  n,p,  b,  o,  o,  t,  feptem  continue  proportionales . 

Junoniam  igitur  n'  aqualis  eft  tb' , at  vero  t b'  aqualis  eft  qqb',& qqb'  aquatur  4 d i erg* 
n'  aquabitur  4 s’ ; fied  x'  aquatur  r'  dfa  n',  fiue  4 s1 , e lique  quadrato  CK  «’  *J*  e’  s ergo 

x‘  aquabitur  quidrattex  a'  d*c'  i ergo  x'  aquabitur  a'  c 
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HJEc  demonfiratioper  mugiturus  quantitates  procedit , a qui  tus  Geometra  exuendum^ 

non  femel  monuimus  ; ntfi  tomen  olit  /appetet  via , et  calcando  rfl , qua  quidem  obuia_>  ' 

dummodo  Jeilicet  ad  veritatem  conducat  ; dum  tutem  per  commemoratas  quantitates  procedit 
demoniiratio.  non  eo  nomine  reijcienda,  quod  aliquid falfi  contineat, vel  male  deducet  ,fid  quo-  • . . 

niam  fuboi/curior  cum fit  intellelfui  quodammodo  tenebras  offundet , neque  qui /piam  illam  re- 
darguat , quod  c tufam  non  adhibeat  tanquam  medium  ad  inferendum ; quod  enim  concomitans 
tfi , ad  c tufa  genus  reduci  fuperius  notauimus . 

Lemma  II. 


Ditis  aggregato , & differentia  duorum  cuborum,  eorum  latera  fic  reperiunt . 

Sint  a, /re  linea  rcBx , (jr  a'  J^c'  aquetur  e b’ , dato  cuborum  aggregato ; preterea  a > — e’  a- 
quetur  i d'  cuboru  differentia  date, requiruntur  autem  a, (fi  e. fiat  f aqualis  b'  >J*  d-  efi g'  aqua- 
lis b'-d. 

JZuoniam  igitur  1 a'  aquatur  2 b'  tjja  i d' ; ergo  a'  aquabitur  bdfid'-,  fed ex  confiruffionc f 
aquatur  b'  d*;  ergo  t ' aquabitur/,  ergo  t,  aquabitur  f;  quamobrem  a data  ent . Et  quoniam 
a e'  aquatur  i b'  — 2 et-,  ergo  e'  aquabitur  b'  — d'; Jcdg'  aquatur  b'  — d ex  confirull tone ; ergo 
t'  aquabitur  g;  ergo  e,  aquabitur  g. 

Lemma  III. 


Quod  autem  cubus  differenti?  laterum  plus  triplo  folido  fub  differentia  laterum  inrc- 
flangulum  fub  lateribus,  fit  squalis  differentis  cuborum  a lateribus,  fic  oftendunt. 

Si  enim  fuerint  a,&  b,  quantitates  data;dtmonfirabitur  cubum  ex  a -b,bf<  triplo  folido  abs 
reU  anguli  ab  in  a-b,  aquari  a‘  — b';  nam  eubut  ex  a- b eft  a'  — 3 ba'  ^ 3 b'  a — b' ; fed  tri- 
plum jolidum  pradiBum  nempe  abs  3 b a,  in  a -befi  3 b a'  ~ 3 b'  a ,&  ex  horum  additione  fit 
a'  - b';  ergo  &e. 


Modus  quo  AuEior  eft  ufus  ad  duas  medias  continue  proportionales  inue- 
niendas  inter  duas  datas . 

Conftrudtio  eft  Cartefij.  Demonftratio  aurem  AurSorn. 

QVoniam  ad  huius  Problematis  efledtionem  duas  medias  continue  proportionales  in- 
tet  ditas  datas  opus  eft  reperire ; ob  id  non  grauabimur  hic  in  medium  afferre  mo- 
w dum , quo  nos  vfi  fumus . 

Dats  fint  duae  reto  Y , Z , inter  quas  opus  fit  reperire  duas  medias  continue  proportio- 
nales.Exponatur  A D,ex  qua  abfeindatur  A B squalis  Ysmox  diuifa  A B bifariam  in  I fiat 
I H squalis  dimidio  Z,  & ad  redtos  angulos  cu  A B; 

Deinde  centro  H,  interuallo  H B , vel  H A , deferi- 
batur  circulus;  deinde  autem  ad  punitu  A.duto  fit 
A K squalis  Y , & ad  angulos  redtos;  hac  vero  tan- 
quam latere  redto , vertice  A , circa  axem  A D dc- 
feribatur  parabole  A G fecans  circulum  prsdidtum 
in  pundto  G:  agatur  per  G,  reto  EG, occurrens  cir- 
culo in  F , & G , ad  redtos  angulos  cum  ipfa  A D in 
C , & fiat  E C squalis  Z . Dico  inter  E C , & A B , 
hoc  eft  inter  Z,  & Y.duas  cfle  medias  continue  pro- 
portionales A C,  G C. 

Quoniam  enim  retongulum  FCG  squale  eft  £ 
retongulo  A C B , vtrinque  addito  quadrato  G C; 
ergo  retongulum  F G C , plus  quadrato  G C , hoc 
eft  rcctongulumE  C G squabitur  retongulo  AC 

B , plus  quadrato  G C ; fed  quadrato  G C squale  e«  ««  angulum  C A B , ob  parabolen- 
( e ft  enim  A B squalis  A K lateri  redto ; ergo  redt angulum  E C G squabitur  retongulo 
A C B,  plus  redtangulo  C A B;  fed  reGangulum  A C B,  plu&retongulo  CAB , eft  squale 
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quadrato  A C ; ergo  rcftangulum  E C G xquabitur  quadrato  A C ; ergo  vt  E C , ad  A C 
ita  A C ad  G C;  fcd  vt  A C ad  G C,  ita  G C ad  A B,  ob  parabolen,  cum  rcftangulum  B A 
C;  hoc  cft  fub  A K latere  reflo,  & axe  AC  aquale  fit  quadrato  G C ; ergo  vt  E C ad  A C, 
ita  A C ad  G C;  & vt  A C ad  G C,  ita  GC  ad  AB;  ergo  inter  duas  EC,  AB  dua:  G C,  & A 

B,  funt  media  continuit  proportionales , At  vero  EC eft ex  conftruftionc  aqualis  Z ,&  A 
B aqualis  Y;  ergo  inter  duas  datas  Y,  Z,  duas  adinuenimus  medias  proportionales  A C,  G 

C,  in  continua  ratione . Quod  facere  propofitum  erat , 


n 


Autioris  Methodo  ab  f oluit  nr , quod  Clartfimtts  Geometra  pr.ejiitit  benefeio  Spetiofa 


Logifitees  ad  eandem  Cubicam  AiqutUtonem  etffirmatiue  ajfettam 
fub  latere , explicandam , 


1 A Lia  itidem  via  non  minus  eleganti  poterit  explicari dummodo  tamen  illa , nimirum 
X"Jl  a'  3 b'  a =5  z.',  feu  z lol-  nouam  hanc  induat  formam,  videlicet 

a'  4*  b a=  b’  d 

Quod  facilii  fieri  poteft , fi  namque  nota  quantitas  puta  coefficicns  planum  fublatcralo 
appellatum  3 b’  nuncupetur  b hoc  enim  ad  libitum  cft , vbi  b afliimitur  tanquam  xqui- 
pullens  ipfi  3b’  fi  quidem  accipitur  ad  idem  planum  defignandum;  & quidem  appellari  po- 
tuiflct  d , vel  alio  quouis  charafleredcfignari , placet  nihilominus  retinere  b.  zfol.  data. 
•Quojfciii-  magnitudo  applicetur  ad  b‘,’  magnitudinem  itidem  datamjmagnitudo  quidem  ortiua.qux 
cci  adumitur  appelletur  d,  non  ignorabitur,-  perinde  igitur  erit  dicere  b’  d ac  z>  vel  z fol.  Confiderandus 
dam3rnjjn"i-  igitur  xquationis  ortus  qui  quidem  ex  Zctctico  deprehenditur , qua  de  re  fuo  loco  multa,. 
tudiiwm.ijo*  feripfimus,-  Sunt  autem  quatuor  termini  proportionales , & in  fuperiori  quidem  aquatione 
fjjt CIat  * n'  hunc  in  modum,  vt  b ad  a“,  ita  a,  ad  d-a ; hic  igitur  analogifmus  in  quem  fiipcrior  a-quatio 
f°|.  r"  tranfmutatacft.  Ad  comparandam  itaque  propofitx  xquationis  radicem,  foluendum- 
Troblcma  illud 

Tropojitam  re  Piam  QD , 'vt  cunque  diuifam  in  A , iterum  oportet  dinidere  in  C , ita  vt  qua- 
dratum J^A  ad  quadratum  A C Jit  in  ratione , quam  habet  AC  ad  CD. 

InteUigatur  autem  Q.A  xquari  b,  & A D dicatur  d ; at  vero  A C eftoa:  vnde  C D erit 
d — n . De  hoc  tamen  infra . 

Hac  acuti  admodum , atque  fubtiliter  D.  SIufius  eft  profequutus,  in  fuo  Mefolabo,  be- 
neficio Specioix  Logifticcs,  de  quo  infra . 

AuStrh  Nunc  eidem  peculiari  noftra.quam  fuperiori  Libro  tradidimus  Methodo  Problemati  fa* 
'itXmfu-  tisfaccre  tentabimus,  eodem  prorfus  adhibito,  quo  ille  vfus  cft  diagrammate. 

fdtiilar. 

KESOLVT  10. 


A • ' 


H: 


M 


tr v 


i? 


C 


V. 


r 


Sit  iam faflum,  ita  vt  quadratum  QA, 
ad  quadratum  AC  fit  in  ratione  AC 
ad  C D ; ad  punftum  A fafla  fit  A F ad 
reftos  angulos  & xquahs  ipfi  QA ,&  inA 
F^uouis  accepto  pufloG  protrahatur  A 
D ad  partes  D vfq.-ad  E,  ita  vt  AD  fit  ad 
AE  in  ratione  G F ad  A F , & ex  E dufla 
fit  E R parallela  & xqualis  ipfi  A G : du- 
flaquefitGR.qux  parallela  erit  ipfi  A 
E , atque  adeo  completum  fit  reftangu- 
lum  AG  RE , mox  autem  per  punflunu. 

C,  in  quo  fnpponimus  reflam  effc  diuifam  QJD.vt  Problema  iubet , intelligatur  dufla  P K 
ad  reftos  angulos  cum  ipfa  QD ; hoc  enim  nihil  prohibet , caquc  fecet  circumferentiam, 
circuli  deferipti  fuper  A D in  punfto  K,  & reflam  G R in  punfto  P,-  fecctquc  etiam  in  pun» 
flo  L reflam  M N conneftentem  punfla  M , & N , in  quibus  A G , & E R per  xqualia  fup- 
ponimus  fuiifc  diuifas . Faflum  vero  fit  vt  A E ad  A D,  ita  A C ad  A B. 

Quoniam  igitur  cft,  vt  quitum  QJi  ad  quadratum  AC , ita  A C ad  C D , hoc  cft  ob 
• ‘‘  ^ ~ cir- 

!*■  . aMBl  1-  .. 

..  , . • 

/XV , ' .t  . 

■A r > » t v ' 


'4 
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m ita  * quadratum  AC  ad  quadratum  C K ; funt b igitur  tres  proportionales  maenr1 
nempe  prima  QA,-  fiue  F A,  fecunda  A Cs  tertia  C K , atque  adeo  vr  F A ad  AC . 
'iktnr.WwM  .a  ir  ... ? i . . 


circulum 

tudines.  t _ — — — - ...  — — — *«■< . ... ...  .. ., , .uvjut  auco  vr  t s\  ao  a e.  > 

|ta  AC  ad  CK;  fed  vt  FA  ad  AC,  ira  PC  ad  BC,  vt  mox  conftabitjcrgo  vt  PC  ad  CB,  ita_> 
* AC  ad  CK;  ergo  reflangulum  ACB  aequabitur  <*  rcflangulo  PCK  i fed  reflangulum  AC 
D squale  eft  * quadrato  Ck  ob  circulum;  ergo  squalibus  vtrinque  additis,-  reflangulum- 
ACB,  vna  cum  rcflangulo  A C D zquabitur  f rcflangulo  PCK,  vna  cum  quadrato  C K; 
fcd  reflangulum  ex  AC  in  BD  squale  eA  e duobus  rcflangulis  ACB,  ACD,  & reflangu- 
Jum  PkC  squale  eA  i<  rcflangulo  PCK  plus  quadrato  CK ; ergo  reflangulum  ex  AC  in  B 
Dsquabitur  reflangulo  PKC,-  fed  vt  aE  ad  aD  , ita  reflangulum  ACE  ad  reflangulum- 
ex  AC  in  BD,  vt  mox  oAendam;  ergo  reflangulum  aCE  ad  reflangulum  PkC,  erit,  ■ vt  a 
E ad  A D;  & conuertendo,  vt  AD  ad  AE , ita 1 reflangulum  P K C ad  reflangulum  a C E; 
fcd  ex  conllruflionc  habita  in  prsparatione,  vt  AD  ad  AE , ita  GF  ad  FA;  ergo  rcflan»u- 
lum  PKC  ad  reflangulum  ACE , erit ' vt  GF  ad  FA ; fcd  v:  reflangulum  PKC  ad  reflan- 
gulum  ACE,  deferipta  ellipfi  tranfeunte  per  punfla  A , K , E , cuius  axis  H I , & femiordi- 
tiatim  applicata  AM,  ita  eA  quadrarum  AM.ad  reflangulum  HMI.feu  MHN,  vt  infra  con- 
flabit ; ergo  quadratum  AM  ad  reflangulum  MHN , erit  ™ vt  GF  ad  FA  ; fcd  quadratura^ 
AM  ad  reflangulum  MHN  eA  n , vt  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum,  fiue  axim  HI , ergo 
vt  GF  ad  FA.ira  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum  ellipfeos  tranfeuntis  per  punfla  A.K.F 
Quod  fieri  potefl  &c. 

Lemma  1. 


a txfchol.il 
fexti,&  euroi, 
io  .e  inflem. 
b i».  Jtxii. 

C I I .quinti. 
d 1 6.  frxti. 
t Ex  fchol.  1 1 
/«/i,0  17. 
tiufdtm  . 
f t.«r io pr i. 

% I Je tundi. 
i) ) ftemodi, 

i 7«  f muti. 
k (crtl.^.ftx, 


1 1 l-iuirui. 


m » i.  amati, 
n 1J  .fri.Uk 

Conte.  Apl- 
lontj  . 

o 1 1. quinti. 


Qubd  autem  Sit , vt  AF  ad  AC,  ita  PC  ad  BC,  fic  oAendo.' 

Quintam  igitur  eft  vt  AT  adFG,  itu  AE  ad  AD  ex  cinftndicue , atque  adeo , ita  'AC  ad  A 
X-,  ergo  per  tonutrfionem  rationis  erit  * vt  AF  ad  AC,/eu  PC , ita  ACadEC ; & permutando  vt 
AF  ad  AC,  itu b PC  ad  BC,  ’ ' " — - r . ....  . bl6^w„rii 


Lemma  11. 

Quod  autem  iri  refla  AE,  fi  fuerit  vt  AE  ad  AD, ita  AC  ad  AB,  fit  etiam  vt  AE  ad  AD, 
ita  reflangulum  ACE  ad  reflangulum  ex  AC  in  B D,  fic  oAendo . 

Quoniam  enim  eft  vt  AE  ad  AD,  ita  AC  ad  ABi  ergo  permutando  vt  AE  adAC,ita * AD  ad 1 's 
5/S , & diuidendo  ,vtCEadAC,  ita  k BD  ad  AB ; ergo  rea  angulum  ex  BD  in  AC  aquabitur  ‘ b ] 7A "*"• 
rea  angulo  ex  CE  in  AB,  At  vero  vt  AB  ad  AC , ita  a fumpta  communi  altitudine  CE , rcHan-  j ‘ 
gulun  ex  AB  in  CE  ad  rea  angulum  ACE ; ergo  vt  AB  ad  AC ; ita * rea  angulum  ex  BD  in  AC  e 7L‘.„ 
ad  rea  angulum  ACE,  vel  vt  rea  angulum  ACE  ad  rea  angulum  txBD  in  AC , ita  f AC  ad  A fW, 
B.fcu  AEaiAD,  ~ 

Lemma  111. 

Quod  autem  ad  quadratum  AM , reflangulum  HMI  fit  vt  reflangulum  PKC  ad  reflan- 
gulum aCE  , fic  oAendo . 

Quoniam  enim  ex  natura  tllipfiot , vt  rea  angulum  1LH  ad  rea  angulum  l M H , ita*  eft  * ex  BUm 
quadratum  LK  ad  quadratum  A M , fiue  C L ; ergo  diuidendo  erit  b vt  quadratum  L K , minus 
quadrato  CL,  hoc  esi  * rea  angulum  PKC",  ( eft  enim  P C bifariam  diuifa  in  L ) ad  quadratum^,  c 
C i,  fiue  Ali,  vt  rea  angulum  ILH,  minus  rea  angulo  IMH,  boc  e fi  d rea  angulum  NLM,  ad  re-  j £jc  c!  . 

angulum  HMI,  ergo  permutando  ’ rea  angulum  PNC  ad  rea  angulum  NLM, fi u ACE,  erit  vtcii.  JZ"' 
quadra tu/p  AM  ad  rc(t angulum  HMI  i 

COMPOSITIO. 

Srper  AD  defiriptus  fit femicir culus  A A'»,  & ad  punaum  A faBa  fit  fA  ad  rea  os  'angulos, 

& aqualis  ipfi  £)A,  in  qua fumptt  quouis  punHo  C protrahatur  AD  ad  E , ita  vt  AD  ad  A 
E fit,  vt  CE  ad  FAi  dulfa  autem  Eft , qua  fit  aqualis  & parallela  ipfi  AC , agatur  CK , qua  pt . 
rallela  erit  ipfi  AE,  atque  adeo  completum  erit  rea  angulum  AGKE:  diuifis  autem  AG,  E Rbi-  in- 
farsam i st  functis  M,  &N,  acta  NM  protrahatur  ad  If,  ita  vt  quadratum  AM  ad  rtet angulum 
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MHN  (it  t»  ratione  GF  ad  FA . Et  protracta  MU  ad  I ita  yt  N I fit  aqualis  HM,  circa  Hi, 
,'L  axim,&  latere  recto,  quodadipfiam  H l , vtlut  ad  latus  tronfuerfnmfittnrattone  vt 
CF^d  F A , deferibatur  femiellipfis,  qua  nectfario  tranfibtt  per  puncta  A,&E  ,/ecabttque  ar- 
cum ferentium  remicirculidefir.pt i fuper  AD  ,n  puncto  K , ex  quo  cadat  perpendicularis  KC . 
vntentm  quadratum  /fiA,  ad  quadratum  AC,  vt  AC  ad  CD ; protrahatur  KC  ad  partes  C , oc. 
currat  que  MN,  in  L,&CX  w P.  Fiat  autem,  vt  AE  ad  AD,  Ili  AC  ad  AB. 

Ouoniam  ieitur  cft  vt  GF  ad  FA , atque  adeo  vt  latus  reflum  ad  latus  tranfuerfum , fine 
axinHI.elliplcos  tranfeuntis  per  punfla  A,  K,  E;  ita  quadratu  AM  ad  reflangulum  M H N; 
fcd  vt  reflangulum  PKC  ad  reflangulum  aCE  , delcripta  cllipfi  yanfcunte  perpunfla  A , 

, tt.tri.uo.  k H,  cuius  axis  HI  > femiordinatim  applicata  AM,  ita  eft ‘quadrarum  AM  ad  reflangu- 
vmi.  V-  ’ mhN,  feu  HMI , vt oftcnfum  cft;  ergo reflangulum  PKC , ad  reflangulum  aCE , ent 
V'  ZvrCF  ad  Fa  ■ fcd  cx  conftruflione  vt  GF  ad  FA  ,ita  aD  ad  aE;  ergo  vt  aD  ad  aE,  itat- 

J JLSSi  reaSmPKC  ad  reaangulum  aCE  ; & conuertendo  vt  AE  ad  AD  ita  reflan- 
i im°A  C F ad  reflanuulum  PKC  : fed  vtAEad  aD,  ita  cft  reflangulum  ACE , ad 
frflaneulum  ex  aC  in  BD , vt  oftcnfum  cft;  ergo  reflangulum  cx  AC  in  BD , aequabitur  / 
M,  j-cftangulo  PKC;  fed  redi  angulum  ex  AC  in  BD,  aquale  cft  ■ duobus  rcflanguhs  ACB , & 
, . , Af  j).DrCflanculum  vero  PKC  xquale cft  frcflangulo  PCK  plus  quadrato  CK;  ergoduo 

f,/'  ' ^togula  aCB.&aCD  aequalia  erunt  rcflangulo  PCk  , plus  quadrato  CK : fed  reflan- 

, bjw.il  uulum  aCD, atquak  cft . quadrato  CK;  ergo  atquahbus hinc  mdc  fublatis, iqualta  rem*- 
/«/, . & <7.  ° . rro  .V  .CB  & pCK;  ergo  latera  erunt  proportionalia,  fcxlicct , vt  PC  ad  CB, 
ScadcIfcdvtPC  ad  CB , ifa  Fa,  ad  aC  , vt  oftcnfum  eft ergo  vt  Fa  ad  ACM 
' , .C  ad  CK  ■ funt  creo  tres  quantitates  proportionales , prima  AF , fiuc  Qa  , lccunda  AC , 

' tcrdaCKi  ergo  vt  qladratum  QA  ad  quadratum  AC , ita . quadratum  aC  ad  quadratum 

jtxn  CK  hoceftob  circulum;  ita  A aC  ad  CD.  , 

ceterum  qua  arte  beneficio  fpeciofa:  Logiftices  refolutionem , adhibuerimus , & indo 
porifma collegerimus, infra ftto fococxplicabimus.  , , 

Interim  in  memoriam  cft  rcuocandum,  quod  alibi  diximus,  nullum  fere  Theorema,  vel 
Problema  effe , quod  ad  fui  refolutionem , aliqua  praeparatione  non  indigeat ; plus  vel  mi- 
nus, iuxea  rei  naturam. 

Methodi  ad  explicandam  Cubicam  Aquationem  fiub  latere  hegatiue  afcdasp  , 
ut  a'  — 3 b'  a zz.xi  ,fiu  z, fiolido . 

- Methodus  Communis  Recentiorum  i 

Flant  duo  triangula  aquicrura,  ita  vt  latera  vnius  aqualia  fint  lateribus  alterius, ytruuquf 
utrique , & quidem  latus  fit  reda , quapofit  tertiam  partem  pians  coefiictcntts  fiublatera- 
l,s , hafis  autem  fecundi  fit  recla , qua  dulfa  tn  tertiam  partem  coefficientis  pians, faciat  compa. 

. rationis  homogeneum  ; angulus  autem  ad  bafim  triplus  fit  anguli  ad  bafimprtmt  i huius  tmm-a 
primt  trianguli  hafis  pretium  Radicis  exhsbebit . 

Commemorata  aequatio  Geometrice  fic  explicabitur . Si  enim  fuerit  a>  - 3 b a _ V, 
feu  z fol.  aliam  banc  retineat  formam , nempe  a'  - 3 b’  a ~ b‘  d 

Sit  igitur  expolita  quatdam  refla  CE.qua:  dufla  in  tertiam  partem  piam  cocgicicnus,  la- 
ciat coparationis  homogeneu,  quodque  r_  - 

in  terminis  Analyticis  erat  z' , feu  z fol. 
hoc  enim  applicetur  ad  tertiam  partem 
plani  coefficietis.quod  in  terminis  Ana-  b/ 

lyticis  erat  3 b’.  Inde  vero  magnitudo 
ortiua  fit  C.  E,  quae  bifariam  fccctur  in  K:  ^ 
cx  K excitetur  perpendicularis  KD;  mox  x 
autem  centro  C , ad  intcruallum  C O, 
reflat , qui  poffit  tertiam  partem  plani 
coeificientis  lublateralis  , deferibatur 


circulus  fecans  K D in  D ; ducanturquc 
CD,  ED;  ex  ijs  autem , qua:  infra  dico 
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inus,  diuidatur  angulus  DCE  trifariam , fitque  tertia  pars  angui  i prxdifli  angulus  MCL' 
mox  autem  ex  puncto  D,  ducatur  DA  parallela  ipfi  M C,  occurrens  circuli  circumferentia; 
in  punflo  B,  & refla;  EC  protrafl.r  ad  partes  C,in  A;  erit  enim  angulus  DAC  squalis  an- 
gulo MCE,  atque  adeo  tertia  pars  anguli  D C Ei  dufta  aurem  C B . Quoniam  igitur  C B 
sequalis  eft  CD;  ergo  angulus  CBD  aquabitur 3 angulo  CDB ; fcd  angulus  CDB  aqualis 1 t-HM, 
c(l » angulo  DCM  ob  parallelas  AD,  CM;  ergo  angulus  CBD  aquabitur 3 angulo  DCM ; c 
led  angulus  DCM  duplus  eft  j anguli  MCL,  fcu  DAQergo  angulus  CBD  duplus  erit  an- 
guli  DACi  eft  - autem  angulus  CBD  aqualis  duobus  angulis  BAC , BCA  i ergo  anguli  B 
AC.BvJA  erunt  inter  feaqualcsi  ergo  AB  aquabitur  fCB;  fcd  C Baquaturs  C D , cui  e 1 1 'primi. 
aquatur  E D ( nam  C K,  K D aqualia  funt  lateribus  EK,  KD,  vtrunque  vtriqucanguli  au-  lilr’iT>^  • 
tem  ad  K funt  refli,  ex  conftruflionc,  atque  adeo  aquales,  ergo  C D aquabitur  E D per  4. S '}'  ‘‘  fr' 
primi ) ergo  duo  funt  triangula  squicrura  ABC , DCE,  ita  vt  latera  vilius  aqualia  fint  la- 
teribus alterius, vtrunque  vtrique,  angulufque  ad  balim  prioris,  puta  BAC  trianguli,  nem- 
pe angulus  BAC,  fubtriplus  fit  anguli  ad  balim  pofterioris  trianguli  C D E,  nempe  angu- 
liDCE. 

Oftendcndum  fupereft,  quod  cubus  ex  AC,  minus  triplo  folido  fub-  AC,  & quadrato  A 
B>squale  fit  folido  iub  C E,  & eodem  quadrato  AB.cadant  BI,&  F C perpendiculares  ad  A, 

L;  Manifolium  eft  quod  B I , F C,  D K , erunt  inter  le  parallela , & quod  A I,  erit  aqualis  I 
C,  item  C K aqualis  K Ej  praterca  A B aqualis  E H,  itaque  A C aquabitur  dupla  A I,  & A 
H dupla  A B,  infuper  C E dupla  C K,  & C H dupla  B I. 

Quoniam  igitur  refla  F G diuifa  eft  bifariam  in  G , & non  bifariam  in  H ergo  i>  reftan-  h s-/ma4i. 
gulum  F H G , feu  rcftangulum  B H D illi  aquale ' , vna  cum  quadrato  C H , aquabitur  i ; j.  «"f. 
quadrato  CF.fcu  A B:hinc  inde  fubtraflo  quadrato  C H;ergo  reflangulu  B H D aquabitur 
k quadrato  AB,  minus  quadrato  CH;  fcd  quadratum  A B minus  quadrato  C H,  aquale  eft  k j.  ««»,4 
quadrato  A B plus  quadrato  A C, minus  quadrato  A H,  fiuc  minus  quadruplo  quadrato  aB,  trimL 
vt  infra  conftabit , & quadratum  AB , plusquadrato  A C , minus  quadruplo  quadrato  A B, 
squale  eft  quadrato  A C.minus  triplo  quadrato  aB,  vt  mox  dcmonftrabitur ; ergo  reflan- 
gulu  BHD,  atquabituriquadrato  AC,minus  triplo  quadrato  AB;fcd  vt  AC  ad  cE,ita  Ic  ad  C 1 1.  «*«»«-. 
K;  vt  enim  duplum  ad  duplum,  ita  eft  m fimplum  ad  fimplum,  6c  vt  I C ad  CK , ita  B H ad  H , . 
D,  vtque  B H ad  HD,  ita  ° quadratum  BH , fiue  aB  ad  rcflangulum  BHD;  ergo  vt  A C ad  «1.  filii. 
CE  , ita  p quadratum  A B,ad  rcflangulum  BHD,  hoc  eft  ad  quadratum  A C,  minus  triplo  ° 1 -I""-  . 
qua  drato  A B;  hanc  enim  quadratorum  differentiam  oltendimus  squalem  rcflangulo  B H p " 

D;  ergo  cubus  ex  A C,  minus  triplo  folido  ex  A C,  in  quadratum  a B,  aequabitur  4 folido  ex 
C E in  quadratum  A B,  ( tnxm 

. feritur. 

Lemma  I. 

Quod  autem  quadratum  A B,minus  quadrato  CH, squale  fit  quadrato  AB,p!us  quadra- 
to AC,  minus  quadrato  A H,  fiue  minus  quadruplo  quadrato  aB,  fic  oftendo . 

Quonam  enim  ungulus  A C H,tft  redur,  ergo  quadratum  A H aquabitur  quadrato  A C,ptus 
quadrato  CH;  vtrinque  addito  quadrato  AB, ergo  quadratum  A B plus  quadrato  A H aquabitur 
quadrato  AB, plus  quadrato  AC  f lus  quadrato  CH ; vtrinqu  e fubtrado  quadrato  AH ; ergo  qua- 
dratum AB  aquabitur  quadrato  AB  plus  quadrato  AC,  plus  quadrato  C H, minus  quadrato  AH; 
vtrinque fubtrado  quadrato  CH;  ergo  quadratum  AB, minus  quadrate  CH,  aquabitur  quadra- 
to AB, pias  quadrato  AC,  minus  quadrato  AH  ,feu  minus  quadruplo  quadrato  A B . Cum  enim 
AH  diuifa  jit  bifariam  in  B,  quadratum  AH, idem  eft,  quod  quadruplum  quadratum  AB; 

Lemma  11. 

Quod  vero  quadratum  AB,  plus  quadrato  AC,  minus  quadruplo  quadrato  aB  ; squale* 
lit  quadrato  A C , minus  triplo  quadrato  A B,  fic  oftendo . Quadratum  enim  A C aquale  eft 
quadrato  AC,vtrinque fub  trado  triplo  quadrato  AB, ergo  quadratum  ACjninns  triplo  quadra- 
ta AB,  aquabitur  quadrato  A C,  mtnut  triplo  quadrato  A B,  fed  quadratum  A C , minus  triplo 
quadrato  ABjdcm  eft  quod  quadratum  A B,plus  quadrato  A C, minus  quadruplo  quadrato  AB; 
trgo  quadratum  At, plus  quadrato  AC,  minus  quadruplo  quadrato  AB^tquabitur  quadrato  AC, 
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minus  triplo  tpmiir.it o i 8. 

Si  igitur  AB,  vel  Dc  dicatur  b,  item  CE,  d,  & AC,  a,  prodit  xquatio  a'  ^ 3 b’  a rr  b’  d. 
Quoniam  autem  ad  fuperioris  atquationis  radicem  exhibendam  opus  clt  anguli  rrife- 
ftionc,  qua:  pluribus  quidem  modis  exhiberi  poteft,  vel  fcilicet  per  Conchoidem , vel  per 
modum  fimpliciorem , fcilicet  per  circulum , & parabolen , vel  per  circulum  > & hyperbo- 
len &c,  Nos  pofletioi  i modo  rem  ipfam  abfolucre  tentabimus . 

Anguli  trifeBi*  , tfutt  Auclor  in  huius  Prokletntuit 
ejfcclione  'vti  confutuit. 

yeterum  ingenia  quidem  inter  duas  datas , aliarum  duarum  continui  proportionalium-, , 
& anguli  trifectionis  sque  vexauit  inuentio ; primum  iam  fuperius  prxftitimus ; fecun- 
dum nunc  exequemur . 

PROBLEMA, 

Dotum  angulum  rtctilincnm  trifariam  iiuiitre . i 

PRoblema  iftud  duos  habet  cafus ; vel  enim 
angulus  diuidendus  cft  redtus , vel  non  re- 
dtus. Si  angulus  redtus  fuerit , admodum  facile 
cft  Problemati  fatisfacere . Idque , nos  hunc  in_, 
modum  breuiter  aflequemur. 

Propofitus  angulus  redtus  fit  ADB  diuidfdus 
/»f»«  nSi  trifariam  • Centro  D , interuallo  D A , deferiba- 
■ tur  circulus  A B C L . Protrahatur  DA  ad  partes 
A in  infinitum . Et  B D producatur  ad  periphe- 
riam  vfquc  in  L ; mox  autem  centro  B , interual- 
lo B L deferibatur  arcus  L I,  fccans  D A protra- 
dtam  in  I;  ex  pundto  I,  ad  pundium  B,  agatur  IB,  occurreris  peripheriae  in  H.  Ducatur HD.1 
Dico  angulum  ADH, tertiam  effe  partem  anguli  redii  ADB.  Dcmonftnatio  autem  patet  ex 
ijs,  qua:  nos  de  Circulo  traQantcs  oftendimus  ad  Propofitionem  1 08. 

Triangulu  enim  HBD  atquilateru  eft;  ob  id  erit  angulus  HBD  tertia  pars  duortun  redte 
rum,  atque  adeo  dux  tertia:  partes  vnius  redii;  cft  autem  angulus  IDB  ex  hypothcfi  redius; 
ergo  reliquus  DIB  tertia  pars  erit  vnius  rcdii.Quoniam  ver6  IB,  v:  ibi  oftedimus,  diuifa  eft 
. bifariam  in  H ; eftquc  H B squalis  femidiametro  B D , feu  H D , ob  id  etiam  I H atquali* 
erit  H D;  quamobrem  angulus  H I D,  squalis  erit  angulo  HDI:  cftque  angulus  H I D ter» 
tia  pars  vnius  redii ,•  proinde  etiam  angulus  fJDI  vnius  redii  tertia  pars  erit . Id  autem  erat 
pobis  oftendendum . 

jujftu _«f»A  Operofior  tamen  cft  hic  trifcdiio.citm  angulus  non 

a,m  ,im  re^USl  fct)  vel  acutus,  vel  obtufus  fuerit . 

Si  propofitus  angulus  fuerit  obtufus  duplex  poteft 
clfc  cafus;  aut  enim  redia  quidem  atqualis  circuli  fe- 
midiametro applicanda  inter  periphirix  conuexum , 
atque  diametrum  produdiam  tanget  ipfam  periphx- 
riam,  aut  illam  fccabit . Si  itaque  propofitus  angulus 
obtufus  tantus  fuerit , vt  applicanda  illa  linea  ad  trife- 
diionem  perficiendam , tangat  ipfam  periphcriaia- , 
problemati  facile  fatisfict  per  loca  plana . 

Sit  igitur  propofitus  angulus  trifccandus  H D C. 

Centro  D,  & interuallo  quocunque  D H , deferibatur 
circulus  HBCA,  protrahatur  CD  ad  partes  A in  infinitum.Applicanda  cft  igitur  inter  co» 
uexum  pcriphxrir , & diametrum  produdtam , quxpiam  redia  I H arqualis  femidiametro . 
Sed  id  admodqm  facili  cft ; namque  cum  hxc  debeat  tangere  circulum  in  H xqualisexi- 
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ftens  femidiametro , erit  angulus  ad  H refius . Ad  punflum  igitur  H ducatur  I H,  qu*  atC 
gulum  efficiat  reflum  cum  H D.  Et  abfolutum  erit  quod  oportet;  applicata  enim  erit  refla 
1H  circulum  tangens . Et  quoniam  angulus  HDC  fupponitur  tantus , ita  vt  dufla  tangens 
IH  fit  squalis  femidiametro,  faflum  erit,  quod  oportet , applicata  nimirum  erit  refla  prout 
exigitur  ad  anguli  trifeflionem.  Quoniam  enim  HI  squalis  eft  femidiametro  HD,  erit  an- 
gulusH  I D squalis  angulo  H DI;  Cumque  angulus  I H D fit  reflus  crit,&  angulus  vter- 
que  H I D,  H D I femireflus,-  eft  autem  angulus  HDC  externus  squalis  duobus  internis , 

& oppofitis , I H D , H I D ; quamobrem  angulus  HDC  squalis  erit  triplo  angulo  H I D; 
fiquidem  angulus  I H D duplus  eft  anguli  H I D;  quamobrem  angulusl  H D.vna  cum  an- 
gulo HI  D,  triplus  erit  anguli  H I D ; led  angulus  HDC  squalis  eft  duobus  1 1 1 D,  H I D,- 
vt  diflum  cftcrgo  angulus  HDC  triplus  erit  anguli  H I D.  Quare  angulus  H I D tertia 
pars  eft  anguli  HDC. 

Quoniam  vero  angulus  H D I squalis  eft  angulo  HID,  pcrfpicuum  eft  in  hac  hypothefi 
angulum  HDC  trifeflum  e fle  , cuius  tertia  pars  eft  angulus  H D I . Et  quoniam  angulus 
H D I femireflus  eft, qualis  eft  ille , qui  continetur , feu  conftituitur  a refla  H D , & ab  ex- 
citata ex  punflo  D perpendiculari  D B , quemadmodum  eft  angulus  H D B ; proinde  ad 
huiufmodi  propoini  anguli  trifeflionem , fatis  erit  ex  punflo  D , ad  alterutram  ipfarum  H 
D,  DC  perpendicularem  excitare , vt  hic  excitata  DB  perpendiculari  ad  D C,  fiet  angulus 
H D B tertia  pars  anguli  HDC;  vnde  bifariam  diuifo  • angulo  B D C,  angulus  HDC  tri-  tyftimh 
feflus  erit . 

Qu6d  fi  non  eflet  datus  angulus  HDC  fcd  applicanda 
eflet  refla  quidem  squalis  femidiametro  inter  periphs- 
ris  conuexum , & diametrum  produflam  pluribus  mo- 
dis id  fieri  poflet . 

Prim6  reperto  circuli  centro  D , & hinc  excitata  ncr- 
pcndiculari  D B ad  diametrum,  atque  diuifo  angulo  A 
D B bifariam  refla  HI  >,  & ad  punflum  H conftituto  an- 
gulo reflo  IHD.  Refla  IH  erit  squalis  femidiametro  H 
1),  ac  erit  applicata  inter  peripheris  conuexum , atque., 
diametrum  produflam . 

Secundb  vero  fic  & clegantiils . Excitata  perpendi- 
culari D B ; duflaquc  A B , & centro  B , intcruallo  B D, 
deferipto  arcu  DE  fecantc  reflam  A B in  E,&  centro  A, 
intcruallo  A E , deferipto  arcu  E I fecantc  diametrum^ 
produflam  in  I : ex  punflo  I , dufla  b tangente  I H , hsc 
erit  squalis  circuli  femidiametro,  quamobrem  inter  pe-  r 

ripheris  conuexum , & diametrum  produflam  applicata  erit  refla  squalis  femidiametro . 

Quod  autem  IH  cxiftat  femidiametro  squalis,  facili  hunc  in  modum  oftendetur . 

Completo  circulo  E D K produflaquc  AB  ad  K;  quoniam  refla  A D cum  refla  B D fa- 
cit angulum  reflum  ad  D,  tanget  c circulum  EDK  in  punflo  D ; quamobrem  reflangulum  ccmt.ii.nr. 
K A E,  squale  erit ' quadrato  AD.  Eft  autem  EK  squalis  ipfi  AC;  dimidia  enim  lpfaium,  il)4 
nempe  E B,  feu  B D>  & A D funt  squalia , cftquc  A E squalis  A I ; quare  tota  A K xqua- 
lis  erit  toti  IC,  exiftentibus  squalibus  AE,  AI.  proinde  reflangulum  CIA  squale  erit  rc- 
ftangulo  K A E;  quapropter  rcctangulum  CIA  squale  erit  quadrato  A D ; led  rcctangu- 
lum  CIA  squale  eft ' quadrato  I H ; ergo  quadratum  I H squale  erit  quadrato  A D , at-  c J 

que  adeo  IH  erit  squalis  ipfi  A D.  Quod  oportebat  qftendere. 

Itaque  ad  punctum  D factus  erit  angulus  I D H tertia  pars  reliqui  anguli  H UC . Ex  ha- 
ctenus porro  hucufque  allatis  ncduindiuifus  erit  angulus  rectus  trifariam , led  etiam  vt 
patet  obtufus  angulus  HDC;  quinimmo  & angulus  acutus  ADH;  cum  enim  hic  dimi- 
dius fit  anguli  recti , diuifo  angulo  recto  trifariam  non  poteft  ignorari  trifcctio  lpfius  di- 
tnidij  nempe  anguli  A D H , fiue  H D B.  x ^ . 

Nunc  reliquum  eft,  vt  diuidamus  reliquos  angulos,  tiim  acutos,  tum  obtufos.  - , 

Datus  fit  angulus  diuidendus  A D B,  centro  D,  interuallo  D A , deferibatur  circulus  C !im  f 
A B;  protrahatur  B D ad  partes  D,  occurrens  peripheris  in  C ••  ductifquc  CA,  BA;  a pun -?«a»  *<“( 
ctoCagaturC  F , squidiftans  rcctx  B A : lumaturque  linea  quscunquc  OM,  & fuperm/*“* 
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pundum  eius  O , fiat  angulus  M O P 
aequalis  angulo  ACE;  Ducatur  au- 
tem  a pundo  M.  linea  MK  squidiftUs 
lines  O P : ea  angulo  autem  M O P 
abfeindatur  angulus  M O K , arqualis 
angulo  E C F , duda  nimirum  linea_. 

CK , qux  cum  Mk  neceflarib  concur-  H 
ren  angulus  vero  K O P reliquus , erit 

arqualis  reliquo  A CF.  - 5 __ 

A pundo  M ducatur  M L squidl- 

ftans  linei  Ok  ,qui  nccdTario  concurret  cum  PO,  fi  ad  partes  M fuerit  illa  protrada,  hic 
autem  ad  partes  O, concurrat  in  pundo  N.fumaturq;  linea  S,qu®  quidem  ad  lineam  OM  fit 
quemadmodum  diameter  B C ad  femidiametrum  C D,  nempe 
dupla . Mox  autem  per  punitum  k inter  duas  lineas,  tanquam 
afymptotos,  NP,  & N L,  beneficio  hyperboles  ducatur  linea  H 
L fccans  lineas  NL,  N H,  in  punitis  H,  & L,  ita  vt  pars  eius  I K 
fit  arqualis  dat*  linei  S,  & pars  HI  erit  arqualis  parti  kL;  i pu- 
fto  vero  M ducatur  M P , parallela  ipfi  H L,  occurrens  reds  O 
K,  in  R ; fiat  autem  ad  peripherii  punitum  A angulus  E A C 
aequalis  angulo  O P M,  duda  videlicet  reila  A E,  qui  ncccfla- 
rio  concurret  cum  produita  diametro  ad  partes  C.  Ciim  enim 
angulus  E A C fit  arqualis  angulo  O P M , & angulus  A C F fit 
arqualis  angulo  P O K ; angulus  vero  EOF  arqualis  fit  angulo 
M O K,  atque  totus  angulus  ACE  arqualis  toti  angulo  P O M; 
linei  autem  P M,  & O M concurrant,  proinde  linei  quoque  A 
E,  & C E concurrent . Quamobrem  linea  AE,  aut  peripheriam  tanget  1 aut  fecabit 
Supponamus  redam  A E circulum  lccare , adeout  cum  produita  diametro  concurrens  J 
circuli  peripheriam  non  tangat.  Namque  cum  tangit  fupcrius,  vidimus  Problemati  per  lo- 
ca  plana  fatisfieri  polle . Sccet  igitur . Quoniam  angulus  C A F squalis  cft  angulo  OPM; 
angulus  verb  A C F squalis  cft  angulo  P O R ; reliquus  propterea  angulus  A F C squalis 
erit  angulo  ORP;  qua  propter  triangulum  ACF  xquiangulum  erit  triangulo  OPR  j quam- 

* »•/*"*•  obrem  linea  AF  ad  lineam  AC  rationem  habebit,»  vt  PR  ad  PO.  Ita  quoque  ciim  angulus 

A C E fit  squalis  angulo  P O M , & angulus  C A E squalis  angulo  OPM,  proinde  trian- 
gulum A C i.  fimile  erit  triangulo  P O M . Quamobrem  vt  A C ad  C E , ita  P O ad  O M , 
t>  it Si  itaque  vt  AFad  A C,  ita  cft  P Rad  PO,  & vt  ACadCE,  itaPOadOM;eritbcxxquo 
vt  A F ad  C E,  ita  P R ad  O M.  Quoniam  autem  M K xquidiftat  P H,  & P Msquidiftat  H 
e j4<  pim.  K,  ob  id  H P M K parallelogrammum  erit ; quamobrem  reila  P M xqualis  erit*  reds  H K; 
quare  P M squalis  erit  1 L,  cum  H K,  & 1 L fint  squales . At  verb  K L squalis  eft  RM,  Sc 
Rk  squalis  ML  i ergo  PR  squalis  erit  IK,-  fed  I K squalis  cft  rcils  S:  ob  id  P R squabitur 
i 7 j» s,  fcd  vt  S ad  OM,  ita  diameter  B C ad  femidiametrum  D C ; ergo  vt  PR  ad  OM,  ita  4 dia- 
meter B C ad  femidiametrum  D C.  Quoniam  autem  erat  AF  ad  Ce  , vt  P R ad  O M ; pro- 
inde erit  A F ad  C E,  vt  diameter  B C ad  femidiametrum  D C . Ducatur  linea  C G . Quo- 

• u.  urtj.  niam  igitur  quadrangulum  A B C G in  circulo  deferiptum  eft,  erunt»  anguli  AGC,  & AB 

C duobus  vcdlis  squales;  cumque  reda  CF  squidiftet  reds  BA,  erit  angulus  FCE  squa- 
lis angulo  C B A;  quamobrem  angulus  FcE.vna  cum  angulo  A G C squalis  erit  duobus 
redis.  At  vero  angulus  FGC,  vna  cum  angulo  A G C xqualis  cft  duobus  redis ; ob  id 
angulus  F C E squalis  erit  angulo  FGC.  Eft  autem  angulus  FEc  communis  vtrique  trian-" 
gulo  cEF,  & G C E ; ob  id  reliquus  angulus  E F C squalis  erit  reliquo  E C G;  quamobrem 
circa  squales  angulos  latera  erant  proportionalia;  vtigiturGEadEC.itafECadEF; 
quare  rcdangulo  G r.  F squale  erirs  quadrato  EC,  efti,  autem  redangulum  AEG  squale 
S S*'|fc  rcdangulo  BEC : prirerea  redangulum  AE  G squale > cft  redangulo  G E F plus  redan- 
gulo  fub  EG,  & F A ; redangulum  vero  BEC  squale  cft  «redangulo  BCE,  plus  quadrato 
VfjPwUi . CE:  squalibus  vtrinque  lublatis,  nimirum  quadrato  CE  cx  vna  parte,  & rcdangulo  GEF 
ex  altera,  remanebit  rectangulum  lub  F.G , & AF  squale  rcctangulo  BCE ; propterea  igi- 
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tur  erit!  vt  AF prima  ad  CE  fecundam, ira  BC  tertia  ad  EG  quartam;at  vero  AF  ad  EC  ra-  i it  r ni. 
tionem  habet  vt  diameter  BC  ad  femidiametrum  DC,  vt  fupra  dcmonftratum  fuit,  quam-  ' 
obrem  EG  squalis  erit  femidiametro  D C,  fcu  D G;  quare  angulus  GED  squalis  erit  an- 
gulo GDE;  cft  autem  angulus  AGD  squalis  illis  duobus,  GED  nimirum,  & GDE , atque 
adeo  duplus  anguli  GED,  eftquc  angulus  G A D squalis  angulo  DGA;  quare  angulus 
EAD  duplus  erit  anguli  DEA.  At  vero  angulus  ADB  aqualis  cft  duobus  DEA,  & E AD; 
quare  angulus  ADB  triplus  erit  anguli  DEA;  atque  adeo  angulus  DEA  tertia  pars  erit 
propofiti  anguli  ADB. 

Quod  fi  angulus  ADB  trifectus  erit , diuifo  trifariam  angulo  recto , trifectus  etiam  erit 
angulus  refiduus  ad  rectum,  qualis  edet  angulus  aDV;  vnde  trifecto  angulo  recto  C D V, 
triicctusetiameritangulusobtufusCDA.  ■ 

! ‘AuBorit  Methodut 

Ad  generalem  Polygonorum  omnium  ordinatorum  infeript innem  in  Circulo . 
DIGRESSIO. 

'Ad  licebam  C regor ium  Mathematicorum  in  Collegit  D.  Andre  a apud  Scet  es  Prefe forem'. 

ET  inter  duas  datas  rectas  lineas  duas  medio  loco  continue  proportionales  inueniro 
& angulum  rectilineum  trifariam  diuiderc , mirabile  quidpiam  cft , non  nego ; longi 
tamen  mirabilius  illud  f ortaffe , nempe  celebre,  ac  prxftantiflimum  omnium. 

PROH  LEMA. 

Circuli  circumferentiam  in  quoteunque  partes  aquales  difpefcere . Vel  quod  in  idem  recidit . 

PropeJitO  circulo  quodcunque  polygonum  aquilae  erum,  ac  ordinatum  injeribere. 

£Sto  circulus  A B C D , cuius  diameter  A C.  oporteat  fa- 
cere quod  imperatum  eft . Centro  A , ad  interuallum- 
diametri  AC  deferibatur  arcus,  & viciffim  centro  C,  ad  idem 
inrcruallum  C A,  alter  deferibatur  arcus,  priorem  fceans  in  It 
diu  idatur  diameter  A C , in  tot  squales  partes,  in  quot  diui- 
dendaeft  circuli  circumferentia ; duabus  enim  prstermiffis, 
per  punrium  diuifionis  duifta  reCta,  quae  a punito  interfcCiio- 
nis  arcuum  1 ad  peripheriae  cauum  pcrucniat;  arcum  enim  in- 
tercipiet ab  extremitate  ipfius  diametri , ita  vt  tot  partes  illi 
squales  in  tota  peripheria  contineantur,  quot  per  diuifionem  A 
in  diametro  continentur.  Itaque 

Pro  Triangulo  squilatcro  diameter  AC  in  tres  squales 
partes  diuidatur,  quarum  prima  fit  AK,  per  K,  ex  I agatur  IE 
occurrens  peripherii  cauo  in  E,  agatur  E C.  Etico  E C eflt, 

latus  Trianguli  squilatcri.  , . ® f"  gualrumi 

Pro  Quadrato  diuifa  AC  diametro  in  quatuor  partes  squales , initio  facio  ab  A duabus 
prxrermiflis,  aggregatam  e duabus  prioribus  fit  AL  per  L a ita  ID , mox  ducatur  DC.  Di- 
co DC  efle  latus  Quadrati  circulo  inferipti . 

Pro  Pentagono  diuidatur  AC  in  quinque  partes  squales, initio  facto  ab  A, quarum  dua-  ‘ * 

bus  pofterioribus  prstermiffis,  trium  priorum  aggregatum  fit  A M,  per  M ex  I ducatur  I F, 

& agatur  F C . Dico  FC  efle  latus  Pentagoni  ordinati,  & circulo  inferipti , & fiede  Exago-  ; 

nosdiuifa  fiquidem  diametro  AC  in  fex  aquales  panes,  duabus  prstermifTis, quatuor  prio- 
rum fumma  fit  AN  per  N,  agatur  IG,  duCtaque  GC , erit  quidem  GC,  latus  Exagoni  ordi- 
nati; Quod  fi  diuidatur  diameter  in  feptem  squales  partes;  quarum  dus  fuerint  omiffs , & 
quinque  priorum  fumma  fit  AO per  O,  duCia  fit  I H ; afta quidem HC erit  Eptagoni ordi- 
sati  latus.  Circulo  inferipti . 

- - ~ - - Horum 
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Horum  autem  demonftrationem  , pluribus  in  Libro  noftro  dc  Circulo  profceuti  fumus  i 
In  huius  Problematis  effeflione,  Seniores  Geometra  melioris  nota  plurimum  infudaruitt  j 
ac  in  eadem  Recentiorcs  non  parum  temporis,  oleum,  operamq,-  perdentes  infumpfcrunt > 
ynde  laudis  non  nihil,  abfit  a verbo  iaflantia,  nobis  a pofteritate  fporandum . 

JiuBoris  Methodo  ahfoluitur , quod  praei  arus  Geometra proftitit  beneficio fpeciofe 
Logi  fi  ices  ad  eandem  Cubicam  Aquationem  negat  iit  e affectam  explicandam, 

A Lia  itidem  Methodo  non  minus  eleganti  fuperior  aquatio  Geometrice  poterit  ex- 
plicari dummodo  tamen  illa  a<  — j b'  a c=  z’ , feu  z lol,  nouam  hanc  induat  iormam 
a' - b’aa  b1  d. 

Modo  fupra  infinuato , eadem  enim  nota  quantitas , nempe  b planum  fublateralc  corffi- 
cicns  defignari  hoc  fymbolo  poteft,  nempe  3 b- , vel  b' , vbi  per  b>  non  tertia  pars  illius  co- 
cfScientis  plani,  fed  ipfiffimum  planum  inteUigcndum  eil,  & z'  vel  z fol.  intelligenditna  ap- 
plicatum ad  b’  itaut  ortiuaque  magnitudo  fit  d.  Si  autem  iam  difla  squatio  per  antithefin 
cuadat  a'  = b-  a + b‘  d ad  hunc  reuoeabitur  analogyftnum,  vt  b1  ad  a‘,  ita  a ad  a d. 

Sed  ad  indagandam  aequationis  radicem  illud  foluendum , 

Problema . 

betis  Judus  rectis  Z , & Q,  tertiam  reperire  X , iJ cuius  quadratum  eundem  huleat  ratio- 
nem quadratum  Z , qua  eft  ipfius  X ad  aggregatum  ex  Z.&X. 

Data  fint  duo  latera  F N,  & FG  accommodata  ad  reflos  angulos  in  F , oporteat  F N di- 
uidere  in  K , ita  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  FK  fit , vt  FK  ad  FN , plus  FK , vbi  FKin^ 
telligitur  squalis  X,  & FN  squalis  Q,  & FG  intclligatur  Z. 

X E S 0 L y T I 0. 

Sit  iam  faflum,  ita  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  F K,  fit  vt  F K ad  F N plus  F K : D»1 
plicetur  F G in  H , & in  refla  quidem  FG  quouis  accepto  punflo  A , ducatur  refla  A 
D parallela,  & squalis  ipfi  FN  i fccetur  autem , vel  producatur  ipla  A D in  E , adeo  vt  ea- 
dem fit  ratio  AD  ad  AE , qus  eft  AG  ad  GH , & compleatur  reflangulum  H A ES  fiat  vt 
E A ad  D A.ita  C A ad  Ba.  _ _ _ 

Quoniam  igitur  eft  vt  quadratum  F G ad  quadratum  FK , ita  FK  ad  FN  plus  Fk  , atque., 
adeo  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  A C,  ita  A C ad  A D,  plus  A C;  ergo  futnpta  com- 
muni altitudine  AC  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  A C , ita  quadratum  A C ad  reflan- 
gulum DaC  , plus  quadraro  A C ! fed  reflangulum  D A C plus  quadrato  A C squale  eft 
duobus  rcftangulis  IMk,  MIK;  ergo,  vt  quadratum  FG  ad  quadratum  AC,  ita  quadratum 

AC  ad  reflangulum  MIK , plus  reflangulo  IMK,  s 

feu  ad  quadratum  MI;  ergo  vt  FG  ad  AC,  ita  AC 
ad  MI ; fed  vt  FG  ad  AC , ita  KC  ad  BC ; vt  mox 
conftabit;  ergo  vt  KC  ad  BC,  ita  AC  ad  MIi  ergo 
reflangulum  A C B squabitur  reflangulo  ex  MI 
in  KCi  fed  reflangulum  DC  A , feu  PMH  squale 
eft  reflangulo  MIK  i ergo  per  additionem  squa- 
lium reflangulum  DCA  plus  reflangulo  AC  B , 
squabitur  reflangulo  MIK , vna  cum  rcctangulo 
ex  M I in  Ck.  Sed  rectangulum  MIC  squale  eft 
duobus  rcctangulis  MIK , & MI  in  CK  rcctangu- 
lum  vero  ex  AC  inBD  squale  eft  duobus  rccta- 
gulis  DCA , ACB;  ergo  rectangulum  ex  A C in  BD  squabitur  rcctangulo  MIC ; fed  vt  E 
A ad  A D , ita  quidem  rectangulum  ACE  ad  rectangulum  ex  A C in  B D vt  oftenfum  iam 
fuit ! ergo  rectangulum  ACE  ad  rectangulum  MIC , erit  vt  IA  ad  ATI. , vel  vt  GH  ad  G A ^ 
feu  vt  latus  rectum  ad  latus  transuerfumellipfeos&c.  Quod  fieri  poteft, 

Ummft  t 
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Lemma  J, 

Quod  autem  fit  vt  FG  ad  AC,  ita  KC  ad  CB,  fic  oftendo . Quoniam  enim  tjl  vt  GH , vel 
FG  ad  AG,  it  i F.  A ad  AS,  (fi  AC  ad  AB , ex  confirutlione ; erg » fer  conuerfionem  rationis  erit , 
vt  FG  ad  FA, fiue  ad  KC,  ita  AC  ad  BC;  ergo  permutando  vt  FG  ad  AC,  ita  KC  ad  BC. 

Lemma  11. 

Quod  vero  reftangulum  D AC  plus  quadrato  A C aquale  fit  duobus  re&angulis  IMK , 
jdlK , feu  quadrato  MI,  fic  oftendo. 

Quoniam  enim  retlangulum  fub  FG,cfi  MI  aquate  ejl  quadraro  AC  ob  tres  retias  proportio- 
nales FG,  A C,  M /;  ergo  fumptis  duplis,  hoc  ejl  reti  angulum  fub  dupla  F G,  hoc  efl  fub  F Ft,  vel 
KM,  ex  conftrutlionc  in  MI,  aquale  erit  duplo  quadrato  AC',  Retlangulum  vero  MIA'  aquale  e fi 
reti  angulo  D C A\  ergo  per  additionem  aqualium  reti  angulum  DC  A plus  duplo  quadrato  AC , 
fet  aquale  duobus  reti  angulis  IMK,  MIK;  Jed  reti  angulum  DCA  plus  duplo  quadrato  A:  aqua- 
le esi  reti  angulo  DAC  plus  quadrato  AC ; ergo  reti angulum  SAr  ,p/ut  quadrato  AC , aquabitur 
duobus  reti  angulis  IMK  MIK,  hoc  elt  quadrato  MI  &c. 

Compoftio  , 

DVplieetur  FG  in  Ft:  in  retia  autem  FG  accepto  quouis  puntlo  A , ducatur  AS  aqualis , (fi 
parallela  ipfs  FN,  & fecetur  vel  producatur  in  E,  adeo  vt  eadem  fit  ratio  AS  adAE,  qua 
ejl  AG  ad  GH:  compleatur  rctlangulum  AH  SE ; bificccntur  autem  retia  AH , ES , in  punitis 
T,  V,  atque  dutla  TV,  producatur  in  R , adeout  rect angulum  TXV  ad  quadratum  EV , eandem 
habeat  rationem,  quam  HG  ad  GA;  producta  autem  VT  in  T,  ita  vt  7T  fit  aqualis  VRi  axe  au- 
rem T R,&  latere  recto,  quod  ad  latus  tranfuerfum  fit  in  ratione  AG  ad  HG,  deferibatur  femiel- 
lipfis  . Ea  nece  far  io  ex  confractione  tranfibit  per  puncta  A,  (fi  E,  circulumque fccabit,  vel fu- 
prd,  vel  infra  N,  vel  in  ipfomet  puncto  N. 

Supponamus  autem  lectionem  primum  fieri  fupra  N,  vt  in  I,  & ex  I ad  FN,  perpendicu- 
laris cadat  IK;  erit  enim  Fu  aqualis  X quafita: ; adeout  quadratum  FG  ad  quadratum  FK , 

Ct  in  ratione  vt  FK  ad  FN,  plus  FK.  Fiat  vt  EA  ad  Ba,  ita  CA  ad  BA.  Producatur  IK  donec 
©ccunrat  retiis  AE,  TV,HS  in  punfiis  C,  L,  M. 

Quoniam  igitur  feftio  cft  cllipfis ; ergo  retlangulum  E C A ad  rctlanguluro  MIC  erit 
vt  latus  tranfuerfum  ad  latus  retium , fiue  H G ad  G A , vel  E A ad  D A ex  confirutlione 
fed  vt  E A ad  DA,  ita  quidem  rctlangulum  ACE  ad  rctlangulum  cx  AC  in  BD,vt  oftcn- 
fum eft;’ ergo  rcttagulum  ex  AC  in  BD,  aquabitur  rcftangulo  MIC;  fed  rctlangulum  ex  * In  lemma- 
AC  in  BD  aquale  cft  duobus  rettangulisDCA,  ACB:  rctlangulum  vero  MIC  aquale  eft  J”  f 
duobus  retlangulis  MIK,  & MI,  in  KC ; ergo  duo  rctlangula  DCA.ACB  aqualia  erunt  „s 
duobus  retlangulis  MIK,  & MI,  jn  KC ; fed  rctlangulum  DCA,  feu  PMH,  atquale  cft  re-  ni,-. ' 
ttangulo  MIK  ex  circuli  natura ,-  ergo  fublatis  aqualibus  ab  aqualibus , aqualia  remane- 
bunt rctlangula  ACB,  & quod  fit  cxMIinxC;  ergo  vtKC  ad  CB  ; ita  C A ad  MI,  fed  vt 
KC  ad  CB,  ita  FG  ad  AC,  vt  oftcnfum  eft;  ergo  vt  FG  ad  AC,  ita  AC  ad  MI;  ergo  vt  qua- 
dratum F G ad  quadratum  C A,  ita  quadratum  C A ad  quadratum  M I,  feu  quod  idem  cft 
ad  retlangulum  MIK  plus  rctlangulo  I M K ; fed  rctlangulum  D A C plus  quadrato  A C 
dbqualc  cft  duobus  rettangulis  I M k,  M 1 k fiue  quadrato  MI , vt  oftcnfum  cft ergo  erit  vt 
quadratum  FG  ad  quadratum  A C,  ita  quadratum  AC  ad  retlangulum  DAC,  plus  qua- 
drato AC;  ergo  dempta  communi  altitudine  AC , erit  vt  quadratum  F.G  ad  quadratum  A 
C , ita  A C ad  D A plus  A C , atque  adeo  vt  quadratum  F G ad  quadratum  F K , ita  F K 
adFNplusFk. 

Nec  dilfimiliter  fi  punitum  I caderet  infra  N;  perpendicularis  fiquidem  ex  I , in  FN  pro- 
tractam qualium  rectam  exhiberet . Quod  fi  caderet  in  N,  ipfa  FN,  foret  recta  quaiita . 
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Methodi  explicandi  sEcjuationem,  in  qua /olidum  afficitur  multa  Cuhi , mt 
3 b'  It  ~ t'  — tclfeu  X.  fol. 

Methodus  Communis  Recentiorum 

COnfhtuantur  duo  triangula  aquicrura,  itu  vt  Uter*  vnius  aqualiafint  lateribus  ulterius, 
Vtruntjue  vtriijue : quodlibet  autem  Uterum  fit  reeta  potem  tertiam  partem  plani  coefi- 
'nluu/t,  **"  cientis fublater alis ; angulus  autem , quem  is,  qui  efi  ad  fecundi  trianguli  bafin , rectam , q»t 
ducta  in  planum  cocjjicicns  facit  comparationis  bomogeneum , relinquit  ex  duobus  rectis,  trtplas 
fit  anguli,  qui  efi  adbafim  primi;  primi  namque  trianguli  bafis  Radicis  pretium  exhibebit. 
Superior  autem  aquatio  modo  fupra  explicato  nouam  tnduat forma,  nempe  3 h a — a'  — bi. 
Expolita  fit  E C , qus  ducta  in  planum  cocflicicns  facit  comparationis  homogeneum- , 
protracta  quidem  in  L , ita  vt  quadratum  CL  fit  planum  cocfficicns  illud  , quod  du- 
ctum in  altitudinem  E C,  facit  comparationis  homogcncum.  Super  EC  conftituitur  trian- 
gulum squicrure  EDC.ita  vt  vtrumlibcr  laterum  ED.DC  squale  fit  ipfi  CL.  Ad  punctum 
D cum  DC  aptanda  eft  A D faciens  angulum  ADC  squale  duobus  rectis ; demptis  tamen 
angulis  DCE,  & eo,  qui  eft  tertia  pars  anguli  DCL . Proinde  fccetur  angulus  DCL  trifa- 
riam, feu  beneficio  hyperboles  ,vt  fupra  do- 
cuimus, fine  auxilio  Conchoidcos , & ad  pun- 
ctum D fiat  angulus  A D C,  vt  diximus , & ad 
punctum  C fiat  angulus  A C B squalis  tertis 
parti  anguli  DCL,- protrahatur  AD  donec  oc- 
currat ipfi  C B,  exempli  gratia , in  B. 

Quoniam  igitur  angulus  BCA  ex  conftru- 
ctionc  squalis  eft  tertis  parti  anguli  D CL; 
angulus  vero  CDA  ex  conftructionr  squalis 
eft  duob”  rectis,  minus  tertia  parte  anguli  DC 
i , A-  infuper  minus  angulo  DC  A;  funtque  an- 
guli tres  CDA,  DaC,  ACD,  squales  duobus 
1 ectis ; ergo  duo  anguli  DAC,  aCD,  squales 
erunt  tertis  parti  anguli  DCL.vna  cum  angu- 
lo DCA.  Dempto  communi  angulo  DCA, re- 
manebit angulus  DAC  squalis  tertis  parti  anguli  DCL,  atque  adeo  angulo  ACB;  quam- 
• t.ptini,  °hrem  duo  latera  CB,  AH,  erunt  ■»  inter  fe  squalia . 

Quoniam  autem  vtcrqtic  angulus  A,  & C squalis  eft  tertis  parti  anguli  DCL;  ergo  an- 
gulus ABC  sqivilis  complemento  ad  duos  rectos , squalis  erit  tertis  parti  iam  dicts  ,plus 
angulo  DCA,  hoc  eft  angulo  D A C , plus  angulo  DCA . At  vero  duobus  hifce  angulis 
• (.  a qualis  eft  externus  BDC;  proinde  angulus  DBC,  squalis  erit  angulo  BDC;  quamobrem 
‘•t"m  latera  BC,  DC  inter  fe  squalia  erunt, b Sunt  igitur  AB, DC,BC  inter  fe  squales.  Centro  C 

ad  intcruallum  CD,  deferiptus  circulus  DCG,  necclfario  tranfibit  per  B.ex  puncto  B cadat 
normalis  BI,  cum  hsc  cadat  a vertice  B trianguli  squicruris,  necclfario  bifariam  fccabit  A 
C in  I : infuper  cadat  perpendicularis  DK,  hsc  necclfario  billccabit  E C , in  K;  protrahatur 
AB  ad  partes  B,  donec  occurrat  reets  CH  cxcitats  ad  angulos  rectos  ex  centro  C . Often- 
dendum  eft  triplum  folidum  contentum  fub  AB  quadrato,  & fub  altitudine  AC,  minus  cu- 
bo ciufdem  A C , squale  clfc  folido,  cuius  bafis  eft  quadratum  AB,  altitudo  autcmEC» 
adeout  AC  fit  propofits  squationis  radix. 

t mdi  Quandoquidem  quadratum  C G,  hoc  eft  AB,  plus  rectangulo  FHG , hoc  eft  rectangulo 

* 'I"m  " B H D, squale  eftc  quadrato  CH.vtrinque  fublatis  squalibus^emancbit  rcctangulum  BH 
D squale  quadrato  CH,  minus  quadrato  AB.  At  verb  quadratum  CH,  minus  quadrato  A 
B,  squale  eft  quadrato  A H,  minus  quadrato  A B minus  quadrato  A C,  hoc  eft  quadruplo 
quadrato  AB,  minus  quadrato  AB  minus  quadrato  AC;  ergo  quadratura  CH,  minus  qua- 
drato AB,xqua!c  erit  triplo  quadrato  AB,  minus  quadrato  AC;  quamobrem  rcctangulum 
li  H D squale  erit  triplo  quadrato  A B,  minus  quadrato  A C, 

Quoniam  autem  cil  vt  AC  ad  CE,  ita  IC  ad  CK,  & yt  IC  ad  CK,  ita  BH,  ad  HD,  3c  ka, 
, * - 
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quadratum  BH , vel  AB  ad  rectangulum  BHD  ;proprerea,  vt  AC  ad  CE , ita  erit  quadra- 
tum A B ad  rectangulum  B H D , vel  ad  triplum  quadratum  A B , minus  quadrato -A  C . 
Quamobrem  triplum  folidum  fub  quadrato  AB, vel  CL,&  altitudine  AC,  minus  cubo  eiul- 
dem  A C,  xqualc  erit  folido  fub  quadrato  AB,  fiuc  DC,  vel  CL,  Sc  altitudine  quidem  EC. 

Ancioris  Methodo  abfoluitur , quod  praclarus  Geometra  prafiitit  beneficio  Specioj, « 
Logijhccs  ad  eandem  Cubicam  AEquationem  explicandam,  m qua 
folidum  fub  latere  afficitur  multa  Cubi, 

Alia  etiam  Methodo  Geometrice  poterit  explicari  fuperior  xquatio  3 b!  a — a1  — i',  feu  z 
fol. , dummodo  nouam  hanc  induat  formam 
b:  a — a’  ~ b'  d 

MOdo  fupra  infinuato , eadem  enim  nota  quantitas , nempe  b planum  fublatcrale  co- 
cfficiens  defignari  hoc  fymbolo  potcll , nempe  3 b , vel  b' , vbi  per  b‘ , non  tertia- 
pars  illitis  coefficicntis  plani,  fed  ipfiflimum  planum  intelligcndum  cft.  & z' vel  z fol.  intel- 
ligendum  applicatum  ad  b’ , ita  vt  ortiua  magnitudo  fi:  d Si  autem  iam  dicta  xquatio  per 
antithcfin  euadat  b‘  a — b'  d ~ a',  ad  hunc  reuocabitur  analogyfmum,  vt  b‘  ad  a‘,  ita  a,  ad 
a — d;  fed  ad  indagandam  aquationis  radicctr.,  illud  foluendum . 


Problema . 

D.uis  duxius  rectis  t,  & Sjcrtiam  adinttenire , vt  X,  ad  cuius  quadratum,  data  P quadratum 
eandem  habeat  rAtioncm, qua  cft  ipfius  X adcxcefnm,  quo  Ifitpcrat  Jf.  SttA  B facta  du- 
pla ipfius  p,  (f  bifccta  in  M. 


P ‘ 


RESOLVTIO, 


q. 


_ 


f' 

/' 

c 

F 

/ p' 

M 0 

B. 

’ * 
O 

f 

. 

K 

. 

r 

\ K 

T 

7? 

0 

_ 

:: 

It  iam  factum,  adeo  vt  quadratturt  BM  ad  quadratum 
> FG,  fit  vt  FG  ad  cxccflum,  quo  FG  fuperat  AC , vel 
GH.  Sumatur  AB  ecqualis  dupla  P , eique  ad  rectos  an- 
vguIos  in  A , aptetur  A C aqualis  Qyjerficiatur  rectangu- 
lum  B A C D,  circa  quod  fit  deferiptus  circulus  A F B C:  B 
HpfTectaq;eritB  A in  M.funtpto  in  BMetia  indefinite  pro- 
ducta quouis  puncto  E,  & protracta  AC  ad  partes  C,fiat 
vt  M E ad  M B , ita  A C ad  A k , & perficiatur  rectangu- 
rfum  E A k L bifariam  autem  diuilis  A k , E L , in  punctis 
S,  & T,  iltngatur  S T , qux  protrahatur  ad  partes  T in  Nf, 
ca  lege  vt  rectangulum  SNT  ad  quadratum  TE,  fit  in  ra- 
tione EM  ad  MB ; prott  altatur  TS  ad  partes  S in  O , ita  vt 

SO  fit  xqualis  T N . Fiat  vt  BM  ad  ME , vel  I G ad  GH , - 1 *• 

ita  G F ad  F R. 

Quoniam  igitur  efi:  vt  quadratu  B Mad  quadratum  F G , itaF  G ad  exceflum , quo  F G 
fuperat  AC,  (eu  ita  FG,  ad  FG  minus  GH;  fed  vt  quadratum  FG,  ad  quadratu  AG.ita  FG 
ad  FG  minus  GH,  vt  mox  conflabit;  ergo  vt  quadratu  BM  ad  quadratum  FG,  ita  quadra- 
tum FG  ad  quadratum  AG;  ergo  vt  BM  ad  FG,  ita  FG  ad  GA.  Sed  vt  BM  ad  F G,  ita  BE 
ad  G R,  vt  infra  patebit;  ergo  vt  B E ad  G R,  ita  F G ad  G A ergo  rectangulum  ex  B E in 
G A xquabitur  rcctangulo  F G R . Sed  rectangulum  BG  A xqualc  cft  rcctangulo  HFG, 
ex  circuli  natura;  ergoxqualibus  additis , rectangulum  HFG  plus  rcctangulo  ex  B E in— 
G A xquabitur  rcctangulo  B G A,  vna  cum  rcctangulo  F G R;  vtrinque  fubtracto  rectan- 
gulo  F G R;  ergo  rectangulum  HFG,  minus  rcctangulo  F G R,  plus  rcctangulo  ex  B E in 
G A xquabitur  rcctangulo  B G A;  Sed  rectangulum  H G F plus  rectangulo  G F R xqua- 
le  cft  rcctangulo  HFG,  minus  rectangulo  F G R ( cum  H G plus  F"R  fit  xqualis  rectx  HF 
minus  RG : communis  autem  altitudo  G F ) ergo  rectangulum  H G F plus  rectangulo  G F 
R»  vna  cum  rcctangulo  cx  B E in  G A,  xquabitur  rectangulo  E G A,  plus  rectangulo  cx  B 
‘ . Aaa  s E in 
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E in  G A ; Vtrinqitc  fubtracto  rectangulocx  B E in  G A ,- ergo  rcctangulum  H G F , plus- 
rcdlartgulo  G F R,  aquabitur  redtangulo  EGA.  Sed  vt  H G ad  G I,  ita  rcdtangulum  H G 
F plus  rcdtangulo  G F R,  ad  redtangulum  1 F G,  vt  mox  dcmonftrabitur.-ergo  vt  redi  angu- 
lum E G A ad  rcdtangulum  I F G,  ita  H G ad  G I,  hoc  cft,  E M ad  B M,  feu  axis  O N ad  la- 
tus redium . Quod  fieri  poteft  &c. 


Lemmx  1, 


Quod  autem  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A G,  ita  fit  FGadFG,  minus  G H , fi ede- 
monftrabitur . Hoc  a nobis  oftcnfutn  fuit  in  Libro  de  Eli  ipfi . 


Lemmx  11. 


Quod  veri  fit  vt  BM  ad  1:G,  ita  BE  ad  GR , fic  dcmonftrabitnr . J^uoniam  enim  tjl  ex  eon. 
Jlrulhonc  vt  BM  ad  M E,  ita  67  ad  F R;  ergo  per  connirfioncm  rationis  erit  vt  Ii  M ad  R P. , 
ita  FG  ad  GR  ',  & permutando  vt  BM,  adFG,  na  DE,  ad  GR. 


Lemmx  111. 


Quod  vero  fit  vt  HG  ad  GI,  ita  rcdtangulum  HGF , plus  rcdtangulo  GFR  ad  rcdtangulum 

I F G,  fic  demonfirabitur . 

Ji 'nomam  entm  fuppontiur  vt  IG  ad GH , ita  GF  ad FR ; ergo  permutando  vt  ICadGF , ita  GH 
ad  FRsCr  componendo  vt  IF  ad  GF , ita  HG , plus  FR  ad  FR ; & iterum  permutando,  at  I F, 
ad  GH  plus.  FR,  ita  FG,  ad  FR;  fed  vt  TF,  ad HG,plus  FR,fumpta  eommuni  altitudine  FG  , 
ira  reO  angulum  IFG,ad  rcctangulum  HGF  plus  relfanguloGF R ;ergovt  FG  ad  F R ,fieu  IG 
■ ad  GH,  ex  confiructione fie  rcctangulum  IFG,  ad rtctangulum  HGF  plus  rect angulo  GFR;  (fi_ 
eonnertendo  vt  HG  ad  G I,  ita  rcctangulum  HGF  plus  rect  angulo  GFR  ad  rect  tegulam  IFG.  * 


COMPOSITIO. 


S Ematur  AB  dupla  ipfius  P,  eiijue  ad  rectos  angulos  in  A aptetur  AC  aqualis  perficiatur 

rcctangulum  B AC  D,c  irea  quod fit  de  fer ip  tus  circulus  A F B C ; bifiecla  B A mM; fium-  ; 
pio  m B M citam  indefiniti  producta  quouts  puncto  F.,  (fi  protracta  A C ad  parte  C ,fia  ,vt  M E 
ad  M B,  tta  A C ad  A E,  (fi  perficiatur  rcctangulum  E A K L;  bifariam  autem  diuifis  AK  , EL, 
in  punctis  S,(fiT,  iungatur  S T , qua  protrahatur  ad  partes  T in  N,  ea  lege  vt  rcctangulum  S N 
T ad  quadratum  TE, fit  in  ratione  E M ad  M B;  protrahatur  T S ad  partes  S in  0,  Ita  vt  S Ofit 
aquahs  T N.  Mox  autem  axe,  0 N,  (fi  latere  recto,  quod  ad  axem  fit  in  ratione  M B ad  F.  M,  de- 
ferebatur femtcllipfis  qua  neceffarto  ex  confiructione  tranfibit  per  puncta  A,  (fi  E ,&  circulo  te- 
currens , occurret  in  vno,  vel  pluribus  punctis ; occurrat  in  F,  ex  quo  fuper  A B cadat  perpendi- 
cularis F G,  qua  protracta  ad  panes  G fecet  parallelas  C D ,K  L,tn  punctis  H,  & Ii  Erit  entm 
F G aqualis  X quafita,  adeo  vt  quadratum  B M ad  quadratum  F G ,fit  vt  F G ad  excefium  ,qu» 
FG  fuperat  A C,  velG  H. 

Fi.u  autem  vt  BM  ad  ME,  veli  G ad  G H , fic  G F ad  F R . 

Quoniam  igitur  ex  ellipfcos  natura,  vt  cft  rcdtangulum  E G A ad  redtangulum  IFG,  ita 
axis  ON  ad  latus  redium,  feu  EM,adB  M,hoc  eftH  G ad  GI  ex  confiructione;  fed  vtHG 
ad  GI,  ita  rcctangulum  HGF  plus  redtangulo  GFR  ad  rcctangulum  IFG , vt  oftefum  cft  in 
Lemmate,-  ergo  rcdtangulii  HGF, plus  rcctanguio  G FR,  aquabitur  rcdtangulo  EGA;  ergo 
vtrinque  addito  rcdtangulo  fubB  E,  & G A , redtangulum  H G F plus  redtangulo  G F R , 
vna  cu  rcdtangulo  ex  BE  in  G A,  a-quabitur  rcdtangulo  EGA  plus  rcdtagulo  ex  BEin  G A 
feu  BGA;  fed  rcdtangulii  HGF,  plus  rcdtangulo  GFK,  a-qualc  cft  rcdtangulo  HFG , minus 
rcdtangulo  F G R f cum  H G,  plus  F I<>  fit  aqualis  redta'  H F,  minus  R G , Se.  communis  al- 
titudofit  G F)ergorcdlanguIumH  F G,  minus  rcdtangulo  FGR,  plus  rcdtangulo  cxBE, 
in  G A,  aquabitur  rcdtangulo  BGA;  ergo  vrrinque  addito  rcdtangulo  FGR,  redtangu- 
lum  HFG,  plus  rcdtangulo  ex  B E in  G A,  aquabitur  redtangulo  B G A,  vna  cum  rcdtan- 
gulo FGR;  fed  rcdtangulum  BGA  aquale  cft  redtangulo  H F G , ex  circuli  natura ; ergo 

ablatis 
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iWatis  aequalibus , remanebit  rcdangulum  ex  B E in  G A aequale  redangulo  F G R • er"o 
vt  B E ad  G R,  ita  F G ad  G A,  fcd  vt  B M ad  G F,  ita  B E ad  G R,  vt  oftenfum  cft , ergo  vt 
B M ad  F G,  ita  F G ad  G A ; ergo  vt  quadratum  B M ad  quadratum  F G , ita  quadratum^ 
F G ad  quadratum  A G;  fed  vt  quadratum  F G ad  quadratum  A G,  ita  F G ad  F G,  minus 
G H , vt  oftenfum  eft ; ergo  vt  quadratum  B M , ad  quadratum  F G , ita  F G ad  F G minus 
G H,  fcu  ita  F G ad  cxccdum,  quo  F G fuperat  A C.  Quod  facere  oportebat . 

MomiTVM. 

AT  ii  quis  nullo  habito  rcfpcdu  ad  Analyfin ; fcd  ex  dcmonftratis  in  Synthcfi  progre- 
di velit;  quod  dicebatur  aflumptum , nimirum  Quadratum  F G ad  quadratum  AG, 
ita  etfc  vt  FG,  ad  FG  minus  GH;  cum  fynthetice  eo  peruencrit  vt  BM,  ad  F G,  ita  FG  ad  G 
A,  pergat  dicendo,  ergo  vt  B A,  nempe  dupla  BM , ad  duplam  FG , ira  FG  ad  GA  ergo  re. 
dangulum  B AG  aequabitur  duplo  quadrato  FG . Sed  rcdangulum  BAG  aquale  eft  qua- 
drato aG  plus  rcdangulo  BG  A , feu  ob  circuli  naturam , aequatur  redanguio  HFG . ergo 
quadratum  aG  plus  redangulo  HFG  aequabitur  duplo  quadrato  F G , ied  rcdangulutnH 
FG  aequale  eft  quadrato  FG  plus  rcdangulo  F G H,  ergo  quadratum  AG  plus  quadrato  F 
G,  plus  rcdangulo  FGH  aquabitur  duplo  quadrato  FG . ergo  vrrinque  fublato  quadrato 
FG,  quadratum  aG  plus  redangulo  FGH  aquabitur  quadrato  FG.vtrinq,-  fublato  redan- 
gulo  FGH  quadratum  AG  aequale  manebit  quadrato  FG  minus  rcdangulo  FGH.  ergo 
vt  F G ad  AC , ita  AG  ad  Fff  minus  GH , ergo  vt  quadratum  Fc  ad  quadratum  A C , ita  fc 
ad  FC  minus  GH.  ob  trium  proportionalium  naturam.  Cumque  conflet  efle  vt  quadratum 
BM  ad  quadratum  FC, ita  quadratum  FC  ad  quadratum  Ac.  propterea  illud  infertur  quod 
fit  vt  quadratum  BM  ad  quadratum  FC  ita  FC  ad  FC,  minus  CH. 

SCHOLION. 

' • 

f reteris  quique  hoc  idem  afiequtbanlur  beneficio  interfectionis  far  aboles , cum  hyperbole  , quod 
apud  Eutoetum  videre  lices  in  Commentar  fis  /aper  libros  Archimedis  de  Sphiera , c 'r  Cyltn- 
1 dro ; quo  autem  pacto  id  ab  ptfisprsjlitumjit , ja-  fis,  qua  hic  /ubi/ cimus  quifique  cognojcct. 

Methodus  explicandi  aquationem,  in  qua  /olidum  affectum  fub 
quadrato  multatur  Culo. 

JJEc  aquatio  Geometrice  quidem  explicari  potefi  hunc  in  modum . Sit  aquatio  b a' a' 

~dz\  Dicatur  bejie  A B \ fit  que  d idem  quod  AC , (fi  sS 
jis  u d quadratum . Ji> fiandoquidem  fuppomtur  diuift  A S,  in  G, 
st  aut  G B,  fit  dupla  ipfius  A C.  Deinde  diuidatur  rurfus  in  H ; ci- 
tra, vel  vitra  G ; adebut  parallclepipeduni , cuius  bajis  quadratum 
H B ; altitudo  autem  H A , aquale  fit  paralle/epipedo , cuius  bafis 
quadratum  G Bi altitudo  vero  AC.  Oportet  autem  AB  maiorem 
' effi , quam  triplam  ipfius  C A. 

Praefuponcndum  tamen  Lemma  iam  ab  alijs  oftenfum  quod. 

Si  recta  quadam  diuifa fit  in  duas  partes,  quarum  maior  fit  mino- 
ris dupla . Para/lclepipcdum  contentum fub  quadrato  partis  maio- 
ris, & fub  reliqua  parte  velut  altitudine  Maximum  efie  omnium ; 
qua  per  quamcumquc  dittifioncm  effici pojfunt . Vndc  parallclc- 
pipedum , quod  eft  comparationis  homogencum : nequit  elfo 
maius  eo,  quod  fub  A G & quadrato  G B continetur . Itaque 
fit  cx.  gr.  reda  quadam  X , cuius  quadratum  dudum  in  A C , 
faciat  folidum  maius  contento  fub  AG  in  quadratum  GB.  Pro- 
blema erit  impoflibile;  quoniam  iftud  cft  maximum.  Fiatrc- 
etaugulum  AC  D B;  tuius  latera  C Ai  D B producantur  ad  partes 
A,  (fi  B.  Mox  vero  fias  rectangtilum  C D «5^,  aquale  quadrato  figmenti  G B.  Ductaque  dia- 
metro 
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me  IM  CGP,  protrahatur  D Afidonec  illi  quidem  occurrat  in  P,  per  punctnmautcm  G , ducta  », 
fi  parallela  alterutri  ip furum  i.M,DP;  compleantur  vero  parfilelogramma  A E , A X,  E B,  E 
N.  Axe  vero  D B,dr  lutere  recto  D de  (cubatur  Parabole  D K O, fecum  M P,  in  0 . 

gjuniam  igitur  urca  axem  D B , defer ipta  eft  Parabole  ,DKO,  latere  recto  exi/lente  D 
trtt  rect  angulo  in  Jfp  P , aquate  quadrato  O P.  Afitamobrem  quadratum  D P,  ad  rect  angulum 
9 D P,  rationem  eandem  b.ibtbil,  quam  habet  ad  quadratum  O P.  Sed  quadratum  DP  ,ad  re- 
y tantulum -k. £>  r > rationem  habet , VI D P , ad  J{J>,  communi  ex ifienit  altitudine  DP.  E fi  que 
rcctanonlum  C D P,  adrcetangulum  C D Jf,  communi  quidem  exiftente altitudine CD;efi  m- 
Ciim,vtDP,adD£j&vinP,adl>Ji>,  ira  erat  quadratum  DP,ad  rect  angulum  £j>  P; 
proinde  erit  quadratum  D P , ad  quadratum  O P,vt  rect  angulum  e D r,  ad  rect  angulum  < D.$i 
atnuc  adeo  permutando  reet  angulum  t DP,  ad  quadratum  DP,  rationem  habebit,  vt  reet  angu- 
lum C D 8,  ad  quadratum  OP.  At  vero  vt  rcclangulum  C D P,  ad  quadratum  DP,  ita  CD,  ad 
D P atque  adeo  ita  -A  G,  addi  C;  Sldamobrcm,  vt  AC,  ad  AC;  ita  erit  rcctangulum  C D £jtd 
q tailr  itum  O P ,feu  quadratum  G £ , hoc  cft  quadratum  N r , ad  quadratum  O P.  At  vero  .A  C 
intuor  e It,  quam  A G , qua  tertia  pan  cjl  tonus  AB,&AB  maior fuppouitur , quam  tripla  ip- 
ftus  A C ■ qu  ire  quadratum  OP,  minus  erit  quadrato  N P , atque  adcoO  P , minor  erit , quam  X 
,, . v„de  X. P maior  erit,  qubn  O P . Dcmdc  per  punctum  E,  intra  Afimptotos  AC,CD  defer t- 
bat-r  hyperbole  B K ii,  qu*  per  punitum  X , necefiano  tranfibit , - cum  paraltclogramma  A D , 

’ c X tquaha  fini,  propter  diagonalem  C G P , proinde  punitum  O Paraboles , cadet  intra  hyper- 
bolen E KX.  A:  vero  Parabole  DkO,  occurrit  A/jmptoto  CD,  in  vertice  D ; & occurrit  Afymp- 
lotoC  I,  iit  aliquo  b‘0  puncto; proptcrca  quod  C A,  parallela  cfi  axi  DP  Paraboles  j Hyperbole ^ 
autem  iemper  Incedit 1 intra  AJjmptvtos;proinde  Parabole  DkO  bis  hyperbole  occurrit  ,Jnpra 
nimirum  & infra  pnnftum  O . Sit  autem  punitum  occurfus  K , i quo  ducantur  Parallela  ad 
Afirnotoios,  nempe  k F,  & kl,  compleantur  autem  Parallelogramm * / F,  6' AD,  qua  qutJcm-a 
altilia  fiunt  ‘ inter  fe,  quippequ*  cojl  nuuntur  k lineis  ductis,  ad  Afymptotos,  & parallelis  &c. 
o)  obrem  CHL  , erit  paralletogrammornm  diameter , & linea  reila . Quoniam  autem  eft  A 
ni  A C , vt  CD,  ad  DL,  feuc,  vt  reti  angulum  C D ad  rect  angulum  LDgy.dr  erat  qu*- 
elutum  G B,  aquate  rect  angulo  CDdf,  ex  eonferultione,  6'  quadratum  H E, fine  k L in  Par*- 
boh  aqubo  'cfi  rect  angulo  L D Q,  proinde  A H,  ad  a C erit,  vt  quadratum  G B,  ad  quadratum 
1: ' t c>u  wmbrem  P ar alie lopipe dum , cuius  bafis  cil  quadratum  H B , altitudo  autem  H A, 
aqualiori!  Parallelopipedo,  eijiui  bafis  e fi  quadratum  G E , altitudo  vero  A C . gucd  erat  ope- 

r*  itaque  H 5 erit  radicis  valor , nam  parallelcpipedum , cuius  altitudo  A B , bafis  autem  qua- 
dratum H G , minus  cubo  tpfius  H B , aquatur  parallcleptpido , tutus  bafis  cfi  quadratum  C B , 
nempe  quadratum  ex  z,&  Mtudyt  cfi  AC,  nimirum  d. 


Aequationes  Cubica  ajfecl-e  /impliciter  fub  Quadrato . 
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filiationes  alia;  itidem  Cubica:  affecta-,  (impliciter  tamen  fub  quadrato , vt 


C1  Vperfunt  aEquatioi.. . . - » , < 

^3  a'>£ba'  = b d‘ , item a‘  — b a‘  — b d',  tandem  ba-a’  t=bd’.  Ha’  (uas  habent 


i ’ 

L 
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Ccomcmcas  effectiones  mediate , vel  immediate  i 1’riori  modo,  fi  cubos  hunc  in  modum- 
affectos  nimirum  fimpliciter  fub  qnadi  ato,ad  cubos  (impliciter  affeCtos  fub  latere  reducan- 
tur , qua  de  rc  nos  in  Algcbra  Spcciola  multa  diximus . Secundo  modo  fi  earum  conllitu- 
tio  (ueCtetur , carundcmque  onus  accurate  confidcrctur,  de  quo  loco  citato  cumulate- di(- 
feruimus.  Hic  folum  addam  ad  exhibendum  Geometrici  latus  Aequationis  propofita, 
conducere  diuifioncm  magnitudinis  cocfficicntis  Aibquadraticiifiquide  hinc  quali ta  radix 
innotefeit,  hoc  etiam  Antiquis  perfpcCtum  fuiffc  liquet,  ex  ijs , qua  pofteritati  tradiderant, 
de  quo  infra.  Intcrim  cft  opera  pretium  in  memoriam  redigere  rcduCtionciu  Cuborum 
fimpliciter  affeCtorum  fub  quadrato  ad  cubos  fimpliciter  affeCtos  fub  latere  & quidem. 

Si  a’  * 3 b a'  a-quetur  i foL  a^b.efto  e,&C'-3  b;  c,  aquabitur  z fol — ab’. 

Cum  icitur  Anaiyfta  refoiucudo  pcrucnerit  ad  huiufmodi  aquationem , vt  Geometrice 
radicis  aftimationem  exhibear,  debet  aquationem  illam,  ad  quam  pcruencrat,  ad  hanc  re- 
uocarc  fimpliciter  affeCtam  fub  latere,  cum  illa  foret  afferia  fimpliciter  fub  quadrato . Et 

Si  a' - 3 b a’ squetur  z fol.  a - b cfto  e,  & c' - 3 b- c aquabitur  z iol.  a b'. 

Cum  itaque  ad  illam  aquationem  peruentum  fuerit  oportet  ad  hanc  diam  redigere , r$ 
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ridicis  iftimatio  Geotrictrice  exhiberi  poflit . Et 
Si  3 b - a'aquetur  z fol. , a - b efto  c , 3 b'-  c - e'  aquabitur  z fol. - * b' , vel  b — a cito 
e.  3 b‘c  - c'  xquabitur  2 b'  - z fol. 

Cum  igitur  ad  illam  xquationcm  pcrucntum  erit,  ad  hanc  redudtioncm  cft  confugien- 
dum, vt  Geometrice  radicis  valor  exhibeatur . 

Aequationes  Culic a affeci a , tam  fub  quadrato,  quam  latere . 

NOn  raro  accidit  vt  in  refolutionibus  ad  has  xquationes  pcrucniatur ; tunc  autem  pr  j- 
ftat  illas  ita  rraftarc , vt  fecundus  xquationis  terminus  de  medio  auferatur , vel  re- 
ducende funt  ad  eu  modum  quo  fieri  debere  docuimus, ficut  de  tollendo  fecundo  arquatio- 
nis  termino  in  Algebra  Spcciofa,  fcd  reductionem  ipfam  hic  in  memoriam  rcuocabimus . 

Aequationes  Cubica  affecia  tam fub quadrato, quam  Utere. 


NOn  rarb  accidit,  vt  in  refolutionibus  ad  has  aquationes  perueniatur : tunc  autem  ex- 
pedit ad  reductionem  confugere , dc  qua  copiose  in  Algebra  fpcciola  locuti  fumus  i 
quamobrem , 

Si  a’  tj*  3 b a’  tjt  dpi.  a xquetur  z fol.  a q.  b efto  e. 

jt’  dpi.  — 3 b'  e xquabitur  z folido  q«  d plano  b — a b’. 

Si  a’  3 ba‘  — d pl.a  xquetur  z fol. . a q*  b efto  c . e'  — 3 b‘  — d pl.  e. 
xquabitur  z fol.  — 2 b'  — d pl.  b. 

Si  a'  a-  3 b a'  q.  d pl.  a,  xquetur  z.  fol. . a— beftoe.e'— 3 b‘q-dpl.e 
aquabitur  z fol.  q-  2 b'  — d pl.  b. 

Vel  b — a efto  e . 3 b‘  — d pl.  c — e'  aquabitur  z fol.  q*  2 b'  — d pl.  b 
Si  a'  — 3 b a1  — d pl.  a , atquet  ur  z fol.  a — b efto  e , c'  — 3 b'  — dpi.  c 
aequabitur  z fol.  q.  2 b1  *J<  d pl.  b 

Si  d pt.  a — 3 b a’  — a'  xquetur  z fol.  a q«  b efto  c . d pl.  3 b‘  c — e' 

aequabitur  z fol,  «Jt  2 b'»jtdpl.b. 

Si  3 b a’  — d pl.  a — a'  xquetur  z fol.  a — b efto  e . dpl.q»  3 b‘  e — e' 
xquabitur  z fol.  — d pl.b  — 2 b' 

" Velb  — a efto  e . d pl.  q»  3 b e — e1  aequabitur  2 b'  q*  d pl.  b — z ibi. 

Si  tandem  3b  a'  — d pl.  a — a'  aequetur  z fol.  a — b efto  e 3 b‘  — d pl. 
e — c'  aequabitur  z fol.  «Jt  d pl.  b — 2 b'. 

Velb  — a efto  e .3  b’-dpl.e—  c' xquabitur  ab'  — dpl.b-zfol.  

Hac  igitur  induftria  reuocandx  funt  aequationes  cubicae  affedtx  tam  fub  quadrato,quam 
latere,  ad  (impliciter  affeCtas  fub  latere,  vt  videlicet  Geometrice  radix  xquationis  exhibe- 
ri  poflir,  ac  propterca  Problemati  fatisfieri,  de  quo  poteft  hxc  xtas  gloriari,  nam  huiufmo- 
di  Problematibus  Veteres  ob  ignorationem  huius  Artis  fatisfacerc  minime  poterant . 

Cxtcrum  artificio  iam  dido  fuprapofitx  xquationes  cubicae  explicari  poffunt , quod 
mediate  fieri  dicitur;  quatenus  per  reduCtionem  explicatio  ipfa  perficitur . 

Immediatoramen  n quifpiam  hoc  idem  abtolucre  contenderet,  facile  quidem  aflequere- 
tur  fi  termo  fit  de  xquationibus  cubicis  (impliciter  affe&is  fub  quadrato, cuiufmodi  elt  a'q« 
b a'  — b d',qua  refoluta  in  analogifmum,  fit  vt  d“ , ad  a‘ , ita  b «Jt  a , ad  b , & procedendo 
mterpofita  media  e,  inter  b , & b «Jt  a , proucnit  aquatio  ad  parabolen  &c.  Tandem  enim 
conijeitur  ad  aquationis  explicationem,  opus  clfc  interfectione  circuli  cum  parabola,  vel 
cumhyperbola,  de  quo  infra . 

Qudd  (i  aquatio  cubica  fuerit  aftecta  tam  fub  quadrato , quam  latere,  cius  explicatio  ad 
locum  folidum  pertinet ; opus  enim  eft  conicis  feetionibus , dc  quo  agemus  infra , tractan» 
ates  de  lineis  eligendis  pro  folutionc  Problematis . 
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explicandi  Aequationes  compofitat  Quadraco-quadraticas , tfff  [rimo  de 
Aeqtiationiius  Quadrato  quadraticis  / 'tripliciter  affectis 
fui  quadrato . Cap.  IV, 


HArum-squationum  explicatio  facilis  admodum  cft , cfim  ad  locum  planum , nempi 
circulum  fpciftet . Sit  autem  primo  atquatio  quadrato  quadratica  affedta  fub  qua- 
drato per  affmrutioncui.  _ 

rltu-1  magnitudo , qua  potejl  tm  parationis  hemogtneum  coxit  ituatur  media  e Intus  pro- 
portionalibus , ile  vt  extremarum  dtjercntia  Jit  coefficiens  plana  magnitudo , mlnt/rt  extremi 
cxijlcnte  magnitudine  qusjitu . 

Proponatur  a'  J<  b'  a’  “ Sunt  proportionales  a'rf:  b’,  d1,  a1. 

In  hac  autpm  a quatione  datur  media  proportionalis  d‘  inter  extremas,  quarum  differen- 
tia cft  b',  minori  extrema  exiftente  a‘. 

Quoniam  autem  d tribus  magnitudinibus  proportionalibus  minor  extrema  eft  a’;  Intelli- 
gatur  triangulum  rcCtangulum  , cuius  bafis  erit  b ; at  vero  d media  proportionalis  inter  hy- 
pothenufam,& perpendiculum;  a denique  perpendiculum  ipfum . Fixe  ex  Zetetico de- 
prehenduntur . Sitb  quidem  bafis  trianguli  redianguli ; at  verd  d media  proportionalis 
ir.tcr  hypothenufam,  & perpendiculum;  atque  demum  a fit  perpendiculum  ipfum . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothcnufs  squale  eft « quadrato  perpendiculi,  plus  qua- 
drato bafeos  ,■  fi  quadratum  perpendiculi  cft  a‘ , bafeos  vero , b‘,  nccellario  quadratum  hy- 
pothemtfs  erit  a’  b1 . Si  itaque  fupponamus  efle,  vt  a‘  4.  b‘,  ad  d',  itad’,  ad  a',  fiet  x qua- 
tio a'  b‘  a’  zr  d'.  Ex  Zetetico  igitur  conftat . Si  fuerit  a*  tj*  b‘  a*  — d*,  neceflario  efle  vt 
a’  4r  b‘  ad  d’,  ita  d‘,  ad  a‘.  Quapropter  a effe  perpendiculum , trianguli  rc&anguli ; d verd 
mediam  proportionalem  inter  hypothenufam,  & perpendiculum;  b , denique  bafim . Hoc 
enim  modo  et  it  vt  a’  rf*  b’ , ad  d’ , ita  d'  ad  a' ; hoc  eft  vt  quadratum  hypothennfx  ad  qua- 
dratum medix  inter  hypothenufam,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum , ad  qua- 
dratum perpendiculi . Si  namque  magnitudines  fuerint  proportionales,  etiam  & quadrata 
ipfarum  erunt  b proportionalia . 

Vt  autem  hxc  xquatio  Geometrici  foluatur , adhibendum  cft  Problema , quod  refolu- 
tum  attulit  Vieta  in  fuis  effectionibus  Geometricis,  nempe , 

Data  hafc  trianguli  redianguli , dataque  media  proportionali  inter  hqpothtnufam , & peri 
pendtculum , reperire  triangulum . 

Data  fit  bafis  a B ; media  proportionalis  inter  hypothe- 
nufam,  & perpendiculum  fit  Z , oporteat  reperire  triangu- 
lum . Fiat  vt  A B ad  Z , ita  Z ad  BG , fitque  BG  conftituta 
ad  redtos  angulos  cum  a B ; diuidatur  A B bifariam  in  D , 
centro  D , inreruallo  DG  deferibatur  femicirculus  C G E,- 
protradfa  B hinc  inde  ad  C , & E , & fuper  A E deferipto 
femicirculo  A F E , protrahatur  G B ad  F , dudlis  A F , F E. 

Quoniam  C D,  D E funt  squales,  item  A D , D B ; proin- 
de CA  reliqua  , rcliqux  EE  squalis  erit;  quare  CB  squa- 
lis erit  aE;  proinde  redtangulum  aEB  squales  erit  re- 
dtangulo  C B E;  fed  illud  squale  eft  quadrato  F E , hoc  autem  quadrato  B G ; ergei  qua^ 
dratum  F E , squale  erit  quadrato  B G,  atque  adeo  redts  F E , B G squales  inter  fe  erunt 
Quoniam  autem  triangula  a F B , F B E fimilia  funt , Erit  proinde  vt  aB  ad  AF , ita  BF,  ad 
E E ; quare  reCtangulum  fub  A E , & B F squale  erit  redangulo  fub  A B , & F E,  hoc  eft  re- 
dtangulo  fub  aB  , & BG.  Eft  autem  rcftangulum  fub  A B,  & G B , squale  quadrato  Z ,-cr- 
go  re&angulum  fub  A E , & F B , squale  erit  quadrato  ex  Z . Eft  autem  angulus  A B C re- 
atus; quamobrem  angulus  A B F redtus  erit. 
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Methodus  explicandi  Aequationem , in  qua  Quadrato-quadratum 
afficitur  negate  fub  Quadrato . 

PLxna  magnitudo , qua  pote II  comparationis  homogeneum  conftituatur  media , i tritus  pro- 
portionalibus , tta  vt  extremarum  differentia  pt  eoe  fu  iens  plana  magnitudo , maiori  ex- 
trema exijlentc  magnitudine  quafita . 

Proponitur  a’  - b:  a‘  =:  d' ; (unt  proportionales  a'  - b‘ , d‘ , a’ . In  hac  autem  xquationtu, 
datur  media  proportionalis  d‘,  ita  vt  differentia  extremarum  fit  b',  maiori  extrema  exiften- 
te  a’. 

Quoniam  autem  e tribus  magnitudinibus  proportionalibus  maior  extrema  cft  a1. 
Intclligatur  triangulum  re&angulum , cuius  bafis  erit  b ; at  vero  d , media  proportiona- 
lis inter  hypothenufam , & perpendiculum;  a denique  erit  hypothenufa  ipla . Hxc  ex  Zc- 
tctico  deprehenduntur . 

Sit  b quidem  bafis  trianguli  reflanguli ; at  vero  d , media  proportionalis  inter  hypothe- 
nulam  & perpendiculum ,■  atque  demum  a , fit  hypothenufa  ipfa . . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothenufa:  tequalc  eft , quadrato  perpendiculi , plus  qua- 
drato bafeos , Si  quadratum  hypothenufa:  eft  a' ; at  vero  quadratum  bafeos  cft  D‘ , nccef- 
fario  perpendiculi  quadratum  erit  a'  - b*.  Vt  autcin  eft  a1,  ad  d‘,  ita  d1  eft  ad  a‘  - b' . Proin- 
de fiet  xquatio  a*- b‘a‘  t=d\  Ex  Zetetico  igitur  conflat.  Si  fuerit  a'— b!  a'  =d',ncce(fa- 
rio  effe,  vt  a1  ad  d‘,  ita  d’  ad  a’  - b‘ . Quapropter  a effe  hypothenufam  trianguli  reftanguli , 
d vero  mediam  proportionalem  inter  hypothenufam,  & perpendiculum ; b denique  bafim; 
hoc  enim  modo  erit , vt  a1  ad  d' , ita  d‘  ad  a’  - b' . hoc  eft  vt  quadratum  hypothenufa: , ad 
quadratum  media:  inter  hypothenufam , & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum  ad 
quadratum  perpendiculi . 

Si  namque  magnitudines  fuerint  proportionales , etiam  & quadrata  ipfarum  erunt  pro- 
portionalia . 

Vt  autem  htec  A: quatio  Geometrici  foluatur,  adhibendum  eft  Problema,  quod  rcfolu- 
tum  attulit  Vieta  in  luis  effeif  ionibus  Geometricis,  nempe. 

Data  hafe  trianguli  reti  anguli,  dr  media  proportionalis  inter  hypothenufam,  dr  perpendiett- 
lum, repente  triangulum.  '■ 

Sed  hoc  iam  fupra  folutum  fuit , 

Methodus  explicandi  Aequationem , in  qua  plano  planum  fub  quadrato 
multatur  Quadrato  quadrato . 

Plana  magnitudo,  quapotejl  comparationis  homogeneum  conftituatur  mediae  tribus  pro- 
portionalibus , ita  vt  extremarum  fumma  pt  coeffi ciens  plana  magnitudo , vtralibct  ex- 
tremarum ex  i ft  ente  magnitudine  quapta . 

Proponatur  b’  a’  - a'  =s  d'.  Proportionales  erunt  b‘  - a’;  d’ ; a*.  In  hac  autem  xquationc 
datur  media  proportionalis  d‘,  ita  vt  fumma  extremarum  fit  b‘,  vtralibct  extremarum^ 
exiftente  a’  magnitudine  quxlita . 

Quoniam  autem  vtralibct  extremarum  i tribus  magnitudinibus  proportionalibus  cft  a'. 
Intclligatur  triangulum  reftangulum,  cuius  hypothenufa  erit  b;  at  vero  d media  erit  in- 
ter bafim  & perpendiculum;  at  vero  a erit  bafis,  vel  perpendiculum . Harc  eft  Zetetico  de- 
prehenduntur . 

Sit  b hypothenufa  trianguli  reiftanguli ; at  vero  d media  proportionalis  inter  bafim , & 
perpendiculum,  atque  demum  a,  fit  perpendiculum,  vel  bafis . 

Quoniam  igitur  quadratum  hypothenufa:, tequale  eft 1 quadrato  perpendiculi.plus  qua- 
drato bafeos . Si  quadratum  hypothenufa:  eft  b‘ ; quadratum  vcr6  perpendiculi  fit  a’ , ne- 
ceflarid  quadratum  bafeos  erit  b'  — a'  j ac  proinde  cum  fit  vt  a’  ad  d* , ita  d'  ad  b’  — a‘ , fiet 
atquatio  t>’  a' — a'  c d\  Ex  Zetetico  igitur  conflat,  fi  fuerit  b“  a‘  - a*  c:  d' , neccffarib  eifej 
vt  a1  ad  d‘,  ita  d'  ad  b‘ — a,';  quapropter  a , ciTe  perpendiculum  trianguli  reiftanguli , d vero 
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med iam  proportionalem  inter  bafim,  & perpendiculum . Hoc  enim  modo  erit , vt  a;  ad  d*. 
jra  d*  ad  bl  — a1,  hoc  eft  vt  quadratum  perpendiculi  ad  quadratum  medix  proportionalis 
inter  bafim,  & perpendiculum,  ita  huiufmodi  quadratum;  ad  quadratum  bafeos. 

Vel  fi  b' eft  quadratum  hypothenufe,  quadratum  autetn  bafeos  fit  a : perpendiculi  qua- 
dratum fit  b> - a’ ; eft  autem  v t b‘  - a*,  ad  d- , ita  d’  ad  a‘  ,•  Quamobrcm  fiet  aquatio  b’  a'  - 

Vt  autem  hsc  «quatio  Geometrice  foluatur  adhibendum  eft  Problema  quod  refolutum 

attulit  Vieta  in  fuisefficdionibus  Geometricis,  ncmpfc. 

i>„M  hypothenufa  trianguli  rea  anguli , <$■  media  fr  aperti  anali  inter  bafim , & perpendten- 
lum , referire  triangulum , 

Data  fit  hypothenufa  A B , & media  proportionalis  inter 
bafin , & perpendiculum  fit  Z : oporteat  reperire  triangulum. 

Ad  pundum  A excitetur  perpendicularis  A F , ita  vt  A F , fic 
«qualis  L.  . . 

Defcriptis  verb  femicirculis  A C B , & E F B,  protracta  m- 
mirumB  A.adE.  Cadat  CD  perpendicularis  ad  AB,  ita  vt 
fit  «qualis  E A dudis  A C,  BC.  Quoniam  igitur  angulus  re- 
ilus  eft  •>  ACB, quippe  qui  eft  in  fcmicirculo,&  AF  eft  squa- 
lis Z ,-propterea  quadratum  cx  Z squale  erit  quadrato  A F, 
atque  adeo  redangulo  E A B;  fed  rcctangulo  E A B,  squale 
<ft  re&angulum  fub  DC,  & A i ; rcdangulum  verb  fub  u C , & aB  squale  eft  redangulo 
{ub  AC,  & C B;  proinde  redangulum  fub  a C,  & C B squale  erit  quadrato  ex  Z . quam- 
obrcm vt  A C,  ad  Z,  ita  erit  Z ad  B.  Eft  autem  angulus  A CBredus.in  triangulo  AC 
B,  cuius  hypothenufa  data  eft  A B,-  & Z pariter  data  media  eft  proportionalis  inter  perpen- 
diculum aC,  & bafim  Cis.  Triangulum  igitur  adinuentum  eft,  vt  oportebat. 

Aequationes  Quadrato  quadratic < etjfcci*  [impli- 
citer fub  Latere . 

CVm  autem  fuerit  Quadrato-quadratum  affedum  fub  latere , pro  eius  cxplicationei 
opus  eft  parabola,  & circulo.  _ . . - 

Quod  fi  fuerit*  affectum  quadrato-quadratum  fub  cubo  opus  eft  pro  eius  cxplicationo 
byperbola , vel  parabola  ,&  circulo , fed  de  his  infra. 

Placet  hic  autem  in  memoriam  redigere  squationes  quafdam  cubicas  affedas  fub  qua- 
drato, qus  ad  cubicas  squationes  affedas  fub  latere  reducuntur,  qua  de  re  nos  multa- 
fcripfimus  in  Algcbra  fpcciofii . Ita  quidem  ad  a’  — 3 b‘  a ~ z fol.  reuocantur  a’  ijr  3 b a’ 
ps  z fol.  ita  a’  - 3 b a‘  ==  z fol.  & a’  3 b a’  + d pl.  a ss  z fol.  In  qua  redudione  tamc.i- 
eft  opus,  vt  3 b‘ excedat  d pl.  Item  a'  + 3 b'  a — dpl.a^j  zfol.  &a’  — 3 b*  a + dpl.a“ 
Z fol.  In  qua  redudione  eft  opus,  vt  3 b'  excedat  d pl. 

Quod  fi  squatio  fuerit  in  qua  foiidum  afficitur  multa  cubi ; fit  etiam  redudio . Itaut  ad 
squationem 3 b' a— a' reducatur  3 ba‘--a'=  z fol. &a'~  3 ba’ij<d  pl.  a=s  zfol.  In 
qua  redudione  eft  opus,  vt  3 b’  excedat  d pl.  Infuper  & d pl.  a — 3 b a’  — a*  = z fol,  & jb 
— a' =-  llol.&3  ba‘  — dpl.a  =3  zfol.  In  qua  aquatione  3 b‘  debet  cxcede- 

Hsc  autem  redudio  fit  expurgatione  per  Vncias ; de  qua  fuo  loco  verba  fecimus  in  AI- 
ebra  fpcciofa  i Quando  itaque  peruentum  erit  refoluendo  ad  huiufmodi  squationes  ad- 
ibenda  eft  redudio , & exhibenda  Geometrice  radix  modo  iam  explicato  fuperius  cum- 
de  refoluendis  aquationibus  cubicis , loqueremur . 

Vt  autem  magis,  qus  diximus  perfpicua  fiant ; non  eft  ignorandum  squationes  cubi- 
cas per  diuifiemem  ad  quadraticas  reduci  poffe,  fed  illud  prsmittendum,  nimirum  quo  pa- 
do  per  multiplicationem  conftituaotur . 

Primo  fupponamus  igitur  a1 1}*  b a — b’  per  antithefin  fiet  a'  >£<  b a ~ b'  =3  o inftituta- 
multiplicatione  per  a ijr  b.  proueniet  a'  (Jt  a b a‘  --  b’  a =3  o , ergo  per  antithefin  anjnb 

a‘s» 
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a'=  b',  qua;  contraria  via  per  diuifionem  refoluitur  in  a'  4*  b a 3 b’  i 

Secundo  fupponamus  a‘-baa  b'  per  antithefin  fiet  a'  --  b a — b'  3 o inftituta  multi, 
plicatione  per  a — b.  fiet  a'  — a b a*  tf*  b'  =3  o per  antithcfiu  aba'— a's  b' ; qu*  contra, 
ria  via  per  diuifionem  refoluitur  in  a‘  — b a — b*. 

Tertio  fupponamus  a‘  4*  d a 3 b'  per  antithefin  a!  tft  d a — b*  =3  o . 

inftituta  multiplicatione  per  a 4«  b . & a’  ^ £ a ^ a ~ b'  s o. 

& per  anthitefin  a'  ^ ^ a ||a=  b’ , qux  contraria  via  per  diuifio- 
nem refoluitur  in  a’  4*  d a =1  b‘. 

Quarto  fupponamus  a' a 3 d per  antithefin  a>  4*  b a — d'  3 0. 

inftituta  multiplicatione  per  b — a.  & £ a — a>  — b d‘  3 o . 

& per  anthitefin  ^ f a --  a'  b d1.  qua;  contrari  a via  per  diuifionem 

refoluitur  in  a’ 4*  b a = d’. 

♦t*  b\ 

Quinto  fupponamus  b'3  a — a’ per  antithefin  autem 

a =3  o.  inftituta  multiplicatione  per  a — d. 

A-  b‘  " 4% 

a'"~  ^ V 1 bdZ  a— b‘d,  s=  o,& per antithefim etiam 

4*d‘j  . 

a'— 2 d-»  4*1,*» 

— b / jjthdr  a t=  b’  d.  quae  contraria  via  per  diuifionem 

- 

refoluitur  in  b!  3 J j}-  a — a‘. 

Quod  enim  fupcrefficit  multiplicatio , illud  refoluit  diuifio . Sed  aliquando  fruftranea 
redditur  refolutio , quoniam  videlicet  aequatio  ipfa  cubica  minime  refoiubilis  eft  ad  quod 
explorandum  videndum,  num  inftituta  3equationc,fic  vt  termini  pofitiui  comparentur  cum 
o,  per  ignotam  quantitatem  plus,  minufue  quantitate  nota,a;quatio  ipfa  diuidi  pofltt;  Tunc 
enimatquatio  refoiubilis  erit . Ha:c  tamen  exemplis  illuftrabimus . 

Supponamus  primo  a'  — 2 b!  a atquari  b'  per  antithefin  fiet  4*  a'  — 1 b’  a — b'  3 o ; at- 
que adeo  4»a'4*oa‘-ib:a-b'=s  o.  Diuidatur  per  a 4*  b,  nempe  fafta  antithefi  pro- 
ueniat  ,-cquatio  a'  — 2 b‘a  — b'=a  o;diuifionc  autem  inftituta,  prouenict  quotiens  a“  — b a 
- b1;  ita  igitur  fit  per  antithefin  a'  — b a 3 b’;  ac  propterca  hac  eft  aequatio  quadratica , in 
quam  cubica  illa  reduda  eft. 

Supponamus  fecundo  1 b’  a — a’  s b’ , & per  antithefin  2 b’  a — a'  — b' , aquabitur  o ; 
atqueadeo  — a' 4*-oa‘ 4.  2 b’ a — b‘,  aquabitur  o;  inftituta  diuifionc  per  — a 4 b,  fit 
quotiens  a 4*ba  - b'  3 o,  &pcr  antithefin  a’ 4*  ba3  b!,  ad  quam  quidem  aquatio- 
nem cubica  illa  reducitur . 


De  Theorematibus  refolutndis  beneficio  fpeciofie  Logifiices . Caput  V. 

IN  Theorematibus  refoluendis , quorum  videlicet  veritas  per  Algcbram  exploranda  fti- 
fcipitur,  eodem  ordine,  quo  Theorematis  veritas  eft  adinuenta,  demonftratio  ipfa  pro- 
cedit,  itaque  diffimilis  eft  Methodo  fuperiori  Libro  explicata,  propterea  quod  illa  com- *«»  > 
ponendo  regredimur  per  refolutionis  vcftigia,  & in  ipforum  Theorematum  refolutionibus 
fic  Analy  fta  procedit , vt  nifi  ei  datum  fuerit  Theorema  demonftrandum  Theorema  ipfum  r»  . 
adinueniat ; mox  vero  eodem  ordine  demonftrationera  contexit , quod  fi  ei  fuerit  exhibi- 
tum  Theorema  demonftrandum , non  fecus  ac  fi  primum  a fe  inuenienduin  illud  aggredi-  omfjfiu, . 
tur  ,hrc  autem  exemplis  clariorafient , 

Supponamus  igitur  confiderandam  afTumi  lineam  redlam  vtcunque  diuifam , fimulque* 

E b b 3 con- 
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conlidcrandmn  retengulum  fub  tota , & differentia  partium , cui  plano  ad  ipfas  partes  re- 
lato, squale  fit,  Vbiaducrtc,  noninconfulto  ttdictem  fuiffc  particulam  illam  ad  iplas 
partes  relato;  nam  non  de  quocunque  plano  hic  eft  fermo,  fcd  de  illo , qui  prxdites  linea 
partes  concernit . Hoc  igitur  primum  cfto  exemplum , vtpote  facillimum , quo  etiam  vius 
f ft  Ghctaldus  initio  fui  Operis  &c, 

PROPOS/T  10, 

Si  reda  line a fetetur  vteunque , reB angulum  Jub  tota , & different  id  partium , cui,  pUn 
dd  ipfas  partes  relato  , aquale  fit,  inquirere . 

Pars  vna  cfto  a , alia  autem  b , harum  aggregatum  erit  a 4*  b,  carundem  differcntiacrit 
a - b;  ducatur  illud  in  iftud,  & proucniet  a*  — b' ; eft  autem  a*  vnius  partis  quadratum , S: 
' b’  eft  alterius  partis  quadratu;  itaque  retengulum  fub  tota , & differentia  partium  squale 
f ft  differentis  quadratorum  partium  i hinc  autem  deducitur  Theorema , 

THEOREMA, 


pi  refla  linea  fetetur  vt cunque , r et  t angulum  fub  tota , & differentia  partium  aquale  eft  diffe- 
rentia quadratorum  partium , 

Sit  rete  A B vteunque  fete  in  D . Dico  retengulum  fub  tota  A B , & differentia  par- 
tium A D , D B , squale  ede  differentis  quadratorum  earundem  partium . Fiat  CD 
jcqualis  D Btcomplcatur  quadratum  A E F B;  ducatur  diameter 
E B;  item  rete  CG,1)H,  parallclx  alterutri  laterum  AE , BF, 
occurrentes  diametro  in  puntftis  O , & L,  per  qus  agantur  rete 
I M,  N Qparallclx  alterutri  laterum  &c.  Quoniam  DM , KP,  N 
G,  I H,  funt  circa  diametrum  quadrati , erunt  quadrata ; infuper 
D M eft  quadratum  partis  D B , cui  squale  eft  K P quadratum-. 
partis  C D ; eft  vero  IH  quadratum  partis  A DiatitexIH  fub- 
ti  axeris  quadratum  K P remanet  gnomon  R S T,  pro  differentia 
quadratorum  partium ; eft  autem  retengulum  O H , squale  N 
K , cui  squale  eft  I C ; quare  O H squabitur  I C ; communi  igi- 
tur addito  I G , fiet  retengulum  A G squale  gnomoni  differentis  quadratorum  partitu»; 
fcd  AG  continetur  fub  A E,  icu  A B,  tota;  & A C differentia  partium ; ergo  retengulum. 
fubtota,  & differentia  partium  squale  eft  differentis  quadratorum  partium,  Quod  erat 
ppers  pretium  oftenderc , 


schouqn; 

Poffet  etiam  fic  illud  proponi . 

Si  duo  fint  latera  quacunque , reet angulum  fub  aggregato  laterum , Cr  etrundem  iifftrcntiatjy 
tui,  plano,  ad  ipfam,  (f  latera  relato,  aquale  fit  inquirere . 

Corollarium , 


Ex  bis  manifeftum  eft  illud , 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  laterum  differentiam  oritur  eorundem  laterum  aggregatum 
Cum  enim  digerentia  laterum  dudta  in  laterum  aggregatum  efficiar  quadratorum  differentiam  , proinde  dif- 
ferentia quadratorum  diutia  per  dtficrtociam  laterum  oritur  eorundem  laterum  aggregatum  ..Secundo  are- 
rem cc  illud  inde  conitar . 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  lacerum  aggregatum  a oritur  latcrunr  differentia . 

PROPOSITI  Q,  ' 


Si  recta  linea  fecetur  vteunque , quadratum  differentia  partium f quibus,  planis  ad  ipfas  par- 
tes relatis  aquale  fit , inquirere , 

fwt 


Digitized  by  Google 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  II.  j8i 

Propofita  fit  recta  quadam  diuifa  in  partes  a , h , quarum  illa  fit  maior,  hxc  autem  mi- 
nor; earum  igitur  differentia  erit  a -b.  Sit  autem  injungunt  inquirere  quibus  planis  ad 
ipfas  partes  relatis  squale  fit  quadratum  ex  a — b. 

Ducatur  a — b quadratice  in  fe , & fiat  a’ »}« b‘  — 2 b a ,-  hsc  autem  funt  illa  plana,  qui- 
bus quadratum  differentis  partium  eft  squale . Hinc  ^ 

THEOREMA. 


Si  recta  linea  fecetur  vtcunque , quadratum  differentia  parttum  aquale  eft  quadratis  partium, 
minus  duflo  ree  t angulo  fub  partitus . ' 


B 


QVadratum  enim  C D plus  quadrato  C B squale  eft  qua-  C 

drato  B D plus  duplo  reflangulo  D B C , plus  quadrato 

w.  C B duplo , feu  quod  idem  eft , eft  squale  quadrato 
B D,  vna  cum  duplo  reflangulo  D C B;  ergo  cxceflus  quadrati  C D plus  quadraro  CB  fu- 
pra  quadratum  B D,  eft  duplum  reflangulum  D C B;  ergo  quadratum  BD  xquabitur  qua- 
drato C D,  plus  quadrato  CB,  minus  duplo  reflangulo  DCB , „ 1 


PROPOSITIO. 


Si  reeta  tinea  ficta ftt  vtcunque  , folidumfub  differentia  partium,  & fub  aggregato  qradra. 
torum , vna  cum  rectangulo  at  ipfis , em, /olido  ad ip/as partes  relato  aquale  fit',  inueftigart . 


Sit  refla  diuifa  in  partes , quarum  Vna  a , alia  b , vt  tota  fit  a 
t b,  differentia  partium  erit  a — b ; quadratum  ex  a , eft  a’ ; 
ex  b,  eft  b’:  reflagulum  fub  ipfis  cfl  b a ; quare  horum  aggrega- 
tum a' jb.it  b , quo  duflo  in  a — b , fit  a - b-,  vt  ex  multipli- 
catione patet;  quare  fi  refla  linea  diuifa  fit  vtcunque , folidum 
fub  differentia  partium  >&  fub  aggregato  planorum,  quorum 
vnum  eft  quadratum  vnius  partis,  aliud  quadratum  alterius,- 
tertium  denique  rcflangulum  fub  ipfis , squale  eft  differenti» 
cuborum  a partibus ; Hinc 

Theorema  .’ 


a + b 

a — b b 

a 

a‘4<ba»l.b‘ 

a-b 

— ba,— b»a— bi 
al^jtba»^b>a 

' 


\ 

Si  reeta  linea  feeetur  vtcunque, /olidum , cuius  altitudo  eft  differentia  partium : tafis  autem 
aggregatum  planorum , quorum  duo  funt  quadrata  partium , reliquum  autem  rect angulum  /ut 
■ipfis,  aquale  eft  differentia  cuborum  ab  ipfis  partibus. 


Sit  refla  D E,  vtcunq; diuifa  in  F;  & G F,  squalis 
fit  F E , vt  D G fit  differentia  partium , Dico  fo- 
lidum , cuius  altitudo  D G , bafis  autem  aggrega-  a f b 

tum  planorum,  quorum  duo  funt  quadrata  partium  G F 

D F , F E ; aliud  dcmutlT eft  rcflangulum  D F E , D— — — ■—  ■ . ■ £ 

squale  effc  differenti?  cuborum  earundem  partium.  a b 

Solidum  enim , cuius  altitudo  D G,  bafis  autem  ag- 
gregatum quadratorum  D F , F E , vna  cum  reflan- 

gulo  D F E conftant  cubo  D F , minus  cubo  ex  F E , ex  opere  multiplicationis . ‘Quamob- 
rem  fi  refla  linea  fefla  fit  &c.  Quod  erat  &c. 

SCHOUON, 


Pofiet  etiam fie  illud  proponi 

Si  duo  fint  latera  quacunque , /olidum,  cuius  altitudo fit  differentia  latorum , aggregatum Z 
planorum,  quorum  duofint  quadrata  partium , tertiuip  vero  rect  angulum  /ub  ipfis , em, /olido 

ad 
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'idipfts  ptrtes  relito  tqutle Jit , inquirere . 

Corollarium 

Ex  his  manifeftum  eft  illud . 

Differentia  cuborum  applicata  ad  laterum  differentiam  oritur  aggregatum  planorum,  quorum  duofunt 
quadrata  laterum  taliud  autem  rechngulum  fub  tpfis  lateribus . 

Contra  vero  (i  applicetur  ad  iplum  aggregatum  planorum  ctc.  oritur  differentia  laterum , 

PROPOSITIO i 

Sit  reetn  E I,d'  in  et  Jit  ,vt  I E id  H E ,ittC  F.,td  F E , rectangu/i  quidem  EH  F tdrt  elin- 
guium fub  EH,&C  /,  qut  ntio  Jit  penes  linet  ptrtes  num  vt  EF  ti  EC  inquirere . 

E F G H 1 


Supponamus  E I effe  b : at  E G , c : H E , d : EF  eric — 

v:atHF  critd—  'f.  Reftangulum  EHF  eritd1  — EI  =3  b 

; rcftangulum  vero  fub  E H,  & G I erit  bd  — dc . E G =3  c 

a 1 i.jumti.  Quoniam  igitur  eft  vt  b , ad  d , ira  c,  ad  £ , erit  * vt  H E a d 

b 17. quinti,  b,  ad  c,  ita  d,  ad  ~ ; ergo  diuidendo  l>  vt  b — c ad  c , ita  E F =• 

c ia.  ,*<»>..  d „ n ad  K . & permutando  ‘vtb-cadd  — -V-.itac,  H F=  d 

a itttL  4 .qui.  ad  t j & conucrtcndo d vt  ad  c , ita  d — ^ ad  b — c j G I ~ b - c 


fumpta  autem  communi  altitudine  d,  erit  vt  ~ ad  c,  ita  d’  — ad  b d — d c.  Hinc 
THEOREMA. 

Sit  reeti  quidem  A E, Jit  que  vt  A R td  J E,  itu  A Z>,  id  A C.  Sieoejsevt  A C ad  A D , it  i ri- 
cttngulum  A E C,  ad recttngulum fub  AE.dr  D B, 

Quoniam  enim  eft  vt  AB  ad  A E.ita  AD  ad  AC;  C D E 

• 1 erjt  t permutando  vt  A B ad  A D , ita  A E,  ad  A C;  A — — '—  -B 

B 1 7. quinti,  qyare  diuidendo  erit  t , vt  D B ad  A D , ita  C E ad  A C ; & permutando  y vt  D B ad  E C, 
jmt  ita  A D ad  A C ; Se  conucrtcndo  t vt  A C ad  A D , ita  E C ad  D B . Sumpta  autem  com- 

* muni  upitudinc  A E , erit  vt  A C ad  A D , ita  reftangulum  fub  A E , & E C,  hoc  eft  re- 
^angulum  A E C , ad  reifangulum  fub  A E,  & D B.  Quod  erat  operat  pretium  oftendere. 

PROPOSITIO. 


Si  ex  EI  tbfcift  Jint  tqutles  ptrtes  E F,H  I , d~  tntereeptum  fegmentum  F H , vteunqne  diui- 
fuminC,  oporteat  reettngulum  F C H quibus  planis  tdtlit  linet fegmenta  relitis,  tqntlc-j 
Jit , tnuejligtre . 

b, 


PArs  EF  fit  dj  etiam  H D erit  d , inter- 
ceptum fegmentum  F H , fit  b ^ pars  G 
F efto  a , reliqua  G H erit  b — a ! reSangu- 
lum  fub  E G,  G I camprehenfum,  erit  b d 1J4 
d-*ba_  a'  ; at  re&angulum  EFI  com- 
prehenfum  erit  fubd . & b -J*  d illudque  erit 
b d »{*d’,quo  fubtrafio  ex  b d t d’  t b a ~ a’, 
remanebit  b a — a‘ . Hinc  autem 
Theorema  deducitur , 


d Fa  G H d 

e r 

a b — a 

b t d •-  a b f d — a 

d f a 


bafda  — a* 
bdtd1 — da 


bdtd'tba-  — a1 
bd  f d. 


'4r 


THE(h 


Digitized  by  Google 


DE  RESOL.  IT  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  II.  38 j 

THEOREMA'. 

- 

$i  ix  reSt  A B abfciffafint  aquales  fanes  AC.DB.&  interceptum  figmentum  C D vteunque 
dtuifrm  m E . Dico  rell  angulum  CED,  aquale  e/e  reO  angulo  AEB,  minus  reti  angulo  ACB . 


Qr 


Voniam  rc&angulum  CED  aquale  c(l 
rcitangulo  D C E , minus  quadrato  CE;  A- 


D 


— reciangulum  vero  A E is  atqualecft  quadrato  A C plus  redtangulo  C D B,  plus 
reflangulo  D C E.  minus  quadrato  C E;  est  hoc  autem  fubtracto  rcdangulo  ACB,  rema- 
nebit redangulum  D C E , minus  quadrato  C E , hoc  eft  rcdangulum  CED,  Quamob- 
rem  re&angulutn  CED  tcquale  erit  redaugulo  AEB,  minus  redangujo  ACB,  Quod 
«tat  demonftrandum . 


PROPOSITIO. 

Si  fuerit  vt  E I ad  H I , itaBC  adG  H .bifariam  autem  E H fccetur  in  F , e reliquis  tres  de/-  Ewroplun 
gnare  continue  proportionales.  VL 

F G FI 

Voniam  igitur  eft  vt  E I , ad  H I , ita  E G , ad  G E 1 

U Ari»  ...  C T —I II  T . J f»  T ‘ _ T'  T r 


f\V'  - 

W H , erit  etiam  vt  E I,  plus  H I , ad  H I , ita  E H , 
ad  G H igitur  E I — b:  H I ~ c : E H erit 
b-c;  & E I plus  H 1 erit  b 4.  c : & F I erit^.' tc.Vt 
itaque  b f c ad  c , ita  b - c ad  V*? ; quare  G H erit 
t¥r ; dimidiatis  igitur  antecedentibus  erit  vt  ~ f c , 
ad  c,  ita  V2,  ad  !£jrr ; & per  conuerfionem  rationis  erit 
vt  ~ f c ad  , ita  *=-■  ad . Hinc  deduci- 
tor. 


THEOREMA. 


EI-b 
H I ~ c 
EH  = b-c 
EIplusHI  — bfc 
GH  — 

CI-4ir+c 

FI 


ii/t  neta  A B,  fit qut  vt  A B ad  H B,  it*  AD  ad  DH,  & AH  bifariam  fecetur  id  C . Dico  item 
tjfcvtC  B adC  H.itaC  H adC  D.  * " ~ 


o 


V oniam  enim  eft  A B ad  H B , vt  A D ad  D H 
erit  coponcndo  vt  AB  plus  HB  ad  HB,hoc  eft  A- 


C D H 


_ ; B 

iu^la  C B,  ad  H B,  ita  A H,  nempe  dupla  A C ad  D H ; atque  adc6  dimidiatis  anteceden- 
tibus, erit  vt  C B ad  H B , ita  C H ad  D H ; Se  per  conuerfionem  rationis  erit , vt  C B ad  C 
H,  ita  C H ad  C D . Quod  erat  operte  pretium  oftendere , 

S C H O L I O N. 

H te  peculiare  habet  prafiantiffima  hac  refoluendi  Methodus , qtiod  e* , qua  enuntiantur  ocu- 
lorum  ictu  vera  cernuntur : vnde  fi proportionales  aliqui  termini  e/e  dicantur , ftattm  butuf- 
modic/ecogntfcuntur.  It*  quidem  in  hac  reftlutione  contingit . £>u*ndo  fiqutdcm  diurnus 
vth^cadc  yttab-c  ad  , ftatim  apparet  hos  terminos  proportionales  e/e ; est  multiplica- 

tione etenim  extremorum  fit  produClumbc  — r1,  quod  etiam  fit  ex  multiplicatione  mediorum , 
Dimidiatis  autem  antecedentibus  dicebamus  e/e  vt-ficodc  ita  ~ *d'fi~ , quos  quidem 
terminos  proportionales  t/eperfpicuum  eH . Si  namque  ducatur  c,  in  £?  fit  fi  vero  multi- 


uifor.  2 b\  ie  ,propterea  fit  quotiens -t-  efic.  Vnde  etiam  per  conuerfionem  rationis  diceba- 
mus e/evt^\c  adb~,  ita  — adtfi  — , T antum  enim  fit  fi  ducatur  — ' in fe  quadrat  ici, 

quantum  fit  fi  ducatur  1 c in  , 

V.  i ' " In 
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384  C AROLI 

Ex  hoc  adiundo  paradigmate  cer. 
nitur  multiplicationis  procludam 

— -ijh  yw 

faciunt'-^,  T «#»  <>»/«»  ;/- 
lud  afficitur  figno  ~~ — «Vf  fr allio 
i~-  afficitur  figno  4« . A 4*  • & ™ 
f»  additione  fi  mutuo  interimunt  > 
vade  remanet  £>nod  autem 

-"fc-ft’  r KOT  fatiat — patet 

nam /radio  illa  reuocatur  ad 

hane-^xfi~  , nue  addita  ad——//—1- 
/acit  jp' ; infiituta  dtuijione  per  b - 
rj.  r /f/  quotiens  ~~  • 


R E N A L D I N I I 

b-C 

i *c 

x 

b_c  bc~e--  . 

x btc 

r"^ -1"  x bc'  e'  — bc‘ — c' 
b1  — x b e t e*  ifo  bc-‘-c‘  bfc 

_4 * 

b‘  — x b c t C. 


PROPOSITIO. 


gicmpHim—»  ji /dem  politis  effic,  Pium  dicendum  vtC  l ad  E G ita  GH  ad  E G inquirere. 

m J e E F G H I 

Quoniam  enim  oftendimus  efle , vt  tj*  c ad  ita  *=* 
ad  fc-*  - j propterca  rciftangulum  fub  extremis  aequabitur  quadrato  medij : nempe 
UStfc . fed 'huic  «quale  ei)  re&angulum  fub  b — c - -/ffii  & fub  vna  cum  quadrato  er 

i='  - Vj..y ; Vtrinque  igitur  huiufmodi  quadrato  fubtraito,  remanebit  re&angulum  ex 

t'  — in  i^jrj  4.  c aquale  redtangulo  fub  b — c — & fub  Vjr  ergo  erit  vt  'rir 

«j*  c ad  b ‘r  c ~ ^ ita  err  »d  ¥ - rir-  Hinc  deducitur. 

f H E O R E M A. 

HJdem  pofitis  &c.  in  recta  A B,(fi fitvt  A S ad  H S ita  ADudt>  H.  Dico  tfieviDB,  *d~dp 
ita  D H ad  DC . 

Quoniam  enim  oftendimus  efle,  vtCBadCHs  CD  H 

ita  C,  H ad  C D i erit  rectangulmn  B C 0 aquale.,  A — B 

quadrato  C H ; fed  eidem  quadrato  C H ; aquale  eft  re&angulum  A D H ; plus  quadrato 
C D ; ergo  vtrinque  fublato  quadrato  C'  D ; erit  re&angulum  C D B , aquale  rediangulo 
A D H;  quare  erit  vt  D B,  ad  A D ita  D H ad  C L) . Quod  erat  opera  pretium  oftendere . 

In  proximis  fuperioribus  exemplis  litter?  maiufcula  Refolutionis  & Compofitionis  nori 
* funt  eadem , id  tamen  non  neceffario , fed  ad  bene  eife,  fi  placet , ne  Refolutionis  maiufeu» 

la  eadem  fint  fpecie  cum  miaufculis . 

scholion: 

Hic  autem  efl  opera  pretium  adi  ungere fe  quem  em  pragmatiamfut  confiet  terminos  illos  pro- 
portionales effe , vnde  magis  quoque  liquet , quod  dicebamus,  nimirum , hoc  pracipuum  in  hae 
efie  refolucndi  ratione , vt  illic  0 confle  t , enunciatum  de  aquali  tat  e inter  aliquos  terminos , vel 
de  analogi/mo  in  tribus , aut  quatuor  terminis , qua  certe fine  hoc  artificio , non  ni  fi  vi  difettr- 
fus  deprehende  potejl ; (ffi  ex  Motione  conflat , cum  hic  ob  oculos  omnia  fint  luculetlW  eossfid. 
tuta. 


tm 
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bc  — c* 

*c 

b4tc 

D 


Termini  proportionales  i 

bc  — c* 

bc— c* 

bjfi-c 

. B 

b — c bc— c* 

* b*c 

E 

bc_c* 

b-c- — A 

btjtc 
bc_c,  B 

b<$*c 

*:  . 

b*c  — 2 bc*^fc>  — bi  c*  — 2 bcj 
b*J*c  b*tj<2  boJ*c* 

bc  — C*  _ „ 

D 

b^c 

b — c — bc  — Ci  p 
a b 4«  c 


b»cl  — 2 bcJ*j+c+— be*  — Cj 


bi4nbc*c*  b + c 
biC  — >bCii|tci  SjP  bc  — c1 


ab*j*2c  a 


b»c  — a bc*iftc>  bc— c»  b*c*~abc)  + c<  — bc*.~c>  F 

1 


ab+ac 
b*c—  a bc‘tJ(C* 

abt$rae 

b'c— ibc*  fc* 

btc 


b*  *}.  2 bc^ffc1  b<J»c 
bc  — c*-— — bc>  — c> 

2 b »J.  c 

abc*  — ac' 
b*c  — bcs 

blc  — abc*  — c* 


abf2C 

fides  igitur  ex  dufla  A in  B fleri  t i 'quantum fit  ex  duae  D in  E.  Fit  enim  F , eft  autem  F , 
aqualis  iffi  C nam  - repentur  vtrobiq-,  at fi  ex auferatur  remanet 

juaaddstaad^^fit^Ai . ^ 

i rO  eos  it  10: 

Sit  recti  quadam  feetaper  inaquaiia  in  D\fint  autem  partes  At>,  DB  diuifa  bifariam  inC  ,&  Umtlunu 
E : oporteat  conferre  quadratum  totius  AB  plus  quadrato  DB.cum  quadrato  AC , plus  aua-  V 1 1 L 

dratoCB.  ' ' ' * 2 " 


Ccc 


Siip- 
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38  6 CAROLI  R1NALDINII 

SVpponamusACcffea.etiamCDerita.  At  D t a | j b 

Efit  b,  nam& EBcrirb ; tota  autem  A B erit  2 C D E 

a t * bthuius quadratum  eft  4 a!f  8 b a 1 4b‘;  qua-  A — B 

dratum autem  D B,eft 4 b’ ; itaque  aggregatum  ex  a a b b 

his  erit  4 a1  f 8 b a f 8 b’ . At  vero  quadratum  partis  AC  eft  a1,  partis  autem  CB , eft  a'  t 
4 ba  1 4b‘ . Horum  aggregatum  eft  2 a!  1 4b  a 1 4b‘,-eft  autem  2 a’ t4ba  f 4 b*  dimi- 
dium illius  quidem  4 a’  t 8-b  a f 8 b' . Hinc 


THEOREMA'. 


Si  rectu  A B diuifa  fit  per  in  aqualia  in  D.  Diuifis  autem  partibus  in  punctis  C,dr  E,  bifariam. 
Dtco  quadratum  A B plus  quadrato  D B duplum  efie  quadrati  A C,plus  quadrato  C B . 


Q1 


Vandoquidem  A B diuifa  eft  per  inaequalia  in  D ; C 

partes  autem  AD,  D B .diuifa:  bifariam  in  C ,&  A — — 

E , quadratum  totius  A B aquale  erit  duplo 


-B 


reftangulo  B A C plus  duplo  re&angulo  A BF. ; quare rc&anguIumB  AC, vna cum re- 
angulo  A B E , hoc  eft  rcfiangulum  fub  A B , & C E dimidium  erit  quadrati  A B ! qua- 
dratum autem  D B duplum  eft  redtanguli  fub  D B,  & E B;  quamobrem  redlangulum  fub  A 
B,  & C E,  vna  cum  re&angulo  fub  D B , & E B dimidium  erit  quadrati  A B , plus  quadra- 
to D B . Sed  redtangulum  lub  A B , & C E plus  rcftangulo  fub  D B , & E B squale  eft  rc- 
Ctangulo  B C E plus  reifangulo  E C D,  vna  cum  rcftangulo  D B E,  feu  plus  reSangulo  E 
DC  vna  cum  quadrato  CD  plus  rcftangulo  DBE.  At  vero  ha:c  omnia  rcdtangula  fci- 
licet  B C E plus  rcftangulo  E D C,  vna  cum  quadrato  C D,  plus  rcftangulo  DBE  atqua- 
lia  funt  quadratis  AC,  CB;  ergo  quadratum  A B>  vna  cum  quadrato  DB  duplum  eft 
quadrati  A C plus  quadrato  C B.  Quod  oportebat  oftendere , 


PROPOSITIO. 


■ mrYni_.  Si  latus  aliquod  ficetum  fit  vtcunque , quadratum  totius  plus  quadrato  differentia  partium-)', 
v 11 1 '•  quibus  planis  a d ipfas  partes  relatis  aquale  fit , inquirere . 


b 


DAta  fit  refla  A B , vtcunque  fefia  in  C , ita  ta-  a C a D 

tnen  vt  partes  AC,  C B , fint  inter  fe  insquales > A B 

alioquin  nulla  earum  differentia  foret . Sit  earum  diffe- 
rentia D B . Supponamus  A C effc  a , etiam  C D erit  a;  at  vero  D B fupponamus  b ; robei 
igitur  A Bcrit  2 a f b,  cuius  quadratum , eft  4 a'  1 4ba  t b1,  cui  fi  addas  b‘,fiet4  a‘f4b 
a t 2 b’.  At  ver6  quadrata  partium  funt  a‘,  & a’  f 2 b a t b',  quorum  aggregatum  eft  2 a‘  t 
2 b a f b'i  hoc  autem  dimidium  eft  illius  4 a‘  1 4 b a f 2 b‘.  .Hinc 

THEOREMA. 

Si  latus  aliquod  diuifium  fuerit  vtcunque,  quadratum  totius  plus  quadrato  differentia  partium, 
duplum  efi  aggregati  quadratorum  a partibus . 

QVoniam  A B fefia  eft  vtcunque  in  D , quadratum  totius  A 
B.erit  squale  quadrato  . B plus  duplo  rcftangulo  A D 
• B plus  quadrato  AD;  fed  A D fefia  eft  bifariam  in  C . 

Proinde  duplum  redtangulum  A D B idem  eft  quod  quadruplum 
C D B , & quadratum  A D , idem  quod  quadruplum  quadratum  X , - y. 

CD;  proinde  quadratum  Ab  squale  erit  quadrato  D B plus  l|_K  4j 
quadruplo  rcftangulo  C D B,  plus  quadruplo  quadrato  CD,  vel  l/  I 
AC.  Quare  quadratum  A B plus  quadrato  DB,  squale  erit  “ ® * 
quadruplo  quadrato  AC,  plus  quadruplo  rcftangulo  CDB, 
plus  duplo  quadrato  D B. 

Qu<> 
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Quoniam  autem  C B diuifa  cft  vtcunque  in  D , erit  quadratum  C B atqualc  quadratis  C 
D.LjB  plus  duplo  reiftangulo  C D B addito  quadrato  C D,  fcu  A C:  quadratum  Cii  plus 
quadrato  A C , erit  aquale  duplo  quadrato  A C , plus  duplo  reiftangulo  C D B,  plus  qua- 
drato D B . Hoc  autem  aggregatum  cft  dimidium  illius , quod  conft.it  ex  duplo  quadrato 
D B,  plus  quadruplo  quadrato  A C,  plus  quadruplo  reiftangulo  C D B,  quamobrcm  qua- 
dratum totius , plus  quadrato  dirifarcntix  partium  duplum  cft  quadratorum  a partibus . 

Quod  erat  opera:  pretium  dcmonftrarc.  « 

Hac  cernere  licet  in  fuperiori  fchcmatc  A B QN , duifta  diagonali N B , duftifque  pa- 
ralleli C O,  D P,  item  E H,  I M,  fc  mutuo  letantes  in  F,  G,  k.  L,  Scc. 

PROPOSITIO. 

Si  rtc7.i  A p feci*  fit  i»C,&  D,vt  AC  ,D  B fint  inter fi  punies ; fit  autem  adictl*  if.fi  qua-  EKmp[um_, 
cunque  B F:  rea  anguium  CFD , quibus  planis  ad  ipfas  partes  relatis  aquale fit , inquirere . X* 

SVpponarous  A C clTe  d , tantum  etiam  erit 
D B. Intercepta  CDfitb,-  adiedfa  veroB 
F , efto  a . reftangulumC  F D , erit  b d f d*  | a 
datbata1.  At  reiftangulum  A F B cft  a d a 
tbaf  at . Rciftangulum  vero  C B D cft  b d f 
d*.  Proinde  cum  bdfd  4«  ada  fba  fat, 
conftet  ex  Jdafbatat,  & exbdfd*.  His 
icitur  planis  aequale  erit  reiftangulum  CFD. 


, theorema: 

rtffd  Une*  A B fili a fit  in  C,  & D,  ita  vt  A C,  V B fint  aquales , & ddiett*  & fit  B F.  Dico 
rtS angulum  C FD  aquale  efie  reU  angulo  A F B,  vna  cum  reS angulo  CBD. 

kt'~' 

Q Vandoquidem reaangulum  CFD  atquale cft  C . D B 

reiftangulo  CDB  plus  quadrato  DB  plus  re-  A — — —— _ 

dtangulo  duplo  B D F , vna  cum  reiftangulo 
fobC  D,  & BF.  plus  quadrato  B F.  At  vero  reiftangulum  A F B atqualeeft  duplo  reiftan-' 
gulo  DBF,  plus  rciftaugulo  fub  C D , & B F , vna  cum  quadrato  B F . Reiftangulum  vero 
CBD  arquale  eft.reiftangulo  CDB,  plus  quadrato  D B ; horum  aggregatum  eft  redtan- 
gulum  C D B.-  plus  quadrato  D B , vna  cum  duplo  redt angulo  DBF,  plus  reiftangulo  fub 
C D,  & B F,  vna  cum  quadrato  D B.  Quare  Scc. 

QOKOLLAKIF  M\ 

Hrnc  mani/tftum  cft , tedtaiguli  C F D excefliim  fopta  redbmgulam  C B D,  elTe  redhngnlum  A F B. 

f * - 

* * TROPOSlT  10 \ 

Sit  riSa  E F fitia  quidem  inG,&H,  ita  vt  quadratum  EC  ad  quadratum  G H \fit  vt  E F di  E,tmplria4 
H F . Sit  autem  iniunclum  inquirere , quo  pallo  fi  habeant  £ F ,GF  ,& H F , fi  interfio  * 

conferamur , 

Statim  fc  fe  offert  analogifmus : vnde 

Ccg  3 Z*l£Og 


^ d C b D d B a 


bfd 

d 

bdfd‘ 


b f d f a 
dfa 

bafdata1 

bdfd‘tda 

bdtd‘t  2 da  fbaf  a» 

* dtbfa 


adafbatai 
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fHEOREMA, 

Si  relt*  E F Jeita  J it  in  <7 , & H,  it*  vt  quadratum  EC  ad  quadratum  G H,Jit  vt  ET  ad  H T . 

Piet  E F,G  F,H  T,  in  continua  efe  analogi* . 

Si  enim  GF  non  cft  media  proportionalis  inter  E F.&HF,  fit  alia  quipiam  IF.qu* 
maior  erit , vel  minor  quam  G F . 

Voniam  igitur  cft  vt  E F,  ad  H F ■ ita  quadratum  G H 

E G ad  quadratum  GH;  erit  propterea.vt  E G E F 

■ ad  G H , ita  E F ad  I F , qua;  media  cft  inter  II 

E F,  & H F.  Sed  vt  E F ad  I F,  ita  debet  c fle  E I ad  I H,  cxccfius  ad  exccflum;  ergo  vt  E G, 
ad  G H,  ita  E I ad  I H.  Quod  cft  impoflibilc . . 

Aliter  , Quoniam  igitur  eft  vt  E F ad  I F , ita  I F ad  H F i ergo  vt  E F ad  H F , ita  qua- 
dratum E I ad  quadratum  I H.  Sed  vt  E F ad  H F,  ita  quadratum  E G ad  quadratum  G H 
ex  hypothcfi ; ergo  vt  quadratum  E I ad  quadratum  I H , ita  quadratum  E G > ad  quadra- 
tum GH.  Quod  eft  impoflibilc . 

Aliter.  Supponamus  I F mediam  e(Tc  inter  E F,  & H F. 

Quoniam  igitur  E F , I F , H F , funt  proportionales ; ergo  ex  natura  proportionalium  vt 
E F ad  H F,  ira  quadratum  E I,  ad  quadratum  I H;  fed  vt  EF  ad  H F,  ex  hypothcfi,  ita  qua- 
dratum E G ad  quadratum  G H;  ergo  vt  quadratum  E I ad  quadratum  I H,  ita  quadratum 
E G ad  quadratum  G H;  ergo  vt  E I ad  I H , ita  E G ad  G H ; & componendo , vt  E H ad  I 
H,  ira  E H ad  G Hi  & permutando  vt  E H , ad  E H , ita  I H ad  G H ; ergo  addita  communi 
H F,  erunt  I F,  & G F inter  fe  atquales  . Sed  I F media  fupponitur  proportionalis  inter  EF, 
H F;  ergo  G F media  quoque  proportionalis  erit  inter  caidem  E F,  H F;  ergo  E F , G F , H 

F,  erunt  proportionales. 

Perinde  cft  igitur  ad  dcmonftrandum  fufciperc  quod  punitum  I , ncccflario  cadit  in  pu- 
fto  G , quando  I , fignificet  extremum  media:  proportionalis  inter  E F , H F , alia  cius  exi- 
ftente  extremo  in  punito  F.  . . , r 

1 loc  autem  dcmonftrandi  genus  cft  magnopere  obferuandum;  quamuis  emm  raro  vlur- 
petur ; tamen  cft  maxime  elegans , ac  in  primis  idoneum  ad  oftendendum , quod  alioquin, 
deducendo  ad  incouenicns , demonftrarctur. 

PRO  POSITIO  l 

111  xu"*-  sit  refla  A D diui/a  in  punitis  C,S , itant  rei/ angulum  A PE,  Jit  aquale  quadrato  CD,qut 
' patt*  fegmenta  inter  Je  collataje  habeant  inuejligare . 

SVpponamus  A Ccfleb,  atCBcffec; &BDqui-  b C C B 

dem  efto  a . ad  A D erit  b t c t a , rcdlangulum  A A — — — -D 

D B erit  b a t c a t a' , led  quadratum  ex  C D crir  c f a c a t a1 ; vnde  b a t c a t a1  cum- 
aquetur  c pacata’ per  antithcfin  vtrinque  lublato  reitangulo  c a t a* . remanebit  b a 
aquale  c t c a.  & iterum  per  antithcfin  vtrinque  lublato  reitangulo  c a . remanebit  b a — » 
cat=:  c . & rcloluta  squalitate  in  proportionem  fiet,  vt  b — c ad  c ita  c ad  a.  Hinc 

THEOREMA. 

Sit  relt*  A D diuif*  in  punitis  C & B . itaut  relt angulum  AD  B,  aquale Jit  quadrat t C D j 
irit  AC  maior,  quam  CB,&  erit  vt  differentia  inter  AC  &C  B ad  C B.  ita  C B ad  BD, 

QVoniamenimex  hypothefi  E C squalis  C B,  E C B 

itaut excrfliis ipfius  A'.  fupraCB  fitAE,  A D 

k fiat  redtangulum  A B D eft  squale  quadrato  C D vtrinque  fublato  recftan- 
gulo  C D B,  remanebit  reflangulum  fub  A C & U B,a:qualc  rcilangufo  iub  C D,  & C B. 
ablato  iterum  vtrinque  rcdangulo  fub  C B & B D , remanebit  re&angulum  fub  A E & B 
D,  squale  quadrato  C B;  & reloluu  squalitate  in  proportionem  erit  quidem  vc  A E ex» 
- r - -----  - — - — - «(Eu, 
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cfcffus,  ipfius  A C fupra  C B ad  E C fcu  C B,  ita  C B ad  B D.  Quod  erat  operte  prstiumJ 
oftendere. 

Non  raro  tamen  accidit , vt  declinandum  prsflet  ab  squalitatis  vfu  j fola  quidem  pro-  suaUum. 
portione  retenta,  & ea  quidem  adhibita  donec  eb  peruentum  fuerit,  vt  ex  terminis  notis,  is 
dcquoqusritur  innotefeat;  proptcrca , quando  hoc  Analyfla  obfcruauerit , fe  potius  ad 
analogi  Imum  adigat,  vnde  hoc  eodem  exemplo  retento;  Ce  procedendum. 

Quoniam  igitur  b a 4.  c a >J<  a‘  squatur  c‘  «f*  2 c a a* , refoluta  squalitate  in  pro- 
portionem fiet,  vt  b c a ad  c a , ita  c 4-  a ad  a . Cum  autem  Ct , vt  totum  b «Jt  c 
^ a ad  totum  c->f<  a,  ita  ablatum  c 4.  a ad  a erit  etiam  vt  reliquum  b ad  reliquum  c ita  c 
•j«  a ad  a,  & diuidendo  vt  b — c ad  c ita  c ad  a. 

Vides  igitur  elegantius  conclufum  fuilTc  illud  idem  quod  fupra  nulla  adhibita  squali- 
tate, fed  tantum  per  proportionalium  vfum . 

CompoCtio  autem  refolutioni  rcfpondcns  in  fe  habet . 

Quoniam  igitur  rc&angulum  A D B squale  eft  quadrato  C D , refoluta  squalitate  iriJ 
proportionem,  erit  vt  A D ad  C D,  ita  C D ad  B D;  cum  itaque  Ct  vt  totum  A D ad  totun» 

C D , Ce  ablatum  C D ad  ablatum  B D,  etiam  erit , & reliquum  A C ad  reliquum  C B , ve  ■> 

ablatum  C U ad  ablatum  B D,  & diuidendo,  vt  A E ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D. 

S C H O L I O N. 

Iuu.it  hic  aduertere  diferimen  inter  hanc  Methodum , & illam  qua  veteres vtebantur  in~, 
theorematum  refolutionibus . Huic  theoremati  Recentiorum  Methodo  fatisfecimus  beneficio 
jpeciofa  Logifitees , Compofitionem  contexentes  eodem  ordine , quo  procedit  refolutio . Nunc  quo 
pallo  Veteres  eidem  Jatisf acerent  videamus ; hinc  enim  inter  tflas  Methodos  diferimen  patebit. 

Supponamus  igitur  ita  efie,  nempe  ,vt  A E ad  EC , vel  C S,  ita  C B ad  B D . Suppo  [ito  quod 
relf  angulum  AD  B aquale  fit  quadrato  C D. 

Quoniam  igitur  efi  vt  A E,  ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B Di  ergo  componendo  erit  vt  AC  ad 
C B,  itaC  D ad  B D,  dr  permutando  vt  AC  ad  C D,  ita  C B ad  BD,  dr  componendo , vt  AC  plus 
C D,  hoc  efi  A D ad  C D,  sta  C B , plus  B D,  hoc  efi  C D ad  B D ; ergo  refoluta  aqualitate  in  pro- 
portionem rt  61  angulum  AD  B aquabitur  quadrato  C D.  Quod  ita  ft  habet ; hunc  enim  tn  mo- 
dum proponitur  Isnea  dsuifa. 

*t 

Propofitum  fit  inquirere  quod  ofienditur  ab  Apollonio  Lib.  primo  Conicor.  Prop.  x 1 
tcmpfc  repetito  fchcmate  adhibito  in  Exemplo  LXIX  fuperioris  Libri . Hsc  etiam  Schoo- 
tcn,led  nos  multo  aliter . 

PROPOSITIO'. 

Sit  inion  Itum  inquirere , cuinam  plano  relato  ad  r ellam  ab fc  i fiam  ex  diametro  F L fit  aquale  x 

quadratum  femiordmatim  applicata  in  fcllionc , qua  dicitur  Parabole . 

Sit  conus  ABC  cuius  vertex  A baCs  vero  circulus  B E C D fedtio , qus  dicitur  para- 
bole D F E,  cuius  diameter  F G,  femiordinatim  applicata  K L,  & ablcifla  ex  diametro 
Ct  FL  oporteat  inquirere  cui  nam  plano  relato  ad  abfciifam  L F,  squale  Ct  quadratum  re- 
flsKL. 

Intclligatur  dudfa  F Qjiarallcla  ipC  M N. 

Quoniam  igitur  triangula  B A C , M E L funt 
Cmilia ; ergo  vt  A C ad  C B,  ita  F L ad  M L ; 
quare  C Cat  vt  c ad  d , ita  a ad  aliam  V > hsc 
iplaeritML.  Et  rurfus  quoniam  triangula 
B A C , F A Qfunt  Cmilia ; propterea  erit  vt 
A B ad  B C,  ita  A F ad  F Q,  feu  L N ; quare  fi 
fiatvtbadd,  ita  f ad  aliam  "hsc  ipfacritL 
N.  AtrediangulumMLN,  hocelfduftaL 
N , in  M L , fit  rc&angulum  squale  quadrato 
K L ; propterea  dufta  ~ in  V > net  producum 


AB  eb 
AC  =c 
BC  s=d 
AF  ssf 
FL  =a 
KL  tsc 
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a ce’.  Sed  fi  fiat  vt  b c ad  d’ , ita  f , ad  aliam,  haec  ipfa  erit  4r • ergo  fi  fiat  vt  b c ad  d*  i 
ita  f ad  aliam,  hac  ipfa  du&a  in  a,  facit  produClum  xquale  e’ , Hinc 

THEOREMA. 

Si fuerit  vt  reet angulum  S AC  ad  quadratum  S C , ita  A F ad  F R . Dico  rectanoulum  E FZ, 
aquale  cjjc  quadrato  K L. 

I Voniam  enim  triangula  B A C , M E L fimilia  funt , propterea  erit , vt  A C ad  C B , 
ita  F I.  ad  M L . Et  rurfus  quoniam  triangula  B A C , F A Qfimilia  funt,  propterea 
erit  vt  A Bad  BC,  ita  A Fad  FQ>fcu  N Li  Dufla  autem  LNinML , facit  re- 
flangulum  squale  quadrato  K L . Et  fi  fiat  vt  rcCtangulum  B A Cad  quadratum  11  C , ita 
A Fad  aliam  , qux fit  K F,  hic  ipfaduita  in  FL facit  rcClangulum  aquale rcCtanguloM 
L N,-  ergo  fi  fiat  vt  reCtangulum  B A C ad  quadratum  B C,  ita  A F ad  aliam  F R , hxc  ipfa 
duSa  in  F L,  faciet  red angulum  xquale  quadrato  K L.  Quod  oportebat  oflcndcrc. 

Vides  igitur  hocartificio , eximium  illud  Apollonij  Theorema  adinueniri , & adinucn- 
*um  demonftrari. 

A liter  autem  in  Exemplo  LX IX  procellimus . Diximus  enim , quoniam  ob  fimilitudi- 
nem  triangulorum  B A C,  M E L , vt  cfl  c ad  d,  ita  a ad  , & ob  fimilitudinem  triangulo- 
" eftRF  rum  ® A C,  F A Qj  vt  bad  d,  ita  fad  V;  proportionalibus  vero  per  proportionalia  multi- 
u ' plicatis , proportionalia  fiunt  i ergo  vt  b C ad  d , ita  fa  ad  a . Sed  fi  fuerit  vt  b c , ad  d’ , 
ita  f ad  aliam  , nempe  , hxc  ip!a  duCta  in  a,  facit  id  a ; propterea  redlangulum  fadlunu. 
ab  hac  quarta  proportionali  f'  & a aquabitur  ei , cui  erat  xquale  rcfiangulum  faCtum  ex 
V duAa  in  7 . Sed  hoc  xquatur  e' , ob  circuli  naturam;  ergo  huic  etiam  xquabitur  redtan- 
g illum  fadtutn  ex  quarta  proportionali  iam  didi  a in  a;  hinc  itaque  Theorema . 

Si fiat  vt  rectangulum  B AC  ad  quadratum  B C ,tta  A F aa  F R . Dico  rec  longulum  RFC, 
aquale  efie  quadrato  K L. 

Alias  etiam  proprietates  eiufdem  fcCtionis  in  tertia  huius  operis  parte  non  diflimili 
Methodo  perfequemur , 

PROPOSITIO. 

Fn.*FNm-i  sit  iniunetum  inquirere , cui  nam  plano  relato  ad  rectam  abfeifam  ex  diametro  Jit  aquate^ 

quadratum  femiordmatim  applicata  tn  fectione , qua  dicitur  Hyperbole 


Sit  conus  B A ' , cuius  vertex  A , bafis  autem  circulus 
BEf.  D,  fedtio  qux  dicitur  hyperbole  fit  DFE; 
Cuius  diameter  G F , abfeifia  ex  diametro  cfto  L F , femi- 
ordinatim  applicata  K L fitque  propofitum  inquirere , ern' 
nam  plano  relato  ad  rectam  L F , xquale  fit  quadratum 

Quoniam  igitur  triangula  C A I,  N H L funt 
fimilia;  eft  vt  A I ad  I C , ita  H L ad  L N . quare 
fi  fiat  vt  c ad  d , ita  q f a adri±i?  hxc  ipfa  erit 
LN. 

Et  rurfus  quoniam  triangula  B A I ; M F L , 
fimilia  funt,  propterea  erit,  vt  A I ad  B I . Ira  F 
L,  ad  M L,  quare  fi  fiat,  vt  c ad  b,  ita  a ad  V hec 
ipfa  erit  ML,  at  rcaangulum  M L N , hoc  eft 
duCta  M L in  L N . fit  productum  xquale  qua- 
drato K L . propterea  dtiCia  in  i’  fit  produ-. 

xquale  e’.  Scdfifiat  vtc'ad  bd. 
ita  q ad  quartam  £ hxc  ipfa  erit  R F.  Rurfus  fi 
fiat,  vt  c'  ad  b d hoc  eft  H F , ad  F R , ita  a ; hoc 
eft  FL  , feu  R O ad  ^ , erit  quidem  tanraOS; 
quare  S L , feu  P F,  erit  q*  fcu  qUO 
duAoinahoccftFLfictffatttiu,  fcd  hoc  erat 
xquale  c’  ergo  rcCtangulum  ex 
xquabitur  e‘. 


BI  “b 
AI  “C  . 

IC  -d 
HF  r=q 

FL  t=acritq:HL  s=q t** 
KL  s=c. 


THEOa 
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THEOREMA'. 


1 Si futrit  vt  quadratum  A 1 ad  rcct angulum  B 1C  ,itaH  F ad  RF  ,dr  rurfus  p pat  vt  qua- 
dratum AI  ad  rectangulum  B IC  ita  F L [eu  RO  ad  altam  O S feu  P R.ejr  hac  P R plus  R F dtt- 
tatur  in  FL,  vt  fiat  rect  angulum  PFL.  Dico  rectangulum  P F L aquale  ejfie  quadrato  K L. 

Demonftratio  procedit  non  abfimili  modo  ac  fuperior . 

Quoniam  igitur  triangula  C A I,  N H L,  funt  fimilia ; ergo  vt  A I ad  I C , ita  H L , ad  L 
N . Rurfus  ob  fimilituilincm  triangulorum  B A I,  M F L,  erit  vt  A I ad  B I,  ita  F L ad  ML; 
at  Ii  ducatur  M L in  L N,  fit  productum , fiuc  rcCianguIum  squale  quadrato  K L ,-  verum  fi 
fiat  vt  quadratum  A 1,  ad  rcCianguIum  BI C ,itaH  Fad  R F . Rurfus  fi  fiat  vt  quadratum 
AI,  ad  rcCianguIum  B IC,  itaFL,  feu  RO,  ad  aliam  OS,  feu  PR.qus  plus  R F,  duCta  in 
FL,  facit  rectangulum  M L N,  fcd  hoc  re&angulum  erat  squale  quadrato  K L;  ergo  fi  fiat 
vt  quadratum  A I,  ad  reCtangulum  B I C , ita  HF,  ad  R F;  & rurfus  fiat  vt  quadratum  A I, 
ad  rectangulum  B I C,  ita  F L , feu  RO  ad  aliam  O S,  feu  P R , & P R plus  R F ducatur  in  F 
L,  fiet  rectangulum  squale  quadrato  K L . 

PROPOSITIO. 

Sit  iniunetum  inquirere , cui  nam  plano  relato  ad FL,fit  aquale  quadratum  fiemiordinatum 
applicata  K L,in  fictione,  qua  dicitur  EUtpfis. 


BI  t=b. 

AI  =c. 

CI  =d. 

FH  r=q. 

FL  = a.&eritLH  s=q-a 
FI  ce. 


Sit  conus  B A C cuius  vertex  A ; bafis  autem  circulus  cuius  diameter  B C ; fedtio , quse 
dicitur  cllipfis  fit  K F H,  cuius  diameter  F H. 

Notentur  magnitudines  characteribus  ad  refo- 
lutionem  idoneis,  vt  hic  a latere  cernis . Deinde 
Quoniam  triangula  A C I , & H N L , funt  fimi- 
iia  pi  opterea  vt  A I ad  I C , ita  H L ad  L N , atque 
adeo,  vt  c ad  d , ita  q - a ad  , itaque  L N erit 
'-tic.  Et  quoniam  rurfus  triangula  ABI.MFL. 
lunt  limiliai  proinde  vt  AI  ad 
B I,  ita  F L ad  M L.  hoc  cft  vt 
c ad  b,  ita  a ad  V , itaque  M L 
erit  “ . at  fi  ducatur  M L in  L 
M,  fit  rectangulum  squalo 
quadrato  KL;  itaque  7 du- 
&um  in  t*=L'  facit  produCtuiq 
squale  c’ . 

At  fi  fiat  vt  quadratum  A I 
ad  rectangulum  BIC,  itaF 
H ad  quartam  F R , feu  vt  c* 
ad  b d ita  q ad  ^erit  hsc  ip- 
faFR. 

Si  vero  fiat  vt  F H ad  F R . 
ira  F L feu  P S ad  P R,  hoc  cft 

vt  c'  ad  b d ita  a ad  ~ hsc  ipfa  erit  P R,  at  *•£  - : ~ duCtiim  in  a facit  , nempe  reCtan- 

gulum  ex  - in  , quod  erat  squale  c'  i quare  reCtangulum  cx^-^-,inacrit  squale 
e‘.  Hinc  ‘ 

theorema: 

Si  Jiat  vt  quadratum  'AI  ad  rectangulum  BIC,  ita  FHadF  R,(fivt  FHtdFR  itaFLfest 
P S ad  PR.  Dico  rectangulum  PPL  aquale  ejfe  quadrato  KL,. 

Demonftratio  patet  &c. 
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/ROPOSITIO. 

EurrplomJ  Tropofita  fit  cllipfis  D M EO  it  cono  A E C:  eius  * utem Mxit  D E , ordinatim  applic.it a H X, 
x V L MO.  Sit  imunctum  inquirere , qua  nam fit  ratio  quadrati  I E ad  quadratum  A’  0 . 

TRanfeat  planum  pci  H K,  & fiat  communis  fectio circulus  FHG  K,  cuius  diameter  F 
G;  huiufmodi  enim  planum  eft  parallelum  bafi.Tra- 
feat  etiam  per  M O planum  alterum , & fiat  communis  (e- 
ftio  circulus  L M P O , cuius  diameter  L P ; eft  enim  huiuf- 
modi planum  bafi  parallelum . Quoniam  igitur  hac  plana 
funt  parallela  bafi  ipfius  coni  erunt  inter  fc  parallela , ac  ob 
id  & eorum  communes  feftiones  F G , L P , cum  plano  A U 
C erunt  inter  fe  parallela ; quare  triangula  E I G , E N P , 
erunt  inter  fe  fimilia;  item  DI  F ,DNL,  fimilia  erunt  inter 
fe.  E Ifitb.-l G,c. EN, atpratercal faiitd.F I,f. DN, 
g . Infuper  I K fit  e , & N O efto  u . Quoniam  igitur  trian- 
gula fc  I G,  E N P funt  fimilia,-  fiat  vt  b ad  c,  ita  a ad  j.  Rur- 
fus  quoniam  triangula  D N L , D I F funt  fimilia  fiat  vt  d / 
ad  f , ita  g ad ; ergo  vt  reft angulum  b d ad  reftangulum  f 
c , ita  reftangulum  g a , ad  reftangulum a . Sed  reftan- 
gulum  fc,  ob  circuli  naturam  a quale  eft  c’ , & reftangulum 
•is  a , aquale  eft  u*  ; ergo  vt  reftangulum  b d , ad  e‘ , ita  rc- 
ft  angulum  g a,  ad  u‘ , & permutando , vt  reftangulum  b d ad  reftangulum  g a ita  e‘ad  u*S 
Hinc 

THEOREMA . 

'Si fit  ellip/is  DH  EO,  in  cono  ABC,  cuius  axis  D E:  ordinat  i m applicata  Dici 

'quadratum  IK  ad  quadratum  NO,  cficvt  rcctangulum  E 1 D,  ad  rea  angulum  E ND . 

Voniam  enim  triangula  E IG.ENP  , funt  fimilia ; ergo  vt  EI  ad  IG,  ita  EN  ad 
p.  Et  rurfus  quoniam  triangula  DN  L , D I F funt  fimilia ; ergo  erit  vt  I Dad  IFJ 
itaDNadLNicrgo  vt  reftangulum  EI  D ad  reftangulum  FI  G,  ita  reflan» 
gulum  E N D,  ad  reftangulum  L N P , fcd  reftangulum  F I G aquale  eft  quadrato  I K , Sc 
reftangulum  L N P aequale  eft  quadraro  N O ; ergo  vt  reftangulum  E I D ad  quadratum 
I K ita  reftangulum  E N D ad  quadratum  N O ; ergo  permutando , vt  reftangulum  E IO 
ad  reftangulum  EN  D,  ita  quadratum  I & ad  quadratum  N O.  Quod  erat  operte  pretiug 
oftenderc. 
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Cautiones , quibus  indiget  Analyfta  in  Theorematis  oblati  Refolutione  infii tuenda, 
& quid  meer  Antiquam , & nouam  Methodum  interfit.  Cap.  VI, 


SAgaeis  Artificis  eft  expeditam  viam  feligere,  ne  difficultatibus  obrutus,  ab  opereJ  S^tuanaifS 
cccpto  defiftat . Illud  autem  in  primis  curer , vt  mentis  agitatione  Theorematis  obla-  n‘ 
ti  naturam  perfpedtam  habeat,  qua  comperta,  & fedulo  quidem  explorata , prxpararionf, 
fi  qua  opus  eft , inftituat , qua  in  re  ipfius  (olcrtia  non  exiguum  habebit  momentum ; Prx- 
paratio  autem  magni  facienda  eft , ciim  hinc  pateat  aditus  ad  analyfin ; hac  porro  maxi- 
me innotcfccnt  ex  obferuarione  multarum  refolutionum  vnius,  ciufdemque  Theorematis,- 
propterea  quod  inde  cuique  planum  fiet,  qui  ratione  feligere  viapi  liceat  expeditiorem  ad 
propofitum  conducentem ; Sit  autem  in  exemplum, 

THEOREMA, 

In  omni  circulo  fumpto  quintis  arcu  minori  quam  45  grad.  ciufqut  duplo,  erit  vt  tangens  ar- 
tusfimpli  ad  ungentem  arcus  dupli , ita  differentia  inter  quadratum  radq,  & quadratum  tan- 
gentis arcus  Jimpli  ad  duplum  quadrati  radi/ . 


HVius  Theorematis  variae  extant  demonftrationes , in  quibus  variat  prsparationes 
cernuntur ; illud  quidem  demonftrauit  Algidius  Perfonerius  de  Robcrual  Amicus 
noder , Thomas  Hobbes  , Petrus  Carcauius , Carolus  Cauendyfius , D.  Palieur , Ioanncs 
Ludouicus  Wolzogen,  Bonauentura  Caualerius,  Claudius  Mydorgius , Iacobus  Golius, 
Francifcus  Schootcn , & nos  eidem  Theoremati  Analytice  procedentes  fatisfccimus . Si 
quis  igitur  conferat  prsdi&orum  Geometrarum  demonftrationes , facile  Difciplinx  foe- 
cunditatem  notabit , fimulque  confpiciet,  qua  induftria  liceat  aptiorem  viam  feligere,  no- 
tando videlicet , quid  inter  illas  praeparationes  interfit,  quarum  nulla  cum  alia  coincidit , 
£t  hinc  operofum  non  erit  prxeeptum  depromere , 

Hic  non  foret  abs  re  fupradiflas  demonftrationes  in  medium  afferre , breuitati  tamen., 
fludentes  prtetermifimus,  comenti  folfim  fequentes  noftras  Refolutioncs  attulifle , 


Auttorls  modi , quibus  propojito  Theoremati fit  fatis . 

r RorosiT  10.  

| \fdcm  pefitis , (fi  propofitum  fit  inquirere , qua  fit  ratio  differentia  quadratorum  A B , B F , ad 
• duplum  quadratum  A B relata  ad  B F (fi  B G, 


RESOLVTIO  I. 

POteft  refolutio  inftitui  procedendo  fcil.  vel  per  squalitatem  j vel 
folum  per  terminos  proportionales;  per  squalitatem  fic  illam 
inftituo  A B fit  b . BGfitc,  nam  A Gerit  Bt(b’  t e*)  & B Feftoa, 
vnde  F G erit  c — a;  ergo  cum  angulus  G A B , fit  bifeftus  a retfta  A F 
erit  vt  c — a ad  a,  ita  9 ( b'  t c‘ ) ad  b:  quare  rc&angula  fub  extremis, 

& medijs  erunt  xqualia ; proinde  a $t  ( b’  t G)  aequabitur  b c — b a . 
omnibus  applicatis  ad  a fiet  51  ( b‘  f c')  — ergo  horum  quadrata 
erunt  xqualia , quamobrem  b a f c‘  aquabitur  , tollatur 

fragio  inftituta  communi  multiplicatione  per  a’ , & b'  a | c*  a*  squa- 
biturb’c'  — i b*ac  f b’a‘  vtrinque  fubtra&o  b'  a‘ , & fiet  c'  a'  b‘ 

c‘  — 2 b‘  ac.  omnibus  applicatis  ad  c fiet  c a'  =3  b*  c — 2 b’  a,  & per 
antithefin  c a*  t * b‘ a s=b'c.  & rurfus  ab“a=  b‘c  — a'c,feub‘c  — a’c=;  2 b‘a.inftiai” 
to  parabolifmo  omnibus  applicatis  ad  b‘  --  a’ . fiet  e=  c . vnde  refoluta  squalitate  inj 

proportionem  fit  analogifmus  huiufmodi . Vt  b’  — a'  ad  2 b’  ita  a ad  c. 

Hxc  tamen  refolutio  per  squalitatem  procedens,  quamuis  in  proportionem  definar ; 
nihilominus  .minus  idoneam  luppeditat  viam  ad  demonftrandum , ob  afcenfum  in  squa- 

D d d " tiont- 
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tionibus  ad  quantitates  imaginarias , prxftat  obid  hanc  ommittere , qua:  tamen  omnino 
fpernenda  non  eft , cum  oftendat  quod  queritur ; fcdclcgantius  fiet  progreflits  per  termi- 
nos  proportionales,  vt  in  fcquenti  Refolutione . 

PROPOSITIO. 


Quod fupra  dicebatur  ijffc.  Propoftum Jit  inquirere 
Aucloris  fuprapofti  T heorematis . 


RESOLVTIO  II. 

QVoniam  igitur  eft  vtc-- a,  ad  a,  ita  Vt  Q_(  b‘  >J<  C)ad  b ; ergo  eorunl  quadrata  pro^ 
portionalia  crut;  quamobrcin  vt  c'  — 2 c a f a1,  ad  a’,  ita  b’  t e’,  ad  b! , hoc  eftvtrc- 
k ^angulum  e'  — a c a t a',  ad  as  ita  e'  >J<  b',  ad  b' ; & diuidendo  vt  rc&angulura 

C1—  2 c a,  ad  a‘,  ita  c’,  ad  b , & permutando,  vtredlangulum  e’ ~ 2 ca,adc‘  ,itaa'  adb*, 
hoc  eft  ob  communem  altitudinem  c,  vt  c — 2 a,  ad  c,  ita  a',  ad  b;,  & conuertendo  vt  c , ad"' 
c — 2 a,  ita  b',  ad  a',-  & per  cotiucrfionem  rationis  vt  c , ad  2 a,  ita  b' , ad  b*  ~ a’ ; Se  fubdu- 
platis  confequentibus,  vtc  ad  a,  ita  2 b , ad  b'  — a';  & conuertendo,  vt  a , ad  c , ita  b‘  — a*, 
ad  2 h‘.  Hinc 

THEOREMA . 

In  omni  circule  fumpta  qnouis  arcu  minori  quam  4;  grad.  tiufque  duplo  j erit  vt  tongens  ir- 
cus /impii  ud  tongentem  orcus  dupli , ita  differentia  inter  quadratum  rady,  & quadratum  tutu 
gentis  orcus  fimpli  ad  duplum  quadrati  radtj . 

Fiat  F O , aqualis  B F. 

V oniam  igitur  eft  vt  F G ad  B F , ita  A G ad  A B ; ergo  vt  quadratum  F G , ad  qui- 
W dratum  F B,  ita  quadratum  A G ad  quadratum  AB,  hoc  eft  vt  rcdtangulum  B G O» 
^N.  plus  quadrato  F O,  fcu  B F,  ad  quadratum  BF,  ita  quadratum  BG,  plusquadra- 

to  A B , ad  quadratum  A B s & diuidendo  vt  rcdtangulum  B G O ad  quadratum  b F , ita_^ 
quadratum  B G ad  quadratum  A B;&  permutando,  vt  rctftangulum  B G O ad  quadratum 
B G,  ita  quadratum  BF  ad  quadratum  A B , hoc  eft  ob  communem  altitudinem  B G , vt  O 
G ad  B G,  ita  quadratum  B F ad  quadratum  A B;  & conuertendo,  vt  B G ad  O G ,ita  qu*i 
dratum  A B,ad  quadratum  B F;&  per  conuerfionem  rationis  vt  BG  ad  BO,  ita  quadratum 
A B ad  quadratum  n B,  minus  quadrato  B F,  & fubduplatis  confequentibus  vt  B G ad  BF» 
ita  duplum  quadratum  A B ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  B F & conuertendo,  vt  B 
F ad  B G,  ita  quadratum  A B,  minus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  Ali.  Quod  erat 
opera:  pretium  oftendere . 

Hunc  igitur  in  modum  fuprapoliti  Theorematis  beneficio  fpeciofic  Logiftices  Rcfofutfti- 

C redit  iuxta  prxeepta  iam  tradita . Non  erit  autem  inutile  perpendere  quid  interfit  intec 
c rcfolutronis  formam,  & antiquam,quam  hic  propterea  fubijcerc  non  grauabimur. 

Eiuf dem  Theorematis  ab  AuFtore  iuxti  Methodum  antiquam  inftituitur. 


RESOLVTIO  L 

SEceturFOatqualisipfiFB, 

Quoniam  igitur  eft  vt  B F,  ad  B G , ita  quadratum  A B , minus 
iCwb  quadrato  B F , ad  duplum  quadratum  A B ; ergo  conuertendo  ‘ vt  B 
G , ad  B F , ita  duplum  quadratum  A B , ad  quadratum  A B , minus 
quadrato  B F;  duplatis  autem  confequentibus  ,vtBG  ,ad  bO,ita_. 
quadratum  A B,  ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  BF,& per  co- 
1 catoAv-rju.  uerfionem  rationis  s vt  B G ad  G O , ita  quadratum  A B ad  quadra- 
c emU  4 «*■  tum  B F,-  de  conuertendo  ‘ vt  GO,  ad  BG,  ita  quadratum  BF,  ad  qua- 
ii.fixiu  dratum  AB,  hoc  eft  ob  communem  altitudinem  BG.vt  ■ redtangu- 
lumbGO  ad  quadratum  BG,  ita  quadrarum  BF,  ad  quadratum 
' A B;  & permutando 1 vt  redi  angulum  B G O ad  quadratum  B F,  ita_, 

1 quadratum  B G ad  quadratum  AB;  & componcndafvt  redtangulu 


BGO, 
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BGO,  plus  quadrato  B F,  ad  quadratum  B F,  feu  O F,  ita  quadratum  B G , plus  quadraro 
! A B,  ad  quadratum  A B,  hoc  cft , vt  e quadratum  F G ad  quadratum  B F , ita  ii  quadratum 
jjf  A G,  ad  quadratum  AB;  ergo  vt 1 F G,  ad  B F,  ita  A G ad  A B.  Quod  ita  fc  habet  &c.  Cum 
enim  angulus  G A B , lit  * bifariam  diuifus  a rcdla  A F . erit  ex  tertia  fexti , vt  G F ad  F B » k 
«a  A G ad  AB. 

COMPOSITI  o '. 

QVoniam  igitur  cft  * vt  F G ad  B F , ita  A G ad  A B ; ergo  vt  quadratum  F G ad  qua- 
dratum B F , ira  t quadratum  A G , ad  quadratum  A B , hoc  cft  vt  > re&mgulum  B flij 
G O,  plus  quadrato  O F , feu  B F , ad  quadratum  B F , ita  / quadratum  B G plus  y l/„. 
quadrato  A B ad  quadratum  A B ; & diuidendo  < vt  rcclangulum  B G O , ad  quadratum  B tsi-t" 
f ' F,  ita  quadratum  B G ad  quadratum  A B ; & permutando  f vt  rcilangulum  B G O ad  qua- 
drarum  B G.  ita  quadratum  B F ad  quadrarum  A B .hoecftob  communem  altitudinem  B » '•/«'>•  1 
Gi  ve  G O,  ad  B G,  ita  ".quadratum  B F ad  quadratum  AliiSt  conucrtcndo  i vt  B G , ad  G a c«»U*». 
O,  ira  quadratum  A B , ad  quadratum  B F ; & per  comicriioncm  rationis , vt ' B G ad  B O , • 
ita  quadratum  AB,  ad  quadratum  AB,  minus  quadrato  BF;  fubdu piatis  confequcntihus  vt 
BG  ad  BF,  itaduplum  quadratum  AB  ad  quadratum  A B,  minus  quadrato  BF;  & conucr- 
tcndo -,  vt  BF  ad  BG,  ita  quadratum  AB,  minus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  AB. 

Ex  ha&cnus  commemoratis  Refolutionibus  non  erit  operofum  intclligcre , qua  ratione 
, pollit  ad  priceptum  reuocari  modus  ineundi  viam  ad  oblati  Theorematis  Rcfohitioncin- 
hinftiruendam. 

Vel  enim  Theorema  datum  fuerit , folumque  dcliderctur  dcmonftratio , vel  proponitur  jUumtUt 
(.inquirendum  tantummodo  quibufdam  datis . Hatse  autem  diuerfa  clfe , nonfcmcl  (uperius  f*"*"0 
inculcauimus  vtcunque  fc  res  habeat, omnis  progrelfus,  fiue  fit  ex  hypothcfi  ad  quxfirum, 
t fiuc  contra , vel  procedit  per  terminos  proportionales , aequalitate  nunquam  adhibita , vel 
k per  proportionalia  ad  arquaiiratem  dcucnit , aut  contra  squalitatem  in  proportionalia  rc- 
foluit;  illud  cft  obferuandum  Praceptum  paulo  infra  a nobis  allatum . 

Quoniam  vero  refolutionem  poftrcmam  fpcciofa:  Algebrs  beneficio  inftitutatn , poft- 
lodum  aduerti  affinem  non  nihil  e(Te  illi , quam  vnus  ex  pratdidlis  exhibuit , vt  aliam  attu- 
Tfc  videar,  cui  nullam  haftcnus  fimilcm  oMcruaui,  placuit  ob  id  nonam  banc  lubijeere . 

Iifdcm  politis , dufcacur  F C parallela  ipfi  A G , & fegmento  C B , aqualis  fiat  C D , at- 
que CB  appelletur  d,  quanta  erit  C O;  at  A D erit  b — 2 d,  & BFfira.&BGcrit-V  . 

^Voniam  igitur  FC  cft  parallela  ipfi  A G , ob  id  angulus  G A F , 

aquabitur  * angulo  A F C ; led  angulus  G A F aqualis  cft  au-  ^ b 1 

gulo  F A C,  ex  hypothcfi  propterea  angulus  FAC  aqua- 
bitur angulo  A PC;  quare  AC, aquabitur"  CF.  Cum  itaque  A C fit 
b — d, etiam  C F, erit  b — d;  tam  igitur  illius , quam  huius  quadratum 
f erit  b»  — 2 b d | d‘,  fcd  B F cft  a,  & C n cft  d;  quorum  quadrata  funt  a* 

& d1 , ergo  C F quadratum  erit  a‘t  d* , cui  aquabitur  b‘  — 2 b d f d' ; 
j vrrinque  fubrraflo  d1 , refidua  erunt i aqualia,-  ergo  b'  — 2 b d , tcqua- 
birura’ ; fcd  b‘  — 2 b d,  cft  * excelfus , quo  b fuperat  2 b d;  ergo  2 b d, 
erit  excelfus,  quo  b’,  fuperat  a’ ; fcd  b’ , ad  2 b d,  cft  rvr  b ad  2 J ; ergo 
b'  ad  cxcclfum  quo  fuperat  a' , erit  vt  b , ad  2 d ,-  ergo  2 b , ad  eundem  _ 

cxcctfumcrir  vt  2 b , ad  2 d,  feu  quod  idem  cft,  erit  vt  b,  ad  d;  fcd  vt  b,  A"1'  v 
•ad  d,  ob  parallelas , ita  cftq;  j ad  a ; ergo  2 b‘ , ad  2 b d exedTum  prxdifhim,  erit  vt  - ad  a; . 
te.  conucrtcndo  b vt  a , ad  ? , ita  2 b d,  ad  2 b' . Hinc  ' * ,*‘ 


c 1 .jttavM. 

f 


Jn  tmtti  eirtul) /itmpto  'quinis  areri  minori,  quam  4J  graduum,  tiufqut  duplo , erit  ere. 

Vcaturi  F C parallela  ipfi  A G,  fcccturque  * C D squalis  C B.  Quoniam  angulus  G^,'^™1 
_ A F Squalis  cltangulo  F A C,  ex  hypothcfi ,-  fcd  ob  parallelas  A G,CF,  angulus 
't,  A F squalis  cft  B angulo  A FC;  ergo  angulus  A F C aquabitur  > angulo  pA  C ; frgbf 
1 C xqqabitur  ig  F ; "ergo  quadratum  A C aquabitur  quadrato;  C F . S^d  qiudi  atum  A 
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C aquale  cfl  s reitangulo  B A D,  plus  quadrato  D C;  ergo  quadratum  CP  aquabitur  f re- 
itangulo B A D,  plus  quadrato  D C ; fcd  quadratum  C P xqualecfl  „ quadraris  B F,  C B;  - 
erao  reiiangulum  B A D , plus  quadrato  D C , trqoabitnr  > quadraro  B P , plus  quadrato  Jr 
BC;  fcd  quadratum  C D aquatur  quadraro  C 15 : erg6  reliquum  reiiangulum  HA  f>,  n 
aquabitur  ‘ reliquo  quadrato  B P;  fcd  reiiangulum  A B D efl  < exccdus,  quo  quadra  tunc-  ■ j 
A B fnpcrat  rcitangulum  B A D.crgo  rcilanguhtmA  B D erit  exccdus,  quo  quadratum.,  f 
A B,  fnpcrat  quadratum  B F.  Sed  quadratum  A B,ad  reiungtibim  A BDcil  *■  vt  A Bad  } 
B D ; ergo  quadratum  A B‘ad  cxccfliim , quo  fnpcrat  quadratum  B F , erit  vt  A B ad  B D ; i 
ergo  duplum  quadratum  A B,  ad  eundem  cxcdfunl , erit  vt  dupla  A B , ad  B D , fcu  quod  j 
idem  efl.vt  llmpla  A 1$.  ad  fimplicem  C 15 , fcu  ob  parallelas  A G , C F , vt„  B G , ad  B 1 ; i 
• ergo,  & conuencudo  ,cxccfliis  quadrati  A B,  funi a quadratum  B F , hoc  cfl  quadfatum  * 

B minus  quadrato  1>  F,  ad  duplum  quadratum  A B,  erit  vt  B F ad  B G. 

Eiufdm  T hccnmans  alAuttort  ivxt.d  JlJctbodw»  antiquam  mflitmtur. 

RESOLVTIO  11 

DVcatur  t F C parallela  ip(i  A G,  fcccturqnc J C D a qualis  C B. 

Quoniam  igitur  t fb  quadratum  A B minus  quadrato  B F,  b.oc  cfl  exccdus  quadrat;  - 
be<T>J.  A B fupra  quadratum  B F ad  duplum  quadrarum  A B vt  B F ad  B G ; ergo  conucrtendo  t> 
a.fixti.  duplum  quadratum  A Bad  eundem  e xceflum  erit , vtB  G adBF,  fcu  cel>  parallelas  A G»  ' 
CF.vt  A B ad  CB,  fcu  quod  idem  cfl,  vt  dupla  A B,  adB  D;  ergo  quadratum  A Badcx- 
ccffum,  quo  id  fnpcrat  quadratum  B F , erit  vt  A B ad  B D;  fui  quadratum  A B ad  rcfiar^-l 
gtilum  A B D cfl  ■ vt  AB  ad  B D ; ergo  reiiangulum  A B D,  erit  cxcclTus,  quo  quadrat  iim ' 

A B fuperat  quadratum  BFj  fcd  reiiangulum  A B D cfl  exccdus,  quo  quadratum  A B fu- J 
perat  rcflangulum  BAD;  ergo  rcitangulum  BAD  jequabitur  quadrato  B F;  fed  quadra-j 
tum  C D aquatur  quadraro  C B ergo  ; reiiangulum  BAD  plus  quadrato  D CxquabitutS 
1.  »xU.  fti  * quadrato  B F plus  quadrato  B C ; fcd  quadratum  C F aquale f cfl  quadratis  B F , C Bjj 
1 ergo  quadratum  C F aquabitur  ? rcilangulo  BAD,  plus  quadrato  D C ; fed  quadratuiq  jj 

! *■  A C aquale  cfl k rcilangulo  BAD  plusquadrato  D C ; ergo  quadratum  A C aquabirut 

'ilfiimi.  quadrato  C F ; ergo  A C aquabitur  C T ; ergo  angulus  A F C aquabitur 1 angulo  FAC; 

1 9 icd  ob  parallelas  A G,CF,  angulus  G A F aqualis  cfl  l angulo  AFC  j ergo  angulus  GlJ 
1 ‘ """  f"'  A ! aqualis  eri: 1 ungulo  F A C,  Quod  ita  fc  habet  cx  bypothcfi. 

i 

COMPOSITIO.  'J 

DVcatur  • F G parallela  ipfi  A G,  fcccturquc  *CD,  aqualis  C B. 

Quoniam  angulus  G A F aqualis  cfl  angulo  F A C ex  hypothef?  , fcdJ 
- 1 angulus  G .-s  F aqualis  cfl  4 angulo  A F C j ergo  angulus  AFC  aquabitur] 

>•  angttlo  FAC;  ergo  . C aquabitur  JCF  1 ergo  quadratum  A C xquabitur  qua-1 
drato  > f , fed  quadratum  A C aquale  cfl  • rcilangulo  BAD,  plus  quadrato  U C ; c-rgJ 


i.ptmi, 

B ij  f 

V i /U  (dri. 

%£$:■  quadratum  C F aquabitur  f rcilangulo  B A D , plus  quadrato  L)  C ; fcd  quadratum  C Fi 
„ aquale  cfl » quadratis  Ii  F,  C B;  ergo  reiiangulum  B A D , plus  quadrato  D C aquabitur! 
a i.  ax-fri-  3 qUadrat0  B F,  plus  quadrato  C B ; fed  quadratum  C D aquatur  quadrato  C B ergo  rr-T 
• liquum  reiiangulum  BAD,  aquabitur/  reliquo  quadrato  BF ; fed  reiiangulum  A BDi 

X cfl ' cxceffus,  quo  quadratum  A B f uperat  reiiangulum  BAD;  ergo  reiiangulum  A I)D'. 

erit  exccdus,  quo  quadratum  A B,  fuperat  miadratum  B F.  Sed  quadratum  A B ad  redau^j 
gulum  A B D,  cfl  * vr  A B ad  B D;  ergo  quadrarum  AB  ad  excciltim,  quo  fuperat  quadra-** 
tura  ii  F,  erit  vt  A li  ad  B D;  ergo  duplum  quadratum  A B , ad  eundem  cxccflum  erit , vc-; 
dupla  A B ad  B D,  fcu  quod  idem  efl.vt  limpla  A B,  ad  fimpliccm  C B,  fcu  ob  parallelas  A'  I 
G,  CF,  vt  u B G ad  BF;  ergo  & conucrtendo . exccdus  quadrati  AB  fupra  quadratum  B F,1 


/Z  i.fixo. 


-,CP,  vt  n B C.  ad  BF;  ergo  & conucrtendo . exccdus  quadrati  AB  fup; 

V c..w.«.  j«.  |,oc  c II  quadratum  a B , minus  quadrato  B F,  ad  duplum  quadratum  A B',|fcjt  vc  B F ad 


Sit  autem  exemplum  altcnun , vt  liquitur  Theorema , quod  Schootcn  ad  eum , qui  fc» 
modum  JlmmR 


^quitiu-  moi 

* *Z:  ' ~ ’ 


EO. 


EEE 
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St  trianguli  a ngulus  bifaritmfettusfitfccans  tutem  angulum  rtilaliitca feciitrit,  & bajin, 
rtff angulum  ttmfrtbenfum  fub  figmentis  bafeos , vnt  cum  quadrato  rcclt fetantis,  aquale  erit 
reti angulo  Jub  t r i anguli  lateribus  eomfrchcnjb . 

Slf  B D squalis  b amplius,  fit  AB  squalis  d,  & A D squalis  fitc.El 
lis  a,  & D C squalis  c.  Item  D F,  squalis  u. 

Intelligatur  B E squalis  farta  A B,  atque  arta  A E ; inrcl- 
ligatur  G E parallela  ipfi  A C . Quoniam  igitur  cft  A D ad 
D C , vr  A B ad  B C , cft  verb  B E squatis  A B , ergo  erit  vt 
A D ad  D C , ita  E B ad  B C ; fcd  vt  B E ad  B C , ita  B G ad 
B i) , ergo  vt  A D ad  I)  C , ita  B G ad  B D , itemque  A B ad 
BC. 

Oftendam  autem  B D in  D C minus  B D in  A D applica- 
tum ad  duplum  L>  C squari  D E,  & quia  propter  fimilitudinem  triangulorum  A D F , F G 
E.  Latus  D F cft  squale  lateri  F G,  cft  enim  latus  A B squale  lateri  B E,  & angulus  A B F, 
t squalis  angulo  FB  E,  ergo  angulus  AFB,  squalis  erit  angulo  EFB , quare  vterque  rertus, 
• at  vero  angulus  G E F.  squalis  clt  angulo  F A r) , oli  parallelas  GE,  AD , quare  teliquus 
' squalis  reliquo,  vnde  fimilia  funt  triangula,  ob  id  vt  E F ad  F G,  ita  A F ad  F D,  & permu- 
tando vt  E F ad  A F,  ita  FG  ad  F D,  cft  autem  E F squalis  A F,ob  id  & DF  erit  squalis 
F G;  fi  itaque  D F eft  u,  vtique  D G erit  a u . 

Quoniam  eft  v t B G ad  B D,  ita  A D ad  D C , fiuc  b --  a u ad  b , ita  c ad  c , propterca 
ftangulum  fub  B G , & D C squabitur  rertangulo  fub  B D , & A D , hoc  eft  b c — 2 c u 
squabirur  bc,  vtrinque  addito  2 e u fiet  b e ~ 2 c u t b c,  vtrinqucfublatob  efiet  b c— b 
c -seu,  omnibus  applicatis  ad  a c fiet  l-t=*  r:  u ; leu,  quod  idem  eft  fiet,  vt  2 c ad  c — c , 
ita  b ad  u,  nempf , vt  dupla  D C ad  D C - A D , ita  B D ad  D F. 

Cum  autem  duplum  rcrtangulumBDF  squale  fit  quadrato  AD,  plus  quadrato  D B, 
tninus  quadrato  A B,  hoc  cft  1 b u ea  c’  t b'  - d1,  farta  diuifionc  ex  vtraque  parte  per  2 b 
I proueniet  u = u±lL-is  atqui  fuperius  inuentum  fuit  r = u , erit  propterca  «r.! 

q diuifo  vtroque  denominatorc  per  2 inftituatur  multiplicatio  per  crucem,  & proueniet  c>  c t 


m "Eftenmu 

re  fictcctb' =da'.  ' uchoceft 

Adhibita  vero  cum  fit  multiplicatio  per  crucem  ad  intentum  quo  parto  conducat  ex- c ad  E tu 
| plicctur;  liquet  autem  cfte  vt  dupla  D C ad  D C minus  A D,  ita  B D ad  D F,  hoc  cft  vt  2 c A B ><1  B 0 
ad  c — c ita  b ad  u ; propterca  fiet  dupluin  rert, angulum  C D F squale  duplo  rertangulo  B Iloc  c!l  J *• 
DC  minus  rertangulo  ADB,  nempe  2CU  s=l>c-bc.  j* 

Prstcrcavt  eft  BDadDC,  ita  duplum  rcrtangulumBDF  ad  duplum  rcrtangulum  C " ‘ ' 

^ D Fi  alfumpta  communi  altitudine  dupla  D F,  hoc  eft  vt  b ad  e,  ita  2 b u ad  st  eu  i affumpta 
communi  altitudine  2 u;  ob  id  cum  duplum  reflangulum  nDFsquctur  quadrato  AD 
i plus  qnadrato  D B minus  quadrato  A B,  & duplum  rcrtangulum  C D F squetur  rertangu- 
fjo  B DC  minus  rertangulo  A D B , hoc  cft  2 b u = c'  f b'  — d' , 2 c u =:  b c — b c ; erit 

t vr  b D ad  D C , fcu  quadratum  B D ad  rcrtangulum  B D C alfumpta  communi  altitudine., 
li  D,  hoc  eft  b’  ad  b c aflumpta  communi  altitudine  b ita  quadratum  A D plns  quadrato  D 
’ R minus  ouadrato  A B ad  rcrtangulum  B D C minus  rertangulo  A D B hoc  cft  c'  f b‘  — d- 
ad  b c — d c ; proinde  & reliquum  quadratum  A B minus  quadrato  A D ad  reliquum  rc- 
rtangulum A D B,  erit  vt  totum  ad  totum , fcu  B D ad  D C ;W  eft  d'  CaJb  c , eric  vt  b 
ad  c . 

At  vero  vt  fi  D ad  D C ita  pariter  cft  rcrtangulum  A D B ad  rcrtangulum  A D C af- 
fumpta communi  altitudine  A D , hoc  eft  vt  b a de  ita  b c ad  c e alfumpta  cqmmuni  altitu- 
dine c,  8:  vt  b D ad  A Dita  quoque  cft  rcrtangulum  ADR  ad  quadratum  A D aiTumpti, 
comimuii  altitudine  A D ,•  hoc  cft  vtbadcuabcadc’,  alfumpta  communi  altitudine  c , & 
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quadratum  B D ad  reftangulum  A D B , hoc  efl  L>’  ad  b c ; erum  propterca  quadrarum  A B 
minus  quadrato  A D : rcftangulum  A D 15 : quadratum  A D : hoc  cft  d — C : bc : c'  tres 
magnitudines  ex  vna  parte ; at  vero  quadratum  li  D : rcftangulum  A D n .•  rcftangulum  A 
D C : hoc  efl  b‘:  b c.-  c c tres  alia-  ex  altera  parte,  qua:  bina:  funt  accepta-  proportionales  fe- 
cundum rationem  perturbatam;  qusmobrcin  ex  xqualitatc  fecundum  huiufmodi  rationem 
proportionales  erunt ; atque  adeo  erit  vt  quadratum  A B minus  quadrato  A D ad  quadra- 
tum A D vt  quadratum  n D ad  rcftangulum  A D C;  hoc  efl  vt  d‘  r-  c'  ad  c’  ita  b’  ad  c c , & 
componendo  vt  quadratum  A B ad  quadratum  AI),  ita  quadratum  B D plus  redi  angulo  A1] 
I)  C ad  rcftangulum  A D C , hoc  cft  vt  d’  ad  e’  ita  b t c c ad  c c ; pcrmutandocjuc  vr  qua- 
dratum A B ad  quadratum  B D plus  rectangulo  A D C , vt  quadratum  A D ad  rcftangu- 
lum ADC,  hoc  cft  vt  d*  ad  b f e e ita  c'  ad  c c , feti  ita  A D ad  D C , nempe  retenta  com- 
muni altitudine  A D ideft  c ad  c,  retenta  communi  altitudine  c ; at  vero  vt  A D ad  D C ita 
queque  cft  A B ad  B C,  hoc  cft  c ad  e,  vt  d ad  a fcu,  quadratum  A B ad  rcftangulum  A ii  C 
hoc  cft  d ad  d c;  propterca  erit  vt  quadratum  A B ad  quadratum  B D,  plus  rcftangulo  A Q j 
C, ita  quadrarum  A B ad  rcftangulum  A B C,  hoc  cft  vt  d’  ad  b‘  f c c,ira  d'  ad  d a,-  ergo  qua-  1 
dratum  B D,  plus  rcftangulo  A D C arquabitur  rcftangulo  A B C,  hoc  cft  b'  t c c aquabi- 
tur d a . 

THEOREMA* 

Si  trianguli  angulus  bifariam  feflus  /it , Iccans  autem  angti/us/i  refl  a linea  fecucrit  & ha. 
/n, ///',*  fm ; reflangulum  comprehenfitm  fuh  figmentis  bafios  vna  eum  quadrato  refla  licentis,  aqiialt 
r(m  (ttt  re fl angulo  fuh  trianguli  lateribus  eomprehenfo . 

E Sto  triangulum  A B C , cuius  latera  A B , B C 'k 
bafis  autem  A C,  rcfta  vero  B D fecct  bifariam 
angulum  AbC  . Dico  rcftangulum  ADC,  plus 
quadrato  C D , a-quale cfte  rcftangulo  fub  Afi,  & 

BC. 

Protrahatur  t;  D vfquc  ad  E , vt  fit  quemadmo- 
dum B D ad  D C,  ita  A D ad  D E ; agaturque  E Q 
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Voniam  igitur  rcftangulum  ADC,  plus  quadrato  b D,  eft  «quale  rcftangulo  fub  A 
W B,  & B e ; cft  autem  rcftangulum  a D C,  plus  quadrato  B D , aquale  rcftangulo  E B 
D,  cum  reftangulum  a D Ca-qua!c  fit  rcftangulo  B D Ei  cft  enim  vt  B D ad  D 
C,ita  A Dad  D Eexconftruftione;  quadratum  vero  l’,D  cft  commune;  ergo  rcftangulum 
fub  A B,  & B C aquale  erit  rcftangulo  E B D . Quod  itd  fc  habet;  triangulum  enim  A B D 
aquiangulum  cft  triangulo  DEC,  angulus  igitur  A B D eft  aqualis  angulo  D C E , eft  au- 
tem angulus  A D B aqualis  angulo  D C B,  plus  angulo  D B C , fcu  D B A , hoc  cft  D C E , j 
ergo  angulus  A D B aquabitur  angulo  B C E , at  vero  angulus  A B D cft  aqualis  angulo  E J 
B C,  quare  reliquus  aqualis  cft  reliquo, ac  ob  id  triangulum  A B D cft  aquiangulum  trian- 
gulo  E B C , vndi-  latera  circi  aquales  angulos  erunt  proportionalia , quare  vt  B C ad  n E, 
ita  b D ad  A propterca  rcftangulum  fub  extremis  A B , IiQ  aquabitur  rcftangulo  fub 


medijs  E B,  B D., 


Quoniam  fcftangulum  fub  A B,  & b C aquale  cft  rcftangulo  E B D , vt  oftcnfutn  eft , in 
pfa  refolutionc,  rcftangulum  vero  E B D aquale  cft  rcftangulo  E D B plqs  quadrato  bD, 
:rgo  reftangulum  fub  A B , & B C aquabitur  rcftangulo  E D B plus  quadrato  B D . cft  vc-. 
b rcftangulum  h D Baqualc  reftangulo  A D C,  ergo  reftangulum  fub  A E,  & B C aqua- 
bitur rcftangulo  ADC  plus  quadrato  B D ;quod  erat  opera-  pretium  oftcnderc. 

Ex  haftenus  diftisobfcruare  licet , quid  interfit  inter  antiquam , & nouam  methodum; 

illa 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  II.  399 

illa  fiquidem,  vt  vid  imus  contrario  refolutionis , hxc  autem  eodem  ordine  procedit ; Illa  i 
quxfito  ad  hypothefin,  hxc  vero  contrario  procedit  modo. 

Dc  Problcmatthut  Rcfolucndit  Speaof*  Algehr*  beneficio . Cap.  V 1 1. 

ANilytica  fere  omnis  induftria  in  Problematum  re/olutionibus  infumebatur , cuius  r«- 
gratia  ab  ipfis  hanc  Artem  fuifle  in  primis  excultam , teilatur  Pappus  Alexandrinus  'JumIMim, 
initio  ieptimi  Libri  Mathematicarum  Collcdionum . Rcccntiorcs  quoque  de  hac  Mathe- 
feos  pane  videntur  optimi  meriti , cum  plura  quidem  adinucnerint  .•  vnde  facilis  Proble- 
matum refolutiones  redduntur,  ad  quod  Speciofa  Algcbra  conducit , etfi  etiam  Numerofa 
ad  id  non  parum  habeat  momenti . 

In  Problematum  refolutionibus  iuxta  huius  Artis  prxeepta  perficiendis , ita  proceden-  ^ rnfjT*' 
dum , vt  fupponamus  iam  fadum  quod  queritur , & per  inde  confequentia , tandem  ad  et  4, , .Lmui 
fcdionem  perueniamus . Raro  autem  contingit  nifi  in  Problematibus  facilioribus,  vt  Ana- 
lyfis  inftitui  poflit  nulla  prateunte  pratparationc , in  quo  fortalfis  omnis  polita  difficultas; 

Cum  enim  hxc  fuerit  adinuenta , extera  fere  omnia  fe  dant  in  confpedtum . Ad  prxpara- 
Xioncm  autem,  & ingenij  alacritas,  & in  his  Difciplinis  eruditio , conducit . Primum  natu- 
rae quidem,  fecundum  vero  ftudijs,  vigilijfque  acceptum  referri  debet . Non  fatis  eft  enim 
Operam  nauafle  primis  Elementis,  fcd  etiam  oportet  plurimas  Propofitiones  inde  dedudas 
pouilTc , ac  proprcrca  prat  manibus  habere  figurarum  cuiufcunque  generis  proprietates , 4 
quibus  Geometrica  effcdlio  ducit  ortum . 

Duo  autem  in  Problemate  funt,  nempe  Datum,  ac  Notum , & infuper  Ignotum , atque-  ?»/!»'"“ 
Qualitum.  Quod  autem  queritur  ac  ignotum  eft,  per  vocales  denotare  confucuimus.^jInM». 

3uod  vero  datum ; ac  notum , per  confonantcs . Quxftio  autem  propofita  fcdulo  pepen- 
endaeft,  & magnitudines  tam  datx,  quam  quxfitx  iuxta  cius  tenorem , ita  tradandx 
funt,  vt  ratiocinando  deueniamus  ad  id , quod  fieri  poteft , vel  nimirum  ad  analogiimum- 
trium  terminorum,  e quibus , qui  poftrcmo  eft  loco  fit  quxfitus ; duobus  enim  anteceden- 
tibus cognitis  hic  amplius  non  ignorabitur  i vel  ad  analogifmum  quatuor  terminorum , e 
quibus,  qui  poftremum  obtinet  locum  fit  quxfitus;  tribus  enim  prioribus  cognitis,  quartus 
; «rodibit  Scc.  vel  ad  atquationem,  fiue  fimplicem.fiue  compofitam.Sc  vtraque  fiuc  plana  fir, 
fiue  folida,-  quaelibet  enim  Arte  fupra  iam  tradita  feliciter  explicatur , later  ifque  valor  ex- 

BtEx  iam  habita  refolutione  colligitur  Porifma,  quod  nos  docet,  quidnam  fit  agendum-  ; 

Vt  oblati  Problematis  effodio  perficiatur,  qua  quidem  abfoluta , repetitis  Analyfcos  vcfti- 
Jijs , quod  conftrudum  fuit  Geometrici  dcmonftramus.  Sed  hxc  varijs  exemplis  illuftra- 
* je.tcntabimus,  a facil  ioribas  exordientes . 

• Aduertendum  eft  autem  poftquam  in  rcfoluendo  peruentum  fuerit , vel  ad  analogii- 
mum , vel  ad  xquationem  .opus  eifc  diligenter  infpicerc  qua  Unca  Gt  opus  ad  oblati  Pro- 
blematis  effedionem . Superius  etenim  huius  tradationis  initio  iuxta  diuerfam  Problema-  " 

tis  naturam  pro  ipfius  effedtione  diuerfam  quoque  lineam  adhibendam  c(Tc  notauimus  ; 
quoniam  videlicet  fieri  poterit , vt  Problematis , de  quo  loquimur , natura  proprietatem- 
exigat,  quae  non  vni  fcd  alteri  coueniat  linex  ,'vt  exempli  gratia  huiufmodi  poteft  efle  pro- 
blema , vt  ad  eius  conftrudionem  non  fufficiant  proprietates  conuenientcs  circulo  per  li- 
neam redam  diuiio , fcd  opus  fit  diuifione  circuli  per  parabolen , vel  per  hyperbolen , Vel 
vt  requiratur  vna  ex  fedionibus  conicis  diuifa  per  lineas  redas : vel  etiam  forte  aliqua  alia 
linea  confentanea  Problematis  naturx , opus  erit ; Ita  quidem  fuperius  inter  duas  datas  re- 
das lineas  duas  alias  in  continua  ratione  medias  adinucnimus  beneficio  circuli  difledi  per 
parabolcmr  fi  quis  porro  contenderet  illud  idem  affoqui , vt  incauti  quidam  e veteribus  fa- 
cere confueucrunt  beneficio  circuli  diifcdi  per  lineam  redam , grauiter  in  Arte  peccaret , 
ignorans  ipfius  Problematis  conditionem,  qux  poftulat  pro  fui  effedione  lineam  longe  di- 
uerfam. Sic  prxterca  plani  anguli  trifedionem  exhibuimus  media  hyperbole  per  lineam 
redam  diuifa  circulo  extrinfecus  accerfito,-  fi  quis  autem  illud  idem  per  redam  lineam  dif- 
fecantem  circulum  comparare  niteretur  non  exigux  foret  redarguendus  infeitix , cum  inde 
cuique  couftaret,  haud  ab  ipfo  bene  fuifle  introcedam  Problematis  naturam , qux  pro  fuf 
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Conftniflionc  circulo  diuifojpcr  reflam  lineam  contenta  non  eft . 

Quoniam  autem  tripartitum  eft  Problematum  genus.  Aliud  fiquidem  planum , nimi- 
tuiir/t . ' rum  illud  quod  per  circulum,  lineamque  redam  refolui  potell  j aliud  folidum,  quod  pro 
fui  folntione  conicas  fefliones  expofeit,-  aliud  demum  lineare , quod  refolui  non  poteft  nili 
per  lineas  magis  compolitas,  vel  faltem  diucrfas  ab  ipfis  feft  ion  ibus  conicis,  cuiufmodi  eft 
Quadratrix,  Conchoides,  Cyfsoidcs , Cycloidcs , Spiralis , quibus  accedunt  illa:  11  placet , 
quas  proprio  marte  nos  adinuenimus , & quidem  multitudine  plurcs  vtilitate  non  fpernen- 
das,  quas  haud  infelici  omine  Mediceas  dixeramus, 
nuntia . Inftituta  autem  Analyli  (i  peruentum  fuerit  ad  aquationem  folidam,  ita  tamen  vtmodis 
iam  explicatis  ad  planam  reduci  poflit , tunc  nulli  dubium  quin  Problema  illud  perciret!-’ 
lum  lincamque  reflam  refolui  poflit  j fccus  autem  (i  aquatio  ad  planam  reduci  nequeat  i 
cerrum  enim  tunc  omnino  ad  Problematis  conftruflioncm  non  fufficere  circulum  cum  li- 
nea recta,  fed  opus  efle,  aut  feflionibus  conicis,  aut  aliquo  alio  linea:  genere  longe  diucrfo 
a linea  refla,  & circulari . Sed  vt  hac  melius  percipiantur,  intelligamus  refolutionem  pro- 
pofitam  ad  aquationem  e(Tc  deductam,  in  qua  fit  b - d era,  qua  quidem  xquatio  perti- 
net ad  cii  culum  i Hinc  enim  Porifma  Kclit  diti  minus  exctftu  dato  aqualis  eft  datio  partit 
minoris  , t) 

A—, B 

Si  enim  data  refla  fit  A B fecanda , E C 

vt  pars  maior,  minorem  fuperet  exceflu  squali  data:  reflae  linea:  D.  Conftruflio  fic  fe  ha- 
bet. A refla  A B auferenda  eft  B C squalis  ipfi  D : reliqua  vero  C A fecanda  bifariam  in  E s 
nam  A E minor  pars,  & E B maior  erit . Hac  tamen  pro  lui  ef&flionc  circulum  requirunt» 
Vt  ex  Elementis  perfpicuum  eft  j datis  enim  duabus  reflis  inaqualibus , vt  a maiore  Teg- 
mentum aquale  minori  auferatur , opus  eft  circulo . 
ni omSajiu-  Hic  igitur  diligenter  eft  aduertendum , quando  dicimus  aquationem  ad  circulum  perti-' 

nere  nil  aliud  a nobis  intclligi  nili  quod  ad  exhibendam  ignotam  quantitatem , atque  adc6 
quantitatem  qualitam  opus  efle  circulo,  vel  faltem  circulum  fufficere , fi  tamen  per  reflam 
fccetur,  id  enim  femper  lubintelligendum.fcd  hic  eft  opera  pretium  aducrtcre.in  quo  non- 
nulli decepti  funt  exiftimantes  idem  efle  Problema  refolui , per  locum  planum , ac  per  cir- 
culum refla  linea  difleflum;  ad  locum  enim  pertinet  Problema  locale,  at  non  omne  Pro- 
blema locale  eft;  propterea  quod  locus , vt  fupra  nos  docuimus  cfl  fpatium  illud , quod  to-' 
tum  Problemati , vel  Theoremati  fatisfacit : vnde  dicebamus  Theorema  locale  illudeffc, » 
exempli  gratia,  inter  duas  parallelas  fuper  eadem , vel  aqualibus  bafibus  conftituta  parai- 
lelogramma  funt  inter  fe  aqualia,-  totum  enim  illud  lpatium  inter  parallelas  Problemati 
fatisfacit  „ Sic  etiam  de  alijs  Theorematibus  qua  localia  dicuntur , ncc  aliam  ob  caufam- 
fic  appellantur. 

i <,Mmt  u.  Non  dillimiliter  Problema  locale  dicetur ; quando  forum  fphtium  nempe  tota  linea  re- 

fla,  tota  linea  circularis,  tota  parabolica  &c.  Problemati  fatisfacit;  ita  profeflb  fe  habet  in- 
ter catera  Problema  illud , quod  ad  calcem  fuperioris  Libri  de  Deduflionatraflantes  at- 
tulimus in  Exemplo  ; tota  enim  illa  circumferentia  lcmicirculi  Problemati  fatisfacit  s 
& ita  fc  habebant  loca  plana  de  quibus  difleruit  Apollonius , & hac  ratione  datur  locus  ad 
lineam  refla,  fcu  in  linea  refla, vel  qui  eft  in  linea  refla,  datur  locus,  qui  eft  parabola , 15 uc 
linea  parabolica ,-  fic  datur  locus , qui  eft  hypcrbola  feu  linea  hypcrbolica , item  datur  lo- 
cus, qui  eft  ellipfis.feu  linea  elliptica.  Quando  igitur  locus  eft  linea  refla  quodcunqueV 
punflum  acceptum  in  ipfa  refla  linea  problemati  fatisfacit,-  fi  vero  fuerit  in  circuli  circum- 
ferentia hac  ipfa  Problemati  fatisfacict.-  vtrouis  modo  fe  habeat  locus  dicetur  planus.quod 
fi  locus  fuerit  parabola,  hyperbole,  vel  cttipfis,  locus  dicetur  lolidus.  Non  idem  eft  igitur 
Problematis  effeflionem  ad  locum  pertinere  planum , vel  folidum , non  idem  eft  inquam* 
ac  ad  aquationem  illam  explicandam  requiri  lineam  reflam , vel  circularem ,-  propterea-' 
quod  nulla  eft  Problematis  effeflio  quamuis  fimpliciffima,  que  per  linea  reflam  tatummo» 
qo , circumferentia  non  accepta  perfici  poflit , & nihilominus  datur  locus , qui  eft  linea  re- 
fla. Quando  enim  locus  eftlinea  refla  non  propterea  efleflioabfolui  poteft  circumferen- 
tia neglefla;  ii  namque  reflilineus  angulus  alteri  angulo  reflilinco  fieri  debet  aqualis,  vel 
refla,  refla  ducenda  eft  parallela,  quantumuis  locus  eife  poflit  linea  refla , non  propterea 
id  line  circulo  poteft  abfolui;  & ia  hoc  mihi  videntur  alluanati  quamplurimi  promifeue 
hac  vlurpantes  ,,  ~ ~ - - 
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SI  tamen  per  locum  aliquis  intclligat  lineam  ipfam,qua;cunque  fit,  licet  non  tota  fcd  tan-  . 

tummodo  pimftum  ipfius  Problemati  fatisfacit,  admitti  poterit  modus  ille  loquendi , quod  ’ 

fcilicet  Problema  dicatur  folutum  per  locum  planum , quando  folutum  fuerit  per  circulum 
cum  linea  refla ; item  per  locum  folidum,  cum  conftruftio  ipfius  per  Conicas  feftiones  ab- 
foluta  fuerit . 

Deinde  fi  iquatio  fuerit  r a — s a bs,  qua:  quidem  pendet  ab  analogifmo  vt  r — s ad  A 

s.itab  >ad  a :vndePorifma . Vt  differentia  terminorum  rationis  dati  ad  terminum  mir.o- 
rem,  ita  eft  data  ad  adiunflam,  qui  quidem  analogifmus  linea  indiget  refla  cum  circulo . fm“" 

Ita  pariter  fi  fuerit  ra4*sa-  s b — r b,  qua:  quidem  pendet  ab  analogifmo  vt  r q.  s ad 
, — r,  itab , ad  a,-  hic  indigent  linea  refla  cum  circulo , & fic  de  fimilibus , nempe  fi  fuerit 
vt  r s ad  s , ita  b , ad  a ; item  fit  i a1  iquctur  b‘ , vel  s a'  iquctur  b' ; priterca  fi  fuerit  vt  s 
ad  r,  ita  b'  ad  a*.  Infuper  vt  2 r — s ad  s,  ita  b*,  ad  a‘;  item  vt  R ( g'  — d ) ad  Ifc  (4  b'  >£.  g!  - 
d )itad  ad  a. 

Nec  diflimili  modo , cum  aequationes  fuerint  affefli  intra  planorum  limites  vt  a’  b a 

— z‘;  item  a’  — b a — z‘ ; praeterea  b a — a>  m z*;hi  omnes  enim  aequationes  ad  circulum 
pertinent,  nempe  huiufmodi  funt  vt  per  circulum  & lineam  rcftam  ijs  fatisfieri  poilit . 

Atver6fifucrintiquationesa’)f*3  b‘a=  z fol. , priterca  a'  — 3 b’  a czfol.&jbla 
i-  a'  = z fol.  eius  funt  generis  vt  per  circulum  & lineam  rcftam  abfolui  non  poffint , liqui-  ‘ ‘ 
dem  ad  carum  explicationem  opus  eft  trifeflione  anguli  reflilinc  i.  Infuper  inucnrione., 
duarum  mediarum  in  continua  ratione,  qui  per  circulum  cum  linea  refla  priftari  non_. 
poffunt . Vndc  Problemata  folida  nuncupantur  quemadmodum,  & aquationes  ipfi  ,qui 
in  huiufmodi  Problematibus  inuoluunrur . 

Inftituta  igitur  Analyfi  alicuius  Problematis  obferuare  priftat  qua  nam  fit  opus  lir.ca_,  ranitumi 
ad  effeflionem  ipfius,  & quidem  multories  non  vna  eft,  nam  aliquando  contingit , vt  idem 
Problema  refolui  poffit;  atque  adeo  cius  effeflio  perfici  per  conicas  feftiones , & etiam  per  % “tf/” 
circulum. 

Non  raro  tamen  contingit  vt  Problemati  fatisfieri  poffit  per  plures  conicas  feftiones  iru 
infinitum,  &quidcm  eiufdem  fpcciei,  nempe  paraboles,  hyperboles,  vel  cllipfcos , metho- 
dice tunc  proceditur  inquirendo  quinam  aquationes  ad  conftruftionem  Problematis  con- 
‘iducanti  fieri  enim  poteft,  vt  ad  id  conducant  aquationes  pertinentes  ad  circulum , & cllip- 
pm,  vel  ad  circulum  & parabolen  &c. 

Multotics  autem  eucnit,  vt  inftituta  Refolutione,  peruentum  fit  ad  quantitates  imagina-  £’*«"*/'»■- 
rias,  vel  faltem  ad  folidas  quantitates , inter  quas  detur  iqualitas , ad  cuius  explicationem 
opus  eft  Algorithmo  in  quantitatibus  pridiftis ; hoc  tamen  terrere  non  debet  Analyftam , »'»»1« 
nam,  vt  inferius  conflabit,  adhuc  via  Regia  procuditur,  in  huiufmodi  refolutionibus.  Quod imd 
irt  aliquo  exemplo  illuftremus  fit. 


PROBLEMA. 


'Sit  iniunftum  quaiuor  quantitates  Geometrice profortionales  rt ferire , itavt  differentia^ 
quadratorum , qua  fiunt  ab  illis  ,Jint  tn  harmonica  ratione . 

INftiruta  Refolutione , tandem  adhibita  decenti  antithefi , atque  parabolifmo , ad  iqua- 
tionem  deuenitur:  vnde  colligitur  Porifma,  vt  eligantur  tres  quantitates , quarum  qua- 
drata fint  harmonice  proportionalia , & quadrato-quadratum  minoris  iungatur  cum  pro- 
duflo  ex  quadratis  duorum  minorum,  fumma  diuidatur  per  quadratum  maioris  multatum 
minoris  quadrato;  hinc  enim  comparabitur  quadratum  minimi  &c.  Et  nihilominus  effe- 
ctio Geometrica  abftinet  ab  huiufmodi  quantitatibus,  quoniam  id  totum  ad  analogyfmutn 
inter  plana,  atque  aded  latera  reuocatur. 

Item  fi  propinatur 

PROBLEMA. 


"Tres  quantitates  proportionales  in  aquales  ad  i nue  n ire,  qua  eum  alia  qua  u is  data , qnadrilal 
rerum  circulo  quidem  tnfcrtfubilt , efficiant , 

• . ‘T  ' ’ Ece  Poft 
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fxfrrplnm-* 
«licium  . 


POftcnirti  debitam  reductionem  fccunddm  Artis  prarcepta,  ad  cequationem  illam  de- 
ucnitur,  ex  qua  Porifma  dcdueicur,  vt  cx  quadrato  diametri  data;  tollatur  quadrarum 
quadrantis  diametri , refiduum  vero  ducatur  in  quadratum  diametri , & ex  produ&o  auie» 
ratur  duplum  produftum  cx  cubo  quadrantis  diametri  in  diametrum ; reliquum  vero  diui- 
datur  per  quadratum  diametri , quotientis  capiatur  dimidium , ex  cuius  quadrato  fubnra- 
hatur  quadrato-quadratum  quadrantis  diametri,  refidui  latus  quadratum  fupradi&o  de- 
tractum  & additum  dimidio  dabit  quadrata  minoris,  roaiorifque  lateris  inferibendi.  Et 
nihilominus  in  efledtione  Geometrica  huiufmodi  quantitates  vitantur.  Totum  autem  id 
pd  analogifmum  reuocatur  inter  plana , atque  adeo  latera  &c, 

Prxccptapro  Refoluendis  Pro!  lanaribus  beneficio  Speciofie  Algdrx  u». 
rtjs  Exemplis  illujhanrur , Cap.  V 1 II. 

Vt  enim  aquatio  (implex  cft  aut  affedia , & vtraque  vel  plana , vel  folida , 

PRIMFM  EXEMP  LORFM  GENFS 
Ad  quod  Problemata  percinent  Plana , in  quibus  (imple* 
aequatio  contingit , 

P R O B l E M 

EitmplunM  Propofitum  litus  iti  difpefccre , vt  miitrpirs  minorem , diti  fupertt  'excefiu 

, RESOLVTIO, 

P Ropofitum  fit  latus  b,  diuidendum  in  duas  partes,  d 

quarum  maior , minorem  fuperet  dato  exccflu  d;  Sit 
jam  fa&um,  atque  pars  minor  edo  a ; ergo  maior  erit  a 
d i hoc  enim  pacto  pars  maior  minorem  fuperabit  excefiu  _ 

dato  d:  & quoniam  hi  funt  partes  totius  b : propterca  ea-  “ ' ^ ” ' 

rum  fumma  debet  iquari  b ; quare  2 a d ( hate  enim-, 

cft  lumma  confingens  ex  a , & a d ) debet  aequari  b;  Cum  igitur  fit»a*J<ds  b — s 

crg°  = a.  Hic  autem  fiftendumfiquidem  data;  magnitudines  ex  vnaarquationisparte 
exiftum,  ex  alia  vero  quantitas  quaefita  - Hinc  deducitur, 

P O E l S M 'A  '. 

Propofitum  litus  multetur  excefiu  dito , vim  refiduum  bifiettup miiorem  pirum  exhibebit  • 

compositio: 

D 


a*<». 


PRopofitum  fit  latus  diuidendum  AB,  & quidem  in  duas 
partes,  quarum  excedits  fit  Di  abs  A B auferatur , BC 
aqualis  ipfi  D;  & reliqua  A C bifariam  diuidatur  in  E.-  nam  E 


A E pars  erit  minor : reliqua  verb  E B maior.  Quoniam-  A — — B 

enim  A E , E C funqntquales , proinde  E B excedec  A E excedit  C B ; fed  C B , cft  atqualil 
D i ergo  E B excedit  A E excedit  D ; fed  A E , E B conficiunt  A B latus  propofitum  i ergo 
dituTum  cft  propofitum  latus  A B,  in  duas  penes  prout  Problema  requirit . 
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ALIA  RESOLVTIO. 

. „ _ d 

PArs  maior  efto  a ; ergo  minor  erit  a — d ; tota  proin-  

de  erit  a a - d , fcd  eadem  efl  data  b ,•  ergo  2 a — d 
iequabiturb,&perantithefinfict2a=a  b >|«  d ; quare  fa-  3 — d a 

60  parabolifmo atquabitura.  Hinc  :T  ^ ■ 

F O R I S M A. 

Propoflto  Uteri  dividendo  Addatur  data  differentia , nam  Aggregati  dimidium  maiorem  pani 
tem  exhibebit . 

COMPOSITIO,  , 

PRopofitnm  fit  latus  diuidendum  A B dataj  D 

veri  differentia  D ; protradla  A B in  C , ita  

vtBCfit  iqualisD.-  atque  tota  AC  biflecetur 

in  E , nam  A E erit  pars  maior,  minor  autem  reli-  A E B C 

quaEB.  Quoniamenim  A E.ECfuntatquaics, 

quanto  exccflii  ipfa  E C fuperat  E B,  tanto  quidem  eandem  E B fuperabit  A E;  fed  E C fu- 
perat  E B exccffii , qui  efl  squalis  ipfi  D ; ergo  A E fuperabit  E B eodem  exceflit  D ; fcd  A 
E,  E B conficiunt  propofitum  latus  i ergo  illud  diuifimus , vt  Problema  requirit . 

scholion; 

HOe  idem  in  planis  fiui  fuperficiebus , <y /olidis  locum  habet Vt  Fropojitum Jit  b pl.  diui- 
dendum in  duas  partes  , qua  dato  dpi,  differant , Pars  minor  cflo  a pl.ergo  maior  erit  a 
pl.  t dpi.  harum  aggregatum  eftiapl.j  dpi.  quod  aquabitur  b pl. ; & per  antithe/in  2 a pl. 
aquabitur  b pl.  ~d pl.  ergo  api.  =3  -Sdrid . Catervm  vt  quantitates  veluti  determinata  tra- 
itentnrbpl.intelligi  debet  redaet  nm  ad  quadratum , item  & d pl.vndc  ,& api,-,  quare fit «• 
a *=P&hine  elicitur  Forifma.  " ’ eia 

Non  ignorandum  tamen  hoc  idem  Problema  alia  ratione  concipi  pofle ; perinde  cninu 
e 11,  ac  illud  propofuiffe . 

Pttd  different  ia  laterum , & aggregato  eorundem  , reperire  latera  1 
Eftque  Zcteticum  primum  Primi  Libri  apud  Vietam,  vbi  laterum  aggregatum  idem  eft, 
quod  latus  propofitum  diuidendum,  cuius  qusfita:  partes  funt  quafita  latera,  & partium 
exccflus  eft  laterum  quafitomm  differentia . 

PKORLEMA. 

Tropojito  lateri  latus  adiungerc  ,vt  datum  cum  adiunClo , ad  adiuinlfum  datam  habeat  r a-  Iitmplunu, 
lienem.  Oportet  autem  rationem  datam  tfic  maioris  ad  minus , ~ ^ 

RESOLVTIO. 


PRopofitum  fit  latus  b > cui  fit  adiungendura  r_ — 

alterum , vt  datum  cum  adiun&o  ad  adiun-  s — — 

•ftum  datam  habeat  rationem  vt  r ad  s.  b a 

Sit  iam  fadlum , & latus  adiungendum  efto  a ; — . 

wgo  aggregatum  ex  dato,  & adiunSo  erit  b ijt  a;  b ijt  a 


at  luxta  quaftionis  tenorem , vt  r ad  s , ita  debet  efle  b*p  a,  ad  a,-  ergo  diuidendo , vt  r — s 
ad  s,  ita  b ad  a ; tribus  autem  terminis  datis , quartus  nequit  ignorari . Hinc 

Eee  i *°!t 
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/ o x l s m A. 

Vt  differenti*  terminirnm  data  rationis  ad  terminum  minorem , it a litus  datum  adadiuim 
dum  fieri  debet . 

COMPOSITIO. 


PRopofirum  fit  latus  A B,  cui  fit  adiungendum  alterum  > 
ita  vt  datum  cum  adiundlo  ad  adiundtum  datam  ha- 
beat  rationem  R ad  S,  maioris  ad  minus;  Conflituatur  AC  A 
faciens  cum  AB  quemlibet  angulum  C A B,&  ipfa  quidem  S 
A C fiat  xqualis  R : mox  vero  fccctur  D C aequalis  S , ita_> 
vt  differentia  terminorum  R , & S , fit  A D ; agatur  DB,  cui 
fiat  parallela  C E.  Dico  B E cfle  latus  admodum  ipfi  A B , 
itavt  AEadBE,  fitvtRadS.  Quoniam  enim  DB,  CE 
funt  paralie!®;  ergo  vt  A D ad  D C,  ita  A B ad  B E ; quare 
componendo  vt  A C ad  D C,  ita  A E ad  BE;  fed  vt  A C ad  D C,  ex  conftruft ionc,ita  R ad 
S ; ergo  vt  R ad  S , ita  A E ad  B E . Lateri  igitur  propofito  A B adiunximus  latus  B E , ita 
vt  datum  cum  adiunCto  ad  ad  i une!  um  datam  habeat  rationem . Quod  facere  oportebat. 

MONITVM. 


Aduertendum  e fi  quando  in  ipfa  refolutione  nos  incurrimusin  terminos  plures  propor- 
tionales, ita  vt  quatfita:  magnitudines  d datis  magnitudinibus,  vt  in  fuperiori  refolutiont,, 
non  feparentur , tunc  adhibenda  eft  cura  pro  feparatione,  quod  diuidendo  perficitur. 

Non  raro  contingit,  vt  aequatio,  compofitionem,  fiuc  affectionem  prsfcfcrar,  & tameni 
fimplex  xquatio  eft  vt  in  fcquenti  Problemate . 

S C H O L I O N. 


Superius  Problema  hunc  etiam  itt  modum  enuntiari potui  fiet 

Tata  differentia  duorum  laterum , (jr  ratione  eorundem , reperire  latera  [ 

Differentia  fi  quidem  laterum  e Si  latus  datum  cui  fieri  debet  additio  latu  (que  maius  b duobus 
quafitts  efi  datum  eum  adiuntte  atvera  minus  ejl  iffium  adiundum  . y t itaque  vides  hoc  /a_> 
idem  recidit  cum  illo . 


P X O S L E M 2.' 

n l"'"’  Propofitum  latus  A S vteunqut  diui/um  in  C , ita  protrahere  'ad  D , vt  reti  angulum  A DB, 

quadrato  CD  fit  aquale , 

R E S O L V T I O .' 

Sit  iam  fadliim  , & pars  AC  dicatur  b .•  at  C B fit  c : b C c Ba 

latus  adiungendum  B D eflo  a ; itaque  A D erit  b A— — — D 

»}.  c t a;  & C D , erit  c f a , redtangulum  A D B fub  latere  dato  cum  adiundto  & adiundto , 
nempe  fub  b f c t a, & a, erit  b a t c a f a‘; At  quadratum  ex  CD  erit  c' f 2 c a | a‘; huic  au- 
tem xquari  debet  prxdidtum  redtangulum . Vtrinquc  auferatur  a’fimilia  fiquidem  tan- 
quam  (uperflua  funt  rcijcienda , & remanebunt  b a | c a aa  c:faca.  Vtrinquc  auferatur 
c a,  & fiet  b a s c'  t c a;  vtrinque  auferatur  c a,vt  nota  quantitas  c‘  confiituat  vnam  atqua- 
tionis  partem , cui  altera  comparatur , &fit  b a — c a—  c‘i  cum  autem  per  repetitam  anti- 
thefinadhane  xquationem  peruentum  erit  inftituatur  parabolifmus  per  b — c,  nam  inde 
quidem  emerget  xquatio  s a.  Vndcrcfolutaatquationcioanalogifraum  vt  fuoloco 
docuini  us , fit  vt  b - c,  ad  c,  ita  c,  ad  a . Hinc 

fOj 
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p o x 1 s M A. 


Piat  vt  differenti*  fermentorum  AC  ,C  B ad  C S ,it*C  S ad  aliud ; hoc  enim  erit  latus  ad- 
jungendum . 

COMPOSITIO. 


SEcctur  E C squalis  C B , & fiat  vt  reliqua  A E ad  A p 

E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D . Dico  rcttangulum  E C B 

A D B squale  cffejquadrato  C D . 

Quoniam  igitur  cfl  vt  A E ad  E C,  vel  C B,  ita  C B ad  B D , ex  conftruiftionc ; reuocata 
proportione  ad  squalitatem,  rcdlangulum  (ub  A E,  B D,  squabitur  quadrato  C B , vtrin- 
que  addito  rectiangulo  fub  E C,  vel  C B,  & B D;  ergo  reitangulum  fub  AC,  & B D,  aqua- 
bitur rc&angulo  fub  C D,  & C B.  Rurfus  addito  vtrinque  redangulo  fub  C D,  & DB.  er- 
go rc&angulum  fub  A D , & D B , hoc  eft  rcclangulum  A D B aquabitur  quadrato  C D. 
Quod  facere  oportebat . 


s c h o l 1 o n. 


Ex  ditiis facile  intelliges  Analyfeos  prafidio  conflare  conditionem  Problemati  p rifi 'tendant, 
fine  qua  Problemati  fieri fatis  non  poteft , nam  ex  datis  quafitum  inueniri  nequit ; debet  enim 
A C , maior  eft  ipfa  C B ,vt  ex  AC fubtrahi  poffit  SC  i nae  enim  fub tr ait  10  ad  huiufmodi  Pro- 
blematis folutionem  requiritur ; Cr  quidem fi  AC foret  aqualis  vel  minor  quam  C B , Problema 
foret  impoffibile:  nam' AC  cum fuerit  aqualis  ipfi  C B , non  poterit  rcclangulum  AD  B aquale  ef- 
fit quadrato  C D:  nam  A B foret  bifariam  diuifa  in  C,  eidemque  aditet  a B D;  atque  adeo  reti  an- 
gulum AD  B,vn  a cum  quadrato  C B per  festtam  fecundi  aquale  effet  quadrato  C D ; Jolum  igi- 
tur reti  angulum  A D B,  non  pofict  efie  aquale  quadrato  CD,fed  minus , & multo  minus  cttam 
fi  AC  fupponcretur  minor  quam  C B,  vt  confiat . 

Sed  aliter  per  proportionalia  procedendo  lic  inftituetur  fecunda  Refolutio . 

. ’ V '•  ’ “ ' ' ’ “ ’ 

RESOLVTI  O. 


V Veniam  igirar  b a f c a f a’  squatur  c'  t a c a f a-  A-~- 


sAVom 

\J  ergo 
v 


-D 


o reuocata  squalitate  ad  proportionem , erit 
vt  b f c f a ad  c | a,  ita  c t a ad  a i ergo  diui- 


dendo,  vt  b ad  c f a,  ita  c ad  a ; ergo  permutando,  vt  b ad  c,  ita  c t a ad  a ; ergo  diuidendo, 
« b — c ad  c,  ita  c ad  a . Hinc 

p 0 R I S M a: 

fiat  vt  differenti*  figmentorum  prepo/it*  linea  ad  linea  figmentum  minus,  ita  huiufmodi 
figmentum  ad  aliud;  hoc  enim  erit , quod  quarctur . 


COMPOSITIO'. 


Sit  propofita  re&a  A B , cui  fieri  debeat  additio  &c.  cum  b c a 

autem  ipfa  fupponatur  fe&a  in  C fiat , vt  A E differen-  “ 

tiafcgmentorum AC, CBadCB, ita CBad aliam BD;  A E C B L) 
Dico  B D problemati  fatisfaccrc . Quoniam  enim  eft,  vt  A E ad  E C fcu  C B , ita  C B ad  B 
D,-  ergo  componendo  vt  AC  ad  C B,  ita  C D ad  B D,  ergo  permutando  erit  A C ad  C D, 
ita  C B ad  B D , ergo  componendo  vt  A D ad  C D , ita  C D ad  B D , & reuocata  propor- 
tione ad  squalitatem  rcflangulum  fub  A D & B D hoc  eft  regangnlum  A B D > aquabi- 
tur quadrato  CD.  Quod  facere  oportebat. 


Con- 
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ConfvecSus  priorif  Refoluttonis , atque  Compofitionis . 


Initium  Rcfolutionis 

batcat*1—  c’t»  cata’. 

Vtrinque  auferatur  a*. 
batea=  c’|aca. 

Vtrinque  auferatur  c'  a. 

bas  c‘tca. 

Vtrinque  auferatur  ca 
b-a—  cas  e*. 

Inftituto  parabolifma  fit 

-fh  — — a.  ergo 

Reuocata  aequatione  ad  proportionem 
Vtbcadcitacada. 

Finis  Rcfolutionis . 


Finis  Compofitionis 
fcuADBs  quadrato  C D 

ACBD f CBD t quad BDs  quadrC B 
t a CBD  t quad  B D 
Vtrinque  addatur  quadratum  B D. 
ACBDtCBDs  quadr.CBfaCBD. 
Vtrinque  addatur  CBD. 

ACBD  3 quadrato  CB  J CBD. 

V trinque  addatur  CBD 
ACBD — CBD  = quadrato  CB. 
Reuocata  proportione  ad  aequalitatem 
Vt  AE  ad  EC  vel  CB  ita  CB  ad  BD . 
Principium  Compofitionis . 


Confpeclus  fecunda  Rcfolutionis  > atque  Compofitionis . 


Initium  Rcfolutionis  i 
b atcafa‘3  c‘  1 2 c a | a’ 
Reuocata  aequalitate  ad  proportionem 
Vt  b f c t a ad  c t a i«c  t a ad  a. 

diuidendo 

Vt  b ad  c f a ita  c ad  a. 
permutando 

Vtbadciracta.ada  1 

diuidendo  * 

Vtb--cadcitacada.' 

Finis  Refolutionis  I 


Finis  Compofitionis. 
fe  u A D B = quadrato  C D. 

1 AC,  BD  t c B D t quad:  BD  — quad.  C B 
t bis  C B D t quad.  B D 
! Reuocata  proportione  ad  aequalitatem 
( Vt ADadCDitaCDadBD. 
componendo 

Vt  A C ad  C D ita  C B ad  B D.' 
permutando 

Vt  ACadCBitaCDadBD 
1 componendo 

Vt  A E ad  E C feu  C B ita  C B ad  B D»  j 
Initium  Compofitionis . 


Superius  Problema  fuit  propolimm  de  proportione  aequalis  ad  aquale ; praclarius  foret  fi 
proponeretur  vniucrfalitcr  de  quacunque  ratione , videlicet . 

Propojitum  lutus  A Stvtcunqne  diuifum  inC^tta  protrahere  ad  D >vt  reft 'angulum  AD  Jlg 
ad  quadratum  C O,  datam  habeat  rutinum . 


fa<Enptum_* 

V. 


R 

S 


Problema . 

Propojitum  latus  in  duas  partes  dividere , vt  rclt angulum  fib  partibus  ad  quadratum  diffe- 
rentia partium  datam  habeat  rationem . 

RESOtVTIOi 

DAtum  fit  latus  diuidendum  2b,  proportio  vero  data  fit 
vt  r ad  s . Pars  vna  eft  b t a),  alia  erit  b — a , ita  vt  diffe- 
rentia partium  Gt  a a , redt angulum  vero  fub  partibus  erit  b’  — 
a' : quadratum  differentia:  partium  erit  4 a’ ; vt  autem  eft  r , ad  - 
s,  ita  debet  effe  b’  — a',  ad  4 a’,  feu  vt  4 r,  ad  s,  ita  b’  — a‘,  ad  a's  _ _ 

& componendo  erit , vt  4 r f s ad  s,  ita  b’  ad  a‘ . Hinc  deducitur . 

p o r 1 s m a: 

Vt  eft  quadruplum  primi  termini  plus  termino fecundo  ad  ipfum  terminum  fecundum , itas 
eft  quadratum  dirgidq  tat  erit  diuidendi , ad  quadratum  dimidia  differentia  partium . 

COM- 


2 b 


bt  a 


b — a 
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DAtum  fit  latus  A B diuidcndutrt , vt  Problema  iu- 
bet;  dataque  fit  ratio,  vt  L ad  K;  a pun&o  A duca- 
tur linea  ad  partes  B , faciens  angulum  quemcunque  cu 
A B,  & ex  ip(a  abfeindatur  A G , quadrupla  termini  pri- 
mi L,  ita  vt  F G fit  aequalis  L,  & A F fit  tripla  ipfius  F G. 

Deinde  fiat  G H fegmentum  squale  ipfi  K,  duplicetur  G 
H fegmentum  in  E , & fuper  A E deferibatur  femicircu- 
lus  A I E.-  mox  a pun&o  H excitetur 2 perpendicularis  H 
I,  cui  fiat b squalis  H D , & A B diuidatur c bifariam  in_, 

M,  ducaturque  H M , cuid  a puntfto  D agatur  parallela..  A.1 
D C;  & NM'  fiat  squalis  ipfi  M C;  erit  autem  N C diffe- 
rentia panium  A C,  C B;  fiquidem  ab  squalibus  A M , M B , auferuntur  squales  N M , M 
C;  ideo  A N,  C B funt  squales;  quare  A C,  C B, differunt  per  N C;  & la&um  eft  quod  Po- 
rifmaiubct. 

Nunc  ad  demonftrationem  accedamus,  quam  per  Analyfcos  filum  deducemus . 

Quoniam  vt  eft f A H ad  H E , fcu  G H , ita  etiam  quadratum  ex  A M dimidia  totius  di- 
uidendx  A B , ad  quadratum  ex  M C , dimidia  differentia  panium  A C , C B , erit  8 diui-  6 *7 
dendo  vt  A G,  ad  G H,  feu  H E,  ita  quadratum  ex  A M,  minus  quadrato  ex  M N,  ad  qua- 
dratum ex  MN,feuvtFG  ad  GH,  ita  quadratum  A M , minus  quadrato  M N , adqua-  EOtmm-t 
dratumMNquatcr.  At  vero  quadratum  ex  AM  minus  quadrato  ex  M N , squale  eft  *HH*^ 
re&angulo  fub  partibus  AC,  C B,&  quadratum  quater  ex  dimidia  differentia  NM,  eft  M»dMCi 
squale  totius  differentis  N C, quadrato;  ergo  vt  eft  F G ad  G H , ita  erit  rcdiangulum  A indciquii 
t B,  nempe  re&angulum  fub  partibus  ad  quadratum  differentis  partium  N C ; fcd  F G eft  « uiql-  . ' 
#d  G H,  vt  L,  ad  K,  itaque  iefta  eft  A B,  in  C,  vt  Problema  poftulat  &c.  «ahwm 

Quod  Oportebat  &C*  ""  ' — - ' - Euaq.iaii  • 


Problema  , 

t»  dito  triangule  ECi,  quadratum  inferitere  1 

Hoc  antiquum  Problema  eft  ab  alijs  folutum,  nos  tamen  alia  via  refolutionem,  compo- 
fitionemque  inftituemus . 

' R E S O L V T I o; 


M ad  qua*. 

MC. 

£xc«rplum_. 
V I. 


Adat  C K perpendicularis  ad  E G,  & appelle- 


tur b ; fegmentum  autem  E K nuncupetur  d : 

& fegmentum  K G cfto  f : at  vero  fegmentum  C M 
cfto  a ; ergo  M K , erit  b-a . Vt  autem  eft  C K ad  K 
E,  itaCMadMN;  vtitaqueb,add,itafiata,ad 
aliud,  illudque  erit",  quod  squabitur  ipfi  N M . 

Rurfus  vt  C K,  ad  K G , ita  C M ad  M L ; quamob- 
rem  erit  vt  b,  ad  f,  ita  a , ad  V , & ita  V squabitur  M 
L.  Quapropter  erit  squatio  huiufmodi  r + a — b -- 

a j atque  adeo  da  f a squabitur  b‘  — a b : & per  antithefin  da^tfa^ab  squabitur 

b‘ ; qus  quidem  squatio  fi  ad  proportionem  reuocctur , erunt  proportionales  hi  termini , 
nimirum  d fftb.b.a. 

Hinc  autem  deducitur; 


X 

fO 

1 | 
< 

k 

A 

x, 

\ 

is.  - ^ 

/'4--— ■"'Hr 

3?  o x i s m 3; 

Eumatur  linea  , qua. /it  aqualis  lafi  trianguli  dati  plus  perpendiculari  cadente  i vertice  ipfius', 
tfifiat  Vt  hoc  aggregatum  ad  lineam  perpendicularem  iam  dt(Iam , ita  h*c  ad  aliam’,  hac 

enim 
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'f  uim  terti*  proportionalis,  erit  radicis  f retium,  atque  di  ferentia  inter  perpendicularem,  er 
latus  infer ibendi  quadruis , 

compositio: 


DAtum  fit  triangulum  E G C , in  quo  quadra- 
tum defcribcrc  oporteat . 

Sumatur  E O , ita  vt  fit  aequalis  bafi  E G ■ pius  C 
K perpendiculari ; & fiat  vt  E O ad  C K , ita  C K ad 
CM;  erit  proinde  rcd.mgulum  fub  EO,&CM 
aquale  quadrato  ex  K C i & quia  G O , C IC  funt 
aequales , erit  reiftangulum  fub  C M,  & G O,  aqua- 
le reftangulo  KCMj quo vtrinque  fublato erit rc- 
Gangulum  fub  E G , & C M aquale  quadrato  ex  C 
K.  minus  reflangulo  K C M;  ergo  rcdtangulum  fub  E G , C M aquale  erit  rcdhngulo  C K 
M>  Vt  igitur  E G adCK,  ita  MKad  CM,  & vt  EG  ad  C K,  ita  N L ad  C M,- ergo  N L eft 
aqualis  M K,  vel  N H;  eft  itaque  H L quadratum  ex  H I , quafitum , Dcfcripfimus  itaque 
quadratum  in  propofito  triangulo . Quod  facere  oportebat. 


iiempiuiELj  Problema . 

yu 

Sita  fumma  duorum  Uterum , & differenti a quadratorum  ab  ipjis , referire  later*  i /eu  d*i 
tum  latus  diuidere  dre. 

PRopofitum  latus  diuidendum , vel  fumma  laterum  fit  K 

2b,-  & re&a  k poflit  differentiam  quadratorum . L)if-  » ■ —e 

ferentia  laterum  fit  a;  pars  vna,vel  vnum  ex  lateribus  erit  2 b 
b >J>-  a aliud  b - a , adeo  vt  fimul  faciant  ib ; differentia..  — ■ 1 — ■ ■ ■ ; 

quadratorum  eft  4 b a ; hate  autem  aquabitur  k' , Itaque  b»g<a  b-» 

proportionales  erunt  b.K,  43.  Hinc 

p o x 1 s m A: 

Sume  dimidium  lateris  diuidendi,  ve/ fumma  laterum ; deinde  retiam  \ quapotef  quadra! 
torum  differentiam-,  bis  autem  tertia  referiatur  .proportionalis ; hac  enim  quadruplum  erit 
differentia  partium , vel  latet  um  qnaft iorum , 


DAtum  fit  latus  diuidendum  A E,  fecctur  bifa- 
riam in  C , ad  pundhim  C excitetur  perpen- 
dicularis C I,  quae  poflit  differentiam  quadratorum 
partium:  agatur  EI,qua’  bifariam  fecctur  in  H;  hinc 
agatur  HG  ad  redtos  angulos  fecans  A E,  in  G (ne- 
ceflario  occurret  ipfi  AE,vt  alias  didum  eft)centro 
Giintcruallo  GE,  deferibatur  circulus,qui  ncceffa- 
rio  tranfibit  per  I,cu  dudta  GI,  GE,  fint  aequales,  & 
peripheriafecet  EA  protrudam  in  F ; fecctur  au- 
tem F C in  quatuor  aequales  partes,  quarum  vna  fit 
BC;  Dico  quaefitas  lateris  partes  efle  A 11 , B E, 
adeovt  quadrata  iftarum  partium  differant  qua- 
drato ex  C I . Secetur  C D atqualis  ipfi  C B , & erit 
D E aequalis  A B ; conftituatur  figura  vt  vides  fa- 
flo  B L M E quadrato  fuper  B E ; quadratum  B M , 
differet  a quadrato  NM , feu  quadrato  ex  DE , hoc 
eft  quadrato  ex  A B per  gnomonem  O P Q,  feu  per 
quadruplum  redangulum  E C B , hoc  eft  per  rcdangulum  E C F;  fed  hoc  rc&angulum  eft 
aquale  quadrato  cx  Cl  j ergo  diuifum  eft  latus  A E , in  punSo  B,  quemadmodum  Problc- 


< ' ; 
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tna iub« . Manifcftum  eft  autem  rcflam , quspoteft  planum  datum  debere  cfleminorem 
ipfomet  latere  diuidendo  ; quod  animaducrtifle  oportet  pro  conditione  propoiiti  refoluen- 
di  Problematis, 


Secundum  Exemplorum  genui , a'd  quod  pertinent  ilU  Problemata , in  quorum  Rcfo- 
lutionibus  aquationes  affeci*  intercedunt,  non  trafeendentes  tamen 
Planorum  Limitet , 


Sequitur  agendum  de  Problematibus  illis,  quorum  refoluti®  atquationes 
alfe&as  expofeit ; fit  igitur 

Problema  ] 

btto  re ll  angule  fub  lateribus , & differentia  laterum , inuenire  latera Eionptaiai 

RESOLVTIO. 

DAta  fit  laterum  differentia  b , & redtangulum  efto  z’ • B a 

latus  minus  efto  a,  maius  erit  bijta  ducatur  b^t  a — — — — - 

in  a , fit  b a a‘  =3  z' , explicata  aquatione  fiet  vnius  radi-  b+pa 

cis  pretium  91  ( j b‘ ijt  z’ ) — j- b . Hinc 


P 0 X I S M Ai 


Quadrate  dimidij  data  differentia  addatur  planum , & huius  aggregati  lateri  fubtrahatttr 
dim  idium  differentia , refiduum  enim  erit  latus  minus ; vnde  maius  non  latebit. 

C O M p o i l t I ol 

DAta  fit  differentia  laterum  AB;  planum  autem,  cui 
aquale  elt  roftangulum , fit  Z,  quad. , feu  quadr.  cx 
C D:  - lecetur  A B bifariam  in  C , & cx  pundio  C , < excite- 
tur perpendicularis  C D,  agatur  D B:  modo  centro  B,  inter- 
uallo  o C deferibatur  circulus  fecans  B D in  E ; protrahatur 
D B ad  F;  & fudtum  erit,  quod  Porifma  iubet . Quadrato  fi- 
quidem  cx  C B dimidio  differentis  data  , addidimus  qua- 
dratum ex  C D;  etenim  D C B angulus  rcdlus  eft ac  proin- 
de quadratum  cx  B D squale  > erit  quadratis  cx  C D,  C B . 

& ab  ipfo  latere  D B abftulimus  B E dimidium  differentis ; 
at  protrudla  D B ad  F,  additur  E D , ipfi  E F , qus  eft  differentia  squalisdats  A B . Dico 
latus  minus  effe  E D,  & maius  D F . Quoniam  enim  D C -f  tangit  circulum  in  C , • erit  re-  tcar.xo.tm. 
fiangulum  F D E squale  quadrato  C D , fcu  Z quadr.  Latera  verd  E D , D F , differunt  • J 4 
per  E F,  hoc  eft  A B,  inuenimus  ergo  latera  &c.  Quodfacere  oportebat . 


a 10.  prhni. 
fill.frim. 


>47  trimi. 


RESOLVTIO  II. 


Vel  latus  vnum  efto  a,  aliud  erit  a q.  b,  nempi  latus  maius,-  quamobrem  a’  q.  b a =3  z'; 
atque  adeo  a )$*  b , z , a , erunt  proportionalia . Dato  autem  medio  e tribus  lateribus  pro- 
portionalibus, & differentia  extremorum  dantur  latera . * 


Fff  . COM- 
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compositio, 

«.  io.fr, v/.  O It  enim  differentia  AB,*  fccctur  bifaria  in  C;  fit  refla  BD 
gti.f mei,  perpendicularis  media  *ntcr  duas , quarum  differentia  A 

B , ducatur  C D , modo  centra  C inccruallo  < D deferibatur 
periferia  in  E,  F vtrinque  ipfam  A Bproduflam  fecans;  erit  F 
B fatus  maius,  vt  B F minus,  medium  autem  B D . Qnoniam_ 
igitur  F A,  & B E , funt  xquaies , cft  itaque  A B differentia  la- 
tll  u„prM,  tcrum , & rcftangulum  F B E j aquale  quadrato  ex  BD;  fa- 
Bmi.  flum  cft  igitur  quod  oportebat.  Inucniinuscnim  latera  F B , B E , quorum  differentia  clt 
A B data,&  rcflanguium  F B E aquale  cft  dato  plano,  fcilicet  quadrato  ex  B D &c. 


problema. 

* 

£>tir,p!um^  propofttis  duobus  luteribus,  alterum  ita  dtuidere,  vt  redangutum  fub  indiuifi , & altero  ler, 

mentorum  diuiji , ad  quadratum  reliqui figmenti  datant  habeat  rationem . d ■— 

r 

PRopofitum  latus  efto  b ; diuidendum  quidem  alterum  fit  d ; b 

ratio  vt  d ad  r.  Fars  vna  fit  a,  alia  erit  b — a , hoc  modo  fi- 

mul  fiimptx  conficiunt  b;  fi  vero  b — a.ducatur  in  d,  producetur  a b — a 

d b — d a;  & erit  d b — d a,  ad  a’ , vt  d ad  r ; ob  id  fiet  aquatio  huiufmodi  d b r 3 d a’ . In- 
ilituto  parabolifmo,  nimirum  omnibus  diuifis  per  d,  fiet  aquatio  huiufmodi  b r—  r a 3 a'; 
& per  antithcfin  a:  r a — b r . Rcperiatur  media  proportionalis  interb , & r , fitque  illa 

Z,  cuius  quadratum  z’ . Itaque  erit  a’  4«  r a 3 z\  cuius  R Q erit  Ifc  Q.(  j-  r“  rjr  V)  — ^ r . 

Polfumus  etiam  deucnire  in  notitiam  R Qhuius  aequationis,  fi  habito  rcdtangulo  fub  ex- 
tremis , & differentia  extremarum,  reperiamus  extrema  atque  adeo  fint  a t r.  ifc  Q.(b  r;)  a, 
termini  proportionales . Hinc  ' ’ "V 

t 0 R t S M Jt. 


Inter  totum  latus  diuidendum , efi fecundum  terminum  data  rationis  referiatur  latus  medi» 
teco  proportionale ; Deinde  quadratum  dimidq  fecundi  termini  addatur  quadrato  lateris  iam-j 
didi , O'  ex  aggregati  latere  auferatur  dimidium  pradidum , nam  reliquum  erit  radix , qua  fit 
a efie.  Vel  fiat  quod  fotefi  rcftangulum  fub  latere  fido , efi  fub  fecundo  termiti»  data  rationis , 
latus  medio  loco  proportionale  inter  extrema,  quorum  differentia  fit  terminus  idem  fecundus 
rationis  data , 

COMPOSITIO. 


« 10.  primi» 
fi  1 \.[nmi. 


DAta  fint  duo  latera,  quorum  vnum  A B,  alterum  D,  & illud  ita  fit  diuidendum,  vt  re- 
flangulum  fub  D indiuifo,  & fegmentorii  vno  diuifi.ad  quadratum  alterius  fegmen- 
ti’fit  vt  D ad  R . 


Sumatur  E A,  qua  fit  aqualis  data  R , bifariam  « diuidatur  in  F . modo  a excitetur  E G, 
qua;  poftit  rcftangulum  fub  A B , & R : ducatur  G F ; centro  F ,interuallo  F G deferibatur 
circulus  fecans  datum  latus  diuidendum  AB. 


inC.  Dico  rcflanguium  fub  CB,&D,cffc 
ad  quadratum  cx  A C altera  parte , vt  D ad 
R . Quoniam  igitur  reftangulmn  E C A , 
hoc  eft  A C quadratum  , plus  rcflangulo 
CAE  , aquale  eft  EG  quadrato , hoc  eft 
rcflangulo  fub  A B,  Sc  R , hoc  cft  rcflangulo 
E AB  per  antithefin  rcflanguium  E A B , 
minus  rcflangulo  E AC,  hoc  cft  reflangu- 
lum  fub  E A , dc  C B , aquale  erit  A C qua. 
drato . Sed  rcflanguium  fub  D , & B C , > cft 
ad  rcflanguium  fub  B C , &£A,  vtDadE 
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A >hoc  eft  vt  D ad  R ; ergo  reiftangulum  fartum , fub  D , & C B , i eft  ad  quadrarum  ex  Atii» 

C,  quod  erat  aquale  rcrtangulo  fub  E A,  & C B;  erit,  inquam , vt  D ad  R . Quod  facere 
oportebat . Diuifum  cfl  igitur  latus  datum  A B in  punito  C fic , vt  rcrtangulum  fub  vna., 
parte  C B comprehcnfum , & fub  dato  latere  D , ad  quadratum  alterius  partis  A C , habet 
datam  rationem,  vt  D ad  R.  Quod  facere  oportebat . 

Aliter  eidem  Problemati  fatisfaciemus . 

DAta  fine  latera  A B , B D , & oporteat , exempli  gratia,  diuidere  B D , ca  lege  vt  re- 
rtanguium  lub  inferto  latere  A B,  & fegmento  vno  lateris  B D ad  quadratum  alte- 
rius fegmenti  eiufdcm  B D , datam  habeat  rationem 
vt  A B ad  D E.  Inter  B D,  D E * reperiatur  latus  z , 
medio  loco  proportionale , erit  f quidem  quadratum 
ex  z squale  rcrtangulo  fub  B D,  D E.  Deinde  habi- 
to quadrato  ex  z ; & differentia  extremorum  laterum  A B 
D E,  reperiantur  extrema,  quorum  maius  fit  CE-  mi- 
nus autem  C D . 

Quoniam  igitur  quadratum  ex  z , vel  rcrtangulum  B D F.  squale  eft  rertangulo  E C D, 
ex  conftrurtione,-  fi  commune  lubtrahatur  rcrtangulum  C D E , > remanebit  rcrtangulum  yi.fimdi, 
fub  B C , D E,  squale  quadrato  ex  C D;  fed  rcrtangulum  A B C,  eft  /ad  rcrtangulum  fub  f >■«•/'"» 
B C,  D E,  vt  A B ad  D E;  ergo  rcrtangulum  ABC,  erit . ad  quadratum  C D,  vt  A B ad  D i 
E.  Quod  facere  oportebat. 

Problema . 

, Propofitum  latus  in  duas  partes  diuidere  ,vt  rcfl angulum  fub  ipfit  aquale  fit  plano  faefotx r 
different  U partium  in  Utut  aliud  datum . llt 


« 1 1 Jrxti. 
* IJ [Mi. 


C D 


RESOLVTIO; 


PRopofirum  fit  latus  bdiuidendum  in  duas  partes,  b d 

vt  rcrtangulum  fub  ipfis  squale  fit  plano  farto — 

ex  differentia  partium  in  aliud  datum  latus  d.  Pars  * b — a 
vna  efto  a,  alia  erit  b — a:  rcrtangulum  fub  his  eft  b a — a* ; & quoniam  b — i a eft  differen- 
tia panium,  fi  haec  ducatur  in  d,  net  produrtum»  quoti  squabitur  ipfi  b a — a’;  produrtum- 
autem  iftud  eft  b d — a d a, -proinde  fiet  squatiohuiufmodi,  nimirum  ba  — a‘=:  bd  — a d 
a;  Se  per  Antithefin  fiet  b a a d a,feu  bafsda  — a’~  b d ; huius  autem  squationis  ra- 
dix eruetur  iuxta  Artisprscepta;  in  qua  quidem  extrartione  per  bgj*  a d , nos  intelliga- 
mus  g , quod  hic  liberum  fit  magnitudines  ad  libitum  nominare , ad  conMonem  euitan- 
dim;  atque  adeo  fiet  j-g-Jt  Qf  -j  g'  — b d ) & erit  pars  minor . Hinc. 

P o R 1 s M A. 

'Ad  latus  diuidendtim  addatur  duplum  alterius  dati ; d"  hoc  aggregatum  biffecetur  i ab  eius 
'autem  quadrato  fubducatur  re£l  angulum faBumi  datis  lateribus ; nempe  a diuidendo , ab 
altero : refidui  fumatur  latus,  quod  fi  fubsrahatur  ab  illo  dido  dimidio,  habebitur  pars  minor 
laseris  dtuidendi;  unde  mater  non  latebit . 

COMPOSITIO'. 

PRopofitum  fit  latus  diuidendum  ABj  * " > * 

fitque  latus  alterum  K : oporteat  di- 
uidere vt  imperatum  eft.  Producatur  AB  X 

vfque  ad  D , fic  vt  B D fit  dupla  ipfius  K,  * 

adeo  vt  B G , G D fint  squales  vni  K , & B 
D dupla  ipfius.  Tota  vero  A D diuidatur 
bifariam  in  O , Sc  fuper  A O deferibatur 
fcmicircuius  A EO,  in  qno 1 accommo- 
detur - E,  qus  pOffit  rertag.  fub  AB,&  K, 
ducatur  OE,qus  poterit  diffcr.iuter  quad. 


a prima  jn*. 


fff  a 


* 
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ex  A O,  & A E;  centro  O,  intcruallo  O E deferibatur  circulus  E F H,  fecans  D A in  F . Di- 
co AF  partem  cffc  minorem  dati  lateris  A B,  & F B,  maiorem  i adeo  ve  reftangulum  fub  A 
F . F B fit  «quale  reflangulo  fub  differentia  illarum  partium , & data  refla  K . Secetur  B I 
aqualis  A F , & erit  F I differentia  partium  A F , F B . Quoniam  igitur  A E O angulus  re- 
flus  eft,  erit  A E tangens  circuli  F E H ; proinde  reftangulum  H A F erit  «quale  quadrato 
cx.fbi  fcd  reflangulo  H A F eft  «quale  reftangulum  D F A , ob  id  hoc  illi  erit  «quale., . 
Itaque  reftangulum  D A t minus  quadrato  ex  A F,  eft  «quale  quadrato  ex  A E , hoc  eft 
reftangulum  fub  A B,  plus  dupla  K in  A F,  «quale  eft  reflangulo  A B G;  hoc  enim  ex  con- 
ftruftionc  eft  iqualc  quadrato  cx  A E.  Quamobrcm  reftangulum  D A F minus  quadrato 
ex  A F «quale  eft  reflangulo  A B G,  minus  reflangulo  fub  B G in  A F bis ; hoc  eft  reflan- 
gulo fub  F I,  & B G;  hoc  eft  K ; ergo  reftangulum  A F B fub  partibus  «quale  c ft  reflangu- 
lo fub  F I differentia  partium,  Sc  K data , 

Problema , 

Dat  A ratione  inter»  alii  quadratorum  minoris  extremi,  & medij  ad  quadratum  maioris , iu- 
nenire  tria  latera  proportionalia . 

DAta  fit  ratio  vt  s,  ad  r,  minoris  ad  maius ; fumatur  autem  r pro  maiori  extremo : mi- 
nus vcr6  fit  a;ob  id  r a «quabitur  quadrato  medij;quamobrem  interuallum  quadra- 
torum minoris,  & medij  erit  r a - a ; V r autem  eft  s,  ad  r,  ita  debet  cffc  r a — a’  ad  r’;  q uam- 
obrem  r’  a — r a'  «quabitur  r‘  s . Omnibus  autem  applicatis  ad  r , fiet  r a — a‘  = r s ; huius 
autem  «quationis  radix  eft  fr  — ( q r* — i;  s ) & erit  minus  extremum . Hinc  vero 

f O R l S M A. 


Sum  ttur  dimidium  termini  maioris  data  rationis , & at  eius  quadrato [attrahatur  reB au- 
rulam [alium Jub  spjts  terminis, [e[d»i  vero  latus  quadratum  Jubtrahatur  a pradtd 0 dimidio, 
remanet  it  latus  minus . ’ n 

Oportet  autem  redam,  qua  potejl  pr adiit um  red angulum  minerem  effe  dimidio  maioris  ter* 
a ini ; [eu  deict  red angulum  minus  efic  quadrato  cx  dimidio  termini  maioris , 

DAri  fint  rationis  termini  A B,  B E,  ille  minor,  hic  maior; 

bper  AE , eorum  aggregato  deferibatur  femicirculus 
Ai  E,&  fupei  BE,  fc  inicircuius  BGE;  agatur  perpendicularis 
BF,a  punfto  F,  afla  FG  parallela  ipfi  AE,  occurret  neceffarid 
peripherii : quandoquidem  minor  B F fupponitur , femidia-. 
metro  circuli  BGE  ducatur  G C perpendicularis , & faftum 
erit,  quod  PorifmaiubetiduflaDG,  ^ 

Nam  a quadrato  cx  G D dufla  nimirum  a centro  D ad  pfi- 
flum  G,  fubtraflum  eft  quadratu  ex  G C,  & reliquum  faftum  eft  quadratum  ex  C D;  latus 
autem  C D fubtraftu  fuit  a BD,  dimidio  BE  & remanfit  BC,additum  autem  fuit  D E,  & fa- 
ftum eft  C E;  Iam  dico  BC  cffc  minus  latus  cx  quifitis,  dum  B E eft  latus  maius.  Quoniam 
A B , B F,  B E,  funt  in  continua  ratione,  vt  eft  A B ad  B E,  ita  eft , quadratum  B F,  leu  CG, 
ad  quadratum  BE;  fcd  BC,  BG,  BE  funt  in  ratione  continua, & quadratum  cx  C G eft  diffe- 
rentia inter  quadratum  BC  primi  lateris,  &BG  fecundi,-  ergo  adinuenta  funt  tria  larera 
B C , B G , B E,  fecundum  pr«fcriptam  conditionem , vt  differentia  quadratorum  minoris , 


f X.  O B L E M Al 


Dato  vno  ex  cruribus  trianguli  angulunp  redum  ambientibus , dataque  differenti*  [cgmenp 
ttrumbafios,  triangulum  reperire. 


Hoo 
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HOc  Problema  Ghetaldus  proponit , & ei  fatisfiicit . Nos  autem  aliter  illud  rcfolue- 
mus,  & componemus . Datum  fit  latus  maius  b,  differentia  (egmentorum  data  fit  di 
oporteat  reperirc  triangulum . Segmentum  minus  cfto  a i ergo  maius  erit  d 4.  a i tota  ita- 
que bafis  erit  d a;  quare  erit  vt  d >{<  1 a,  ad  b,  ita  b,  ad  d a.  quamobrem  d >j<  j <i  a 

aequabitur  b'j  & per  antithcfin  erit  3 d a tj*  2 a‘  3 b-d;  ergo  dimidia  erunt  aequa- 
le ‘ " 

dtjtja 
d*f*  a 


d a a a* 

d'  Jp  ad  a 

d rjtj  da*ft2  a- 


= Erii,fcu 
3 da<J*-a’aa  b1  — d1. 

1 a 

Ad  confufionem  tollendam  pro  dimidio  ipfius  3 d fubllituatur  g , & pro  dimidio  ipfius 
b-  — d: , intclligatur  z' , & erit , explicata  aequatione  fecundum  artem  , Radix  huius  aequa- 
tionis haec  # Q.(  j g‘  z‘ ) — g . Hinc  autem  deducitur . 

p 0 P I S M A, 

'Sumatur  triplum  datu  different  it,  & ad  quadratum  quarta  partis  ipjins  addatur  differenti * 
inter  dimidium  quadrati  ex  dato  Utere , ffr  dimidium  quadrati  ex  data  differentia ; huius  tu- 
tem aggregati  latus  quadratum  minuatur  quarta  parte  tripli  datt  differentia  j nam  hac  erit 
jegmentum  minus , 

DAtum  fit  crus  maius  circa  re&umi  A B,  fitque  differentia  Tegmentorum  C B ; fumatur 
FH  triplum  ipfius  C E,  & cius  quarta  pars  fit  GH;  adeo  vt  eiufdcm  pars  dimidia  fit 
P H .•  ad  pundium  H excitetur  perpendicularis  H I aequalis  ipfi  AE,  quae  polfit  differentiam 
inter  quadratum  reftg  A D ; nimirum  dimidium  quadrati  cx  A B ,&  quadratum  ex  B O , 
' fcilicct  dimidium  quadrati  ex  differentia  C B , connccfatur  G I , cui  fiat  aqualis  G L ,& 

Intelligere  enim  oportet , quod  fit  deferipti  femi- 
circuli  A E D fuper  A D peripheria . 

Item  deferipti  femicirculi  COE  fuper  C B,  pe- 
ripheria bifariam  diuidatur  in  O.  & adii  fint  C O, 

B O,-  cui  aequalis  D E applicetur  in  AE  D,  & aga- 
tur  AE. 


i*  X 

» i -•  » 


IotclUgatur 

triangulum—» 

qu*uta«n  Q 
A B,  cui«»  la- 
cus maius  AB 
fic  datum.  & 
differentia-, 
fegmfaojum 

bafeoi  Q.K. , 
RB|i  perpe- 
dicuian  AR 
data  fu  C B. 
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fadhim  erit,  quod  Porifma  iubet . Fiat  autem  fegmento  H L aequale  L M;  protrahatur  H M 
• ad  N,  vt  M N , fit  atqualis  C B,  data’  differentia  fegmentorum;  nempe  idem  (uper  H N de- 
Icribatur  fcmicirculus,  & cxcitetm-  L K perpendicularis . Agantur  autem  H K,  K N.  Dico 
triangulum  H K N , effe  illud  quod  quaritur,- 

Quoniam  enim  angulus  H K N cfi  redhis , differentia  fegmentorum  H L , L M , eft  M N 
date  ex  coiiftru&ionc  aqualis,-  eft  vero  latus  K N maius,  quam  K H,  vt  infra  conflabit.  Re- 
liquum eft  vt  oftendamus  latus  K N' , effe  aquale  dato  lateri  A B . Quoniam  P H fedia  eft 
bifariam  in  G,  & ei  addita  H L , erit  rediangulum  P L H , hoc  eft  P H L plus  quadrato  H L, 
vna  cum  quadrato  G H,  aquale  quadrato  G L , hoc  eft  quadrato  G I , hoc  eft  quadratis  G 
H>  H I ; communi  ablato  quadrato  G H , remanebit  rcdtangulum  P H L , plus  quadrato  H 
. L aquale  quadrato  H I ; ergo  duplum  rcdtangulum  duplo  quadrato , nempe  rcdtangulum 
F H L,  plus  duplo  quadrato  H L , aquale  duplo  quadr.  H I,  hoc  eft  duplo  differentia:  inter 
quadr.  dimidium  ex  latere  dato,&  dimid.  ex  data  differentia,-  ergo  quod  ide  eft,  aquabitur 
quadr.  dati  lateris  A B , minus  quadr.  data  differentia  B C ; Quamobrem  quadratum  dif- 
ferentia B C , hoc  eft  M N , plus  redtangulo  F H L , plus  duplo  quadrato  H L , aquabitur 
quadrato  ex  A B , fed  quadratum  M N , plus  redangulo  F H L , plus  duplo  quadrato  H L , 
eft  aquale  quadrato  K N ; ergo  quadratum  KN  aquatur  quadrato  AB;  ergo  redta  K N 
aqualis  eft  retfta  A B &c. 

Quod  autem  quadratum  MN,  plus  rcftangulo  FHL,  plus  duplo  quadrato  H L,  fit  aqua- 
le quadrato  K N , oftcndittirex  eo  quia  quadratum  K N eft  aquale  rcCtanguloHN  I.;fcd 
re&angulo  H N L , eft  aquale  redfangulum  FHL,  plus  quadrato  M N , plus  duplo  qua- 
drato H L,-  fiquidem  H L,  eft  aqualis  L M,  & F H tripla  eft  ex  conftrudtionc  ipfius  M N ; & 
HNL  aquale  eft  triplo  re&angulo  LMN,  plus  duplo  quadrato  LM.vna  cum  quadrato  MN 
ergo  &c.  Facile  porro  eft  dcmonftrare  latus  K N maius  ede  latere  HK.  Si  enim  KH,  KN  ef- 
fent  aqualia  latera , etiam  fegmenta  H L , L N edent  aqualia , quod  eft  /alfum , cum  feg- 
menta  ponantur  diflerre  interuallo  M N , neque  poteft  H K maius  effe  quam  K N ; quando- 
quidem fegmentum  H L , maius  effet  fegmento  L N , cum  tamen  fegmentum  H L fit  minus 
vt  patet;  eft  ergo  minus  H K,  quam  k N &c. 

Hic  autem  occurrit  Problema  Florentia  mihi  propofitum  refolueudum  ab  AdolefccntCj 
cui  nomen  erat  Italice  Paulinp  dei  Bono  i erat  autem  huiufraodi , 

Problema . 

*•*  Propofetttmfet  reaangulum,  in  tjuo  oporteat  defer Here  rea  angulum  alterum , it  in  infra  p*- 

feta  figura , tu  vt  hoc  Jit  tjuarta  pars  tlltus . 


RESOLVTIO  I. 

INtelligaturredianguIumlCN  L rcfpondens  ipfi  ABCD,  Vide  figuram  adpag.  415. 
& in  hoc  P T O L rcfpondeat  alteri,  quod  eft  quarta  pars  illius  G E F H . Deinde 
Supponatur  iam  fadhim,  adeo  ut  rcdtangulum  in  medio  conftitutum  aquale  quarta  par- 
ti totius  fit  P O,  cui  quidem  aquale  fit  V E N O,  atque  adeo  quarta  etiam  pars  totius;  debet 
igitur  inueftigari  X I &c.  Ratio  vero  quam  debet  habere  I N ad  P O fit  vt  R ad  S erit  X V 
aqualis  VT. 


Latus  maius  C N appelletur  g , & latus 
C I nuncupetur  f : redtangulum  IN  ad  PO, 
debetedcvtr,  ad  s. 

Supponamus  autem  XI  ignota  effe  a,  ac 
proinde  redtangulum  I N , eritfg  redtan- 
gnlum  P O,  erit  i-';  redta  vero  TO  erit 
{t , & redta  C X , erit  f — a Prarcrea  X T, 
redta  erit  quamobrem  redtangulum 
X Z erit  g f—  lf~r—  g a ,-  redtangu- 
lum  autem  TN  erit  -iffi  - 'fi- . Duplum  au- 
tem redtangulum  V N,  feu  X Z,  p(us  duplo 
rediangulo  T N eftgf— -^fu— g a ift  f 
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5^7  ‘l001*  idc,n  eft  g d — g a - & A dih. ; duplum  autem  rchangulum  P O eft 

i Cum  autem  rchangula  illa  V N , P O , fint  ex  hypothcfi  xqualia ; ergo  etiam  eorum 
4up  a squai.a  erunt , quamobrem  g f_  g a - 'M&  •££.=,  ; fi  vero  vtrinque  addatur 

. rict  squatio  g 1 - g a -f-  s=  t—t;  omnib.  autem  applicatis  ad  g , liet  f-  a t — =3  *fl"  i 
illa  autem  frahio-f  rcuocetur  ad  integram  magnitudinem , qua-  fit  z ; ergo  f-  a J ’SX'_ 
quabirur  z ter  .omnibus  autem  ductis  in  a>  fiet  aquatio  fa  ~ a’  tj<  z f=  z a ter , & per  an- 
tithefin  fiet  a>  - fa  - z a ter  = z fi  at  vero  loco  ipfius  f-  z ter  fubflituatur  bi  ergo  .V  - b a 


P O R I S M 

'Affluitur  reliangulum  fub  f , lutere  minori  f rogo  fit  i reti  angiiti , efi  fub  s minori  termino 
Jute  rationis,  ad  r terminum maiorem  , & froueniat  z;  huius  autem  triplo  fubtrattoex f, re- 
maneat b i ad  huius  autem  dirnidi/  quadratum  addatur  reci angulum  fui  z , i nuent  a ex  illa  af- 
f litatione,  (f  f latere  minori,  ex  huiufmodi  aggregato  eruatur  latus  quadratum  hoc  ejl  reperia- 
tur  reda  potens  illud  aggregatum , qua  addita  dtmidto  b fnb fututa  ir.  lotum  ipfius  f-z',,  ex- 
hibebit quajitam  radicem . ..  .. 

COMPOSITIO'. 

DAtum  fit  parallelogrammiim  A B C D , Se  fit  iniunhum  intra  illud  con nituere  paral- 
ie logrammum  G E F H , ea  cond itione  feruata , vt  fi  ducantur  B E,  F C , fpatia  G E 
F H,  B E F C,  A G E B , H E C D , fint  inter  fe  atqualia , adeout  vnumquodqucipforum  fit 
quarta  pars  totius  parallclogrammi  dati . 

Ex  alterutro  extremorum  lateris 
A D,  puta  , vel  ad  A , vel  ad  D , ex- 
citetur D I , ad  rehos  angulos  qui- 
dem fit  autem  D I squalis  dimi- 
dio lateris  D C s fumatur  autem- 
DK  fubohupla  ad  D C,  feu  fit  ofta- 
uapars  ipfius  D C . Deinde  duca- 
tur K I , cui  fiat  squalis  K M ; modo 
centro  k , interuallo  K M .deferiba- 
mr  peripherha  MIL,  fecans  CD  pro- 
traham inL:  fahum  erit  quod  Po- 
rifma  iubet . Sumatur  autetr.  D O 
quarta  pars  totius  D C,  Se  fiat , vt  M 
D , ad  D N , dimidium  totius  A D , 
ita  D O ad  aliam , puta  G N , vel  N 
H » conftruatur  figura  vt  vides, 
adeo  vt  H F fit  squalis  ipfi  D M , 

Se  E F parallela  rc&s  A D , vt  G 
E , Sc  FI  F parallels  tum  inter  fe , 
tum  lateribus  A B,  D C ; a&is  ve- 
ro B E , F C , protrahatur  E F itu. 

M.SeGE.inP,  Dico iatn intra 
datum  parallelogrammum  cito 
delcriptum  parallelogrammum- , 
vtqusritur. 

Quoniam  enim  alfumpta  fuc-' 
rurn , refia  quidem  D K fubohu- 
pla,  rcha  vero  DO  fubquadru- 

fi?; 


B 

P 

\ 

G 

i*. 

E.  F 

M 

C 

A r 



* 
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Vt  D A ad H G , ita  C D ad  O M ■,  ergo 

Red  angulum  D AO  M~  red  angulo HGCD'. 

Frater  e a 

OC=s  $DO;oiid 

Red  angulum  OC  D A ~ red  angulo  triplo  Dt)D  A i ergo 

Red angulum  }0D  A =J  red  angulo  D A OC,hocefi 

Red  angulo  D AMC\  red  angulo  D AOM  Jioceft 

t red  angulo  HG  C D,  hoc  efi  plus  duobus  red  angulis  C MHG 

Et  M D d G , hoc  efl  & red  angulo  OD  A ; fcd 

Red  angulum  3 0 D A = red angulo  D A MC\  red  angulo  C MHG 

•f  red  angulo  0 DA,  dempto  vtnntjue  red  angulo  0 D A remanet 

Red  angulum  iODA=s  red  angulo  CMHG\  red  angulo  D A MC,  hoc  efi 

ofe  tribus  redangulis  M C D H ;MC  H G ;M  CG  A-,fed 

Red  angulum  MCG  A s red  angulo  C MDH-,  ergo 

1 Red  angulum  OD  A aquabitur  2 red  angulo  MCHG  plus  2 red  angulo  MCDH-,  ergo 
Red  angulum  ODA=:  red  angulo  M C H G f red  angulo  MCDH,vel  * “ 

Red  angulo  MC  DG  ,fed  et  dem  red  angulo  MC  DG  — red  angulum  CM  E 
£um  £ M S D C ; ergo 

Red  angulum  ODA  — rect angulo  C ME  , fcd  eidem  rect  angulo  OD  A 
H MDHG  ■,  ergo 

RectangulttmC M E~  MDHG, fcd. 

Reetangulum  aOD  A~  C D A;  ergo 

Rectang  ulum  jj.  C M E > vel  4 MDHG,  hoc  efl  reetangulum  eLE  F H G 
zzCD  A rect  angulo , 


Aliter  etiam  hoc  idem  Problema  refoluetur  hunc  in  modum  ' 

R E S O L V T I O II. 

Sitiam  faflum  &CH  appelle- 
tur g .•  item  H L nuncupetur  f, 
at  vero  H G differentia  partium  E 
H ,C  E , fit  2 a;  adeo  vt  dimidium 
differentia  E G , qua  differunt  par- 
tes  C E,  E H.  feu  C G , G H , fit  a , 
itaque  EH  erit  f g tft  a.  Eft  au- 
tem E G > vt  diximus  2 a ; modb 
fiant  dua  magnitudines  rationem 
habentes . vt  ’r  g a ad  2 a , qua 
fimul  collcvtat  conficiant  f,-  duca- 
tur fin  illas  partes,  nempe  in  - gt  1 

a.&fiet-jg  f ^fa,&in 23, defiet 
» f a . applicetur  ad  aggregatum  ex  { g a,  & j a i nempe  ad  a g +£  3 a , & erunt  quatuor 

partes quifiti proportionales produftum autem abs 2 a inT^l 

1 » 7 

cd  , hoc  efi  aquabitur  -quarta  pani  totius reflanguli,  qua  fit  K';  tolla-  ’ D E H Y 

tur  frafiio , & fiet  g f a 2 f a-  = a g K.  ^ 3 K‘  a,  o[)  id  g f a _ 3 K‘  a ^ 2 fa.  aquabitur  ^ rDKS' 

r g K‘,  feu  g f a - 3 K‘  a tft  2 f a’  aquabitur  - g K’>  & per  communem  applicationem  ad  a f, 

fiet  aquatio  %a’  =3  lfr-t 


Vt  autem  tollatur  fraftio  fiat  vt  2 f ad  a g , ita  K*  ad  aliud , nempe  z’ , illudque  retineatur 
pro  comparationis  homogeneo : Mox  autem  fiat  nota  differentia  inter  plana , quorum  vnfi 
g f,  alterum  vero  3 K’ , caque  fit  m pl. , quo  applicato  ad  t f,  emergat  b : modo  fuperiori 

Ggg  atqua- 
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aequationi  iquiualebit  hic  a'  + b a =3  z' ; huius  autem  aquationis  Radix  erit  *(-Jb't  z’) 
_ a b , & hinc  deducitur . 

P O R 1 S M A. 

Sumatur  duplum  lateris  mineris  f & fiat  vt  hei  ad  dimidium  lateris  maioris  g,  ita  i'  quar- 
ta pars  totius  rictangtth  ad  aliud  quod  fit  z1 . Deinde  fumatur  mpl.,  fcilicet  quarta  pars  to- 
tius differentia , inter  rtet  angulum  totum  gf&  3 t‘  , nempe  tres  quartas  partes  totius  rectaso- 
quh , & huiufmodi  different  ta  applieetur  ad  2 f duplum  lateris  minoris , dr  emergat  b ,fi  nam- 
que ad  quadratum  ex  dimidio  ipfius  b addatur  z,  cr  ex  aggregati  latere fubtrahatur  dimidium 
ipfius  b remanebit  nota  radix  quafita . 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  paraHcIogramtntim  A C D B , & oporteat  facere  quod  imperatum  eft . Di- 
uidatur  C D bifariam  in  E , & agatur  E F parallela  lateribus  AC,  B D ; fiat  autem-, 
vt  duplum  minus  latus  AC,  vclBDadD 
E dimidium  totius  CD,  ita  planum  E Qj 
quarta  pars  totius  parallelogrammi  ad  qua- 
dratum , cuius  latus  eft  E L . Deinde  ad 
punctum  L,  refla  KL  fiat  ad  reflos  angu- 
los, & fit  illa , qui  proucnit  ex  applicatione 
quarti  partis  EQ_,  exempli  gratia  ad  du- 
plam D B , hoc  eft  reflangulum  fub  K L , & 
dupla  D B , fit  iquale  quarti  parti  totius  A 
D ; fccetur  ipfaKL,  in  M quidem  bifariam , 

& centro  M , intcruallo  M L , vel  M K , de- 
feribatur  circulus  fecans  duflam  E M in  N f 
nunc  centro  E,  intcruallo  EN.de- 
feribatur  arcus  fccans  C D in  punflis 
O , R . Faflum  erit  quod  Porifma  iu- 
bet  .Fiat  autem  vt  O R ad  O D , ita  D 
S ad  S B ; agantur  refli  O G , R H , 
paralleli  lateribus  C A,  D B;  ducatur 
I V parallela  reflx  C D , vel  A B , & 
agatur  PQconiungenspunflaP.Q. 
in  quibus  illi  fefti  funt  bifariam.  Di- 
co O R efle  difTcrcntiam  partium  late-  - 

risCD,  quifitam,&parallelogram-  ^ 
mum  I G H V iquale  elfe  cuilibet  trium  reliquorum  fpatiorum . Quoniam  enim  rcflan- 
gulum  fub  K L , & dupla  D B iquale  eft  quarti  parti  totius  C B , ob  id  quod  fub  dupla  K 
L,  & fimpla  D B , & quod  fub  quadrupla  K L , & dimidia  D B , iquabitur  quarti  parti  to- 
tius ; fed  dimidia  D B eft  QB ; ergo  quod  fub  quadrupla  K L , & QB  continetur  iquarur 
quarti  parti  &c.  Sed  quarti  parti  iquatur  reflangulum  T B ; ergo  quadrupla  K L iqua- 
lis  eft  ipfi  T Q.;  quare  K L fubquadrupla  ipfius  T Qerit  fuboflupla  totius  C D , atque  adeo 
M L erit  pars  decima  fexta  totius  CD.  & non  didimili  modo  contexemus  dcmonftratio- 
nem  ac  fupra  fecimus  &c.  ibi  coefficiens  erat  quarta  pars  lateris  minoris  D B ; hic  vero  eft 
oflaua  pars  lateris  maioris  C D vt  patet ; at  vero  comparationis  homogencum  eft  quadra, 
tum  quarti  partis  lateris  maioris,  vt  liquet.  Quemadmodum  enim  eft  duplum  lateris  D 
B,  ad  latus  E D , ita  reflangulum  fub  dupla  D B & E D ad  quadratum  cx  E D;  ergo  vt  du- 
plum lateris  D B ad  E D,  ita  quarta  pars  teflanguli,  fub  dupla  D B,  & E D,  nempe  reflan- 
gulum E Q_quarta  pars  etiam  toti  us  A D , ad  quartam  partem  quadrati  cx  E D , nempe  ad 
quadr.ex  dimidio  ipfius  E D &c.  In  priori  igitur  autem  modo  comparationis  homogeneun» 
erat  quadratum  cx  dimidio  lateris  minoris  D B;  hic  autem  quadratum  eft  cx  dimidio  ipfius 
E D,  hoc  eft  cx  quarta  parte  totius  C D &c. 

TER- 
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TERT1VM  EXEMPLORVM  GEXFS 

Ad  hoc  genus  pertinent  ea  quidem  Problemata,  quorum  refolutiones  per 
redam , & circulum  perfici  non  poliunt , fed  vel  Conicas  fediones , vel 
lineas  magis  compofitas requirunt . 

Proliant 


Propcfitam  ruunt  £p  dtuifiam  in  A , utrum  Jicire  quidem  in  C,vtfit  quadratum  J?A , Iiempi 
ad  quadratum  A C tu  ratione  AC  ad  C D.  1 


RESOLVTIO; 

Sit  i.irn  fadlum , & magnitudines  notentur  charadieribus.vti 
latere , & adhibita  decenti  prxparationc  iam  fuperius  fignifi- 
cata&c.  ita  procedendum  erit. 


QA  vel  A F =3  b 
ADa  d 

GF=u  q 

A K=s  a 

CD=:  d _a 

CK=3  c 


m_j 


A 



: Vi 

C " H- 

w 

C D 3% 

l «r  1 

Ia 

*■  • 

<r 

l 

3 tel 

Quoniam  igitur  eft  vtb’ada',itaa 
ad  d — a , hoc  eft  ob  circulum  ita  a‘ , ad 
r , funt  tres  proportionales  magnitudi- 
nes, prima  b,  fecunda  a , tertia  e ,•  atque 
adeo  vt  b ad  a , ita  a , ad  e ; fed  vt  b , ad 
a , ira  b — q , ad  a — ; ergo  vt  b — q , 

ad  a — * , ita  a,  ad  ei  ergo  rediangulum 
a'  — 1 aquabitur  redlangulo  b c — 

q c;  fed  rediangulum  d a — a‘ , aquatur 
C’;  ergo  aqualibus  vtrinque  additis,  re- 
di angulum  a*  - +J*  d a - a’,  iquabi- 

mr  b c - q e 4*  e‘ ; fed  rediangulum  d 3 -d  Jif  aequatur  redlangulo  a'  — 4,  reflangu- 

!o  d a — a’>  & rediangulum  b e ~ q c tj,  e1 , xquatur  b e — q e , vna  cum  e’ ; ergo  redtangu- 
lum  d a — Arf  aequabitur  b e - q e 4+  e*;  fed  —eft  ad  d,  vt  rcdianguIQ  - a‘,  ad  redhngu- 
lum  da—  > cre°  rediangulum  iu  — a‘,  ad  redi  angulum  b c — q e 4.  e',  erit  vt  “ ad  d,-  8c 
conucrtendo  vt  d ad  ^ ita  rediangulum  b e — q e 4.  e‘,  ad  — 3';  fed  vt  d ad  - , ita  q,  ad  b; 
ergo  rediangulum  b e — q e 4.  e1,  ad  rediangulum  ~ — a' , erit  vt  q , ad  b ; fc<!  in  Ellipfi  vt 
rediangulum  b c — q c 4*  c’>  ad  rediangulum  — — a‘ , ita  quadratum  > ad  redian- 
gulum ergo  vt  iiaall±.ii.ad  rediangulum  ±‘i:  Crit  vt  q , ad  b . Sed  vt 

rediangulum  ( jta iatUs rcdlum  ad  latus  tranfuetfum  feu  axim H I; 

cllipleos  &c. ; crgovtqadb,  latus  redium  ad  latus  tranfuerfmn  ellipfcos  tranfeuntisper 
pundiaA,  K.  Quod  fieri  potcd&c.  Hinc 


p q x I S M 'A. 

Super  A D defer tptns fit femicir culus  A KD,&  ad  funetum  A fati  a fit  F A adultos  angu- 
los , & aqualis  tffi  Jfd , in  qua  fumpto  quouts  punito  G protrahatur  AD  ad  E,  ita  vt  AD  ad 
J E, fit  vtC  F ad  F A,  dulla  autem  E K,  qua  fit  aqualis,  (fi  parallela  ipfi  A G,  agatur  G R,  qua 
parallela  erit  ipfi  A E;  atque  adeo  completum  erit  relt  angulum  AGRE-,  Diuifis  autem  AC,  E 
R hijariam  in  punitis  it , (fi  it,  alta  NM  protrahatur  ad  H , ita  vt  quadratum  A it , ad  re- 
lt angulum  M H Nfit  in  ratione  G T ,ad  F A . Et  protralla  M N adi,  ita  vt  N 1 fit  aqualis  H 
M,  circa  H I tanquam  axtm  & latere  recto , quod  ad  ipfiam  H I , velut  ad  latus  tranfuerjum fit 
tn  ratione  vtG  F,  ad  F A:  defcnbatur  [emi  dlipfis , qua  nece  farso  tranfihit  per  puncta  A,  (fi  E, 
f coibit  que  circumferentiam Jemicir culi  deferipti  fuper  AD  in  puni  to  K ,ex  quo  cadat  perpen- 
dicularis A C ; Erit  enim  quadratam  fi[A  ad  quadratum  ACvtAC,adCD ; protrahatur  K C 

~ ' Ggg  a ad 
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ti  partes  C j tecurraljue  M M in  L,&G  K in  P ; fiat  testem  vt  A E ad  AD,  ita  AC  ti  A P. 
COMPOSITIO. 

QVoniam  igitur  eft  vt  G F ad  F A,ita  latus  redtum  ad  latus  tranflicrfiim  cllipfcostraii- 
fcunris  per  pundta  A,  K , E ; fcd  quadratum  A M , ad  redtangulum  M H N cft  vt  la- 
. tus  redlum  ad  latus  tranfuerfum , li ut  axim  H I ; ergo  quadratum  A M , ad  re- 
dtangulum M H N,  erit  vt  G F,  ad  F A;  led  vt  redlangulumP  K C,  ad  redi  angulum  ACE, 
deferipta  cllipfi  tranfeunte  per  pundta  A,  K,  E,  cuius  axis  H I,  & femiordinatim  applicata.. 
A M,  ita  eft  quadratum  A M,  ad  redtangulum  H M I.  fcu  M H N,  vt  oftenfum  cft ; ergo  rc- 
dlangulum  P K C,  ad  redtangulum  ACE  erit,  vt  G F ad  F A;  fcd  ex  praeparatione  vt  AD 
ad  A E,  itaGF,  ad  F A;  ergo  vt  A Dad  A E,  ita  redtangulum  P KC,  ad  redtangulum  AC 
E;  ergo  conucrtcndo , vt  A E ad  A D , ita  redtangulum  A C E ad  redtangulum  P K C , fcd 
vt  A E ad  A D , ita  redtangulum  A C E , ad  redtangulum  ex  A C in  B D ; ergo  redtangu- 
lum ex  A C in  B I)  aequabitur  redlangulo  P K C,-  fed  redtangulum  ex  A C in  B D squalt» 
eft  redlangulo  A C B plus  redlangulo  A C D,  & redtangulum  P K C,  squale  cft  redtangu- 
lo  P C K plus  quadrato  C K ; ergo  redtangulum  A C B , vna  cum  redlangulo  A 
C D aquabitur  redlangulo  PCK  vna  cum  quadrato  CKi  fed  redtangulum  A C D aquale 
eft  quadrato  C K ,ob  circulum;  ergo  per  fubtradiionem  aqualium  redtangulum  A C B a- 
quabitur  redlangulo  P C K ; ergo  vt  P C ad  BC,  ita  A C,  ad  C K ; fcd  vt  P C ad  B C , ita  F 
A ad  A C ; ergo  funt  tres  proportionales  magnitudines ; nempe  prima  QA , fiuc  F A ; fe- 
cunda A C;  tertia  C K;  atque  adeo  vt  quadratum  Q_A>  ad  quadratum  A C,  ita  quadratum 
A C ad  quadratum  CK;  hoc  eft  ob  circulum,  ita  ACadCD.  Secuimus  ergo  &c.  Quod 
facere  oponebat. 

^ Problema . 

LjtHsrepersrc  tetius  culi > fi  fubtrtxeris  felicium  ex  ipfs  tn  quadratum  alterius  lateris  dati ; 
remaneat  (elidam , itidem  datum . 

RESOLVTIO. 

DAtum  (It  latus  1,  datumque  folidumnr,  oporteat  facere  quod  imperatum  eft,  Latu» 
quxfitum  cfto  a,  cuius  cubus  eft  a';  dudto  autem  !•  in  a,  fit  1*  a,  quo  fubtradto  ex  a' fit 
a'  — 1'  a,  quod  aequabitur  m1;  loco  autem  ipfius  1‘  fubftituatur  3 b',  ita  vt  3 b'  aequetur  I' , 8c 
loco  m',  fubftituatur  b“  d,  ita  vt  b‘  daequetur  m‘;  ac  propterea  «equario  nouain  hanc  induat 
formam  a‘  — 3 b'  a — b'  d,  qua:  quidem  explicationem  iuxta  fuperius  tradita  fubirc  poteft. 

C o MPOSITIO. 

Exponatur  redla  AL.exqua  abfein- 
datur  CL  tequalis  redta:  quae  poflit 
tertiam  partem  plani  cocfficientis.cen- 
tro  autem  C , interuallo  C L deferiba- 
tur  circulus  B F L ; fiat  autem  CE  ae- 
qualis redtae,  qui  dudta  in  tertiam  par- 
tem plani  coefncientis  puta  in  quadra- 
tum C L facit  comparationis  homoge- 
ncum.  Deinde  biflccctur CE  in  K,& 
ex  K erigatur  perpendicularis  K D , 
agantur  D C , D E , angulus  vero  D C 
E triflecctur  per  redtam  M C , cui  ex  D 
agatur  parallela  D A occurrens  peri- 
pherii  in  B,  & redti  L C protradti  ad  partes  C in  A;  Dico  redtam  AC  efle  quatfitam  adeo 
vt  cub  us  ex  A C , minus  triplo'  folido  ex  A C in  quadratum  A B aquale  fit  folido  ex  Ce 
m idem  quadratum  A B,  Dcmonftratio  patet  ex  didtis  ad  paginam  362 

P X o. 
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problema. 

Prepofttum  latus  A B,  'utcunque  (ictum  in  C,  iterum  diuidere  in  D,  inter  C B,  itu  ut  fetidum 
parallelcpipedum  tx  A D,  in  quadratum  C D,  ad  cultum  D B,  r at  unem  habeat  datam . '**• 

HVius  Problematis  triplex  cft  cafus  j vel  enim  ratio  data  cft  squalitatis , vel  maioris , 
vel  minoris  inaequalitatis . 

BESOLVT IO  PRIMI  CASES. 

Ad  primum  quod  attinet ; pars  AC  fit  b;  b d 4. 

at  C B fit  d i pars  D B edo  a , reliqua  C D X Cd  — aD  a B 

erit  d — a;  ic  A Deritb»J<  d — a,quodu- 

Cio  in  d*  — 1 d a 4»  a’,  quadratum  fcilicct  ipfius  CD,  fit  produdum  b d'  4*  d'  — 1 b d a — j 
d‘a4.ba’  + 3 da‘  — a'=  a';  &perantithefin  t a' 4*3  d‘a»fn  bda—  3 da1  — ba‘  = 
b d'  d>;  omnibus  autem  diuifis  per  2 , fiet  a'  tff  -J  d*  a b d a — J-  d a1  — 7 b a1  — f b d' 

t fd'  ;quae  quidem  squatioiuxta  praecepta  fuo  loco  tradita  per  fublationcm  fecundi  ter- 
mini reuocabitur  ad  vnam  ex  illis  squationibus  in  quibus  cubus  afficitur  fub  latere  vnde 
fa&a  huiufmodi  redufiione , & squationc  explicata  iuxta  Artis  pr* ccpta , quod  qus ritur 
innotcfcct . Non  diffimili  modoj,  cum  proportio  fuerit  maioris , vel  minoris  inxqualitatis. 

PROBLEMA.. 

E fi  circulus  ABC  DE,  in  que  diameter  C E,  & perpendicularis  B G,  diametrum Jecans  in->  Eitmplunc., 
G . Oporteat  reperire  in  peripherie  punctum  verbi  gratia  A a que  ducta  recta  AC  i ad  diametri  1 'l' 

extremum  C occurrat  B G in  F,  it  aut  A F,FG,C  Eftnt  in  continua  ratione . 

PR1PARATIO. 

INteiligatur  dufta  A E,  & quoniam  angulus  C A E reiftus  cft , iremque  rc&us  F G E , 
erunt  in  circulo ; quamobrem  re&angulum  E C G squabitur  rcitangulo  A C F ; qua- 
re  vt  C E ad  A C,  ita  C F ad  C G,  itaque  cum  A F,  F G , GEfint  proporti  onales .atque» 
adeo  re&angulum  fub  A F , & G E squale  quadrato  G F , ob 
id  cum  G E fit  exceffus , quo  prima  C E fuperat  quanam  C G ; 


ab  cxceifu  fecundx  fupra  teniam  in  cxceifum  primz  fuprx» 
quattam,  squale  fit  cttccifiii,  quo  quadratum  tertis  fuperat 
quadratum  quartx . 

R E S 0 L V T I O. 

SVpponamus  igitur  C G effe  b,  & G E effe  C , ita  vt  C E tota  fit  b f c ; at  veri  C A efto 
a,  ita  vt  prima  fit  bfc;  fecunda  a,  quarta  bsvt  autem  habeatur  tertia  ducatur  b f c 
pruna  in  b , quartam , & prouenict  b‘  f b c , quo  applicato  ad  a fecundam  proucniet 
pro  tertia  i funt  igitur  quatuor  quantitatesproportionales . prima  bfc:  fec.  a,  tertia  i 
quarta  denique  b;  & quia  fadtum  ab  cxccffu  prim?  fupra  quartam  in  cxccifiim  fecundx  fu- 
pra tertiam  squale  cft  exceffiti , quo  quadratum  tertis  fuperat  quadratum  quartx , cum» 
prima  fit  b t c : exceffus  ptimx  fupra  quartam  erit  c ; & quia  fecunda  cft  a,  tertia  vero  it-f* 
exceffus  lecundx  fupra  tertiam  erit  a — ^4^  feu  ; & quia  tertia  efl  > quadra- 
tum erit  , a quo  fi  dempfcris  b\  nempe  quadratum  quartx  remanebit  H*  j**-'1 — 

b“,  feu  quod  idem  eft  "Wiy  ^ fa&um  autem  ab  excellit  fecundx  fupra  tertiam  in  ex» 
ceffura  primx  fupra  quartam  erit  c a —'i1®2  feu  quod  idem  eft  ‘Vfyes.  & erit  xqudtio  hu- 

julmodi 


& A F fit  exceffus,  quo  fecunda  A C fuperat  ternam  C F , item 
quadratum  F G eft  exceffus  quo  quadratum  C F terris  fuperat 
quadratum  C G quartx , eo  Problema  dedu&um  cft  vt  datis 
duabus  lineis  inter  illas  dux  medix  reperiantur , ita  vt  quod  fit 
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iufmodi— *;***** a *♦*■' 41 ", dcculfatim autem fafta multiplicatione eS 
!eSSSl*-,Ki-  atque  adeo  c a'  — b’  c a‘  ij*  b c‘  a‘  aequabitur  b4  a f 2 b'  c a f b‘  c*  a — b‘  a' : 
& per  hypobibafmum  c a'  - b'  c a t b c'  aequabitur  b’  1 1 b'  c f b'  c'  — b'  a‘ ; & per  anti- 
thefin  e a’  t b‘  a‘  ~ b'  c a f b c‘  a aquabitur  b*  t 2 b'  c f b‘  c' ; omnibus  autem  applicatis  ad 
c,  vt  potcllas  per  fe  fubfiilar,  &a't^— b‘afbca  aquabitur  V f 2 b'  t b*  c;  tollantur  fra. 
ftjonc  s;  fiat  vt  c ad  b,  ita  b,  ad  3 f;  Deinde  fiat  vt  c ad  b,  ita  b’ , ad  aliud  quod  fit  g foL  ergo 
a'  f 3 f a’  — a,  xquabitur  g fol.  j i b’  | b’  c,ad  cuius  elegantiorem  explicationem  fim- 

plicioribus  terminis  vti  fi  placet,  loco  b’  f b c lubftituatur  d pl. , & loco  gfol.  f 2 b’f  b’c 
fubftituatur  z fol. , & aquatio  illa  hanc  induet  formam , nempe  a’  f ? f a‘ — d pl.  a aquabi- 
tur z fol.  a t fello  e ; ergo  ex  ijs,  que  in  fpcciofa  tradidimus  e*— -jsrjjr  c»  atquabitur  z fol. 
- d pl.  f ; itaque  aquatio  illa  cuhica , qua:  erat  affeita  fubquadrato  & latere  ad  fimplicem- 
arquationem  cubicam  affeftam  tantummodo  fub  latere  reuocata  erit ,-  lute  autem  arquatiq 
Geometrice  explicabitur  modo  fupra  tradito . 

COMPOSITIO. 

Si  itaque  nos  intelligamus  quadratum  A B , valere  tertiam  partem  ipfius  plani  cocffi- 
cientis,  quod  erat  3 F — dp:  folidum  autem  ex  C E , in  quadratum  A B , efle  comparationis 
homogeneum,  quod  erat  z.  fol.  — 2 f'  - d pl.  f.  erit  cubus  cx  A C cubus  e quantitate  quxfi- 
ta,  minus  triplo  (olido  cx  quadrato  A B,  in  A C,  iquale  folido  cx  C E in  quadratum  A B, 
feu,  quod  idem  eft,  cubus  cx  A C,  minus  folido  cx  triplo  quadrato  A B in  A C,  aquabitur 
folido  ex  quadrato  A B,  in  C E. 


Operando  igitur  iuxta  pratdifia , facile  nos  aflequeinur  intentum ; ac  ob  id  in  periphatria 
fuperioris  Schematis  reperto  valorc  radicis,  puta  C A , adinuenerimus  punitum  A , appli- 
cando quantitatem  inuentam,  in  circulo  ex  punito  C,  itaut  F A,  F G,  G E,  fine  in  continuj 
ratione.  Quod  facere  oportebat . 

De  Cautionibus  in  cuiuslibet  oblati  Problematis  Refolutione  injhturnda . Detjue  Sub-* 
fidiariacoefEciente  quantitate,  quam  Auctor  ad  altos  gradus  in  ipfasnct 
refolutione  «■ vitandos , (jfr  adhibere  confuemt . Cap.  1 X. 

ILlud  in  primis  Artifex  curet  ne  fe  adigat  via;  obfcuriori,-  paflim  enim  contingit, vt  ex  mi- 
nus ac  curato  examine  quxftionis  propofitx  implicatior  via  occurrat , quam  omtu  Au- 
dio de  clinare  oportet . 

Hxc  autem  vt  cuique  magis perfpeGa  fiant , non  erit  abs  re  fi  aliquod  Problema  nos  afi 
feramus  in  medium , vnde  ha&cnus  infinuata  facile  quidem  innotefeant.  Efto  autem  ili 
lud , quod  propofuit  Pappus  Alexandrinus  Libro  feptimo  Prop.  72, 

Problema . 

Eiemplitn-.  'Sgadrato  J*to,&  vito  Deere  produCl  0 . aptare  fub  exteriori  angulo  ullam  magnitudine* 

datam,  qua  quidem  ad  oppafium  angulum  pertingat. 
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DAtum  fit  quadratum  A D , & refla  quapiam  K , oporteat  latus  A C producere  ad  E 
vfque,  ita  vt  dufla  ab  E verius  B,  cuiufmodi  cfl  E F fit  aequalis  redae  K . 

Pappus  aggreflus  huius  Problematis  rcfolu- 
tionem  eam  eSfeflionem  adinuenit , quam  nos 
quoque  fuperiori  Libro  noftra  Methodo  con- 
lecuti  fumus,  adeout  producere  debeamus  B 
D , in  G , & facere  D G aequalem  redae , quae 
poteft  aggregatum  quadratorum  , quorum- 
vnum  eft  B C,  nempe  ex  B D , aliud  ex  K ; pro- 
trado  enim  latere  A C , donec  occurrat  peri- 
pheriae  in  E,  & dufla  EB,  inteiceptumfcg- 
mentum  E F aequabitur  K i & Problemati  1'atis- 
facit.  Haec  tamen  conftrudto  non  fatis  eft  ob- 
uia ; perinde  enim  eft  ac  aflumere  DG  pro  qua- 
titate  ignota , cum  potius  C F , vel  F D , vel  C E , fi  forent  allumptae  ad  aequationem  con. 
ducerent,  ad  quam  etfi  perueniatur  per  quantitates  imaginarias , tamen  cflcdioncmfup-  y 

peditat  geometrice  demonvrabilem ; itaque  B D , vel  C D dicatur  b ; & E F dicatur  c ; at 
vero  D F aflumpta  pro  ignota  quantitate  efto  a : vnde  C F erit  b — a i vtque  C F;  fiuc  b— a 
eft  ad  F E,  feu  c , ita  F D , fcu  a , eft  ad  B F ; quamobrem  hac  erit  ~r, ; & quoniam  triangu- 
lum BDFeft  redangulnm,  .cuius  latus  vnum  eft  a,  alterum  b,  ipforum  quadrata  a‘  4.  b‘ 
aqualia  erunt  bafeos  quadrato  uisr+T;  ■ Quod  fi  totum  ducatur  in  a‘  — a b a tjj*  b‘ , prouc- 
nict  aquatio  a'  — i b a'  tfc  a b‘  a'  — 1 b'  a tjc  b*  cci',  feu  quod  idem  eft  a*—  1 b a<  t‘„V  a‘ 

— ab'a«|*b'=5  o , cuius  Radix  eft  rk*Jt9tQ/v  b'(jc-;  c‘)~9<Qi  7C‘  — rb'  ^ 

. 

Hac  tamen  Refolutionis  ratio  per  viam  admodum  falebrofain  conducit  quam  calcauit 
Cartefius ; fed  infra  in  noftro  Promoto  Geometra  de  huiuimodi  refoluendi  via  verba  fac 
ciemus . 

Alio  quoque  modo  huius  Problematis  refolutio  poteft  inftitui ; nempe  fit  B D , vel  D C **■*■»  mr 
aqualis  b:FEfitaqualisCiinfuperBFfitaqualise,&  D G aqualis  a . Quoniam  igi-  m‘ 
tur  E H eft  aqualis  C D,  vel  D B,&  triangulum  E H G fimile  eft  triangulo  B D F,  erit  & E 
G aquilis  B F , nempe  e.  Rurfus  quoniam  triangula  B G E,  B E H .fimilia  funt , erit  vt  B 
G , nimirum  b a,  ad  G E,  nempe  e,  ita  B E,  hoc  eft  e -tj,  c ad  E H , hoc  eft  b multiplica, 
tis  extremis  & medijs  inter  fe  fiet  aquatio  e‘>J*ce  — b‘*ba;  praterea  cum  triangula- 
BFD,  BEH,  fint  fimilia,  G fiat  vt  BF,  hoc  eft  c,  ad  BD,  fcu  b,  ita  BE,  nempe  efcad  BH,  erit 
B H idem  quod  !l*i‘  i quod  fi  lubtrahatur  B H ex  B G , hoc  eft  , ex  b*J+  a,  remanebit 
tL-J‘  pro  ipfa  HG.  Quoniam  aute  eft  vt  BH , ad  HE.ita  HE  ad  HG,  fi  multiplicetur  BH,  per 
H G,  hoc  eft  Scti'  per  teci  fiet  produflum  quod  aquabitur  b'  ,■  hoc  eft  qua- 
drato ex  H E;  ac  propterea  a e'  — b c“  aquabitur  **'  e b c‘ ; ac  proinde  e‘  aquabitur  — c 

e o,  ; qua  autem  eidem  funt  aqualia , iuot  etiam  inter  fe  aqualia ; erat  autem  e‘  trqua- 
le  — c e +i’. ; propterea  - - c c aquabitur  — c e tj*  ^ : vtrinque  fublatis  aqualibus,  & que 
fuperfunt  (i  multiplicentur  per  a — b , fiet  b a:  — b'  =s  b c’;  ergo  per  anrithcfin  b a'  aquabi- 
tur b c’  + b' ; & omnibus  applicatis  ad  b,  a’  aquabitur  b‘  c‘,  . 

Auctoris  modi , quibus  fuperiori  Problemsti  fit  futis. 

NOn  vnus  eft  procedendi  modus  ad  fuprapofiti  Problematis  refolutionem  d nobis 
inuentus . . 

Primus  eft  fatis  obuius , fed  ad  imaginarias  quantitates  afeendit ; eft  autem  huiufmodi , 
vt  potcftas  fit  quatuor  dimenfionum,  cum  omnibus  parodicis  gradibus,  in  ipfa  aqua- 
tione. 
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RESOLVTTIO  I- 

Sit  B D , atque  adeo  C D , quidem  b.  F E fit 

c atFCcftoa,  ergoDFerit b — a; quo-  

piam  vero  triangula  B D F , F C E , funt  limi- 
lia , proinde  erit  vt  D F , (cilicct  b — a ad  B D 
nempe  b , ita  F C , feu  a ad  C E , nimirum  ££  • 

& quoniam  angulus  F C E , cA  reflus 
nepe  quadr.  ex  plus  a’ . (c.quad.ex  FC  a:qu, 

quad.  ipfius  F E . erit  igitur  arquatio  pctHa: 
a1  _ c’ , & fublata  lraflione  a b‘  a'  --  2 b a'  >$+ 
a*=  b'  c‘—  a bc‘a  »$rc’  a' , & per  repetitam*, 
antithefin  fiet  xquatio  2 b'  a1  - c'  a:  «J+  2 b c’  a' 

— 2ba>4<a'=;  b’ c‘.  feu  a*  — 2 b a’  t'.1,’  a“  >f< 
s bc‘a’»b’c*  cao. 

Qua  vero  Arte  ex  huiufmodi  aequatione  cruatur  Geometrice  Radix , reduflionis  prafi- 
dio , in  Spcciofa  explicui , & iterum  in  meo  Promoto  Geometra  explicabo . Hac  igitur  re. 
; foluendi  ratione  prxtcrm  ifla ; ad  aliam  accedam  fic  fe  habentem , 

RESOLVTIQ  IL 

Q Vomam  igitur  HGeft  •■arir,  cuius  qua-  -j. 

dratum cll " "’•;*? £Ha  cit  autem  D F , 

. aequalis  ipfi  H G,  vt  mox  conftabitj 
trgo  quadratum  ipfius  D F,  erit  itidem 
jst5frgs4dii2ciii.fi  addatur  a‘,  nempe  quadra- 
tum ipfius  D G . fiet  ,j,  a- 1 fcd  hoc 

aggregatum  aequale  eft  aggregato  quadrato- 
rum F E,  E H , H G.  vt  infra  patebit , nempe  c' 
b db  — . ergo  vtrinque  fublatis  ae- 
qualibus remanebit  a-  =2  b’ijtc‘.  ergo  a po- 
terit aggregatum  quadratorum  ex  b & c.  Hinc 

e o r 1 s m 'A  I 

Trotrahatur  B D inG  ,vtDC  poffit  aggregatum  quadratorum  ex  B D,gr  K . eft  bae  erit  qixfit 
i.i  aquationis  Radix , 

Lemma  /, 

_ Quod  vero  D F fittrqualis  H G fic  planum  fiet . Triangula  enim  BD?,EHG  ,Ju»t fi- 
■milia , ergo  circa  angulos  rctfos  D (ft  H , atque  adeo  aquales , latera  erunt  proportionalia , qu»- 
re  vt  B B,adD  F,  ttaEH,  adH  G.  eft  permutande  it  B D ad  E H , ita  D F ,ad  H G ,(ed  B D 
eft  aqualis  E H;  itraqut  enim  efi  aqualis  D C,  ergo  D F aquabitur  H G . 

Lemma  II. 

Quod  verd  aggregatum  quadratorumDF,  DG  aequale  fit  aggregato  quadratorum  F 
E»  E H,  H G,  fic  o (lendi:  ur  Anguli  enim  F DG.F  E G.Jitnt  tccl  1 , quare  aggregatum  quadra ** 
torum  F D,DG,  aquale  e(l  quadrato  reSa  F G conncll entis  punCla  F,  G,  cuius  quadrato  aquati 
eft  et  tam  aggregatum  quaaratorum  F E,  E G.  trgo  aggregatum  quadratorum  FD,  DC  ertraj 
quale  aggregato  quadratorum  FE,EG,  J^uod oportebat  tyc. 
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DE  RESOL.'  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.H.  4,, 

Componenti pquidtm  ctnjlat  quadratum  E G aquari  duobus  quadratis  EH,  H0;  erro  Ce  nua- 
dratum  DE,  plus  quadrato  DG,  aqurtur  quadrato  T E plus  quadrato  E G ; aquabitur  otiare 
quadrato  f E,  plus  quadratis  E Hi  HG,  ‘ 

COMPOSITIO'. 

Protrahatur  B D , vfque  ad  G ; itant  D G poflit  aggregatum  quadratorum  B D , Sc  K , 
deinde  fuper  B G,  defcnpto  femicirculo  B E G,&  protrafla  A C donec  occurrat  circumfe- 
rentis in  E,  aflaque  E B,  occurrente  C D in  F , & tactum  erit  quod  oportet . Refla  fiqui. 
’ pr°trlita ad-Partcs F ’ occurnt punflo B , & eft squalis dats refls K , vt opor- 

Sic  etiam  obferuare  licet  f quod  nos  multoties  in  refoluendo  viam  inire folemus, qus 
magis  cll  falebrofa,  cum  alioquin  non  defit  alia  expeditiflima,  vt  fi  proponeretur . 


PROBLEMA. 

Data  retia  bifiecta , fuper  ipfam  eonftituere  triangulum  reti  angulum , ita  vt  qua  a vertice  templum-, 
atigult  reth  ducitur  adpuntlum  bi feci iouis,  media  (it  proportioua/es  euter  latera  circa  retium.  ><■ 

SI  quis ofeitanter  huiufmodi  Problema  refoluendum  affirmat  fic  Rcfolutioncm  inftituct . . 

Propofita  refla  fit  a b,  dimidium  cius  erit  b,  quanta  erit,  qus  a vertice  anguli  ad  bif.  f..dZ 
fefltonis  punftum ; latus  vnum  circa  reflum  efto  a,  aliud  erit  V;  fic  enim  a,-  b;  conftituent 
analogifmum,-  at  ob  angulum  rcflumlumma  quadratorum  squari  debet  quadrato  refls 
qus  fupponebatur  1 b ; quamobrem  a-  rfr  f;  aquabitur  4 b>  j & fublata  fraflionc  a-  b* , 
squabitur  4 b a , & per  antithcfin  4 b*  a1  a*  squabitur  b’,  cuius  squationis  radix  eruitur 
iuxta  prsccpta  iam  tradita . 

Sed  vide,  quam  incauti  inceflerit  Analyfta;  plurimis  enim  tricis  inuoluitur , cum  tamen  camiii»*.- 
facillima  via  propontum  conlcqui  liceat  , /ic  ratiocinando . Triangulum  quzfitum  cum-*  dnJnwjias- 
reflangulum  fit , neceilario  erit  in  femicirculo ; hoc  itaque  deferipto  fupra  datam  reflain 
- imaginemur  triangulum  efle  deferiptum , cumque  refla  a vertice  ad  bifleflionis  punfluni 
hypothenufs,  feu  refls  dats  fit  femidiameter  circuli , fubtendet  fextantem  totius  periphe- 
riat,  quo  diuifo  bifariam , hinc  duflis  reflis  ad  extrema  diametri  conftitutum  erit  quantum 
triangulum,  quod  facile ^emonftrabitur . Hoc  vnum  exemplum  adduxillefumciat.vt 
quifque  cautus  faflus  antequam  ad  Refolutionis  aliquem  modum  fc  adigat , fedulo  medi- 
tetur  Problematis  naturam  i palfim  enim  aduertet , nifi  diligentiam  adhibuiffet  feper  viatn 
illam  fuifle  inceflurum , qus  ei  dedecoris  non  parum  attuliflet  > maximum  enim  exiftiman- 
dum  eft  peccatum  in  Arte  per  obfcura  incedendo , in  ea  qus  obuia  maxime  funt , non  im- 
pingere. 

Obferuandum  autem , quod  fi  refolutio  ad  iblida  afccnderit nec  alia  ratione  inflitui  nr/—  — /T . 
jpoflit ; fumpti  Porifmatis  per  modum  Propofitionis  veritas  analytici  eft  inquirenda,-  nam_  f**'®* . 
jnde  Theorema  deducetur,  in  quo  veritas  dcmonftrabirur , & oftendetur  quod  Porifma  di- 
ftauit;  atque  adeo  refle  illud  etfeflionem  prsccpifle ; fed  de  hoc  inira  fuo  proprio  Capito 
differemus . 

PROBLEMA . I ' 

- Datum  Utut  bifariam  diuifum  , iterum  tu  partes  inaquatis  dtfpefecre , vt  retlangulum  fub 
partibus  ipfis  in  aqualibus  ad  quadratum  lutermedq  fegmenti , propofitam  rationem  obtineat . 

Vulgaris  Refolutio  foret  hunc  in  modum,  ’ ” . 


RESOIVTIO 

*.  Data  fit  ratio  vtb  ad  d. 

LAtus  diuidendum  fit  a b,ita  vt  eius  dimidium 
fit  b,  pars  intermedia  fit  a ; maior  enim  pars 
erit  b + a , minor  ver6  b — a ; reflangulum  fub 
partibus  erit  b‘ — a' ; ergo  vt  b , ad  d , ita  b'  — a* , __ 
ad  a*  j multiplicatis  extremis  & medijs  b aequa- 
bitur db;-.  da’,  & per .amithefin b »’ da' *- 

t':.'i 


I. 

d 

ab 
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quabitur  d b';  omnibus  applicatis  ad  b 4*  d,  & a’  xquabitur  pp  tollatur  fraiftio  faciendo  , 
vt  b 4.  d ad  d,  ita  b1,  ad  aliud  planum,  nempe  s';  fcu  fiat  vt  b 4.  d , ad  d , ita  b ad  r , & inra 
b,  r,  inedia  fit  s proportionalis,  erit  vt  b,  ad  r,  ita  b‘,  ad  s> ; atque  adeo  vtb*f*dadd;itab' 
ad  s‘.  fcd  a’  aquatur  s:  vnde  a,  media  quoque  erit  inter  b,  6c  r;  Hinc 

P O R 1 S M A. 

liat  vt  dimidium  Uteris  diuidendi  plus  amfequenti  data  ratioris  ad  ipfum  terminum  eon- 
fequentem  , ita  dimidium  pradsUum  ad  aliam  magnitudinem  i inter  hanc  enim  & ipfum  di- 
midium media  proportionalis , quantitatem  ignotam  exhibebit . 

Hxc  tamen  Rcfolutio  non  admittit  regredit  m nifi  per  comparationem  (olidorum . Aliter 
ergo  adhibitis  Vicariis  quantitatibus . 

RESOLVTIO  II. 

LAtus  diuidendum  fit  1 b,  & ratio  data  fit  vt  b , ad  d , vt  Problema  requirit ; pars  inter- 
media efto  a ; fic  enim  pars  vna  fcilicet  maior  erit  b f a , altera  erit  b — a ; re&angu- 
lum  fub  partibus  eft  b’  — a‘ . 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  d , ita  b’  — a!  ad  a' ; d 

ria  «b  Au-  ergo  componendo  erit,  vt  b t d,  ad  d,  ita  b’,  ad  a'; 
aoredicun  fcd  vt  b t d,  ad  d,  ita  fit  b ad  r;  ergo  vt  b,  ad  r , ita 

«ut.  erit  b‘,  ad  a',- ergo  erit  vtb  ad  s,  mediam  propor-  . ■■■— — — 

tionalem  inter  b,  & r,  ita  b,  ad  a ,■  ergo  a , mediis  bfa  a b-a 

eft  proportionalis  inter  b,&  r.  Hinc 


P-  O R I s M A. 

Itat  vt  dimidium  Uteris  diuidendi , plus  confeqnente  data  rationis  ad  ipfum  ctnfecjutntem, 
ita  tdem  dimidium  ad  aliam  magnitudinem  i inter  hanc  enim, & ipfum  dimidium  media  pro- 
portionalis , quantitatem  ignotam  exhibebit . 


COMPOSITIO. 

Sit  A B bifariam  diuifa  in  C,  diuidenda  quidem  X Z 

in  D,vt  refiangulum  A DB , ad  quadratum  C — ' ■ " 

Bfit.vt  ACadX;fiatvtACplusX,adX,itiA  K • ' ' '• ' ’ 

C ad  K , & inter  A C ,& K , media  fit  Z , cui  fiat  at-  

qualis  C D > Dico  reiftangulum  A D B ad  quadra- 
tum C D cfle , vt  A C ad  X.  A — ■ " " _ ■■  ■•,—{( 

Exconfltu  Quoniam  enim  eft»  vt  A C,  plus  X,ad  X,  ita  AC  • ■ *r' 

ftiooe.  ad  K ; eft  autem  z media  proportionalis  inter  A C , 

& K,  feu  C D media  proportionalis  inter  A C,  & K;  ergo  erit  vt  AC,  plus  X,  ad  X,  ira  oua-' 
dratum  A C,  ad  quadratum  C D ; ergo  diuidendo  erit  vt  A C , ad  X , ita  quadratum  A C, 
leu  C B , minus  quadram  C D , hoc  eft  re&angulum  A D B , ad  quadratum  C D.  Quod 
oportebat  &c. 

PROBLEMA. 


Eitinp!um_,  Barii  du  obus  lateribus  vnum  tp forum  ita  producere , vt  rectangulum  contentum  fub  compo- 

fito  ex  dato , & adiuncto , & fub  aehuncto , ad  quadratum  alterius  itidem  dati , datam  habeat 


rationem. 


RESOLVTIO  L 


DAtum  fit  latus  b , & oporteat  illi  adiungere  aliud , at  reiftangulum  fub  aggregaro  e* 
dato,  & adiumfto , & fub  adiumfto , ad  quadratum  alterius  lateris  dati  d , datam  ha* 
beat  rationem,  vt  b,  ad  r,-  Latus  adiungendum  efto  a,  aggregatum  erit  b 4*  *>  redi  anguium 

fub 
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fub  noc,&  fub  a,cft  b a f a’,vt  aure  eft  b,ad  r,ita  debet  eflc  b a f a\ad  ^multiplicatis  extre- 
mis, « medjjs  fiet  r b a f r a'  =:  bd’,-  omnibufquc  applicari*  ad  r,  fiet  b a f a‘  = — ■ tollatur 
fraflio  faciendo,  vt  r,  ad  b,  ita  d‘,  ad  z- , & erit  b a f a1  =s  z' , qua-  aequatio  ad  analogiimum 
fi  reuocetur  fiet  vt  b f a,  ad  z,  ita  z,  ad'a.  Hiflc  ° 


P O R I S M A. 


fut  vt  terminat  eonfequens  ad  terminum  antecedentem  data  rationis , ita  quadratum  /K 
tundi  Utens  dati,  ad  quadratum  aliud,  cuius  Utere,  tanqukm  medio  e tritas  proportionalibus 
& utere , cui  debet  fieri  additio.  Unquam  differentia  extremorum  laterum , referiantur  exire', 
ma  latera-,  mutus  enim  ex  his  quafitam  quantitatem  reprafentabit . 

COMPOSITIO. 

DAtutn  fit  latus  A B , cui  fieri  debeat  F 

additio,  ita  vt  rcdiangulum  iub  ag- — 

gregato,  cx  latere  A B,  & addito, & fub  ad-  X G 

«lito  ad  quadratum  dati  lateris  F , rationem  — — — 

habeat  vt  AB  ad  X.  Fiat  vt  X,  ad  A B,  ita  F _____ 

quadratura,  ad  quadratura  G;mox  vero  G,  E A B n 

canquam  medio,  & A B,  tanquam  differen- 
tia extremorum  t tribus  proportionalibus , reperiantur  extrema  E B , B D , quorum  minus 
fitBD.  Dico  reSangulum  A DBad  quadratum  F.effevt  AB  ad  X.  Quoniam  enim  eft 
vt  E B ad  G , ita  G ad  B D , erir  reflangulum  E B D . feu  A D B , hoc  eft  reSangulum  A B 
D,  plus  quadrato  B D,  squale  quadrato  G;  led  vt  eft  X ad  A B,  ita  quadratum  F , ad  qua- 
dratura G , ex  conftruatione ; propterea  quadratum  G aquabitur  reCt  angulo  orto , cx  ap- 
plicatione folidi  fub  A B,  in  quadratum  F,  ad  magnitudinem  X.  ergo  quadratum  B D , vna 
cum  rc&angulo  A B.D  aquabitur  plano  pradiSo;  omnibus  igitur  duitis  in  X,  folidum  f ub 
X,  in  retfangulum  A B D,  vna  cum  folido  ex  X,  in  quadratum  B D,  aquabitur  folido  ex  A 
B in  quadratum  F,-  ergo  erit  vt  A B ad'  X,  ita  reSanguIum  A B D , plus  quadrato  B D hoc 
eft  re&anguium  A D B,  ad  quadratura  F. 

Hsc  tamen  Compofitio  minus  eft  commendabilis,  quod  per  folidorum  comparationem 
procedat  repetitis  Analyfeos  veftigijs  ,•  longe  autem  melius , faltem  clarius  eadem  effeftio 
fic  demonftrabitur . 

Quoniam  igitur  eft  vt  X ad  A B ex  conftruiftionr,  ita  quadratum  F ad  quadratum  G;  er- 
go conuenendo  erit  vt  AB  ad  X,  ita  quadratum  G ad  quadratum  F,  fed  quadrato  G squa- 
le eft  reCf  angulum  E B D,  feu  A D B ex  conftruiftione;  ergo  erit  vt  A B ad  X,  ita  redangu- 
lum  A D B , ad  quadratum  F ; hsc  tamen  compofitio  ac  dcmonftratio , non  procedit  per 
Analyfeos  vcftigia . ' ' ' * ' ' r 

Alia  igitur  ineunda  refolutio  hunc  in  modum 


RESOLVTIO  IL 

Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  r,  ita  b a | a-  ad  d‘i  fi  igitur  fiat  vt  b ad  r,  ita  s,  ad  d , erit  vt  s, 
ad  d,  ita  b a f a1,  ad  d';  fed  vt  s ad  d,  ita  eft  re&angulum  s d,  ad  d'  i ergo  eadem  eft  ratio  b a 
t a',  ad  d‘,  qus  eft  s d,  ad  d‘;  ergo  s d squabitur  b a f a';  ergo  vt  b t a,  ad  d,  ita  s , ad  a t re- 
periatur  media  inter  d,  St  s,  datas  quantitates,  eaque  fit  z . hinc 

P O JL  I S M A. 

Media  iam  innent  t fit  quoque  media  e tritus  proportionalibus , extremorum  autem  different 
t ia  Jit  latus  eui fieri  debet  additio ; reperiantur  extrema  latera , ex  his  enim  minus,  quafitam-, 
reprafentabit  quantitatem . 
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COMPOSITIO. 

DAtum  fit  lanis ',  cui  fieri  debet  additio  A F K 

B,  & oporteat  huic  addere  latus  &c.  ra- 

tio  data  fit  vt  ABadX,  quam  rc&angulunu.  X G 

fub  aggregato  ex  dato  > & adiunfto  , & fub 

adiun&o , debet  habere  ad  quadratum  F ; fiat — — 

vt  X,  ad  A B,  ita  F ad  aliam  G;  mox  vero  inter  EA  B D 

F,  G,  media  fit  K,  & hac,  tanquam  medio, & A 

B,  tanquam  differentia  extremorum  e tribus  proportionalibus,  reperiantur  extrema  latera, 
quorum  minus  fit  B D,  maius  autem  E B . Dico  rciftangulum  A D B,  ad  quadratum  F,cf- 
fc  vt  A B,  ad  X. 

Quoniam  enim  ex  eonftrufiionecft,  vt  EB,  feu  A D,ad  K.iraKad  BD;  fcd  Kcft  media 
proportionalis  inter  F,  & G;  ergo  erit  vt  A D ad  F,  ita  G ad  B D;  ergo  rc&angulum  ADB, 
aequabitur  re&angulo  fub  F,  & G ; ergo  eadem  cft  ratio  rcilangult  fub  F , & G ad  quadra- 
tum F,  quae  eft  mftanguli  A D B , ad  idem  quadratum  F ; fed  re&angulum  fub  F , & G , ad 
quadratum  F,  cft  vt  G ad  F;  ergo  redlangulum  A D B ad  quadratem  F,  erit  vt  G ad  F ; fcd 
v t G ad  f,  ita  cft  A B ad  X;  ergo  vt  A B ad  X,  ita  erit  redlangulum  A D B,  ad  quadratu  F. 

Problema . 

tiemptum-*  £ tritus  luteri  tus  e tu  tinue  proportionalibus,  elate  medio , inuenire  extrema  .vt  maius , plus 

V 1 multiplici  medio,  ad  minus,  plus  aque  multiplici  medio,  datam  rationem  obtineat . 

Datum  fit  medium  latus  b , & ratio  data  fit  vtb,  ad  r,  quam  debet  haberemaius  plus, 
exempli  gratia,  triplo  medio,  ad  minus  plus  triplo  medio . 

RESOLVTIO. 

LAtus  maius  quarfitum  efto  a ; medium  autem  datum  cft  b ; propterca  minus  erit  “ ; at 
vero  maius  plus  triplo  medio  cft  a 1 3 b;  fed  minus  plus  triplo  medio , feu  quod  idem 
cft  triplum  medium  plus  minori  cft  j b f t • Quoniam  igitur  eft  vt  b,  ad  r,  ita  a f 3 b , ad  j 
b t r i ergo  permutando  erit  vt  b,  ad  a t 3 b,  ita  r,  ad  3 b f conucrtcndo,  vt  3 b 1 7 ad 
r;  ita  a 4*  3 b ad  b.  Eft  autem  vt  a , ad  b , ita  b , ad  V ; ac  propterca,  vt  moxconftabit,  vt  b 
■f  tf , ad  V . ita  a f 3 b,  ad  b;  ergo  vt  3 b 1 7 , ad  r,  ita  b t *r  *d  ; ergo  triplaris  confcqucn . 
tibuseritvt  3 bfVad  3 r,  ita  b t1?  ad  'i;  ergo  d uidendo  vt  3 b — 3 rf  7,  ad  3 r,  ira  b,  ad 
lE . Claritatis  gratia,  loco  ipfius  3 b — 3 r,  fubftituatur  m , perindeque  fit  a c vt  m f t ad  3 
r , ita  b , ad  ; ergo  fubtriplatis  confequentibus  erit  vt  m f i' , ad  r,  ita  b,  ad  *7‘ . 

Vides  igitur  quatuor  effc  proportionales  magnitudines , quarum  extrema;  m f B , , 

differunt  per  m i atque  adeo  per  3 b — 3 r datam  magnitudinem ; media;  vero  funt  r , & b 
datsr,  refUnguIum  fub  quibus  ignorari  n6n  poteft  atque  adeo  rcfta,  qua;  illud  poflic.  Hinc 

T O R 1 S M A. 

Atlfa , qua  pttefi  relf  angulum  fub  terminis  data  rationis,  tanquam  media  e tribus  propor- 
tionalibus, differentia  vero  inter  triplos  pr adiit os  terminos,  tanquam  differentia  extremarum , 
reperiantur  ipja  extrema ; minor  enim  qua  oritur  fi  applicetur  quadratum  termini  anteceden- 
tis data  rationis,  quod  erat  medium  e tribus  lateribus  ad  latus  maius,  efi  latus  minus  quafituuu 
&e. 

Lemma. 

Quod  autem  fi  fiicrit  vt  a , ad  b , ita  b , ad  “ , debeat  etiam  cfle  vt  b t 1 !’  ad  V , ita  a 1 3 b » 
ad  b . fic  planum  fiet . Cum  enim fuerint  tres  magnitudines  proportionales, fuerint  que  accepta 
dua  magnitudines  in  caelem  ratione  ad  fecundam  ($•  tertiam , trio  vt  prima  plus  magnitudine 

refpi- 
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reffteitntt  fecundam  ad  fecundam , ita  fetant*  flui  magnitudine  rtjpiciente  tertiam  ad  ter- 
tios» i *t  veri  * eft  prima : b , fecunda : i'  terti*;  vtqu e efi  3 b, ad  b,sta  a£  *d  7 ; preptcrta.vt  di- 
cebamus quemadmodum  eff  * j 3 b,ad  b it*  b f^od- . 

C O M P 0 S I T I 0. 

DAtum  fit  latus  medium  A B,da-  X 

taque  fit  ratio  AB  ad  BC;  erit  

autem  vt  patet  maioris  ad  minus,  & 

inter  A B,BC,  media  fit  adinuentau  F OH  A D C B E 

proportionalis  X,  & B A protracta  ad 

partes  A in  F,ita  vt  FB  fit  multiplex  ipfius  A B,  vt  Problema  requirit,  nempd  tripla.  Dein-  z»>gh,h»*- 
de  cx  F B , ablara  F H tripla  ipfius  C B , vt  remaneat  H B pro  differentia , qux  eft  inter  tri-  nar  Timx  f 
pios  terminos  dati  rationis;  mox  verb  rc&a  X,  tanquam  media,  qua:  fuit  adinuenta  potens  a 
rectangulum  A B C,  & H B,  tanquam  differentia  extremorum  laterum , reperiantur  extre-  mu*. 
ma  B G,  G H;  fiat  autem  A D aequalis  ipfi  G H,  & fiat  vt  A I>  ad  A B,  ita  A B ad  A E.  Di- 
co efle,  vt  A E,  plus  tripla  A B,  ad  A D,  plus  tripla  A B,  ita  A B ad  B C. 

Qjoniam  igitur  ex  conftrtidiione  vt  eft  G B,  hoc  eft  B H,  plus  G H,  ficu  plus  A D , ad  X, 
itaX  ad  GH.fiuc  A D,  erit  rcdtangulum  B G H squale  quadrato  X;  fcd  eidem  arauale eft 
ex  conftru&ione  reflangulum  ABC;  ergo  rcdiangulum  B G H atquabitur  redtangulo  A 
£ C;  ergo  erit,  vt  B G , hoc  eft  vt  B H , plus  H G , ad  B C , ita  A B , ad  G H ; ergo  triplaris 
confequentibus  vt  B H , plus  G H , ad  triplam  C B , hoc  eft  ad  F H , ita  A B , ad  triplam  G 
H,  & componendo  vt  B H,  plus  tripla  C B,  hoc  eft  plus  F H,  hoc  eft  vt  B F,  plus  G H,  fiuo 
A D,  ad  F H ; ita  A B , plus  tripla  G H , ad  triplam  G H 1 ergo  fubrriplaris  confequentibus 
erit  vt  B F,  nempe  tripla  A B,  plus  G H,  fiuc  A D,  ad  C B,  ita  A B,  plus  tripla  G H,  fiue  A 
D,  ad  iplam  G H,vel  A D;  cumque  fit  vt  A E ad  A B,  ita  A B ad  A D;  Id  enim  conucrten- 
do  cx  conftrutione;  atque  adeo  vt  A B plus  tripla  G H,ad  G H.fcu  A D.ita  A E, plus  tripla 
A B ad  AB;  ergo  vt  tripla  A B plus  A D ad  B C ira  A E plus  tripla  A B ad  A B.conuerten- 
do  proptcrca  erit  vt  A B ad  A E , plus  tripla  A B , nempe  F B , ita  C B ad  triplam  A B , fcu 
ad  F B,  pius  G H,  vel  A D;  ergo  permutando  vt  A B,  ad  C B,  ita  A E, plus  F B , hoc  eft  tri- 
pla A B,  ad  eadem  F B,  fcu  tripla  A B,  plus  A D. 

Quod  autem  diximus  de  multiplici  ratione  tripla , de  alia  quacunque  multiplici  ratione 
imelligc . Imo  poteft  Problema  vniucrfalius  concipi . 

E'  tribus  lateribus  proportionalibus  dato  medio , extrema  reperire  latera  vt  maius  cum 
medio,  plus  aliqua  magnitudine,  quxeunque  huius  fit  ratio  ad  medium , fit  ad  minus , plus 
eadem  magnitudine  in  data  ratione , 

* * 

Problema . 

Dati  vm  ex  lateribus  trianguli , retium  angulum  ambientibus , dateque  aggregato  ex  reti-^I^'i^i^ 
quo  Utere , & bafi , repertre  triangulum . 

RESOLVTIO. 

DAtum  fit  latus  circa  reflum  d ; reliquorum  aggregatum- 

fit  b.  Oporteat  &c.  latus  alterum  circa  redtum  efto  a,  d 

balis  igitur  erit  b — a.  quadratum  iftius  eft  b’  — a b a tj*  a‘  • d-  b — 

lius  autem  quadratum  eft  b'  — aba;  quoda:quabiturd‘,& 

per  antithefin  aba  asquabitur  b‘  ~ d‘  quare  fiet  analogifmus  a b;  Ji  ( b‘—  d‘ ) ; a.  Hinc 

r 0 R I S M A. 

Vt  duplum  aggregati  dati,  ad  retiam,  quo pttefi  differentiam  inter  quadratam  aggregati 
dati, & quadratum  dati  lateris,  ita  hmujmodt  Ime  a ad  aliud,  htc  enim  erit  latus  alterum  cir- 
co redam  • 

COM- 
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compositio. 

I " \ . 

DAttim  fit  B D,  aggregatura  ex  latere  circa  reftu , 

& ex  bafi . Datumque  fit  z latus  alterum  circa^ 
rectum.  Oporteat  (acere  &c. 

Supra  B D deferibatur  fcmicirculus  B G D , in  quo 
accommodetur  B G squalis  Z ; ducaturque  G D ; du- 
plicetur  B D in  A , & fuper  A D , deferibatur  femicir- 
culus  A H D ; in  quo  accommodetur  D H , aqualis  D 
G,  ex  punito  autem  H,  cadat  perpendicularis  HC,  fe- 
cans  A D in  C . Mox  autem  fupra  B G deferibatur  fe- 
micirculusBFCinquoaccommodcturCF,  squalis  A 
C D ducaturque  B F . Dico  triangulum  B F C , Pro- 
blemati fatisfacerc . Quandoquidem  triangulum  B F C,  vtpotc  conftitutum  in  fcmicirculo 
j-eitangulum  eft,  & laterum  B C,  C F , aggregatum  squale  cft  aggregato  dato  B D ; fiqui- 
dem  B C communis  eft , & C F fadta  eft  squalis  C D . Supereft , vt  oftendamus  B F , latus 
alterum  circa  re  itum  squale  effe  B G,  fiue  Z lateri  dato . Id  autem  fic  dcmonftrabimus. 
Quoniam  igitur  cft,  vt  A D,  ad  D H,  fcu  D G > ita  D G ad  D C ; erit  rcitangulum  A D C , 
hoc  cft  duplum  rcitangulum  B D C , squale  quadrato  G D , nempe  differentis  inter  qua- 
dratumB  D,  & B G.  vtrinque  addito  quadrato  B G,  fiet  duplum  redtangulum  B D C , vna 
cum  quadrato  B G,  squale  quadratis  B G , G D , hoc  eft  quadrato  B D , vtrinque  fublato 
duplo  reftangulo  B DJC  remanebit  quadratumBG,  squale  quadrato  BD  minus  duplo 
rcftangulo  B D C i at  quadratum  B D minus  duplo  rc&angulo  B D C squale  cft  differen- 
tis quadratorum  B C,  C D.  hoc  eft  B C,  C F,  differentia  verb  quadratorum  B C , C F , eft 
quadratum  B F , ergo  quadratum  B G squabitur  quadrato  B F , ergo  B G squabitur  B F, 
atque  dato  Z.  Dato  igitur  vno  ex  lateribus  trianguli  &c.  triangulum  adinucnimus. 
Quod  facere  oportebat  &c. 

Problema , 

U l L*1  T>atnm  Utut  iit  difpefeere , iit  rtSangulum  fit  tot o , <jr  farte , ad  quadruum  alterius  fur- 

tis fit  in  ratione  data . 

RHSOLVTIO  L 

DAtum  fit  latus  b,  diuidendum,  vt  retft angulum  fub 
toto,  & parte,  ad  quadratum  alterius  partis  fit  ia- 
ratione , vt  b ad  d.  Pars  vna  efto  a , altera  erit  b — a , re- 
dangulum  fub  tota,  & parte  b — a erit  b’  — b a : quadra- 
tum alterius  partis  eft  a‘ ; ergo  vt  b,  ad  d , ita  b'  — b a , ad  a'  i multiplicatis  extremis  & me- 
dijs,  fiet  squatio  b a'  t=  d b‘  — d b a ; & per  antithcfin  b .f  >{t  d b a squabitur  d b‘ ; omni- 
bus applicatis  ad  b i a1  (Jt  d a squabitur  d b , huius  squationis  radix  eftjfcf-d^bd)  — 
. i d.  Hinc 


b— a 


P 0 R l S MA. 

Ad  quadratum  dimidtj  termini  eonfequentis  addatur  rell angulum  fit  eodem  termine  & l*~ 
tete  diuidenda , ex  aggregati  latere fit  trahatur  dimidium  iffius  termini . Vtl 

Fiant  tria  latera  trofortioualia , ita  vt  extremorum  differentia  fit  terminus  confequens , 
medium  autem  fit  idquodfotefl  reif ungulum  fub  Utere  f radi  fla , <jr  latere  diutdendo  i hoc  e fi 
Termino  confequcnte  dats  rationis  tanquam  differentia  extremorum  & rcitangulo  fub 
terminis  ipfis  tanquam  reftangulo  fub  extremis  tria  latera  proportionalia  reperiantur mi- 
nus enim  extremum  ignotam  quantitatem  exhibebit . 


COM- 


Digitized  by  Google 


DE  RESOL;  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.H.  43, 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  latus  A B diuidendum , vt  Problema 
requirit ; ratio  data  fit  vt  A B ad  E A , iiipcr 
te«am  E B defcribatur  fcmicirculus  E G B , & ex 
puncto  A excitetur  perpendicularis  A G,  qu.c  pote- 
rit rcit  angulum  E AB,  comprehcnfum  lub  termi- 
nis E A , A B , data:  rationis ; mox  autem  termino 
confequente  E A biifcfto  quidem  in  D,  agatur  DG,  ! 

& centro  D , interuallo  D G,  defcribatur  fcmicircu-  F 
lus  F G C fccans  A B , in  C . Dico  reft.ingulum  ABC,  ad  quadratum  A C dfc , vt  A 6 
ad  E A;  Protrahatur  B E ad  partes  F , donec  occurrat  circumferentia:  in  F. 

Quonam  igitur  reflangulum  FAC  squale  cft  quadrato  A G , cui  xqualc  cft  redan- 
gulum  B A E ; ergo  redangulum  FAC  squabitur  rcdangulo  B A E , quare  vt  F A , ad  . nn  . 

A E,  ita  B A ad  A C;  & diuidendo  vt  F E,  ad  E A , ita  B C,  ad  C A Eft ' autem  F E sq  ua-  D E, 
lis  A C ; ergo  vt  C A ad  A E , ita  B C ad  C A ; ergo  redangulum  (ub  E A , & C B xqua-  Es  A d i & 
bitur  quadrato  A C i ob  id  redangulum  A B C ad  quadratum  A C eandem  habebit  ratio-  ^ G *qua- 
nem  , quam  habet  ad  redangulum  fub  E A , & C B ; fcd  rcdangulum  ABC,  ad  redan- lis  ° 
gulum  fub  E A , & C B rationem  habet  vt  A B , ad  EA  , ob  eandem  altitudinem  C B ; ergo  *' A 

rcdangulum  A B C , ad  quadratum  A C rationem  habebit  vt  A B ad  E A . C. 

Hxc  tamen  Compofitio  non  procedit  per  filium  refolutionis , cum  hsc  ad  folida  afcen- 
derit . Longi  igitur  elegantius  inllitui  poteft  refolutio  hunc  in  modum . 

s 

RESOLVTip  II. 

Ilfdem  fuppofitis  nempe  quod  A B fit  b,  & A E fit  d:  A C erit  a,  & C B,  erit  b - a . 

Quoniam  igitur  cft  vt  b,  ad  d,  ita  b‘  - b a,  ad  a‘;  fed  vt  b,  ad  d , ob  communem  altitudi-' 
nem  b - a,  ita  cft  b‘  - b a,  ad  b d - d a ,•  ergo  eadem  erit  ratio  b‘  - b a,  ad  a‘,  & ad  b d - d a-  ,- 
ergo  b d — d a aquabitur  i‘,  ergo  vt  b — a,  ad  a,  ita  a,  ad  d;  ergo  componendo , vt  b , ad  a , 
ita  a d,  ad  d,-  & conucrtendo  vt  d,  ad  d a , ita  a , ad  b ; At  vero  z poflit  b d , erit  igitur 
vtd4"  a,adzitaz,ada.  Hinc  " ' 


P O R 1 s M 'j i . 

Termino  confeqaente  retinnis  dote,  t an  quum  differenti»  extremorum  & rellu  quu  poteft  re- 
O angulum  (ub  terminis  data  rationis  t unquam  medio , reperiantnr  tria  latera  proportionalia  ; 
minus  enim  extremam  ignotam  quantitatem  exhibebit . 

COMPOSITIO. 

EOdem  fchcmmate  repetito,  cademquc  conftruftione  fa&a.  Quoniam  igitur  eft  vt  FA, 
ad  A G,  ita  A G,  ad  A C;  cft  autem  A G potens  redtangulum  E A B;  ergo  erit  vt  EA, 
ad  F A , ita  A C ad  A B»  & conucrtendo  vt  A B ad  A C,  ita  F A,  ad  E A ; ergo  diuidendo  vt 
Jl  A , minus  A C , ad  AC.itaFE.feu  AC  adE  AsergoreftangulumB  AE.minusre- 
ftangulo  E A C aequabitur  quadrato  A C;  ergo,  que  ratio  eft  quadrati  A B,  minus  rcifcan- 
gu|o  b A C , ad  quadratum  A C , eadem  erit  ad  redtangulum  B A E , minus  rcftangulo  E 
A C ; fcd  quadratum  A B,  minus  redtangulo  B A C,  ad  rcfcanguium  B A E,  minus  rcftan- 
gulo  E A C,  ob  communem  altiradinem  A B,  minus  A C , hoc  cft  ob  communem  altitudi- 
nem C B,  eft  vt  A B,  ad  A E;  ergo  vt  A B ad  A E,  ita  quadratum  A B , minus  rc<ft  angulo  B 
A C,  hoc  cft  ita  rc&anguium  A B C,  ad  quadratum  A C. 

Problema , 

fropofitun  latus  in  duas  partes  diuiderevt  haram  vtrinfque , non  tamen  eadem  data partes 

fieo- 
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* E «qualis  R , & L B fit  «qualis  Z ; fuper  L E de- 
fcribatur  peripheria  LEE  fecans  GB  protraftanu. 
in  F;  fuper  B F deferibatur  peripheria  B I F,  in  qua., 
apret  ur  B I «qualis  BG;  & agatur  FI,  cui  fiat  «qua-  »— ■ z ■■ 

lis  BH:  mox  iit  D E «qualis T,  vt  BD fit  differen- 
tia inter  B E,  & D E.  punifto  in  A B tanquam  centro 
deferibatur  peripheria  tranfiens  per  pun&a  D , H , 
vt  f«pc  dictum  fuit  fecans  AB  in  M , eritque  B M 
particula  habens  ad  fuam  partem  proportionem , vt 
S,  ad  T;  fiat  igitur  vt  S ad  T,  ita  B M,  ‘ad  BK,  & qui- 
dem B K erit  pars , fi  itaque  N K fignetur  «qualis  L 
M,  habebitur  particula  NK  , qu«  ad  Ak  habebit 

Geometrica ^Dcmonftratio fic fc habet!'**  m38n,tudine'n  LBfc“  Z- Haflenus  efiedlio 
Quoniam  igitur  M B oritur  ex  applicatione  quadrati  B F,  minus  quadrato  ex  B r Li 
!’  ’??■ eR  quadrati  F I , feu  B H , ad  B E , minus  £)  E , hocefta^B^^feuquod  idcmeftcy 
applicatione  reaangul,  L B E , minus  reClangulo  A B C ad  B E minus  D E ; fiet  M B F re! 
aangu  um  minus  reaangulo  fub  M B , m D E «quale  rrtnnguk,  L B E , minus  A B C re- 
aangulo , atque  adeo  reCIangulum  L B E , minus  reaangulo  M B E , plus  reaangulo  M B 
in  D E,  «quabuur  AB  ^rce^anguloi  applicatis  autem  omnibus  ad  B C fiet  ai^ithv-.. 
*“*.  , * CU  7*  . *<r~>  cu  ^ AB,  hoceftortiuama- 

XC]m  iS  A 13  • ™8nitudo  omua  ex  applicatione  L B E 
Binus  M B E ad  B C fit  Y . & ex  applicatione  M B in  D E ad  B C fit  Z;  fic  enim  h«c  ad 
Gconreuicamphrafin  erunt  eleganter  traduaa , vnde  Y plus  Z «quabitur  A B . Cumque 

“ n r S!!  ? r’'13  Z^uod  olltur  « applicatione  M B in  D Ead  B C,  faaumqj  fit 

vt  B C ad  L>  E,  feu  vt  S ad  T,  ita  M B,  ad  K B,  erit  K B , id  quod  cx  huiufinodi  applicatione 
orifur, nempe  «qualis  Z quod  cum  Y latere  oriente  cx  applicatione  I.  B E,  minus  M B E ad 
n wfnnl  t B > effi™  aurc!"  A Bf>  addatur  ipfi  A K;  ergo  A K erit  quod  exhuiufmodi 

v!,Pr  c’  ? •rTe,tD  Y - Rellcluum  lcrb  <■« . vt  N K oftendatur  efTc  ad  A k , 
feu  Y vt  B C ad  B E,  fei ivt  S ad I R;  nam  cum  M B facit  magnitudinem  «qualem  L B,  feu  Z. 
Qgontam  ergo  eft  vt  BCad  B E,  ita  L B,  minus  M B ,hoc  cft  L M , hoc  cft  N K ad  id  quod 

ontur  ex  applicat, oneLB  E,  minus  MB  E,  ad  BC,-  fed  Ak  feuY,  cft  id,  quod  oritur 

ex  huiufmod,  applicatione  vt  dfetum  eft ; ergo  vt  B C ad  B E,  feu  vt  S ad  R , ita  erit  N K ad 
A K . Diuifum  eft  ergo  latus  A B in  K , ita  vt  particula  cius  M B , ad  quam  K B eft  vt  T ad 
S,  vna  cum  NK  particula,  ad  quam  pars  Ak  rationem  habet  vt  R ad  S , conficit  datam 
magnitudinem  Z . Quod  facere  oportebat , 

S C H O L I O N. 

Sl  ratio  fuerit  multiplex , hunc  in  modum  ratiocinandum  . 

latus  datidcndum  [it  A B;  conficiendum  veri  F r.  Sumatur  F D fextuplam  ipfius  FI  i 
quo  fuhtrahatnr  E D aqualis  A B ; refiduum  F F.  diutda-  r ’ 

‘ur  in  qua  luor  partes ; eiufq,  pars  quarta  fit  FC,  hac  enim  

erit  quantitas  quafita  i Si  itaque  in  A B , fignetur  AH  AH  B 

aqualis  dupla  F G,  erit  quidem  AH  vna  ex  parttbus,cuius 

dimidium,  nempe  FC,  vna  cum  Glfcxta  parte  ipfius  H V G I E D 

B , conficiet  F I. 

Ft  quoniam  FC,  vna  cum  Gl,  conficit  F I latus  conficiendum. ■ efique  F C , dimidium  ipfius  A 
H ex  tonjlr  uifsone  Jupcrcfi  ofiendendtim  G I\  efe  fex  tam  partem  ipfius  HB 

taeniam  igitur  F G,  quarta  pars  eft  ipfius  F E;  hoc  eft , quarta  pars  est  retia  F D,  ficxtupl, 
conficiendi  latens  F I,  minus  E D,  feu  A B,  lateri  diu.dendo;  propterea  quadrupla  F C,  aquabi- 
tur fextuplo  F 1 minus  E D ; ergo  per  antithefin  F D . hoc  eftfextuplum  F 1 minus  quadruplo  F 
0 , hoc  eft  F E , aquabitur  E D [cu  AB ; Itaque  pars  vna  ipfius  A B , erit  dupla  F G nempe  A H ■ 
altera,  puta  H B erit  F D,  nempe (cxtuplum  F Imtnus  fextuplo  F C . Hunc  en, m m modum  du- 
pla F G,  addita  tpfi  F D,  nempe  fextuplo  F /,  minus Jextupl»  F G, fac  it  E D,  (eu  AB.  eft  autem 

lii  FI 
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f I minus  f C hae  cSl  G I fexta  pars (extupls  H minus  fcxtuple  F G .quod  erat  aquale  H B . tr 
goG Ierit fexta pars  ipfius  H B . Suod erat  Optra  pretium  ejicere . 

rrohlemet . 

IitTKpltiiTv->  Latus  re  perire  ,1  quo  at  latis  duabus  datis  lateribus , rejidua  tonjlitutam  inter  [e  ratieneme 

IX'  habeant. 

DAta  fint  duo  latera  b,  d,  illud  quidem  maius  boc  aurem  minus,  ratio  autem  quam  ha- 
bere debet  refiduum  maius  fit  vt  r,  ad  s i larus  dc  quo  qusrirur  efto  a , a quo  fi  aufe- 
ratur d,  fiet  refiduum  maius,  fi  vero  ab  eodem  auferatur  b;ficr  refiduum  minus ; vt  a urcer, 
cft  r ad  s maius  ad  minus , ita  debet  effe  a — d ; ad  a — b ; refoluto  analogifmo  in  rqitalra- 
tem,  fiet  aequatio  s a — s d r a — r b.  & poft  debitas  tranfoofitiones,  fiet  demum  r a „ s a 
s rb  — sd  ;quod  fiaquatio  magis  per  diuifionem  explicetur,  ficr  squatio-—!;—  = a. 
qua  rcuocata  ad  analogifinum , fiet  r — s.  ad  £ ( r b — s d ) ita  hoc  ad  a . Hinc 

r 0 R I S M A. 


Latus  quadratum  differentia  duarum  reCl angulorum  , (eu  quod idem  e!l , retia  qua  patefi 
differentiam  duarum  reli ungularum , quarum  vnum  fit  fttb  data  latere  matari , matari  que  ter- 
mino data  rationis i aliud  vera  Jub  data  latere  miuan,  minar  i que  termina  rationis  data  , media 
lac  a proportionalis  ejl  inter  differentiam  ter mt  narum  r at  tonis  date , dr  latus  de  quo  queritur . 

COMPOSITIO. 


e.  Nempo 

luner  Ii  H , 
deis  ripto 
femsorcu 
lo,  erigatur 
perpendi- 
cularis EM 
b Neinp«_ 
fuper  C F 
defcripco 
femicircu- 
lo&c. 


eDuftis 

orr.mbus  in 

EG.hoccrt 
EH  mmus 
GHleuEF. 


ATT 


DAta  fint  duo  latera  B E , C E , ratio  vero 
conftituta  fit  vt  R ad  S . protrahatur  B E 
vfque  ad  H,  & E H squalis  fit  ipfi  R : at  vero  in- 
ter  B E , E H , media  reperiatur  proportionalis  E 
M;  - fignetur  autem  E F squalis  S ,&  inter  C E,E 
F media  reperiatur  E N;4  iuper  M Edcfcribatur 
peripheria  M K E ; fafto  anu  m centro  E , inter- 
ualloEN.dcfcribaturarcusNK  fccansperipbe- 
riam  M K E in  K,  ducaturqtte  K M,  cui  fiat  squa- 
lis ELtat  vero  feccturG  H squalis  E F,  agatur- 
que  G L,qus  bifaria  fccctur  in  Educatur  l D ad  rciflos  angulos  fupra  G L occurrens  B E in 
D;  centro  autem  D,  interuallo  D G deferibatur  peripheria , qus  necdfario  rranfibit  per  1 , 
vt  ex  Elementis  facile  conflare  poteft ; feccr  autem  E B protradlam  ad  partes  B in  A ; & fa- 
dtum  erit  quod  Porifma  iubet . Dico  latus  qusfitum  cITe  A E , ita  vt  refiduum  maius  A C 
ad  refiduum  minus  A B fit  vtE  H ad  E F . Quoniam  enim  E G,  E L,  & A E , Ium  conriruc 
proportionales,  &EG  cft  differentia  inter  E H ,&  E F,  ita  vt  squalis  fit  ipfi  E H , minus  E 
F,  & quadratum  ex  E L squale  cft  rc&angulo  B E H,  minus  rcdtangulo  C E F;  quadratum 
autem  ex  F.L  fi  applicetur  ad  E G,  emergit  A E;'  rcdtangulumcrgo  A EH,minusre«2an- 
gulofubGH  , vel  E F,&  A EsqualccritrcdlangulofubEH,&BE,minusrediangulo 
fub  E F,  & C Ei  proinde  redt.mgulum  A E F,  minus  rcdiangulo  C E F , squale  erit  redfan- 
gulo  A E H, minus  rcftangulo  B E Hi  proptcrca  erit  vt  E H,ad  E F.fcu  G H,ita  A E,  minus 
C t,  hoc  cft  A C ad  A E,  minus  B E,  hoc  cft  ad  A B;  fcd  E H,  ad  E F,  vel  G H , eft  vt  R ad 
S,  immo  funt  ipfemct  R,  & S ; ergo  vt  R ad  S , ita  erit  A C ad  A B i inuentum  cft  ergo  larus 
A E , a quo  fi  auferamus  duo  data  quidem  latera , B E , C E , refidua  nimirum  AC,  AB, 
Junt  in  ratione  vlR  ad  S , 


Problema . 


Exemplum^ 

X. 


Prepefitam  redam  A B,  bifariam fcUam  inC,ftcarc  iterum  in  D,  inter  C,  B,  vt  quadratum 

AD, 


DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.  n.  45?  >■ 

ad  aggregatum  reel  annutorum  Ap  D,ADC,  rationem  W«(  datam : Oporttt  autem  ra- 
titam effe  materis  ad  minus,  minorem  tamen  jejquitertia . 


2 b 


D 


RESOLVTIO  L 

VVIgus  Analyftarum  ita  procederet  A B cfto  2 b •• 

vnde  A C erit  b,  quemadmodum  & C B ; at  ve-  A — —— 
ro  C D efto  a,  vnde  D B,  erit  b - a,  & AD,  erit  b 4 a; 
ratio  autem  data  fit  vt  r ad  5,  maioris  ad  minus , minor 

tamen  ratione  fefquitertia . Cum  igitur  A U fit  b 4 a,  quadratum  ipfius  erit  b1  4 2 b a 4 
a! ; fcd  re&angulnm  A C D , erit  b a : at  rcftangulum  A D C erit  b a 4 a'  > horum  aggre- 
gatum eft  2 b a 4 a' ; vt  igitur  eft  r ad  s , ita  debet  efle  b'  4 2 b a 4 a'  ad  2 b a 4 a’,  mul- 
tiplicatis extremis,  & medijs,  2 r b a 4.  r a'  aequabitur  s b1  4 2 s b a 4 s a1 ; & per  anrithe- 
fin  2 r b a ~ 2 s b a 4 r -T  — s a‘,  aquabitur  s b‘.  omnibus  applicatis  ad  r — s,  quantitas , in 
quam  ducitur  potcftas,&--tzii;tiii!  4 a‘,  aequabitur  £ ; ad  tollendam  fractionem  fiat,- 
vtr-s,  ad  s,  itab‘,  ad  z“.  Dein  levt  r-s  ,ad  r-s,ita  2 b,  ad  2 b;  vnde  2 b a 4 a'  arqua- 
bitur  z‘  .cuius  radix  eft  1,4  ( b‘  4 z‘ ) - b.  Et  hinc  colligitur  Porilma  &c. 

Sed  hac  refoluendi  ratio  vt  vulgaris  eft , ita  minus  inftituto  accommodata ; non  enim- 
fuppeditat  viam  ad  componendum , nHi  perobfcuram  folidorum  comparationem ; longe 
tamen  elegantius  ficjrrocederc  licebit , per  proportionalia  nimirum,  difeurrendo  hunc  in_. 
modum . 

RESOLVTIO  II. 

/™\  Voniam  igitur  eft  vt  r ad  s , ita  b’  4«  2 b a 4 a’ , ad  2 b a 4 a’ ; ergo  per  conuerfio- 
w nem  rationis  erit  vt  r,  ad  r — s,  it.tb  >J<2  basj*  a‘,  ad  b’ , &conucrtendo,  vt  r — s , 
ad  r,  ita  b‘,  ad  b’  4 2 b a 4 a‘ ,-  ergo  v t r’  - 2 r s 4.  s',  ad  r'  — r s,  hoc  eft  vt  qua- 
dratum ex  r — s,  ad  quadratum  media:  inter  r — s,  & r,  ita  b1,  ad  b’  4 2 b a 4 a' ; ergo  vt  r 
~ s , ad  ifc  ( r1  — r s)  qui  breuitaris  gratia  nuncupetur  g , ita  erit  b,  ad  b 4 a . Hinc 

P O R I S M A. 

Piat  vt  di  ferentia  terminorum  rationis  data  ad  mediam  proportionalem  inter  huiufmodi 
differentiam , & terminum  matorem  , ita  dimidium  linea  diuidenda  ad  aliam  i huius  enim  tx- 
ce/sus  (excedet  autem J iipra  dimidium  iam  diffum  ) radicis  valerem  exhibebit . 


COMPOSITIO. 


H- 


D 


PRopofita  fit  refla  A B bifariam  diuifa  in  C , 

& ratio  data  fit  vt  E F , ad  F G , oporteat 
faeerequod  iniunftumcft.  Inter  E G differen- 
tiamterminorumdats  rationis, & EF terminum 
maiorem  fit  adinuenta  quidam  proportionalis 
media  Hi  fiat  autem  iuxta  Porifma  vt  E G ad  H, 
ita  A C ad  A D,  crir  enim  C D radicis  valor,  ita  vt  quadratum  ipfius  AD,  ad  aggregatum 
reiftangulorum  A C D,  A D C , fit  vt  E F ad  F G ; hoc  autem  repetitis  Analyfcos  vcftigijs 
lic  dcmonftrabimus . 

Quoniam  enim  ex  conftru&ionc  eft  vt  E G ad  H,  ita  A C,  ad  A D;  ergo  eorum  quadra- 
ta proportionalia  erunt ; vt  igitur  quadratumE  G ad  quadratum  H , ita  quadratum  A C , 
ad  quadratum  AD  i ergo  vt  EG  ad  EF,  ita  quadratum  A C ad  quadratum- 
AD , & conucrtcndo  .•  ergo  vt  EF,  ad  E G,  ita  quadratum  AD,  ad  quadratum 
A C ; & per  conuerfionem  rationis  erit  vt  E F ad  G F , ita  quadratum  A D , ad  cxcef- 
fum , quo  quadratum  A D fuperat  quadratum  A C ; huiufmodi  autem  exceflus  eft  duplum 
redtangulum  A C D , plus  quadrato  C D , lcu  quod  idem  eft  rcdfangulum  A C D , plus 
rcitangulo  A D C > ergo  vt  E F , ad  G F , ita  quadratum  A D , ad  aggregatum  roitarigu- 
lorum  ACD,  ADC.  Propofitam  ergo  relata  AB  bifariam  diuiiaminC,  fecuimus 
iterum  in  D , prout  Problema  requirit . 

lii  a Vides 
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Vides  igitur  non  faris  cfie  caUnifiC  Algebiaui , fed  oportet  etiam  in  rebus  Geometricis 
cius  vfum  nouifle . 

Determinationis  autem  ratio  ea  eft . 


Lemma.  /. 


Quod  autem  ratio  debet  efle  maioris  ad  minus,  mir.or  vero  ratione  fcfquiteitia,  fi c 
ollcnditur , 


RESQLVTIO. 


/'"'v  Vomam  2 b a dfc  a' , minus  efi  quam  b 2 b ' , eft  autem  b tertia  pars  illius  avvren.il  i 
\J  6 4,  2 b , hoc  eji  3 b ; erat  tertia  pars  aggregati  1 b ait*  a minar  erit  quamb  i attjae 
odea  b maius  erit  quam  tertia  pars  aggregate  2 b a ac ; ergo  componemlo  b 4«  i b 
a 4 a, matus  erit  quam  fexquttertiu  2 b a t a\  fed  b t 2 ^ 4 T a.  efi  quadratum  ex  bg  a, eft  2 b 
a t a , idem  eji  quod  aggregatum  reit angulorum  b a,(ft  b a t a'  quorum  -unum  feilicetconCinetttT 
fub  b,  eft  a , aliud  vero  fub i t a,  eft  a-,  ergo  proportio  data  debet  efjc  maioris  ad  minus , mittor  ta- 
men, quam fexquitertia . 

COMPOSITIO. 


f~\  Voniam  aggregatum  rcflangulorum  A C D , & A D C minus  eft  aggregato  reflati- 
W gulorum  A CB,&  A BQ  hoc  eft  dupHitnreflangulum  A CD  plus  quadrato  C D, 
minus  eft  triplo  quadrato  A C fed  quadratum  A C tertia  eft  pars , vrpotc  fub- 
triplum  ergo  tertia  pars  reflanguli  A C D plus  quadrato  CDminorcft,  quam  quadra- 
tum A C;  atque  adeo  quadratum  A C maius  erit  prxdifla  tertia  parte ; ergo  c omponende 
quadratura  AC,  plus  duplo  rcflangulo  A CD,  vna  cum  quadrato  C D , hoc  eft  quadra- 
tum ex  A D,  maius  erit  quam  fexquirertium  dupli  reflanguli  A C D , plus  quadraro  C D, 
fcu  maius  erit  quam  fexquitcmum  aggregati  rcflangulorum  A C L> , & A u C . ergo  &?c. 

Proh  lema. 


nato  lateri  vteuerquediuifo  tst  multiplex pars  vna  plus  mtfrrfhei  aggregaro  ex  a hera  pars  a 
X L tft  latere  adinnUa  ad  multiplicem  eandem  partem  plut  aggregate  tam  dtitefit  in  data  r artent . 

RESOLVTIO  I. 

D Arum  fit  latus  D B vtcunque  diuifum  in  A,  eique  d b a 

fit  opus  addere  B C , ea  lege  vt  quadrupla  D A — — — 

plus  tripla  AC, ad  duplam  DA  plus  AC,  fit  vt  AB,  ^ ^ B C 

adBC. 

Propofitum  larus  A B fit  b ; & D A,  fit  d : at  vero  latus  addendum  efto  a ; rt  aurem  A B 
adBC, hoc  eft  vt  b ada.ita  debeat  cflc  quadrupla  D A, plus  tripla  AC,  hoc  eft  4 d 4-  3 b 
3 a,  ad  duplam  D A plus  A C , hoc  eft  ad  2 d f b f a ifaflum  igitur  fubexrremisatquabitnr 
feflofubmedijs;acobid4d  af  jba  f 3 a’ aquabitur  2 bd  f b'-f  b a ; & per  antithefln  4 d 
af2bat3a‘  xquabitur  2 bd f b'i  omnibus  aiuifis  per  3,  fiet ; da  t 7 baj  a’=:  7 b d f a 
b’ ; loco  autem  ipfiusf  d f 7 b,  ad  confufionem  tollendam  fubftituaturp,-  &locof  b d f -• 
b‘,  fubftkuatnr  2 ; erit  quidem  «quatio  p a f a'  = z’,  cuius  radix  R(  5 p'  t z' ) — 7 p • H inc 

P 0 R 1 S M A. 

Sumatur  dimidium  aggregat!  ex  quatuor  tettijs  partibus  ip/ius  DA,  & duabus  terti/  s par- 
tibus ip/ius  A B , etui  autem  quadratum  addatur  ad  aggregatum  e deabus  rerrijs  psrtibnf  re- 
H anguli  D A B,  terti  aque  parte  quadrati  ex  A B',  aggregati  vero  latus  multetur  fnpradiite  di- 
midio ; quod  enim  /Opere  SI  erit  quantitas  quafna  BC;  vndt  quafrta  quantitas  B C data  erit. 

R E- 
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RESOLVTIO  II. 

¥ Dem  quoque  Porifma  colligeretur  ita  ratiocinando . Quoniam  eft  vt  b ad  a ; ita  4 d f 3 
£ b f 3 a.  ad  z d t b f a.  ergo  per  conuerfioncm  rationis  vt  b ad  b — a , it  a 4 d p 3 b t 3 a. 
adzdfzbfz  a,  & permutando  vt  bad4d  t 3 b | 3 a.itab  — aadzdtzbfa  a;  vnde, 
fit  squalitas  zbdtzb't2ba=:  4bd  f 3 b‘  — 4tla  — 3 a‘&pcr  antithcfin  4da| 2 ba 
1 3 a’  = zbdfb'. 

Omnibus  autem  diuifis  per  3 ,•  Se  d a 4.  -j  b a t a'  = i b d t ~ b‘ . fcd  elegantius  hunc 
in  modum. 

RESOLVTIO  III. 

Quoniam  eft  vt4df  3 bf  3 a ad  2 d t b t 1 i ita  b ad  a , ergo  permutando  vt  4 d f 3 b t 
3 a ad  b,  ita  2 d t b t a ad  a,ergodiuidcndovt4d  1 2 b 1 3 a ad  b itaz  d t bada  ergo  fiet 
aquatio  4datzbat3a‘  = z bd't  b‘crgo  id  atjr  jbatjt  a1  =:  -j  bd  >f.-j  b‘.  Hinc 
idemPorifina. 


COMPOSITIO , 

EXponatur  Y Z aqualis  A B & protraha-  ________ ■ 

tue  in  E , vt  E Y fit  tertia  pars  ipfius  Y ^ ABC 

Z,  feu  A B.  Deinde  Z E,  ficproducatum  itu.  G 

F,  vt  EF  fit  dus  tertis  partes  ipfius  DA;  

mox  autem  inter  F Y , & Y Z media  reperia-  IK  F H E Y M Z 

tur  proportionalis  G i Deinde  protrahatur  Z 

1' , ad  partes  F ,&  accipiatur  Y H squalis  dupla  E Y.  feu  duabus  tertijs  partibus  ipfius  A 
B;  item  K H squalis  dupla  F E;  ac  proptcrcaquatuor  tertijs  partibus  ipfius  DA;  mox  au- 
tem refla  K Y tanquam  differentia  extremorum , & quadrato  ex  G , tanquam  reflangulo 
fub  lateribus,  e tribus  lateribus  proportionalibus  reperiantur  extrema  latera  IY,  YM;  pro- 
ducatur u b in  C , ita  vt  B C fit  squalis  Y M.  Dico  D B produSam  cfle  vt  Problema  re- 
quirit. 

Quoniam  enim  reflangulum  I Y M squale  eft  quadrato  ex  G , cui  squale  eft  reflangu- 
lum  Y Z ergo  reflangulum  I Y M.lcuKM  Yasquabitur  reflangulo  F YZ,ho£  eft  re-  4 «*«"“»' 
flangulum  fub  K H,  nempe  fub  quatuor  tertijs  partibus  ipfius  D A in  Y M , plus  reftangu- 
lo  fub  H Y,  nempe  fub  duabus  tertijs  partibus  ipfius  A B , in  Y M , vna  cum  quadrato  Y M 
aequabitur  reflangulo  fub  F E hoc  eft  fub  duabus  tertijs  panibus  ipfius  D A fa  Y Z , fcu  A 
B plus  reflangulo  fub  E Y , hoc  eft  tertia  parte  ipfius  Y Z , feu  A B , hoc  eft  plus  tertia  par- 
te quadrati  ipfius  Y Z,  feu  A B;  ergo  triplatis  omnibus  reflangulum  fub  quadrupla  DA,  & 

Y M,  feu  B C plus  reflangulo  fub  dupla  A B in  B C plus  triplo  quadrato  ipfius  B C aqua- 
bitur reflangulo  fub  dupla  D A in  A D plus  quadrato  A B , rcuorara  squalitate  ad  pro- 
portionem, erit  vt  quadrupla  D A,  plus  dupla  AB,  plus  tripla  BC,  ad  A B,  ita  dupla  ii  A 
plus  A B ad  BC;  ergo  componendo  vt  quadrupla  A D,  plus  tripla  AB,  plus  tripla  B Caii 
A B,  ita  dupla  D A plus  A B,  plus  BC  ad  BC;  & permutando  vt  quadrupla  DA,  plus  tri- 
pla A B , plus  tripla  B G , hoc  eft  vt  quadrupla  D A plus  tripla  A C ad  duplam  DA,  plui 
A B,  plus  l!  C,  hoc  eft  ad  duplam  D A plus  a C,  ita  a B,  ad  B C. 

Viu  quam  fspiflime  accidit  vt  nos  in  refoluendo  viam  ineamus,  qus  quamuis  feliciter 
ad  finem  conducat , tamen  opus  eft  eruditione  multa  cum  alioquin  refolutio  poflit  inflitui 
per  viam  magis  obuiam , quod  vt  darius  appareat,  iuuabit  exemplum  afferre ; nempd 
Data  perpendiculari , aggregate  Uterum  triangule , nc  differenta  figmentorum  bafiot ; re- 
ferire triangulum . 

Hoc  Problema  proponit  etiam  Ghctaldus ; viam  tamen  non  adeo  obuiam  calcando ; fi- 
quidem  multas  veritates  fupponit , atque  adeo  Theoremata  demonftrara , quorum  cogni-  Tn' 
tiofortafle  non  lUtim  incidit  in  mentem  Analyfts;  eft  tamen  ea  refolutionis  ratio  regia., 
profecto,  quippequs  ea  induftria  procedit,  vt  a quantitatibus  folidis , Aeetiam  irtiagtnarijs  '*u“ . 
declinet . Inhac  amem  rdolutionc  ignota  quantitas  eft  bafis , & effeflione  comparata  ug 

compo- 
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componendo:  foliim  fupcrcfl  oftcndcndum  conftrudti  trianguli  laterum  aggregatum-, 
«quale  effe  magnitudini  dats.- • > v 1 • ■ ■ 

Eft  autem  & alia  Refolutionis  forma . qua;  facile  in  cuiufquc  mentem  venire  poteft , in; 
qlja  ignota  quantitas  bafeos  fegmentum  minus  fupponitur , eimqirc  Neotericus  quidam^  ' 
adhibuit,  quamuisiri  componendo  aliqua  ex  pane  defcculc  videatur , qu.t  vt  melius  in- . 
telligantur , fit  fupradiiftum . 

PROH  LEMA. 

Tutu  perpendiculari  . aggregato  crurum  trianguli , & differentia  fegment orum  bafeos  i 
rtperire  triangulum . • - • ■ 

RESOiVTIO.  ■' 

DAtum  fit  crurum  trianguli  quidem  aggregatum  b ; perpendicularis  vero  c ; differen- 
tia fegmentorum  bafeos  d. 

« Et  oporteat  facere  quod  imperatum  cfl . 

Quoniam  igitur  eftvt  laterum  aggregatum  adbafim,  ita  differentia  fegmentorum  ba-> 
feos  ad  differentiam  crurum ; fi  fupponamus  bafim  effc  a , atque  fecerimus , vt  b , ad  a , ita 
d ,ad  aliud , puta  i' ; hoc  plane  erit  differentia  crurum ; fcd  quadratum  aggregati  crurum-. 
plus  quadrato  differentis  eorundem , duplum  cft  quadratorum  ab  ijidcm ; proptcrca  b’  •{< 
aquabitur  duplo  quadratorum  a cruribus;  fcd  hoc  squale  cft  duplo  quadratorum  a 
fegmentis  bafeos , plus  quadruplo  quadrato  perpendicularis ; ergo  b'  *p-  aquabitur  du- 
plo quadratorum  a fegmentis  tj*  4 c‘;  fcd  duplum  quadratorum  a fegmentis,  squale  cft 

3uad.bafcos.pl us  quad-differentis  fegmentorum  ciufdem.-ergo  b’  4«  V;  aquabitur  a Vp  d' 

'ft  4 c‘ ; Vt  autem  cognita  jb  incognitis  feparentur , nequit  vtrinque  auferri  a’ , & b' , cum 
a1  vtpote  quadratum  bafeos  maius  fit  quadrato  differentis  crurum;  fatis  igitur  cft  auferre 
lg-,d‘  ,& 4 <f’:  vndeb*  — d‘— 40'  squabitura'  — ^’ , vel  dufto  a",  inb‘,&  b — d‘  — 4C’, 
.rquabitur  ,vel  loco  illius  fraftionis  hec  reponatur a ,-cui  squabitur  illud  idem 

b‘-- d‘  — 4C' . Refoluta autem fradlione  iam diifta in  fua membra,  squalitas  in  propor. 
tionem  tranfmutabitur;  vnde  fiet  vt  b!  — d‘ , adb'  — d'  — 4C',  itab’,  ad  a1;  atque  adeo 
eorum  latera  proportionalia  erunt , nempe  vt  pi  ( b'  — d ) ad  91  ( b‘  — d'  --  4 c‘ ) ita  b , ad 
a ; Vnde . 1 

t 0 R l s M A. 

Vt  recta,  cuius  quadratum  aquale  cjl  estcefui , quo  quadratum  aggregati  crurum  trianguli 
fuptrat  quadratum  different  t a / egmentorum  bafeos , ad  rectam  , cuius  quadratum  aquale  ell 
cxcefiui , quo  quadratum  aggregati  crurum  fuptrat  quadrata  fati  a ex  differentia fegmentorum 
bafeos , & perpendiculari  dupla ; ita  crurum  aggregatum  adbafim . 

Hinc  autem  diligenter  cft  obferuandum , quod  ad  innumeras  refolutiones  contexendas 
conducit , non  effc  opus  femper  omnia  fpcciebus  in  refolutione  exhibere , in  quo  Tyro  nes. 
plurimum  allucinanturjvidcs  enim  duplum  quadratorum  a cruribus  chara&cribus  non  ex- 
primi, quod  fieri  quidem  polfet ; fi  namque  bafis  cft  a , differentia  fegmentorum  vero  d , 
fegmentum  maius  foret  dtj*  =-4, fegmentum  m:nuseffet!=* . Si  igitur  quadratice  ducere- 
tur d-tjt^'  fieret  produdtum  d-  4.  d a — d'  4. , cuj  addito  c’ , neret  aggregatum , 
cuius  latus  cffct  crus  maius : fic  de  crure  minori . Quia  tamen  hic  nulla  emergit  vtUitas  in 
tefoluendo;  propterea fuperuacaneum  cft charadteribus exhibere  quadrata  crurum,  & 
multo  minus  ipfa crura ; fed  fatis  fit  nominatirti  dicere  quadrata  crurum , duplum  quadra- 
torum a cruribus  &c.  Sic  de  fegmentis  bafeos  corumque  quadratis. 

COMPOSITIO. 

■ - . . \ 

DAtum  fit  laterum  aggregatum  AB,  perpendicularis  Z,  & differentia  fegmentorum 
bafeos  Y iretta  AB,tanquam  diametro, dcfcripto  fcmicirculo  AEB, aptetur  in  eo  B C 
squalis  Y:  agatur  C A ifcceturCD  squalis  duplsZ,  ducatur  DB,  cui  squalis  in  circulo, 
aptetur  B E ; agat  ur  A E , cui  squalis  fecetur  A F ; & per  F ducatur  E G parallela  ipfi  C B ss 
erit  autem  A G trianguli  qusfiti  bafis  s fafium  cflenim  quod  Porifma  iubet;  a quadra' 
•>  . ••  ” ’ tofiqui- 
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to  fiquidcj  aggregati  laterum  AB.fubtra&um  eft  quadra-  * — ■ — - 

tumCB  differentia:  fegmentorum;  itaque  AC  poteft  O 

exceflum  quadrati  aggregati  laterum  fupra  quadratum., 
differentia:  fegmentorum : & quoniam  CDell  squalis 
dupla: 2 perpendiculari,  BD  poterit,  ob  angulum  rc- 
flumad  C,  quadruplum  quadratum  perpendicularis, 
plus  quadrato  C B , differentia:  fegmentorum ; cumque 
EBfa&afitxqualisDB,  ipfa quidem  A E,  hoc  cft  illi 
aqualis  A F .poterit  exccffum , quo  quadratum  A B ag- 
gregati laterum  fuperat  aggregatum  ex  quadruplo  qua- 
drato perpend  cularis , & quadrato  differentia:  fegmen- 
torum , leu  aggregatum  ex  quadrato  dupla:  perpendicu- 
laris, & quadrato  differentia:  fegmentorum;  factaquo 
cft  F G parallela  ipfi  C B ; quare  vt  C A ad  A F , ita_. 

B A ad  A G , vnde  A G , iuxta  Porifma , erit  bafis  trianguli  quarliti . Scectur  A H squa- 
lis Y : biffecctur  H G in  1 excitetur  perpendicularis  1 K , squalis  Z : ducatur  K G , item- 
AK;  & eri;  triangulum:AKG,quod  qusritur;nam  fegmentorum bafcos  AI.IG,  differentia 
c£l  A H ex  conftrudtionc  squalis  Y,&  perpendicularis  I K ex  conftruftionc  cft  squalis  Z. 

Supcrcft  offendendum  crurum  aggregatum  A K , K G squale  effe  dats  recti  A B ; quod 
fic  planum  fiet. 

Centro  K , inrcruallo  K G , deferibatur  circulus , qui  ncccffarib  tranfibit  per  H , fecans 
A K in  M , & eandem  protradlam  in  I. . 

Qyoniam  igitur  quadratum  A G,  minus  quadrato  G F,  squale  cft  quadrato  A F,  feu 
A h at  quadratum  A E , eft  cxceffus  ,quo  quadratum  A B,  luperat  quadratum  B E , feu 
B D , feu  qujdrata  D C , C B ; ergo  quadratum  A G , minus  quadrato  G F , squabitur 
quadrato  A B , minus  quadratis  D C , C B ; vtrinque  additis  quadratis  G F,  B C , C D ; 
ergo  quadratum  A G , plus  quadrato  BC,  plus  quadrato  CD,  squabitur  quadrato  A B', 
plus  quadrato  G F ; fed  quadratum  BC  squale  cft  quadrato  AH,  & quadratura  C D 
quadruplum  eft  quadrati  1 K , cum  C O fit  eius  dupla ; ergo  quadratum  A G plus  quadra- 
to A H , plus  quadruplo  quadrato  I K , squabitur  quadrato  A B , plus  quadraro  G F ; qua- 
dratum autem  A G , plus  quadrato  A H squale  cft  duplo  quadratorum  A I,  I G ; ergo  du- 
plum quadratorum  AI.IG,  plus  quadruplo  quadrato  I K , squabitur  quadrato  AB, plus 
quadrato  G F ; fed  duplum  quadratorum  A I , I G , plus  quadruplo  quadrato  I K , squale 
cft  duplo  quadratorum  A K , K G ; ergo  duplum  quadratorum  A K , i G , squabitur  qua- 
drato A B , plus  quadrato  G F ; fed  duplum  quadratorum  A K , KG  , fiue  A K , K L,  squa- 
le cft  quadrato  A L , plus  quadrato  A M ; ergo  quadrata  A L , A M , quadraris  A B , G F , 
erunt  squalia ; Cumque  fit  ut  A G ad  G F , ita  A B , ad  B C , fiue  A H , rcdlangulum  H A 
G , feu  reiftangulum  MAE  squabitur  rcdlangulo  fub  A B , & G F ; erant  autem  quadrata 
A L , A M squalia  quadratis  AB,  G F ; ergo  A M squabitur  G F , & A L squabitur  A 
B ; fed  A L squalis  cft  aggregato  crurum  A K , K G ; ergo  A Bsquabitur  aggregato  cru- 
rum A K , K G . 

Superius  autem  Porifma  coincidir  cum  eo , quod  potius  Arithmeticum  cft , nimirum-  : 
J^uudrutum  upgreguti  crurum  multiplicetur  per  ijuudratum  uggreguti  crurum  mu  lutum  qua-  Sr»n*i  »• 
druplo  qusdrato  perpendiculum , & tjuudruto  dtfjtrtnttufcgmcntorum  huftol  ; produttumt-i 
•vero  diuidatur  per  differentium  quadrati  uggreguti  crurum , & quudruti  differenti*  fermen- 
torum tufas ; quudntum  emm  tnde  tufeos  triungult  qmufitt  innotefeet . 

Proportionalia  fiquidem  latera  cum  fuerint  quatuor,  quatuor  etiam  erunt  quadrata- 
proportionalia , & contra ; at  analogifmus  squipollct  multiplicationi , ac  diuifioni . 

Longe  tamen  cft  in  promptu  magis  hxc  alia  Refolutioois  ratio.  tmaiunt 

Sit  b , crurum  aggregatum , & c , perpendicularis ; at  vero  d differentia  fegmentorum- 
bafcos . Segmentum  vero  minus  efto  a , fegmentum  maius  erit  a t d , vnde  tota  bafis  erit 
a a 1 d . Quoniam  igitur  cft  vt  aggregatum  crurum  ad  bafim , ita  differentia  fegmemorum 
bafcos  ad  differentiam  crurum  ; proptcrca  fi  fiat  vt  b , ad  a a f d , ita  d , ad  aliud  , nempe- 
t£i+ii-jhsc  erit  differentia  crurum;  at  vero  fi  differentia  addatur  aggregaro  crurum  fic 
duplum  crus  maius  nempe  b 4.  .cuius  dimidium  ‘a+ifiit  erit  crus  maius ; fi  eadem 

diifcrcn- 
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differentia fubrrahatur fiet  b - duplum crus  minus ac ob iA erit  nmplum- 

crus  minus . Vtrumbibet  autem  poteft  adhiberi , fed  quia  quantitas  incognita  fuit  pofita_ 
fermentum  minus , ob  id  adhibendam  eft  crus  minus , cuius  quadratum  eft 

,pmd n-qinhimr.Tijrc5 . nempe  aggregato  quadratorum  A 
fegmento  minori,  & perpendiculari,  tollatur  fradiio  dudtis  omnibus  fcilicct  «14^,  &4 
b'  a'  + a b'  c:  a-quabitur  b’  - i b’  d’  d'  + 4 b‘  d a ij*  4 d'  a .J.  4 d’  a- ; & per  antithcfin 
4 b'  a‘  — 4 d‘  a'  4 b'  d a --  4 d'  a , arq uabitur  b’  d*  - 4 b1  e — 2 b-  d’ ; omnibus  autem 
applicatis  ad  4 b‘  - 4 d' , 8ca’  + a . atquabitur-^^'-;1,: , tollantur  fra- 

diores , & fiat  vt  4 tr  • - 4 d' , ad  4 b - 4 d' , nempe  plana  denominatoris  ad  plana,  qui 
habentur  in  numeratore,  itad,  ad  aliud,  &hoc  erit  idem  d:  vndeda,  idem  erit  quod 
—•<  a , deinde  fiat  vt  4 b‘  — ■ 4 d’ , ad  b* , ita  b’ , ad  aliud , illudquc  fit  K’ ; mox  vt  4 b'  — 
Id’  ad  d*  ita  d’  ad  aliud  1’  & ad  4 b' , ita  e’ , ad  m' , & infuper  vt  4 b—  4 d‘ , ad  2 b* , ita  d* 
ad  n‘;  at  aggregatum  ex  m',  & n',  fubducatur  ex  K’  I',  rtfiduumque  fit  l\  eritquc  atqua- 

tio  illa  fuperior  fradlionibus  implicata  atihanc  rcuocata  fimpliciflimam  a-  )$<  d a a *’>  cu- 
ius radix  eft  ik  ( 5 d'  .$*  z' ) — i d , Hinc , 

P 0 X I S M A, 

piat  vt  exeeffus  quo  quadruplum  quadratum  aggregari  crurum  fuferat  quadruplum  qua- 
dratum differentia figmentorum  bajeos , ad  quadratum  aggregati  crurum , ita  hoc  quadratum 
ad  aliud,  deinde  vt  idem  ad  qnadJifftrentia  Jeg  ruent  orum,  ita  hoc  quadratum  ad  aliud , clari- 
tatis gratia  , ditium  illud  fit  primum , & hocjccundum  inuentum',  mox  vt  idem  exeeffus  iam 
ditius  ad  quadruplum  quadratum  aggregati  laterum , itaqnad.  perpendicularis  ad  aliud  ter- 
tium inuentum , & vt  idem  exeeffus  ad  quadratum  duplum  aggregati  laterum , ita  quadratum 
differentia  figmentorum  ad  quartum  muentum ; exprimo  (ffccondo  quidem  inuentofubtra- 
hantur  tertium  ;fr  quartum  , refduum  autem  addatur  ad  quadratum  e dimidio  differentia 
fegmenoorum  bajeos ; ex  aggregati  autem  latere  fubtrahatur  ditium  dimidium  , quod  enim  fu- 
f ere  fi  erit  ignota  quantitas , 

COMPOSITIO. 

DAtum  fit  crurum  aggregatum  A B ; diflerentia  A , — B 

Tegmentorum  bafeos  D , perpendicularis  au-  c 

tem  C . Fiat  quod  Porifma  iubet , nimirum  vt  excef-  0 

fus  quo  quadruplum  quadratum  AB  Tuperat  qua- 
druplum quadratum  D ad  quadratum  A B,  ita  qua* 
dratum  A B , ad  quadratum  E , primum  inuentum- . 

Moxvt  idem  exceflusiam  diilus  ad  quadratum  D 
ita  quadratum  D ad  quadratum  F fecundum  inuen- 
tum ; deinde  vt  idem  exceffus , ad  quadruplum  qua- 
dratum A B , ita  quadratum  C ad  quadratum  G,  ter- 
tium inuentum , & vt  idem  exceffus  ad  duplum  qua- 
dratum AB,  ita  quadratum  D ad  quadratum  H . 
quartum  inuentum,-  ex  quadrato  autem  E , plus  qua- 
drato Ffubdudiis  quadratis  G,  &H  remaneat  qua- 
dratum M . Exponatur  autem  O P , iqualis  D,  & quidem  ex  O excitetur  perpendicularis 
O R aqualis  M , ducaturque  QR , &c entro  Q,  interuallo  QR  deferibatur  circulus  vtrin- 
que  fecans  O P protraham  in  pundlis  S , & H , mox  vero  exponatur  T Y iqualis  S O;  du- 
plicatur in  Z , & protrahatur  in  V , Jita  vt  Z V fit  iqualis  O P ,-  ex  Y excitetur  Y X , iqua- 
lis  C agantur  T X , V X . Uico  triangulum  T X V efle  quod  quiritur  i bafeos  enim  T V 
Tegmenta  funtT  Y , Y V,  quorum  diflercnlia  eft  Z V squalis  data;  D , ex  conftrudtione.,, 
& Y X perdendicularis  iqualis  eft  itidem  ex  conftrudtione  dati  redii  Cj  fupcreft  demon- 
ftrandum  crurum  TX , V X aggregatum  iq  ualc  efle  dati  redii  A B , 

Quoniam  igitur  redlangulum  P S O iquale  eft  redlangulo  S Q H ; fed  redlangulum  S O 
H iquale  eft  quadrato  O R ; ergo  redlangulum  P S O iquabitur  quadratoO  R,-  fed  qya- 
1 ” “ dratum 
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dntum  O R squale  cft  quadrato  M i ergo  rcflangulum  P S 0 squabitur  quadrato  M ; fcd 
quadratum  M squale  cft  quadrato  E primo  inucnro , plus  quadrato  F , fecundo  inuento 
minus  quadrato  G , tertio  inuento,  minus  quadrato  H , quarto  inuento  ex  conftrtiflioneb ; 
ergo  rcflangulum  P S O squabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F,  fecun- 
do inuento,  minus  quadrato  G tettio  inuento,  minus  quadrato  H;  quarto  'nitento ; fcd  rc- 
flangulum T Y V squale  cft  rcflangulo  P S O ex  conftruflione ; ergo  rcflangulumTYV 
squabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F , fecundo  inuento,  minus  quadra- 
to G,  tertio  inuento,  minus  quadrato  H quarto  inuento ; fcd  id  , nempe  quadratum  E,  pius 
quadrato  F , minus  quadrato  G,  minus  quadrato  H, comparatum  eft  mediantibus  perpen- 
diculari C , & diffe  rentia  fegmentorum  D , hoc  cft  perpendiculari  X Y , & differentia  fcg- 
mentorum  Z V , & refla  A B iuxra  prsfcriptum  Porifmatis ; ergo  rcflangulum  T Y V , 
squabitur  quadrato  E , primo  inuento,  plus  quadrato  F , fecundo  inuento,  minus  quadra- 
to G , tertio  inuento  minus  quadrato  H , quarto  inuento , quatenus  hxc  fjfla  fttnt  medijs 
X Y , Z V , 3c  refla  A B ; ijs  peraflis  adhibendo  cafdenr  X Y Z V ; & loco  ipfius  A B , ad- 
hibendo aggregatum  ex  T X,  X V idem  rcflangulum  proucnit  T Y V,  vt  alibi  nos  demou- 
ftrauimus ; ergo  aggregatum  crurum  T X , X V dars  A 15;  crurum  aggregato  squale  erit; 
conftituimus  igitur  triangulum  vt  qusrebatur . Quod  oportebat  efficere . 

Obferua  diligenter  hanc  dcmoftrandi  formam  cain  enim  adhibere  licebit  in  refoluen-  Numtum. 
«lis  infinitis  fere  Problematibus , & quidem  difficillimis  . 

Csterum  hic  notare  licet  fuperius  Poriima  coincidcre  cum  illo , quod  magis  Arirhme-  ( 
ticum.quam  Geometricum  cft,  nimirum . fifuadr.iro  quadratum  aggregari  crurum  addatur 
quidrato  quadrato  differentia  fegmentorum  bafeos  ; fimthicr  plano  planum  ex  quadrato  per- 
pendicularis tn  quadratum  aggregat t crurum  quadruplum  , addatur  duplo  plano  plano  ex  qua- 
drato aggregati  crurum  m quadratum  differentia  fegmentorum  bafeos ; pojlcrius  autem  aggre- 
gatum tollatur  ex  priore , rejlduum  vero  di  ut  datur  per  quadruplam  differentiam  quadrati  ag- 
gregati crurum , C~  quadrae  i differentia  figmentorum  bafeos  ; quotiens  autem  addatur  quadra- 
to quod fit  a femifie  differentia  eorundem  fegmentorum , huius  namque  aggregati  quadrata  ra- 
dix multata  fupr adula  fcmijse,  minus fegmentum  bafeos  exibebit . 

Sed  quamuis  Refolurio  fuperior  idonea  fit,  tamen  eo  nomine  minus  cft  commendabilis,  tutiUuUur 
quoniam  eft  implicatior,  atque  adeo  prsftat  squalitatem  illam  poftrcmam  hacanimad-”” 
uerfione  ad  aliam  rcuocarc , qus  facile  ad  analogifmum  redigi  poteft . Confiderandum-  ti$r  rtjoluu». 
cft  enim  cum  fuerit  squario  4b'a’  — 4d‘a'  4 b'  da  — 4.d'a  a b'<J+  d*— 4b‘c‘—  2 b‘ 

d’ ; per  antithcfin  ad  hanc  reuocari.quod  eft  in  huiufmodi  cafibus  valde  obferuandum,  vi- 
delicet bl  — 4 b‘ e’ — b‘ d‘  =3  b‘ d‘ 4> 4b'd a 4, 4b‘a‘~ d'— 4d'a  — 4d‘a‘ ; fcd  huius  s- 
quationis  vtrunq;  membrum  diuifionem  fubire  poteft  per  communem  diuiforemb’  — d'; 
vnde  fit  squatio  huiufmodi  “tlsrjr  — — 4 d atjf  4 a';  quoniam  ver6  b'  — 4 

Jj'c‘_b‘d'  fitduflo  b’— 4c‘.-d’  ,in  b';propterca  squatio  illa  in  analogifmum  transfor- 
mabitur,nempe  vt  b'  — d‘  ad  b!  — 4 c'  — d’ , ita  b'  ad  d'  4-  4 d a «Jf  4 a‘ ; atque  horum- 
etiam  latera  proportionalia  erunt , nempe  li  ( b’  — d‘ ) IJt  ( b’  — 4 e'  — d’ ) ; b ; 2 a d ; la- 

tus enim  ipfius  b‘  cft  b , & latus  ipfius  d q-  4 d a fep  4 a1 , eft  2 a sj*  d , nimirum  bafis , Cu- 
de colligitur  illud  idem  Porifma , quod  Ghctaldus  ex  fua  Relolutionc  collegerat . 


T O R I S M A. 

Vt  reda  cuius  quadratum  aquale  e A excefsui  quo  quadratum  aggregati  crurum  trianguli  fu- 
nerat quadratum  differentia  fegmentorum  bafeos  ad  redam  cuius  quadratum  aquale  eft  cxccj- 
fui , quo  quadratum  aggregati  crurum  fuperat  quadrata , qua fiunt  ex  differentia  fegmentorum 
bafeos  , C"  perpendiculari  dupla , ita  cfi  aggregatum  crurum  ad  bafim , 

Hoc  tamen  intereft  inter  hanc,  & cam.qua  vfus  cft  Ghctaldus  Rcfolutionc,  quod  Comi 
pofitio  per  illam  perfici  poteft  repetitis  Analyfeos  veftigijs,  fecusautem  per  iftam ; Vnde- 
cogimur  quod  Porifma  diflat  fufeipere  per  modum  Theorematis  dcmonftrandum . 

Huic  porro  Refolutioni  refpondentcm  compofitionem  non  afferimus,  nam  fupra  eodem 
Porifmatediflante  compofitionem  adduximus  per  Analyfeos  vcftigia  procedentem. 


K It  It  T ra- 
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Problema . 

iKmplumJ  Data  differentia  crurum  tlicuiui  tr unguli  & perpendiculari , vna  cum  differentia fig. 
x 1 1,1  mentorum  bafioi , referire  trunculum . 

RESOLVTIO  I. 


His  fuppofitis  fit  differentia  crurum  b,  perpendicularis  e differentia  Tegmento- 

rum bafeosd.  Oporteat  reperirc  triangulum.  Trianguli  bafis  edo  a , & qma_. 
eft  vt  b ad  d , ita  a , ad  f . ob  id  aggregatum  crurum  erit  £ . 

Quia  verb  quadratum  aggregati  cruru;  plus  quadrato  differentis  eorundem  duplum  cft 
quadratorum  a cruribus ; proprcrca  — 4-  b' , rquabitur  duplo  quadratorum  a cruribus . 
At  vero  duplum  quadratorum  a cruribus  squale  eft  duplo  quadratorum  a bafeos  teg- 
mentis, plus  quadruplo  quadrato  a pcrpendiculari.ergo  ~ b .rquabitur  a!  *J<  d1  4 e’. 

Vtrinque  auferatur  a' , & b’ ; ergo 

tg!  — a'  aquabitur  4 c‘  4*  d'  — b1,  hoc  eft  — Z~  — 4 d*  — b';  nam  idem  eft  quod 
a‘  vt  patet , feu  quod  idem  cft  — "T—  iquabitur  4 e'  d*  — b' ; refoluatur  fractio  in  Iuil. 

membra  ita  vr  squalitas  in  proportibnem  tranfmutetur  & 
d‘ — b' ; 4 c'  d*  — b‘ ; b';  a'  erunt  proportionalia , Se 
— b‘);9^(4c’l^♦d■—  b’);bia.  Hinc 

T 0 R l S M A. 

\ 

Vt  relta  cuius  quadratam  equule  e fi  excepti , quo  quadratum  differenti  e figmentorum  h. 
feos  trianguli fuperut  quadratum  differentia  crurum  , ad  rectam  cuius  quadratum  aquale  ef 
quadrato  perpendicularis  duple , vna  cum  pr  adiit  0 quadratorum  exceffu , ita  differentia  cru- 
rum ad  baftn . 

COMPOSITIO, 


Vius  Problematis  compafittoncra  repetitis  Analyfeos  veftigijs,  attulit  Ghetaf- 
dus , &c. 


RESOLVTIO  II. 


DAta  fit  differentia  crurum  b,  perpendicularis  C;  & differentia  frgmenrorum  bafeo* 
d reperirc  triangulum.  Bafis efto  a , ergo  a — d erit  duplum  Tegmentum  minas , 
quare  fimplum  fegmentum  minus  erit  tJt-L  cuius  quadratum  ttifi  Vna  cumc*-ncmpe 
quadrato  perpendicularis,  aequabitur  quadrato  cruris  minoris ; fed  crus  minus  eft  etiam_ 
itat- -cuius  quadratum  eft ‘ hoc  aquabitur Per  multiplica» 

tioncmdcculTatim  fadtam4b’a‘—  8b‘d.nJ*  4b'  d‘*J*  16  b’c‘=a  4d’  a‘  — 8 b‘d  a ({e  4 
b*  & per  antithefin  4 b' a‘ 4>  4 b‘ d' i6b'c‘=:  4 d'  a’  4 b*  omnibus  vero  diuilis  per 
4 & b‘ a' b'  d’  b'  c'a  4 d‘  a'  *f*b'  & per  anrithefin  d’  a‘—  b'  a‘  xquabitur  b'd‘ 

4 b'  c'  — b'  ergo  faCto  parabolifmo ; & a‘  .rquabitur  > , fiat  autem,  vt  b . ad  d ita 

d . ad  g . & a’  .rquabitur  ‘ omnibus  applicatis  ad  b . quet  kt  fraittone  exiftuar,  & 

a'  aequabitur Hinc, 

P O g I S M 'A  , 

Fiat , vt  diffbrentra  crurum  ad  differentiam  figmentorum  bafeos , itabat  differentia , ad 
altam  magnitudinem  , qua  dicitur  gtertta  proportionalis . Moxvero  adhane  magnitudinem 
minus  differentia  crurum  applicetur  cxccffus , quo  filidum  ex  illa  inuentag  tertia  proportiona- 
li in  quadratum  differentia  crurum  plui  f olido  a differentia  crurum  t»  quadruplum  quadm. 
tum  perpendicularis , fuperat  cubum  differentia  crurum  t fi  quidem  ertiua,  magnitudo  erit,  qua- 
dratum a bafi  quafitt  trianguli . 

Coincidit  autem  cum  illo . fifioa- 
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'Quadratum  differentia  figmentorum  bafeot  dtuidatur per  differentum  crurum , quotiem 
gm  em  ducatur  in  quadratum  differentia  erurum , f reducium  addatur  folide  ex  quadrupli 
quadrato  perpendicularis  in  differentiam  crurum , ex  aggregate  tollatur  cubus  eiufdem  crurum 
differentia  i refiduum  -utro , diuidatur  per  tnteruallum  quot  tentis  fupradilii,  & differentia 
crurum  , & habebitur  quadratum  bafees  trianguli  quajlti . 

Huius  aurem  refolutionis  Porifmarc  dicante , Geometricam  e flexionem  perficere  licc* 
bit ; camque  dcmonftrarc , methodo  adhibita  in  fuperiori  Problemate . 

In  Analyticis  quoque  Compofirio  rationis  locum  habet , vnde  feguenti  Problemati. , 
rem  illuftrabimus ; de  hoc  tamen  eodem  Problemate , Cap.  fcquenti  redibit  ferino  • 

PROBLEMA. 

Datum  latus , A B vtcdnque  felium  in  D , diuidere  illud  iterum  in  C inter  A D , ita  vt  re-  r— ■ 
8 angulum  B AC  > ad  reti  angulum  CD  B datam  habent  rationem . x I v. 

RESOLVTIO. 

DAta  fit  refla  A B diuifa  quidem  in  partes  A D , D B , — _____ — . 

quarum  illa  dicatur  b,  hacc  autem  d;  proportio  data  AC  D B 

fit  vt  s , ad  d ; Pars  A C cilo  a , pars  C D erit  b -a . totaA  B critb  >£,  d ; reflangulum  fub 
tota  & a eft  b a *$<  d a , at  reflangulum  fub  C D,  & D B eft  b d - d a ; quare  erit  vt  s , ad  d, 
ita  b d eft  da,  ad  b d — dat  proportione  autem  ad  a,qualitatem  reuocata  fiet  arquatio  hui- 
ufmodidba»Jtd'a=  sb  d_sd  a;  & per  antithcfin  fiet  d b a .f.d‘a4.sda=sbd. 

Omnibus  autem  applicatis  add,  fietbat^t  da  4*  saea  sb;  &arqualitate  ad  propor- 
tionem reuocata  erit . Vt  b | d f s,  ad  s , ita  b , ad  a . Hinc . 


P O R I S M A. 

rtt%  aggregatum  ex  latere  dilidendo,  & ex  priori  termine  data  rationis  adterminumJ 
priorem  , ita  lateris  dtuidendi  pars  prior  ad  radicem  quq/itam . 

Potuiflem  ctia  repetitis  Analyleos  veftigijs  Compofitioncm  per  folidorum  comparatio-' 
netn  contexere , vel  alio  modovt  Capite  fequenti  Refolutionc  inftituta  declinato  afcenfu 
ad  gradus  altos,  demonftrationem  perficere ; lubet  nihilominus  hic  per  compofitioncm- 
rationis  id  totum  abfoluere . 

COMPOSITIO. 


DAta  fit  refla  A B , fefla  quidem  in  D , oporteat  iterum  illamdiuidere  in  C,  vt  reflan- 
gulum  B A C ad  reflangulum  C D B , rationem  habeat  quam  S , ad  D B . 
Protrahatur  B A in  F , ita  vt  F A fit  squalis  aggregato  ex  S , & D B , & quidem  E A fit 
squalis  D B , & F E , fit  squalis  S;  mox  vero  ad  punflum  D , accomodata  fit  quedam  re- 
fla G D faciens  angulum  aucmcunque  G D F.  Deinde  fumpto  in  G D quouis  punflo  H , 
agatur  E H,cui  fiat  parallela  F G;mox  ducatur  G A, cui  ex  H agatur  parallela  HC;&  faflu 
erit  quod  Porifma  iubet . Dico  reflam  A B feflam  efic  quidem  in  C,vt  Problema  requirit. 

Reflangulum  B A C , ad  reflangulum  CDBrationemhabetcompofitamexAB,  ad 
DB,  & ex  A C ad  C D ; fcd  vt  AB,  ad  D B , ita  E D , ad  E A ; proinde  reflangu- 
lum B A C , ad  reflangulum  C D B rationem  habet  compofitam  ex  ratione  E D ad  E A , 
& ex  ratione  A C,  ad  C D,hoc " cll  F E ad  E D,-  fed  ratio  F E ad  E A compofita  eft  ex  pro. 
portione  F E ad  E D,  & ex  E D, ad  E A. 

Sumpto  nimirum  intermedio  termino 
E D , vt  patet  ; ergo  reflangulum- 
B A C ad  reflangulum  C D B ra- 
tionem habet  compofitam  ex  ijs  pro- 
portionibus , ex  quibus  componitur  ra- 
tio F E ad  E A , Icu  L>  B . Quamobrem 
yl  F E,h<  ' ~ ~ ‘ 


*eft  eniou 
Vt  AC  ad 
CD  ita  G 
HadHD, 
& in  F E 
odED. 


B .Quod  rnt&ci 
a Pro- 


1 
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ftrobltm* , 

»-3«r  »««  /j/«M  «peri*  i/»  wlriwf*  a*  a/rer*  datam  figmentum  aeeifient  ad  refiduum , rM/fi- 
tutam  bateat  rationem , 

RESOLVTIO. 


T 

R — 
S- 


DAtafintduofegmentab,&d, illud  maius, hoc  d b 

verb  minus . Oporteat  duo  reperire  latera,  vt  11  — — 

fi  ex  his  primum  accipiat  a pofteriori  Tegmentum  d , 
ad  refiduum  rationem  habeat  vt  r , ad  s , at  vero  fe» 
cundum.fiue  pofterius  fi  accipiata  primo,  Teu  a priori  Tegmentum  b,  ad  refiduum  rationem 
habeat  vtt  ad  s, 

Pofterius  latus  quaefitum  efto  a d ) fic  enim  dando  d lateri  priori,  remanebit  a,  vt 
autem  eft  s,  ad  r , ita  a refiduum  Tc.iam  didum  ablato  Tegmento  d,ad^;  ergo  'ferit  latus 
prius  qua- (itum , accepto  Tegmento  d , a pofteriori ; itaque  anteq uam  reciperet  Tegmentum 
illud  erat  - d reliquum  eft  vt  pofterius  latus  acquirendo  Tegmentum  b , a primo  , fit  ad 
-refiduum  in  ratione  vt  t , ad  s s Secundum  autem  latus  erat  a t d , quod  accipiendo  a priori 
legmetu  b.euadit  a t d t b & ab  ipfo  priori  latere  nimirum  - d fi  auferatur  kgmetub, re- 
manebit f _ d — b ; ergo  Vt  t , ads,  ita  debet  efle  a f d , t b ad  -f  ~ d - b ; rcuocata  au- 
tem analogia  ad  aequalitatem  S a f s d t s b aequabitur — t d — t b ; rcuocetur  fradio  ilia 
V-  ad  integram  magnitudinem , faciendo  nimirum  v t s ad  r , ita  t , ad  aliam  magnitudinem 
g,  erit  enim  g a idem  quod  ; quamobrem  safsdtsb,  aquabitur  ga— td— tb,-  & 
perantithefinga--sa  aquabitur  sd  f sb|  td  ftbidc  aequalitate  ad  proportionem  reuo- 
cataeritvtg— s,adstt,itabtd,ada.  Hinc, 


P O Jt  / S M A. 

Vt  eft  differenti»  terminorum,quorum  znus  eft  terminat  t , i tritas  datt  rationis , alter  ve- 
ri eft  latas  mutatam  in  tollenda  fralftoae  ad  aggregatum  terminaram  s,&t,  ita  aggregatum 
duorum  datorum  fermentorum  ad  latus  fofterts  qua/itum  multatu  tamen  cojegmtnto  quo  mul- 
tandum e fi . 

COMPOSITIO , 


DAta  fint  duo  Tegmenta  D F , F I,  hoc  maius,  illud  vcr6  minus . Oporteat  repetire  la- 
tera , vt  fi  prius  accipiat  a pofteriori  legmentum  D F , ad  refiduum  habeat  rationem 
vt  r ad  s , pofterius  vero  fi  accipiat  a priori  Tegmentum  F I , ad  refiduum  fit  vt  t ad  s . Pro; 
trahatur  1 0 ad  C , ita.  vt  C D fit  aequalis  aggregato  terminorum  T , & S . 


Aggregatum  autem  datorum  terminorum  fit  DI,  at  veri  inter  C D , D I media  repe» 
riatur  D Q.id  autem  fit  fi  fuper  C I,  deferibatur  fcmicirculus,  &ex  pundo  D erigatur  per- 


toloco 
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ta  loco  proportionalem  ad  S , R , T . inter  hunc , inquam,  terminum  & terminum  S , id  au- 
tem fiet,  fi  deferibatur  femicirculus  cuius  ccntru  fit  in  ipfareda  B I,&  eius  peripheria  tran- 
feat  per  pundla  B , Qitaut  fecet  D I in  G ortiua  vero  magnitudo  fit  D G;  protrahatur  I C 
ad  partes  C in  A , ita  vt  A D fit  atqualis  D G . Dico  A F conflantem  ex  A D , D F c(Ie_, 
porterius  latus  e duobus  quarfitis . Ad  habendum  autem  primum  quarfitum  latus , fecctur 
V D atqualis  S , & X D atqualis  R ; fiat  autem  vt  V D , ad  D X , ita  A D ad  aliam , nempi 
D M ; leu , quod  idemeft , ducatur  A D , in  X D . hoc  cft  inter  A D , X D media  repetia- 
tur  proportionalis  D E,  cuius  quadratum  applicetur  ad  V D,&proueniatDM;crit  enim 
F M latus  prius  e duobus  quxfitis . Supercft  oftendendum  A I clic  ad  I M vt  T.  ad  S . Fiat 
D Z atqualis  V D , feu  S i erit  autem  B Z quarta  proportionalis  ad  S , R , T . 

Quoniam  igitur  eft , vt  B Z minus  D Z , hoc  cft  B D , ad  C D , ita  D I , hoc  cft  D F.plus 
F I , ad  A D ; ergo  reuocata  proportione  ad  atqualitatem , erit  redtangulum  fub  B Z , & 
AD,  minus  redt  angulo  fub  D Z , feu  V D , & AD,  hoc  cft  minus  rcdlangulo  A D V , 
«rir,  inquam,  aequale  rcdlangulo  V D F , plusreflangulo  fui»  VD,  & FI,  vna  cumre- 
dlangulo  fub  C V , &DF,  plus  rcdtangulo  fub  C V , &FI;  &per  antithefin  re&angu- 
lum  A D V,  plus  reflang.  V D F,  vna  cum  rcdlangulo  fub  V D , & F I , xquabitur  redtan- 
gulo  fub  B Z , & A D , minus  rcdlangulo  fub  C V , & D F minus  rcdlangulo  fub  C V , St 
F I . Quoniam  autem  erat , vt  S ad  R , ita  T , ad  G in  re folutionc ; hoc  cft  in  Compofitio- 
ne  vt  V D , ad  D X , ita  C V ad  B Z ; propterea  reuocata  iqualitate  ad  proportionem,  erir 
vt  C V ad  D V , feu  D Z , ita'A  D , plus  D F,  plus  F I,ad  D M,  minus  D F .minus  F I ; hoc 
cft  adIM  ;fcd  vt  C Vad  D V,  itaT  ad  S ; ergo  vt  T ad  S,  ita  erit  A ladIM;  ipfaaurein 
D M refpondet  fradtioni  in  rclolurionc , — ’ » hoc  eft  ipf.t  D M cft , quae  oritur  ex  applica- 
tione rctflanguli  A D X ad  magnitudinem  V D , cum  fadlum  fit , vt  V D ad  D X , ita  A D 
ad  D M .•  ergo  fi  data  sunt  duo  fegmenta  D F , F 1 > prius  latus  e duobus  quatfitis  crir  F M } 
& pofterius  erit  A F t cum  fi  FM  accipiat  DF,  ab  A F,  fiat  DM ; qtur  ad  refiduum  AD, 
fit  in  ratione  vt  R ad  S , ex  conftrudtionc ; & A F , fi  accipiat  ab  F M , fcgincnrum  F 1 , da- 
tum fiat  A I ; qua:  ad  refiduum  I Mi  cx  demonftraris  eft , vt  T ad  S • Duo  igitur  latera  nos 
odiuuenimus  Scc.  Quod  facere  opera:  erat  pretium . 

Aduertc  autem , rcdlangulum  fub  B Z , & A D , atquale  effc  rcdlangulo  fub  C V , & D 
M;vnde  non  immerito  hoc, loco  illius  fubftituitur  in  compofitione.  iEqualitas  aurem- 
iam  didla  fic  fit  manifcfta ; Vt  enim  cft  V D , ad  D X , ex  conftrudlionc  ita  A D , ad  D M ; 
fcd  vt  V D ad  D X , pariter  ex  conftrudtione , ita  cft  C V ad  B Z ergo  vt  C V ad  B Z , ita 
A D ad  D M ; ergo  rcdlangulum  fub  extremis  C V , D M > aquabitur  rcdlangulo  fub  me- 
dijsBZ.AD. 

Bily  quoque  hoc  affumpfit  Problema  , refoluendum  ,&  componendum , fed  quid  inter 
cius  > & noftram  refolutionem  interfit , tu  ipfc  iudex  videto . 

Lemma.  . 

Si fint  quatuer  termini  preptrtienales , e fi  differentia  primi  ffr  terti/  ad  differentiam  primi, 
ffr  quarti  minus  differentia  inter  primum  & fecundum  ut  efi  primus  terminus  ad /ccunduuL* , 

Rurfus , 

Si fint  quatuor  termini  proptrtienaUs , vt  efi  primus  ad  tertium , itu  interuallum  inter  pri- 
mum & fecundum  ud  differentium  primi  & quarti  multatam  differentia  inter  primum  , & 
tertium . 

Sint  quatuor  termini  proportionales  A , B , C , D , A B C D 

Dico  cfle  differentiam  primi  & tertij  ad  differen-  A C B D 

«iam  extremoru  minus  &c.  Quoniam  enim  vt  eft  A,ad  A—  CC  B--DD  , 

B ,ita  C,  ad  D,  erit  permutando  vt  A ad  C,  ita  B ad  A— C B— D C D 
t),&diuidendo,  vt  A minus  C,  ad  C,  ita  B minus  A B A- C JB—D 

1),  adD,  & rurfus  permutando  erit  vt  A minus  C, 

^d  b , minus  D , ita  C ad  B ; led  C ad  D eft  vt  A ad  B ; ergo  vt  A ad  B , ita  erit  A minus  C 
pdB  , minus  D . Quoniam  autem  fi  cx  A minus  D differenda  primi  & quarti  fubtrahatur 
Ji , minus  B differentia  primi  & fecundi  remanet  B minus  D differentia  fecundi  & quarti ; 
xft  autem  A , minus  C differentia  primi  & tertij  funtque  A , & B primus  & fecundus ergo 

" • ""  " ~ " trunt 
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erunt  in  quatuor  proportionalibus  terminis , vt  primus  ad  fecundum  ita  differentia  pruai 
& tertij  ad  differentiam  primi  & quarti  multatam  differentia  primi  & fecundi . 

Secundi  pars  permutando  demonflrabitur  eodem  modo  &c. 

Problema . 

Propoftum  Utut  bis  diuidtre  induas  partes  ea  Itgtvt  maior  pars  e prima  diuifione  fst  aS 
minorem  ex  fecunda  in  data  ratione  maioris  ad  minus , & maior  exfec unda  <jt  ai  minorem  ex 
prima  sn  alia  ratione  quoque  maioris  ad  minus . 

RESOLVTIO; 

DAtum  fit  b latus  diuidendum  bis  in  duas  partes  ea  lege  vt  maior  pars  c prima  diui- 
fione  ad  minorem  ex  fecunda  fit  in  ratione  vtr,  ad  s,  maioris  ad  minus,  ac  vero 
maior  e fecunda  ad  minorem  e prima  fit  pariter  in  ratione  data  maioris  ad  minus  vt  t ad  s . 

Minor  c fecunda  diuifionc  cito  a i hic  autem  debet  cfle  ad  maiorem  e prima  vt  s,  ad  r ; 
maior  igitur  e prima  diuifione  erit  p-.  proinde  minor  e prima  diuifionc  erit  b—T1;  Cum 
autem  vt  efl  s ad  t , ita  debeat  efle  hic  pars  ad  maiorem  e fecunda  diuifionc ; ergo  maior 
hic  i fecunda  diuifione  erit  . Quoniam  autem  hic  pars  vnacum  minori  parte  e 

fecunda  diuifione  debet  efie  xqualis  dato  lateri  b . proinde  orietur  iquatio  huiufmodi . _ 
*i„-’i,.-a=  b , & per  antithcfin  if — b = p-a.  Ureretur  autem  iquatio  a fra&ioni- 
bus , & primo  omnia  multiplicentur  per  s , & erit  t b — s b 3 ifi — s a.Fiat  igitur  vt  s,ad  r , 
ita  t ad  aliud,  illudquc  fit  gj  erit  proinde  iquatio  t b~  s b=:  ga~  s a,  fcu  quod  idem- 
eftt-s(ba  g—s)a  jCrgofietanalogifmusg~s;i— s;b;i.  Hinc., 

P O X 1 S M A\ 

fiat  vt  sidi’,  ita  r ad  aliud  quippiam  illudquc  Jit  r,  a quo  fuitrabatur  s,  vt  autemef 
hoc  rejiduum , ad  differentiam  inter  t >&s,  ita  latus  diuidendum  ad  aliud , iUudqut  erit  inb 
nor  pars  e fecunda  diuifionc , 

COMPOSITIO, 


T 

R 

S 


* _ \ 

DAtum  fit  latus  diuidendum  A D ; proportiones  verd  fintvtRadS,  & vt  T ad  S ^ 
Protrahatur  A D ad  E , vt  D E fit  iqualis  diSercntii  duorum  terminorum  S& R j 
at  vero  inter  ADDE  media  reperiatur  proportionalis  D Li  deinde  protrada  A D vfque 
ad  F,  ita  vtDF  fit  iqualis  differentii  duorum  terminorum  S,  &T;  at  vero  inter  A D, 
.&  D F , media  reperiatur  proportionalis,  qui  fit  DK  i mox  vero  vt  S-adT,  itafiatRad 
aliam  qui  fit  DO,  aquaobfcindaturlp,  qui  fit  iqualis  minori  termino Ss  adreff» 
duuin  autem  D I , applicetur  quadratum  ex  D K , nempe  ducatur  L I , qui  bifariam  fccej 
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eor  in  N , & hinc  ad  reilos  angulos  ducatur  N H Scc.  Deinde  ducatur  K I , qua;  bifariam 
fcccturin  M &c.  Centris  autem  inuentisH,  G,  & mtcruallis  HI,  GI,  defcribantur  fe- 
micirculi  I L C , I K B , qui  neccrtario  tranfibunt  per  punita  L , K . Dico  A D feitum  efle  ** 
quidem  in  punitis  B , C , vt  imperatum  eft , adeo  vt  A C , fit  ad  D B , quemadmodum  R 
ad  S , & A B , fit  ad  C D , vt  T ad  S . Qjioniam  enim  reit  angulum  C D I,  aequale  eft  qua- 
drato ex  D L , eidem  vero  aequale  eft  rcitangulum  A D E,  proinde  rcitangulum  C D I 
squale  erit  reeUngulo  A D h ; atque  adeo  vt  DI  ad  A D , ira  D F ad  C D , & permu- 
tando vt  DI, ad  DE,  ira  erit  A D adC  D,  dediuidendo  vt  I E,  ad  E D,  ita  A CadCD . 
Quia  vero  rcitangulum  I D B squale  eft  rcdangulo  AD  F,  erit  vtl  D ad  A D , ira  l»F 
adBD,vt  autem  ID  ad  A D.ita  erat  DEadC  D;  ergo  vtDF  ad  B D.ita  DEadCD; 
conuertendo,  & permutando  vt  DE  ad  O F,  itaC  Dad  BDifrderat  vtl  Ead  ED  ,ita 
A C ad  C D , vt  fupra  diximus  eftquc  vt  D E , ad  D F , ita  C D ad  B D ; ergoex  aequali 
erit  vt  I E ad  D F , ita  AC  ad  B D . Sed  I E ad  D F eft  vt  R ad  S t ergo  vt  R ad  S,  ita  erit 
AC,  ad  B D . Suo  modo  pariter  oftendemus  A B,  effe  ad  C D,  quemadmodum  T ad  S . 

Quod  autem  I E fit  ad  D F vt  R adSficoftcnditur,-  vt  enim  eft  S ad  T,  ita  fecimus  R ad 
D O , at  vero  differentia  inter  S & D O fi  ita  eft  DI,  a qua  fubtradia  eft  D E differenti*., 
inter  R & S ; reliqua  igitur  E I , erit  ad  D F differentiam  duorum  terminorum  S , Sc  T , erit 
inquam  vt  R ad  S conuertendo  & c.  per  ea  qua  in  antecedenti  Lemmate  dcmonftraui 
mus.  Vndc  liquet  etiam  IF  effe  ad  DE, atque  adeo  AB  ad  CD,vtT,  ad  S.  Diuifimus 
igitur  Ac.  Quod  facere  oportebat . 

PROBLEMA. 

Propoftlum  latui  in  trn  partes  difpefierl , t*  Iere , vt  alienius  extremarum  afnmpt*  nidi 4 
ad  txtrrmam  rt  Ii  quam  confit  tuta m rationem  b dicat . 

RESOLVTIO. 

L Attis  diuidendum  datum  fit  b ratioque  data , quam  habere  debet  fumma  ex  primani 
& fecunda  parte , ad  tertiam,  fit  vt  r ad  s . at  vero  ratio  quam  habere  debet  aggrega- 
tum eas  fecunda , Sc  tertia  ad  primam  fit  vt  t ad  s . 

Tertia  pars  efto  a ; vt  autem  eft  s ad  r ; ka  quidem  eft  a , ad  au  ergo  aggregatum  ex  pri- 
ma , Sc  fecunda  erit  . quare  omnium  fumma  erit  .Sc  hsc  aquabitur  b . omnibus 
autem  duitis  in  s . fiet  sq  uatio  s a t r a sb.  & rcuoeata  atquationc  ad  proportionem^ 

erunt  proportionales  termini  r f s . s . b a . Hmc . 

r O R l S M A. 

Vt  aggregatum  duorum  terminorum  prime  data  rationis  ad  terminum  minorem  ita  latui 
diuidendum , ad  tertiam pa  rtem  quafitam . 

Deinde  ponatur  pars  prima  a ; cum  vero  fit  vt  s . ad  t ; ita  x ad  -V  proinde  erit  territu 
pars  cum  fecundi  i omnefquc  fimul  erunt  a 4.  'p  & erit  squatio  atft-r  rj  b.  omnibus 
duitis  in  s . fiet  s a 4- 1 a r=  s b . qua:  quidem  squatio  fi  ad  proportionem  reuocctur 
fiet  analogifmushuiufmoditts.  s.b.a.  Hinc. 

r-  0 * 1 s m Ao 

To  aggregatum  terminorum  dat*  rationis,  td  termonum  MHttrtm ; ita  Utut  dioidendnm , 
ad  primum  partem  i Secunda  autem  habebitur  auferendo  fummam  intentam  ex  prima  & W, 
na , a latere  dato  diuidende  , reftduum  enim  erit  fecunda  pars  que/ita . 
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COMPOSITIO, 

DAtnm  fit  latus  diuidcndum  A B ; ca  lege  inJ 
tres  partes , vt  prima  parscum  lccunda , fit 
aci  rcfidmini  vt  R ad  S ; at  vero  fecunda  cum  tertia 
ad  primam  fit  vt  T ad  S . Agatur  A 1)  aqualis  R , 
faciens  ad  A , qucmcunque  angulum  D A B , cum 
rc&a  A B ; & pretrahatur  A I)  vfquc  ad  K vt  D E 
fit  squalis  S,  ducaturquc  E B cuifiatDC,  s- 
sqnidifians . Deinde  agatur  H G . .aqualis  T . fa- 
ciens ad  B , quemcunque  angulum  cum  A B nem- 
pe A B G . & protrahatur  ad  F . vt  G fi  fit  aqualis 
S . ducatur  F A . cui  parallela  agatur  G H . Dico  latus  A B ; fciftum  effe  intres  panes  A 
H . H C ; C B . vt  Problema  requirit ; iraut  A H affumpra  media  H C ; fit  ad  extremanu 
rei  quam  c B,  vt  R ad  S & C B , affumpta  media  H C ad  A H fit  vt  Tad  S . 

Quoniam  igitur  cft , vt  A D , plus  D E , hoc  cft  A E , ad  DE,  ita  A B,  ad  C B . erit  rc- 
ftangul  um  fu  b D E , & C B , plus  rcdlangulo  fub  A D , & C B , squale  reflangulo  fub  A 
B , & D E . omnibus  autem  applicatis  ad  L)  E ; erit  C B plus  A C ; hoc  enim  refpondet  fra- 
ftioni  ~ ; fi  namque  re&angulum  fub  C B , A D , applicetur  ad  D E . prouenit  A C , erit 
inquam  squalis  dato  lateri  AB.  ergo  pars  vnaeritCB;  alia  ACi  at  vero  vt  A D,  ad 
D E , ita  cft  A C ad  C B ; & vt  A Dad  D EitaR  adS  . crgovtRadS.  itacftAC,  adC 
B . Non  diffundi  modo  dcmonftrabimus  eflc  B H . ad  H A . vt  T ad  S . ergo  fi  A H acci- 
piat mediam  H C ; erit  aggregatum  A C ad  C B . vt  R ad  S;  & fi  C B accipiat  H C ; erit 
H B ad  AH . vt  T ad  S . Diuifimus  igitur  propofimm  latus  in  tres  panes  quemadmodum 
Problemarequirit . 

Ex  refolutionc  conflat  Problema  indigere  determinatione . 

PROBLEMA . 

In  femuireuta  A BC  ,ejl  diameter  A C , protraBa  vfquc  ni  E , it  aut  A E , jit  aqualis  ag- 
• gregaro  ex  tangente  duci  a ai  aliquo  punilo  externi  /egmenti  C E,  d4  ex  fegmento  ai  A ; vfquc 
adpttnffum  pendulum ; repenre  partes  C D ;DE . 

RESOLVTIO. 

Diameter  produfta  A E , fit  b ; at  diameter  ipfaJ 
A C fit  d . Oponeat  &c.  Segmentum  A D efto 
a ; ergo  reliqua  D E fiuc  tangens  erir  b - a;  at  vero  in- 
terceptum fegmentum  C D , erit  a — d . proucniet  igi- 
tur aquatio  a‘  — d a =3  b‘  - a b a * a'  & per  antithe- 
ftn  i b a — d a squabitur  b‘ . vnde  fiet  analogiftnus  vt 
2 b — d .adb  .itab.ada.  Hinc. 

f 0 R l S M "A. 

• Vt  esi  dupla  diameter  produci  a minus  fimpla  ad  diametrum  ipfam  prtduBam , ita  hac  ean- 
dem , ad  fegmentum  A D . 


E 
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COMPOSITIO. 

/^V  Vortiam  igitur  eft.vt  dupla  A E diameter  produ- 
dta  minus  A C ad  A E , ita  A F.  ad  A D ,•  erit  rc- 
dtangulum  fub  dupla  A E , & A D , minus  rc- 
fiangulo  fub  A C & AD,  aquale  quadrato  A E; 
vtrinque  addito  quadrato  A D , erit  quadratum  A D _*P 

plus  rcdlangulo  lub  dupla  A E,  & AD,  minus  re-  f V. 

angulo  fub  A C , & A D aquale  quadrato  A E , plus  (_ VS. 

quadrato  A D:  vtrinque  fublato  redfangulo  fub du-  A C D £ 

pia  A E , in  A D , quadratum  AD,  minus  reftangulo 

ex  A C in  A D , aquabitur  quadrato  A E , minus  rc&angulo  fub  dupla  A E , in  A D , plus 
quadrato  A D ; at  vero  quadratum  A D,  minus  re&angulo  cx  A C in  A D , hoc  eft  minus 
reiil.ingulo  D A C , idem  eft , quod  reftangulum  A D C ; quadratum  autem  A E , minus 
redf  angulo  fub  dupla  A E , & A D , hoc  eft  minus  duplo  rcdtangulo  E A D , plus  quadra, 
to  A D , idem  eft , quod  quadratum  DE,-  ergo  rcftangulum  ADC  aquabitur  quadra. 
toUEi  fed  rc&angulutn  ADC,  a-quale  eft  quadrato  tangcntisDF,  ergo  tangens  D 
Farqualiserit  ipfiDE.  In  fcmicirculo  igitur  ABC  &c.  quod  facere  oportebat. 

Problema . 

Mati  femicirculi  diametrum  producere  eoufquc  vt  ab  huius  extremo  ducta  tingente , eira 
'fhestlo  contaftus  perpendiculari  cadente , rett  angulum  comprehenfnm  fub  tangente  & hutuf-  Elc„,p|um_, 
enodi  perpendiculari  ad  rett  angulum  fub  diametro , & fegmento  minori  ipftus , e duobus  fati  is  XIX. 

a perpendiculari  cadente , datam  rationem  obtineat . 

RESOL VTIO  ? 

Diameter  A B fit  a d , eius  dimidium  A F , vel  F B 
erit  d , ratio  autem  data  fit  vt  d , ad  s . Oporteat 
facere  quod  imperatum  eft . Segmentum  interceptum 
F C efto  a ; ergo  A C erit  d f a , fegmentum  C B erit  _ 

d — a,  & FE  erit  ^propter  triangulorum  fimilitudi-  y 5, 

nem  &c.infuper  C E erit  a.  Retta  ver6  potens  f [\ 

retftangulum  H C B erit  # ( d‘— a-)  & redi  a potens  £ /J_j 

quadratum  CE,  plus  quadrato  C D , feu  redtangulo  A A F C B G E 
£ ? C ,!7ir±a*<‘,7  »'.)  audiam  igitur  eft  vt  d,  ad  s , ita  reflangulum 

fub tfc ( — — rr  *-aV&B>(d‘  — a ) ad rediangulum  fub  tota  diametro  AR,& 


«angulo  fub  i’  - a , & d ; vt  igitur  d ad  s , ita  redlangulum  fub-  - a , & d,ad  2 d'  ~ a d a • 
eft  autem  redangulum  fub  S - a , Se  d , aequale  re<ftangu!o  fub  1 d , & a i*  _ a a ; ar  vcr6 
Jrt  4 V — 7 a.add.  -a,  itafumpta  communi  altitudine  ad,  reftangulumfubai’-  a a & 
a d , ad  reclangulum  a d1  - -a  d a ; ergo  erit  vt  i i'  - a a , ad  d - a , ita  d,  ad  s ;‘d‘upiatis  au- 
tem antecedentibus  erit  vt - a , ad  d _ a , ita  a d , ad  s i fed  vt  i' _ a , ad  d - a , ita  d f a, 

ad  a i ergo  vt  a d , ad  s , ita  d t a ad  a ; quamobrem  diuidendo  crjt  vt  2 d - s , ads,  itad 
ada.  Hinc  ’ 

P 0 X I S M A. 

„ rtexee/us.  d ao  diameter,  jua  efi  duplum  vnius  termini  data  rationi,  fuperat  alium  termi- 

nttm , ttafemidiameter.gua  eftfimpl ex  terminus , ad  interceptum  fegmentum  e/uafitum . 
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COiVflOi/r/O. 

DAta  fit  AB  diameter  femlcirculi  ADB  protrahen-  ( Z— — — 

da  quidem  ad  partes  B&c.  proportio  vero  da- 
ta Iit  vt  A F , vel  F B ad  Z , Fiat  vt  ditferentia  inter  A 
B , & Z , ad  Z , ita  F B ad  F C.  Deinde  ex  punito  C 
erigatur  perpendicularis  C D occurrens  peripheriat  io 
D ,ducaturquc F D , inqua  reita  DE»  angulum  re- 
£tum  efficiat ; ipft  veri  D E occurrat  A B protraita  in 
E . Dico  rcAangulum  fub  E D , D C , ad  rcAanguIum 
ABC,  rationem  habere  quam  habet  F B ad  Z . Diui- 
datur  CE  bifariam  in  G.  Quoniam  igitur  eft  vt  A B , minus  Z , adZ,  ita  ,FBfeu  AF, 
ad  F C ; erit  componendo  vt  A B ad  Z , ita  A F , plus  FC , ad  F C ; eft  autem  vt  A F plui 
F C,  ad  F C,  ita  C E ad  C B, « ob  id  erit  vt  C E,  ad  C B,  ita  A B ad  Z , & fubduplatis  ante-' 
cedentibus  erit  vtC  G ad  C B , ita  F B ad  Z . Vt  autem  CG  ad  C B , ita  redtangulum  fub 
C G , & A B , ad  retf  angulum  A B C ; eft  autem  rcitangulum  fub  C G , & A B squalo 
reflangulo  fub  C E , & F B ; ergo  vt  FB  ad  Z , ita  rciftangulum  fub  C E , & F B ad  redan- 
gulum  A B C.Reitangulum  autem  fub  D E,  & reda  D C squale  eft  re&angulo  fub  C E 
& F B ; propterca  vt  FB  ad  Z , ita  reflangulum  fub  D E , Se  D C ad  rc&angulum  ABC. 

S C H O L I O N. 


Si  ducatur  D B , Trilinguium  ABC,  aquabitur  quadrato  D 8 , prande  folatum  erit  fr  iU 
M,  quod /cihcet  rcll angulum  ex  D E inVCad quadratum  D B , rationem  habeat  datam . 

Problema , 

Dato  aggregato  quatitor  quantitatum  continue  proportionalium , & aggregato  quadratorum 
ab  extremis  ,Jingulas  distinguere , 

t 

R E S O L v T I o; 

’ A Ggrcgatum  quatitor  continui  proportionalium  fit  b , aggregata  quadratorum  fit  d’. 

Mediorum  fumma  efto  a ; ergo  fumma  extremorum  erit  b - a,  cuius  quadratum- 
eft  b‘  — ab  a a’ , cx  quo  fi  dempfcris  d‘  nimirum  aggregatum  quadratorum  ab  extre- 
mis , remanebit  b*  — 2 b a »p.  a’  — d1 , quod  erit  duplum  produttum  fub  medijs  vel  extre- 
mis , vnde  produfhim  (impium erit ♦.*-*  qUOd  squabitur ^ fiquidetn cubus  ag- 
gregati mediorum  fi  diuidatur  per  aggregatum  extremorum  plus  triplo  aggregato  medio- 
rum,  comparabitur  productum  lub  medijs,  vel  extremis ; erat  aurem  fumma  mediorum  a , 
cuius , cubus  eft  a*  & erat  fumma  extremorum  b — a , cui  fi  addatur  s a , nempe  triplum- 
fumnue  mediorum  fit,  b 2 a , per  quod  diuidi  debet  a’ , vt  proueniat  fimpium  produ- 

cum fub  medijs,  vel  extremis ; decuflatim  autem  fadta  multiplicatione  b’  — 3 b a’  - b d'  f 
a a*  — 2 d'  a =3  2 a' ; & per  antithefin  3 b a'  «f»  2 d’  a iquabitur  b'  — b d'  i omnibus  auteta 
applicatis  ad  3 b , & a!  ofo  cita,  aquabitur  ‘aigti . Huius  aequationis  radix  extrahatur  tol- 
lantur igitur  fraitiones , nempe  fiat  vt  3 b , ad  redam , quat  poffit  2 d‘ , nempe  duplum  ag- 
gregatum quadratorum  ab  extremis , itahaec-ad  aliam  K . Deinde  vt  3 b,  ad  b,  ita  b1—  d\ 
ad  aliud  i‘  > Sciquatjo  prouenict  a'  tj*  K a =;  z';&;  extrahatur  radix  iuxta  prjccepu— 
Vnde, 

r O B I S M A, 

Fiat  vt  triplum  aggregati  laterum  ad  r ellam  qua  poteft  duplum  aggregatum  quadratorum 
ab  ex  tremis , ita  hac  ad  aliam , ad  cuius  dsmtdy  quadratum  . Vtl  (1  placet  ,fat  vt  triplum  uf- 
gregati  laterum,  ad  retiam  qua potejl  aggregatum  quadratorum  ah  extremis,  ita  hac  ad  alium , 
ad  huius  quadratum  addatur  planum , ad  quod,  ita  fc  habet  differentia  inter  quadratum^, 

aggre-r 
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*ggreg*‘i  quantitatum  quatuor  eontinu  e proportionalium , & aggregatum  quadratorum  ab  ex- 
tremis , vt fe  habet  triplum  aggregatum  proportionalium , ad  aggregatum  ipfum  , hoc  eft  pla- 
num , quod  efi  fubtrtplum  differentia  prodictorum  quadratorum  ; additione  fallo  , fumatur 
aggregati  latus ; hoc f quidem  multatum  pr adiit o dimidia  , quantitatem  ignotam  exhibebit . 

COMPOSITIO. 


REdla  quidem  A B fit  aggregatum  quatuor  laterum 
continue  proportionalium  ; redia  vero  AC  pofiit 
aggregatum  quadratorum  ab  extremis ; fuper  A B de- 
feriptus  fit  femicirculus,in  quo  fit  aptata  prxdi&jAC;dti- 
flaquc  CB:  cadat  deinde  C 1 perpendicularis  ad  AB;pro- 
trahatur  A B ari  D , vt  h D fit  tertia  pars  ipfius  A I ; mox 
vero  fumpta  BE  media  proportionali  inter  A B , & trien- 
tem ipfius  IB,  fit  cx  B excitata  perpendicularis;  ccn- 
tro autem  D , intcrunllo  D B , ciefcripto  circulo  B FH, 
agatur  E D vfquc  ad  H , occurrens  circuli  peripherix  in_. 
punitis  F , & H : fadlumquc  erit  quod  Porifina  iubet ; fi- 
quidem  triangula  A C B , & AC  I fimt  • xquiangula , atque  fimilia , ac  ob  id  vt  A B ad  a t. flati. 
A C > ita  erit  g A C ad  A 1 ; ergo  rediangulum  B A I aquabitur  > quadrato  AC;  At  vero  e Jj fffi, 
fifiatvt  tripla  A B ad  A B,ita  AI  ad  aliam  B D.fatSa  ent  applicatio  rcdlanguli  B A I ad  tri-  y 
piam  A h,&  ortiua  magnitudo  erit  Bl),vt  itaque  AB  triens  eft  triplx  AB.fic  ortiua  magni-t 
tudo  BD  trids  cft  ipfius  A licum  igitur  BD  facfta  fit  triens  ipfius  AI,hxc  ipfa  erit  ortiua  ma- 
gnitudo iam  dien,- fumendo  igitur  huiufmodi  trientem, perinde  cft  ac  rediangulum  BAI  ap- 
plicafle ad  triplaip  A B,fcu  feci  (Te , vt  triplum  aggregati  laterum  ad  redtam,  qux  poteft  &c. 

Non  diftimifi  ratiocinio  demonftrabimus  rediangulum  ABI  aquari  quadratoCB, 
quod  cft  differentia  jntpr  quadratum  A B , fummx  omnium  laterum,  & quadratum  AC 
aggregatum  quadratorum  ab  extremis ; at  verd  fi  fiat  vt  tripla  A B , ad  A B , ita  rediangu- 
lum A B I ad  aliud,  nempe  rediangulum  fub  A B,  & triente  BI  erit  huiufmodi  redtangulum 
ortiua  magnitudo  cx  applicatione  folidi  fub  rcdlangulo  A B I in  A B , ad  triplam  AB;  cft 
autem  rediangulum  ex  A BI,  & triente  B Itriens  redlanguli  ABI,  leu  quod  idem  cft  qua- 
dratum redlx  B E medix  proportionalis  inter  AB,  &trienremBI;  perinde  igitur  eftfu- 
mere  B E mediam  proportionalem  inter  A B , & trientem  B I , ac  folidum  fub  rcdlangulo 
A B I , in  A B,  applicafle  ad  triplam  A B ; feu  fcjifle,  vt  triplum  aggregati  laterum , ad  latus 
ipfum , ita  differentia  quadratorum  &c.Deinde  vero  quadratum  B E additum  fuit  quadraro 
B , fadlumque  fuit  quadratum  D E , cuius  latus  D E multatum  F D , nempe  dimidio  F H 


exhibuit  F E . 

Supcreft  itaque demonftradum  redlam  F E fore  mediarum  duarum  aggregatum  conti- 
nue proportionalium  e quibus  omnibus  aggregatum  fit  data  A B ; & aggregatum  quadra- 
torum ab  extremis  fit  quadratum  A C . 

Effcdtioncra  hanc  dcmoriftrauit  Bily  oftendendo  mediarum  fummam  non  pofic  effc_, 
minorem  quam  F E , vt  F K , neque  maiorem , vt  F L . JtmJSi!,. 

foliittMtn  (e. 

Exponitur  vtrmrpiMTiai } J}u  Subftdiaria  Coefficicns  quantitas , quam 
Autlor  admuemt , (<ff  quam  adhibere  confutuit . 

Suifiii, 


parui  icite 
/lendi  pottfl . 


Mirum  eft , quantam  vtilitatem  afferat  ea , de  qua  loquimur , quantitas  a nobis  excogi- 
tata ; cius  enim  beneficio  feliciter  analyfis  intra  planorum  fines  inftituitur , quos  alioquin 
omnino  prxtcrgrefla  fuiffet ; eft  porro  quantitas  prxdidla , qux  affumitur,  vt  eius  dudlu  ,• 
in  aliam  datam  quantitatem , fiat  planum  xquale  dato ; perinde  enim  cft , ac  planum  hoc 
ad  datam  quantitatem  applicafle , & ortiuam  magnitudinem  aflumpfifle . hoc  autem  arti- 
ficio , vitatur  multiplicatio , vnde  quantitatum  afcenfus  ad  altos  gradus ; ac  ob  id  in  analo- 
gifmo  licet  perfiftere , donec  accerfito  parabolifmo , in  fimplicioribus  magnitudinibus 
analogifmo  fadio , ad  xqualitatem  inter  plana  deuentum  fit , cuius  explicatione  quantitas 
ignota  pcrfpeftafiat. 

L1I  a ' pro-  ~ 


/ 
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Prehlem» . 


T>jtus  fit  c mulus  A *£,&  in  eo quaratur  punctum  A,  i tu  confi  nutum  vr  linea  ai  ipfiper 
centrum  D , ud  alteram  vfque  partem  puta  C , duo  puttCla  dcfignct  A,C,  a qutiut  ad  puaChcm 
datum  G , dnila  reila  G A ,G  D ,C  C,Jint  proportionales , 


rroblcma  iftud  iucundum  admodum , vt  vides.  nobis  Florentiam  trartfmilTum  Ant- 
,jcrpia  refoluendum  cumalijs  quibttfdam  fuit ; & quidem  non  nili 
paucis  diebus , proponenti  fatisfecimus ; 

, In  primis  illud  eft  aduertendum  , nimirum  triplicem  pofic  dari 
"!  clfuul ; nani , vdD  G,  potentia  eft  fcfquialtcra  ad  A D , vel  ma- 
iorem , vel  minorem  rationem  habet  ;in  primo  quidem  cafu , reiSa 
G D , tangit  circulum  in  A .cadens ad  redtos  angulos  fuper  A C;  in 
fecundo  eft  in  clinata , ad  partes  excernas ; in  tertio , ad  panes  inter- 
nas. 

In  primo  igitur  cafu  fatis  erit  ex  pundloG,  ducere  tangenten- 
friaaa  («/*<  tem  circulum  in  A ; ex  A per  D ducere  A C . itemque  G D , G C . 
ri/Houar . eruntenjmGA,  GD.GC.  in  continua  ratione . SienitnGD, 
quadrarum  eft  in  lexquialtera  ratione  arhquadratum  A D , fi  qua- 
dratum A D valet  2 , quadratum  G D valebit  j , quadratum  AC 
valebit  8 , & quadratum  G A valebit  i ; quoniam  vero  quadratum 
A C valet  8 , quadrarum  G A valet  i , quadratum  GC  valebit  9 j 
itaque  q uadrata  ipfarum  G C > G D , G A , erunt  propon  ionalne. ; 
eft  enim  G C potentia  nonupIaG  A ; ergo  tripla  magnitudine . Et 
quoniam  G B tripla  eft  potentia  G A ergo  G D potentia  ad  G A , 
vc  GC  potentia  ad  GD;  ergo  GC  ad  G A magnitudine  vtGC  ad  GB  potentia;  ergo 
-G  C,  G B ,G  A erunt  proportionales . 


Juxta primam pofitionem  Secundi  Cafus . 
RESOLVTIO  L 


HAftcnus  de  pri- 
mo cafu;  ad  fe- 
cundum quod  attinet; 
cumfcilicet  redta  ca- 
dens cx  pundto  G 
perpendicularis  fuper 
diametru  A C,  vtrin- 
queprotradiam ; pro- 
cedendum . vt  htc  a 
latere  . Supponatur 
iam  fadiam  . Quo- 
niam igitur  G A , G 
D . G C,  funt  propor- 
tionales , etiam  & ca- 
rum quadrata  pro- 
portionalia erunt.  In- 
telligatur  ,cx  pundto 
G cadens  perpendi- 
cularis fuper  diame- 
trum A C vtrinquej 
protradla , & quidem 
m fecundo  cafu.vt  di- 


» d—b— a 


d-b-a 

AD=  b. 

— — — — 

ACa  2 b. 

— dat{*ba>jta' 

FBfcuGB-4 

— bd»J<b*+J*ba 

FH=a  2 d 

d*  — bd  — da 

FA=  d-b. 

d’— * bd  — 2da»Jtb‘ »{*  abayfi-a' 

F E—  a 
EDa  d-a. 
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EAa d — b—  a 
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ECa  d*ftb-a 

dtjtb  — a 

EHa  ad— a 

d 4-b  — a 

— da  — baijta' 

4>b  dtft  b*  — ba 

d“  4*  b d — d a 
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1 li- 

ccbamus 
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tebamus  huiufmodi  perpendicularis,  cadet  extra  circu- 
lum , fa&a  vero  politione , vt  a latere  cernitur,  iuxtahanc 
politionem  E A eft  d — b — a , eius  quadratum  erit  d1  — a b 
d—  a d a b*  f i b a f a‘,  cui  fi  addideris  quadratum  per- 
pendicularis G E nemp£  re&angulum  F E H , quod  eft  a d 
a — a* , proueniet  d'  — 2 b d f b'  f 2 b a , quadratum  ex  A 
G,-  AtEC  cdm  fit  d f b — a,  eius  quadratum  eft  d’f  a b 
d — j d a f b'  — 2 b a f a' , cui  fi  addideris  1 d a — a* , 


d'  4* J b d b’  --  2 b a quadratum  G C 

d*  — a b d 4-  b*  tjt  2 b a quadratum  G A 

2 bd‘at4b’datab’a  — 4b*  a* 
tjt  b*  d'  t{t  1 b’  d f b*  — a b'  a . 
bd'  — 4b'd‘  — a b' d f4b'd  a. 
d*tjtabd'tb'd*- a bd’a 

d*  — a b*  d'  f 8 b'  d a f b*  — 4 b'  a'  =:  d* 
d^  tj*  8 b’  d a f b*  d*  f a b’  d*  f 4 b'  a’ . 

8b’dafb‘=s  ib*d' f4b’a‘ 

8 b’ da  — 4b'a‘=  2b*d’—  b’ 

Jda—  43’=:  ad*  — b* 
ada  — a’= 

a: 

nerrtpt  quadratum  perpendicularis  E G , prouenietd’tabdtb*— ab  a,  pro  quadrat» 
ipfius  GC , ergo  triabate  quadrata  d'  - * b d f b*  f a b a ; d‘ ; d*  f a b d f b’  — a b a,  erunt 
proportionalia ; ergo  faSum  fub  extremis  aquabitur  quadrato  medij,-  itaque  d*  - a b'  d‘  f 
i^dafb' -- 4 b*a‘,  aquabitur  d*,  & operando  fecundum  Artem , reperiemus  tandem 
a da—  assequaris  d-  — -J  b' , cuius  aquationis  radix  eft  d-JkCd*--^*;)—  a. 

Hatc  tamen  Analy fis  vtpote,  qua:  alcendit  ad  quantitates  imaginarias  viam  non  fup- 
peditat  Analyfta  ad  componendum  idoneam  nifi  opitulante  vfu  vnicacis , de  quo  inGco- 
tnctra  PromOto , cumulate  difputabo  , 

Praftat  igitur  hanc  aliam  inire  viam . Ijfdcm  enim  fuppofitis;  cum  quadratum  G C,fit 
d’f  i bd  f D*  — a b a ,& quadratum  G A fit  d‘~  a b df  b‘  f a ba;  ergo  vt  d*f  a bd  f b* 

— 2 b a , ad  d> , ita  d’  ad  d’  - - 2 b d f b’  f a b a ; ergo  diuidendo  vta  bd  f b‘  — a ba,  add‘,  . 
ita  2 b d — b — 2 b a , ad  d*  — 2 b d f b1  f 2 b a;  & permutando,  vta  bd  f b*  — 2 ba,  adi 
t>d~  b’  — ba,itad',add*-  abdf  b*f  a b a ;&  rurfus  diuidendo , vt  2 b',  ad  2 bd  — b‘ 

— ab  a,  ita  2 b d -b*  - 2 b a ,add‘-  2 bdf  b’  f a ba  i fiat  autem  vt  b,add,  ita  d,  ad  r, 

hic  aurem  eft  quantitas , quam  cocfficientcm  fubfidiariam  appello  ,•  erit  enim  r quantitas  & nm  */«, . 
coclficiens  fobfidiaria vnde  b r, aquabitur  d* ; quare  vt  2 b* , ad  2 b d—  b‘  — 2 b a , ita  2 b 
d — b’--iba,  ad  br  — abdf  b' faba.  Fadto  igitur  Parabolifmo  per  omnium  applica- 
tionem ad  magnitudinemb,  erit  vt  2 b,ad  2 d — b— 11,  ita  ad -b  — a a , adr-2df 
bf  a a;  ergo  fadlu  lub  extremis  aquabitur  fatfto  fub  medijs;protnde4d*~4bd  — 8<fat 
b’  f 4 b a f 4 a' aquabitur  abr  — 4bdfab*t4b  a;Vtrinqifublatis  f 4b  a,  & additis-  - 4 
b diremancbit  4d‘  - 8 d a f b'  f 4 a’  = 2brfab  'ivtrinquc  fublato  b“ , remanebit  4 d*  — 

8 d a f 4 a’,  quod  aquabitur  2 b r f b* ; & rurfus  per  antitbefin  4d*-2br— b’,  aquabitur 
8 da— 4 a*  ,feuquodidcmcft8da-4a‘aquabitur4d*  - a br-b' ; fcd  2 b r aquatur 
a d* , cum  b r aquetur  fimplo  d‘ ; ergo  per  interpretationem  4 d*  — 2 b r , idem  erit  quod  2 
d- , qUated da  — 4 a’ aquabitur  ad*  - b’;  diuifis omnibus  per4»  2 da-a' aquabitur^ 
d>-ib’;vnde  d - Jji  ( d'  ) aquabitur  a.  Hinc. 
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2*  quodrote reflo F ZJ .fkbtrekutur -t  different  io inter  duplum  quudratum  FD,  &q»o, 
droptm  A D , rc fidat  vero  lotus  fubtrohontr  ex  p D , quod  enim  remonet , erit  oqutlis  qiiontt' 
toti  qttefito  f E . dotur  igitur  / £ quufitu . *’  - 

Fiat , vc  A D , ad  F D , ita  FJD  ad  aliam  Y . 

1.  COMPOSITIO. 

Flat  I K squalis  A D , 5c  exponatur  N O atqualis  ipli  F D , & ex  quadrato  ipfius  N O 
intclligatur  fubtraftum  quadratum  L M,  quod  eft  aequale  quarta;  parti  differentis  in- 
ter quadratum  duplum  N Q , & quadratum  I k irefiduum  vero  fit  quadratum , cuius(Iatus 
Q.O.- 

Dico  N QcfTe  quantitatem  qusfitam adeo  vt  fi  in  fu- 
periori  figura  ex  F D fubtrahatur  FE  squalis  ipii  NQj 
& centro  D,  inreruallo  D E deferibatur  circulus  & ex 

punfto  G , cadat  G E tangens  eundem , & per  punita  E , ~ 

& D agatur  F H occurrens  circunferentix  circuli  ABC*'  Q.  O P 

in  punitis  A , &C,  &ex his  ducantur  A G,  CG,  &exDipfa!)G,  fintAG,  CG,D 
G in  continua  ratione . 

Protrahatur  N O in  P , vt  O P ; fit  squalis  NO 

Quoniam  igitur  N P diuifa  eft  bifariam  in  O , & non  bifariam  in  Q^-  ergo  reftangulumP 
QN,  plus  quadrato  QO  aquabitur  quadrato  N Otvtrinque  fubtrafto  quadrato  Qp ; ergo 
reftangulum  F QN  squabitur  quadrato  N O , minus  quadrato  QO.  Sed  quadratum  N 
O , minus  quadrato  QO , squale  eil  quadrato  I.  M ex  conftruftione ; ergo  rediangulunu. 
1’  QN  squabitur  quadrato  LM  ; fed  reftangulum  PQN  xqualeeft  reftangulo  P N Q, 
in  ituis  quadrato  QN ; ergo  reftangulum  PN  Qminus  quadrato  QN  squabitur  quadra- 
bo'!. M;  fed  quadrattimLM  squale  eflquarts  parti  differentis  inter  duplum  quadratum 
O i & quadrarum  I K s ergo  reftangulum  P N Qminus  quadrato  N Qsquabitur  quarts 
jpartl  differentis  inter  duplum  quadratum  N O , & quadratum  I K ; hoc  eft  squabitur  di- 
midio quadrati  NO,  m:nus  quarta  parte  quadrati  ipfiusIK.  Sed  rcftanguiiun.  PNQ 
idem  dt  quod  duplum  reftangulum  O N Q;  ergo  duplum  reftangulum  O N Qminus  qua. 
drato  N Qsquabitur  dimidio  quadrati  N O > minus  quarta  parte  quadrati  I K ; omnilsuf. 
que  duftism  4;  oftuplum  reftangulum  O N Qminus  q uadruplo  quadrato  N Qsquabirat 
duplo  quadrato  N O , minus  quadrato  IX.  Et  quoniam  faftum  fuit  vt  A D in  (uperiori  fi- 
gura , hoc  eft  I K ad  N O , ita  N O ad  aliam  Y , erit  produftum  ex  Y in  I K squale  qua- 
drato N O ; vt  igitur  fimplum  eftsquale  fimplo , ita  duplum  duplo ; propterea  duplum  rc- 
ftangulumfublK,  &Y , squabitur  duplo  quadrato  NO,-  quare  quadruplum  quadra- 
tum N O , minus  duplo  rcftangnlo  fub  I K , & Y , idem  erir  quod  duplum  quadratum  NO; 
quare  oftuplum  reftangulum  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Qsquabitur  quadru- 
plo quadrato  N O , minus  duplo  reftangulo  cxl  K inY,  minus  quadrato  IK,  feuquod 
idem  eft  quadruplum  quadratum  NO,  minus  duplo  reftangulo  ablKinY,  minus  qua- 
dratol  K squabitur  oftuplo  reftangulo  O N Qminus  quadruplo  quadrato  N Q.  Et  rur- 
rurfus  per  antithefin  quadruplumquad ratum  O N,  minus  oftuplo  reftangulo  O N Q , plui 
quadruplo  quadrato  N Q,  squabitur  duplo  reftangulo  ab  I K in  Y , plus  quadrato  I K i 
vtrinque  addito  quadrato  I K ; & quadruplum  quadratum  O N , minus  oftuplo  reftangUr 
to  O N Qj  plus  quadrato  I K.plus  quadruplo  quadrato  N Qsquabitur  duplo  reftangulo 
ab  I K in  Y , plus  duplo  quadrato  I K ; vtrinque  addito  quadruplo  reftangulo  fub  I x in  N 
Q,  & fubtrac.quadruplo  reftangulo  fub  1 K & O N,&  quadruplum  quad.  0 N, minus  qua. 
drupIoreftanguIoablKinON,  minus  oftuplo  reftangulo  ONQ,  plus  quadrato  IK', 
Vita  cum  quadruplo  reftangulo  ab  I K in  N Qplus  quadruplo  quadrato  N Qsquabitur 
duplo  reftangulo  ab  IK  inY,  minus  quadruplo  reftangulo  ablK  inON,  plus  dupli 
quadrato  I K , plus  quadruplo  reftangulo  ab  I K in  N Q-  ergo  erit  vt  dupla  I K ad  daplank 
O N,  minus  IK,  minus  dupla  NQ,  itaduplaON,  minus  IK,  minus  dupiaNQad  Y, 

minus 


Digitized  by  Google 


DF.  RESOL.  ET  COMP.  MATHEM  AT.' LIB.  II.  47  i 

minus  dupla  O N,  plus  I K plus  dupla N Qi  omnibufque  dudlis  inlK,  erit  vt  duplum  qua- 
dratum I K , ad  duplum  rcdlangulum  ex  I K in  O N , minus  quadrato  I K,  minus  duplo  re- 
dlangulo ex  I K > in  NQ,  ita  duplum  rcdlangulum  ex  I K in  ON , minus  quadrato!  K , mi- 
nus duplo  redlangulo  cx  I K in  N Q.,  ad  rcdlangulum  ex  IK  in  Y , minus  duplo  redlangulo 
ex  IKin  ON , plus  quadrato IK.vna  cum  duplo  redtangulo  cx  IKinNQ^-  loco  autem- 
redlanguli  cx  I K in  Y , fubrtituatur  ei  aquale  quadratum  O N ; ergo  vt  duplum  quadra. 
tumlK,  ad  duplum  rcdtangulnm  cx  I K in  O N , minus  quadrato  IK,  minus  duplo  re- 
dianguloex  I K in  N Q_,  ita  duplum  rcdlangulum  cx  I K in  O N , minus  quadrato  I K , mi. 
nus  duplo  redtangulo  ex  I K inNQadquadratumON,  minus  duplo  redtangulo  cxIK 
in  O N , plusquadrato  1 k , plus  duplo  redlangulo  cx  I K in  N Et  componendo  vt  du- 

plum rcdlangulum  cx  I k in  O N , plus  quadrato  I K , minus  duplo  redtangulo  ex  I K in  N 
Q ad  duplum  i edtangulum  cx  I K in  O N , minus  quadrato  I K,  minus  redtangulo  cx  I K in 
N Q,  ita  quadratum  O N , ad  quadratum  O N,  minus  duplo  redlangulo  cx  I K in  O N.pjus 
quadrato  IK,  plus  duplo  redlangulo  cxIkinNQ_;  & permutando  vt  duplum  rediangu- 
lum  ex  I K in  O N , plus  quadrato  I K , minus  duplo  redtangulo  ex  I K in  N Q,  ad  quadra- 
tum Q N , ita  duplum  rcdlangulum  cx  I k in  O N , minus  quadrato  1 K , minus  duplo  re- 
dlangirlo  cx  I K in  N Q,  ad  quadratum  O N , minus  duplo  redlangulo  ex  I K in  O N , plus 
quadrato  I K plus  duplo  redlangulo  ex  I K in  N Qjt  ergo  componendo  erit  vt  quadratum- 
ON,  plus  duplo  redtangulo  ex  IK  in  ON  plus  quadrato  I K , minus  duplo  redlangulo  cx 
iKinNQ,  ad  quadratum  ON,  ita  quadratum  O N , ad  quadratum  O N , minus  duplo 
redtanguioex  I K in  O N , plus  quadrato  I k , plus  duplo  redlangulo  ex  IK  in  NQ:  hoccft 
vt  quadratum  G C in  fuperiori  figura  ad  quadratum  G D , ita  quadratum  G D ad  quadra- 
tum G A ; loco  enim  ipfius  I K intclligi  debet  A D , vel  D C i quadratum  enim  G C,cum 
F E fadta  fit  squalis  N Q,  idem  eft  quod  quad,  O N vel  D G,  plus  duplo  redlangulo  A D 
F , vel  A O G , fcu  A D H , plus  quadraro  A D , minus  duplo  redtangulo  fub  A l) , & FE; 
quadratum  vero  G A idem  eft  quod  quadratum  DF  , velDG,  minus  duplo  redtangulo 
A D F , vel  A D G , leu  A D H , plus  quadrato  A D , plus  duplo  redtangulo  fub  A D , & 
F E ; quare , & eorum  latera  proportionalia  erunt ; vnde , vt  G C , ad  G O , ita  G D ad  G 
A.  Quod  oportebat  &c,  - ' 


Iitxta  primam  P optionem  , terti]  Ctfut  l 
RESOLVTIO  I. 


IN  pratfenti  autem  tertio  cafu;  fi  politio  fieret , fic 
vt  ignota  quantitas  eflet  F E , vt  in  pratccdcmi, 
incideremus  in  aequationem  a!  tioris  gradus,  & ni- 
mia affe&ionc  laborantem , vntfc  praedat  ipfam  po- 
firionem  inftituere  vt  hic  i latere  cernitur ; luxta- 
fiquidem  hanc  hypothcfin  colligemus  iquationem 
puram , in  qua  (cilicet  a'  aquatur  -M  d‘  + -j  b* , 


GD=  d 

ADvelDCab. 
ACa  i b. 
EDaa, 

A b — a. 
EC=  b*l*a. 

E Ca  pi(d‘— a‘) 


«TAb1—  a b a 
d’  b’  4* » b a 


'ife  b d“  »fn  b'  a — 4 b’  a‘ 
tj»b*if  ^*b‘— 2 b’a 
d*<jtb‘d‘  — 2 bd'a 


d'rft2  b1  d‘ b4  — 4b‘a‘=:  d* 
cftrjra  b‘d'*J«b<=:  d*%2biax 
2 b‘  d‘  4*  b*  =3  4 b‘  a' 

4 b‘  a‘  =3  2 b“  d'  b* 

4a'=3  2d‘<j*b‘ 

»‘=  i b'. 
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CAROU  RENA  L D INII" 

Juxta  fecundam  Pofitiontm  fecundi  cafut , 


RESOLVTIO  I. 

/ 


Quadratum  D E eft  a'  «J«  a b a .j.  b* 

Quadratum  G E eft  d‘  — a b a — b‘  — a* 

Quadratum  G A eft  d'  — » b a — b1 
Quadratum  C E eft  a'  «J-  4 b a 4. 4 b‘ 

Quadratum  G O eft  d“  ifn  b a ij*  3 b- 
Igitur  eft  vt  d‘  <Jn  b a «i«  3 b’ , ad  d' , ita  d’ , ad  d'  — 
a b a - b’  i ergo  produ&um  ab  extremis  atquabitur  qua- 
drato medij ; proinde  fiat  multiplicatio , vt  hic  a latero 
cernitur  1 & produdtum , fcilicet  d<  1 b’  (f  — 4 b'  a’  — 

8 b'  a — 3 b* , srquabitur  d* ; & per  repetitam  antithefini 
& per  parabolifinum  fa&um  ex  applicatione  omnium-, 
ad  b' , & omnibus  diuifis  per  4 , proucniet  aequatio  a‘ 
j b a =i  j d’  — i b’ . St  Hinc  Porifma  &c. 


AD=  b 
DC=  b 
I)G=s  d 
AC=  ab 
AEa  a 


d‘  + a b a «J*  5 *»* 
d’  ~ a b a -•  b* 

— b’d‘—  a b'a  — 3 b' 

— 1 b d'  — 4 b’  a‘  — 6 b'  a . 
d't|t  a bd>  a*Jt  3 b’  d- 

d'*Jtab‘d‘  — 4b'a‘--8b‘a-3b«=:  d* 
d't$t  a b'd‘—  3 b’t=  d'*J*4b,a'<jt8b,a 
ab*d‘~  3b'=a  4b,a'4«8b’a 
4 b1  a‘  *J*  8 b’  a as  a b’  d1  — 3 b' 
4l'tJ(8ba=:  ad'-3b>  \ 
a’  tjt  * b a =-  j d‘  b‘ 


5 C H O L l O N. 

yentm  umetfi  aquatio  hic  fit  ftr  circulum , & lineam  redam  explicabilis , vtfiupra  tra- 
didimus , demtnftratio  tamen  contexi  non  potcjl  repetendo  refolntioms  i csitgis  nifi beneficio 
1 unitatis , qua  de  re  in  meo  Promoto  Geometra  ; quoniam  nimirum fodas  e fi  afcenjus  ad  imae 
ginerin  quantitates , oh  id  opera  pretium  cli  minus falcbrofam  calcare  viam fiquentem . 

I uxta  fecundam  Pofttionem  fecundi  cafus . 

R E S O i V T I O U. 


5. 

Quadratum  D E eft  a'  a b a 4.  b'  ADss  b 

Quadratum  G Eeft  d'- 1 b a — b’  — a*  DCsb 

Quadratum  G A eft  d!  — a b a — b'  -■  DGtsd 

QuadratumCEcfta;.f4ba*J<4b>  ACraabJ 

QuadratumGCeftd‘4*2ba  + 3b‘.  AEaa 


Quo- 
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DE  RESOL.  ET  COMP.  MATHIMAT.  LIB.  II. 

' Quoniam  igitur  eft  vtd*  + a ba| 3 b‘,add',itad’,  ad 
tp~  ba  — b‘,-ergodiuidcndo  vt  a baf  3 b’  ,add‘  ,ita  1 
bafb‘  ,add‘  — 2 bi  - b ; ergo  permutando , vt  1 ba  t 3 
b',ad  1 ba  f b ,itad',  add1.-  2 b a — b‘ ; ergo  diuidendo, 
vt  j b‘ , ad  1 b a t b’ , ita  a b a t b‘ , ad  d’  - - 2 b a — b’ ; fiat 
autem  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r ; ergo  b r , atquabitur  d’ ; cr- 
go  vt  b‘  ,ad  a ba  f b‘  ,ita  t b a t b‘,adbr  - i ba  — b’;cr- 
go  omnibus  applicafs  ad  b , vt  2 b , ad  a a f b , ita  a a t b, 
ad  r—  a a - b ; ergo  faflum  fub  extremis  atquabitur  faflo 
lub  medijs ; quare  2br.-4.ba  — ab‘,  xquabitur  4 a‘  1 4 b a f b' ; & per  antithefin  a b r 
— 4ba  — ; b’ , xquabitur  4 a!  t b a ; ergo  2 b r — 3 b'  — 4 a'  t 8 b a i ergo  a br— a b’=3 
a' t » ba,feua'  f 2 ba  = 7 br  — a b' . Cum  autem  br  xqucturd*,  idem  erit -t  br,  ac  ~ 
d'  Hinc  extrahitur  Radix  iuxta  Artis  prateepta , & ea  quidem  erit 
( b'  t •;  d‘  - - •;  b‘ ) — b = a . feu  erunt  proportionalia 

a 1 1 b . I)t  ( 7 d' — ■J  b' ) ..  a. 

Hinc. 

P 0 R I S U A. 


Ad  quadratum  dimidii  coefficient  is  addatur  ctmf  arationis  homogeneum  ,&  refidui  latus 
multetur  ipfo  dimidio  \ hoc  tjl  ad  ijuadratum  dimidia  hafeos  addatur  differentia  inter  dimi. 
dium  quadratum  recl d data  a punffo  externo  adbifeclionis  pnnUum  hafeos , dr  tres  quartas 
partei  quadrati  dimidrj  eiufdem  ba/eosjsuius  enim  aggregati  latus  multatum  dimidio  hafeos, 
qua  fit  am  Radicem  exhibebit . Seu 

Sumatur  reda , qua  pofft  infernalium , inter  dimidium  quadratum  reCla  i vertice , ad  ba- 
feos  btffeeliouis  puni/ 11  m , <fr  tres  quartas  partes quadrati  e dimidio  hafeos  d"  hoc,  tanquanu-i 
rtil  angulo  fuh  lateribus , dr  baji , t an  quam  differentia  laterum  e tribus  proportionalibus  i re- 
periantur  extrema ; nam  minus  ex  bis  ignotam  quantitatem  exhibebit . 


COMPOSITIO. 


REfla  qux  J vertice  trianguli  ad  bafeos  biffedionis  punflum  data,  fit  Y , faflumquo 
fit  vt  A D ad  Y,ita  Y ad  Z , ita  vt  reflangulum  fub  Z , & A D aquale  fit  quadrato 
Y;  mox  autem  fiat  H,  qux  poffit  differentiam  inter  dimidium  quadratum  ipfiusY,  hoc 
eft  inter  dimidiureflangulu  ex  Z in  h D,  & tres  quartas  partes  quadrati  ipfius  A D ; qua- 
drato autem  H , tanquim  reflangulo  fub  extremis,  &AC  differentia  extremorum  e tri- 
bus lateribus  proportionalibus , reperiantur  extrema  latera  A E,  A B,cx  E , excitetur  refla 
perpendicularis  in  infinitum  , & inter  hanc , & fc  D aptetur  D G xqualis  Y : agantur  A G, 
C G ; Dico  CG , L)  G , A G , cfle  continui  proportionales . 

Quoniam  enim  A C eft  differentia  laterum  E A , A B ; ergo  E A xquabitur  C B;  ergo 
reflangulum  E A B xquabitur  reflangulo  A E C , fed  reflangulum  E A B xqualc  eft  qua- 
drato Hi  ergo  reflangulum  A EC  xquabitur  quadrato  H,-  fed  quadratum  H xqualc  eft 
dimidio  reflangulo  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  AD;  crgorc- 
flangulum  A E C , hoc  eft  quadratum  E A plus  reflangulo  E A Cxquabitur  dimidio  rc- 
diangulo  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D ; feu  quod  idem  eft  di- 
midium reflangulum  ex  A D in  Z , minus  tribus  quartis  partibus  quadrati  a D , xquabi- 
tur quadrato  E A , plus  reflangulo  E A C ; omnibus  autem  quadruplatis,  duplum  reflan- 
gulum  ex  A D in  Z , minus  triplo  quadrato  A D, xquabitur  quadruplo  quadrato  E A, plus 
ofluplo  reflangulo  E A D ; & per  antithefin  duplum  reflangulum  ex  -s  D in  Z , minus 
quadruplo  reflangulo  E A D minus  triplo  quadrato  A D.xquabitur  quadruplo  quadrato 
E A,  plus  reflangulo  E A D;  ergo  duplum  reflangulum  ex  A D in  Z, minus  quadruplo  re- 
dfangulo  E A D , minus  duplo  quadrato  A D , xquabitur  quadruplo  quadrato  E A , plus 
quadruplo  reflangulo  E A D.plus  quadrato  A D ; ergo  reuocata  xqualitate  in  propor- 
tionem, erit.vt  dupla  A D,  ad  duplam  E A .plus  A D , ita  dupla  E A, plus  A D ad  Z , minus 
dupla  E A, minus  A D ; omnibus  autem  duflis  in  A U , erit  vt  duplum  quadratum  A o ad 
duplum  reflangulum  E AD.  plus  quadrato  AD,  ita  duplum  reflangulum  E AD,  plus 

Mmm  qua- 


\ 
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quadrato  A D ad  re&angulS  ex  A D in  Z, minus  duplo  re&angulo  E A D,  r«imts  quadra- 
to \ D;  Et  quoniam  faflum  eft  vt  AD  ad  Y,  ita  Y ,adZ,  ac  proptcrea  rcfi  angulum  ex 
A D in  Z,  squale  cft  quadrato  Y i loco  igitur  rcdUngulicx  A DinZ  fubllituatur  qua- 
dratum Y ; ergo  vt  duplum  quadratum  A D ad  duplum  rc&angulumE  A D,  plus  qua. 
drato  A D , ita  duplum  re&angulum  E A D i plus  quadrato  A D , ad  quadratum  Y , mi- 
nusduplorciSanguloE  AD,  minus  quadrato  A Di  ergo  componendo  vt  duplum  rc- 
* Ctangulum  E A D plus  triplo  quadrato  AD,  ad  duplum  re&angulum  E A D plus  qua- 
drato A D , ita  quadratum  Y , ad  quadratum  Y,  minus  duplo  rc&angulo  E A D , minas 
quadrato  AD;  ergo  permutando  vt  duplum  rcilangulum  E A D , plus  triplo  quadrato 
A D , ad  quadratum  Y , ita  duplum  reiSangulum  E A D , plus  quadrato  A D ad  quadra- 
tum Y , minus  duplo  rcitangulo  EA  D , minus  quadrato  A D ; ergo  componendo  vt  qua- 
dratum Y , plus  duplo  rcAangulo  E A D , plus  triplo  quadrato  A D , ad  quadratum  Y.ita 
quadratum  Y,  ad  quadratum  Y,  minus  duplo  reii  angulo  E A D , minus  quadraro  a l>; 
Elt  cnimG  Sed  quadratum  Y plus  duplo  rc&angulo  E A D , fiue  (impio  E A C,  plus  triplo  quadrato 
Duah?Y  A D , idem  cft  quod  quadratum  G C , & quadratum  Y minus  duplo  reftangulo  E AD, 
qualu  X,  felI  fimp]0  g A C , minus  quadrato  A D , idem  e (i  quod  quadratum  G A ; & quadrarum 
Y eft  idem,  quod  quadratum  G D ; ergo  vt  quadratum  G C ad  quadratum  G D , ita  qua- 
dratum G D , ad  quadratum  G A ; ergo  & eorum  latera  proportionalia  erunt ; quare  vt  G 
C,adGD  ,itaGD,adG  A, 

Jttxtd fecundam  Poftrumem  , terti/  Ctfts  i 
RESOLYTIO  I. 


Quadratum  G E =s  d’— a*  G D~  d 

Quadratum  AE~  b’--tbat|*  a'  AD=b 

Quadratum  G A d'  >$*  b'  - 2 b a ACs  jb. 

Quadratum  CE  =3  b‘  — a ba^-x'  EDs  a 

Quadratum  G Cea  d‘  b'  4.  a ba;  ergo  AE= b— a 

I/.  iuLli.L.  Ji  »1,  .1.  I 


Ytd‘  tb‘t  a b»,add',itad‘,add‘th'  — i ba 


Hirci 


tbAb*— a b * 
d’  b'  4«  1 b a 

tj'-  b d‘  a a b'  a— 4 b’  a’ 

— 2 b'a 

d*tjtb‘  d‘  — a bd' a 

d*)Jt2  b’d‘sftb'~  4b’a'=  d* 

d’<J*2  b'd’4*b«=3  d"lJ^4b‘a, 

a b‘  d'  4.  h‘  = 4 b‘  a* 

4b’a‘=;  2 b‘d‘tj*b' 

4a’=a  2d'j}sb‘ 
a'=  ^d‘4-ib’. 

J>  O R x S M dt. 


Sumatur  dimidium  quedrati  relf*  i vortice  ‘d  pumHum  iifeflimis , <ue  eddatur\  fs«- 
drtti  i dimidie  det*  rcU * . Huius  emm  aggreget!  Ums , tfaefium  redicam  refrejemtaiu . 


Juxta 
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i!  ' 

Juxta  fecundam  PoptioBcm  terti/  cafus . 
RESOLVTIO  II. 


'477 


Quadratum  G E — d1—  a’ 

GD=  d 

QuadratumAE—  b'  — 1 b a sj»  a> 

AD-  b 

Quadratum  GA=  d’  4*  b'  — 2 b a 

AG=a  2 b 

Quadratum  C E =:  b‘  4.  2 b :i  4.  a1 

ED=i 

Quadratum  G C — d‘^b‘4*  aba. 

AE=  b — 

Quoniam  igitur  eft  vt  d"f  b’  T 2 b a , ad  d> , ita  d’ , ad  d'  t b* 

H 

......  *•*  I - i f — » — I — 

~2  ba;ergodiuidendo  vtb*f  2 baad  d\  ita  aha  — b‘ , ad 
d'  f b'  - 2 b a ; & permutando  vt  b‘t»ba,adiba  — b',ita 
d’  ,add’  t b’  — 2 b a ;&  diuidendo  vt  1 b- , ad  2 ba  — b‘  ,ita  2 
b a - b' , ad  d‘  f bf  — » b a ; fiat  vt  b , ad  d , ita  d , ad  r ; ergo  b 
r=  d‘  ,-crgovt  2 b’ , ad  2 b a — b’,  ita  2 ba  — b‘  ,ad  br -fo’  — 
j b a i omnibus  applicatis  ad  b i crmi  vt  2 b , ad  2 a — b , ita  2 
a--bad  rf  b-2  a ; ergo faflum  fub  medijs  aquabitur  faflo 
iub  extremis;  quare  a br  t s b‘  ~ 4bam  4a‘  — 4b  a f b’,cr- 


lui/VAuvui j 4 w * I tu*  TOU  — T **  — ^ u u | w >vt- 

goa  brtb‘-4ba=s  4a*-4ba;ergo»brtb‘=3  42'  jergo-;  br t-j,b‘  as  a' 
Poriima&c. 

COMPOSITIO. 


Hinc 


DAta  fit  A C trianguli  bafis , circuliquc  diameter  & Y refla  quidem  a vertice  ad  bil- 
feflionis  punflum  ipfius  baieos  diuifx bifariam  in  D,  & vt  A D ad  Y,  ira  Y 
fiat  ad  H ; erit  autem  rcflangulum  ex  A D in  H aequale  quadrato  Y;  fumatur  autem  di- 
midium  reflanguli  ex  A D in  H , eique  addatur  quarta  pars  quadrati  A D , aggregati  fu. 
matur  latus , hoc  enim  erit  quod  quaeritur , nimirum  E D . Ex  punfto  igitur  E excitetur 
perpendicularis  inter  quam  & E D aptetur  G D atqualis  Y .•  ducantur  GA,  GC.  Dico 
cfle  vt  GCad  GD , itaG  D >adG  A . ^ 

Quoniam  igitur  E D atqualis  eftreflx  quae  poteft  dimidium  reflanguli  ex  A D inH, 
plus  quarta  partc'quadrati  A D ,-ergo  dimidium  reflanguli  ex  AD  in  H , plus  quarta  par- 
te quadrati  n D tequabitur  quadrato  E D ; ergo  omnibusquadruplatis  duplum  reftangu- 
lumcx  A D in  H plus  quadrato  AD  aquabitur  quadruplo  quadrato  E D ; vtrinque  fub- 
traflo  quadruplo  rcflangulo  ex  A D in  E D.  duplum  rcflangulum  ex  A D in  H.plus  qua- 
drato o D .minus  quadruplo  rcflangulo  ex  A DihE  D .aequabitur  quadruplo  quadrato 
ED , minus  quadruplo  rcflangulo  ex  A D in  E D ; vtrinque  addito  quadrato  A D ; ergo 
duplum  reflangulum  ex  A Diu  II.plus  duplo  quadrato  A D,  minus  quadruplo  reflangu. 
Io  ex  A D in  E D aquabitur  quadruplo  quadrato  E D,  minus  quadruplo  rcflangulo  ex  A 
D in  ED  plus  quadrato  AD;  ergo  vt  dupla  AD  ad  duplam  EDminusAD.icadupla 
E D minus  A D , ad  H plus  A D . minus  dupla  E D t omnibus  autem  duflis  in  A D ; ergo 
vt  duplum  quadratum  A D ad  duplum  reflangulum  ex  A D in  ED,  minus  quadrato  A 
Dd't?  duplum  rcflangulum  ex  AL>  in  EU, minus  quad.ADad  reflangulu  ex  A 1 a in  H.plus 
quad.  A D , minus  duplo  rcftanguloex  D in  E D . Et  quoniam  faflum  eft  vt  A D ad  Y , 
ita  Y ad  H,  atque  adeo  rcflangulum  ex  AD  inH  aquale  eft  quadrato  Y ; fubftitua- 
tur  Y quadratum  loco  reflanguli  ex  A D inH;crgo  vtduplum  quadratum  A D,  ad  du- 
-plum  reflangulum  ex  A D in  E D , minus  quadrato  AD,  ita  duplum  rcflangulum  ex  A 
D in  E D minus  quadrato  AD  ad  quadratum  Y , plus  quadrato  AD,  minus  duplo  re- 
flangulo  ex  A t/  in  E D ; ergo  componendo  vt  duplum  quadrarum  A D , plus  duplo  rc- 
-flangulo  ex  A D in  E D ad  duplum  reflangulum  ex  A D in  E D, minus  quadrato  A D,  ita 
■quadratum  Y ,ad  Y quadratum,  plus  quadrato  A D , minus  duplo  rcflangulo  ex  A Din 
E D ; & permutando  vt  quadratum  A D , plus  duplo  rcflangulo  ex  A D in  E D ad  qua- 
.draruin  Y , ita  duplum  reflangulum  cx  A Din  E D.minus  quadrato  A D , ad  quadrarunt. 

• Y , plus  quadrato  A D minus  duplo  rcflangulo  ex  A D in  E D ; ergo  componendo  vt  qua- 
dratum Y , plus  qpjd,  A D,  plus  duplo  rectangulo  ex  A D in  E D , ad  quadratum  Y , ita 
j ' ‘ Mmm  a qua- 
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quadratum  Y ad  quadratum  Y plus  quadrato  A D minus  duplo  recrangulo  ex  aD  in 

ED.  i . ■>  L 

Eft  autem  quadratum  Y idem  quod  G D quadratum  ,cumG  D facta  fitatqualis  Y ; cr- 
eo vt  G D quadratum , plus  A Dquad.ptas  duplo  rectangtjio  ex  A D in  E D ad  G D qua- 
dratum , ita  G 0 quadratum  ad  G D quadratum,  plus  A D quadrato,  minus  duplo  recran- 
eulo  cxADmED;  ergo  fi;  eorum  latera  proportionalia  erunt;  eft  autem  ipfiusGD 
quadrati , plus  a D quadrato,  plus  duplo  rcctanguloex  A Din  ED,  lams  quidem  G C , 
ipfms vero GD  quadrati  lams  eft  G D,  at  ipfius  GD  quadrati,  plus  AD  quadrato, 
minus  duplo  rectangulo  cx  A D in  E D , latus  eft  G A ; crgovtGC  adGD,  ita  G D , 
adG  A , 

PROBLEMA. 

Datum  Utut  ita  fu  are.  vt  differentia  quadratorum  partium  ad  red  angulum  fub  parti- 
tus  datant  habeat  rationem . 

RESOLVTIO. 

DAtum  fit  latus  diuidendumb;  at  vero  data  fit  proportio  vtrads,feuvr  badd,  & 
oporteat  facere , quod  imperatam  eft . 

Differentia  partium  eflo  a,vt  fumma  partium  fit  b.  quamobrem  b f a erit  duplum  maio* 
ris , & b — a erit  duplum  minoris , quapropter  ipfie  partes  erunt -l  b 1 7 a • & 7 b — 7 a; 
differentia  proinde  quadratorum  ab  ipfis  partibus  erit  b a ; at  vero  rectangulum  fubipfis 
partibus  eft  & eft  atqualc  quadrato  medij , proinde  b a t ad  elfe  debet  vt  b ad  d i* 

ratione  data ; quamobrem  bd  a aquabitur atque  adeo  4bd  a ; aequabitur  b’  — bar; 
omnibus  autem  applicatis  ad  b . Fiet  4 d a a=  b'  — a',  fit  per  antithcfin  40  a f aequabitur 
E1 . qui  quidem  1 quatio  fi  explicetur  5i(4d’tb’)  — ad  .aequabitur  a . Hinc . 


P O R I S M A.. 

Quadruplum  quadratum  termini  pofieriaris  addatur  quadrato  prioris , huius  enim  f*  arma 
radix  multata  duplo  termini  pejlerioris , partium  differentiam  exhibebit  extjiente  earuitdewt 
fnmma  priori  termina  data  ratienis . 

COMPOSITIO. 


Datum  fiflatus  diuidcndumA  B;  Sc ratio  vtr ad 
s.feuvt  AB  ad  B C;  coniungantur  ad  reflos 
angulos,  fic  producatur  B C vfqueadD,  itaurCD, 

B C fint  atquales , centro  autem  D,  inreruallo  D B, 
deferibatur circulus ; conneflatur  AD,  qua: protra- 
hatur ad  peripheriam  in  F , itaur  refla  A F , iecet  pefi- 
pheriam  in  duobus  punflis  E , F , & faflum  erit  quod 
porifma  iubet;  quandoquidem  B D , dupla  eft  ipfius  B 
C ; ob  id  quadratum  B D quadruplum  erit  quadrati  B 
C ; at  vero  quadratum  B D additur  quadrato  A Bjfitquequadratum  AD  acuius  late, 
re  A D fubtrahitur  E D ; hoc  eft  dupla  B C S:  remanet  A E , Dico  ipfanv  A E diflirfrtiM 
tiam  efle  partium  qusGtarum ; habita  vero  differentia  partium  , fit  earundem  A B aggre- 
gato,partes  ipfat  non  latebunt, fubtrafla  enim  AE  feu  A G ex  A B,  refiduum  G B dimdi  de- 
bet bifariam  in  H,  nam  H B vna  cx  ipfis  crir  pars  minor , fic  eadem  pios  ipfa  A E;,  nempe 
reliqua  A H erit  pars  maior . 

Quoniam  enim  A B perpendicularis  eft  ad  B D , circulum  tangit  i ob  id  quadratu at- 
ipfiuseft  aequale  reflanguloF  A E;  feu  quadrato  A E,- plus  reflangulo  A E Fi  libe  eft 
plus  quadruplo  reflangulo  fub  A E , B C ; fcd  quadratum  idem  A B , squafc  eft  quadra- 
to cx 
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te  ex  A E , tanquam  differentia  partium , quarum  fumma  fit  A B ; plus  quadruplo  redan- 
gulo  fub  ipfis  partibus , ergo  quadruplum  redangulum  fub  A E , B C,  squale  erit  quadru- 
plo redangulo  lub  ipfis  partibus,  ergo  fimplum  redangulum  fub  A E , B C,  squabitur  rc- 
ctangulo  fub  ipfis  partibus,-  fedob  communem  altitudinem  AE,  vt  AB , ad  11  C,  ita  rc- 
d angulum  B A E , ad  redangulum  fub  A E , B C redangulum  vero  fub  B A , aggregato 
partium,  & A E differentia  carundem  , aequale  cft  inrcruailo  quadratorum  ipfarum  par- 
tium , vt  mox  conflabit ; ergo  vt  A B ad  B C ,ita  interuallmn  quadratorum  ipfarum  par- 
tium , ad  rcdangulum  fub  partibus,  hoc  cfl  ita  rcctangulum  B A G , feu  cinteruallum  qua- 
dratorum partium  A H , H B , ad  rcctangulum  a H B fub  ipfis  partibus . Uiuifimus  igitur 
datum  latus  A B &c.  Qupd  facere  oportebat . 


Lemma  . 


AEC 


f 

K 

L 

i 

| 

!■ 

Lh 

i 

/~\  Vod  autem  fuperius  afTumpfimus , ni- 
mirum  rcdangulum  fub  A E diffe- 
rentia  partium , & B A carun- 
dem fumma  squerur  intcruallo  quadrato- 
rum ab  ipfis  partibus  facili  quidem  often- 
demus , fi  per  panes  nos  intclligimus  extre- 
mas lineas  ex  tribus  in  continua  ratione., 
quarum  media  fit  differentia  carundem.Sint 
A , B , C quatuor  latera  proportionalia , & 

K U , squalis  C , at  K N aequalis  A , aggre- 
gatum fit  D N . feda  K D , in  G vt  G K , fit 
squalis  K N . erit  G D differentia  panium-, 
conftituto  redangulo  I jNPF  fub  aggregato 
l»N;  & D F,  latere  maiori, per  K agatur  K M 
parallela ipfi  DF  vel  NP  lecta  NP  in Oqus 

fit  squalis  K N.  per  O agatur  O E parallela  ipfi  D N vel  P F.fecans  K M ift  L & per  G ag£ 
fur  GI  parallela  &fc;  fecans  OEinH ; redangulum  E P . continetur  fub  aggregato  extre- 
morum atque  adeo  fub  aggregatopartium , & fiib  E F differentia  earundem  partium  i te- 
qualc  cft  quadrato  E I plus  rectiangulo  H M vna  cum  reda  ngulo  L P feu  D H,  conflat  att- 
femquadratum  EIplusredanguksH  Mvna cum redangulo  DH , effe interuallum qu*- 
diatorum  l>  M , G L , Cau  K O , fcilicer  d partibus . 

S C H O L I O N. 

Elegantius  ita  alicui  videbitur. 

Propo  filum  fit  Utut  diuidendum  b ; (f  rutiO , quem  betere  debet  b. 

teli  an  gelum  fub  partibus, ad  deferentium  quadrat. ex  i) (dem  fit  vt  r 
M*.  Sit  tum  futium  udet  vt  furs  vnu  fit  u , utia  erit  b— ut  reltun- 
fatem  fui  partibus  est  be  — ut  differentia  vere  quadratorum  ufter- 
nbiaejlb  — 2 b utqmntum  uetemefivtr  udtnabx—a'  udb'--tb  u\eH  uutemvfr  udtitu 
tp  ud  S fini  media  fit  inter  r&  t;  ergo  vt  r'  ud  s\ieu  bu  — u'ud  b’  — 2 b u 1 quare  vf  rudi,  itu 
Jjtpbd—ar  Jud^Ci— 2 b u)  fiet  ututm  r media  frefehrttonehs  interduus  magnitudines  t ef 
l ude 0 tumeo  vt  quadratum  ex  lc  fugeret  quadratum  ex  l hee  interealle  nimirum  s quadni- 
te  ex  s fed  rem  non  abfttluit  . 

, V 'v  \ J v •>  v ..  ‘i 

PROBLEMA. 

Outnm  lutus  AB  bifarium  diuifum  in  C , fit  iniunlfum  iterum  Hlud  diuidere  isrD,  bsttr 
C,B  ,yt  rell  ungulum  A BD  ,ud  rcCi  angulum  A DC,  plus  rtll angulo  ex  A B,inC  D , fit  tn~ 
rui  tone  datu . 

-Data quidem  fit  ratio  AB  ad  Xi  < 


b- 


RESO- 
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RESOLVTIO  i 

VVIgus  Algebriftarum  hunc  in  modum  propo-  X 

fiti  Problematis  Analyfin  inftitueret ; re&a  “ — 

A Bfit  a b , ita  vtcam  ACquamBCfitb;  at  vero  

CDfit  a,  vndc  D Bfitb— a,&  AD;fit  b+|«ta;re-  A C D B 

itangulum  A B D erit  i b’  — » b a , reflangulum^ 

A D C erit  b a a’  & rc&nngulum  ex  A B in  C D erit  tbaj  atque  adeo  horum  aggre- 
gatum erit  3 b a *f*  a‘;fi  itaque  X dicatur  r.erit  vt  i b ad  r.ita  a b‘  - -ab  a, ad  3 b a a’;Ita- 
que  multiplicatis  extremis  ac  medijs  ab’r  — 2bra  iquahitur  6 b’  a i b a’  i & per  an- 
tithclin  jba'  4>db'a42  br  a .aquabitur  > b’  r . Inftituroparabolifmo  per  applicatio- 
nem omnium  ad  d , & rurfus  omnibus  diuifis  per  a , pcrucnitur  ad  aquationem , cuius  ra- 
dix extrahitur  lecundum  Artem . 

Harc  autem  rcfolutionis  ratio  in  Geometricis  quidem  nimis  onerofa  eft , & Arithmeticis 
potius , quam  Geometricis,  accomodata  i fiquidem  non  licet  inhatrere  veftigijs  Analyfcos 
in  componendo, nili  quifpiatn  adfcifcat  vel  vnitatem  in  Geometria , vel  demonftrationem 
contaxerc  per  comparationem  (olidorum  velit;  itaque  longi  quidem  elegantius  Proble- 
ma refoluqtur  & componetur  ad  cum , qui  liquitur  modum . 

RESOLVTIO  II, 

RE&aABfitsb,  adeovt  tam  AB,  quam  A X 

C fit  b ; at  vero  C D efto  a : vnde  D B erit  b — — 

r-  a , vt  A D erit  b a ,•  rcitangulum  A B D erit  a 

b1  — lba5atver6reaanguIumAOCc^itbata■,  A C D B 

cui  quidem  addito  re&angulo  ex  A B in  C D,  nem- 
pe 2 b a , fiet  aggregatum  3 b a -sj<  a’ , ad  quod  ab’—  a b a , nempe  reSangulum  A B D 
debeat  cfle  vt  s b.adr . 

...Qyoniam  igitur  eft  vt  1 bad r ,ita  s b‘  — 1 ba,ad  3 ba)J*a‘,fed  3 b a 4*  a’  arquale  eft 
red(aRgulo  ex  3 b 41  a , in  a ergo , vt  a b , ad  r , ita  a b'  — 1 b a , ad  re&angulum  ex  3 b 
jjs  a( ii'a i &li|bduplatis antecedentibus eritvtb,  adr,  itab'  — ba,  ad rectangulumex 
3 b 4»  i»  sJb  a i W vt  b 1 ad  r , ita  eft  b‘—  b a , ad  b r — r a ; ergo  rc&angulum  ex  3 b + a , 
in  a, aquabitur rcftangulobr  -r  a;  quamobrem  erit  vt  3 b-J-a,  adr,  itab  — a,  adaj 
ergo  componendo  erit  vt  3 b *}*  r >$■  a , ad  r , ita  b , ad  a . 

Eo  autem  dcdufla  res  eft , vt  dator  b rc&atigqio  fub  lateribus , & 3 b *J»r , differentia 
extremorum , reperiantur  extrema  latera . Hinc . 

, / o jt  1 5 m >; 

Ke feriatur  rc&a fex  qui  ait  er  a ad  lineam  dilidendam , cui  addatur  terminus  alter  ratian.it , 
(j-boi  aggregate  tanquam  differentia  extremorum  data , dat  eque  re  8 angule  fub  dimidie  line 4 
dilidenda , Qr  altera  rationis  extreme , referiantur  extrema,  minus  enim  ex  t renent»  quefitam 
radicem  rcprafentabtt , 

, Vides  enim  in  refolutione , extremarum  differentiam  effe  3 b t r datam , at  rc&angu- 

iurofubr&hnotum  cfle-  .. 


COMPOSITIO. 


Sit  data  reAa  A B diuifa  bifariam  iii  C oporteat 
ilJaroitcrumdiuidcreinD,  ita  vt  redtingu- 
Jum  A BD  ad  aggregatum rcdtangulorum , quo- 
jum vrium  A D C , aliud  Vero  ex  A B in  C D , ra- 
tionem habeat , vrAB  ad  X. Fiat  re<2a K potens 
rcftangulum  fub  A C , vel  C B , & X , & hac  tan- 
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fiam  media  trium  proportionalium  .quarum extremi  differant  per  triplam  A C , plus  X, 
«periantur  extremi , quarum  minor  iit  Y ; maior  enim  erit  tripla  A C plus  X.plus  Y.Fiat 
C D in  legmento  A B iqualis  Y . 

Quoniam  igitur  cft  vt  tripla  A C plus  X , plus  Y , ad  K , ita  K ad  Y j at  vero  1C  potefl  cx 
conftrudlionc  redtangulum  fub  A C , & X ; ergo  erit  vt  tripla  A C plus  X . plus  Y ad  X.ita 
AC  ad  Y ; ergo  diuidendo  erit  vt  tripla  A C plus  Y,  ad  X,  ita  A C minus  Y,  ad  Y ; ergo 
faftum  fub  extremis  iquabitur  fadfo  fub  medijs;  quamobrem  redtangulum  fub  tripla  AC, 
plus  Y , & Y , iquabitur  rcdtangulo  fub  A C , minus  Y,  & X ; fed  vt  A C ad  X , ita  efl  A 
C quadratum  minus  rediangulo  fub  A C , & Y , ad  redtangulum  fub  A C,  & X , minus  rc- 
flangulo  fub  X , & Y ; ergo  vt  A C ad  X , ita  erit  A C quadratum  minus  rcctangulo  fub 
A C , & V , ad  redtangulum  fub  tripla  A C , & Y , in  eandem  Y ; & duplatis  antecedenti- 
bus erit  vt  dupla  A C ad  X , ita  duplum  quadratum  A C , minus  duplo  rediangulo  ex  A C 
in  Y , ad  redtangulum  cx  tripla  A C , plus  Y , in  Y ; fed  redtangulum  ex  tripla  A C in  Y , 
plus  quadrato  ipfius  Y , idem  cft  quod  redtangulum  fub  tripla  A C,  plus  Y,  in  Yj  ergo 
erit,  vt  dupla  AC  ad  X,  ita  duplum  quadratum  AC,  minus  duplo  rediangulo  ex  AC 
in  Y , ad  triplum  redtangulum  ex  A C in  Y , minus  quadrato  ciufdcm  Y,  hoc  eft  vt  A B ad 
X,  ita  redtangulum  A B D , ad  aggregatum  reftangulorum  quorum  vnum  eft  AD  C, 
aliud  vero  rcSanguIuro  ex  A B in  C D i duplum  enim  quadratum  A C , minus  duplo  re- 
flangulo  ex  A C in  Y , idem  cft  quod  redtangulum  A b D ; redtangulum  vero  ex  A C in 
Y plus  quadrato  ipfius  Y idem  eft  quod  redtangulum  A D C , & redtangulum  duplum  ex 
A > in  Y , idem  eft  quod  redtangulum  fub  A B , & C D : vnde  prididlum  redlangulorum 
aggregatum  erit  idem  quod  redtangulum  A D C , plus  rediangulo  ex  A B in  C D . Vel 
dariiis  fic . 

Sit  expofita  E F iqualis  A C , & protrahatur  ad  partes  E,  in  I , ita  vt  I F , fit  tripla  ipfius 
E F i mox  vero  protrahatur  l F ad  partes  F , ita  vt  F G fit  iqualis  ipfi  X .•  deinde  reperia- 
tur  K , qui  poffit  redtangulum  fub  E F , & X : mox  autem  redta  K tanquam  media , & I G 
unquam  differentia  extremarum  reperiantur extremi  IH  ,G  H . In  redta  vero  H B,  fe- 
tetur C D iqualis  ipfi  GH  ,qui  minor  cft , quam  CB.  Dico  A B fedtam  effc  in  D , vt 
Problema  requirit  ita  vt  redtangulum  A B D ad  redtangulum  ex  A B in  C D.plus  redt an- 
gulo A D C .fitvt  1B,  ad  X. 

Quonia  igitur  eft  vt  I H ad  K ita  K ad  X 

GH;  cft  autem  redlangulumexEF&X  —— 

per  conftrudtionem  iqualc  quadrato  Kr  , , - 

ptopterca  erit  redtangulum  IHGiqua-  A 

|e  rediangulo  cx  X , in  E F ; ergo  erit  vt 
IHadX.itaEFadGH,  hoc  eft  vt  tri- 
pla A C , plusX,  plus  C D , ad  X , ita  A 
C,  vel  CB,  adC  Di  ergo  diuidendo  _ 

erit , vt  tripla  A C , plus  C D,ad  X , ita_ 

AC  vel  CB,  minus  CD,  hoc  eft  DB,  — — 

ad  C D i ergo  redtangulum  cx  tripla  A * 

C , plus  C D , in  C U , iquabitur  re- 

<tangulo  ex  A C , vel  C B in  X , minus  rcctangulo  cx  C D in  X , hoc  cft  rcctangulo  ex  B 
D in  X ; fcd  vt  A C vel  C B , ad  X , ita  cft  C B quadratum,  minus  rcctangulo  B C D , hoc 
eft  rectangulum  C B D,ad  rccrangulum  cx  C B in  X • minus  rcctangulo  ex  C D in  X i hoc 
eft  ad  rectangulum  ex  D B in  X i ergo  vt  C B ad  X , ita  C B quadratum  minus  rcctangulo 
B C D , hoc  cft  rectangulu  m C B Djd  rectangulum  ex  tripla  A C,plus  C D in  d Di  ergo 
(lupiatis  antecedentibus,  vt  dupla  C B,  hoc  eft  A B ad  X . ita  duplum  quadratum  C B , mi- 
nus duplo  rcctangulo  B C D , hoc  eft  duplum  rectangulum  > B D , hoc  eft  fimplum  re- 
ctangulum A B D,  ad  rectangulum  cx  tripla  A C , plus  C D in  C D i fed  triplum  rectan- 
gulum B G D , plus  quadraro  C D , hoc  eft  rectangulum  fub  A B in  C D , vna  cum  rc- 
ctangulo  A D C,  iqualc  cft  rcctangulo  cx  tripla  A C plus  C D , in  C D ergo  vt  a B ad 
X i ua  rectangulum  A B D , ad  rectangulum  cx  A B , in  C D,vna  cum  rectangulo  A D C . 
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Quoniam  veri  infinities  continglr,  vt  refolutiones  modo  iam  di&o  per  proporrionaliiT 
procederes  non  dcclinfr  a folidis.vel  plano  planis.-proptcrca  coafii  fumus  Artem  adinueni- 
rc , qua  etiamfi  refolutio  afccndcrir  ad  altiores  gradus , dcmonflrationem  Geometricam 
expedite  contexere  valeamusjdc  quo  in  fequenti  Capite ,j 

„ Ancioris  Noua, , cdtjue  Methodus  Ahftlutifsima  , qua  demonjlrantur  omnium  Pro- 
blematum ejfcciionet  ex  ijs  deducia  Refolutionibut , quarum  'veftigid,  'vel  non 
Itcet  a -vel  non  placet  in  componendo  repetere ; a bi  quod  Algcbricum  efi  ad 
Geometricam traducitur , Caput  X. 


VT  nihil  eft  quod  magis  An.ilyfhrum  ingenia  torferit,  quam  Analyfi  quidem  ad  fi- 
nem perducfta , etfi  ad  altiores  gradus  afeenderit , Efleftionem  a Porifmate  prsefcri- 
S~a  •>.,«;  ptam  Geometrici  demonftrarc,  ijs  neglcftis  veftigijs,  qua:  nos  in  refoluendo  impreffimus; 
jbuJjtmm  irl  fane  nil  magis  expetendum  videtur  quam  artificium  quoddam , quo  id  facile  prxftart» 
■vu.  valeamus;  Et  certi  hucufque  tam  Veteres , quam  Recentiorcs  Analyfta:  quamuis  effectio- 
nes induftriose,&  methodici  comparaucrint,  firmam  tamen, ac  ftabile  dificrendi  rationem 
ad  illas  demonftrandas , videntur  ignoraffc , cum  cafu  potius  in  carum  dcmonftrationibus 
proceflcrint ; Multum  enim  differt , quod  Porifma  pnefcripfit  artificiosi  dcmonflrandum 
lufciperc , vel  non  ita.fed  id  cafu  pra:  itare ; Illud  eft  opus  Artis , hoc  autem  Fortuna: . 

Iuuat  igitur  in  hoc  prefenti  Capite  viam  hanc  aperire,  per  quam  fi  quifpiam  incelferk 
fiet  voti  compos;  de  hoc  tamen  monitum  Lectorem  volumus  quod  duobus  mod is  explica- 
ri polfunt  ea , que  in  Porifmatibus  occurrunt , vel  Arithcmctico  more  dicendo  videlicet; 
Mnumiiit  planum  diuidi  per  latus,  vel  folidum  per  larus  , aut  planum ; vel  magis  Geometrici  dicen- 
mI  os».» . p|anum  applicetur  lateri,  vel  lolidum  lateri;  Aut  plano  fadtis  applicationibus  per 

analogifmos ,;  vt  fi  pianuin  fuerit  quadratnm  dicendo;  fiatvt  latus,  ad  quod  applicatur 
quadratum,  ad  quadrati  latus,  ita  hoc  ad  aliud;  quod  enim  prouenit  erit  magnitudo  ex 
applicatione  ortiua , & fi  planum  fuerit  altera  parte  longins , vt  eft  latus  ad  quod  fit  appli- 
catio , ad  latus  vnum  redtanguli , ita  latus  alterum  ad  aliud ; quod  enim  prouenit  erit  ex 
applicatione  magnitudo  ortiua . 

Illud  idem  de  folidis  fuo  modo  intelligendum . Vt  fi  cubus  fit  applicandus  lateri  propo- 
fito ; fiat  vt  huiufmodi  latus , ad  cubi  latus , ita  eiufdcm  bafis  ad  aliud  planum ; quod  enim 
prouenit  erit  magnitudo  ex  applicatione  ortiua;  fic  fi  fuerit  parallelcpipedum  Scc.  ab  his 
enim  hic  fupcrfedendum,  quonim  iterum  fufiori  calamo  feribendum  dehis  eritinpofte- 
rum,  cum  de  vfu  Veteris  Algcbne  ad  Geometrice  Problemata  refoluenda  tra&auerimus . 
Pnrmonuifle  tamen  ha:c  non  fiiit  abs  re , quoniam  in  proximis  refolutionibusdumfraftio- 
nes  occurrunt  refoluenda:  ad  integras  magnitudines , ha:c  prateognouifle  oportet . 

Totum  autem  Artificium  ineo  pofitum  eft,  vt  cum  nos  non  poflumus  fiftere  intra  pla- 
norum fines  in  refoluendo , fcd  cogimur  ad  folida,  vel  plano  plana  &c.  afeendere , neque 
Analyfis  fuppeditat  nobis  vcftigia,  per  qux  intra  planorum  fines  regrediendo, dcmonftra- 
t»  ti<5nes  > Analyfcos  veftigijs  infiftendo , contexere  valeamus , quod  paflim  contingit , & 

fumfdi  mentem  Artificis  vexat Artificium, inquam,  in  eo  pofitum  eft , vt  quod  Porifma  prarferi- 
h ju  pfit,  tanquam  Theorema  demonftrandum  fufeipiamus  , ad  eum  prorfus  modum , quo  id 
fieri  debere  de  Theorematum  refolutionibus  traftantes , explicuimus . 

Plerunque  vcr6  quod  Porifma  docet,  eft  tantummodd  generale  quoddam  Theorema^; 
tunc  autem  vel  dedudione  ad  incommodum , illud  oftendi  poteft,  quod  erit  Geometri- 
cam effefiionem  demonftraffe  , vel  diredfi beneficio  Analyfcos  idem  oftendere;  fine  id 
Antiqua,  fiuc  Noua  Methodo  perficiatur ; hart  tamen  omnia  idoneis  exemplis  paulo  infra 
nos  explicare  tentabimus . 
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PXOSIEM  A. 

ufiumeu,  UrtlU».  Eiorptan^ 

Jf «/»*/«* tt»  <$•  Ater* f Mefiti,  mdem  Jutum  pUnua  uJfii fient,  prepofitum  rtttoeem  otii-  '• 

Aducrtcndum  porr6  nihil  referre,  numaffumcndum  planum  fit  idem  vtrohiquei  vero 

«mtn  modo  fc  habear,  eadem  perpetuo  fcquitur  Refolutio.  “ 

RESOLVTIO, 

Sltiamfaflum,  & quidem  datum  latus  diui- 
dendum  A B fit  b , ita  vt  quadratum  vnius 
partis,  ipfius , plus  quadrato  datat  reflasC,  qua: 

*t  q , ad  reflangulum  fub  toto  & altera  parte, , 

Plus  quadrato  data:  refla:  P , qua:  fit  n , datans 
habeat  rationem,  vtr,  ads,  fiueexconftruflio- 
bc  vt  a B , ad  E , feu  vt  b,  ad  d . Pars  vna  cfto  a : 
altera  erit  b — a ; quadratum  illius  eft  a' , cui  ad- 
dito q‘,  ficta‘«jt  q*.  Deinde  reflangulum  fub 

a^dfit^q^dcm^fcdebct  a'  * q'  ~adb'*  a^xfn*?*  ’ ^ ^ n*  * vt  auten>  eft  b i 

?*™rfusd  1 + b a =i  + b Sf:  ommbufque applicatis  add;  a’ jtquabimr 
-7--q.  Fiat  vt  d,  ad  b,  ita  b,  ad  f,  deerit  a'  4*  fa=3  fi±ls  Til  Tf 

* a‘*fa’  ^uabitur «*-*•  «•*  «4i«  Wif-eiq)^fs 

P 0 R l s M A. 

quadrat,  ipfius  I k , addatur  D F quadratum , minus  quadrator!  PTem 

sr  *— ipfa  >^.»4*—  r^r^g^as: 


r- 


b-a  B 


Vidt  Jt hirta 

tutHi  . 


EffctSio  Geometri 


ica. 


DAta  fit  refla  AB  diuidendain  punflo,  vt 
quadratum  partis , vna  cum  quadrato  da- 
ta- refla-  C , ad  reflangulum  fub  tota  nimirum» 
« altera  parte , vna  cum  quadrato  datas  reflte  P, 
fy  vt  A B , ad  datam  E . 

Aduertendum  eft  autem,  quod  hic  AB  ref- 
pondet  b in  refolutionc , & A N refpondet  ipfi  a,- 
& refla  C refpondet  ipfi  q , & refla  P refpondet 
reflas  n ; infuper  E refpondet  in  refolutionc» 
ipfi  d . 

- f‘at  autem  vt  E ad  A B , ita  quadratum  reflz 
AB,  vna  cum  quadrato  datas  refla:  P,  ad  qua- 
dratum reflat  D b cx  cius  quadrato  auferatur 
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quadratum  datx  redte  C , vt  reliquum  fit  quadratum  fegmenti  D G . Deinde  fiat  vt  E ad 
AB, ita  A B,  ad  IK,  cuius  dimidiam  HK,  VclHI,  fitfemidiameter  circuli  HILK;  fir- 
que  reftaLM, qux  circulum  tangat  in  punaoL,  xqualis  ftdhipfiDG,  & per  centrum 
H , agatur  M I , occurrens  circuli  circumferentia?  in  K i (ecetur  AB,  in  N , ita  vt  A N , fit 
jrquaiis  N K . Dico  quadratum  A N , plus  quadrato  C,  ad  rccUngulum  a B N,  plus  qua- 
drato P , efle  vt  A B ad  E,  Ducatur  HL, 

PROPOSITIO. 

Vatis  qs , qua  Porifma  didat,  nam  quadratum  A N plus  quadrato  C ad  red  angulum  AR  N, 
plus  quadrato  P fit  in  ratione  AB  ad  E,  inquirere , 

RESOLVTIO. 

EAdem  retenta  pofitione  vt  fupra,  A B fit  b ; E fit  d j C fit  q . P fit  n ; D F fit  g , & Ik  fir 
f iinfupcr  M K.fiue  A N,  fit  a . 

Quoniam  Igitur  eft  vt  d ad  b , ita  b ad  f,  & vt  b ad  f,  ita  b a ad  fa , ergo  vt  d . ad  b , ita 
b a *ad  f a ; fed  vt  d ad  b , ex  conftructione , ita  b 4+  n‘ , ad  g' ; ergo  vt  b‘  4*  n‘ , ad  g’ , ita 
b a , ad  f a ; & permutando  vt  h*  *}*  n' , ad  b a , ita  g‘ , ad  f a j & per  conueruone  rationis  ve 
b‘<jtn',adh“ijrn‘  — ba.itag1,  adg‘--fa,  & permutando,  vt  b‘  »f*  n'  ad  g' , ita  b’ 
n‘  b a i ad  g‘  — f a ; fed  erat  ex  conftru&ione  vt  d ad  b , ita  b“  4.  n‘  ad  g'  i ergo  vt  d ad  b» 
ita  b’  4»  n‘  — ba.adg*—  fa  ,-cft  autem  g‘  — fa=  a«Jtq‘,vt  moxoftendam;  ergo  Vtd , 
jd  b , ita  h'  t n'  — b a , ad  a‘  t q‘  i & conucrtcndo  vt  b , ad  d , ita  a’  f q‘  > ad  b'  4*  n'  - b a . 

Quod  autem  g*  - f a , arquale  fu  a'  t q'  > conftat . Eftenima'->Jtfa=  g'  - q'  1 ergo  a‘ 
«j.q1 xquabitur  g‘~fa.  Hinc. 

theorema: 

Data  jit  reda  A B , ita  vt  E ad  A B jit  vt  quadratum  reda  A B,plus  quadrato  P,ad  quadra- 
fumredaDFx  ex  quo  ablatum  jit  quadratum  reda  C , vt  reliquum  fit  fadum  quddratuutm 
figmenti  DG . Deinde  fit fidum  vt  F,  ad  A R , ita  A R xd  1 K , cuius  dimidium  HI,  uetHK 
fitfilmidiameter  circuli  ILK , quem  tangat  reda  quidem  LM  aqualis  ipji  D G ; filqurper 
tenerum  H dttda  M I , occurrens  per  ip  her ia  i»  K;  fadaque  jit  A N aqualis  M K . Dico  eam  eft 
rationem  quadrati  AN,  plus  quadrato  C,  ad  red angulum  ABN  plus  quadrato  P ,vt  A St 
ad  E x 

COMPOSITIO . 

QVoniam  igitur ; vt  E ad  A B , ita  A B ad  I K ex  conftru&ionc  ; & vt  a B ad  I K , 
ita  redtangulum  ex  M K in  A B , ad  redtangulum  MKI;  ergo  vt  E ad  A B , ita  re- 
8angulum  cx  M K in  A B » ad  rcdtangulum  M K I ; fed  vt  E ad  A B , ita  quadra- 
tum A B plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F ; ergo  vt  re&angulum  ex  M K in  .A  B , ad 
reftangulum  MkI,  ita  quadratum  A B,  plus  quadrato  P,  ad  quadratumDP,  leuve 
quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , ita  reftangulum  cx  M K m A B , 
ad  rc&angutum  M K I ; & permutando  vt  quadratum  A B plus  quadrato  P , ad  reflangu- 
Ium  ex  MK  in  A B.ita  quadratum  DF,  ad  rectangulum  MKI;  &per  conuerfionem  ra- 
tionis vt  quadratum  A B , plus  quadrato  P , ad  quadratum  A B , plus  quadrato  P,  minus 
re&anguloex  MK  in  AB , ita  quadratum  DF,  ad  quadratum  D F,  minus  redtangulo  M 
K Ii&permutando  vt  quadratum  A B plus  quadrato  P,  ad  quadratum  DF,  ita  quadra- 
tum A B plus  quadrato  P , minus  rcdlangulo  ex  M K in  A B , ad  quadratum  D F minus 
re&anguIoMkl.  Sed  ex  conftru&ionc  vtEadAB,  ita  cfl  quadratum  AB,  plus  qua- 
drato P , ad  quadratum  D Ftcrgo  vt  E ad  A B,ita  quadratum  A B , plus  quadrato  P,  minus 
rc&angulo  cx  M K in  A B , ad  quadratum  D F , minus  rc&angulo  MKI;  hoc  ell  ita  qua- 
dratum A B , plus  quadrato  P , minus  rcdtangulo  BA  N ( fecimus  enim  A N xqualem  ipfi 
M k ) feu  quod  idem  efl.ita  rc&angutmr»  ABN  ( quadratum  enim  A B minus  reet  angui» 
B A N j idem  eft  quod  refiangulum  A B N ) plus  quadrato  P , ad  quadratum  D F , minus 
■**  r refiaa. 
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it&angulo  M K I ; Eft  autem  quadratum  D F , minus  rcdtangulo  M K I xquale  quadrato 
M K , (eu  quadrato  A N , plusquadritoC,  vt  mox  conftabit  ,•  ergovtEadAB,  itacrit 
re&angulum  A B N plus  quadrato  P , ad  quadratum  a N plus  quadrato  C , Sc  conuertcn- 
do  vt  A B ad  E,  hoc  eft  vt  r , ad  s , ita  quadratum  A N , plus  quadrato  C , ad  redtangu- 
lum  ABN,  plus  quadrato  P . 

’ , Quod  autem  quadratum  M K,  plus  quadrato  C , xquetur  quadrato  D F , minus  re&an- 
guloMKl.ficoftendirur.  Quadratum MK  xquaturquadratoMH,  minus  rcitangalo 
M K I , minus  quadrato  H I ; hoc  eft  quadratum  M Kaxfuatur  quadrato  L M , minus  rc- 
dtangulo  M K I ; hoc  eft  quadrato  D F minus  quadrato  C,  minus  redlangulo  M K 1,-vtrin- 
que  addito  quadrato  C ; ergo  quadratum  M K, plus  quadrato  C,xquabitur  quadrato  D F, 
minus  rcdtangulo  M K I . Datum  igitur  latus  ita  diuilimus,  vt  quadratum  vnius  partis  da. 
tum  planum  afliimens  &c.  Quod  facere  oportebat . 

Valde  rcferr.quo  nara  padto  concipiatur  Problema,  & pro  eius  folutionehxc,  vel  illa 
inftituaturpofitio ; hinc  enim  pendet  in  primis  Refolutionis  ratio  , iraut  facilis  admodum-  v‘ 
futura  fit , fi  opportune  fupraditfta  tradtentur  .•  quod  v:  clarius  fiat , fit  in  exemplum . ■ “* 

PROBLEMA. 

Propofitum  latus  ita  producere , vt  quadratum  compofiticx  dato  cum  produlto  ,fit  adexcef- 
ftm  ipfms  fupra  quadratum  dati  in  praferipta  ratione . 

Nifi  quis  paulo  diligentius  rem  introfpexerit,  ftatim  fcquentem  refolutionem  inftituet : 

Datum  fit  latus  b ; & ratio  data  fit  vt  r , ad  s , pro  qua  fubftituatur  b , ad  d ; at  vero  pars 
adiungenda  efto  a ; ergo  totum  aggregatum  erit  b*j4a,  cuius  quadrarum  eft  b’  4.  2 ba  f 
a.* , exceflus  huius  fupra  b‘ , nempe  fupra  auadratum  lateris  dati  eft  2 ba»J*a‘ ; vt  igitur  b, 
ad  d , ita  debet  effeb1  4*  t b a 4*  a' , ad  j b a 4+  a' ; multiplicatis  extremis  & medijs  2 ba 
4*  ba‘  aquabitur  d b‘  4«  a d b a 4*  d a' ; & per  antithcfin  b a'  — d a‘  -f  1 b a — 2 d b 1';  x- 
qnabitur  d b' ; omnibus  applicatis  ad  b — d,  &a’  t 2 baxquabitur^,  tollatur  fragio, 
nempe  fiat  ut  b — d , ad  d , ita  b , ad  aliud , & inter  b , & hoc  inuentum , exeinpligratia , k 
inedia  reperiatur  proportionalis  z , & a’  t a b a xquabitur  z’  .cuius  radix  erui  poteft  iuxta 
Artis prxeepta , & inde  etiam  deducitur  Porifma , Problematis  effectionem  dictans. 

Verum  enim  ucrd,  ad  Compofitionem  inftituendam , atque  adeo  effedtionem  demon- 
ftjandam,opus  erit  Porifma  ipfum  per  modum  Theorematis  affumere  demonftrandum  Ar- 
te iam  explicata , quod  exigui  laboris  non  eft . 

. Sed  fi  Problema  aliter  concipiatur,rcs  facilius  eueniet  in  idem  recidens : Vndc , 

Problema . 

, . \ 

Latus  adinucnire , cuius  quadratum  ad excefium,quo  idem  fuperat  dati  lateris  quadratum 
fit  m ratione  data . i 

t J'“ 

RESOLVTIO 

\ S \ 

DAtum  fit  latus  b , & quxratur  latus , cuius  quadratum  ad  exccftiim  quo  hoc  idem-' 
quadratum  fuperat  quadratum  dati  lateris  b , fit  in  ratione  data  ut  r , ad  s . Oportet 
autem  rationem  datam  ede  maioris  ad  minus . 

. Quxfitum  latus  efto  a,  cuius  quadratum  eft  a’  t huius  autem  cxceffus  fupra  b’ eft  a1  — 
b'';  ut  igitur  eft  r , ad  s , ita  debet  effe  a‘ , ad  a’  — b' . 

Quoniam  igitur  eft  ut  r , ad  s , ita  aj , ad  a’  - b' ; ergo  per  conuerfionem  rationis  e rit  ut 
r\ ad  V — s , ita  a1 , adb'  conuertcndo , ut  r — s ad  r,  ita  b’,  ad  a'  j fed  fi  fiat  ut  r ad  r — s 
ita  b ad  f conuertcndo  etiam  erit  ut  r — s , ad  r ita  f ad  b , fed  ut  r — s , ad  r ita  erat  b“ , ad  a‘, 
ergo  ut  f , ad  b , ita  b'  ad  a'  i ergo  fi  jfizt  d . media  proportionalis  inter  f , & b,  erit  ut  d ad  b 
iubada-.  Huic. 


Nnn  aj  MUg 
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Fiat  vt  terminus  maior  data  ruti  tuis,  ui  cxccfnmjqut  is fiftrut  minar  tu» , it  i lutus  Jutum 
id  uliud,  & inter  hoc  latu/que  Jutum  medium  referiatur  frtftrtituule ; deinde  fiat  vt  hoc  pro- 
portionale medium  iuucutum  ad  lutus  Jutum , itu  hoc  ad  aliud ; hoe  enim  erit  latns  qua/stum  , 
filius  quadratum  ad  extefum  , quo  fuperat  quadratum  dati  laseris  eris  ia  ratione  data . 

COMPOSITIO. 


H" 


Datum  fit  latus  A B , ratioque data  fit  ut  D — — — — 

E ad  E F , & oporteat  reperire  latus,  cu-  A 
ius  quadratura  ad  exceflum , quo  huiufmodi 

quadratum  fuperat  quadratum  AB,  fit  inra-  0 

tionc  vt  D E , ad  E F , 

Fiat  vt  DE  ad  DF,  ita  AB  ad  G,  & inter  G 

A B , Sc  G , media  reperiatur  proportionalis  H; 
mox  uero  ut  H , ad  A B , ita  A B fiat  ad  A C; 
hxcenim  Porifmaiubet . Dico  AC  ede  latus 

quxfitum,  ita  vt  quadratura  A C ad  cxcefiuro.quo  idem  quadratum  fuperat  quadratum  A 
B , fit  in  ratione  vt  D E ad  E F . 

Quoniam  enim  eft  vt  G , ad  H , ira  H ad  A B ; ergo  vt  G , ad  A B , ita  quadratura  H ad 
quad.ABifcdvtDEadDF.itaA  B,adGi&conucrtendovtDFadDE,  itaG,  ad  A 
B ; ergo  etiam  vt  D F ad  D E , ita  quadratum  H ad  quadratum  A B ; quoniam  verd  eft  vt 
H ad  A B , ita  A B , ad  A C , erit  etiam  vt  quadratum  H ad  quadratura  A B , ita  quadra- 
tura A B , ad  quadratum  A C ; ergo  etiam  vt  D F ad  D E , ita  quadratum  AB,  ad  qua- 
dratum A C ; ergo  conucrtendo  vt  D E ad  D F , ita  quadratum  A C ad  quadratum  A B, 
4c  per  conuerfionem  rationis  vt  D E ad  E F,  ita  quadratum  A C ad  quadratum  A C, minus 
quadrata  A B , hoc  eft  ad  exceffiim , quo  idem  quadratum  A C fuperat  quadratum  AB.' 
Inucnimus  igitur  latus  &c.  quod  erat  operar  pretium  efficere . 

Vides  igitur  ex  allato  exemplo  quanti  momenti  fit  Problematis  formam  vno,  vel  alio 
modo  concipere,  & vno  vel  alio  modo  pofittonem  inftituere ; fecundum  enim  priorem» 
formam  fuiflet  opus  a (Tumere  Porifma  ranquam  theorema  dctqonftrandum , vt  pnrfcripc» 
conftruftio  Geometrice  confirmaretur , nullaque  fuppeteret  via  repetitis  Analyfeos  veft. 
gijs  ad  Compofitioncm  perficiendam , fccus  autem  per  hanc , quam  attulimus . 

Problema . 


Datum  latus  A S vtcuaque  diusfum  in  C , diuidere  illud  iterum  in  D,  ve  re# angulum  D Jt 
B ad  red angulum  DC  B,  datam  habeat  rationem . 

RESOLVTIO: 

PRopofiti  lateris  diuidendi  fegmcnrum  A C fit  b*$«d 

b , fegmentum  alterum  C B fit  d , totum  ita- 
que latus  erit  b 4*  d ; fegmentum  A D efto  a ; re-  ■ ■»  i.  n,  - . ,w  7 

liquum  igitur  DC  erit  b — asrcdiangulumB  A D A a D b— a C B 
erithai|*da:  rcftangulura  vero  DCB,  erit  b , , * x * 

d-dat  Vtautem  cfts,  add,  ita  debet  elfere-  **  ■- 

aangulumB  AD,  nempeibatjtdaad  redanguium  DCB,fciIieetbd-da;  quamo- 
brem  «nultiplicaosextremis  & medijs  bdatftda  arquabitur  s b d - s d a:  ac  proinde  per 
antithcfin  b d a 4-  d1  a 4«-  s d a xquabitur  s b d ; omnibus  autem  applicatis  ad  d , & b a rji 
d a 4*  s a xquabitur  s b ; quamobrem  proportionales  erunt  magnitudines  vtb  J-d+s, 
ads,  itab,ada.  Hinc.  ' ....  -r  t * 

rot/fh 
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rt  efi  aggregatum  ex  omnibus  nolis  quantitatibus  od  liminum  antecedentem  it* figmen', 
tum  diuidcndum  ad etiam  quantitatem , h*c  enim  qtttftam  igneum  quantitatem  refrafin- 
ttbit . 

Si  quis  regrediatur  per  Analyfeos  filum,  demonftrationcm  contexet  per  folidomnu 
comparationem , a qua , fi  placet  abftincre , poteft  alio  modo  perfici  dcmonilratio . 

COMPOSITIO. 

Sit  reda  A B diuifa  in  C vtcunque , & oporteat  H 

eam  iterum  diuidere  in  D,  vt  Problema  iu-  — — — 

bet.  Data  autem  fit  ratio,  vtH,  ad  CB;  Fiat  igi- — 

tlV  vt  aggregatum  ex  A B, &H  ad  H,  ita  AC,  ad  q ~~  C B 

aliam , quae  fit  a D . Dico  redangulum  B A D • 
ad  rcdangulum  D C B efle , vt  H , ad  C B . 

Quoniam  enim  fa^um  cft  vt  A B , plus  H , ad  H , hoc  cft  vt  A C , plus  C B,  plus  H , ad 
H , ita  A C , ad  A D i ergo  redangulum  fub  A C , & A D , plus  rcctangulo  fub  C B , & A 
D , vna  cum  re&angulo  ex  H , & A D , aquabitur  reiftangulo  fub  A C , &H;  vrrinqut- 
iubrrado  redangulo  fub  A D , & H , remanebit  redangulum  fub  A C , & A D , plus  re- 
Oangulo  fub  C B » 6c  A D , quod  aquabitur  redangulo  fub  A C , & H ; minus  redangu- 
1q  fub  AD,  A Hi  ergo  eadem  erit  ratio  redangulilub  AC,  &H,  minus  redangulo  fub 
A D , & H , ad  redangnlum  fub  A C , &CB,  minus  redangulo  fub  C B , &AD,  qu* 
c8  redanguli  fub  A C , A A D , plus  redangulofub  C B , & A D , ad  redangulum  fub 
A C , Si  B C , minus  redangulo  fub  C B , & A D . Sed  rcdangulum  fub  A C , & H , mi- 
nos redangulo  fub  A D , & H , ad  redangulum  fub  A C , & C B , minus  rcftangulo  fub 
A D , & C B cft  vt  H ad  C B.crgo  etiam  vt  H ad  C B , ita  erit  redangulum  fub  A C , & A 
D , plus  redangulo  fub  C B,&  A D,hoc  cft  redangulum  B A D,ad  redangulum  fub  A C, 

& C B , minus  redangulo  fubC  B , & A D , boc  eft  ad  rcdangulum  D C JB . 

Proklem* . 

Propefitum  Utut  A S , 'utcunque  fici *m  iu  C , iterum  diuidere  in  D inter  C,  B,  vt  reBangu-  Eimploiv, 
tum  ADC,*d  quadratum  D B , cenfiitutam  habeat  rati  suem  . “IV. 

Ratio  vel  cft  squalitatis , vel  maioris , vel  minoris  inaequalitatis . Si  primum ; perinde 
eritacdicerequodrcdangulumADC  fit  xquale  quadrato  D B.  r " 

RESOLVTIO, 

Primi  Cafus , 

TVncquefic  procedendum  fegraentunu.  b*d 

ACfitbiatCB  fitd:  fcgmentumD  * b * d * 

BcftoajfcgmcmumCDeritd  — a;  itaque  ■ ■ . - — ■ 

redangulum  A DC.crit  bd4*d“.-ba- 2 A E C d—  a D a B 
da  a“  ,•  quadratum  vero  D B erit  a’ ; itaque  dbt|*d--ba-jda>f»a-,  trquabimr  a*  • 

& per  antithcfin  b d tfe  d xquabitur  ba  + a da, -ergo  vt  b +.2  d,ad 
9i  ( b d 4*  d* ) ita  hic  ad  a . Hinc. 

r o X I s M A. 

hatvt  tutum  intui  dtuideudum  flui  farte  in  qua  debet  cadere  utut  diuifi,  ad  reBam , qua 
fmefi  rea  angulum  fub  tutu  Utere  dmtdcnd. . & farte  tam  dteia  , ,ta  hae  eadem  reBa  ad  altam 
magnitudinem  5 huc  teum  ignotam  quantitatem  de  qna  quaeritur , exhibebit . 

R E» 
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RE501VT10 


S 


Sf  eundi  Cajus. 

I proportio  maioris  inaequalitatis  extite- 
rit  > eaque  fit  vt  A C ad  C E , ipfaque  C * 1> 


b + d 


D 


E dicatur  r ; atque  adeo  ratio  data  fit  vt  b , ad 

r , fic  procedendum . " E r C.  d — a 

Quoniam  igitur  eft  vt  b , ad  r , ita  b d t d’  ~ b * - * d a t a‘ , ad  a' ; multiplicatis  extre- 
nvs  8c  medijs  b a“  aequabitur  r b d f rd‘—  rba-.ardafra‘;  & per  antitheun  b a'  — r a'  t 
rbaf  arda  aequabitur  r b d fr  d‘;omnibufquc  applicatis  ad  b — r,  & a‘  f aequa- 
bitur ; ad  tollendas  fraftianes,fiat  vt  b - r , ad  r , ita  b f a d , ad  k ; critque  Ic  idem 

quod  . Deinde  fiat  g media  proportionalis  inter  b t d , & d ; mox  autem  vt  b — r , 


ius  aequationis  radix  eft  pt  (■;  k'  T v l • Hinc . 


f a Jt  / s M A. 

liat  vt  b — r adr  feu  AC  minus  CE, hoc  eft  AE  ad  ECjta  b f dfeu  AC  plus  dupla  CBfhte  eS 
'AB  pias  CB  ad  K . Dtinde  fiat  g media  properi,  interb  | d(fr  d fe»  A C,pl»s  C Bjsoc  cfi  A B & 
C Bimox  autem  vt  b - r adr  /eu  A E ad  E C,ita  fiat  g, ad f inter  g,&  f. media fitproport.  z;de-  • 
inde  veri  fumatur  dimidium  ipfiui  K,  er  ad  eius  quadratum  addatur  quadratum  z j aggregati  • 
latus  multetur  eodem  dimidio  K , refiduum  enim  quafitam  quantitatem  exhibebit . Vel 
, It/dem  f cruciis  retia  K tanquam  differentia  extremorum  c tribus  lateribus  proportionali- 
bus , & quadrato  z t an  quam  reif  angulo  fub  lateribus  repertantnr  extrema  Utera  > minus  enim 
quafitam  quantitatem  exhibebit . 

RESOLVTIO  . 


Terti/  Cafut. 

>•  • 't 

R Atio  data  fit  minoris  ad  maius  vt  A C,  b»$td  • \ 

ad  C E , Iegmentum  A C fit  b : 8:  CB  * b * d * 

fit  d „•  iegmentum  autem  C D efto  a ; vndo  — ■ ■■  -1-  s 

DBeritd  — a;atver£>ECfits;vtigiturb,  E A C a D d — a B 
ad  s,  ita  debet  effcre&angulum  ADCncm-  * s * * * 

pe  b a t a' , ad  quadratum  L>  13 , fcilicct  d*  — » d a t a’ ; multiplicatis  extremis  St  medijs,s 
b a t s a’  aequabitur  b d‘  — a b d a f b a‘ ; & per  antitkefin  s b a f a b d a f s a’  — b a’,  xqua- 
bitur  b d‘  i omnibus  applicatis  ad  s - b , & iiijii  a t a’ , aequabitur  ; ad  tollendas  fra- 
<3ioncs , fiat  vt  s — b.,adb.ita  a d ,ad  K,&  vt  s—  b,ad  b,itas,  ad  t,iraq:  L f I idem  erit* 
quod  & ad  coniufionem  tollendam  locoipfius  K|l>  fubftituaturp;  itaque  pa 

idem  erit  quod  -^Ji—  a ; Deinde  fiat  vt  s — b , ad  b , ita  d’ , ad  aliud , nempe  z' , feu  quod 
idem  eft  fiat  vts—  b.adb , ita  d ,ad  f,&  inter  b,  f,  media  reperiatur  z j erit  enim  z‘idem 
quod  si  ;a®quitio  igitur  iUati±^—  ata'=a  ~l , reuocabitur  ad  hanc  p a f a‘=s  z', cuius  > 
aquationis  radix  crft  ?k  (_j  p\tjt  z’ ) — •;  p , Hinc.  ”>• 

P 0 R I s M A. 

, , v.  « - ‘A  'i 

Piat  vt  s --  b t ad  b > hoc  est  E A ad  A C , ita  id  ad  K , hoc  eft  dupla  C P ad  K \ & vfs 
ad  b , ita  s adi  ? hoc  esi  E A ad  E C * ita  A C ad  A ; dande  fiat  vt  3 -- b > ad  b \ ita  d , ad  f,  hae 
ejf  vt  E A ad  AC  yitaC  B ad f>dr  inter  d , &f>  hoc  eft  C B , &f>  media  re feriat nr  g, ; mox 
aptem  K plus  lytancjuam  differentia  extremorum  e tribus  lateribus  proportionalibus , & *'  toto* 

t-j  •» 
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qaani  reUangulo  frb  lateri  t ut  extrema  referiantur  latera  i ex  bis  enim  minus  frofejito  fatif- 
faetet. 

COMPOSITIO, 

Primi  Cafus, 


DAra  fit  refla  A B vtcunque  diuifa  in  C,  oporteat  iterum  illam  diuidere  inD,  inter 
C,  B,  vt  reflangulum  A C B squale  fit  quadrato  D B . Fiat  quod  Porifma  iuber , 
nempe  vt  A C plus  dupla  C B , feu  vt  A B plus  B C ad  reflam , quat  poflit  reflangulum  A 
C B plus  quadrato  C B , feu  reflangulum  A B C , ita  hsc  ad  aliam , cui  fiat  squalis  D B . 
Dico reflangulum  A DC  squale  clTe  quadrato  DB. 

Quoniam  igitur  eft  vt  A B , plus  C B hoc  eft  AC,  plus  dupla  C B , ad  reflam  qu* 
pote  11  reflangulum  A C B,  plus  quadrato  C B , ita  hate  refla  ad  D B ; ergo  reflangulum 
ex  A C in  D B , plus  duplo  reflanguloC  B D aequabitur  reflangulo  A B C;hoc  eft  reflan- 
gulo  A C B plus  quadrato  C B;  vtrinque  addito  quadrato  D B,  rcdlangulum  A C B , plus 
quadrato CB,  plus  quadrato  DB  aequabitur 

rcdlangulo  ex  A C in  D B , plus  duplo  redlan-  — — — — — 

gulo  CB  D , vna  cum  quadrato  DB;  &pcr  A C D B 

Antithefin  rcdlangulum  A B C , feu  rcdlangulum  A C B plus  quadrato  C B , minus  rfr* 
dlangulo  ex  A C in  B D , minus  duplo  redlangulo  C B D , plus  quadrato  D B , aequabitur 
quadrato  D B ; Eft  autem  redlangulum  A C B , plus  quadrato  C B , minus  redlangulo  ex 
A C in  D B , min  us  duplo  redlangulo  CBD.vnacum  quadrato  D B , idem  quod  reflan- 
gulum  A D C , fadlum  fcilicet  ex  A D , in  C D ; ergo  diuifa  eft  A D , iterum  in  D • inrct 
C fi,  vt  rcdlangulum  AD  C squale  fit  quadrato  D B . 

Secundi  Cafus  affed  io  Geometrica 


M- 

N- 

l- 


E C 


DAta  (it  refla  A B vtcunque  fefla  in  C 
iterum  eam  diuidere  in  D inter  C,  B , 
vr  reflangulura  A D C , fit  ad  quadrarum- 
D B,  in  ratione  maioris  iruequalitatis  A C , 
adCE. 

Fiat  vt  AC  minus  CE,  hoceft  AE,  ad 
E C , ita  A C plus  dupla  C B , hoc  eft  A B plus  C B , ad  aliam  B G fibi  in  direflum . De- 
inde fiat  L , media  proportionalis  inter  A B , & C B j mox  vt  A E ad  E C , ita  L ad  M ; at 
inter  L,  & M , fiat  media  proportionalis  N,  &ad  quadratum  ex  dimidio  BG  addatur 
quadratum  N.aggrcgati  latus  multetur  dimidio  ipfius  B G.ncmpc  fit  illud  D F , vnde  refi- 
duum  fiat  D B . Dico  reflam  A B,  feflara  in  C , e(Te  nunc  diuilam  in  D inter  C,  B , quem- 
admodum Problema  requirit . Infra  vcri>  conftabit  punftutn  D cadere  deberet  inter  C,  B, 

propositio; 

Datis  js , qua  Porifma  di&at  drc.  veritatem  inquirere  l 

RESOLVTIO  : 


CK 


Voniam  igitur  quadratum  B F plus  quadraro  N , hoc  eft  -J  K1 1 squale  eft  quadra- 
toDr'  * " ~ * 


D F ( eft  enim  D F fafla  squalis  refls  qus  poteft  quadratum  BF,  plus  quadrato 
__  N ) propterea  quadratum  D F erit  -j  fed  quadratum  D F squale  eft  qua- 

dratoDB,  plus  quadrato  BF,  plusduplo  reflangulo  DBF,  feufimplo  DBG;  ergo 
ncccflario  confequitur , quod  j K’  t z’  squetur  quadrato  D B , plus  quadrato  B 
F , plus  reflangulo  DBG,  hoc  eft  a1  f •;  k*  t K a vtrinque  fubtraflo  -j  K’ ; ergo 
2‘ , feu  g f(  fecimus  enim  z , mediam  proportionalem  inter  g , & f) , aequabitur  a’  t K a;  Et 
quoniam  fecimus  vt  b—  r , ad  r , ita  g ,ad  f , & vt  g ad  f , ita  g’  ad  g f,  ob  communem  al- 
titudinem g;  eftque  g*  squale  ex  conflruflione  ipfi  bdfd*  ( fecimus  enim  g mediam  pro- 
""T-’  * * ' portio- 
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portionalem mterJ>td,&d)&gfoftcn<Jimus  aquari  a’t  K a,-  eftque  vt  b-r  i adr> 
ita  b f j d , ad  K , vrque  b t a d , ad  K , fumpta  communi  altitudine  a , ita  eft  b a t a da, 
adka,  hoc  eft  ita  eftb  a,  vna  «mada,  adKa;  crgovtb  dfd-ada-tKa,  itabafi 
d a , ad  K a . < um  itaque  fit  vt  totum  ad  totum , nempe  b d t d‘  ■ ad  a' } K a , fic  ablatunu 
ad  ablatum , nimirum  bafada.adKa;  ergo  vt  totum  ad  totum , nempe  b d f d' , ad 
a‘  t K a ; fic  reliquum  ad  reliquum , fcilicet  b d t d*  — b a — i d a , ad  a’  a fed  vt  b d f d' , 
ad  a'tka,iiaeratb— ,r,adnergovtb-r,  adr,  fic bd f d‘  — ba  — a da  ihoceftex- 
ceilus  quo  b d t d'  fuperat  b a t » d a , ad  a’ ; ergo  componendo  vt  b , ad  r , fic  prrdirtus 
«xceffijs , nimirum  b d t d’  ~ b a - a d a , vna  cum  a’ , ad  a’ ; fed  pratdirtus  cxceffus  b d t 
d1  — ha  — i d a.  vna  cum  a’ , nempe  bd  t d‘  — ba  — j d at  a' idem  cftquod  reitangu- 
lum  ex  b t d — a in  d ~a ; eft  enim  huiufmodi  rertangulum  bd  |d'-  ba  — 2dat»'ier. 
govtb,adr,itabdtd‘~ba-»data’,ada'.  Hinc. 

THEpREMA; 


Sijit  vt  A E ad  E C , it*  AB  .plus  C B ,adBG , fitqne  Lmcdta  proportionalis  ititer  AE,& 
:tC\  &vt  A E adBC,  ita  Ladii,&  inter  L , M media fit  prop orti  mulis  N ; fit  que  BGtifi 
feti  e tnF;&  ad  quadratam  B F addit  um  fit  quadratum  N,  4 ggrt(4ti  Utut  fit  D F . Dir»  rf. 
Jfanga/am  ADC  ad  quadratam  D B effie  ,vt  A C adC  E . 


COMPOS  IT  1 0 » 


qVoniam  igitur  ex  conftrurtionc  qua- 
dratum B F plus  quadrato  N.atquale 
^ eft  quadrato  O F , fed  quadra- 
tnm  DF  squale  eft  quadratq  DB  plus  qua- 
drato B F , vna  cum  duplo  rertangulo  D B 
F , feu  fimplo  DBG;  ergo  quadratum  B F 


M— 
N— 
L — 


E C D . B 


plus  quadrato bJ  quabitur  quadrato  DB  plus  quadrato BF,  plus  rertangulo  DBG; 
utrinque  fubtrartoquadrato  BJF ; ergo  quadratum  N . feu  reitangulUm  fub  L & M illi  *- 
quale  ( farta  eft  enim  N media  proportionalis  inter  L&M ) aequabitur  qoadrato  D B plus 
rertangulo  DBG ; fartum  eft  aurem  fuprl  ut  A E ad  E C,  ficLadM,  & ut  LadM.fic 
quadratam  L,  ad  rartangulum  fub  L & Midi  qt  quadrarum  L ex  cohftrurtioftc  aquale  re- 
rtangulo  A B C j rertangulum  uero  fub  L & M oilenfum  eft  atquale  quadrato  D B . plus1 
rertangulo  DBG  ergo  ut  A E ad  E C , ita  rertangulum  ABC,  ad  quadratum  D B plus 
rertangulo  D B G ,-  Eft  autem  ex  conftrurtione  ut  A E ad  E C , ita  A B plus  B C a d B G ; 
ut  uero  A B , plus  B C ad  B G , fumpta  communi  altitudine  B D , fic  rertangulum  ex  A B 
plus  BC,  in  DB  ,ad  rertangulum  DBG, eftque  rertangulum  ex  A BplusBC,  AiB  D , 
conflans  rertangulo  duplici  C B D , & rertangulo  ex  A C in  B D i ergo  ut  rertangulum^ 
A B C ad  quadratum  D B , plus  rertangulo  D B G , ita  rertangulum  ex  A C in  D B , plus 
duplici  rertangulo  C B 1> , ad  rertangulum  D B G .C  dm  igitur  fit  vt  totum  ad  totum-, 
nempe  rertangulum  A B C , ad  quadratum  D B , plus  rertangulo  D B G , fic  ablatum  ad 
ablatum , nimirum  rertangulum  ex  A C in  D B , cum  duplici  rertangulo  C B D ad  rertan- 
gulum DBG;  ergo  vt  totum  ad  totum  fcilicct  rertangulum  ABC  ad  quadratum  DB 
plus  rcctangulo  D B G , fic  reliquum  ad  reliquum»  nem  pe  rertangulum  ABC,  minus  re- 
rtangulo ex  A C in  D B , minus  duplici  rertangulo  C B D , cxceffus  quo  rertangulum  AC 
B plus  quadrato  C B feu  rertangulum  ABC  fuperat  rertangulum  Ac,  DB  plus  duplici  re- 
rtangulo C B D , ad  quadratum  D B ; fed  totum  ad  totum , nempe  rertangulum  A C B 
plus  quadrato  C B (eu  rertangulum  ABC,  ad  quadratum  D B , plus  rertangulo  D B G , 
erat  vt  A E,  ad  E C ; ergo  vt  A E ad  E C , ita  erit  reliquum  ad  reliquum,  nempe  rertangu- 
lum  A C B plus  quadrato  C B feu  rertangulum  ABC  minus  rertangulo  ex  A C , in  B D , 
rtjinus  duplici  rertangulo  C B D ad  quadratum  D B ; ergo  componendo  vt  A C ad  E C, 
ita  prxdirtus  exceffus  rertangulum  ACA.plusqua  irato  C B , minus  rertangulo  ex  A C 
in  B D minus  duplici  rertangulo  C B D , vna  cum  quadrato  D B , ad  quadratum  D B ; fed 
pratdirtus  exceffus,  vna  cum  quadrato  DB  idemcflquod  rertangulum  A D C ( rertaa^ 

~r“  ' guiuru 
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gulum  enim  A D C fit  ex  A C , plus  C D in  C D , cx  quorum  du<3u  fit  etiam  rcftangu- 
Jum  A C B , plus  quadrato  C B , minus  w&angolo  ex  A C in  D B , minus  duplici  rcdan- 
gulo  C B O , vna  cum  quadrato  D B ) ergo  vt  A C ad  E C , fic  retllangulum  ADC,  ad 
quadratum  D B . 

Quod  autem  punftum  D , cadat  inter  C,  B , fic  fiet  manifeftum.  Non  enim  cadere  po* 
teft  tn  C jOftcnfum  eft  enim  vt  A E ad  E C , fic  reSanguIum  A B C , ad  quadratum  D B, 
plus  rediangulo  DBG,  fcu  redlangulum  GDB,  & ex hypothefi  ad  re&angulum  GC  B; 
cumque  /it  vt  rcdtangulum  A B C , ad  redangulum  G C B , ita  A B ad  G C,  erit  vt  A E ad 
E C , ita  A B , ad  CG eft  autem  factum  vt  A E ad  E C , ita  A B , plus  B C , adbG,-crgo 
deberet  e(Te  vt  A B ad  C G,  ira  A B , plus  B C , ad  BG  minorem,  quam  C G ; quod  eft  in- 
conuenieos;  maius  lequcrerur  incommodum,  fi  punctum  D,  caderet  vltrxC  i non  igitur 
hi  C , non  vitra  ergo  inter  C B . 

Terti i Capis  effettio  Geometrica. 

Data  fit  recta  A B diuiia  vtcunqne  in  C,  oporteat  &c.  Data  fit  ratioACadEC;  fiat 
vc  ^ ’ *:a  C B ad  B G , Se  ita  etiam  E C ad  G M ; deinde  fiat  vt  E A , ad 

A C ,ttaC B.adBH.erit au  emBHdimidiaipfiusBG,  quoniamCB  dimidia  eftdu- 
plae  C B i at  verd  inter  CB,  8cBH  media  reperiatur  proportionalis  P : mox  autem  B M, 
tanquam  differentia  extremorum  laterum  6 tribus  proportionalibus  , & quadrato  P , ran- 
jjuam  re&jngulo  fub  lateribus , reperiantur  extrema  latera,  quorum  minus  fit  DB,  cui 
Hat  aqualis  1.  F.  i «ico  rectam  A B diuifam  vtcunque  in  G , iterum  cfle  dimfam  in  Fpntec 
V»B,  vtrctcangulmuAFCadquadrarumFB.utinratione  AC.ad  EC. 


PROPOSITIO, 
Dotis  j/S,qua  fori/ma  didat &t.  veritatem  inquirere. 

RESOLVTIO  i 


^~v  Voniam  igitur  a'  >$i  Kf  a jtqualc 
\J  proportionalis  inter  d , & f;  ergo 
vts  — bad  b , ita  ad.adK  ,1 
ti  fdTfeu  ad  a'  tj*  s f 1 a ,cJm  hoc  illi  li 


I Voniam  igitur  a'  ut  1 Jtqualc  eft  z!;  fed  z aquale  eft  d f;  facta  eft  enim  z media 
f>  ergo  d f aquabitur  a'  tjt-  k p . a ; & quoniam  eft  lactum 
adK,&uts-b,adb,itadadf,  vtqued,  adf,  itad* 
,cdm  hoc  illi  fir  aquale;  vtrunque  enim  eft  aquale  z‘;  vr  vidi- 
mus ; ergo  vts  — b.adb.ita  d'  ad  a‘  4*  K~fi  a . 

Deinde  quoniam  faetnm  eft  vt  s — b , ad  b , ita  s , ad  1 , & ita  2 d , ad  I ; ergo  vt  s— b, 
ad  b , ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confequentia , nempe , ita  s f 2 d ad  K 1 1 ; fed  vt  1 
1 2 d ,ad  K f 1 , fumpta  communi  altitudine  a , ita  s a f 2 da,adiCf7a;crgavt  d'  ada'i{*- 
Kf  1 a , ita  s a t 2 d a , ad  K f 1. 

Qjjoniam  igitur  eft  uc  totum  ad  totum  fcilicet  d’ , ad  a’  tftK.fi  a,  ita  ablatum  ad  abla- 
tum , nimirum  s a 1 1 d a,adk  r a;crgo  reliquum  ad  reliquum  , nempe  d‘  — sa  — i da 
ad  a' , erit  vt  totum  ad  totum , videlicet  vt  d’ , ad  a‘  ifr  k f i a ; led  vt  totum  ad  totum , Ici- 
Jicetd‘,ada*>ftK  pa.itacracs  — b,adb;ergovrs-  b,  adb,  ita  erit  d*— sa—  * da, 
ad  a‘ > ergo  componendo  rts  , adb,itad‘- sa  — 1 daijtabada'  i&conuertendovt  b,ad 
s,kaa‘,add' ~sa  — t da fa‘;fed vtb.ads,  ira ba, adsa»  crgovtb,  ads,  ira  ambo 
antcccilentia  ad  ambo  confequentia  .nempe  b a ^ta' , ad  d1  — 1 d atjta' . Hinc. 

THEOREMA. 


iifutritvtBfi  ,adAC  .itadupUC  B ad  BC,&  UaEC  adC  U.deindefitvtB  AadAC, 

itaC  taiBH.  tSrmtcr  C B,B  H.medta  proportionalis  P.fitqae  B M differentia  extremarum 
laterum,  fub  quibus  contineatur  recf angulum  aquale  quadrato  F,  mtmfque  extremum fit  DB, 
autaquelurC  F.  Dico  retiam  A B, vtcunque  dnufamim  C,  iterum  e fie  diuifam  ia  F tnlcrCJ, 
W roit ansulam  AFC,  ad  quadratum  F B , Jit  m ratione  AC  ad  EC. 

Ooo  <eotfz 
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COMPOSITIO. 


QVoniam  enim  re&angulum 
M 1)  B , feu,  quod  idem  eft, 
quadratum  D B . plus 
re&angtilo  D B M xquale  cfi  qua- 


A C F D B 


H 


M 


Sotxubtm, 


dratoP;  fed  quadratum  Pcrt  squale  reftangulo  C B H ; fecimus  enim  P mediam  inter 
C B & B H ergo  rcflangulum  C B H xquabitur  quadraro  DB,  vna  cum  rcflangulo  O 

BM.  ' 

Et  quoniam  fafhim  eft,  vt  E A,  ad  A C , fic  dupla  C B , ad  B G , fcu  fimpla  B C ad  B H,- 
vt  autem  B C'  ad  B H , ita  quadratum  C B ,ad  redlangulum  C B H,  fcu  ad  quadratum  DB  , 
plus  rcilangulo  D B M , illi  squale ,•  ergo  vt  E A ad  A C , ita  quadratum  B C ad  quadra-- 
tum  B D , plus  rcctangulo  D B M . 

Deinde  quoniam  factum  ell  fupra.vt  E A , ad  A C , ita  E C ad  GM , & dupla  B C ad  B 
G ; ergo  erit  vt  E A ad  A C,  ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confequentia,  nimirum  E C, 
plus  dupla  C B ad  rotam  B M ; fed  vt  E C,  plus  dupla  B C ad  B M , fumpra  communi  qui- 
dem altitudine  D B , ita  reftangulum  fub  E C in  D E , plus  duplo  reftangulo  L BD,  ad 
reftangnlum  D B M ; ergo  vt  quadratum  BC,  ad  quadratum  DB,  plus  reftangulo  D B 
M , ita  r octangulum  ex  E C in  D B , plus  duplo  rectangulo  C B D.ad  rectangulum  D B Mi 
Quoniam  igitur  eft  ut  totum  ad  totum , nempe  quadratum  C B,  ad  quadratum  D B,plu4 
reftangulo  D B M , ita  ablatum  ad  ablatum , nernpi  rectangulum  ex  E C in  D B,  plus  du- 
plo rcctangulo  C B D ad  rectangulum  D B Mjcrgo  ita  reliquum  ad  reliquum, 'nempe  qiia- 
Jj ratum  C r., minus  rcctangulo  ex  E C in  D B , minus  duplo  rectangulo  C B D , ad  qua- 
dratum D B ; fcd  vt  totum  ad  totum, ita  erat  E A ad  A C , ergo  vt  E A , ad  A C , ita  qua- 
dratum C B , minus  rectangulo  ex  E C , in  D B , minus  duplo  rectangulo  C B D , ad  qua- 
dratum B D ; ergo  componendo  erit , vt  E C , ad  A C,  ita  quadratum  C B,  minus  recran- 
guloex  E C,in  D B, minus  duplo  reftangulo  C B D.plus  quad.D  B,ad  quadratum  D B ; & 
conuertendo  vt  A C , ad  E C ,«a  quadratum  D B , ad  quadratum  C B , minus  rectangulo 
cx  E C in  D B , minus  duplo  reftangulo  C B D plus  quadrato  D B , fed  vt  A C ad  E C , 
ita  rectangulum  cx  ACmDS,  ad  rectangulum  ex  E C in  D B;ergo  vt  A C ad  E C * itl. 
ambo  antecedentia  ad  ambo  conlequcntiajnempi  rectangulum  cx  A C in  D B , hoc  cft/e- 
Cf  angulum  A C F , plus  quadrato  D B , fcu  quadrato  C F , hoc  eft  rectangulum  A F C,  ad 
quadratum  C P. , minus  duploreftanguIoCBD,  plus  quadrato  DB,  hoc  ell  minus  du* 
pio  rectangulo  B C F , plus  quadrato  L F ; fed  quadratum  C B , minus  duplo  rcctangulo 
B C F,  plus  quadrato  C F , xquale  ell  quadrato  F B i ergo  vt  A C ad  E C , ita  erit  recran- 
gulum  A F C , ad  quadratum  F B . 

Datum  igitur  latus  A B utcanquc  diuifum  in  C,  -diuiltmus  iterum  in  F inter  C , B , &c. 
Quod  facere  oportebat . 

Solum  oftendendum  fupereft  punctum  D,  ncceffarib  debere  cadere  inter  C , B,-quod  fic 
planum  fiet.  Non  enim  punctum  D cadere  poteft  in  C;  oftendimus  enim  etfevtE  A ad 
aC,  ita  quadratum  C B , ad  rectangulum  MDB;  & quidem  inhuiufmodi  cafuadrc* 
ctangulum  M C B , cumque  vt  quadratum  B C , ad  rectangulum  M C b,  ita  B C ad  M C . 
foret  vt  E A ad  A r ,ita  U B ad  C M.quod  eft  in  conueniensrfactum  eft  enim  fupra  vt  E -V 
ad  A C ita  C B ad  folam  BH.Multoquc  maius  foret  abfurdum , fi  diceretur  punftum  D, 
cadere  vitra  punctum  C ; ergo  noccflarid  cadet  inter  C , D . Quod  Sic. 

Multum  fane  refert,  num  ratio  data  in  propofito  aliquo  Problemate  fit  multiplex,  vel 
fubmultiplex,  an  vcrbquscunque  comprehendens  etiam  rationem  ineffabilem;  longt» 
fiquidem  facilius  eft  Problemati  iatisfaccrc,cum  ratio  data  fuerit  multiploqquod  ex  achu- 
fto  Problemaie  perfpicuum  fiet . 

Aduertc.quod  C F,  hic  refpondct  in  refolutione  ipfi  C D , & F B refpondet  ipfi  D B , 


Eiemp!oiti_a 

V. 


P X O B L'JE  M A.  * 

Vatis  duobus  circulis  circa  diametrum  eandem , ijusum  vnus  intra  alium  exi  fiat , fiuc3 
Jetangant,  ftue  non , fer  minoris  centrum  aptare  reciam  in  maiori,  vt  inter  circulornuua 
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periphar  ias  intere  e f tum  figmentum  vnnm  ad  aliud fit  in  det  a ratione  multiplici . 

RESOL  VTIO  . 

Vm  igitur  dira  fuerit  ratio  mul-  . 

tiplex  fit  propofitus  circulus  ^ 

AbCO  .cuius  diameter  A C , cir-  y 
caquam  circulus  alter  R T S F , cu- 
ius centrum  E , fiue  eum  tangat  fiue 
non ; oporteat  autem  per  E ducere.. 

H K occurrens  circumfcrentix  R T 
S F in  punctis  P , & I , ita  vt  interce- 
ptum fegmentum  K I duplum  fit  in- 
tercepti P H ; ducatur  B N , per  E , 
faciens  in  E cum  recta  AC  angulos 
rectos ; atque  E I fit  b .•  E D fit  K , & 

I K eflo  a : itaque  E K erit  b tf*  a ; at 
vero  P H erit  dimidium  ipfius  1 K ; 
atque  adeo  erit  a a.  Cumque  P E 
fit  b , & ipfa  quidem  E H erit  b e 
a . quoniam  vero  rectangulum  K E 
H cx  circuli  natura  xquale  cft  rectangulo  B E D , atque  adeo  quadrato  E D , cfim  B E , Sc 
E D fint  xqualesipropterea  ducatur  b->j*a,  in  b a , nam  productum  b’  4.  1 a b a sft 

T a’,  xquabitur  e'  ;&pcr  antithefin  1 a b a a‘xquabitur  x‘  — b‘ .-omnibulquc  dupla- 
tis, vt  potcftas  integra  remaneat  3 b a 4.  x xquabitur  a k1  - a b> ; ac  proinde  fi  placet  x- 
quarionem  fic  explicare  per  analogifmum.-crit  ut  3 b rft  a , ad  ijt  ( 1 k'  — a b’ ) ita  a ( a k‘ 
— ab)  ad  a.  Vnde. 


F O R I S M A. 

Sumatur  tluplum  quadratum  ipfius  E D,  ex  que  fuitrahatur  duplum  quadratum  recta  E I, 
fiuE  F ,dr  hac  differentia , quam  pe^it  ,exempligratiaX , tanquam  re£l angulo  fui  extremis 
C tripla  E l,fiu  E F tanquam  differentia  extremorum , tria  reperiantnr  Utera  proportiona- 
lia i ex  his  enim  minus  erit  IK , cuius  dimidium  erit  P H . 

Fiat  igitur  ut  Porifma  prxfcribir . 

Quoniam  enim  fecimus  ut  tripla  E I , plus  I K , ad  rectam  X , qux  poreft  differentiam-, 
inter  dupluin  quadratum  E D.&  duplum  quad.E  I.feu  E F;ita  X ad  IK.  ergo  triplum  rccta- 
gulum  E I k plus  quadrato  1 K , xquabitur  duplo  quadrato  ED,  minus  duplo  quadrato 
E I ; ergo  omnibus  dimidiatis  1 a rcctanguli  E I K plus  a quadrati  I K xquabitur  quadra- 
to E D,  minus  quadraro  EI ; ergo  per  antithefin  quadratum  EI  plus  1 a rectanguli  EIk, 
plus  - quadrati  i K xquabitur  quadrato  E D ; cft  autem  quadratum  E I , plus  1 a rcctan- 
guli EI  K plus  j quadrati  I K factum  ex  EI  plus  I K,  in  E P plus  a I k tergo  rectangulum 
ex  E 1 plus  I K in  E P plus  a I K xquabitur  quadrato  E D ; led  quadrato  E D xquale  eil 
rectangulum  H E K > ergo  rectangulum  fubEIplus  IK  inEP  plus-jlK  xquabitur  re- 
ctangulo H E K i led  E 1 plus  IKxquatur  E K ; ergo  E P plus  a I k xquabitur  E H ; fcd  E 
P eft  utrique  communis ; ergo  P H xquabitur  ■}  I K . 

Quod  propofitum  erat  efficere . 

Problema . 


Vatii  duohus  eireulis  circa  diametrum  eandem  , quorum  tinus  intra  alium  exifiat , per  mi-  Extmplimcj 
notis  centrum  aptare  relfam  in  maiori , vt  intercepta  figmenta  inter  circulorum  peripherias  v 

datam  inter fi  rationem  obtineant , 

Datus  fit  circulus  AbCD,  cuius  diameter  A C.  circa  quam  fit  circulus  alter  R T S F, 
cuius  centrum  £ .per  quod  fit  inianctura  ducere  H K occurrentem  circuli  peripherix  in- 

Ooo  2 pun- 


Digitized  by  Google 


494  CAROLI  REKALDINII 

punctis  P , & I , ut  interceptum  fegmcntum  I K , ad  interceptum  PH , fit  in  ratione , quam 
habet  E S , ucl  E I,  vel  E F dee.  ad  X . 

Aut  circuli  funt  concentrici,  aut  ecccntrici ; in  illis  non  admittitur  nifi  aequalitatis  ra- 
tio , cum  omnis  linea  ducta  per  centrum  Problemati  fatisfaciar ; intercepta  fiquidem  Teg- 
menta femper  obtinent  aequalitatis  rationem . Si  ucro  luerint  ecccntrici , uel  fc  intus  tan- 
gunt , ucl  non  i utcunque  te  res  habeat , idem  eil  Refolutionis  modus . 

RESOL  VTIO. 

Sit  iam  factum , & femidiameter 
minoris  circuli  excmpligratia^ 

E F fit  b j at  ucro  X , dicatur  d , in- 
tclligatur  ducta  per  Erecta  BDad 
rectos  angulos  in  E ; eritque  B E ae- 
qualis E D,  alterutra  iplarum  dica- 
tur  K ; fegmcntum  I K efto  a ; ergo 
Ek  erir  b»J*a.  Sed  quoniam  Ik, 
ad  P H debet  efle  ut  b,  ad  d , proinde 
fiet  ut  b , ad  d , ita  a , ad  't* ; quaro 
P H erit  £ ; quamobrem  E H erit  b 
+ Opis  ueroex  circuli  natura., 
rectangulum  K E H atquale  cft  re,- 
ctaugulo  B E D , feu  quadrato  E D i 
proinde  ducatur  bt$tx'mb>}*a>& 
fiet  productum  ty^bas^da^- 
:t  . quod  iquabitur  k'i  omnibus  du- 
ctisinb  ,fiet  b' 4-b’  a*jt  bdatjkd  a’:s  bk‘;  de  per  antithcfin  b’ a *bda  4?tda-,  *- 
quabitur  b k’  ~ b' ; omnibus  applicatis  add,  &i'a  >$*ba  + a\  aequabitur Ad 
tollendas  fractiones  fiat , ut  d ad  b , ira  b , ad  r , & erit  r idem  quod  V : unde  r a,  erit  idem 
quod-j  a.  Deinde fiat  ut  d,  ad  b,  ita  differentia  k'  &b’  .qua:  appelletur  q',  ad  aliud;  ucl 
quod  in  idem  recidit  ex  hypothefi  quod  q’  fit  differentia  inter  k'  ,<3e  b‘ , fiat  ut  d ad  b.ita  q , 
ad  ‘iham  s , & inter  q , de  s media  reperiatur  j!  ; nam  z‘  idem  erit  quod  : unde  aqua- 
tio nlu  ad  hanc  erit  rcuocata  r a f b a f a'  es  z' ; loco  autem  ipfius  r f b , ad  confufioncm^ 
, tollendam  fubltituaturp;  eritque  pa|a'=;  ?*,  cuius  aquationis  radix  cft  51  (i  p’  ■£,  z') 

P 0 g / s M A. 

Tollantur fr.aiontt  vt  Alium  tH , mtmpe fiat  vt  d ad  b,  ita  i , Wf,  deinde fiatvt  d , ad 
b ,tta  q,ads  .d-  inter  qdrt,  medii /it  z : mode  aggregatum  ex  r ,&t>,  nempe  p fumatur  , «d 
eutui  quadrati  quartam  partem  additur  quadratum  ex  z ; aggregati  autem  latus  multetur  di- 
mtdit  ipfius  p ; nam  rejiduum , quefitam  quantitatem  exhibebit. 

Non  licet  autem  Analyfeoj  veftigia  repetere,  nifi  quis  velit  per  comparationem  folido- 
rum  incedere , vel  vnitatem  in  Geometriam  inueherc ; propterea  iuuat  Porifma  tanquam 

Theorema  ftUciperedemonftrandum. 

— t 

EffeZie  Geometrica , 

Sit  circulus  ABCD,  cuius  diameter  AC,  circa  quam  fit  circulus  alter  RTSF',  cuius  cen- 
trum E,  perquod  BD  dufla  fit  ad  reilos  angulos  in  E,  faflumque  fit  vt  X ad  ES,  ira  ES,  ad 
EO, atque  OF  diuifa  fit  bifariam  in  G ;fa£fumque  etiam  fit  vt  X ad  E S , itaQpotcns  diffe- 
rentiam quadratorum  ED,  E F,  ad  aliam  Vjmcdia  aurem  inuenta  inter  Q. &V , fit  ea,  cui 
aequalis  cit  F L perpendicularis  fa£U  in  pundo  F.  Ex  G dufta  GL.  centro  G,  intcruallo  G 
circulo  MLN.cui  occurrat  redta  BD  vtrinque  proeradU.de  centro  E.intcruaU 
1- u de,criPto  ***>  ^Kr  occurrente  circuli  pcriphcrii;  ABCD,  in  K j & per  K & E dudia 
A H, occurrente  peripheriae  circuli  in  punitu  I , dc  p.fa&um  erit  quod  oportet.  Vel  clarius. 

Sit 
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Sit  circulus  A B C D , cuius  diameter  A C , circa  quam  fit  circulus  alter  R T S F , cuius 
centrum  E,  fit  autem  iniunflum  ducere  per  E,  reflamKH,  occurrentem  peripheri* 
minoris  circuli  in  punfiis  1 , & P,  ita  vt  interceptum  fegmentum  K I ad  interceptum  P H, 
fit  in  ratione  femidiametri  minoris  circuli,  puta  ES  , vel  EI  &c.ad  X.  Per  punflumE 
tranfeat  ad  reflos  angulos  cum  A C recta  B D , fecans  circumferentiam  circuli  minoris  in 
puniiis  T , & F ; mox  vero  exponatur  refla  Q,  qua; polfit  differentiam  quadratorum  E F , 
E D,  ita  vt  Qquadratum  xquale  fit  quadrato  ED,  minus  quadratoEF;  id  enim  Porif- 
ma  iubet . Deinde  fiat  vt  X , ad  E S , ita  Qquadratum  ad  aliud , vel,  quod  in  idem  recidit, 
ex  hypothefi  quod  Qpoffit  differentiam  quadratorum  ED,  EF,  fiatvtXad  ES,  itaQ. 
ad  V , & inter  Q & V media  reperiatur  proportionalis  F L,  qux  ad  reflos  angulos  eft  exciG 
fanda  cx  punfloF  i fiat  autem  vt  X , ad  E S , ita  E S , ad  O E ; biflecetur  autem  O F in  pun- 
fioG.iunflaqucGL,  centro G,  intcruallo  GL,  deferibatur  circulusMLN;  deindo 
cenrro  E , intcruallo  E N deferibatur  arcus  N K occurrens  ( occurret  autem,  vt  facili  con- 
fiabit ) circuli  A B C D peripheriar  in  punflo  K i cx  K,  per  E agatur  K H occurrens  circuli 
peripherix  in  punflis  I , Sc  P . Et  faflum  erit , quod  oportet . 

PROPOSITIO. 


Dttisjs,  qut  fortfmt  diiltf,  itum  et  Jit  rttit  intercepti fegmenti  K 1 , td  interceptum 
t H , rclttt  td femidtametrum  circuli  TSF,  nempe  qut  E S, vel  EI,  &c.  tdx , inquirere . 

RESOLVTIO. 

Iifdem  fuppoGtis  charafleribus  ad  eafde  quantitates  defignadas,  nempe  E F.vel  E I,&c. 
fit  b,&Xfitd,FN,  oell  K eftoa;&  PHerit^iOEeritr;  FLcritz;  infuperE  Dcrit 
K:  O F eritp , nempe  aggregatum  ex  b,  & r . 

Quoniam  igitur  p a *$*  a‘  xquale  eft  z' ; fed  z‘  atquale  eft  ex  conftructione  q s ; ergo  p a 
•}*  a’  xquabitur  q s quoniam  vero  p , aquatur  btjtr,  propterea  ra^ba  + a-,  xquabi- 
tur  q s , fccimui  autem  vt  d ad  b , ita  q , ad  s , & vt  q , ad  s , fumpra  communi  altitudine, 
q , ira  eft  q’  ad  q s ; erat  autem  q s xquale  r a ij*  b a ij*  a‘ ; ergo  vt  d ad  b , ita  q' , ad  r a 4* 
batjta’, 

Rurfus  cum  faflum  fit  vt  d , ad  b , ita  b , ad  r j vtqne  b , ad  r , fumpta  communi  altitudi. 
nea,itaeftba,adra;ergovtd,adb,itaba.adra;fed  vtd.adb.ita erat  q* , ad ra 4» 
ba4.a';crgovtq',adra  +b  a + a*,itab’aadra.  1 v 

Qyoniam  igitur  eft  vt  totum  q' , ad  totum  r a f b a f a* , ita  ablatum  b a , ad  ablatum  r 


equalccAb’.  _ ___ 

quale  eft  ipfi  d a t '-f ; ergo  vt  d , ad  b , ua  erit  d a j '-r* d b a f a' ; fed  vt  d a f if  ad  b af 
a’ , ob  communem  altitudinem  b t a , ita  eft  i'  ad  a i ergo  vt  d , ad  b , ita  j ad  a , & couuer. 
(endo vtb,add,itaa,ad?.  Hinc , 

jhe.orEma; 

Sit  circulus  A SC  D,  cuius  ditmeter  A C ; circt  qutm  Jit  circulus  ulter  ST  S Fi  cuius  cen- 
trum E per  quod  B D ,duiftjit  td  reBot  tngults  in  E iftilumq:  Jitvt  X td  E S , ittES,  td 
f O ; ut  que  O F , diui/t  fit  h/tritm  in  G ,/tffumque  e tum  Jit  vt  X td  ES  itt  Jtfpotens  dige- 
sturitm  qutdrt  torum  E D,  E F ,td  tlitm  V , medi*  tutem  innent  t inter  £/,&  V ,Jit  et , cui 
tqutlis  eJlF  L, perpendictris ftBtinpunBo  F.exG dulit  G L , centro  0 , tntcrutllo  G L de- 
feriptt femieirculo  M LN,  cui  oecurrtt  reBt  S D,  vtrinque  protrtdt,&  centro  E,  inter  ut  fit  B 
K , de  fer  iptt  trtuNK , occurrente  circuli  peripbcrit  ABC  D,  in  E,  (Jr per  B & E , dulft  H 
fC  , occurrente  etrcult  pertpherit  tn  punit ts  l/y  F.  Dico  interceptum  /cementum  K 1,  tdtnter- 
teptumF  H,eJJtvt  EStdfi, 

Quo- 
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CA10L1  RENA  t-D  INII- 

. . 

COMPOSITIO. 

Quoniam  enim  O G atqualis  eft  G F , & M G aequalis  eft  G N ; ergo  reliqua  M O xqua- 
bitur  rcliqux  F N , ergo  reflangulum  M F N xquabitur  reflangulo  O N F ; fed  reflangu- 
lum M FN  trqualecft  quadrato F L ; ergo reflangulum  ONF  aequabitur quadrato FL; 
fed  cx  conftruftione  quadratum  F I.  aequale  eft  reflangulo  fub  Q,&  V;  ergo  reflangulum- 
ONF,  aequabitur  reflangulo  fub  Q,  & V ; fecimus  autem  vt  X ad  E S , ita  Q_ad  V , & vt 
Qad  V.fumpta  communi  altitudine  Q,ira  cfl  quadratum  cx  Q,  ad  reflangulum  fub  Q,  & 
V , & erat  rcfiangulum  fubQ&  V aequale  reflangulo  O N F;  ergo  erit  vtX  adES,  ita_. 
quadratum  cx  Q ad  reflangulum  ONF. 

Rurfus  quoniam  faflumfuit  vtX  ad  ES , ita  ES  ad  OE,  vtque  ES  adOE,  fumpta_. 
communi  altitudine  F N , ita  cfl  reflangulum  fub  b S , fcu  E F , & F N , hoc  cfl  re (Tt angu- 
lum E f N , ad  rcfiangulum  fub  O E , & F N ; ergo  vt  X , ad  E S , ita  rcfiangulum  E F N , 
ad  reflangulum  fub  O E , & F N ; erat  autem  vt  X'ad  E S,  ita  quadratum  ex  Q,  ad  reflan- 
gulum  ONF;  ergo  erit  vt  quadratum  ex  Q,  ad  rcfiangulum  O N F , ita  rcfiangulum  E F 
N , ad  rcfiangulum  fub  O E , & F N . 

Ciim  itaque  fit  vt  totum  quadratum  ex  Q_,  ad  totum  rcfiangulum  ONF,  hoc  eftre- 
dlangulum  ex  O E , &FN,  pius  rcflanguIoexEF,  & F N , vna  cum  quadrato  F N , 
quemadmodum  ablatum  reflangulum  EFN , ad  ablatum  ex  O E in  FN ; ergo  reliquum 
nempe  quadratum  cx  Q,  minus  reflangulo  E F N , ad  reliquum  fcilicet  rcfiangulum  E F 
N , plus  quadrato  F N , hoc  cfl  ad  reflangulum  E N F,  erit  vt  totum  fcilicet  quadratum  cx 
Q,  ad  totum  nempe  reflangulum  fub  O E , & F N plus  rcftangulo  fub  E F , &FN,  vna_. 
cum  quadrato  F N . Sed  quadratum  cx  Qad  reflangulum  ex  O E in  F N , plus  reflangu- 
lo cx  E F in  F N,  vna  cum  quadrato  F N , erat  vt  X ad  E S ; ergo  erit  ut  X ad  E S,  ita  qua- 
dratum ex  Q , minus  reflangulo  E F N , ad  reflangulum  EFN,  plus  quadrato  F N , hoc 
eft  ad  reflangulum  E N F . Eft  autem  quadratum  ex  Qjdcm  quod  quadratum  E D, minus 
quadrato  E F ; ergo  erit  vt  X ad  E S , ita  quadratum  E D , minus  quadrato  E F,  minus  re- 
ftangnlo  E F N , ad  reflangulum  EFN,  plus  quadrato  F N . Sed  quadratum  E D aequa- 
le eft  reftanguIoK  E H , hoc  eft  quadrato  E I plus  reflangulo  E I K plus  reflangulo  fub  E 
I&H  P,  plus  reflangulo  fub'l  K & H P,  atque  adeo  pro  E F , F N,  (deinceps 
fubftituantur  E I,  I K ) quadratum  E D minus  quadrato  E I,  minus  reflangulo  E I K aqua- 
libus hinc  inde  fubtraflis  aquabitur  reflangulo  fub  E I & H P , plus  reflangulo  fub  f K & 
H P , ergo  vt  X ad  E I ita  erit  reflangulum  lub  E I & H P plus  reflangulo  fub  I K & H P ad 
reflangulum  E K I ; fed  vt  reflangulum  fub  E I & H P plus  reflangulo  fub  I K , & H P , ad 
reflangulum  E K I , ob  communem  altitudinem  E K ita  eft  H P ad  I K , ergo  vt  X ad  E I ita 
H P ad  I k , & conuertendo  vt  E I ad  X ita  I K ad  H P . 

Quod  vero  F N , & 1 K fint  aquales  patet;  nam  E N,  & E k funt  aquales  vclutab  eodem 
centro  ad  eandem  circumferentiam , quemadmodum  E F , & E I aquales  funt , ob  id  FN, 
IK  erunt  aquales. 

Datis  igitur  duobus  circulis  circa  diametrum  eandem,  quorum  vnus  intra  alium  exiftat 
per  minoris  centrum  aptauimus  reflam  &c.  Quod  facere  oportebat , 

Quanto  fit  operofior  refolutio , cum  de  terminis  proportionalibus  generarim  fecundum 
quamcumquc  rationem,  quam  fi  proponatur  iuxta  terminos  rationis  multiplicis ; facile  cx 
Uaflenus  diflis  deprehendes , 

Protlema 

Propt/ito  Uteri  Utut  adiungere  vt  quadruum  datiplus  duplo  reB angulo fui  dato,&  adiuto - 
80 , ad  quadratum  adiuntti  datam  habeat  rationem . 

Datum  fit  latus  b,  cui  oporteat  latus  addere  * b * d * 

ut  quadratum  ipfius  b , plus  duplo  reflangulo  fub  ■ — ■ ; — 

eodem  b,  & adiunflo,  ad  quadratum  adiuncti,  2 ? 2 

rationem  habeat  v t b , ad  d . 

Yulgaris  Refolutio  le  haberet  ut  fcquitur, 

& 
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RESOLVTIO  I. 


LAtus  addendum  efto  a , re&angulum  autem  fub  dato  & adiundto  erit  b a , cuius  du- 
plum 2 b a , aggregatum  ex  hoc , & quadrato  dati  erit  b‘  >J«  a b a quadratum  adiun- 
fti  erit  a‘ ; ergo  erit  vt  b , ad  d , ita  b‘  4.  2 b a , ad  a' ; quamobrem  multiplicaris  extremis 
&roedijs  b a1  rrquabttur  b' d 2 bda;  &pcr  antithefin  b a'-*  1 bda  arquabirur  b d'j 
omnibus  applicatis  ad  b , & a'  — a d a aquabitur  b d , & media  repeda  proportionali  in- 
ter b,  & d qus  fit  z , erit  vt  a — d , ad  z , ita  z , ad  a . Hinc . 


P O R l S M A. 


Dato  re  ii  angulo  fub  extremis , quod  fcilicet  continetur  fub  terminis  datt  rationisjataque 
differentia  extremorum  e trtbus  proportionalibus  , qua  fit  confcqnens  rationis  data,extrem<ur 
referiantur  cre, 

EffcCtio  Geometrica . 

Datiifit  larus  4 B , quod  oporteat  taliter  producere  in  C , vt  quadrarum  A B plus  du- 
plo re&angulo  A B C , fit  ad  quadratum  B C , in  ratione  A B ad  B D i Super  diametrum  A 
I) , deferibatur  femicirculus.fudtaquc  fit  B E dupla  ipfius  B D , ex  B excitetur  perpendicu- 
laris B F;vfc]ue  ad  circumferentia  in  F.iun&aquc  D F, centro  D,interuallo  D F.dcicribatur 
fcraicirculus  fecans  B E productam  in  C;  & A B in  Gj  erit  enim  B C latus  adiungendum . 

* . s t . * 

COMPOSITIO. 


CVm  hac  Refolutid  proceflcrit  perfolidorura 
comparationem , haud  licebit  regreffum  fa- 
cere componendo  repetitis  Analyfcos  veftigijs.ni-  — 
fi  in  componendo  foiidis  vti  velimus,- proptcrca^  “ 1 

iuuabit  aflumere  demonftrandum  Poriima  tanquam  Theorema , ad  eum  qui  fequitur  mo- 
dum . 

PROPOSITIO. 


B 


D E 


, Stsffofitis  /js , qua  torifma  diCfat  &c.  veritatem  inquirere . 

RBSOLVTIO  . 

y~>u  Voniam  igitur  cft  vt  a — 2 d , ad  r , ita  z ad  a;  ergo  a‘  — j d a aquabitur  z’ ; fcd  z’  x- 
quatur  b d ex  conftrudlionc ; ergo  a’  — 2 d a aquabitur  b d;  communi  addito  a d a; 
ergo  a‘  aquabitur  b d 4* 1 » a • 

Deinde  quoniam  cft  vt  b ad  d , fumpta  commurti  altitudine  b , ita  b’  ad  b d , & vt  b ad 
d , fumpta  communi  altitudine  a , ita  b a , ad  d a atque  vnum  ad  vnum  fcu  vt  limplum  ad 
{impium  ita  duo  ad  duo , feu  ita  duplum  ad  duplum ; atque  adeo  vt  b , ad  d , ira  2 b a , ad 
a dajeratautem  vrbadd,  itab‘,  ad  b d modo  vero  vt  b ad  d , itaba,  adzda,-  ergo 
erit  vt  vnum  anrecedcqs  ad  vnum  confequens , nempe  vt  b’  ad  b d , vel  vt  2 b a , ad  2 da 
ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confequentia , nempe  b'»j|*  2 b a , ad  b d *j«*  2 d a ; fcd 
vnum  antecedens  ad  vnum  confequens  erat  vt  b ad  d ; ergo  vt  b , ad  d , ita  b'  2 b a , ad 

bd-J- 2 dajcratautcma'*qualcibdfa da;ergoutb,add,itab‘taba,ada‘.  Hinc. 

THEQREMA. 

Si  fit  latus  A D diuifum  in  B fuftr  A D deferipto  /emicireult.fitque  B F erelfa  perpcndicu- 
laris  &c.  vt  duplum  B D , nempe  B E tanquam  di flerent  ia  extremorum , & B F tanquam  me- 

Dico  efievt  AB  adB  D , ita  quadratum  AB  piat 

C 0 M- 


dso reperta fint extrema  latera G B,BC . 
duplo  re  ii  angulo  ABC  ad  quadratum  B C 
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COMPOSITIO 


D 


Voniam  igiturG  DeftrquabsDC.St 
&BD  aequalis  D E ; ergo  G B atqua-  1 

bitor  E C i ergo  re&angultim  G 1 — 

BG  aquabitur  rcdlanguloB  C E;fedre&an-  A ^ 

gultiiu  G B C aquale  eft  quadrato  B F i ergo  reiftangulcm  B C E , aquabitur  quadraro# 
F ; fcd  quadrato  B F aquale  eft  redtangnlum  A B D ; ergo  reftangulum  B C E .Tqtubitnr 
irclangulo  A B D ; fcd  rrdtangulum  B C F.  aquale  eft  quadrato  B C , minus  rcdlangulo  C 
B E ; ergo  quadratum  B C, mimis  rctkangalo  C B£  aquabitur  re<2angulo  A B D ; cotn- 
mum  addito  rectanguIoCB  E;  ergo  redtaiigulum  A B D , plus  redi  angulo  C B E atqua- 
bitur  quadrato  B-C. 

Ueindc  quoniam  rft.ur  A B.adBD.furoptacomnwoi  altitudine  A B,  iti  quadratum 
A B ad  re&angulum  A BDi &ut  A BadBD,  fumpta  communi  altitudine  BC,  itare. 
Sangulum  ABCadrcaanguIumC  BU»  ergour  quadratum  A B ad  radlangulum  A B 
D,ita  roftangulum  A B Cad  rcftanguIumCB  D;& vt  unum  ad  unum,  ita  duo  ad  duo; 
ergout  ABad  BD  , ita  duplum  rciiangulitm  ABC,  ad  duplum  re&anguhiCT  CBD, 
Jbu  ad  fimplum  C B E.  Erat  amem  ur  AB  , ad  BD,  ita  quadratum  A 11  id  re. 
tfangulum  ABD;  modo  autem  vt  AB  , ad  B D,  ita  duplum  rc&angultlm  ABC 
ad  rciSangulum  CBE;  ergo  vt  unum  antecedens  ad  irauraconfequcns,  A B quadra- 
tum , ad  rc&angulum  ABD,  vel  duplum  rea  angulum  A B C ad  tedrangulum  C B E,ita 
ambo  antecedentia  ad  ambo  confequentiamempi  quadratum  A B , plus  duplo  rcAangub 
A B C , ad  rc&angulum  ABD,  plus  rcdangulo  CBE;  Sed  vnum  antecedens  ad  vnum 
confequens  erat, ut  A B , ad  B D ; ergo  ut  A B ad  B D , ita  quadratum  A B,  plus  duplo  re- 
(tangulo  A B C , ad  re&angulum  ABD,  plus  rcdangulo  CBEi  Sed  quadratum  BC 
erat  aquale  reftangulo  ABD,  plus  duplo  rcdtangulo  C B D , (tue  fimplo  C B E ,•  ergo  vt 
AB.adBD,  ita  quadratum  A B.plus  duplo  rciongulo  A B Cad  quadratum  BC . 

Propofitio  igitur  lateri  latus  adinuenimus  &c.  Qyod  facert  oportebat  .• 

Eleganti  us  tamen  Hunc  in  modum  ioftituctur  Heiolqr» . 

RESOLVTip  H. 


Ilfdem  poliris:  quoniam  igitur  eft  utb,  add,  k»b'  p i b a , ad  a' ; ergo  componendo 
erit  ut  b t d , ad  d , ita  b‘  t a b a f a’ , ad  a' ; inter  b t d , & d , media  fit  proportionalis 
stergo  ut  quadraram  exbfd, ad  quadratum  exi, ita  b"!#  bafa*.  ad  a’;  ergoeorum. 
latera  proportionalia  erunt ; quare  vt  b f d , ad  s , ita  b f a , ad  a ; ergo  diuidendo  vt  b «fr 
d — s , ad  s , ira  b , ad  a ,•  (k  z media  proportionalis  inter  s , & b,erk  ut  b +(<  d — s , ed  a , (t* 
% , ad  a . Hinc . 

f O R I S M J. 

Inter  agrrrgatum  ttrminervm  data  ratieait , & terminum  confcqiuntcm  einfdcm fumatur 
Utedium;dctnde  fiat  vt  dggreg  termimram  f radulam , minas  medie  prcferttenali  tdinaem 
$o,adhte  idem  medium , ita  terminas  antecedent  raetentt  data  ad  aliud ; fea  cued  idem  tfia 
intermediam  iam  di&iem  preptrtienale  , <£  terminum  antecedentem  data  ratitmis  media  qnn* 
dem  exhibeatur  preptrtianabs  ,& fiatyteogrentanetam  dictam  minat  f rien  medie  prepar - 
iit  tali , ita  hac  ad  alitfd  tjrc. 


c o M- 
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COMPOStTIO. 

DArum  fit  latos  A B,  cui  fieri  debet  ad. 

ditio  ita  vt  quadratum  ipfius  plus  du- 
plo reftangulo  fub  eodem  ,&  adiuniro , ad 
quadratum  adjun&i  rationem  habeat  ut  AB 
ad  B D ; inter  A D aggregatum  ex  A B,  B D, 

& ipfam  B D , media  reperiatur  proportiona- 
lis C D;  mox  autem  hac  fubtrafia es  Ai), 
remaneat  A C ; vt  amem  A C ad  C D , ita_ 
fiat  A B , ad  aliam , qua?  fit  B G;  nimirum  ap- 
tetur A F in  quocunque  angulo  cum  A D , & 
in  ipfa  fccetur  A E atqualis  A B ; agatur  C E, 
cui  fiat  parallela  D F , ipfi  E F fiat  atqualis  B G 
A E ad  E F;  ergo  componendo  erit  vt  A D ad  C D , ita  A F ad  E F ; ergo  vt  quadratum  A 
D ad  quadratum  C D , ita  quadratum  A F , ad  quadratum  E F ; cft  autem  vt  quadratum- 
A D ad  quadratum  C D , ita  A L)  ad  B D , cum  C D fadfa  fit  media  proportionalis  inter 
A D , B D ; ergo  erit  vt  A D ad  B D , ita  quadratu»  A F ad  quadratum  E F i ergo  diui- 
dendo  erit  vt  A B ad  B D , ita  quadratum  A F , minus  quadrato  E F , hoc  eft  quadratum- 
A E plus  duplo  rectangulo  A E F , ad  quadratum  E F j fcd  A E eft  aequalis  A B , & E F eft 
aqualis  B G cx  cgtnftxu&ione ; ergo  vt  A B ad  B D > ita  quadratum  A B , plus  duplo  rc- 
dianguio  A B G ad  quadratum  B G . Idem  igitur  elegantius  priftitimus . Quod  facere- 
jBportcbat.  : > ; 

f ' . ■ 1 

P R O B L B M A. 

• • Deteret  i tue  Inter  utili  quadratarum  k medio  ejr  minori  td  eggrtgotum  qutdrotorum  k me- 
dio & muoori , tria  Utero  proportionolie  tdinttenire . 

c.  . '■  'I  * 

. RESOLVTIO 

» V \ .... 

D Ati  fit  ratio  vtrads,  extremum  autem  maius  eftoa:  fiimptoquc  r priori  termino 
dati  rationis  pro  extremo  minori  fic  procedendum . Ducatur  hoc , nimirum  r , in 
a , extremum  maius,  vt  fiat  r a , quod  aequabitur  quadrato  ex  medio . 

Quoniam  autem  re&ang.  fub  extremis  minus  quad.  minoris  extremi  aequale  cft  diffe- 
rentii  quadratorum  medij  & minoris ; propterea  differentia  quadratorum  medij  & mino- 
ris erit  r a— r1!  at  verd  aggregatum  quadratorum  medii  & maioris  erit  r a a‘  i igitur 

Vt  r , ad  s , ita  debebit  effe  r a ~ r‘ , ad  r a a‘ ; vnde  produdtum  fub  extremis  iquabitur 
produdfo  fub  medijs  ,-ac  propterea  r s a — r‘  s , iquabitur  r'  a *frra',  & per  antithcfin  r s a 
-e  r*  a — r a‘  equa bitur  r'  s;  omnibus  autem  applicatisad  r,  erit  r - s a — a‘  aequale  r s.Hinc. 

• , P O X I S M A. 

Xx  qutdrtto  e dimidit  different  it  duorum  terminorum  dote  rttionis  tuferttur  frodu&um 
fub  qfdem  terminis , reftdui  namque  lotus  quodrotum  detrelfum  fupreditto  dimidio , vel  ei- 
dem edditum  exhibebit  mesut  extremum  priori  ttrmino  rttionis  dote  exijiente  minori , k tri- 
bus Uter  ibus  proporttonolibus , 


Quoniam  igitur  eft  vt  A C ad  C D , ita- 


JOO  CiROLI  RENALDINM  ' 

, BffeSit  Geometris*. 


DAta  fit  ratio  A B ad  A C : rcdta  vero  po-  D — 

tens  rciSanguIum  C A B fit  D . & hac  K 

tanquam  medio  e tribus  lateribus  proportio- 

tialibus  ,&  differentia  terminorum  data?  ratio-  b G E F C 

tionis tanquam  extremorum  aggregato,  re- 

periantur  lateramempe  B C diuidatur  bifariam  inF,  & ex  quadrato  BF  fubtraflo  qua- 
drato refti  D ,qua?  poteft  rectangulum  C A B.rcfiduiq, latus  fit  E F.quo  addito  ad  F C,fif 
EC , &lubtralfto  absBFatquali  ipfiFC,  remaneat  B E , eritque  tatnBE,  quam  E C 
quantitas  qusefita  , ita  vt  fi  reperiatur  K media  proportionalis  inter  AB,  &BE,triafint 
latera  proportionalia  A B ; K ; B E , fintque  latera , qua:  propofito  fatisfociant  &c. 

PROPOSITIO, 

Putis  ijt , qu*  Torifma  dic/ ut  (fc.  ventitem  inquirere , 

RESOLVTIO  . 


SVppofitis  ijfdem ,'  quod  nimirum  A C fit  s , & A B fit  r , erit  B C idem  quod  s — r ,-  at 
B E , vel  E C erit  a ; fed  refta  D potens  rectangulum  CAB.critz,-  at  inter  A B , & 
B E , fit  media  proportionalis  k , 

Quoniam  igitur  r s (ita  enim  hic  ratiocinandum  )a»quale  efta’;  fed  z' arquate  eft  s i 
--  r a — a’ ; ergo  s a — r a — a*  aequabitur  r s s ergo  reciproce  erit , vt  tota  s , ad  tutam  a , ita; 
ablata  s - r — a , ad  ablatam  r ; ergo  vt  reliqua  r , ad  reliquam  a — r , erit  vt  tota  s,ad 

totam  a ; ergo  permutando  erit  vt  rrjt  a , ad  s,  ita  a—  r,ad  a&inuertendovtsadr^a, 
ita  a , ad  a — r ; fed  s ad  r;  accepta  r a tanquam  intermedia  rationem  habet  compofitam 

exs.adrrjsa.&exrrjta.adrf  erat  autem  vt*.  adr»$*a,  ita  a,  ad  a — r,-  ergo  rati» 
5 , ad  r , erit  quoque  compofita  ex  ratione  a , ad  a — r , & ex  ratione  r ■»{*  a ad  r ; led  ratio 
r a a* , ad  r a — r“ , compofita  quoque  eftex  ijfdem  rationibus , nimirum  a , ad  a — r , Sc 
rtjtaadr,-  crgovts,  ad  r , ita  erit  r a 4.  a' , adra  — r’  fed  r a rj*  a' rqualc  efta*gf<t’, 
nempe  quadrato  maioris  extremis  plus  quadrato  medij , 4tra--r‘cft  differentia  qua- 
dratorum medii  & minoris  extremi ; ergo  aggregatum  quadratorum  medij  & maioris  e% 
tremi  ad  differentiam  quadratorum  medij  & minof i extremi  i tribus  proportionalibus  r . 
1 , a , minori  exiftente  r ,cft  in  ratione  data  ut  s , ad  r i & conuertcndo  &c,Hinc , 

T H E Q R E M A, 


gi fuerit  quadratum  e dimidii  differentia  duorum  terminorum  diti  rationis  mutulum  re, 
ff ungulo fui  ijfdem  terminis . refidui  veri  Utut  additum  fit  pradUio  dimidii , velit  udemur 
fubtnCium . Dico  Aggregatum  vel refiduum  tfe  mtius  e tribus  proportionalibus  exrremum-t, 
iuvt  iuteruillum  quadratorum  medij, & mitioris  , id  aggregatum  quadratorum  medq  CT 
ptaioris fit  iu  rati  orte  dati , 
e • " 


COMPOSITIO, 


Sit  ratio  data , quae  AB  ad  AC , vt  fupra , 
fitque  D refta  qua?  poffit  redlang.CAB; 
biffedla  autem  B C in  F,&  ex  quad.BF  abla- 
t u fit  quadr.  D,  & remaneat  quadratu  cuius 
latus  EF.  Dico  BE  , vel  EC  propofito 


K 


A B G E 


fatisfaccre , ita  vt  fi  K media  fuerit  proportionalis  inter  A B , & B E , differentia  quadrato- 
rum ex  A B , & V , ad  aggregatum  quadratorum  ex  K , & B E fit  in  ratione  vt  A B ad  AC. 
Non  diffimilitcr  de  E C &c,  fecetur  b G xqualis  A B , 

Qs»' 
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Qupniam  enim  quadratum  D squale  eft  redangulo  C A B ; fcd  quadratum  D aquale 
irft  reftangulo  fub  A C , & B E , minus  reftangulo  A B E , minus  quadrato  B E ; ergo  rc- 
Sangulum  fub  A B , & A C , atquabitur  reflangulo  fub  A C , & B E , minus  reftangulo  A 
BE, minus  quadrato  BEjergo  reciproce  vt  tota  AC.ad  totam  BE.fie  ablata  AC.minus  AB, 
minus  B E, ad  ablata  BG.fcu  A B ; ergo  reliqua  A B,plus  B E.hoc  eft  A E, ad  reliquam  B E, 
minus  AB  hoc  eft  ad  GE  erit  vt  tota  AC  ad  totam  B;3t  permutando  vt  A E ad  AjC.ita  BE, 
minustA  B , hoc  eft  ita  G E , ad  B E . & inuertendo  vt  A C , ad  A B . plus  B E . hoc  eft  ad 
A E , ita  B E , ad  B E , minus  B G , hoc  eft  ad  G E ; fcd  A C ad  A B , fumpta  intermedia  A 
B , plus  E E , fcu  A E , rationem  habet  compofitam  ex  ratione  A C , ad  A B , plus  B E , feu 
ad  A E, Se  ex  ratione  huius  ad  A BjErat  autem  vt  AC  ad  A B.plus  BE.feu  ad  AE.ita  BE  ad 
BE  , minus  A B,  fcu  ad  G E ; ergo  ratio  A C ad  A B,  compofita  erit  ex  ratione  B E ad  B E, 
minus  A B , hoc  eft  ad  G E , & ex  ratione  A B , plus  B E , hoc  eft  A E ad  A B ; Sed  rectan- 
gulum  A B E , plus  quadrato  B E nempi  rcctangulum  A E B , ad  re&angulum  A B E , mi- 
nus quadrato  A B , rationem  habet  compofitam  ex  ijldem  rationibus ; ergo  rciftangulutru. 

A B E > plus  quadrato  B E , ad  re&angulum  A B E , minus  quadrato  A B.erit  vt  A C ad  A 
B , fcd  rcctangulum  A B E squale  eft  ex  conftruAione  quadrato  t ; vnde  rcctangulum  A 
B E , plus  quadrato  B E , idem  erit  quod  quadratum  B E , plus  quadrato  x , quod  minori 
«xiftente  A B , & K , media  inter  A B , B E erit  aggregatum  quadratorum  medij,  & ma- 
ioris extremi , & rectangulum  A B E , Jninus'  quadrato  A B . eft  differentia  quadratorum 
medij , & minoris  extremi , ergo  A 13 , K , & B E , funt  tria  latera  continue  proportionalia , 
ita  vt  aggregatum  quadratorum  medij  & maioris  extremi,  ad  differentiam  quadratorum 
medij  & minoris  extremi , fit  vt  A C ad  A B ; & conuertcndo , vt  A B , ad  A C , ita  diffe- 
rentia quadratorum  medij  & minoris  extremi  ad  aggregatum  quadratorum  medij,  & ma- 
ioris extremi . 

Data  igitur  ratione  interualli , fcu  differentis  quadratorum  medis,  & minoris  extremi, 
ad  aggregatum  &c.tria  latera  proportionalia  nos  adinucnimus.  Quod  facere  oporte- 
bat, 

Contingit  aliquando  vt  etiamfi  in  refoluendo  non  fit  faflus  afeenfus  fupra  plana , expe- 
diat nihilominus  Porifnwper  modum  Theorematis  affumere  demonftrandum,  Efto  exem- 
plum, 

. Problema , 

Quantitatem  adinuenire  feni  fi  addantur , ef  detrahantur  data  quantitate! , fumma  ad  re-  ^“[y1*** 
(iduum  datam  habeat  rationem . 

Due  data-  fint  quantitates  b,  & c , & oporteat  adinuenirc  quantitatem  cui  fi  addideris  b, 
atque  detraxeris  c , fumma  ad  refiduum  fit  in  ratione  vt  r , ad  s , Quoniam  vero  r , s , & b, 
funt  magnitudines  data  nihil  prohibet  fieri  vt  r , ad  s , ita  b , ad  aliam , qu*  vocetur  d ; id- 
que  facilitatis  gratia,  ratioque  fit  data  vtb,  add,  quia  tamen  poffet  fieri  aquiuocatio  imi 
colligendo  Porifinatc  praftat  ob  id  prxdiAos  terminos  retinere . Quxfita  fit  quantitas  a i 
ergo  iuxta  tenorem  Problematis  erit  vt  a *|*b,  ad  a — c , itar,  ad  s ; multiplicatis  autem 
extremis,  &mcdijss  a «J*bs,  aquabitur  r a— rc;  &per  repetitam  antithefin  ra  — sa, 
aquabitur  s b >{«  r c vnde  aquabitur  a,  vel  erunt  proportionales  r — s;{fc(sbtrc)} 

3.  Hinc, 

P o R l S M J, 

Quanti  ut  addenda  datatur  in  pofieriorem  terminum  data  rationi t',  item  & terminus  ante- 
iiedens  in  quantitatem  aufer endam,aggrtgatnm  antem  prodnilorum  applicetur  ad  differentiam 
terminorum  data  rationis  i magnitudo  enim  ortina  erit  quantitas  quafita . 


Ppp  a C o /f. 
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COMPOSITIO, 


JOJ 


D 


Sit  redla  quidem  A B , qui  addenda  Y — 

fit  quifiti  quantitati , & B C fit  au-  Z 

ferenda  ab  eadem,  ita  vt  aggregat  uin-.  

ad  refiduum  fit  in  ratione  Y,  ad  Z . , , ,,  — 

Fiat  vt  Y ad  Z , ita  A B ad  A H i mox 
vero  ipfi  B C addatur  C D , qui  fit  xqualis  AH;  & vt  H B differentia  terminorum  ad  A 
B quantitatem  addendam , ter  minumq.-maiorcm.ita  fiat  B D ad  B E .'Dico  B E fatisfacere. 

Manifeftum  eft  autem  faflum  cfle,  quod  Porifma  iubet ; factum  cft  enim  vt  Y ad  Z , ita 
A B ad  A H , fcu  C D ; vnde  rcftangulum  fub  A B , & A H erit  quod  continetur , 
nempe  fub  quantitate  addenda  , & minori  termino  data:  rationis;  cft  enimobanalo- 
gifmum  rectangulum , quemadmodum  nunc  nos  dicebamus ,■  rcitanguUim  verd  fub 
A B , & B D , erit  quod  continetur  fub  A B maiori  termino , & fub  B C quantitate  aufe- 
renda , vna  cum  rc&tngulo  ex  A H minori  termino  in  iplam  A B,  quantitatem  addendam; 
qua:  quidem  fatis  de  fe  manifefta, atque  conlpicua  funt . Vnde  cum  faaum  fit  vt  H B,  id  eft 
differentia  inter  A B , & A H ad  A B,  ita  B D ad  B E , applicuimus  aggrematum  rcdlangu. 
lorum  prxdidlorum,  nempe  rcdtangulum  A B D , adAB  minus  AH,  quz  Porifma  ili» 
dtabat . 

Quoniam  igitur  cft  vt  H B , hoc  cft  vt  A B , minus  A H , ad  A B , ita  B D , hoc  eft  b C , 
plus  C D , ad  B E ; ergo  rciftangulum  A B E , minus  redlanguto  fub  A H , & B E , atquabi- 
turrcdUngulaABCplusreiftanguloBAH;  &per  antithelin  redtangulum  ex  A H in  B 
E plus  rcdlangulo  B A H , vna  cum  rcdlangulo  A B C.xquabitur  rcftangulo  A B E;  & rur- 
fus  rcdiangulum  ex  A H in  B E , plus  rcdlangulo  B A H , xquabitur  rcdlangulo  A B E, mi- 
nus rcdlangulo  i B C ; «qualitate  autem  ad  proportionem  rcuocara  erit , vt  A B , plus  B 
E.hoceft  A E,  ad  BE,  minus  BC,hoc  cft  ad  CE,  ita  A Bad  AHifeu  vt  Y adZ, 
Elegantius  tamen  hunc  in  modum , 


propositio; 

tutis  ijt , qua  Psrifma  diClauit  vtr lutem  inquirere . 

Rcdla  A B lit  b & B C fit  c ; cumque  vt  Y ad  Z ita  fit  r,ad  s.fadlumque  fit  vt  Y ad  Z ita  A 
B ad  AH,  fcu  C D qui  fit  d.vndc  fit  vt  r ad  s ita  b ad  d & quia  fadlum  eft.vt  H B ad  A B it* 
B D ad  B E , ipfa  B E fit  a vnde  fit  vt  r --  s ad  r , ita  c f d ad  a.Eft  enim  fadlum  vt  Y ad  Z/eu 
vt  r,  ad  s , ita  A B , ad  A H vnde  erit  A B minus  AH,  hoc  eftHB,  adAB,  vtr-sadr; 
quare , vt  H B ad  A B ita  B D ad  B E non  dilsimilitcr , utr-sad  ritac^adada. 

RESOLVTIO . 


q Vomam  igitur  eft  vt  r - s , ad  r , ita  c t d , ad  a ; ergo  inuertendo  erit  vtr.sdr— s, 
ita  a , ad  c t d ; & per  conuerfionem  rationis , vt  r , ad  s , ita  a , ad  a — c - d ; fed  ex 
k conftrudlionecft  vt  r , ad  s , ita  b ad  d ; ergo  vt  b , ad  d , ita  a , ad  a -c  - d , 8c 

permutando  vt  b,  ad  a,  ita  d,  ad  a — c — d ; & componendo  vt  b >b  a , ad  a , ita  a — c , ad 
a — c — d ; & permutando  vt  a -J»  b , ad  a ~ c , ita  a , ad  a— c — d;  erat  autem  vt  a , ad* 
..  c-d,  itab.add  , & veb,add  .itar.ads  jergo  vtrads,  itaa  | b,  ad  a — c.  Hinc. 


THEOREMA. 

Si  quumius  Menii  duUa  fuerit  in  polleriorem  terminorum  data  rationis, & terminus 
tnt: cedens  in  quantitatem  auferendam , produClorum  aggregatum  applicitum fuertt  addife- 
rentiam  terminorum  dati  rationis  . Dico  magnitudinem  ortiuam  , Problemati  J atisfa . 
(tto.  a J " 

Fiat  vt  Y ad  Z , ita  A B , ad  AH,  fcu  C D j & vt  Y , 'minus  Z , ad  Y , fcu  vt  A B , minus 
AHad  AB.itaBDadBE.  ‘ ’ ~ “ 
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COMPOSITIO, 


QVoniam  igitur  eft  vt  Y minus  Z, 
ad  Y , ita  U L) , ad  B E ; ergo  in. 
uertendo  erit  vt  Y ad  Y mi- 
nus Z , ita  B E . ad  B t) , & per  conuer- 
fionem  rationis  t Y ad  Z , ita  B E ad  D 


l i fed  ex  conlh  uttionc  eft  vt  Y ad  Z,  ita  A B.ad  CD;  ergo  vt  A B ad  C D , ita  B E ad  De  • 
& permutando  vt  A B ad  B E , ita  C D ad  D E ; 6c  componendo  vt  A E , ad  B E , ita  C E ad 
D E j&permutando  vt  AEadC  E,  ita  8 tad  L>  E;  erat  autem  vt  B E ad  D E , ita  AB  ad 
C D , & vt  A B , ad  C D , ita  Y , ad  Z ; ergo  vt  Y ad  Z , ita  erit  A E ad  C E , 


lam  fuperiori  libi 0 Deduclionem , quam  Graci  dicunt  t'”*?*}*,  explicuimus , & 
quatenus  e*  T/titnr  Veterum  Analyfarum  Ars  patefecimus  ,-nunc  non pigebit qua- 
dam[ubijeere  ingratiam  nou*  Artis  rcfolutricis  , demonjlratimus  autem  Analyjlam 
de  hoc  valde  folli citum  ejfe  detere , quoniam  Problema  alioquin  implicatum  dedutlionis 
fufidio facile  refoluet , Sit  igitur. 

De  Dedu&ione , quam  Gr*ci  6V«y*qi)r  appellant . Caput  XI. 

FROtCEMA. 


Semicirtule  pejitiene  iatt  ABC,  & Jatepunffo  D ; Jefcriiere  per  D , ftmicirculum , uua, 
UseHDEF  .ttavtji  ducatur  ceu  tingens  S C ,fiat  A D.tpftB  E aqualis . 

Proponit  Pappus  hoc  Problema  Prop.  8j.  Iib.  7.  quod  vt  ipfe  ait  deducitur  ad  determi- 
naram fc*ftioncm ; Alijs  autem  modis ; idem  proponi  poterit , vt  inferius  manifcftmn  fiet . 
lnterim, deducemus  cum  eodem  AuSore  Problema  ipfiim ; & poftea , fe&ionem  perficie- 
mus beneficio  Analyfcos,  Ipfe  autem,  hunc  feri  in  modum  ratiocinatur.  * ' r 

/tefelutio  iuxta  reteres  '. 


Sit  iam  fatftum , Quoniam  S- 
A D , eft  arqualis  B E j 
erit  vt  B E ad  E C ; ita  A D.ad 
E C ; fed  vt  B E , ad  E C,  ita 
AC,  ad  GC ; ergo  vt  AG, 
ad  GC,ira  AD,  ad  E C. 

Quare  vt.quadratum  A G 

ad  quadratum  G C ; ita  qua-  i£  A 5 gf: — rc 

dratum  A D , ad  quadratum  E C , feu  ad  quad.G  C, minus  quadrato  GE,fcu  D G.-facJa  fit 
H A arqualis  A D & D C , bifariam  in  K diuifa . Vt  igitur  totum  ad  torum.fic  ablatum  ad 
ab  latu  ni;  hoc  eft  totum  quadratum  A G , ad  totum  quadratum  G C , ita  ablatum  quadra- 
mm  A D , ad  ablatum  quadratum  E C erit  reliquum  retfangulum  H G D ad  reliquum, 
quadratum  D G.vt  totum  quadratum  A G . ad  totum  quadratum  GCi&obid  ,vt  abla- 
tum quadratum  A D , ad  ablatum  exceffiim  E C . hoc  eft  ad  excedunt  quadrati  GC.fu- 
pra  quadratum  D G , ergo , vt  H G , ad  D G , ita  quadratum  rt  D,  ad  exceffiim  pridi 
ftum  Loco  autem  quadrati  AD.  intclligatur  duplum  rc<ftangulum  DC,L;Ioeover6 
exccfTus.mtelligaturrc&angulurri  D C F ; feu  duplum  reflangulum  D Cin  G K , ergo  vt 
H G ad  D G , ita  duplum  rcSangulum  D C in  L ad  duplum  rcCtangulum  D C,  in  G K ; ar- 
queadeo  vt  fimpium  ,ad  fimplum ; ob  id  vt  bafis , ad  bafim . cum  l.nt  ciufilem  altitudinis 
D G i nempe  vt  L ad  G K . Quare  funt  quatuor  proportionales  HG,L)G,L,  &Glt. 

Sunt- 


Dcdnthe 
, c 'piims 
vjui. 


Preli  em*  ex 
P xffA  hir.  7. 
frtf.  * J. 
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Suntque  dat*  tres  line*  H D , D k ,L ; ergo  deduft  nm  cft  ad  determinatam  fcftionenu . 
Reliquum  igitur  cft  i yt  illud  foluamus . 

PrMcma  deducium 


Bstum  Ut, is  H Jf , diuifum  quidem  i » D i Oporteat  iterum  i»  G illud  diuidere  inter  B,K-, 
«a  lege , vt  rei/ ungulum  ctmprehenfum  fui  H G , G K , /equule /it  rei/ ungule  eomprehenfo  fu» 
intermedie  feci  tone  DG,&  quouis  dato  lutere  L . 


RESOLVTIO 


P A rsHD,  dicatur  bs  at  vero  D K. 

dicatur  d.  Pars  autem  GK,  efto  + ^ 

a ; ergo  D G , erk  d 1 . Quare  reftan- 

gulum  H GKi  erit  b a ■<$*  d a-a’re-  jq 
ftangulum  vero  fub  D G & L.  erit  1 d — 1 
a.  Proinde  erit  aquatio  ld— 1 a =:  baf 

da_a’  & per  antitfiefin  fiet  ba^laf 

da  — a‘=  ldfeu  b f i t da-a’=;  Id, 

Claritatis  gratia  loco  b if*  1 1 d intclli-  Id-la— ba  + da  a 

gatur  K % deerit  K a — a1  sa  Id.  Unius  autem  xquationis  radix  eft-;  K— k’ — i d ) 
Hinc. 

P O £ / S M A. 


JD  d — aGaic 

b>£*d-a 

a 


Al  aggreget  um  ex  H D\&  L,uuddetur  BK , aggregati  fumatur  dimidium,ex  cuius  quadrat» 
auferetur  rei/ ungulum  fub  D K . & £ > tcfidut  fumatur  lutus;  hoc  enim  fublatum  ex  dimidt 
rem  dicio  ^relinquit  f artem  G K , 

e o u p o s i t i 

DAtom  fit  latus  H K,  diui- 
fum in  D , oporteat 
iterum  illud  diuidere  in  G 
inter  D.  K ; vt  rcftungulum  H 
G K,  aquale  fit  reftangulo  fub, 

L.&DG.  Rcftx  dat*  H K , 
addatur  MH, squalis  Liaggre- 

tatumvcroMK,  exMH  fcilicet,  &exHK,  bifariam  quidem  diuidatur  in  punSo  F 
: fuper  dimidium  FK,  deferibatur  fcmicirculus  in  quo  apretur  NK , xquilis  reftx.qus 
poifit  rcftaugulum  fub.  D K > & L , agatur  F N , ad  inreruallum  F N ex  centro  F,  dc~ 
fcribatur  circulus , cuius  diameter  O G . Dico  fafturn  effc , quod  Problema  requirit  adeo 
vt  rcftangulum  HGk,  squale  fit  reftangulo  fub  D G & L . 

Quandoquidem  rcftangulum  OkG»  squale  cft  quadrato  N K,  reftangulum  autem  O K 
G squale  elt  reftangulo  MGK.  Et  rcftangulum  M G K , squale  eft  reftangulo  M K G, 
minus  quadrato  Gk.  Proinde  rcftangulum  MKG,minus  quadrato.  GIGxquale  erit  qua- 
drato N K . hoc  eft  reftangulo  fub  DK,&L,  Et  quoniam  Mk,  squalis  eft  aggregato  ex 
H D ,&MH  ,plus  D K ; Proinde  reftangulum  fubMH,  feu  E , & G K, plus  reiftangulo 
fub  H D . & G K . plus  reiftangulo  fub  D K , & G K » minus  quadrato  G K , erit  squale  rc- 
ftangulofubL,  &DK,  & per  antithcfin  fiet  rciftingulum'  fub  L & D K , minus  reftan- 
gulo  fub  L » & G k » «quale  reftangulo  fub  H > & G k » plus  reftangulo  fub  D K & G 
K.rainus  quadrato  Gk;  Hoc  cft  rciftanguliim  fub  L , &Dk,  minus  GK,  hoc  cft  fubL 
& D G , squale  erit  reftangulo  fub  H D,  & G K , plus  reiftangulo  fub  D K , & Gk,  mimis 
quadrato  G k , hoceft  rcftangulo  fub  H K,  minus  G K , 3c  G k , hoc  cft  reftangulo  HGk, 
Quod  oportebat  &c..  

Proilfi 


M o 


It  F 
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Prohlcm&tis  propofiti  Demonfirtuio. 

Quoniam  igitur  ficeti  diuifum  propofitum  latus  i vt  rcftanguli  HG  K , ad  re&angulum 
fib  L.4DG,  ratio , fit  aequalis , ad  a;qua!c  > fiat  quidem  circa  centrum  G , frmicirculus 
D fi  F ; Dico  fcmicirculum  D E F , Problema  efficere . Ducatur  enim  B C fcmicirculum- 
Contingens ; erit  A D , ipfi  B E , squalis . Fiat  quod  bis  continetur  fub  D C & quapiam-, 
re&a  L.squale  quadrato  A D . 

Nam  cum  reftangulum  H G K,  aequale  fit  rediangulo  ex  I. , & G D , vt  H G ad  G D , 
ita  erit  i. , ad  G K ; Sed  vt  H G , ad  G D , ita  efi  rcClangulum  H G D , ad  quadratum  ex 
GD  ;Hoc  eft  excelTus  quadratorum , ex  G A , AD,  ad  quadratum  G D , vt  autem  L ad 
G K , ita  id  quod  bis  continetur  L & D C;  ad  contentum  bis  D C,  G K,  hoc  eft  quadratum 
A Dsfaiftum  eft  enim , quod  bis  continetur  fub  L&  D C , aequale  quadrato  AD,  ad  ex- 
ccffum  quadratorum  G D , G C i Vt  igitur  quadratorum  GA.AL),  excelTus  ad  quadra- 
tum G D , ita  eft  quadratum  A D , ad  exccflum  quadratorum  G D , G C;  ergo  vt  quadra- 
tum A G , ad  quadratum  G C , ita  quadratum  A D , ad  excefium  quadratorum  ex  D G , 
G C : cum  enim  fit  vt  quadratum  G A,minus  quadrato  A D , ad  quadratum  D G.ita  qua- 
dratum A D ad  quadratum  G C minus  quadrato  G D ; omnia  fimul  antecedentia  faciunt 

3nad.<J  A,  omniafimuiconfequentia  faciunt  quad.G  C,  ergo  per  t a.  quinti  vtG  A, qua- 
ntum, ad  quadratum  G C,  ita  A D quadratura  fcilicet  vnum  ex  antecedentibus, ad  qua- 
-Aratum  G C.minus  quadratoGD,  vnum  ex  confcquentibus , hoceftad  excelTum  qua- 
dratorum ex  C G , G E,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  E C;  Vt  igitur  quadratum  A G,  ad  qua- 
dratum G C,  ita  quadratum  A D , ad  quadratum  EC,  fed  vt  quadratum  A G , ad  qua- 
dratum G C , ita  eft  quadratum  B E , ad  quadratum  E C;  ergo  vt  quadratum  B E,ad  qua- 
dratum E C , ita  quadratum  A D , ad  id , quod  ex  E C quadratum . Quadratum  igitur  ex 
A D aequale  eft  quadrato  ex  B E , Idcoque  rtdta  linea  A D ; ipfi  B C , eft  squalis . 

Idem  tutem  abftluere fecundum  rttionem  inequelitetis . 

- Duobus  modis  intclligi  poreft  ratio  data  inaequalitatis , vel  enim  eft  effabilis , vel  non 
fit  primum  effabilis , dptaque  fit  dupla , quam  habere  debet  A D , ad  B E . 

Xe/tintio  iuxtt  Veteret, 

Sit  iam  finftum ; atque  adeo  A D , du- 
pla fit  ipfius  B E i fa  itaque  CtHAi- 
qualis  AD. 

Quoniam  igitur  A D , dupla  eft  ipfius 
BE.  ProindevtBE.adECjitaquidem 
dimidia  A D,  ad  E C ; fed  vt  B E , ad  E C, 
ita  A G ad  G C ,-  Proinde  vt  A G ad  G C, 
jta  dimidia  A D , ad  E C i propterea , vt  H' 
quadratum  A G ad  quadratum  G C . ita 
quadratum  dimidij  A D , hoc  eft  -j  quadrati  A D.ad  quadraram  E C ; fed  quadrarum  E C 
eftexceffus,  quoquadratumGC,  fuperatquadratumGE,  feu  quadratum DG;  ergo 
vt  quadratum  A G ad  quadratum  G C ita  a quadrari  A D,  ad  cxccffum  quo  quadratum 
G C , iuperar  quadratum  G E ; Vt  autem  totum  ad  totum , fic  ablatum  ad  ablatum , pro- 
inde , & reliquum  ad  reliquum , vt  totum  ad  totum  fe  habebit ; Si  vero  cx  quadraro  A G , 
auferatur  quadratum  dimidij  AD  feu  quarta  parsquadrati  AD,  remanent  re&angulum 
H G D plus  tribus  quartis  partibus  quadrati  A D . Si  autem  ex  quadrato  G C , auferatur 
excelTus  iam  di&us  cuiufmodi  eft  quadratum  E C,  remanebit  quadratum  GEfeuDG, 
Proinde  rcffangulum  H G D plus  quadrati  A D , ad  quadratum  D G , rationem  habe- 
bit , vt  quadratum  a G ad  quadratum  G C , & vt  quadratum  dimidii  A D , leu  -j  quadra- 
ti A D,  ad  prxJirium  exccflum;  loco  autem-;  quadratiAD,  intclltgatur  redangulunu- 
fub  L , & dupla  D C , loco  vexo  ipfius  excelTus  inteliigatur  reriangulum  D C F , feu  quod 
idem  eft  duplum  reftangulum  fub  D C & G K i (cum  enim  D C , fit  bifariam  in  K diuifa  , 
(e  V F • bifariam  diuiia  in  G , erit  F C . dupla  ipfius  G K ; quare  rc&angulum  D C F erit 

acquak;  ■* 
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«quale  duplo  reAangulo  fub  D C & G K ) ergo  erit  vt  reftangulnm  HGD  plus  i qui- 
drati  A D ad quadralum  p G , ita rcCtangulum fab dupla  D C&L,  ad  reCiangulum fub 
dupla  D C & G K ; Quare  etiam  ita  reCiangulum  fub  L , & fimpla  D C ad  rcaangulunu 
fub  G K & fimpla  D C ; fcd  reCiangulum  L , D C > ad  rcCtangulum  G k , D C eft  vt  L->  ad 
GK;ergo  erit  vt  rcCtangulum  HGD  plus  a quadrati  AD, ad  quadratum  DG,  ita  Lad  GK. 
DcduCtum  ell  igitur  Problema  ad  determinatam  fcdioncm.  Itautfupcrut  (olucndum 

illud , > 

Problema  deduttnm  • • 


Profofitu fit  Utut  H K Itjiuifum  in  D,vtcun-  * 
aut  & oporteat  iterum fecare  t»G,int(rD,K,ve  ~~ 

refl ungulum  HGD  f/us a quadrati  A D,  ari  11  1 

quadratum  D G buieut  r at  tonem , quum  L ad  G K . 

Deducti  Problemati! 


* d » 

pTITguk 


t 

* 


RESOLVTIO, 

PArsHDfitb,atDk,  fitd.  ParsGK,  eftoa  , ergo  reliqua  DGeritd-a  i-  at  veri 
reda  z polTit  -J  quadrati  A D . fuppofita  ratione  data , fic  procedendum  erit , vt  I , ad 
a.ita  debet  c(Tc  b d d'  - b a - a d a + a‘  z'  ad  d'  - a da  4«  aqvndc  ratione  ad  aqua- 
tionem rcuocata  fiet 

b d a + d' »— ba‘  — a da'  ■{*  a'  »|«  a‘a  3 l<T-a  ida^ltf&perantithefin 


bda^d’  j — -b  y 

♦J*  a 1 d‘  > a u—  2 d > a’  if*  a'  ea  1 d' . 
vj*  z'  a — 1 J 

, Quod  fi  fuerit  inefabiHsdata  ratio , adhuc  Problema  folucmus . 
Data  Iit  igitqr  ratio  vt  R ad  S , quam  habere  debet  A D , ad  b E . 


: A 
■\ 


ttefolutio  iuxtu  Veterei. 


Sit  iam  faCtum . 

Quoniam  igitur  A D ad  BE, 
debet  elle  vt  K ad  S , rcCta  q uidcm.ad 
quam  ipfa  quidem  AD,  fit  vt  R ad  S 
rationem  eandem  habebit  ad  EC, 
quam  ad  eandem  EC  habet  B E erit 
illa  squalis  B E fit  autem  Y,  ad  quam 
A D , fit  vt  R ad  S . Proinde  vt  B E 
ad  E C ita  Y ad  E C . Sed  vt  BEad 
g Cita  quidem  A G ad  G Ci  proinde 
vt  A G ad  G C ita  Y ad  E C , atque  adeo  vt  quadratum  A G ad  quadratum  G C , ita  qua- 
dratum Y , ad  quadratum  E C , hoe  cft  ad  differentiam  inter  quadratum  G C & G Efeu  D 
G.  Vtautcm  totumad  totum,  fic  ablatum  ad  ablatum;  erit  reliquum  ad  reliquum  vt  to- 
tum ad  totum , & vt  ablatum ; ad  ablatum . Quare  fi  Y quadratum  auferatur  ex  A G,qua«' 
draro , remaneat  Z quadratum . Si  ex  G C , quadrato  auferatur  E C quadratum  remane- 
bit quadratum  G E leu  D G . Proinde , vt  quadratum  A G , ad  quadratum  G C ita  quai 
dratitm  Z ad  quadratum  D G , Se  ita  Y quadratum  ad  quadratum  E C . Loco  aurem  qua- 
drat Y , fubftituatqr  duplum  rcCtangulum  fub  D C , & L , & loco  pradiCll  E C , quadrati 
fubftituatur  duplum  rcCtangulum  fub  D C & Gk  ; ergo  vt  Z quadratum  ad  D G , quadra- 
tum, ita  duplum  reCiangulum  fub  D C & L , ad  duplum  reCiangulum  fub  D C,  & G K i er*' 
gp  ita  (impium , ad  fimplum arque  adeo  vt  L ad  G K vt  igitur  L ad  G k , ita  Z quadratum 
ad  D G ; quadratum . • 

DcduCtum  eft  itaque  Problema  ad  determinatam  fcCtionem . Supercft  igitur  oftendeoi1 
dum,  ' " " fr»* 
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Troblcm a de  Juliam . 

S it  lutis  propofitum  A K,  diuijum  ia  D,  diuidere  iterum  ia  G inter  D,Xf,v/  'quidntum  ili 
lud , quod  e fi  different  ia  inter  quadratum  AD  ,fir  quadratum,  id  quod  quadruum  A Dcfi  in 
rttiene R id S',quadr itum,inqutm, illud app ellatum Z quadruum , td  quidntum  DG,  ra- 
ti enem  htbett  ,vt  L ad  G K . 

RESOLVTIO . 

HA ic  rcfolutio , quemadmodum  ei  compofitio  rcfpondcns , antecedentium  imitatio-' 
nepcrjjcipoteft. 

PROBLEMA. 


Dtte  quouis  parallelogrammo  A SED,  dat  eque  punito  F in  DE  pr edulii',  ducere  FHGC 
tccurcnttm  B AproduSlainC , vt  tnpetium  A H G B ad  triangulum  C BG  fit  in  data  ratione 
fi  B,  id  K . 

Au&oris  Methodo  per  implicitum  datorum  vfum  Problema  refoluitur . 

RESOLVTIO. 

It  iam  faiftum ir 
Quoniam  trapetium  AH  G B ad  triangulum 
C B G , cft  vt  A B ad  K ; ergo  componendo  tra- 
petium A H G B , plus  triangulo  C B G , hocjeft 
triangulum  C A H,ad  triangulum  C B G,  erit  vt 
A B plus  K ad  K ; Icd  vt  triangulum  C A H , ad 
triangulum  CBG,  ita  quadratum  AC  ad  qua- 
drarum B C ; ergo  vt  A B , plus  K,  ad  i , ita  qua- 
dratam A C ad  quadratum  B C ; ergo  diuiden- 
dove  ABadK,  ita  quadratum  AC,  minus  quadrato  BC,  ad  quadratum  B C Quod 

fieri  poteft  &c. 

Hic  igitur  deducendum  efl , vt  refoluamus . 


Problema  deducium 


Protrahere  A B in  C,vt  ex  re  fas  quadrati  A C / upra  quidntum  BC,  boe  e fi  vt  quadratum 
A B , plus  duplo  reti  angule  ABC  Ad  quadratum  B C ,fit  in  data  ratione  ABadK . 

DeduSi  Problematis 

RESOLVTIO!  d 

PRopofttum  latus  A B , 'fit  b , & ratio  data  fit  vt  b , * b •»  a * 

ad  d ; pars  B C cfto  a ; aggregati  A C quadra-  —————— 

tumerit  b‘ 4*  a ba  a‘,excc(Iushuiufmodiquadra-  A B C 

ti  Cupra  quadratum  partis  B C,  quae  Cupponitur  a,  erit  b'  4.  a b a ; ergo  vt  b ad  d , ita  dqbet 
effe  b’  fjr  2 b a ad  a';  multiplicatis  autem  extremis  & medijs  d b’  tjr  2 d b a arquabitur  b a‘j 
Sc  per  antithefin  b a’  - 2 d b a arquabitur  d b' ; omnibus  ad  b quidem  applicatis  a'  - 2 d a 
aequabitur  b d ; ergo  £(d‘»$tbd)tftd  aequabitur  a . Hinc , 


<2.q  q r p s i 
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'Ad  quadratum  termini  confequentis  addatur  rellougntum  fut  q [dem  terminis , uqgregaii 
vero  lateri  terminus  tdcm  confequens  addatur;  htnufmodi  ftquidem  aggregatum  radicem  qua- 
Jitam  exhibebit . 

Potuiflet etiam  reuocari  illa  sqtiatio  a’  — 2 d a — bd ad  proportionem vta~a  d, ad 
b , ita  d ad  a , &aliud  colligi  Porilma,  fed  in  idem  redit . 

Quainuis  autem  Porifma  optime  didtet  cffccftioncm  , refolutio  tamen  vnde  dcdu&um- 
eft  illud  , non  fuppeditat  veftigia , qua-  liceat  in  componendo  repetere ; ptopterea  ad  mo. 
dum  Theorematis  debet  Porilma  ipfuin  dcmonftrandum  affumi . 

EJfcPlio  Geometrica . 

Data  (it  rcdla  A B , quam  oportet  taliter  producere  in  C , vt  quadratum  A B , plus  do- 
ri* pio  rcftangulo  A B C (it  ad  quadratum  B C , in  ratione  AB,  ad  B D : fuper  diametrum- 
fiumsituoa.  A D , deferibatur  lemicirculus , & ex  B excitetur  perpendicularis  BF,  iun&aqueDF, 
centro  D , intcruallo  D F , deferibatur  fcmicirculus  (ccans  B E protraSam  in  G erit  enim 
B C > latus  adiungendum . 

PROPOSITIO. 

Datis  ijs , /jae  Porifma  di  Piat  &c.  veritatem  inquirere . 

RESOLVTIO  . 

REdla  qus  pollirrcifangulum  b d fit  z . Quoniam  igitur  eft  vt  a — a d ad  z , ita  z,  ad 
a.-ergoa'  — a da  squabiturz’;  fed  z‘ aquatur  bd  ex  conftru<2ionc,- ergo  a*  — a d 
a aquabitur  b d ; communi  addito  a d a , ergo  a‘  aquabitur  b d i d a ; Sed  quoniam  eft 
vt  b ad  d.fumpra  communi  altitudine  b,  ita  b‘ ad  bd  ,&  vt  b,add  , fumpta  communi  ai-» 
titudine  a , ita  b a , ad  d a , vtque  vnum  ad  vnum , hoc  eft  vt  (impium  ad  (impium  ita  du- 
plum ad  duplum, ergo  vt  b,ad  d.ita  2 b a,ad  2 d aserat  autem  vt  b,ad  d,  ita  b‘  ad  b d;  modo 
vero  vt  b ad  d.ita  2 b a, ad  2 d aiergo  erit  vt  vnum  antecedens, ad  vnu  confequens  nempb 
vtb’  ad  b d , vel  vt  2 b.tad  2 da,  ita  ambo  antecedentia  ad  ambo  confequentia,  nimirum 
b‘  *J*  2 b a ad  b d 2 d a.Scd  vnum  antecedens  ad  vnum  confequens  erat  vt  b ad  dsergo 
vt  b.add.itab 2 ba,  ad  bd  »J*a  da;  erat  autem  a' squale  bd  4*  2 da;  ergo  vtb, 
add.itab'  tj*  2 b a, ad  a' . Hinc. 

THEOREMA. 

Si  Jit  latus  A B.&  ei  in  direptum  adi  unit  a BD,d • fufer  A D deferipto  femieirenlo  , ex  M 
vero  erclfa  perpendiculari  B F , duplaque  F D , centro  D , tuteruallo  D F , deferipto fcmicir- 
culo  G FC  fetante  A D protropi am  ad  partes  D in  C , Dico  efevt  A BadBD,  ita  quadratu» 
A B , plus  du  pio  reti  angulo  ABC,  ad  quadratum  B C . 

COMPOSITIO. 

Dico  igitur  reSam  ABefle  produflaminC 
vt  quadratum  A B.vna  cum  duplo  rcdlan- 
gulo  A B C (it  ad  quadratum  B C , vt  A B ad 
B D . Fiat  B E dupla  ipfius  B D . 

Quoniam  enim  re&angulum  G B C squale  eft 
quadratoBF,  cui  pariter  squale  eft  reiftangu- 
lum  A B D , proptcrca  re&angulum  G B C ae- 
quabitur rciiangulo  A B D eft  aqjcm  reiftangulura  G B C squale  re&angulo  B C E dua- 
/ * bus 
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busGB,  E C squalibus  exiftentibusj  ergo rcftangulum  ABD  aequabitur  reftangulo  B 
C E ; vtrinque  addito  communi  reftangulo  C B E i ergo  rcftangulum  ABD,  plus  reftan- 
lo  C B E,  aequabitur  reftangulo  B C E , vna  cum  reftangulo  C B E;  hoc  eft  quadrato  B C. 

Vi  autem  eft  A B , ad  B D,  fumpta  communi  altitudine  A B,  ita  quadratum  H B ad  reftan- 
gulum  A B D ; praeterea  vt  A Bad  B D , (mnpta  communi  altitudine  BC , ita  eft  rcftangu- 
lum  A B C ad  rcftangulum  C B D ; vtque  fimpluin  ad  (impium , ita  duplum  ad  duplum.; 
ergo  vt  A B ad  B D , ita  duplum  rcftangulum  ABC,  ad  duplum  rcftangulum  C B D / 
hoc  eft  ad  rcftangulum  C B E . Oftenfum  eft  autem  vt  A B ad  B D , ita  tam  quadratum-. 

A B ad  rciftangulum  A B D , quam  duplum  rc&angulum  A B C , ad  rcftangulum  CBE; 
ergo  vt  A Bad  B D,  ita  ambo  antecedentia,  ad  ambo  confcquenria ; nimirum  quadra- 
tum A B,  plus  duplo  reftangulo  ABC,  ad  rcftangulum  ABD,  vna  cum  rcftanguloC 
B E.  Demonftratum  eft  autem  (uprahxc  aqualia  effe  quadrato  B C;ergo  vt  A B ad  BD, 
ita  quadratum  A B > plus  duplo  reftangulo  A B C ad  quadratum  B C.Quod  oportebat  &c, 

froilemittis  initiepropofitt  Dcmanjlr.xtio . 

Quoniam  igitur  eft  vt  A B adi,  ita  excclfus  quadrati  A C fupraquad.BC  ad  quad.BC; 
ergo  componendo  vr  AB,plus  K ad  K,ita  quad.AC  ad  quad.B  Cifed  vt  quad.AC.ad  quad. 

BC,  ita  triangulum  AHC  ad  triangulum  BGC.crgo  vt  A B.plusKad  K .itatriang.AHC, 
ad  triang.BGC;  ergo  diuidendo.vt  A B ad  K,  ita  triang.  AHC,  minus  triangulo  B G C,ad 
triangulum  B G C . Sed  triangulum  AHC,  minus  triangulo  B G C , idem  eft  quod  tra- 
petium  A H G B ; ergo  vt  A D ad  K ita  traperium  A H G B , ad  triangulum  ,B  G C . Ex 
punfto  igitur  F duximus  reftam  F H G C , vt  Problema  requirit  &c. 

Di  Methodo  depromendi  Geometricus  ejfcclioncs , ex  Algehra  mereri : fuemfus 
meteris  Algebrx , ad  Geometrice  Problemata  refolucnda . Caput  XII. 

Hic perfpicuum fiet , quantum pcrfpicere  coieftura  poffum , quod  fuperius  infinua-  rultr.ipuf 
tum  fuit ; nempe  parui  faciendam  non  efle  imitatione  G heraldi  veterem  Logifti-  iMm,  , a 
cen . Quandoquidem  ad  Problemata  Geometrici  enodanda  apprime  conducit , & vtilif- 
fima  quidem  eft , vt  videbimus . Verum  antequam  Methodum  aperiamus  nobis  incumbit  “£‘. 
pnus  explicandi  quonam  pafto  operationes  illas  quatuor,  qu*  quidem  in  numeris  exer-  >f<- 
ccritur  quantitati  etiam  continuat  nos  accommodare  po (fimus . Primum  ergo  dicendum.,  a"*“* 

9ft  de  arte,  qua  videlicet  quatuor  operationes  nimirum  Additionem,  Subtraftioncnu  , 
Multiplicationem , atque  diuifioncra  Geometrice  perficere  valeamus . 

Additio  quantitatum  continuarum  Operatio  prima . 

Cum  opus  eft  addere  quantitatem  continuam  alteri  quantitati  continua;  aduertendum  Aiii„  <w_> 
eft , vt  fuperius  monuimus  additionem  fieri  non  poflc  inter  quantitates  hetcrogcncas ; hoc 
eft  quantitates  diuerfs  naturi’ ; non  enim  longitudo  puta  linea  poteft  addi  plano  , neque 
planum  folido.  Sed  longitudo  longitudini  planum  plano  , folidum  folido , addi  debet. 

Si.opus  fit  longitudini  latitudinem  addere;  vt  linea-  imfimi  i,- 

AB.fi:  addenda  D protrahat  ur  A B , vfque  ad  C , ea  q g . 

conditione,  vt  BCfitsqnalis  D,  &faftum  erit  quod  ' <yc. 

«portet . 1 D 

At  vero  fi  plurcs  effent  line*  addenda:  quam  dus , 
puta  D,  E,  F,  &c. eodem  pafto  procedendum  eft;  - • ^ 

nempe  conneftcndo  illas  indireftum ; hoc  eft  fafta  ad-  F 

ditione  vnius  ad  alteram ; huic  quoque  aggregato  ad- 
denda eft  altera  cx  reliquis  modo  eodem ; & ita  procedendum  deinceps  perpetuo , atque 
conftanti  ordine,  quoufque  fupererint  magnitudines  addendx;  eadem  femper  eft  enim  ra- 
tio,compofitum  vero  ex  illis  omnibus  lineis,  eft  longitudo,  fiuc  linea  confurgens  cx  linea- 
rum propofitarum  additione . Ita  Vieta  in  libello,  cui  titulum  fecit ; Effeftionum  Gcome 
aric^jpra  canonica  rccenfio.  Q.qq  a Si 
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OfiiJo  fl*U4 

non  fani  qua- 
drata 


, . Sivero  fit  iniun&um  plano  addere  planum;  oportet  pla- 

uorum  conditionem  aduci  tere.  Si  namque  omnia  plana  ftnt 
quadrata,-  qua  arte  fit  inftituenda  additio  o ftendit  Euclides 
i-‘  ”"jjf  lib  i.  Prop.  47.  Vt  fi  fint  duo  quadrata  addenda  inter fe  AB 
‘2u.Z’.  *»  G F ; & B C E D ; conAituantur  fic , vt  latera  ipforum  pura^ 
r'm'  q*i<u  jjgi  u a efficiant  angulum  reftum  D B A , fine , C B , B A , 

•’"*  (.(.f,  Jm  lineam  conficiant , & agatur  A D , huius  enim  qua- 

dratum erit  aggregatum  ex  quadratis  A BG  F,  & E C E D;  & 
ita  deinceps  non  diffimili  modo  procedendum  erit , fiplura_ 
quidem  extiterint  quadrata , quiim  duo . 

' Hoc  autem  modo , nedum  quadratum  poflumus  addere  quadrato , fed  etiam  quamlibet 
reiAi  lineam  figuram , alteri  addere  poterimus , dummodo  fint  fimiles,  fimiliterque  deferi- 
pts , vt  oAendit  Euclides  lib.  fex.  Prop.  3 r . Elementorum . 

At  veri)  fi  plana  non  fuerint  quadrata , fed  redtangula,  vel  triangula  non  fimilia,  trape- 
tia , &c.  In  huiufmodi  cafibus . reducenda*  funt  didhc  figura  ad  quadrata  ,&  eodem  modo 
JJLS  procedendum , vt  fupra . Hanc  autem  rranfmutandi  artem,  prarcr  quam  quod  docet  eam 
f <<*/-  Euclides  Prop.  3 5.  lib.  i.Sc  17.  fexti.nos  explicuimus  in  Geometria  Pradfica ; Ita  pariter, 
fi  quadrato  foret  circulus  addendus ; vel  addere  deberemus  Ellipfim , aut  Parabolam,  re. 
U txfUmm  ducenda’  edent  hx  figura  in  quadrata  ;qua  de  re  loco  citato. 
rijuitiTi-  gj  ver5  dt  inAituenda  additio  inter  iolida , hac  autem  fint 
jtuiiu  imtr  cubi;  hunc  in  modum  operatio  perficietur,  CubocxC,  ad- 
TfZ.  dendus  fit  cubus  ex  B ; hinc  inde  reperiantur  tertiae  proportio- 
...»  lua/m  nales  A , O ; ita  vt  ad  C , B , tertia  fit  A ; & ad  B , C , tertia  fit 
'f  *"*"  I) , & A , I) , addantur  inter  fe ; vt  fupra  docuimus , & fiat  ag- 
gregatum E ; (olidum faiium fub B , C,  E,  erit atqualc cubis 
exB,  SeCfimul  fumptis.  Demon  Aratio  fic  fe  habet.  Quo- 
niam folidum  B C D,  parallelepipcdum  rectangulum  cft 
* i«.  irJicx « atquale  cubo  ex  C , & folidum  C B A , atquale  e A cubo  ex  B , huiufmodi  autem  folidis 
eadem  c-A  bafis  fub  B , & C ; ob  id  folida  erunt  vt  altitudines . Quamobrem  ex  his  aggre- 
gatum folidum !!  C E , quidem  erit;  atque  adei  folidum  B CE,  requale  erit  aggregat» 
cuborum  cx  B , & C . 

At  fi  cubi  addendi  phtres  effient  quiim  duo ; Non  diffimili  modo  foret  procedendum;  fi» 
<Aa  namque  additione  vnius  ad  alterum  huiufmodi  aggregaro  addendus  eA  tertius;  quo 
fadto  oporteret  huic  aggregato  addere  quartum , & ita  deinceps . 

At  vero  fi  corpora  addenda  cubo,  non  effient  cubi ; oporteret  prius  illa  in  cubostranf- 
'«**»•»  r>d  mutare,  mox  procedendum  foret,  vt  fupra.  Huiufmodi  vero  rranfmutandi  ratio  in  Ceo* 
mctri:i  Pta^ica  explicatur . 

ter  ferunt  af> 

Suffert  aliti.  c t CT  '• 

0 ubtractio  quantitatum  continuarum 
Operatio  fecunda* 


A- 

B- 

C- 

D- 

Z- 


guandtr  funt 

flaret.  tlM 

9*4*7 

tOt*- 

fora  ana  Jtnt 


declaratur . 

Qkol  rred., 

Atndtre  fefftl 
f ultra  ff.  inter, 
quantitattt 
teutinH.tr . 

Sui  tradi  oirr 
ter  lineat  que. 
mede  fiat . 

I' Linunt  3 * 

«r>J  "A*  tertia docet  enim  ibi,  qua  arte  datis  duabus  lineis  inaequalibus,  poffimus  minorem- 
tu. . ii  maiori  iubtrahere , qua:  quidem  doctrina  applicari  potett  fobtradlioni , & fi  linea:  plu. 
■'i' res  fint , quam  du.v 

funt  quadra.  * 


S~\  Vot  in  Additione , totin  Subtratftionc  cafus  acciderepoffiint ; aut  enim  fubtra&io 
W fieri  de  bet  inter  longitudines ; ita  vt  longitudo  longitudini  fit  fubduccnda , vel  in- 


ter plana , vei  inter  folida 
Si  fit  a linea  fubduccnda  linea;  fiat  iuxta doiftrinam  Euclidis  libr. 


1.  Propofitione» 


At  • 
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At  veri  fi  oporteat  (ubtrahere  planum  i plano ; ad- 
tiertcrc  opus  cft  , planorum  conditionem , atque  natu- 
ram ; fi  plana  fuerint  quadrata  facile  abfoluetur  fubtra- 
ftio  ,■  nimirum  conftituendo  fcmicirculum  fupra  larus 
maioris  quadrati ; & in  ipfo  femicirculo  infcribcndo  la- 
tus quadrati  minoris  i etenim  ab  imcrfecationc,  cum* 

peripheria  fi  ad  aliud  extremum  diametri  ducatur  li-  — g 

nea , h*c  erit  latus  quadrati , quo  pi  a: fiat  quadratum* 

datum  maius  quadrato  minori  . Exemplieratia  fit  quadrato.cuius  latus  cft  a B.fubtrahen- 
dum quadrarum  .cuiusIatuseft  BC,  defeibatur peripheria  A BC,  delatus  BC,  inferi- 
batur , vt  vides,  deinde  dudtaC.  A ; Dico  quadratum  ex  A C , cfjc  illud  per  quod  differt 
quadratum  ex  A B , a quadrato  ex  B Ci  quod  facile  poteff  demonftrari  cx  i;s , qui  docet 
Euclides  loco  citato ; eodem  padto  fi  fuerint  ali*  figurat  funilcs  tamen,  fimilitcrquc  de- 
feriptat  ,•  Ita  fi  fuerint  circuli  &c.  & non  difliinili  artificio  agendum  clf  infubtradtionc  ,cum 
fuerint  plura  quadrata , quam  duo . 

V erum  fi  plana  non  ellent  quadrata  ,fcd  alterius  fpccici,  verbigratia.Re&anguIa,  Rom- 
bi , Pentagona , Trapetia  &c.  Oportet  plana  ha-c  ad  quadrata  rcuocarc , Sc  fiet  fubtradlio, 
vt  fupra : hanc  autem  figurarum  transformationem , vel  permutationem  docet  Euclides  ; 
& ita  fi  planorum  aliqua  fuerint  redlilinca , aliqua  curuilinca,  ipfa  rcdudlionc  fadla , nem- 
pe ad  quadrata , abfoluetur  fubtradfio . 

Demum  fi  imperetur  fubti  a&ioncm  folidorum  inflitucrc , oportet  eorum  naturam  con- 
flare- namque  fi  fit  fubtrahendus  cubus,  a cubo  tali  modo  inftituetur  fubtraaio  . Sit 
cubus  a C , fubducendus  a cubo  cx  B j hinc  inde  reperiantur  tertire  proportionales  A , D , 
& fubtra&a  D , ab  A > remaneat  E ; Dico  folidum  BCE,  fore  differentiam  cuborum , 

Etenim  cubo  ex  C,  atquale  * eft  folidum  BCD,  Secubo 
cx  B , atquale  eft  folidum  A B C , fcd  hac  folida  habent  ean- 
dem bafim  fub  B , & C,  ergo  S erunt  in  ratione , vt  altitudi- 
nes ; ob  id  (olidum  fub  differentia  altitudinum  A , & D , ni- 
mirum E,  & plano  fub  C,  &B,  erit  differentia  cuborum*  i 
Hinc  patet , quid  fit  agendum , cum  plures  fuerint  cubi  fub- 
trahendi  abvnoi  Arte  enim  fuperius  explicata,  in  vnam* 
fummam  colligendi  fimt cubi  fubtrahendi  i moxinftituenda 
cft  fubtraaio  inter  hoc  aggregatum , & cubum,  a quo  fiibdu- 
&k>  fieri  debet . 

te^etS^^y^upra0,1^0'*  a,tCr’US  naturc  °porte  tca  in  cubos  cranfautarc,  & mox  pro- 

Multiplicatio  quantitatum  continuarum 
Operatio  Tertia. 

H£c  dupliciter  contingere  potcftiAut  enim  continuam  quantitatem  du- 

cete  volumus  m quantitatem  continuam , vel  in  quantitatem  difcrctam , nimirum 
numerum;  Si  hoc  fecundum  proponatur  agendum  id 

expediemus  additione;  exempli  gratia;  Si  linea qu.T-  A B C 

dam  pura  A B , deberet  multiplicari  per  6 , protrahatur  

A B , vfque  ad  C , fic.vr  A C,  fcxtupla  fit  ipfius  A B , & fa&um  erit,  quod  oportet , 8:  hxc 
de  numero  integro.  J ^ , cx  nic 


A- 

B- 

C- 

D- 

E„ 


'4  fi* 

Qui  de  plana 
nen  fant  «««• 
drata  li*.  1. 

4« 

SabtroBio  in- 
ter /ei.  qua  ar- 
to fit  tnfl.tuf- 
du  tfp  primo 
qua  tubus  , 
m tui  e /uL - 
ttahi  dtltt 
oi}6  Vndtc. 
fi  J l Vader. 
Suade  fleret 
tubi  /ubtra- 
lendi  /htit  »b 
xno  quomodo 
fiat . Si  corpo- 
ra profio/itout 
non  fent  cubo 
quid  agidnm. 


Multiplicati * 

dupliciter  pe. 
It  fi  accedat, 
vtlcmmqud 
litas  continua 
deoetsoda  tfi  in 
centir.ua , vel 
indi  lentam . 


At  fi  quantitas continua  multiplicanda  fit  per  numerum  frattum , nempe  A B ,ducidc- 
•at  m - , fumenda  cft  A C , dupla  ipfius  a B , prout  p n d , nuci  ue 

im^rnmr  a itvlirif  Rr  mn»  A r—  i'  * 


D B 


bC2T — , . '•“r**  ‘["‘ua  Au}  pruuc 

numerator  2 , indicat , & mox  ipfius  A C,  /umere  opor-  A 

ret  trientem  ADj  prout  indicatur  a Dcnominatore  2 > — ■ — - __  — 

&Daum  erit  quod  oportet;  & haec  intelligcnda  funt  etiam  dc  ahis  quantitatis  fpc- 

® ,VCr"  ES*- COntin^m  d“«re  debeamus  in  continuam , fic  multiplicatio  infti- 
tuetur , & primo  fiproponarur  linea , in  lineam  ducenda , hoc  fiet  erigendo  ad  angulos  rc- 

«ftos 


Rurfiu  fi  i». 
dtfcTttam.vti 
innumera  in* 
tegrum  , vtl 

in  fraBum  . 

Quando  du- 
cenda tfi  qudU 

litat  teatmum 

i»  quantirom 

tim  t enti  ama. 
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«os  vnam  ex  quantitatibus  fupra  alteram,  itavt  fiat  quoddam  parallclogrammuraTc- 
«angulum  i hoc  enim  cft  producum  ex  multiplicatione  duarum  linearum  inter  fe . , 

A,.»,,;,  — Hoc  vero  nos  aflequemur  elegantius  inucniendo  mediam  proportionalem  inter  illas 
jit  prefonit-  duAsiincas,  qus  inter  fe  multiplicari  debent ; quadratum  enim  ipfius  erit  produCtum  cx 
,m-  duCtu  illas  um  duarum  linearum , vt  patet  ex  Elementis , nempe  1 7.  fexti  Elementorum. 

r*"'  a»  Euclidis.  . 

meJe  pUa*m  vcr^  planum  ducamus  in  piarunt , difponcnda  iiint  plana  ipia  ad  angulos  rc«os,  ita 
vt  vmm,  alteri  pcrpcndieularitcr  infiftat ; nam  folidum  fadlum  erit  productum  quarfituro , 
& hoc  fi  conucrratur  in  cubum  hic  etiam  erit  id , quod  producitur.  Cxrerum  fifuperfi- 
cies , qu.v  inter  fe  multiplicari  debent , non  fmt  rcCfanguls  i ad  reflangula  reduci  poffunr, 
&po(lca  fieri  debet,  vtfupra  dictum  cft.  Si  derur  fupcrficics  per  lineam  multiplicanda; 
coniim°atur  linea  ad  retfos  angulos , & fiat  /olidum , illud  enim  erit  produftum ; praftat 
tamen  iupei  ficicrn  ad  quadratum  prius  reducere . 

Applicat  10,  feu  Diuifo  quantitatum  continuarum 
Operatio  quarta, 

' Vantitatis  continua;  diuifio  dupliciter  accidere  poteft;  vel  enim  diuidenda  eft  quan- 
T I)  titas  continua  per  numerum , vel  per  quantitatem  continuam . 

* Diuifio  quantitatis  continux  per  numerum,  fit  per  fubrraftionem , fi  numerus 

Viiti/u ,.«•  fucrjt  inteaer ; Vt  fi  diuidenda  fit  linea  quasdam  per  4 , /umenda  erit  quarta  pars  ipfius  li- 
nc;Cj  §.  faaum  erit  quod  oportet . At  fi  numerus  fractus  extirerit,  beneficio  fubtraClionis, 
“i«*  & additionis  fimul,  totum  id  expediemus ; Vt  fi  ditiiderc  deberemus  lineam  per  -* , primi 
D“"f‘  fumanir  triplum  ipfis  line* , prout  indicat  numerus  denominator ; mox  verbdiuidatur  in 
duas  partes , prout  indicatura  numeratore , & faCtum  erit , quod  oportebat . 

Si  vero  quantitas  continua  diuidenda  fir  per  quantitatem  continuam;  aduertendum  cft, 
quod  fi  fuperficies  applicetur  linea;,  reftituit  lineam,  & (olidum  applicatum  fupcrficiei 
hatptr  qu.-n  fjcit  lineam , & applicam  lines  facit  fupcrficicm  . 

' sjc  quadratum  lateri  applicatum  reftituit  latus ; Cubus  vero  applicatus  lateri  reftituit 

htus , & applicatus  lateri  reftituit  quadratum  eiuidem  lateris ; fed  de  his  iam  fuperius  lo- 
,u  quuti  fumus . 

»11./«/;..  Si  fit  iniunftum  quadratum  diuiderc  per  lineam,  fiat  * prout  linea  data  diuidens,  feu 
1 iwmtm.  pattieus , nempe  illa  cui  fit  applicatio,  ad  latus  quadrati  diuidendi , ita  latus  ad  aliam li- 
firfL*  neam , & tertia  linea  inuenta  erit  Quotiens  applicationis , feu  diuifionis . Cuius  ratio  cft, 
rtcl*n»t*lnm  ouia  per  Quoticutem  nil  aliud  intclligimus , quam  illam  quantitatem , qux  duCta  indiui- 
aiwi«tTM^  ^ntelI1  facjt  quantitatem  diuidendam,  vt  eft  in  propofito,  nam  rcCtangulum  fub  diuiden- 
artTrT  tc  > & inuenta , squale  cft  quadrato  diuidendo . 
etm  , s«;a  Csterum  rcCtangulum , cuius  latera  funr  inaequalia  circa  reCtum  dupliciter  poiftimus 

per  quamcunqne lineam  diuidere.  Primo  illud  reducendo  ad  quadratum  deinde  proce. 
uiBudt  /«.  (iCndo,  vt  fupra.  Sccbndo  fmc  luiiufmodi  reductione , faciendo ; vt  linea  diuidens  ad  la- 
rini  TrtputA  ^ vnum  reCtanguIi,  ita  latus  aliud  ad  aliam  lineam,  & quarta  proportionalis  inuenta  erit 

quotiens  diuifionis  inftituta;  cft*  enim  rcCtanguliiin  fub  extremis,  squale  rcCt  angulo 
» rutus  7*  t ir-  * 


JiU/ifi)  qn.ltt' 
fiiMif  rati* 
usu  dupituttr 
ftttlJ  MCticU- 


•Of- 
« 17.  . 

£tttUt  rutus 


iimto *dnm  fubmCdijS. 

,a\  Quod  fi  diuidere  oporteret  alias  figuras  nempe  Triangulum,  Quadratum , Rombum-, 

Unum.  Circulum  &c.  Prius  ciufmodifigur*  rcduccnds  funt  ad  quadrata,  & poftea  proccden. 

dum.vtprius. 

Si  Cubus  diuidendus  cft  per  quadratum , fiat , vt  quadratum  diuidens , ad  quadratura, 
quod  cft  bafis  cubi ; Ita  latus  cubi  ad  aliam  lineam ; nam  hxc  inuenta  linea , erit  quotiens 
g i,.  »»*r.  diuifionis ; Ratio  cft,  quia  quadratum  diuidens  in  lineam  inuentam  £ facit  folidum  squale 
^'""^‘"cubo  diuidendo. 

Si  vero  Cubus  diuidi  debet  per  lineam , fiat,  vt  linea  ad  latus  cubi;  Ita  quadrarum, 
taftrimu.  qUOd  cft  bafis  cubi  ad  aliud  quadratum  1 Nam  quadratum  inuentumerit  quotiens  diui- 
fionis. 

Si  parallclepipedum  diuidere  libet  per  quadratum , vel  quod  libet  aliud  planum ; fiat, 
vt  quadratum,  aut  aliud  planum  diuidens  ad  bafim  parallelepipedi  rcctanguli;  Ira  eius 
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altitudo  ad  aliam  lineam  t nam  hac  erit  quotiens. 

Quod  fi  parallelcpipedum  diuidi  debeat  per  lineam , fiat , vt  linea  diuidens  , ad  altiru-  g^mt,  M. 
dinemparallelepipedi;  ita  illius  balis ad  aliud  planum,-  nam  planum  inuentum  erit  quo-  raiut  *£- 
tiens  diuifionis . Sed  de  his  hadtenus , & ad  propositum  redeamus . ”f«”i 

dtitt  ftr  ijm- 

Proponuntur  nonnulla  Problemata , quibus  Geomttrice fit fatit  fruLLUfo 

Algcbr*  nteteris  praftdio , 


Fropofitum  Gt . 


PROBLEMA. 


Datam  reclam  lineam  in  duas  partes  ita  diaidtre , vt  partium  quadrata,  dato  quadrato  di/, 
ferant ; Oportet  autem  dati  quadrati  latus  minus  effe  data  fecanda . 


Proponatur  linea  fecanda 
18  , induas  partes,  vt  maio- 
ris quadratum  fuperet  qua- 
dratum minoris  quadrato  ex 
6,  nempe  $6. 

Differentia  panium  efto  i 
R , ergo  1 8 + i R erit  dupla., 
pars  maior;  Ideo  fimplapars 
maior  erit  9 »J*  7 R , & Gmpla 
pars  minor  erit  9 — a R ; qua- 
dratum autem  panis  maioris 
eft  81  tjtpRtJ*-;  Q.,  &qua- 
dratum  panis  minoris  eft  81  — 

— 9 Qj Rorum  autem- 

differentia  eft  1 8 R,  aquabitur  

36 , quadrato  tx  data  diffe- 
rentia , nempe  6 , Diuiftono 
mftituta.fit  1 R.valora;  Hinc  deducitur. 


9*-,  R 
S>*-;R 


4-;R*H  Q- 
81  +4-'  R 

P-tK 
P-4R 

-4iR*-;«i. 

8i"4tR 

8i-9RtJ*qCL  — 


8*  4*pR*i»i  Q_ 

81  — - 9 R «J.-J 


Exemplunuj 

1. 

$md  qtnjg 
quum  parui- 

Ult  bipedam 
diuidi  dtbtt 
paritatum . 


F O R I S M 'J. 

Quadratum  datum  pro  differet  ia  applicetur  ad  lineam  diuidendam , nam  quotiens  different 
tiam partium  exhibebit . Data  tutem  differentia  partium,  & aggregato  earundem  dantur 
partes . 

Rc&adaraftt  diuidenda  A E,  in  duas  partes,  vt 
partiumquadrata  differant  quadrato  redta  I K,eriga- 

tur  perpendicularis  A G , aqualis  rcdla  lineat  I K , & I K 

ducatur  G E , qua  bifariam , fccetur  in  F,  ducatur  ex 
pumfto  F , ad  angulos  redtos  F C , fuper  G E , fecans 

A E in  C.ncccflario  concurret,  vt  alibi  diximus.aga-  G/  \ 

lur  C G deinde  interuallo  C E , vel  C G , deferiba. 
t ur  peripheria H G E , mox  vero  «ab  A E, abfeinda- 
tur  A B , Tegmentum  aquale  redia  H A,  deinde  vero 
BE,  icccturainD,  bifariam,  & fa&um eft , quod 

Porifma  jubet ; nempe  inuenta  eft  AH , terna  proponionalis , quaeft  quotiens  proue- > 
ntensex  d.utGone  quadrat,  redi*  A G , hoc  eft  1 K , per  datam  redam  diluendam  l E;  & 
eft  differentia  parttum  AD.DE ; nam  ha  dtfferunt  interuallo  A B , qua  fadia  eft  xqualts 
fn‘frHI  Partlum  AD.DE,  differre  perquadratum  ex  I K ; Quoniam- 

cmmE  A .AG.AHJuntpropomonalcs;  entrcdhngulum  HAE,  aquale  quadraro 
ex  AG,  fcd A Bex conftrudtonc aquatur tpG AH,  crgorcdiangulum  EAB.aquabi- 
tuf  quadratq  ex  A G ; fcd  mter  quadrata  panium  AD.DE,  differentia  eft  rctfangulum 

lub 


fi- 


10.  primi. 
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*i'  a,a,Sc  E A totJ>  & A B,  differentia  ipfarum  partium . Ergo  & eorundem  quadratorum  diffe- 
imu  rrM,°  rentia  erit  quadratum  ex  A G ; At  quadratum  cxAGeft  squale  quadrato  datat  redis  I K 
**  • cx  conftrudlione ; funt  enim  squales  A G , I k • ergo  quadrata  partium  AD,  D E , diffe- 
runt dato  quadrato  ex  I K ; Itaque  fedta  cft  reda  A E , vt  Problema  poftulat  &c, 

S C H 0 L 1 Q fi, 

Ctm/!Jsrai . yfje  igi!ur.  juo  pado  Diophanlaa  Logiftice  ad  Problematum  Geometricam /elutionem  em'. 

r^r'"  ditent  .Nemo  enim  credebat  id  eius  prafidio  fieri  poffc,  eum  numeros  tradet  mutationi  quidem 
obnoxios-,  oppofitum  quifque  tamen  experietur , Si  vero  huic  per  Analyfeos  vefiigia  in  dtmon- 
ffrando  regredi  liceret,  nulla  ratio  fuppeteret  cur,  ei  recens  praferatur.  Sufficit  nihilominus , 
vt  nobis  Geometricam  didet  effedionem ; deinde  facile  cft  ex  Elementis  eius  demonftrationem 
depromere , 

Cxtcrum  hoc  idem  Problema  poffet  fic  enunclari . 

Data  fumma  duorum  laterum , dataque  differenti a quadratorum  ex  ipfis , diftinguerelim 
tera. 

Proponatur  rurfus  i 

lunulam-,  Data  fumma  duorum  laterum > (}•  red angulo  fub  ipfis , reperire  Utera , 

* ’•  Duorum  laterum  fumma  data  litta,  & rcdtangulum  fub  ipfis  comprehenfum  fit  aoi 
Oporteat  diftinguere  latera . Latus  vnum  efto  t R , aliud  erit  i a — t R ; rcdtangulum- 
fui)  his  cft  i a R -*  t Q,,  ergo  neccffario  t a R — t Q.  squabuntur  a o . Extrahatur  xqua- 
tionis  radix , qua:  duplex  cft ; quoniam  xquatio  cft  ampnibola , & radices  ipfs  erunt  a, St 
lo.  Hinc  deducitur, 

p o R 1 S M A. 

Sume  dimidium  aggregati  laterum , (fi  ab  eius  quadrato  fubtrahe  red  angulum  datum : re/i- 
dui enim  latus  fi  addideris  dimidio  aggregati  laterum, habebis  partem  maiorem',  fi  vero  /uberet* 
xeris,  habebis  minorem , 

Laterum  aggregatum  datum  fit  A F ; fub  hi?  re- 
dangulum  fit  atqualc  quadrato  redtx  H I ; diuidattirA 
F , bifariam  in  D ; & fupra  A D , deferibatur  femi- 
iirculus  A G ET,  in  quo  accommodetur  A G , xqua- 
lis  H I ; ducatur  D G , & centro  D ; ac  intcruallo 
DG,  defcribaturperiphcriaGB,  fecansAD,  inB;  fa&umquc erit ,quod Porifma iu- 
bet ; Diuifimns  enim  laterum  aggregatum  in  duas  partes  squales , & a quadrato  dimidij, 
nempe  A D , fubrraximus  quadratum  cx  A G,  hoc  cft  cxHI , & refidui  latus  DG  , addi- 
dimus ipfi  D F , dimidio  totius  A F & fadta  eft  B F , & ab  A D dimidio  totius  A F fubtraxi- 
nHis  idem  refidui  latus , & faifta  cft  A B , Vel  addidimus  D G , ipfi  A D , dimidio  totius  A 
F , & fecimus  A E &c.  D'co  laterum  aggregatum  A F , fe&um  efle  in  B , vt  petitur ; ita  vt 
rcdtangulum  A B F,  squale  fit  quadrato  cx  HI. 

Redta  B D, duplicetur  in  E, erit  E F,  squalis  A B;  Quoniam  igitur  redta  A D,  fedta  cft  vr- 
• t.fiemsU.  cunque  in  B , erit  quadratum  « ex  A D , squale  redtangulo  bis  A B D , vna  cum  quadratis 
partium  AB,  BD;  fcd  quadrato  ex  A D,  xqualia  funt  quadrata  ex  A G , GDtcrgo 
quadrata  ex  A G , G D , funt  squalia  bis  redtangulo  A B D , vna  cum  quadratis  cx  A 
B , B D ; fcd  rcdtangulum  bis  A B D , squatur  redtangulo  A B E i ergo  quadrata  redtarum 
AG.GD,  squalia  funt  redtangulo  A B E , vna  cum  quadratis,  cxAB,  BD;  arquo- 
niam  E F , squalis  eft  ipfi  A B,  quadratum  ex  E F,  squabitur  quadrato  cx  A B ; ergo  qua- 
drata cx  A G,  G D , squabuntur  quadrato  ex  B D , vna  cum  redtangulo  A B E , plus  qua- 
drato cx  E F ; fcd  redtangulo  A B E,  plus  quadrato  cx  E F , cft  squale  rcdtangulum  A B F; 
ergo  quadrata  cx  A G , G D , squabuntur  quadrato  ex  B D , vna  cum  redtangulo  A B F ; 
vtrinque  auferantur  quadrata  B D , D G ; quadratum  cx  A G , squabitur  redtangulo  A B 
F ; fed  quadratum  cx  A G , cx  conftrudtione  eft  squale  quadrato  ex  H I ; atque  adeo  dato 
redtangulo ; ergo  redtangulum  A B F , eft  squale  dato  redtangulo ; itaque  diftinximus  la- 
tera A B , B F ; quorum  fumma  data  cft  A F , & rcdtangulum  lub  ipfis  squale  eft  dato  re. 
dtangulo . Quod  facere  oportebat , 

S c h o* 
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scholion; 

Miuc  rurfus  ptrfpieuum  fit,  qua  arte  Geome tricat  e fie  Iliones  ex  Algebra  veteri  deducere  va-  jbimaJme. 
Itamus,  & bine  etiam  confiat  omnia  Problemata,  ejua  beneficio  veteris  refolutionis poffunt  eno • ^‘"lksUc. 
Jari , pofie  hac  methodo  quoque  Geometrice  re folui . , 

Cicerum  Problema  etiam  hoc  modo  poterat  enuueiari . 

Datum  latus  in  duas  partes  Jiuidere,  ita  vt  rcG angulum  fiub  partibus  dato  plano  fit  aquale , 

Proponatur  rurfus . 

Dato  lateri  latqs  adiungere  ea  lego , vt  datum  cum  adsunlio , ad  adiunilum  datam  habeat  Emr.r!ti,n.-i 
rationem . Oportet  autem  rationem  datam  efie  maioris  ad  minus  . III. 

Latus, cui  debet  fieri  additio  fit  i a ; proportio  vero  maioris  ad  minus , vt  y , ad  i . 

Latus  addendu  efto  i R , totum  igitur  aggregatum  ex  dato , & addendo  erit  i 2 + i R, 

Vt  autem  eft  5 ad  i > >;a  debet  efle  i a «Jt  i R , ad  t R ; qua  propter  reuocata  proportione 
ad  iqualitatem  r a *j*  x R,  aequabuntur  j R,  vtrinque  auferatur  i R,  & remanebit  iqua- 
tio  huiufmodi  4 R 11 . Diuifionc  autem  inditura  fit  ynius  radicis  v alor  3 , &;  latus 
addendum  quifitum . Hinc  deducitur . 

I 

/ 0 R 1 S M A. 


latus,  cui  fieri  debet  additio,  ducatur  in  terminum  minorem  data  rationis ; produStunua 
adipfiam  di  fierent  iam  terminorum  data  rationis  applicetur ; nam  quotiens  erit  latus  adden, 
dum^j  . 

Latus, cui  fieri  debet  additio, fit  A D;proportio  ve- 
ro fit  vt  R ad  S ; latus  A D protrahatur  ad  E , vt  D E ^ , 

fit  iqualis  minori  termino  dati  rarlonis , nimirum.,  

S;&E  BabfcindaturiqualismaioriterminoR.su-  ^ 

per  A E deferibatur  femicirculus  a H E , & a pundlq 
1)  ipfi  A E ducatur  perpendicularis  H D , qui  fecet 
circumferentiam  in  H ; ducatur  deinde  B H , qui  bi- 
fariam diuidatur  in  G , cui  fiat  G C perpendicularis  i 
qui,  cum  duo  anguli  CGB,  CBG  fint  minores 
duobus  redis , redam  A E quidem  fecabit . Se&io 
vero  fit  pundum  C , quo~centro , & interuallo  C B , 
deferibatur  femicirculus  B H F,  qui  neceffario  tran- 
fibit  * per  H,cum  duda  C H fit  iqualis  C B,  & fecet  B E , pro  tradam  in  F ; & fadum  erit 
«uodPorifma  iubet . Quandoquidem  rcdangulum  fub  A D , latere,  cui  fieri  debet  ad-  *4' 
ditio , & D E > termino  minori  dati  rationis,  iquale  eft  B quadrato  ex  D H ; cumque  ad  B gc*,d  t r,  v, 
D , differentiam  terminorum , & D H , fit  adinuenta  D F , tertia  proportionalis ; applicui-  onaiujj, 
mus  quadratum  ex  D H , hoc  eft  rcdangulum  A D E , ad  B D , terminorum  differentiam; 

& inutnimus  quotientem  D F . Dico  D F efle  latus  addendum , ita  vt  A F fit  ad  D F , vt 
R ad  S . Quon  iam  enim  quadrato  ex  D H iquale  eft,)’  tam  redariguhim  A D E , quam  B y c,^ 

D F rcdangulum,  erit  V A D,ad  B D,  vt  eft  D F,ad  D E,-atqueade6  erit  • AD,  ad  DF,  & >7.nJ,'ac. 
vt  B D , ad  D E ; ergo  componendo  erit,  fvt  A F,  ad  D F , ita  B E , ad  D E ,-  fed  B E , ad  f‘‘-  Ar:  , 
D E eft,  vt  R ad  S,  :mmo  funt  ipfamct  R,  & S ; ergo  erit,  vt  R ad  S,_ita  A F , ad  D F.  Quod 
facere  oportebat  • 

Proponatur. 

Datum  latus  ita  diuidere , vt  partium  quadrata  datam  rationem  habeant-. 

Datum  fit  latus  diuidendum  2 o , dataque  fit  proportio , vt  9 ad  1 , fumatur  quicunque  'Tv”™-*’ 
humerus  verbi  gratia  i<5  ,&  fiat  vt  9 , ad  1 , ita  1 6 ad  alium  nempe  % ; fumantur  radices, 
quadrati , & erunt  4 ,'8c  -J ; Modo  ltt  pars  vna  1 R , altera  erit  20  — 1 R , fiat  vt  4 ad  , ita 
1 R ad  2 0.  — x R > & reuocata  proportione  ad  iqualitarem  j R , iquabitur  80  — 4 R , & 
perAntitheCn?  Riquabitur8o.  Djuifis  80 , per  -s  R' , fiet  quotiens  1 5 , &.x  R pretium  , 

& pars  maior , alia  erit  5 . Hinc  deducitur . 
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r o r i s m A. 

Vteff  terminus  primus  ad fecundum  , fi  e fiat  quadratum  aliquod  ad  aliud , deinde  latus  di- 
qjdcnUum  ducatur  in  lalns  maioris  quadrati,<jr  produci itm  applicetur  ad aggregatum  laterum 
tp forum  quadratorum  ,Cr  orietur  pars  maior  ;vnde  minor  non  latebit , Eodem  patie  petuifel 
proedi  indagando  prius  partem  minorent . 

Ratio.dara  fit , vt  R ad  S , & vt  R ad  S.,  ira  fiat  quadra-, 
tnm  , cuiits  latus cftK.  ad aliud, cuius  larus  eft  L;  deinde 
reda  diuidenda  A B , protrahatur  ad  E , vt  B E fit  aqua- 
lis ipfi  K , & fuper  A E,  deferipto  fcmicirculo  A H E,  erit 
redaBH.cxB,  duda  perpendicularis  ipfi  A E,  inedia 
inter  A B , R E . Protrahatur  etiam  A E ad  F , vt  E F , fit 
aqualis  ipfi  I. , Stetit  B F aqualis  ipfarumK  , L,  aggre- 
gato ; Ducatur  H F , quz  fucetur  bifariam  io  G , & ipfi  HJ 
F,  A p limito  G , ducatur  perpendicularis  G D , qua?  feca- 
bit  A F , cum  anguli  D F G , D G F , fint  minores  duobus 
rcdlisifitquefedtio  in  punftoD,  quo  centro,  &inrcrual-  ^ ^ ® ® ^ ? 

Io  D F , deferibatur  fcinicirculus  C H F , qui  ncccftario. 

tranfibit  per  H , cumduifta  D H , fit  aqualis  D F,  S:  faftumeft  quod  Porifma  iubet;  Siqui- 
dem , vt  terminus  primus  E , ad  terminum  fecundum  S , fecimus  quadratum  ex  K,  ad  qua- 
dratumcxL,5:  latus  dinidendum,  puta  A B,  duximus  in  BE,  hoc  eftK,  latus  maioris 
quadrati, & prodiuftu  quad.  BH,  applicuimus  ad  BF.aggregatum  ipforum laterum  K,8c  L; 
Dico  A B , icctam  cfle  in  C ,fic , v t quadr  atum  ex  C B , ad  quadratum  ex  A C , fit  vt  qua- 
dratum ex  K,ad  quadr.  ex  L.,atq;  adeo,vt  R ad  SiQuoniam  enim  B H,eft  media  proportio- 
nalis inter  A B, latus  diuidcndum,&  B E, hoc  eft  K, latus  maioris  quadrati ; & inter  Cb.BF, 
erit  tam  reflaiigulum  A B E , quam  C B F , xquale  quadrato  ex  B H ,,  ergo  rcdlangulunu. 
A B E , erit  xquale  rcftangulo  C B F ; quare  vt  eft  A B , ad  C B , ita  erit  B F , ad.B.  E fe», 
vt  C R ad  A B , ita  B E,  ad  B F *,&  diuidendo  vt  C B ,ad  AC , ita  B E ,adE  F;& vt  H., 
ad  B E , ita  erit  A C , ad  C B ; fed  E F , eft  ad  B E , vt  L , ad  K ; ergo  yt  L,  ad  K , erit  A C», 
ad  C C ;& vt  quadratum  ex  L , ad  quadratum  ex  K , itaquadratumex  A C , ad  quadra- 
tum cx  C B;ar  quadratum  ex  L,  ad  quadratum  ex  K eft,  vt  S,  ad  R,  ergo  vt  S ad  R,  ita  qua- 
dratum A C , ad  quadratum  C B ; ergo  vt  R ad  S , ita  quadratum  cx  C B , ad  quadratum, 
cx  A C . Quod  faciendum  erat . 

Poffct  etiam  alio  modo  huius  Problematis  refolutio  inftitui . 

Pars  vna  cito  t R, alia  erit  20  — 1 R,vt  vero  eft  9 ad  1,  ita  debet  cftc  t Qad4oo  — 40  R 
dpi  1 C^reuocetur  proportio  ad  arqualitatem.S:  1 Qjequabirur  3600  — 360  R >J*9  Qjfa- 
ftaque  debita  redudlionc  3 fio  R - 8 Qj  xquabitur  3600 , omnibus jdiuifis  per  8 , fiet  se-, 
quatio buiufmodi 45  R—  1 Q=a  450 ; cuius Jp eft  13  ; S: eft vnius radicis  valor,  Separa 
maior , vnde  minor  non  latebit . Hinc  Porifma  deduci  poteft , vt  cuicunquc  cognolcetr; 
licet  &c. 

Datum  latus  in  duas  partes  diuidere , vt  rc£l angulum  fub  ipfis  aquale  fit  dato  plano . 

S C H O L 1 O N. 

Hoc.  Problema  non  differt  ab  eo , quod  fuperius  refluimus , nempe  Data  fumma  duorum  late» 
rstm,  rcll  angulo  fub  ipfis , reptrire  latera . Placet  nihilominus  hic  rur/us  idem  rejoluere , vt: 

fiinerfam  tamen  demonjlrattonem  afferamus . 

Datum  fit  latus  dneidendum  ifi,  & planum  48 . Pars  vna  cfto  1 E,  alsa  erit  16—1  R teli  an- 
gulum fub  his  eft  1 fi  R — 1 quod  aquabitur  48 , dr  explicata  aquatione  referiemus  parte», 
vnam  efie  4 , nempe  radie  is  valorem , & alseram  effc  1 2 , Hinc  vero  deducitur . 

P 0 R l S MA , 

A quadrato  dimidij  lateris  diutdender.di  fubtrahatur  datum  planum , rejidui  vero  radite 

quadrat* 
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fisdrata  /1  auferatur  a praei  telo  dimidio  remanet  i It  prctim  (fi  pars  vna  i Si  veri  addatur  ei- 
dem dimidio  fit  pars  altera . 

Latus  diuidendum  /it  A B , linea  verb  potens 
planum  Iit  G (umatur  dimidium  ipfius  A B , fitque 
A D . /upra  quod  conftituarur  femicirculus  A ED, 
acinipfo  squalis  ipfiG,  accommodetur  redla  A 
E , agatur  DE,  i;  centro  D , ac  intcruallo  D E , 
dcfcribaturpcripheriaECF,  fecansAD,  inC, 

& facTtum  c/i  quod  Porifmaiubet ; etenim  cx  qua- 
drato dimidi;  A B , nempe  ipfius  A D , fitbtrafhim 
fuit  quadratum  ex  AE , atque  adebex  G , & relidui  latus  quadratum , nempcDE,  ab- 
latum fuit  ab  ipfo  dimidio  A D , & remanfit  A C . Dico  A C , partem  e/Te  minorem  ; ita 
vt  rcctanguluin  A C B , fit  squale  quadrato  ex  G ; Quoniam  A B fedta  clt  per  iqualia  in 
D , & per  inaqualia  in  C , eri:  redt  angulum  A C B,  vna  cum  quadrato  cx  C D,  squalo 
quadrato  cx  A D , fcd  quadrato  ex  A D ,squalia  lunt  quadrata  fimul  ex  A E , E D,  ergo 
rciSangulum  ACB,  vna  cum  quadrato  cxCD,  squale  erit  quadratis  cxAE,  ED. 
quare  demptis  squalibus  quadratis  ex  E D , C D , remanebit  rediangulum  ACB,  squa- 
le quadrato  cx  A E , hoc  cft  G , cui  redta  AE,  di  squalis ; ergo  A B , fedta  cfl  in  C , vt 
Problema  iubetdcc. 

Datum  latus  in  duas  partes  diuidere , vt  dtficrentia  quadratorum  partium , datam  habeat  E“yr,“"1 
rationem  ad  recl  angulum  fub  partibus . 

Datam  fit  latos  diuidendum  1 2 ; & proportio , quam  debet  habere  differentia  quadra- 
torum partium  ad  redlangulum  fub  ipfis  partibus , fit , vt  3 , ad  2 ; Pars  vna  nempe  inaior 
cfto  1 K,  alii  erit  12  — 1 R;  Quadrata  partium  funt  1 Q_.dc  144  — 2 4 R Q_,  quorum 
differentia  cft  14  R — 144 ; vt  vero  cft  3 ad  2 , fic  debet  effe  24  R — 1 44 , ad  1 2 R — 1 Q_ 
rc&angulum  fub  partibus ; Reuocetur  proportio  ad  squalitatem  , 36  R — 3 Q^  squabun- 
tur 48  R - 288, &poft  debitam  rcdu&ionctn  3 Q 12  R,  squabuntur  288.  Inftitua- 
tur  Parabolifmus ,-  &,i  4 R , squabitur  96 , explicetur  squatio , & reperictur  1 R , 

valere  8.  Hinc  Porifma  & c. 

J>uontam  autem  ex  hac  Analyfi  deducitur  prolixa  effe  Ii  io  Ccometica , placet  alio  modo  idem 
Troblcma  refluere . 

rars  vna  eftod*J*  2 R , alia  erit  6 — 1 R quadrata  partium  differunt  pcr24R,  &rc- 
dlangulum  fub  partibus  cft  36—  1 Qj  vt  vero  cft  3 ?d  2,ita  debent  effe  24  R ad  36  - 1 Q. 

Proinde  48  R,  squabuntur  108  — 3 Qi  vtrinque  addantur  3 Q.  & erit  squatiojQJ^ 

^g  R =2  108;  Inftituatur  Paraboli /mus ; & i Q^f*  1 6 R , squabitur  3 6 ; explicetur  s- 
quatio , & reperictur  I R , valere  2 , & eft  dimidia  differentia  partium ; itaque  tota  diffe- 
rentia cft  4 . Hinc . 

p O R I S M A. 

Duplum  Uteris  diuidendi  ducatur  in  terminum  fecundum  data  rationis  , produci um  vero 
applicetur , ad terminum  primum  . Quotiens  autem /eruetur ; mox  quadratum  dimidfi  late- 
ns diuidendi  addatur  quadrato  ex  dimidio  quotientis  iam  fiupertus  fieruati  i (fi  ab  aggregati 
latere  hoc  idem  dimidium fubtrahatur , nam  refdnum  duplum  erit  differentia  partiunt:  vnde 
partes  no»  latebunt . 

Latus  fit  latum  diuidendum  A B , in  ta- 
les partes,  vt  Problema  poftulat . Propor- 
tio data  fit , vt  Qj  ad  R , producatur  B A , 
ad  M , ita  vt  A M , fit  squalis  ipfi  Qj  fu-. 
maturque  A H , squalis  ipfi  R ; ad  partes 
B , producatur  A B , ad  D ; vt  B D , fit  s- 
qualis  ipfi  A B , & B D , deferibatur  peri- 
pheria  H N D , agaturque  perpendicula- 
ris A N,  & i punctoK',  ducatur  N M.qus 
bifariam  IcceturinO,  & ad  angulos ic- 
£tos  ducatur  O I , & centro  I , ac  intcrual- 
lo I M , deferibatur  peripheria  M E/  C , 


Digitized  by  Google 


ji8  CAROLI  RENALDINII 

qu*  neceflario  tranfibit  per N, mox  vero  diuidaturAC.in  G,bifariam,&  producaturNA.ad 
E,vr  AE.-fir  squalis  ipfi  AT.nempe  dimidio  lateris  diiiidendi,agaturq,EG,&  centro  G, in- 
tervallo G E.defcribatur  peripheria  E P,&  eodem  centro  flat  circulus  AXCJumaturq^L 
squalis  ipfi  PA  cuius  dupla  fit  Ak,&  reliqua  kB.fecctur  bifar.  in  S,&  fadlu  cft.quod  Porif- 
ma  iubctilatusenim  AD, duplum  lateris  diuidendi  \B, duximus  in  terminum  fecundum R, 
nempe  H A,8t  producum  quad.ex  A N.appllcauimus  ad  M A.atqjadco  ad  terminum  pri- 
mum Q,Quoticns  autem  emergens  rt  t .diuifus  eft  bifariam  inG,&  adciusquad.addirurtt 
eft  quadratum  ex  A E , fcu  ex  A T , dimidio  lateris  diuidendi,  & ab  aggregati  latere  EG, 
nempe  P G , fubtradlum  efl  dimidium  illud  A G , & refidui  dupla  ixCt.i  efi  A K , reliqua., 
magnitudo  k B , fecla  eft  bifariam  in  S ; itaque  partium  AS,  SB,  erit  differentia  A Ki 
Dico  latus  A B , fcdhim  effe  inS,  vt  Problema  poflulat ; ira  vt  differentia  quadratorum-, 
partium  A S , S B , fit  ad  re&angulum  fub  eifdem  partibus , vt  Qad  R , fcu , vt  M A , ad  H 
A i Quoniam  G P , G E , funt  squales , vt  etiam  G A , G V , erunt  P A , E V , squales ; 
at  vero  ACcll  squalis  ipfi  V X (CrirproinddC  A P , rcdlangulum , squale  redtangulo 
X V E , & infuper  C P A , squale ent ipfi X E V;  fed  redlangulum  X E V,  cftsquale., 
quadrato  cx  A E , erit  itaque  huic  squale  rcdlangulum  C P A ; cum  ergo  rcdlangulum  C 
P A , fcu  quod  idem  clt , quadratum  ex  A l. , plus  rcdtangnlo  C A L , fit  squale  quadra- 
tocx  A E ; proinde  folidum  fadtum  fubM  A , & quadrato  ex  A L , vnacum  folido  com- 
prehenfo  fub  M A , & rcdlangulo  P A C , feu  C A L , squale  erit  folido  faClo  fub  M A,  & 
quadrato  cx  A E i fcu  A T , atque  adeo  folidum  fadtum  fub  C A L , & M A ,erir  squalt» 
folido  f.iclo  fub  M A , & quadrato  ex  A T ; minus  folido  comprchenfo  fub  M A , & qua- 
drato ex  A L ; fcd  eidem  folido  fub  C A L , 8c  M A , squale  eft  folidum  comprehenlum- , 
m4  fub  D A L , & H A , ergo  folidum  comprchcnfum , fub  M A , & quadrato  ex  A T , minus 
folido  fub  quadrata  ex  A L , & eadem  M A , erit  squale  folido  contento  fub  D A L , & 
p|  a . Quamobrem , vt  eft  M A,  ad  H A,  ita  erit  D A L,  feu  quod  idem  eft  B A K , ad  qua- 
dratum ex  A T ; minus  quadrato  cx  A L ; at  vero  rcdtangulum  B A K , eft  squale  diffe- 
rentis quadratorum  partium  A S , S B , & quadratum  ex  A T , minus  quadrato  cx  A L , 
squale  eft  rrdlangulo  A SB,  fub  ipfis  partibus)  crgo.vtMA,  adHA,  ita  eft  differen- 
tia quadratorum  cx  partibus  A S , S B , ad  rcctangulum  fub  eifdem  partibus  j Sedium  eft 
ergo  latus  A B in  S , vt  Problemata  iubet . Quod  faciendum  erat. 

S C H O L 1 0 N. 

Non  me  latet fore , vt  aliquis  hanc  refpuat  demonfirationem , quod  nimirum  per /olidorum 
comparationem  procedat , vt  inue fliget , oftendatque proportionem  tnquataor  iSis  terminis ; 

’Z'Zy  “'  Verum  hic  Ariilarebut  aduertat  tn  dcmonflrationc [olum  attendendum  efl veritatem  ; liat 
tnim  tn  HemonHrationibut  claritas  in  minimis  bahers  non  debeat  i nihilominus [uhofcura,  ve - 
rifima  tamen,  parui  facienda  non  funt , quales  profellb  funt  i fla , qua  comparationem  falsdo- 
rum  wuolauu  t i funt  enim  m Geometria  minus  vfitata  quidem , eum  hac  /cientia  in  planorum 
contemplatione  f:t  occupata  Jtereometria  J olidorum  confiderationem  reltnquens;non  oh  id  ergo, 
quod  b a fiat  fubobfcura,  de  medio  tollenda  funt  i Jcd potius  cum  per  rationem  praedant,  quod 
caput  efi , non  mediocriter  ipfas  debemus  commendare  drc. 

Potcft  nihilomimiseiuldem  Problematis  Analyfis  inftitui, cuius  veftigijs  repetitis  Syn- 
thefis  conficiatur  fine  proceffu  per  folidorum  squalitatem . Analyfis  autem  ea  eft,  quam 
fuperiuspcrfpecies  attulimus ; nunc  autem  altera  illi  confimilis»  fiue  potius  eadem— 
numeris  exhiberi  poffet . 

Proponatur . 

Erempiom—  Datovno  ex  lateribus  tr anguli  angulum  scitum  ambientibus , datoque  alterno  bafeos  feg- 
VII.  mento,rcperire  triangulum , 

Datum  (it  vuuii»  cx  lateribus  circa  rciftum  1 5 , alterum  vero  bafeos  fegmentum  fit  1 6. 
Dico  fegmentum  alterum  bafeos  effe  1 R ; tota  itaque  bafis  erit  1 6 tfai  R ; erunt  aucem- 
proportionaies  1 R.  15.  iR.atqucadco  16  R «Jt  1 Q.squabuntur  aaj ; Qua- 
mobrem extrahatur  huius  squationis  radix , qus  repedetur  g ; erit  igitur  fegmentum  al- 
terum 9;proptcrca  quod  numerus  radicum  eft  8, cuius  quadratum  «4, additum  21 1 nume- 
ro abloluto  facit  2 ffpicuius  radix  quadrata  eft  1 y.a  qua,fi  dematur  8 dimidium  numeri  ra-. 
dicum,tcm:nctj! . Hinc,  p 0- 
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Qt.tdratnm  ex  dimidio  Alterni  bafieos  figmenti  dati  , addatur  quadrato  ex  latere  dato  ar- 
ta ufhtm, aggregati  exim  latus  multatum  dimidio  ipfius figmenti  dati, exhibebit  figmentum 
alterum . 

Dacum  fit  D G , vnum  cx  lateribus , circa  reftum ; 
ficque  B D,  alternum  ba(cos  fegmentum ; oporteat  re-  ^'ZZZ 

perire  triangulum;  Super  B D,  excitetur  DG,  ad  re-  "\\G 

flos  angulos  .-diuidatiinjiie  B D, bifariam  inC,  ce*-  '■ 

ttoC.interualloC  G,  dudf.t  nimirum  a C , adG,dc-  / \ v 

fcribaturfcmicirculus  A G E.fccans  B D,  vtrinque-  j'  i j 

iiroduflain  in  A , & E ,•  Deinde  fuper  A D fcmicircu-  „ B C d"e. 

Ius  deferibarur  jexcitctur  B E,  perpendicularis,  & aga-  ' 

tur  AF,  &ducaturFD;  dc  faiftum  erit  quodPonlma  iubet.  Dico  triangulum  A F D , 
efle  quod  quaeritur ; eft  enim  triangulum  A F D , rcelangulum , cum  habeat  angulum  A F 
D , i»  fcmicirculo ; 8c  quia  F B , perpendicularis  eft  ad  A D , erit  B D , alternum  fegmen- 
tum ad  latus  A F ,cft  autem  B D , id  quod  datur  fegmentum  alternum , aliud  fegmentum 
vero  eft  A E i fupercft  oftendendum  latus  A F , cire  aequale  dato  lateri  D G ; Quoniam- 
enim  reftangulum  AD  E,  atquale  eft  quadrato  DG;  erunt  proportionales  A D , DG, 

D E • ita  vt  D G , fit  media  inter  A D , D E i at  vero  rcdtangulum  A D E , eft  xquale  re- 
itangulo  D A B ; fiquidem  A B ,D  E , funt  squales ; nam  C A , G E , funt  xquales  ;Item- 
que  C B , C D , ergo  A B , D E > erunt  squales ; eadem  eft  autem  A D , ac  B E ; fed  re- 
«angulumADE,  eft  squale  quadrato  cx  DG;  vt  & rcfiangulum  DAB,  squale  eft 
quadrato  A F , ergo  quadratum  cx  A F , squale  erit  quadrato  ex  D G , ergo  rcdfx  A F , 
DG  , erunt  squales ; igitur  conftruiftum  eft  triangulum  rcftangulum , in  quo  latus  vnum 
circa  redtum  eft  datum  DG;  & datum  alternum  bafeos  fegmentum  B D , Quod  facere^ 
oportebat . 

Poflct  etiam  inftitui  conftrudtio  hunc  in  modum . Datum  fit 
alternum  fegmentum  G F , fitque  datum  vnum  ex  lateribus  circa 
reAumF  A ; conftituaturFA  fuper  G F , ad  rectos  angulos  in-  / /] 

punito  F ; feceturque  G F , bifariam  in  C , ducatur  autem  AC;  t f f / ' 

& centro  quidem  G , intcruallo  C G , vel  C F , deferihatur  circu-  [ f I / 
lus,  fccans  C A , in  D , & produciam  fccet  in  B ; iailurn  erit  au-  \la  / /c  * 

tens quod  Poriima  iubet . Super  A B , deferibatur  femicirculus  B \ //  J 

E A,  & agatuu-  D E, perpendicularis , iunganturque  B E , E A , & 
laituracrit  triangulum  quod  quaeritur,  nimirum  BEA.  Nam 
angulus  B E A , eft  redlus,  quod  in  fcmicirculo  fit  i & quia  e D , eft  perpendicularis,  erir  B 
I)  T fegmentum  vnum  > nempe  datum , aliud  vcr6  D A . Supercft , vt  offendamus  A E , 
squalem  eifc  rc-tx  F A . Quoniam  enim  F A , tangit  circulum  in  F , reitangul  um  B A D , 
xquale  eft  quadrato  F A i erit  F A , media  inter  £ A , & D A , media  quoque  eft  E A;crgo 
F A , eft  squalis  E A . 

Aliter  etiam  inftitui  potcftconftruifio,  fcilicethunc  in- 
nandum . Datum  fit  alternum  fegmentum  bafeos  B D,fitque  ^ ^ rl[ 

L*  H , latus  uiuin  circa  roftum ; inclinetur  autem  D H , fu-  \ / ' 

per  BO,  ad  rectos  angulos , ad  punitum  nimirum  D : Di-  \ ^ /G\ 

uidatur  vero  BD,  bifariam  in  C,  & centro  C deferibatur  V ,xC  / 

circulus  B G D E ; agatur  H E tranfiens  per  punitum  C ; fiat  4 \\  /t  P , 

cenlroH.intcriuUoHE.arcusfecansDB,  prorraitamin  / J , 

A , agatur  A H ,& fuper  A D, deferibatur  lemicirculus  a F rS.  --  I 

1)  ,lccans  A H i in  F.  -Dico  triangulum  A D H , efle  qua-  '■  .. 

litum ; angulus  enim  A D H , eft  rcitus ; eftquc  D H , latus 

ciica  rectura  datum:  eft  etiam  A F .fegmentum  alternum,  cumDF,  fit  perpendicularis 
ad  A H ; reliquum  eft  , vt  offendamus  A F , squalem  efle  ipfi  B D . Quoniam  E H G , eft 
rc^u'3'dura  squale  quadrato  cxDH;  ergo  media  erit  DH,  inter  EH,  HG;  fed  ea- 
dem 
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dem  media  eft  inter  A H , & H F , & A H , aequalis  eft  ex  conltruAionc  ipfl  H E , ergo  F 
H , aequabit  ur  H G , ergo  A F , E G , hoc  eft  A F , 15  D , a?qutlcs  erunt , repertum  eft  igi, 
tpr  t.  angulum  &c.  Quod  fatere  oportebat . 

Proponatur. 

In-tu;  :»m_.  Prcpo filum  latus  iis  dtutder;  in  duas  fanes  en  lege , vt  maior  pars  i prima  diuifione  ,J!t  ed 

* 1 1 minorem  e fecunda  in  ratione  data:  at  vero  maior  e fecunda  diuifione  ad  minorem  e prima  Jis 

Hk  fif  ■ a ,4  in  ratione  pariter  data  . 

iit;,'  ( jatus  iit  numerus  t ?o  diuidendus  &c.  fit  autem  maior  e prima  diuifione , ad  minorem 

c fecunda  in  ratione  tripla  :fcd  maior,  e fecunda,  ad  minorem  c prima  in  ratione  qua- 
drupla . 

Minor  e fecunda  diuifione  fit  i R ■ ergo  maior  i prima  erit } R ; ob  id  minor  e primi- 
habebitur  fubtrnhendo  hanc  partem  a 130 ; deerit  130  — 3 R ; ad  hanc  autem  cum  maior 
C fecunda ; debeat  effe  quadrupla,  ob  id  erit  5 a o — 1 2 R maior  ,h  fecunda ; oportet  autem- 
ambas  partes, c fecunda  diuifione  conficere  t jo;numerum  datum  diuidcndum.fcd  efficiunt 
520  — r 1 R , ergo  5 ao  - 1 1 R,  atquabuntur  1 30.vtrinquc  addatur  deffedtus,  & fiet  xqua» 
tio  i 20=:  150  tjr  1 1 R , vtrinque auferantur  130  , && remanebit  xquatio  1 1 Rea  350; 
diuifione  inftituta  fiet  1 R , pretium  35  n • ' 

Pars  pofita  1 R , erit  3 5 r. ; qua;  pofita  eft  3 R , erit  1 06  a , at  qui  ponebatur  5 ao 
12  R , erit  94  y ; j & fatisfaciunt  Problemati . 

Nam  1 06  a maior  pars  e prima  diuifione  ad  3 5 a minorem  partem  c fecunda  eft  in  ra- 
tione tripla . At  vero  94  a maior  e fecunda , ad  2 3 1 minorem  c prima  clt  in  ratione  qua- 
drupla . 

Hinc,  p O A / S M A. 

Denominator  vtriujcjue rationis , vnitate  multatus,  ducatur figillatim in  datum  mate- 
rnm , dr producit  numeri  dtuidantur  feorfim  per  numerum , qui  fit  ex  mutua  multiplicatione* 
denominatorum  vnitate  multatum , & orientur  partes  mmores  vtriufijue  dsuifionis , 

Lemma  , 

Si  frntquatuor  termini  propottronafes;  vt  eft  primus  ad  fecundum,  ita  differentia  pri- 
mi , £c  tertij,  ad  differentiam  extremorum,  minus  differentia  inter  primum,  & fecun- 
dum &c. 

Hoc  fupta  dcmonftratum  eft . Secunda  enim  pars  inferuit , conucrtendo.&c.vt  ibi  &c. 

Latus  diuidendum  fit  A D ; proportiones  autem , vt  R ad  S , & vt  T ad  S ; protrahatur 
A D,  ad  E,  ita  vt  D E fit  .xqualis  differentia;  duorum  terminorum  S , &R  j&inter  AD, 
D E , media  reperiatur  D L ; deinde  protradf  a AD,  ad  F , vt  D F , fit  xqualis  diffcrcnrix 
duorum  terminorum  S & T ; at  vero  inter  AD,  & D F , reperiatur  media  D K mox , vt 


R 

5 


S adT  ,ita  fiat  R ad  aliamD  O i qua  abfeindatur  I Q , xqualis  minori  termino  S ; & ad. 
refiduum  D I applicetur  quadratum  ex  D L , & etiam  ex  D K ; nempe  ducatur  L I Tqux 

bifariam 
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bifariam  ftcctur  in  N , & hinc  ad  redtos  angulos  ducatur  N H ; kem  ducatur  K I , quae  bi. 
fariaraleccturinM,  & hinc  ad  angulos  redtos  ducatur  MG&c.  i;  centris  H,  G,  inter- 
mllis  autem  H I , G I , 'deferibantur  fcmicirculi  I LC,  &IkB;  qui  neceflario  tranfi- 
bunt  per  pundra  L , K ; vt  fotpe  didtum  cft Se  fodtum  erit  quod  Porifma  iubet . Dico  latus 
A I>  > fectum  efle  in  duobus  pungis  B , C,  quemadmodum  Problema  requirit.  Adeovt 
A C , (it  ad  B D , vt  R ad  S , & A B , ad  C D , vt  T ad  S ; Quoniam  enim  C D I , redtangu- 
Iumeft,xqualequadratoex  D L;  & eidem  a-quale  cft  redtangulum  A D E , ergo  redtan- 
gulum  Ct)I  aequabitur  redlangulo  A D E ; ergo  vt  D I , ad  A D , ita  D E , ad  C D , & 
permutando , vt  D I , ad  D E , ita  A D , ad  C D , & diuidendo , vt  1 E , ad  E D , ita  A C , 
ad  C D , atque  adeo  « vt  I E , ad  D F,  ita  A C,  ad  B D , fcd  I E , ad  D F , eft  vt  R ad  Sjergo  . r»  e/.™™-, 
yt  R',  ad  S , ita  erit  A C , ad  B D , Non  aliter  offendemus  efle  A B , ad  C D , vt  eft  T , ad  S.  m ■ 

Quod  autem  I E . fit  ad  D F , vt  R ad  S , oftenditur  ex  eo  quia , vt  fcft  S , ad  T . ita  fodta 
fuit  R , ad  DO;  At  vero  differentia  interS  ,&  DQ,  fodta  eft  DI,  aquafubrradtacft  D E, 
differentia  inter  R , & S relinquitur  E I , vt  fit  ad  D F differentiam  duorum  terminorum 
S , & T , vt  R ad  S > Quod  docuit  prainiffum  Lemma ; ex  quo  liquet  etiam  I F , effc  ad  DE, 
atque  adeo  A B , ad  C D , vt  T , ad  S . 

Datum  Utut  in  duas  partti  diuidere ; vt ft  rei?  angulo  [ub  partibus  addatur  planum  datum  E,cmrt„m_, 
aggregatum  ipjum  aquale  fit  quadrato  partis  maioris . Oportet  autem  datum  planum  minus  ef-  1 X. 

fi  quadrato  lateris  dsuidendi . 

Datum  fit  latus  diuidendum  ia  ; ea  lege,  vt  fi  produSo  fub  partibus  addatur  8o,  fiat 
quadratum  partis  maioris , 

Pars  vna  cfto  i R , nempe  maior ; minor  autem  erit  r a — r R ; Si  ducatur  r a — i R , in 
? R ,fit  i a R ~ r Qj  huic  autem  produco  fi  addatur  8o , fit  t a R — i Qjp  8o , & hoc  te- 
quale debet  effe  quadrato  partis  maioris,  & ordinata  atquatione  fiet  r Q—  6 R ea  40. 

Dimidium  numeri  radicum  cft  3 .cuius  quadratum  fi  addatur  40,  fit  ^9  cuius  radix  qua- 
drata eft  7 , cui  fi  addatur  3 , dimidium  numeri  radicum  fit  1 0 ; Hinc  . 

f 0 X I S M Ay 

Sumatur  dimidium  dati  plani ; dr  ei  addatur  quadratum  quarta  partis  lateris  diuidendi , 
mox  autem , fi  huius  aggregati  lateri  addatur  dimidium  numeri  radicum , fen  quod  idem  efi , 
quarta  pars  lateris  diuidendi  habebitur  pars  maior ; vnde  minor  non  latebit . 

Datum  fit  latus  A B diuidendum, & redta  D F,  pof- 
fit  dimidium  dati  plani  &c.  DiuidaturDB,  bifariam 
in  E , hoc  modo  E B , erit  quarta  pars  totius  AB;  ad 
punitum  D , fit  excitata  perpendicularis  F I) ; agatur 
E F , & centro  E , interuallo  E F,  deferibatur  circulus 
fecans  A B,  in  C ; Et  foetum  erit  quod  Porifma  iuber. 

Dico  A B lectam  efle  in  C , prout  Problema  requirit 
nempe , vt  rccfongulum  A C B,  plus  duplo  quadrato 
<xDF,  atque  ade6  plus  dato  plano , tequalc  fit  qua- 
draro maioris  fementi  C B ; Quoniam  enim  D B , fedta  cft  bifariam  in  E , & ei  addita  cft  C 
P , erit  redtangulum  B C D , vna  cum  quadrato  ex  DE,  tequalc  quadrata  ex  Ce  , hoc 
cft  ex  F E , hoc  eft  quadratis  ex  D F , D E ; ablato  communi  quadrato  ex  D E remanebit 
redtangulum  B C D , atqualc  quadrato  ex  D F , atque  aded  quadratum  ex  C B , minus  rc- 
ftangulo  C B D , aequale  erit  quadrato  ex  D F , ergo  duplum  quadratum  ex  C B , minus, 
duplo  redlangulo  C B D , aequabitur  duplo  quadrato  ex  D F ; ac  proinde  dato  plano , cu- 
iiis  dimidium  poteft  redta  D F;  quamohrem  duplumquadrati  exCB,  tequabitur  duplo 
redlangulo  CB  D jhoccft  redtangulo  A BC,  plus  duplo  quadrato  ex  DF;  ergo  quadra- 
tum ex  CB  .arquabitur  redtangulo  a nC,  pIusduploquadratoexDF,  minus  quadrato, 
ex  C B ; eft  autem  redtangulum  A B C , minus  quadrato  ex  C B,  idem  quod  redtangulum 
A C B ; ergo  quadratum  ex  C B tequatur  redlangulo  A C B , plus  duplo  quadrato  ex  DF, 
fcu  plus  dato  plano . Sedium  eft  ergo  latus  A B , quemadmodum  imperatur . 

Datum  latus  tn  duas  partes  diuidere  ea  lege , vt  quadratum  imius  partis  aquale  fit,  quadra Ejcmpium-, 
to  alterius , plus  dato  plano.  Iq*"* 

Datum. 
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Datum  fit  latus  diuidendum  12 ; ita  vt  quadratum  partis  maioris,  aquale  fit  quadrii 
to  minoris  partis,plus  96. 

Pars  vna  cfto  1 R , alia  erit  n-iR;  quadratum  illius  cft  r Qj  at  verb  quadratam  al- 
terius partis  i nempe  minoris  n-iR,  efi  1 44  — 24  R i C^,  sui  fi  addatur  96 , fi 
240—  24  R -J- 1 Q,  huic  autem  eft  aquale  1 nempe  quadratum  partis  maioris, &or- 
<h'nata  aquatione  fice  aquatio  24 R = 24o;diuifioneinItitutafit  1 R,  pretium  lq>  Ita- 
que pars  vna  erit  1 o , alia  ex  acceflitate  erit  2 . Hinc . 

g 0 R 1 ■ S M A. 

Jpuadrate  ex  Uttre  dtuidende , addatur  planum  datum , & aggregatam  applicetur  addar 
piam  ipjitts  lateris  diuidendi-,  fte  enim  orietur  pars  maior . 

Datum  fit  latus  diuHcndum  A B ; fitque  A 
D , qua  poilit  planum  datum  ; Hac  porro  con- 
ftiruatur  ad  pumftum  A , faciens  angulum  re- 
atum DAB,  agaturqueBD,  cui  quidem  fiat 
aqualis  B F , excitata  ad  reftos  angulos  in  pun- 
dto  b , mox  autem  protrahatur  D b , vfquc  ad 
G;ade6vtBG  fit  dupla  dati  lateris  diuidcnd* 

A B ; ducatur  F G , qua  bifariam  fccetur  in  K , 

& agatur  K I , ad  re&os  angulos,  infiftcns  ipfi  F 
G ; modo  ceutro  I , intcruallo  autem  I G deferi-, 
batur  circulus , qui  nccciTario  tranfibit  per  F,  & 
uiv^Jita-  ^cca*?'t  B D , in  E ; ipfi  autem  B E , fiat  aqualis 
edeoflendi B C . Dico  A B , fc&am  c(Tc  in  Qquemaclmo- 
poteft.  dum  Problema  requirit.  Quoniam  enim  rc- 

dangulum  G B E , squale  cft  quadrato  ex  B F. , Ceacx  B D , hoc  cft  quadratis  ex  A B A 
D ; vtrinque  addito  quadrato  ex  E B , fcu  ex  C B ; erit  quadratum  ex  E B , feu  ex  C B,  m 
cumredianguloEBG,  squale  quadratis  ex  D A , AB,  vna  cum  quadrato  ex  EB,  vel 
C B ; fi  vero  vtrinque  auferatur  re&angulum  E B G , erit  quadratura  cx  C B ( non  cft  cur 
iamplius  fiat  mentio  de  quadrato  ex  E B ) atqualc  quadrato  ex  A D , plus  quadratis  ex  A 
B,C  B.miiiusrciftanguloEBG  i fed  quadratum  cx  AB,  plus  quadrato  cxCB,  minus 
duplo  rectangulo  ABC,  quod  cft  aquale  fimplo  E B G , cum  B G,  dupla  fit  ipfius  AB, 
arqualc  cft  quadrato  cs  AC;  ergo  quadratum  ex  A C ; plus  quadrato  c*AD,  aquale 
eftquadtatocxCB.  Scitum  cft  ergo  latus  datum  A B m punito,  quemadmodum  Pro-, 
blcma  requirit . 

Auftor  ofiendit  haud  bene  plcroftjue  Antdyjias  exijiintajfe  Problemata  ncnnstUafub 
Algebram  non  cadere . Caput  XII. 

NOnnulli  An.ilyfta  credidere  quadam  ProbJcmara  fub  Algcbram  non  cadere,  quali*. 

funt  illa , qua  per  angulorum  comparationem  dcmonftrantur ; adeo  vt  huius  artis 
phefidio  problemata  (upradiita  rcfolucrc  nequeamus . Decipiuntur  tamen,  quatenus  mihi 
licet  animo  complcili ; quandoquidem , etfi  huiufmodi  Problemata  per  fc  eo  modo  vfur- 
pata , quo  proferuntur , & cnunciajitur,  nequeant  refolui , neque  componi  noua  refoluen- 
di  ratione,  (cd  antiquam  potius  A.nalyfcos,  & Symhcfcos  methodum  requirant  .•  nihilo- 
minus  fi  res  diligentius  perpendatur , quodcunque  Problema  ad  talem, rcuocabitur  natu- 
ram , qua  neque  notiam  A nalyfin  , neque  Sy nthefin  refpuat . Vt  fi  detur  angulus  alicuius 
trianguli,  ad  angulonim.comparationcm  euitandam,retja  linea  fubftitui  debet , qua  qui- 
dem ciufdcm  anguli  vicem  gerat;quandoquidcm,quicquid  AJgcbra  inquirit.vt  plurimum 
aqualitatis  ope  id  facit ; squalitas  vero  inter  homogenea  verfatur;  fiquidem,  vt  fupra  do- 
cuimus, non  poteft  comparatio  inter  hcterogcnca  inftitui  , hoc  cft  inter  ea,  qua  narura- 
differunt ; manifeftum  cft  autem,  angulum  efle  lineis  heterogeneum  rob  id  ha;  magnitutE- 
nes  hetcrogenca  debent  in  hoinogcneas  conucrti . Vt  quia  anguljus  minime  in  aquatio- 
ne comparari  potest  linea  redia , vrpote  heterogenea ; proinde  beneficio  eiufdem  angufi 

uugaa t 
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rcpcnri debet  rccla  linea  quar  in  xquatione  ipfius  munere  fungatur  ciufdcmquc  viccmgc* 
rat.  lateor  tamen  multum  laboris  in  huius  generis  xquationibns  requiri;  fiquidem  in_, 
his  non  exigua  quidem  ad  inquirendam  veritatem  ntrtntfpyiet  eft  opus, huius  autem  generis 
Analylin  paulo  breuius explicuimus , iravt  potius  videamur  Analyfcos  mpaxiv  atttt- 
lilfe,  quam  exaitam  explicationem ; Verum  enim  vero  in  Problematum  Analyfeosdo- 
flrina  omnia  haec  nos  accurate  tranabimus . Interim  hic  Leporem  monitum  volumus, 
ne  libiper  fu  adeat , quod  alij  credidere , huius  generis  Problemata  fub  A Igcbram  non  ca- 
dere ; idque  vt  hic  aliquo  modo  conftet  aliquibus  exemplis  confirmare  tentabimus . 

Igitur  vr  offendamus  non  bene  a quibufda  aliqua  Problemata, in  coru  genere  collocata 
fuide , ad  quorum  folutionem  Analyftarum  indtiftria  non  conducat.  Iuuabic  hic  Exempla, 
quxdam  in  medium  afferre,  ex  quibus  facile  quifquc  poterit  intelligcre  nulla  ratione  qui- 
dem eos  in  hanc  fententiam  abijflc . Primum  autem , vnum , vel  alterum  afferemus  Pro- 
blema , de  quibus  etiam  alij , in  hunc  eundem  finem,  attulerunt . 


problema. 

Datum  Triangulum , per  retiam  Ipuntlo  extra  Triangulum  datum  edntlam ; data  ratione  ExcmoIunu, 
diu  i der  e.  “ • y 

Datum  fit  triangulum  ABC;  pumftumque 
datum  extra  illud  fitl.  Ratio  vero  data  fit  vt 
a E,  ad  F.  C . Oporteat  diu:derc  triangulum  A 
BC,  in  duas  partes,  per  redam  lineam  du- 
£tam  ex  punfto  I ; ita  vt  fit  portio  A K F , ad 
portionem  K B C F , in  ratione , vt  A E , ad  E 
C . Ex  puncto  I ducatur  I G parallela  rc&a:  A 
B . Ipfa  ver6  A B protrahatur  donec  in  L , oc- 
currat rciti  I L , qua;  dudta  fit  parallela  ipfi  A 
C ; protrahatur  autem  C A , vfque  ad  G , & 
fiat  vt  A L , ad  A B , ita  A E , ad  A D ; duca- 
turque  D L . 

Supponamus  rc&am  A L , vel  G I efle  b ; & 
tegmentum  A D efle  d ; at  vero  G A efle  f. 

ReCta  A F edo  a . Si  triangulum  igitur  A F K foret  squale  triangulo  A D L,  vel  A E B, 
certe  foret , vt  A F , ad  A D , ita  A L , ad  A K . Hac  eadem  proportio  per  Ipccies  erit  cx- 
pYicanda;  vndefiet  Analogifmushuiulmodi,  vta,  add,  ita  b ad  7 . Et 'quoniam  eft ; vt 
G F,  ad  G I , ita  A F,  ad  A K ; proinde  erit , vt  a f , adb,  rtaaad  1±£-r ; quamobrem-. 
eadem  A K erit  “ , & ; quamobrem  fiet  aquatio  “ =3  t^tt  . Inftituto  parabolifmo  fiet 

aquatio  4 =?  vjrr  • Rcuocata  autem  frationc , per  Ifomoeriam , ad  integras  magnitudines 
fiet  aquatio  d a +ffdf=3  a‘,&perantithcfina‘  — da=3  df;  qua  quidem  aquatio  facilo 
quidem  explicabitur , vel  per  radicis  cxtraClionem , vel  per  analogifmura . 

Primo  modo  prouemet  radicis  valor  7 d >J«  jfc  ( 7 d“  d f)  & lunc  deduci  pollet , 


P O X I S M A. 

Ad  quadratum  ex  dimidio  coejfiticntis  addito  comparationis  homogento , Jit  aggrtgattim-i , 
cuius  Iasus  quadratum  additum  dimidio  coefficitntis,  exhibet  radicis  pretium , 

Stpcranalogifinum.  hic  erit  a — d.  iji  (df).  a. 

t 0 R 1 s M A. 

lot  ter  G A,&  AD  media  quadam  proportionalis  inucniatur  H,  hac  igitur  habita  j tanquam 
medta  proportionali  & A D tanquam  differentia  extremarum , re  periatur  A f maior  extrema, 
li.tc  enim  erit  radicis  valor . 

Operando  igitur  iuxta  fecundum  Porifma ; Quoniam  faftutn  eft , vt  A F , minus  A D , 
ad  H ita  H ad  A F ; erit  quadratum  H aquale  quadrato  A F , minus  rcCtangulo  fub  A D, 
& A F.  At  vero  quadratum  H,  ex  conftruCtionc  aquale  eft  rcCtangulo  G A L) ; ergo  re- 
ttangulum  G A D aquale  erit  quadrato  A F ; minus  reCtangulo  fub  A D , & A F ; ergo 
rcCt  angulum  G A D , plus  rcCtangulo  D A F , aquale  eris  quadrato  A F ; quamobrem  rc- 

Sff  Ctangu- 
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/tangulum  fub  A D,  & G F xquale crir  quadrato  A F; quare , vtGF,  adAF,  itaAF, 
ad  A Di  fcd  vc  G F,ad  A F,  ira  G I,  ad  A K,  ergo  vr  A F , ad  A D , ita  G I,  vel  A L , ad  A K 
proinde  triangulum  A F K xquale  erit  triangulo  A D L . Sed  triangulum  A D L xquale 
cft  triangulo  A E B ( fecimus  enim , vt  A E,  ad  A B , ita  A E , ad  A D ) ergo  triangulum 
A F K xquale  erit  triangulo  A E u , & quia  triangulum  ABE,  vnacum  triangulo  BEC 
xquale  clt  triangulo  a B C , & eidem  triangulo  A B C,  xquale  cft  triangulum  A K F , vna 
cum  trapetio  K.  F C B,  ergo  triangulum  A E B , plus  triangulo  B E C atquahitur  triangulo 
A k F » vna  cum  trapetio  K F C B ,*  fcd  oflenlum  fuperius  cft  triangulum  A K F * xquale 
triangulo  A B E , ergo  trapetium  K F C B , xquabitur  triangulo  B E C i fcd  triangulum  A 
li  E ,ad  triangulum  B E C cft  vt  a E ad  EC  i ergo  triangulum  AkF  , ad  trapetium  KFCB 
erit  vt  A E ad  E C , quod  oportebat  $tc, 

problema. 

EttB-r!un»_j  Datum  T naugulum  fer  pttnclum  intra  datum , dati  ratione  diuidere  , 

Sit  triangulum  A B C ; punflumque  datum  fit  D , ra- 
tio  data  fit  vt  A 1 , ad  I B , Se.  oporteat  facere  vt  triangu- 
lum A K L , ad  trapetium  L K B C , fit  in  ratione  A I ad 
I B . Ducatur  D G , parallela  rctfix  C A ; & D F , pa- 
rallela rnftx  AG, deinde  fiar.vt  a F,ad  A C ita  A I ad  A 
E;  erit  enim  triangulum  A EF  xquale  triangulo  A 1C; 
agantur  C I ; F E , & quidem  A E,  dicatur  b ; & A G fit 
f , item  A F , vel  G D fit  d , fupponamus  triangulum  A 
K L , xquale  triangulo  AEF.velAIC.&AK  efto  at 
cum  fit  vt  A K ad  A E,  ita  Apad  A L>.  erit  vt  a ad  b ita 
d ad  “ , quare  A Lcrit  “eft  autem  vt  G K ad  G D , ita_. 

A K ad  A L ; ob  id  vt  a — f,  ad  d , ita  a , ad  —r,  i quare 
ALerit-rA-;  fcd  er  at  ergo“,  xquabitur -itp,  erga  fa&a  parabolifmoi  xquahitur 

■— t , & per  ifomoeriam  b a — b f xquabitur  a‘ , & per  antithefin  b a xquabitur  a'  b fi? 
rurfus  b a ~a‘ xquabitur  bf,  ergo  fiet  analogifmusb  — a,  |bbf,  a.  Hinc. 

R 0 R I S M A, 

Referiatur  reda  media  proportionali!  mter  AE , & AG,  qua  fitH  ,&  hae , t an  quam  me - 
diae  tritus  proportionalibus , 'e  quibus  aggregatum  extremarum  fit  AE,  repe f ion  tur  extrema , 
nam  maior , vel  extrema  A K erit  latens  volor  ,fiue  pretinm  , 

Fiat  H media  proportionalis  inter  A E , A G . atque  adeo  quadratum  H > xquale  fit  rc- 
Ctangulo  E a G , deinde  vr  a E,  minus  A K ad  H ita  H ad  A K ; agatur  K D L . 

Qgoniam  igitur  a E , minus  A K , cft  ad  H , vt  H , adAK;  ergo  rcctangulum  A K , in  A 
E.  minus  quadrato A K .xquabitur  quadrato  H.  Sed  rcCtangulum  ex  A E in  A G xqua- 
Icerat  quadrato  H;  ergo  reChnguIum  fub.  A K,  & AE,  minus  quadrato  A K xquabitur 
rcttangulo  fub  A E , & A G ; & per  antithefin  rcctangulum  fub  A K , & A E > xquabitur 
reCtangalo  fub  A E , & A G , plus  quadrato  A K ; ergo  rciftaitgulum  fub.  A E ia  AK , mi- 
nus reCtangulo  ex  A E in  G A , xquabitur  quadrato  A K ; ergo  reCtangulum  fub  G K„  &; 
A E , xquabitur  quadrato  A K i ergo  vt  G k , ad  A K ita  A K , ad  A E ; fcd  vt  G K , ad  A 
K.itaG  D ad  A E i ergo  vt  A Kad  A E,  ita  G D , vel  rt  F,  ad  A L ; ergo  triangulum  A 
K L , xquabitur  triangulo  A E F i at  triangulum  A E F , xquale  cft  triangulo  A I C ; erga 
triangulum  A k L xquabitur  triangulo  A 1 C . Et  quia  triangulum,  A l_  I , vna  cum  trian- 
gulo C 1 B xquale  cft  triangulo  A C B eidem  triangulo  i C.  B,  xquale  eft  triangulum 
^ K L , pius  trapetio  L K B C ; ergo  triangulum  A K L ,.  plus  trapcrio.L  K B C xquahitur 
triangulo  -C  i C,  plus  triangulo  C I B ; fcd  qftcnfumeft  triangulum  - K L , xquale  trian- 
gulo A I C ; ergo  trapetium L k B C,  xquabitur  triangulo  I B C.  Sed  triangulum.  A I.C; 
ad  triangulum  1 B C , eft  vt  A I . adlBi  ergo  triangulum  A kL,  ad.trapenumLKBC^ 
erit , vt  A I , ad  I B . Quod  oportebat  &c. 

E R O B L E M Ay 

Exemptu m_i  0,t'-  W trianguli,  aggregato  laterum  , & angulo  verticis , tniicifirc  triangulum  K 

Tll  ' Pro-. 
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Problema  iftud  beneficio  fpeciofx  logifticcs  fo- 
!uir  etiam  Herigoniuj , fcquenti  operatione . Solu- 
ri-ilic  fe habet.  Sir  Triangulum  iam  fidium N C 

* 1 . Protrahatur  minus  larus  C.  M , & centro  C,  in- 
ttruallo, quod  fit  squale  B dimidio  redtx,  qua  fit 
laterum  aggregatum; fccenturCE,  CLducatur- 
hue  L E.  Laterum  aggregatum  fit  a b,  ita  vt  eius  di- 
midium fit  b,  erunt  igitur  C L , CE,  binterfex- 
ijtiales , cadar  ex  N perpendicularis  N T,  fuper  LT, 

& infuperex  M cadat  M Q. perpendicularis  itidem , 
ad  LT . At  ex  L.  excitata  fit  LP.dudtaqueM  P, qua- 
tit parallela  ipfi  T L.  Facile  demonftrabimus  N 
T aequalem  clie  QM , & T E aequalem  QL ; infu- 
per  T R aqualem  R Q,  & N R squalem  R M;  atque  T Qxqualcm  E L . Eft  autem  f,  vel 
R Qaequalis dimidio  bafeos  EL . Redta  QM  efto  a . Dimidia  N M fit  d . 

Quoniam  igitur  d,  aequalis  eft  dimidio  ipfius  N M , & propterca  aequalis  cftRM,  &eft 
f aequalis  RQ;  propterca  a' f‘ xquabitur  d‘ . Quamobrem  a’ aequabitur  d‘ -- f1 ; quare 
& a aequabitur  R ( d1  — t ) Oportet  autem  2 d , non  dic  minorem  redta  E L . 

Protrahatur  C E fiat  autem  quad.L  P aequale  quad.D, minus  quad.F,  ducaturq;  PM  pa- 
rallela ipfi  E L;&  fiat  E N, aequalis  L M,  ducatur  M N.Dico  triangulum  N C M Problemati 
fatisfacerc,  adeo  vt  aggregatum  ex  NC,  CM  &c.  Quonia  igitur  EN  squalis  eft  LM.erit  N 
C,  plus  CM  squalis  EC.plusCLjeft  autem  per  conftrudtioncni  2 B squalis  E C plus  C 
L;ptoptcreaN  C,plusCM,  squalis  erit  2 B . Eft  vero  QM  squalis  L P,  vt  &RQaequa- 
IIS:  F i propterca  quadratum  L P , vel  QM,  vna  cum  quadrato  F , vel  R Qsquale  erit  qua- 
drato D,  led  quadratum  QM  plus  quadrato.  R Qsquale  eft  quadrato  R Mipropterea  qua- 
dratum R M squabitur  quadrato  D,  atque  adeo  R M xquabitur  D . Quare,  & N M , qus 
dupla  eft  ipfius  R M squalis  erit  2 D . 

• A-d  fuperiorem  Analyfin  inftituendam , quamuis  operofa  prsparatio , commendabilis 
tamen  eft.  Csterum  oftendemus  Problema  cadere  etiam pofle fub fpeciofx L igifticcs 
artificium , ftprster  didtum  angulum  ad  verticem , alterum  quoque  angulum  datum  fup- 
ponemus  ad  pundto  A . 

PROBLEMA. 

l\fdem  di  tis , & angulo  ad  A , reptrire  Triangulum . 

Sit  igitur  triangulum  iam  fadlum  ABC,  & 
centro  B,  iuteruallo  BC  , deferipto  circulo,- 
protrahatur  A B , ad  E dudfaque  D E ; Dato 
angulo  A B C > datur  CB  E , reliquus  ad  duos 
redtos,  quare , & cius  dimidium  C D E , vnde , 

& A D E reliquus  ad  duos  redtos . 

In  figura  igitur  refolutionis  fuper  A E late- 
rum aggregatum  datum  in  deferipto  circuli  feg- 
roento,  quod  capiat  angulum  squalem  cogni- 
to angulo  A D E;  dccomodctur;in  angulo  EAD, 
redta  AD,  protradfa  ad  C,  vt  AC, fit  bafi  dats  s- 
qualis,  ex  C fuper  A E cadat  perpendicularis  C 
1- .Oportet  iliuidere  aE  in  B,  ita  vt  quad.fegmcti 
BE  squale  fit  quadrato  intercepti  legmenti  B F, 
vna  cum  quadrato  perpendicularis  CF.  Scg- 
jnentum  F E fit  f,  perpendicularis  C F fit  g.  Seg- 
mentum b F cfto  a ergo  B E erit  a fi;  huius 
quadratum  cit  a1  2 f a rj*  f , quod  squabi- 
tur a‘  *g:  per  antithcfin ..fiet  squatio  liuiufmodi  2 fa=  g'  — f . Rcuocata  squatio- 

- tione  ►ad  analogiam,  fiet  huiuftnodi  analogifmus . 

2 f Mg‘T.0  a Hinc, 

Sfs  2 /P  Od 


Exemplum-» 
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p 0 R I S M A. 

rt 2 fad  Ut  us  quod  pote ft  differentum  quadratorum , quorum  vnunt  eflg' , aliud  veri  f , 
ita  huiufmodi  Latus,  ad  aliud  hoc  enim  erit  radicis  pretium , & interceptum  fegmentuir  SF. 


p R O B L E M A. 

Bato  vnt  cx  lateribus  trianguli  datum  verticis  angulum  ambientibus  ',  datoque  aggregato 
v'°“"J  reliqui  lateris , & bafets , inucnirc  triangulum . 

Vc!  angulus  verticis  eftrcftus,  vel  obtufus.vclaccutus  i in  primo  caiu  res  taciliscft  : 

vnde  primo  fit  obtufus . 

Dutum  fir  A B vnuni  crateribus  trianguli 
obtufum  angulum  verticis  ambientibus ; ag- 
gregatum vero  ex'  reliquo  latere , & bali  fit 
z ; angulus  ad  verticem  datus  fit  C;  oporteat 
reperirc  triangulum . Fiat  E B squalis  z ; 
infleftantur  autem  E B , A B , ita  vr  angulus 
EB  A squalis  fit  angulo  C;  protrahatur  E 
B,ad  partes  B;  & in  protra<ftam  cadat  AD,  ad 
refios  angulos  in  D . Hac  autem  prsparatio- 
ne eo dcdufta res cft , vt  diuidaturEB,  itu. 
punaoF,  ita’  vt  quadratum  ex  parte  D F, 
vna  cum  quadrato  perpendicularis  AD,  t- 
quale  fit  quadrato  reliqui  partis  EF. 

Ad  inftituendam  Analynn  re£ta  ED  fit  b, perpendicularis  autem  AD  fit  d.  Oportet  igi- 
tur diuidere  b , in  duas  partes,  vtdiauraeft.  Pars  vna  eftoa;  nimirum  illa,  quae  bafi 
debet  effe  squalis;  pars  altera  erit  b — a.  Quadratum  iftiuseft  b*—  2 b a ^ta“;  quadra- 
tum perpendicularis  erit  d‘ , quadratum  ipfius  b — a erat  b‘  — a b a *{♦  a* , quo  addito , ad 
d’ , fiet  d*  tjt  b’  ~ 2 b a a’ ; quod  aequari  debet  a‘ ; nimirum  quadrato  alterius  partis  ip- 
fius b;  & per  antithefin  fietsquatio  tba=  d‘*}tb‘.  Reuocata  autem  aquatione  ad 
analogiam, fiet  analogifmus huiufmodi,  vt  a b , adljt(d**$*b‘)itaI3t(d>s|tb‘)1  ada& 
erunt  proportionalia . 

2b  ffc  ( d' ,{« b’ ) a 

Hinc  deducetur  rorifina . 

p o R l S M A.. 


Fiat  vt  1 b,  ad  latus , quod  potejl  aggregatum  quadratorum  ex  d ,&b,ita  huiufmodi  latut 
ad  aliud ; nam  illud  erit  bafis  qua  fit  a . 

Si  vero  angulus  verticis  fuerit  acutus , aliter 
procedendum  cft . Datum  fit  igitur  latus  A B , ag- 
gregatum vero  reliqui  lateris , & bafeos  fit  B E ; 
ar.gulus  datus,  ad  verticem  fit' squalis  C.  Infle- 
ftantur  A B , E B , ad  pumftum  B , ita  vt  contineant 
angulum  E B A squalem  angulo  C , ex  punfto  A 
fupcrEB  cadat  AD,  ad  redlos  angulos.  Diui- 
dendum  cft  igitur  legmentum  D B in  punfto  F , ita 
vt  quadratum  cx  E F squale  fit  aggregato  quadra- 
torum A D.DF. 

Segmentum  E D , fit  b,  & A D fit  d ,-  cxccflus  au- 
tem D F cfto  a , tota  igitur  E F erit  b tj*  a & ha-c 
erit  Trianguli  bafis  qusfita . Quadratum  ipfius  b f 
a cft  b‘  2 b a tfa-  a . Quadratum  verb  cx  a cft  a*, 

cui  addito  quadrato  cx  d,  nempe  d‘,  fiet  a‘  d‘,cui 

squabitur  b‘  q.  2 b a q.  a’ ; & per  antithefin  fiets- 
quatio b‘  4, 1 b a =s  d' ,-  & rurius  2 b a = d’  b> ; aquatione  autem  ad  analogiam  re- 
uocata, fiet  analogifmus  a b 5t(d’r/-1b’)  a Hinc  - 

■ * p-  o- 
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Vtesl  z b , ad  latus  quod  poteft  differentiam  quadratorum , quorum  sinum  tft  i'  aliud  veri 
b , ita  huiu/modi  latus , ad  aliud ; quid  erit  exeefus  bafeos Jupra  figmentum  notum  ED. 

Quod  fi  cxiflcntc  angulo  acuto , latus  datum  fit 
minus  incognito  latere , quod  euenict  quando  per- 
pendicularis AD,  ita  cadet,  in  EB,  vtfecet  par- 
tem ipfius  E B partem  inquam , qua»  atqualis  eft  la- 
teri incognito . Tunc  feginentum  F Defio  a,  ergo 
reliqua  pars  E F erit  b — a fuppofito  nimirum  quod 
E D fit  b . 

Itidem  fupponamus  A D clTe  d ; itaque  quadra- 
tum ex  E F , Icu  b — a',  quod  eft  b’  — 2 ba4a'  ae- 
quabitur a1 4 d‘ , & per  antithefin  2 b a aquabitur 
b',-Sd‘.  Reuocata  aquatione  ad  analogiam  fiet 
hic  analogifinus . 

ab  9t(b,<-,Sd!)  a Hinc. 

P O Jl  I s M A. 

Vt  eft  duplum  b , ad  latus  quod  poteft  differentiam  quadratorum , quorum  vnum  tft  b ■ aliud 
vero  d ita  huiufmo  dt  latus , ad  aliud . Hoc  enim  erit  radicis  pretium. 

A D M 0 N I II  p. 

Quandocunque  E D fuerit  minor  perpendiculari  A D , punftum  F cadet  inter  B , D » fi 
vero  f uerit  maior  cadet  ititer  E 1 D. 


PR  o s L E M a 

Data  bafe  T rianouli  differentia  laterum , & angulo  verticis  inuenirt  triangulum 

Si  Triangulum  fuerit  rcCtangulum , facile  Problemati  fatisfiet . 

Data  fit  bafis  b , differentia  vero  laterum  data  fit  d . Oporteat  reperire  Triangulum  re- 
Qangulum.  Latus  minus  efto  a,  maius  igitur  erit  d 4,  a.  Quadratum  illius'  eft  a;  iftius 
vero  eft  d‘  4 1 d a a‘  • Horum  aggregatum  eft  d'  4 1 d a 4 a a'  quod  zquabitur  b‘ , 
ncmp£  quadrato  baleos ; & per  antithefin  fiet  atquatio  2 d a 4 1 a’  — b* — d‘  5 oranibuf- 
que  lubduplatis,  fiet  aequatio  d a 4 **  =3  . Huius  porrd  atquationis  radix  elicietur  fa- 

cile obleniatis  Artis  praeceptis  . Claritatis  gratia,  fubftituatur  z‘  loco  illius  comparationis 
homogenci  k,-ad:  vt  fiat  aeq  uatio  d a 4 a'  = **  ■ Dimidium  coefficicntis  eft  -j  d, cuius  qua- 
dratum eft  j d‘ , quo  addito , ad  z‘  fiet  z‘  4 i d*  > cuius  latus  quadratum  eft  £ fz‘  4 7 •*’ ) 
■1,  a quo  fidcmpferis  r d coefficicntis  dimidium,  remanebit  5i(z‘4-j  d!)  — adpro  ra- 
dicis pretio.  Hinc,. 

P 0 R I S M A .„ 

Rd dimidium  differentia  quadratorum  ; quorum  vnum  e ft  bafeos  quadratum;  aliud  veru 
quadratum  data  differentia , addatur  quadratum  dimtdq  ipfius  differentia  data , & ex  aggre- 
gati latere  auferatur  dimidium  ipfius  differentia ; quod  enim  fupcrcft , erit  radicis  pgetium  , 

Potuiffetctiamasquatio  ad  analogiam  reuocari , 


At 
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At  ver£>  fi  triangulum  non  fuerit  rcdlangulum-. 

Habeat  ad  verticem  primo  Angulum  obtufum . 

Sit  iam  fadtum  Triangulum  ABC  cuius  angu- 
lus A B C , ad  Verticem  datus  fit  obtufus , quare. 

C B E Feliqus , ad  duas  reftos , datus  erit ; atque, 
adeoeiusditnidium  C B H erit  datum  quare,  & an- 
gulus A B H datus  erit . 

Laterum  cxccffus  fit  A P , dudta  F C , cum  B F , 

B C fin:  aquales,  angulus  E B C duplus  erit  angu- 
li B F C quippequi  externus  xqualis  eft  duobus  ae- 
qualibus B F C , P,  C F , quare  dimidium  EBHs- 
quale  erit  angulo  B F C s proinde  rcliqus  angulus 
A B H xqualis  erit  reliquo  A F C . 

In  figura  igitur  refolutionis  fuper  bafim  datam_ 

A Cdcfcribatur  Circuli  portio  capiens  angulum- 
sequalem  dato  angulo  A F C . Et  in  ea  a punito  A, 
aptetur  redta  xqualis  dati  differentia;  laterum  A F 

protrahatur , ad  partes  F in  infinitum  i ex  punito  vcroC  cadat  perpendicularis  C I . Su- 
pereft  vt  diuidamus  F I in  duas  partes , in  punito  B j itaut  aggregatum  quadratorum  B 1 , 
I C squale  fit  quadrato  alterius  partis  F B . 

Intercepta  E I fit  b , pars  autem  FB  efto  a , reliqua  igitur  B I erit  b — as  at  ver  A perperv 
dicularis  I C fit  d , quadratum  ipfius  a eft  a' , quadratum  vero  rcliqus  partis  b — a eft  b1 
•v-i b^<{*a"huic fi. iddatpr dnetd' 4«b‘  — a ba  + a'  , quod atquabitur a' ; &peranti- 
thefin  fiet  xquatio  d' jjt  b’ a‘ a‘>fia  b a ; & rurfus  i b a a‘  atque  adeo  re- 
uocata  atquationc  in  analogiam, fiet  analogifmus  hic , 

»b  BiC^  + b’)  i q Hinc. 

f 0 R / s M j: 


fUt , vt  dupla  b i*  figura  refolutionis , (fi  in  alia fiperiori , vt  dupla  F I,  ad  latui  ' quod 
poteft  aggregatum  quadratorum  d ,dr  b , i * figura  refolutionis,  in  fuper  iori  autem  aggregatam 
quadratorum  1 C , F / , ita  huiujmodi  latus  ,ada. 

Quod  fi  datus  angulus  ad  verticem  fuerit  acu- 
tus. Sit  iam  faftum  Triangulum  AbC,  cuius 
angulus  ad  verticem  B datus  fit  acutus,  bafis  data 
fit  A C, differentia  laterum  data  fit  A Fduita,FC, 
datur;angulus  AB  Ctergo  & reliquus  ad  duos  rc- 
&os  C B E ; quare  & cius  dimidium  E B H , vel 
C B H ; fcd  huic  dimidio,  squalis  eft  angulus  B F 
C,  vel  bCF;  ergo  & angulus  BFC  dabitur;  iC 
quare , & A F C ; reliquus , ad  duos  redtoj,  datus 
erit.  In  figura  igitur  refolutionis  fuper  bafin  A 
C deferibatur  Circuli  fegmentum  capiens  angu- 
lum squalem  noto  angulo  A F C . Et  in  eo  acco- 
modetur  redta  A F xqualis  dat*  differenti*  late- 
rum ; protrahatur  in  infinitum , ad  partes  F ; & in 
cam,  ex  punfto  C cadat  perpendicularis  C LSeg- 
mentum  F I fit  b , perpendicularis  C I fit  d ; diffe- 
rentia laterum  A F fit  f . Infuper  {B  exceffusquo  latusminus  fuperat  fcgmcntumFI, 
quod  appellabatur  b , efto  a , ergo  latus  minus  nempe  F B , vel  C B erit  b a ; Latus  ma- 

ius eritf>J*  b 4-a.  Quadrarum  lateris  minoris  eftb‘fjt  j ba«fa‘,  quod  xquabitur  a'  f 
d*; nimirum aggregatoquadratorumexIB,  &IC.  Per  antithefin  autem  fiet  xquaiio 
huiulmodi  a b a s d‘  — b‘;&rcuocataxquationc,  ad  analogiam  fiet  huiufmodi  anala- 


* 


Ji(d‘— b’ > 


a Hin? , 
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Yt  eft  dubium  figmentum  b ad litus , quod poteft  differentiam  qiedrttorum,  quorum  vnum 
eft  d aliud  b‘  ,tte  huiufmodi  litus , id  thud . Hoc  enim  erit  redicis  pretium , excejjus  qui 
Inus  minus  fupcnt figmentum  p I notum , Is  tutem  cognitis  omnte  innote fient . 


PROBLEMA. 


Diti  di  ferenti  i figmentum  bafeos  tritnguli  tggregeto  Uterum,  & ungulo  verticis  inienire  Eicmplumu 
iri  ungulum,  VU' 

Sit  triangulum  iam  faftum  ADG;  in  quo  dif- 
jerentia  fcgmcnrorum  bafeos  fit  A B centro  D , in- 
tcruallo  D G deferipto  circulo  qui  neccflario  tran- 
libitpcrBproduiftaAD,  adFduflaBF.  Cum- 
datus  fit  angulus  ADG,  cognitus  erit  G D F an- 
gulus  reliquus  ad  duos  redtos ; quare  & eius  dimi- 
dium GBF  cognitus  erit ; quare  i &ABFrcli- 
quus  ad  duos  redios  cognitus  erit , 

In  figura  igitur  refolutionis  fiiper  A F aggrega- 
to laterum  delcribatur  circuli  fegmentum , quod 
capiat  angulum  aequalem  cognito  angulo  ABF; 

& in  eo  apetur  redia  aequalis  data:  A B differentiae 
iegmentorum  bafeos . Hx  B cadat  B I , ad  redtos 
angulos  fuper  A F fupercft , vt  diuidamus  A F in-> 
pua&oH  i ita  vt  fi  fegmentum  H F bifariam  diui- 
datur  in  D , quadratum  dimidi;  verbi  gratia  H D , 
aequale  fit  quadraro  intercepti  fegmenti  ID , vna- 
cum  quadrato  perpendicularis  B I . 

Aggregatum  A F fit  b , infuper  fegmentum  A I cognitum  fit  d , & fegmentum  H F efto,' 
j 1,  ita  vt  cius  dimidium  HD  fit*,  interceptum  fegmentum  IDfitb  — d—  a perpendi- 
canris  B 1 fit  f . Quadratum  ex  b — d --  a eft  b*  — a b d + d'  2 d a a1 ; quadratum- 
cx  I.elt  f aggregatum  eft  f f b’  - a b d f d:  f a b a t 2 d a t a‘ , quod  aquabitur  a‘ . Et 
per  antithcfm  fiet  aquatio  huiulmodi  sba- ada=a  b'  f d‘  — a b d reuocata  autem  pro- 
portione ad  analogiam  fiet  huiufmodi  analogifmus . 

ab-jd  B!(b'td'-bd)  a Hinc. 


P O R I S M A. 


rt  eft  1 1—1  d , td  litus  quod potefi  b'  | d‘  mtuus  duplo  relt ungulo  b d , it t huiufmodi  It  . 
tus , ed  tliud . Illud  enim  ertt  redicis  pretium , & mtuus  Utus  quefitum . 

Licet  etiem  hoc  ebfiluere , vt  in  exemplo  querto  felium  eft , p loco  ibi  anguli  td  A , detur 
/ B , di  ferent  it figmentorum  btfieos . 

PROBLEMA. 

piato  vno  ex  Uter  ibus  T ritnguli  ditum  vertitis  ungulum  ambientibus , dr  di  ferentia  inter  Eiempiam^ 
reliquum  lat/ss , <f-  bafim  mHcntre  triangulum,  VU1, 


Datum 
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15atum  fit  vnum , e lateribus  trianguli  A B , dif- 
ferentia vero  inter  reliquum  latus , & bafim  fit  z j 
angulus  ad  verticem  datus  fit  aequalis  angulo  C 
pporteat  reperire  triangulum . 

Sit  triangulum  A B D , cuius  latus  datum , cfi  A 
B angulus  ad  verticem  D A B squalis  C ; intclliga- 
tur  latus  D A protradum  vfquc  ad  G , ita  vt  A G 
fit  squalis  Z ex  B,  ad  AG  cadat  perpendicularis  B 
E,  exB  itidem  ducatur BG,  Atcx  A intelligarur 
duda  A F parallela  ipfi  bG;  In  figura  igitur  refo- 
lutionis  AGfitf.&AE.fitd,  infuper  E B fit  b , at 
verb  D A cfto  a , tantum  etiam  erit  D F ; cum  fit  ae- 
qualis D A ; At  vero  cum  F B fit  aequalis  A G,  erit , 

& ipfa  F B,  etiam  f , quare  tota  bafis  B D erit  a >fr  f , 
cuius  quadratum  a‘  i ( a f aequale  efle  debee 

quadratis  cx  D F. , E B ; at  vero  D E eft  a d , cu- 
ius quadratum  cft  a'  «Jta  d a »}*  d‘ ; quadratum  vero  ex  E B cft  b’ ; proinde  erit  aequatio 
2 fat  f*—  at  a d a t d‘  t b“  ,&  per  antithefin  i f a T f = a d a t d‘  t b’ ; &rurfusa 
f a — a d a =a  d‘  t b'  — f , Quamobrcm  fi  in  analogifmum  tranfrautetur  aequatio ; fiet  hu: 
iufmodi  analogifmus . 

* f— a d |3t  C d*  -f  b*  r-  i1  > a Hinc, 


f O R I s M A. 


fiat ; vt  duplum  f minus  duplo  d ad  Utus , quod  pottfi  aggregatus»  ,ex  d‘\b'  minus f\ita 
htuufmodi  Utus , ad  aliud ; Illud  enim  erit  Utus  ignotum , quo  cognito  bafis  non  ignorabtnr , 
Quod  fi  triangulum  quaefitum  foret  rcdangulum , vt  triangul um  A B C,  cuius  lai . s da- 
tum  verbigratia  fit  A B differentia  inter  reliqum  latus  , & bafim , fit  B E latus  dature  fit  b , 
& differentia  data  fit  d . 

Latus  reliquum  efto  a , bafis  igitur  erit  d f a ergo  rcdangulum  fub  aggregato  ex  bafi,’ 
Scvno  ex  lateribus  circa  angulum  reduin,  in  differendam  inter  bafim,  & prsdidum  la- 
tus ignotum , cum  aequale  fit  quadrato  alterius  lateris  circa  redum  fitque  aggregatum  ex 
bafi , & latere  ignoto  a a f d , & differentia  iam  dida  fit  d , rcdangulum  proinde  erit : d a 
t d‘ , quod  aequabitur  b‘ , & per  antithefin , » d a =a  b‘  - d* , quamobrcm  erit , vt  a i , ad 
$ ( b*  — d“ ) > |t  a $ ( h’  — d’ ) ad , a . funt  igitur  proportionales  Hio?  j 


t o r i s m W, 

fiat  ,Vt  dupla  differentia  dat  a,  ad  latus , quod pote  fi  differentiam  quadratorum , quorum 
t/nnm  efi  quadratum  differentia  data , aliud  vero  quadratum  dati  Uteris ; ita  hnittfmodi  latus 
td  altttd ; Hoe  enim  erit  Utus  ignotum  . 
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De  Problematibus  illis,  tjti a conftruFtioue operaria  ticn  c^ent , fed poJiuUnt  tantum- 
modo , >vt  tjuajitum  numero  explicetur.  Caput  X 'IV. 

EA  fani  Arte, qua  Problcthata,  de  quibus  hucufquc  loquuti  fumus , qui  nimirum  ope- 

rariam  conftruitioncm , requirunt,  etiam  ea,  qua:  huiufmodi  conftrudiionem_,  mnt*  , nut 
non  cxpofcunr,  refoluuntur ; Poriimata  vero , qua:  ex  ipiis  Rdolutionibus  deducuntur , in 
formam  Theorematis  proponuntur,  Sc  eorum  dcmonflrario  procedit  per  Analyfeos  vcfti-  fhrutiMttu 
gia  ordine  diredlo ; & huiufmodi  Theoremata,  vt  etiam  aduertit  Ghqtaldus  rationem  fug- 
gerunt  conftrucndi  ipfa  Problemata,  hoc  eft  numero  explicandi  id , quod  quiritur , ad 
hoc  Problematum  genus  pertinet  illud , quod  etiam  idem  Auifor  affert . o» liatur 

Quomodo  Archimedes  portionem  argenti  aurei  Corona:  permixtam  inucnerit . PrM'tf' 

Idem  Ghetaldus  in  fuo  opere  diflerit  de  huius  generis  Problematibus,  qua  nimirum  ar- 
te refoluanrur , & hanc  materiam  non  paucis  explicat , verum  quia  eodem  prorfus  modo, 

& artificio  hic  problemata  refoluuntur , quo  nimirum  illa,  quae  conftruciionem  opera- 
riam requirunt,  vt  fupradiiftumcft ; proinde  non  eft  cur  hicimmoremur;  aduertendum 
autem  eft  pricipue  Dcmonflrationem  eodem  ordine  procedere , quo  procedit  Analyfis , 
fed  huius  generis  Problemata  fuo  loco  Deo  faucntc  non  pauca  refoluemus.  Placet  nihi- 
lominus nonnullorum  refolutiones  afferre . 

Sgidam  Nauta  difcedens  Ancona  .fingulis  diebus  confcit  miliaria  30 , alius  autem  identa  prMimctrl- 
ingreditur  iter  decimo  fecundo  dic  pojl  elapfo ; ijuaritur  miliariorum  numerus , quem  conficere 
debet  pofierior , vt  priorem  itinerantem  afiequatur  diebus  viginti . rarum  vm  l 

Numerus  miliariorum  quifitus  eflo  1 R;  miliariorum;  ergo  ille  prior  Nauta  diebus  »0,  <«;«/"»■  ■ 
conficiet  ao  R , miliariorum , cum  autem  is  fingulis  diebus  confecerit  30 , miliaria , abfol- 
uct  fpatio  20  .dierum  miliaria  600,  addantur  vero  360,  miliaria , qui  ipfc  confecit  die- 
bus prioribus  t a ,&fit  fumma95o  ,&ao  R,  iquabitur  960 , diuifionc inftituta  fit  1 R, 
valor  48 , & tot  debet  miliaria  conficere  pofterior , vt  priorem  affequatur  diebus  ao . 

Hic  eadem  quiftio  fic  refoluctur  per  Algcbram  Spcciofam . 

Numerus  miliariorum , qui  conficit  prior  Nauta  fingulis  diebus  fit  d , & numerus  die- 
rum elapforum  fit  b , nu  merus  verb  dierum , quibus  debet  pofterior  aflequi  priorem,  fit  f . 

Quifitus  numerus  miliariorum  fit  a ; Ergo  in  fpatio  dierum  fignificato  per  f,  conficicc 
fa,  miliariorum,  cum  autem  fingulis  diebus  prior  conficiat  miliariorum  numerum  figni- 
ficatum  per  d , in  fpatio  dierum  fignificato  per  f,  conficiet  d f,  miliariorum , addatur  d b , 
fit  d f f Q b , & erit  iquatio  inter  f a & d f t d b ; proinde  proportionales  erunt  termini  ifti. 

,Vt  f , ad  f f b , ita  d ad  a , Sc  hinc  deduci  poteft  Poriftna  vniuerfale  . 

Secundo  proponatur. 

Dic  quota  nunc  hora  ejli  fuperat  tantum  acce  dici . fZlaZZqfZ 

Suant  um  bis  gemini  ex  aci  a de  luce  trientes . 

Diei  horarum  numerus  erit  b , intcllc&o  die  more  antiquorum  pro  duodecim  horis  1- 
iqualibus  , 3c  vt  eft  s ad  r , fit  quantitas  horarum  priteritarum  ad  horas , qua:  fuperfunt . 

Numerus  horarum  priteritarum  fit  a.  Ergo  hori , qui  fuperfunt  erunt  7 , ficcnimqui-  Hmfaa. 
(lio  requirit , vt  eft  fiquidem  s ad  r , ita  eft  a , ad  ; fumma  ex  his  eft  " t a , & iquabitur 
b , omnia  ducantur  in  s , & fiet  r af  s a :=:  bs,  rcuocetur  iqualitas  ad  proportionem , & tii  tttlim. 
erit  vt  r f s , ita  b ad  a , hinc  deduci  poteft  Porifma , 

Tertio  proponatur . 


Alexander  Magnus  die  quodam  cumCalifi bene  defua  at  a te , [ttorumque  amicorum  Ephe-  rnHemam. 
Dionis , (jr  Cljti  , quos  ipfc  etiam  , atque  etiam  amabat  ita  loquutus  cjl . Ego  inquit  mcuuLa  ,>nm  ■* 
Ephejlioncm  duorum  annorum  fpatio  antecedo ; At  vero  Cljtus fua  atate  amlorum  annos  com- 
prehendit , & praterea  annos  quatuor ; T unc  C a/iit henes  dixit  fe  non  mediocri  ajf.ci  lautia , 
quod  pater  fuus  vixerit  annos  g6  , atque  adeo  eius  alas  comprehendit  annos  trium  ipjorum. . 

Suantur  qua  atate  Alexander  hac  dixerit , cr  quos  annos  tunc  tam  Ephcjlio , quam  Cljtus 
tabuerit.  Ttc  Anno- 
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Annorum  Ephcftionis  numerus  edo  i R , ob  id  Alexandri  annorum  numerus  fuit  i R f 
7 , Clyti  vcr£>  jRf<,  horumfummaeft4  R f 8,  & erit  aquatio  inter  4 R f 8 ,&  96,  Se 
per  Antithcfin  inter  4R  ,&  88  .diuilione  inftiruta , fit  1 R valor  11  i Iracjnc  numerus  an- 
norum Ephcftionis  fuit  12  ,&  Alexandri  14,  Clyti  autem  50. 

IntclIigaturb.cxcdTus  annorum  Alexandri  fupra  Eplieltionis  attatem,  & d , fit  cxccflus 
Clyti  &c.at  verb  patris  ipfius  Clyti attas fupponatur  z,- Ephcftionis  annorum  quantitas  cfto 
a ; proinde  Alexandri  erit  a fb,&  Clyti  a a f bf d , horum  autem  aggregatum  eft  4 a f 1 
b t d , & erit  aquatio  huiufmodi  4 a f a b | d =:  z , vrrinque  auferatur  2 b f d , S(  crir  *, 
quatio  huiufmodi  43=  z — 2 b --  d , atque  adeb  a =:  -—-f  — , Se  hinc  Porifma  r 

C.Tterum  innumera  funt  huius  generis  Problemata  .quibus  noua  AIgebrafatisfacjt,if 
vnufquifquc  poterit  varia , atque  diuerla  exercitationis  gratia,  refoluere , 


Qua  Arte  coguojeantur  Problemata  impofsililia  , Caput  X V. 


V lilii  tfl  ijfa 
tractant , Je 

tn»m  (tendo-, 

iTtbUmatum 


frtlltlh 4 im- 
ftffibilt  qued 

nam  fit» 

-At  quatio  im  ■ 
poSftktltt  , que 


F^blnnoim- 
Iqi-bile . 


Ccnmtn  itor 

fi  n«*  aftne-/ 

(tr nantur , 


frebltma  iw 
rtMi;: 


NOn  cft  parui  faciendusille  modus , quo  deprehenditur , num  Problema  fit  polfibile ' 
an  impofiibile ; fiquidem  non  raro  contingit , vt  Analyfta  incidat  jn  aquationi?  ali- 
quam impoflibilem , hoc  autem  nifi  animaduertat  fruftrq  teret  tempus  in  enodanda  Qui, 
ftione curandum  eft  ergo  diligenter , vt  nos  cognofcamus  omnino  num  ipfa  Qua-ftio  pro-, 
pofita  fit  poffibilis.an  impoflibilis  ne  cauillatoribus  occafione  pra  beamus, vt  nos  irrideant. 
Problema  impoffibilc  tlludeft , incuiut  analyfi  incidit  Analyfta  inaquationem  impofibi- 
lem. 

Equatio  impoflibilis  ea  tft , in  qua  totum  proponitur  aquari  parti ; maior  magnitudo  mi- 
nori , 

Quod  eft  abfurdum,-hoc  autem  dnplicitcr  cognofcitur,  vel  nimirum  aperti  ex  eo, quod 
videmus  duas  magnitudines  inaequales , vt  squales  inuicem  conferri ; vel  cognofcitur  cx 
eo,  quia  arquatio  redditur  inexplicabilis . Proponatur  Problema  refoluendum . 

Datam  retiam  lineam  ita  ftear.c yVtfi  a red  angulo  eomprehen/o fub  tota , & una  ex  parti- 
bus auferatur  quadratum  eiufdem  partis  remaneat  quadratum  totius . 

Data  fit  rcdla  linea  b , fecanda  &c.  Pars  vna  eftoa,  alia  erit  b— a,  refiangulum  fub 
tota,  & vna  cx  partibus  erit  b a,  a quo  fi  auferatur  quadratum  eiufdem  partis  a , nempe  a', 
rt  manebit  b a — a’ , & aquabitur  b* , nempe  quadrato  totius . Hoc  Problema  dicetur  im- 
poflibile , quoniam  eft  aquatio  inexplicabilis , non  enim  a quadrato  dimidia  coefficientis 
b , puta  ab  a b’ , auferri  poteft  b’ , comparationis  homogeneum , pro  vt  hac  aquatio  Am- 
phibola  exigit,  vtluo  loco  docuimus,  licet  autem  non  aperti  cernatur  inaqualitas  inter 
b a — a’ , & b’ , nihilominus  facili  deprehendetur  hoc  modo ; Quoniam  ponitur  a‘ , aufer- 
ri abs  b a,  & quod  remanet  aquari  b’ , necelfario  b a.maius  crir,  quem  a* , non  enim  maius 
poteft  a minori  auferri , & fi  aquale  ab  aquali  auferatur  nihil  poteft  relinquere ; proinde 
a’ , minus  erit  quam  b a , & per  confequens  a , minor  erit , quam  b , aiioqui  cx  multiplica- 
tione a per  b , non  fieret  quid  maius , quam  ex  a in  fe  du&a;  cum  autem  a,  fit  minor,  quam 
b , fcauitur  b a minus  effe  quam  b'.  Sit  aquatio  12  R—  1 Q=i  144,  videsa  36  quadrato 
dimidij  numeri  Radicum  non  pofie  auferri  144,  & eadem  ob  caufamcflct  Problema  im- 
poflibile . 

Diuidatur  latus  in  tales  duas partes , vt  ex  duttn  vultis  in  alterum  producatur  quadratam 


Datum  fit  latus  b , diuidendum  &c.  Pars  vna  cfto  a , alia  erit  b - a,  fi  vna  ducatur  in  ai- 
teram  net  b a — a* , & a?qu^bitur  b* , non  poteft  autem  ab  £ b1 , auferri  b* . 

SeSa  fit  A C in  B , fi  fieri  poteft , vt  Problema  iubet  &c. 

Quon.am  ergo  rcdfangulum  AC  B , minus  quadrato  ex  B A B C 

C ■ aquale  eft  quadrato  totius  A C , & quadratum  cx  A C 

«eft  aquale  quadratis  cx  A B,  B C,  vna  cum  duplo  reiftangulo  ABC,  crir  idem  reflan- 
gulum  A C B . minus  quadrato  cx  B C,  aquale  quadratis  ex  a B , B C , vna  cum  duplo 
rciftangulo  A B C , led  re&angulum  A C B , minus  quadrato  exBC,  cft  aquale!  reSan- 
gulo ,A  BC,  ergo  rciftangulum  ABC,  erirsquale  duplo  rcdtangulo  ABC,  vna  cum 

^robicm/polht&o’  farS ““ ’ qU°d Cft aWur-Um * tlon P°tcft  crS° l«us diuidi , vt 


r 


DE  'RESOL.  ET  COMP.  MATHEMAT.  LIB.II.  53? 

Tutum  lutus  in  tales  duas  partes  dinidere , vt  redtangulum fittb  partibus , vna  cum  quadra- 
So  differentia  partium  aquate  fit  quadratis  partium . 

Hoc  exemplo  vtitur  etiam  Ghecaldus.  jbj  str»nj,~  _ 

Datum  fit  latus  2 b , fccandiim  vt  Problema  iubet. 

Supponatur  fadtum  dimidia  differentia  partium  cftoa,  b — a 'h,, 

ob  id  pars  maior  erit  b 4 a pars  vero  minor  erit  b — a,cum  b 4"  a utunobaai. 

autem  redtangulum  fub  b 4+  .1 , & b a , vna  cum  quadraro  ex  2 a , aquale  Iit  quadratis 
ex  b 4.  a , & b - a , ( hoc  fiquidem  paifto  latus  2 b , fupponitur  fcdlum  ) ; proinde  b!  — a* 
tj*  4 a’ , aquabitur  2 b'  4 2 a‘ , fcu  b‘  4 3 a‘ , aquabitur  2 b*  4«  a a’ ; vtrinque  auferatur 
b' , & 2 a‘  ,&  a aquabitur  b’ , & a , aquabitur  b pars  toti  quod  eft  abfurdum . 

Sit  recta  A B , (cdia  in  C , vt  Problema  iubet  &c.  acci- 
piatur A E , aqualis  C B , itaque  partium  A O , C B , difc  A EDO  B 

ferentia  erit  E C , fccetur  A B , in  D , bifariam ; Quoniam 

autem  redtangulum  ACB,  vna  cum  quadrato  ex  E C, 

id  eft  cum  quadrato  ex  D C quater  ( funt  enim  ED.&DC,  aquales  ,ob  id  quadratum- 
ex  E C quadruplum  eft  quadrati  ex  DC,  vel  E D)  aquale  eft  quadratis  ex  AC,  CB 
hoc  enim  pafto  fedta  ponitur  A B ; redtangulum  vero  A C B , vna  cum  quadrato  ex  DC  1“ ■ 
aequale  eft  quad.ex  A D.feu  quod  idem  eft  redlang.  A C B.cft  aquale  quad.ex  A D, minus 
quad.exD  C.crgo  quad.AD, minus  quad.DC„plus  quad.  ex  D C.quatcr.nempe  quad.  ex 
A D , vna  cum  quadrato  ex  D C ter , erit  aequale  quadratis  ex  A C , C B , nempe  A duplo  e /««i . 
quadratorum  ex  A D , D C , vtrinque  auferatur  quadratum  ex  A D , & duplum  quadra- 
ti ex  D C ; ob  id  reliquum  quadratum  ex  D C > aquabitur  reliquo  quadrato  ex  A D , at- 
que adeo  D C , aquabitur  A D , feu  D B , pars  toti , quod  eft  inconucnicns . Impoflibilo 
eft  itaque  Problema . 


Datum  latus  ita  diuidert , i vt  redi  angulum  fub  tela , & altera  par  te, ad  re  It  angulum  fub  par-  Eicmplom., 
sibus  habeat  datam  rasionem  minoris , ad  maius . 

Datum  fit  latus  b , diuidendum  fic , vt  redtangulum  fub  b r'fi 

toto,  & altera  pane , ad  redtangulum  fub  partibus  habeat  — — — — — — — m«.  "*v' 

datam  rationem  vt  eft  s,  ad  r,  minoris  ad  maius:  Pars  vna  b — a a \ 

ffto  a , alia  erit  b - a, redtangulum  fub  toto,  & altera  pars  j 

nempe  a erit  b a , & redtangulum  fub  partibus  eft  b a — a‘ , r — 

vt  vero  cfls , ad  r , ita  debet  cfte  b a , ad  b a — a' , rcuocetur  proportio  , ad  aqualitatcm- , 

&br  a , aquabitur  b s a — s a , omnia  applicentur  ad  a,  vt  fit  aliqua  magnitudo , cui  com- 
parentur reliqua , & b r,  aquabitur  b s - s a , vtrinque  addatur  s a , & b r rjt  s a aquabitur 
b s.vtrinqtle  non  poteft  auferri  b r,vt  certa  ab  incenis  feparentur, fiquidem  maius  puta  b r, 
nctjuit  fubtrahi  a minori  b s.Hatc  eft  aquario  ergo  inexplicabilis,  cum  no  posfit  b r.fubtra- 
hi  a b s, maius  a minori, atque  adeb, nequit  ad  analogiam  reduci,  fiquidem  ab  s , non  poteft 
fubduci  r , terminus  maior , a minori . 

Rcdla  fit  A B fedta  &c.  & ratio  data  vt  A E ad  A D . 

Quoniam  ergo  fic  eft  diuifa  AB  in  C,  erit  folidutn  fub  A E D C B 

A'D  in  A B , B C comprehenfum  aiquale  folido , quod  fub — 

A E in  A B , B C , minus  folido  fub  A E in  quadratum  B 

C , omnia  applicentur  ad  C B , redtangulum  iub  A D , in  A B , aquale  erit  redtangulo  fub 
A E , A B , minus  redtangulo  fub  A E , C B ; vtrinque  addatur  redtangulumfub  A E , BC, 
nam  redtangulum  fub  A D , Ali,  plus  rc&angulo  fub  A'E,  EC,  a*quabitur  rc&angulo 
fub  A B , in  A E ; vti  inq;  auferri poffc  deberet  redtang.  fub  A B , A D , quod  eft  impolsibi- 
lc ; maius  eft  enim  redtangulum  fub  A B,  A D,  quam  iub  A B,  & t\  E ; alias  ipia  A E,  forer 
maior , quam  A D pars  toto , quod  eft  abfurdum ; proinde  longe  maius  erit  redtangulum 
lub  A B , A D , vna  cum  redtangulo  fub  A E , & C B , quam  lub  Aii , A E,  &c. 


I 


S C H O L 1 O fi. 

Supsnor  Refoluttt  pe  r /olidorum  comparationem procedit, putat  Ghetaldns  abft  mendum  Ana- 
lyfeaab  hutufmodi  Analyfeos  methodo , fiquidem  in  Geometricis  Re fiolut  tortibus  vti  /olidorum 
comparatione  efi  velati  per  impropria  procedere , nihilominus  eft  Rcfolutto  ver  i fima  manu  du- 

T t C 2 etns 
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eens  ad  id  quod  eft  in  quajiione ; quodCeometr a fufteit . 

, Dotum  lutus  in  duas  partes  dtuidere , vt  triplum  redi  angulum  fui  partiius , vna  cum  dupla 

quadrato  differentia  partium , aquale  Jit  quadrato  totius  , vna cum  quadrato  differentia  par- 
ttum. 

Datum  fit  latus  diuidendum  i b , &c.  dimidia  dide-  2 b 

rentia  partium  cfio  a , pars  maior  erit  b a , alia  nem- ~ 

pe  minor  erit  b — a , rc&angulum  fub  partibus  eft  b’  ~ ° >i+a  " — * 

a* , cuius  triplum  eft  3 b*  — 3 a' , huic  fi  addatur  duplum 

quadratum  differentia:  partium , fiet  3 b*  ~ 3 a'  8 a’,&  hoc  squabirur  4 b’  df*  4 as  nem- 
pe quadrato  totius  vna  cum  quadrato  differentis  partium,  & fadta  translatione  fecundum 
Artem  a' , sonabitur  b‘ , atque  adeo  a , aquabitur  b ; pars  toti , quod  eft  impoflibile,  re- 
petendo autem  Analyfcos  vcftigia  fiet  Compofitio . 

Sit  fedtr  A IS  in  C , vt  petitur , fiat  autem  ipfiC  B,  s-  A E DC  B 

qualis  A E , eritque  partium  AC,  C B , differentia  E C , 

diuidatur  A B , bifariam  in  1) . Quoniam  ergo  triplum  redfangulum  A C B , vna  cum  du- 
, pio  quadrato  ex  E C,  squale  ponitur  quadrato  totius  A B,  vna  cum  quadrato  ipfius  E C, 
t.jmali  rcdtangulum  vero  A C Ii , vna  cum  quadrato  ex  D C squale  eft  « quadrato  ex  A D , vel 
" ' D B,  ieu  quod  idem  eft  re&angulum  A C B,  squale  eft  quadraro  ex  D B , minus  qua- 

drato ex  D C, atque  adeo  triplum  rcctangulum  A C B, squale  eft  triplo  quadrato  ex  D B, 
minus  triplo  quadrato  ex  D C . Ergo  triplum  quadratum  ex  D B , minus  triplo  quadrato 
ex  D C,  vna  cum  duplo  quadrato  ex  E C.fcu  oftuplo  quad.  DC,  xquabitur  quadrato  to- 
, tius  AB,  vna  cumquadrato  differentia:  E C , hoc  eft  quadruplo  quadrato  ex  D B , vna 
' cum  quadruplo  quadr.  ex  D C : hoc  eft  triplum  quadratum  D b,  plus  quinruplo  quadrato 

ex  D C .squabitur  quadruplo  quad.  Db,  vna  cum  quadruplo  quadraro  DC:  Vrrinque 
auferatur  triplum  quadratum  exBD,  & quadruplum  quadratum  ex  D C , & remanebit 
quadratum  exDC,  squale  quadrato  ex  DB,  atque  adeo  D C, aquabitur  ipfi  BD, 

. pars  toti,  quod  eft  inconucnicns. 

SCHOHON . 

F.t  eodem  paci 0 reperiemus  quam  plurima  alia  Proilemata  tmpofibilia , qua  non  difimili 
arte  dtgnoftentttr ; & eorum  impoflibilitas  deprehendetur , ftc  etiam  ex  Problematibus  tu  qua- 
rum analyft  occurrit  angulorum  comparat  it , reper  ternus,  quadam  tmpoffbtlia  i vt fi  propone- 
tetur . T rtang  lum  eonjlttuere  habens  tree  angulos  aquales  tribus  angulis  redis . 

Qua  arte  coonofcantur  Problemata  njana , (tffr  nugatoria . Caput  X V. 

DE  modo  cognofccndi  Problematum  impoflibilitatem  egimus ; reliquum  eft  vtbic  de 
Methodo , qua  Problematum  vanitatem  deprehendere  pofsimus  verba  faciamus . 
j , km-  problemata  vana , fcu  nugatoria  impofsibilibus  Problematibus  exdiametro  opponuntur 
ImuIhiT-  quandoquidem  illud  ccnfcrur  Problema impofsibile.cum id , quod  ipfum  Problema  iubcr 
ir  nulla  ratione  fieri  poteft . Vanum  autem  cum  id  quod  fieri  iubet  quocunquc  modo  fiat 
,.ya  problemati  fit  fatis , ' d infinitis  modis  ipfum  Problema  conftrui  poteft . 

Cum  autem  Problematis  Refolutio  in  aliquam  inutilem squationem  incidit  Problema 
ttsiNm  ex  e • vanum  eft  »&  nugatoiium . 

Equatioinntilisillacft,  inquaexdem  magnitudines  ijfdcm  magnitudinis  squantut; 
„u  vel  cum  dat*  magnitudines  datis  tantum  magnitudinibus  expulfo  qusfito  arquan- 
tur. 

Pi  optcrca  quod  nulla  tunc  fit  comparatio  dati , & qusfiti , propter  quem  finem  squa- 
tionem inftitutamclfe  peritioribus  liquet.  Inutiles  autem  squationes  lunt  velutiiftsb' 
==  b , in  qua  nimirum  cadun  magnitudo  eidem  magnitudini  adsquarurjinfupcr  2 b 
lunula-.-  ja'a  2 a'  4. 2 b‘,in  qua  csdem  magnitudines  ijfdcm  magnitudinibus  adxquantunprx- 
tetea  4 b a = 4 b a , ob  eundem  caufam  eft  squatio  inutilis . Sic  etiam  b*  — 2 b a a'  =2 
b‘  — 2 b a *f*  a‘  ,•  inutilis  eft , cum  cx  vtraque  pane  exdem  magnitudines  fint . 

Si  proponatur. 


PXO- 
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PROBtEMJ. 


Datum  Utut  in  tales  duas  partes  diuidere , vt  rcif  angulum  fub  toto' , & partium  differentia 
<una  eum  quadrato  partis  minoris  aquale  Jit  quadrato  partis  maioris . 

Problema  vanum  eft , & nugatorium  i proptcrea  quod,  vteunque  latus  datum  diuidatur 
perpetuo  reperiremus  cx  ca  diuillone  hoc  proficifci , ncinpd id  quod  quxritur,  vt  patet 
exijs,  qua  habentur  in  Elementis  lib.  i.  Trop  5. 
fi  nimiriimilla  dimidia  intelligatur  pars  maior, in- 
termedia vero  pars  minor , & reliqua  differentia* 
partium,  fi  vero  inftituatur  Anaiyfis  hac  in  aqua- 
tionem incidet  inutilem , in  qua  ex  vtraque  parte* 
eadem  funt  magnitudines , fi  namque  latus  pro- 
pofitum  fupponatur  b,  & pars  minor  fit  a,  erit  ma- 
ior b-  a,  critque partium  differentia  b -- a a rc- 
iftangulum  lub  toto  latere,  & partium  differentia 
cft b‘  — a ba , huic  fi  addatur  quadratum  partis 
minoris , nempe  a' , fiet  b'  — 2 b a a' , & hoc  x- 
quale  cft  quadrato  partis  maioris,  nimirum  b‘  — 2 
ba>f*a’,  &hx'c  cftxquatio  inutilis,  in  qua  ex 
vtraque  pane  exdem  funt  magnitudines , ex  hac 
autem  Analyfi  facile  eft  demonftrationem  elicere, 
vt  facit  etiam  Ghctaldus , qui  hoc  eodem  vtitur  exemplo  i 


b—  a 
b— a 

--  b a aja  a* 
b‘  — ba 

b'  — 2 b a 4*  a' 

b—  2 a 
b 

b’  — 2 ba 
a* 

b‘— 2 batjta* 


Rcfta  A B , feceturque  vteunque  in  C , & C B , fit  minor  A D C B 

pars , cui  fiat  aqualis  D C , & A D , erit  partium  A C , C B , — " - — 

differentia ; Dico  rctftangulum  B A D , vna  cum  quadrato  ex 

C B , aquale  effe  quadrato  ex  A C;  Cum  enim  rc&angulum  B A D , hoc  cft  reflangulum 
fub  tota , & differentia  partium  atqualc  fit  quadrato  totius  A B , minus  redi  angulo  A B D , 
hoc  eft  minus  duplo  redi  angulo  ABC,  quod  illi  eft  xquale , cum  D B , fit  dupla  ipfius  B 
C , addatur  vtrobique  quadratum  ipfius  B C , & rediangulum  B A D , vna  cum  quadrato 
ex  B C , xquale  erit  quadrato  ex  A B , vna  cum  quadrato  ex  B C , minus  duplo  rcftangu- 
lo  A B C ; at  vero  qaadratum  A C , partis  maioris  xquale  eft  * quadratis  cx  A B , B C mi-,*J£(  ’ 
nus  duplo  redfangulo  ABC,  ergo  retftangulum  B A D , vna  cum  quadrato  cxBC,  x-  ‘ 
quale  erit  quadrato  cx  A C , quod  oportebat  oftendere . 

Sic  etiam  vanum , & nugatorium  Problema  effet  illud. 

Propojitum  latus  in  duas  partes  diuidere  ea  lege , vt  quadruplum  retlanguluty  fub  partibus, 
vna  cum  quadrato  differentia  partium  aquale Jit  quadrato  totius.  ' 

Vteunque  enim  latus  diuidatur,  id  eucnirecompericmus,  vt  patet  cx  dcmonftratis  ab 
Euclide  lib.  2.  Prop.  8.  fi  tota  redta  intelligatur  pars  maior,  alterum  tegmentorum  pars 
minor,  reliquum  vero  differentia  partium.  " ’ ' 


FINIS. 
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I ND  EX  CAPITVM 

Rerumque  Memorabilium. 


IN  PRAEFATIONE. 

Athefeos  pars  de  Analyfi,  &5in- 
thefi  tradans,  magnopere  com- 
mendanda . 

Eft  tamen  ardua»  plenaque  dif- 
ficultatibus. 

Marini  Geometra:  fcntcntia . 
Prafia/uiffimi  Geometra:  di* 
dum. 

Qua  de  caufa  Veieies  Attern  Analyticam  pluri- 
ixjum  excoluerint . 

Ordo  huius  T ra&atus  • 

Ou id  in  primo  Libro . 

Quid  in  fecundo  agarur . 

A udor  multa  atia  eadem  de  refc  tradarurura  iiu 
fuo  Geometra  Promoto  pollicetur . 

De  loc*  Rtfoluto . 

REfolutioad  quid  pertineat.  pag.  i 

Loqus  Refolutus  quid. 

Quid  Locus  Geometricus.  . 

Ex  Theorematibus  quidem  alia  vniucrlaba,  alia 
patticularia » aha  firoplicia  , alia  compofita  > alia  loca- 
lia >-aIia  non  localia.  r • 

Lineatum  alia:  plan*»  ali*  folidar. 

Ex  Theorematibus  planis,  qu*dara  in  lincisredis, 
quxdani  in  coniis.. 

Problema  locale  aliud  planum,  aliud  lolidum . 
Non  idem  e£l  Problema , folidum.  ac  locale  foli- 
dum.  ibid.vtfup. 

Problema  tripartitam  apud  Geometras,  aliud  1 ia- 

num,  aliud  Solidum,  aliud  Lineare.  pag,  a 

Planum  Geometricum  Problema  qtiid . 

Solidum  Problema  quid. 

Lineare  qqid. 

Apndplerolquenoneft  Problema  Geometricum » 
nifi  quod  per  redam , 8c  circalarcm  perficitur . 
Audoris  hac  m re  (ementia. 

Geometre  officium  efl  quodeunque  linearum  ge- 
'nus  lua  perlequi  contemplatione . 

Confiderantut  rationum  momenta.  ibid.vt  fup. 
Confirmatio.  pag.  3 

Reijcitur  fuperior  fentenria  ^ 

Occurritur  difficultatibus . 

Problema  quo  fenfu  aliquid  operandum  pcefcri- 
bat. 

Alteri  occurritur  difficultati . 

Improbatur  alia  ipfotum  interpretatio . ib.vt  fup. 
Quo  fenfu  Geometra  i motu  dicatur  pirfcindc- 

to.  pag.  4 

Cognitio  PhyGco-Mathematica , 

Cur  Problematum  Planorum  relolutioncs  Geo- 
metrice dicantur , ali*  non  ita . 

Caufa  iuxta  Audoris  fententiam » 

Soueri  lententia  reijcitur . 

Preoccupatio  obicdionis . 

Cur  Aductlanj  decepti  finr.  ibid.vt  fup. 

Reijcitur  quorundam  conlilium . pag.  5. 

QuorumJam  inicitia . 


Refutatio  partitionis  Problematis  in  Mathemati- 
cum , & Mechanicum . 

Occurritur  Plutarchi  au  dori  tat  i. 

Platonis  conlilium  explicatur. 

Quorundam  deceptio . ibid.  vt  fup.' 

Qua  ratione  aliqua  demonflratio  dicatur  ,Medu- 
n»ca.  pag,  <j, 

Archimedis  confiliuni  explicatur . 

Omnia  ferd  Problemata  in  Geometria  afiqaa  prz- 
parationc  egent. 

Propofitionum  cuiufquc  generis  arrificiofa  trada- 
tio  cuiufmodi  fit . ibid.  vt  fup. 

Locorum  partitio.  , pag.  7 

Loci  in  fe  ipfis  conliftentes . 

Loci  fe  fe  extra  tendentes  . 

Loci  politione  dati . 

Ali  j plani , folidi , & lineares  loci , ali  j funr  pundo- 
rum  al  i j ad  fuperficiem . 

Solidi  loci . 

Lineares  loci. 

Vniueri*  Philofophi*partitio. 

Qu*  Platoni  efler  plaulibilis . 

A lia  Contemplatricis  Phiiolophicpartitio.  vt  fup. 
Multiplex  demonflratio.  pag,  2 

Huiulmodi  deraonftrarionis  genus  explicatur . 
Proponuntur  confideranda  demonftracionis  prin- 
cipia. 

Demon  Orationis  principium . 

Exempla  ad  Id  opportuna . ibid. vr  fup. 

Scientiarum  principia  declarantur . pag.  9 
Priocipium  commune  quid . 
principium  proprium,  in  qu*  diuidatur. 

Suppofitio . 

Petitio. 

Qtueftio.  , 

Deffinitio.  4 

Qualia  efTe  debeant  demonftrationis principia.  ' 
Primus  modus  neceflari*  pr*dicationis . pag.  10 
Secundus. 

Tertius. 

Quartus . 

Quot  modi  dicendi  per  fe,  totidem  dicendi  per  ac- 
cidens. 

Qu*  requirantur  ad  principia,  demonftratio- 
nis . ibid.  vt  fup. 

Philofophia  naturalis  quatuor  vtitur  caularum  ge- 
neribus. pag. 11 

Metaphyfica  quibus  medijs  vtatur. 
Demonltrationes  Mathematica: . pag.  t x 

Proponitur  confideranda  diligenter  Theorematis* 
& Problematis  natura . 

Quid  inteilic  diferiminis  inter  Theorema  , & Pro- 
blema . 

Problema  apud  Dialedicos. 

Problema  apud  Mathematicos . 

Quid  interiit  inter  Problema  Dialedicum  & Ma- 
thematicum . 

Theorema  Mathematicum . ibid.  vt  (up. 

Problema  per  modum  Theorematis  cnuuciatipo- 
teft,& contra.  pag.  >3 

Conftrudio  Problematis  ad  modum  Theorematis 
concipitur , ac  dcmonftratur , 

Excm- 
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Exemrlum  ad  idem . 

Propofitio  deducta  ex  Porifmate  per  modunu 
Theotemai-s  enunciati . 

Nondum»  ha&rnusdida,  latis  ab  alijs  explicati, 
foetum. 

Pe  Quibus  Geometria  difpucer. 

Qjtd  Problema  przftet. 

Ex  mplu m . ibid.vt  fup. 

Finis  Problematis . 6c  Tneorematis . pag.  1 4 
Nonnulla  atferuntur,  qu*  * Maioribus  tradira* 
fqeiu>t. 

Pc<  blema » rei  Theorema  fi  perfecium  extiterit 

fcxconft.iCpart:bus. 

Propolmoc  quibus  conflet. 

Expolitio. 


emorabilivm: 

Ouid  interiit  inter  oftenfiuara  deraonftrationem  # 
& deducentem  ad  nnpolTibile . 

Veteres  ad  reloluenda  Problemata  Datis  vreban- 
tur . ibid.  vt  fup. 

Imitatione  Theorematum  problemata  refolui  pol» 
funr.  pag.  1* 

Antiqua  M«rhodus  in Relolutionc  Problematum » 
vtitur  Euclidis  Datis. 

Multacongdtai  Veteribus  ad  Locum refolumuu 
(pedantia . 

Nonnulli  Mathematicas  demonftrationes  dete- 

flantur . 

Mathematicas  Dilciplin*  demonftratiu^  proce- 
dunt. 

Omnis  dcmonftratiua  $cientiain  tribus  eftoccu- 


Pftermmjtio, 

Conit  ludio, 

Pcmonftratio, 

Cone  Julio, 

Supradida  non  funr  omnia  neceflaria  in  omni  Pro- 
blemate , vel  Theoremate . 

Ptopofinopierunque»  &fi  non  confler  expliciti 
cx  dato  ,&  quzfito , conHat  tamen  impliciti. 
Petermmatio » ac  expolitio  quando  contingat . 
Patum  pluribus  modis  continget , 

Confhudio  variatur  pro  varietate  politionis, 
Quotuplex  datum  .totuplex  expouuo, 
pcmonftratio  qualis. 

Cooclufio  duplex » patticular is  vua  > vniuerlalis 
alreia . ibid.  vt  lup. 

1'toblemaii*  parte*  lex  numerantur » ac  explican. 

fur.  pag-  *i 

Theotematis  parte*. 

Pemma  quid. 

Calus  qmd. 

Corollariam  quid, 

Fonlitia  quid . 

Initantia  quid  • 

Pedu&io  qmd . 

Pouin.x  explicatur. 


pata. 

DemonArationea  Mathemaric*  refle  habenr , 
Platonis  locus  in  7.  Lib.  de  Repubhca  aducrlu* 
Geometriam.  pag.  19 

Prima  obiedio  • 

VerlioFicini, 

Verfio  Audori*.t 
Platonis  lententia  perpenditur. 

Platonis  lententia  explicatur , 

Secunda  obiedio  i ratione  petita. 

Solutio , ibid.  vt  fup. 

Obiedio  er  alia  Geomctric*  propofitiooe  petita 
cumfuafolutionc»  pag*  »* 

Tertia  obiedio, 

Solutio, 

Notanda  quzdaro. 

Quaita  obiedio . 

Solutio . 

Quinta  obiedio . pag.  it 

So|utio , 

Sexta  obiedio, 

Solutio . 

Portremx  difficultates. 

Prirar  folurio . 

Secunda , eiulque  folutio t 


fit  Kejolutio , & quid  C»mpofiti$ 
Mgtktnutica  Cap.  /. 

REfolutio  varijs  modis  definiri  folct, 

Refoluto  alia  rc*U  aha  rationis . pag.  1 6 

Kcfclutio  rationi*  duplex , altera  ptadica,  altera 
fecculariuq,  , , „ tJ 

■ Refolutiolpeculatiua triplex,  Metaphyfica,  Ma* 
themat  ca » 9t  Logica . 

/nalyfis  tribuitur  Platoni  tanquam  Audon, 

Quid  fit  Relolutto  Mathematica  explicatur . 

Quid  Com polit  10  Ccc.  ibid.  vt  fup. 

Dedudioad  impolfibile.  pag.  17 

Duplex  Methodus  Relolurionis*  atque  Compo- 
fitionis , 

Methodus  antiqua. 

Methodus  noua. 

Quid  maxime  commendabile  in  vtraque  Metho- 
do. 

Accuratius  perpenditur  Analyleos,  &lynthcfeos 
natura, 

Duplex  Re(o!utionis  genus.  ibid.  «t  lup. 

Aduetteudi  quedam . pag.  18 

Quid  interite  inier  deductionem  ad  iropollibilu,  & 
Cooueifioncra . 

Conueilione  fy  llogixarc  quid  . 

Coouei  fio  quid. 


Euclidis  de  Datis  Liber  pugillaris  ad  Letum  perimens 
refolutum  t ab  Mutiore  recopsuut,  Cr  Com- 
mentatas lUkfiratui  . 

DEFINITIONES. 

Data  Magnitudine  dicuntur  area , feu  ffatia , 
linet , & anguli  quibus  tquahafojfu- 
mus  exhibere . De/,  i. 


D 

tur 


Ifficultates  de  angulo.  pag.  i| 

Anguium  non  ellc  raignitudinemdeniouftta- 


Suadetur  prima  propofitio . 

Alia  ratione  deroonftratur  angulum  quantitatem* 
non  elle, 

Occuritu  t d i fficu  Itari . 

Rcfponfionis  impugnatio . 

Epilogus,  P*g-  H 

Explicatio  Definitionis  propofitx* 

Voces  quzdam  exphcancur. 

Hypothefis  quid. 

Ordinatum  quid. 

Ponmon  quid . 

Apotimonquid. 

Eitabile  quid. 

Cognitum  quid* 

Secunda 
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Secunda  Definitio ; Ratio  dari  dicitur , cui  poflu- 
rr.us ea».: lem  exhibere.  ^ pag.  »5 

Definitionis  explicatio  i 

Nuni  proportio  quantitas  dici  mereatur.  Dubi- 
tandi ratio. 

Kariones  quibus  oflenditur  ratio  participare  quan- 
t iratis  naturam. 

Iterum  idem  comprobatur . 

Oppofita  lententia  tanquam  probabilior  defendi- 
tur. 

Quorundam effugium.  pag.  26 

Rcijcitur. 

Refpondetur  ad  initio  propofita  argumenta . 

Ad  primum. 

Ad  fecundum.  # 

Ad  tertium. 

Tertia  definitio;  Redii- line*  figurx  fpecie  dari 
dicuntur » quarum  & finguli  anguli  dati  iunt  , fl  late- 
rum rationes  ad  inuicem  dari  fune ; Eius  explicatio . 
Definitio  quatra.  pag.  27 

Definitio  quinta.  Circulus  magnitudine  dari  di- 
citur > cuius  ea  quo  ex  centro  Scc. 

Definitio  fexta . Politione  , Si  magnitudine  dati 
dicuntur  &c. 

Definitio  feptima.  Circuli  fegraenta  magnirudi- 
iiedan  dicuntur  &c. 

Definitio  odtaua.  Politione  > & magnitudine  dari 
dicuntur  c;  irculi  fegmenta  Scc. 

Definitio  nona.  Magnitudo»  magnitudine  maior 
«ft  data,  quando  oblata  daca  &c. 

Definitio  decimaData  fle,  pag.  18 

Definitio vudecima  . Magnitudo,  magnitudine-» 
jnaior  cfl  data , quini  10 ratione  &c. 

Definitio  duodecima  • Magnitudo,  magnitudine 
minor  elt  data , quam  in  ratione  &c . 

Definitio  decimatertia.  Dedufla  linea  dicitur  a 
datopur.do,ad  datam  pofirione  fle. 

Definitio  dccmuquana.  pag.  2$ 

Definitio  deciniaqtiinta . Contra  pofirione  eft,  re- 
fla per  datum  punflum  &C. 

Propofitio  prima . Datarum  roagnirudinum  ad  ina 
uiccm,  data  ratio  eli. 

Propofitio  u.  Si  data  magnitudo  ad  datam  aliquam 
magnitudinem  habeat  rationem darara»  datur  etiam 
h*c  alia  magnitudine . 

Propofitio  ut.  Si  quxlibct  darx  magnitudines 
componantur,  etiam  dabitur  qu*  ex  his  componitur 
tnagnundo- 

Propofitio  iv.  si  a data  magnitudine , data  magni- ' 
tudo  auferatur &c.  pag.%o 

Piopofitio  r.  si  magnitudo  adfuiipfius  aliquam* 
partem  habear  rationem  datam  &c. 

Propofitio  vi.  si  componantur  dux  magnitudines >. 
habentes  ad  inuicem  &c. 

* Propofitio vit.  si  data  magnitudo,  data  ratione 
fccctur , vuumque  Tegmentorum  &c. 

Propofitio  vi  u.  Qu*  ad  idem  rationem  habent  da- 
tam , habebant  &c.  pag.  ^ * 

Propofitio  ix.  si  dux  plutefuc  magnitudines  adin- 
uiccm  habeant  rationem  fle. 

. Propofitio  x.  si  magnitudo,  magnitudine  maior 
fuerit  data  quam &c: 

Tnplex  byporhefis* 

5ecundahypothefis . pag.  jt 

Propofitio xi.  si  magnitudo,  magnitudine  maior 
fit  data , quam  111  ratione  «Scc . 

Propoimo  xii.  si  fuerint  tres  magnitudines,  & pri- 
ma quidem  cum  fecunda  data  fit  fle. 

Propofitio  xin,  «i  fuerint  tres  magnitudines , fl  ea- 


tu  m prima , ad  fecundam  &c.  pag. 

Propofitio  xiv.  sidu*  magnitudines  adinuiccmj  , 
habeant  rationem  datam,  vnique  fle. . ■ 

Propofitio  xv.  si  dux  magnitudines  habeant  adin- 
uicem , rationem  datam , flab  vtraque  Scc. 

Propofirto  xvi.  si  dux  maguitudines  adinuicem  ha- 
beant rationem  datam  Scc.  . pag.  $4 

Propofitioxvit.  si  fuerint  tres  magnitodines,  fl 
prima  quidem , fecunda  maior  fit  quam  Scc. 

Propofitio  xvin.  si  fuerint  tres  magnitudines, atque 
ex  his  nna , vtraque  reliquatum  maior  Scc . 

propofitio  xix.  si  fuerint  tres  magnitudines . & pri- 
ma quidem  magnitudo  Scc.  pag.  jj 

Propofitio  xx.  si  datxdux  fucrinr  magnitudines, 
fl  auferantur  ab  ipfis  Scc. 

Propofitio  xxi  si  fuerint  dux  magnitudines darx, 
flndijciantur&c.  pag. 

Ptopcfitio  xxii.  si  dux  magnitudines  ad  aliam  ali- 
quam magnitudinem  habeant  Scc. 

Propofitio  xxm.  si  totum,  ad  torum  habear  ratio- 
tionem  da  tam, habeant  autem  Sc  partes  &c. 

Propofitio  xxiv.  si  tres  reflx  line*  proportionales 
fuerint,  pri ma autem  Scc.  pag.  57 

Propofitio  xxv.  si  dux  reflx  politione  datx  fe  mu- 
tuo inuicem  fecuerim  Scc. 

Scholion, 

Propofitio  xxvi.  si  linex  reflx  exteemirates , poli- 
tione darx  fint  • refla  &c. 

Propofitio xxvu.  si  datxrcflx  Jinex politione,  & 
magn  it  udine  data  luerit  fle. 

Propofitio  xxvui,  si  per  datum  punflum  contra 
datam  politione  redam  agatur  Scc.  pag.  48 

Propofitio  xxix.  si  ad  politione  datam  reflara,  da- 
tumque in  ea  puoflum  fle. 

Scholion . 

Propofitio  xxt.  si  a dato  punflo  in  datam  poficion» 
refla  m , agatur  refla  linea  fle.! 

Propofitio  xxxi.  si  i dato  punflo,  in  datam  politio^ 
ne  reflam  Scc . pag.  59 

Propofitio  xxxii.  si  in  datas  poGtionc  parallelas  re- 
flas . agatur  refla  linea  &c. 

Propofitio  xxxiii.  si  in  datas  pofirione  parallelas  re- 
flas agatur  magnitudine  fle.  * * • v 

Propofitio  xxxi  v.  ai  in  datas  pofirione  parallelas  re- 
flas Scc.  * pag.  46 

Propofifio  xxxv.  si  i dato  punflo  in  datam  politio- 
ne reflam , agatur  refla  linea  fle. 

Propofitio  xxxvi.  si  i dato  punflo  in  datam  pofi- 
rione reflam  lineam  agatur  Scc. 

Propofitio xxxvii.  sim  datas  pofirione  parallela* 
Scc.  pag.  4< 

Corollarium . 

Propofitio  xxxviii.  si  in  datas  pofirione  parallela* 
reflas  agatur  refla  linea  &c. 

Propofitio  xxxix.  si  trianguiifingula  latera,  magni- 
tudine Scc.  pag.  4* 

Propofitio  xl.  si  trianguli  finguli,  anguli,  magni- 
tudine dati  fint  fle. 

Propofitio  xii  si  triangulum,  vmtrn  angulum  da- 
tum habear , circa  daturo  autem  angulum  fle. 

Propofitio  xLii.  si  rrianguli  latera  adinuicem  ha- 
beant fle.  ...  PaS-  4* 

Propofitio  xlzii.  si  trianguli  rcflanguh>cxca  vnum 
acutorum  angulorum  &c. 

Propofitio  x 11  v.  si  triangulum  habeat,  vnum  an- 
gulum datum , circa  alium  autem  &C. 

Propofitio  xxv.  si  triangulu  datum  vnum  angulum 
habeat  &c.  pag.  4 4 

Propofitio  x lvi, ‘si  «ungulum  datum  vnum  angu- 

kitii 
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Ium  hab  ear , circa  aiium  autem  angulum  &cc. 

Propofirio  xivii.Data  redilinca  fpecie,  in  data  fpe- 
cie triangula  diuiduntur»&c.  pag.  45 

Propofitio  xi.viii.  si  ab  eade  reda  dcfcribantur  trian 
gula  data  fpecie  &c, 

Propofirio  xlix.  si  ab  eadem  rc fla  duoredilincav 
quaelibet  data  fpecie  &c. 

Propofirio  i,  si  duc  red*  lineae  ad  inuicem  ha- 
beant talionem  data  Scc. 

Propofirio  lj.  si  dua:  rc dx  linee  habeant  ad  inui- 
cem  &c.  pag.  46 

PropoGtio  lii.  si  i data  magnitudine  reda , data  fi- 
gura fpecie  &c. 

Propofitio  Lin.si  duc  figurx  fpecie  daex  fuetint,& 
vnum  latus  vnius  ad  Scc- 

Propofitio  uv.  si  dux  figurx  datx  fpecie  ad  inui- 
cem habuerint  &c.  pag.  47 

Propofitio lv.  si  fpatium  magnitudine,  &fpecio 
datum  fuerit  , eius  latera  &c. 

Propofitio  iVi.si  dua  xquiangula  parallelogramma 
liabuerimad  inuicem&c. 

Corollarium , 

Propofitio  lvu.  si  datum  fpatium  ad  datam  redam 
ppplicatum  fuerit pag.  48 
Propofitio  lviii.  si  datum » ad  datam  redam  appli- 
cctur>deficiens  data  fpecie  Scc. 

Propofitio  lix.  si  datum»  ad  datam  redam  appli- 
cetur * excedens  datam  &c, 

Propofitio  ix.  si  datum  fpecie  >&  magnitudine  pa- 
eallelogrammum  &c.  pag,  49 

Propofitio  Lxi.  si  ad  da t*  fpecie  figurx  vnum  latus 
applicetur  &c. 

Propofitio  uui.si  dux  reda:  ad  inuicem  habeant 
rationem  datam  Scc.  pag,  jo 

Propofitio  2.X1U.  si  triangulum  fpecie  datum  fit, 
quod  ab  vnoquoque  laterum  &c. 

Propofitio  i.xiv.  si  triangulum  angulum  oburium* 
datum  habeat  Scc. 

Monitum  . pag.  5 1 

Propofitio ixv.  si  triangulum,  angulum  acutum* 
datum  habeat,  illud  /panum 6tc. 

Propofitio  lxvi.  si  triangulum  habacrit  angulum 
datum  , quod  lub  redis  &c. 

Propofitio  lxvji.  si  triangulum  habuctir  datum  an- 
gplum&c.  pap.  J 1 

Propofitio  lx viti,  si  duoparallelogrammaxquian- 
gu  la  habeant  adinuicem  &c. 

Propofitio  lxix.  si  duo  patallelogramma  datosan- 
gulos  habeant  &A 

Propofitio  jlxx,  si  duorum  parallelogranunorum* 
pirca  «quales  &c.  pag*  5 $ 

Propofitio  ixxi.  si  duorum  triangulorum  cncac- 
quales  angulos  Scc. 

Propofitio  lxxii.  si  duorum  triangulorum , & bales 
lucrint&C.  pag.  54 

Propofitio  lxxiii,  si  duorum  parallelogrammorum 
picea  cquales angulos»  &c. 

Propofitio  uxxv^i  duo  parallelogtammadatam  ra- 
tionem habeant  &c. 

Propofirio  lxxy,.  si  duo  triangula  ad  inuicem  ha- 
btnxScc.  pag.  5$ 

Propofirio  lx  xvj.  sii  trianguli  dari  fpecie  vertice 
linea  perpendicularis  &c. 

Propofitio  lxxvu.  si  datx  dux  figurz  fpecie  ad  in* 
*jicem  habeant  rationem  datam  6tc. 

Propofitio  X.XXVI11.  si  data  figura  fpecie  habeat 
*d  quod  &X-  pag.  5 6 

Propofitio  lx xix.  si  duo  triangula  vnum  anguium , 
rum  angulo  «qualem  habeam 


MOR  ABILIVM. 

Propofitio  lxxx.  si  triangulum  datum  vnum  angu- 
lum habueri  t , quod  autem  Scc, 

Propofirio  lxxxi.  si  tres  redx  proportionales  tri- 
bu? redis  Scc.  pag.  57 

Propofitio  LXXXII* si quatuor  redx proportionales 
fuerint  Scc. 

Propofitio  lxxxiu.  si  quatuor  redx  ita  ad  inuicem 
fe  habeant  &c, 

Propofitio  lxxxi v.  si  duc  redx  datum  fpatium* 
comprehendant  Scc.  pa^ 

Propofitio  lxxxv.  si  dux  redx  datum  fpaciunw 
Comprehendant  in  angulo  dato  Scc. 

Propofitio  lxxxvi.  si  dux  redx  datum  fpatium 
comprehendant  in  angulo  dato  &,c, 

Scholion. 

Propofitio  lxwvu*  si  duc  redx  datum  fpatium* 
comprehendant  &c.  pg, 

Propofitio  Lxifxviii.  si in  circulum  magnitudino 
datum  ada  fit  reda  linea , Scc. 

Propofitio  lxxxix.  si  in  datum  magnitudine  circu- 
lum,d.ica  magnitudine  reda  ada  fuerit,  auferet  Scc. 

Propofitio  xc.  sim  circuli  pofitionedari  circumfe- 
centia,  datum  &c.  pag^  $0 

Propofitio  xci*  si  a datopundo  acta  reda  fuerit, 
qux  darum  pofirione  &c. 

Propofitio  scil  si  extra  circulum  pofirione  datum, 
accipiaturaliquod  pundum  &c. 

Propofitio  xciti.  fi  intra  datum  pofirione  circulum, 
fumatur  aliquod  datum  pundum  Scc, 

Propofirio  xciv.  si  in  circulum  magnitudine  da- 
tum, agatur  reda,  &c.  4 pag-  «1 

Propofitio  xcv.  si  in  circuli  pofirione  dati  diame- 
tro , fumatur  datum  pundum  Scc. 

Scholion.  p3g. 

In  cpilogum  rediguntur,  que  in  Datorum  Libto 
tradita  /unt . 

Libri  de  Proportionis  fedioneab  Appolloaio  con- 
feripti , ad  Locum  faciunt  re/olutum , 

Problema . 

Pappus  pariim  accurate  horum  Librorum  retulit 
argumentum.  pag.  6* 

Libri  de  Spatij  fedione, quos  Apollonius  defcriplic 
ad  locum  itidem  faciebant  refolutum. 

Problema. 

Libri  de  determinata  fedione  confcripti  quoquo 
f unt  ab  Apollonio , qui  faciebant  ad  Locum  rctolu- 
tum. 

Nulla  Geometricpars  eft  vrilior , quim  ea , in  qua 
de  iinez  fedione  agitur . pag.  C4 

Utxi  duo  de  Tactionibus  ab  Apollonio  conici  ip ; i, 
ad  locum  faciebant  relolutum. 

A udor  in  his  nii  (e  fecifie  arbitratur,  quamuis  pius 
quam  tria  milhum  propotitionum  proprio  Marco 
adinuenent. 

Tres  Libros  Ponfmatum  Audore  Eudideagnouit 
Antiquitas. 

Pappi  feot  entia  ex  Bullialdo.  pag. 

Ex  lententia  Audoris  quid  Pappus  docuerit . 

Ad  quem  Propofitionum  ordinem  pertineant  Po- 
ri (mata. 

BudxusinCotnmentarijsGrcccIingux,  pag.  $ 6 
Audoris  lententia  de  Porrimatis  natura. 

Prodi  audoritasin  3.  Ltb. Euclidis  pag.  6j 
Porilmaus  definitio  ex  Proclo. 

Hac  tempeltate  quid  per  Ponfma  Intel  ligatur  • 
Ponfnia  non  confunditur  cuin  Lemmate . 

Perperam  aliqui  Porrima  confundunt  cum  Dedu- 
dione. 

/.'udandorum  argumentum  ; ac  Audoris  par- 

V u h tes 
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£>U4  hactenus  dicta  funi  dcMcthodo  Antiqua, 
Exemptis  tltujlr.wtur  ad  Re  fetu  lienem, 
drCompoJittoncm  Theorematum : 

Caput  Secundum . 

THeorema.  Exemplum  I,  Si  reda  linea  extre- 
ma* ac  media  rauone  leda  fuerit,  maior  portio 
affumens  dimidium  totius, qumtuplunj  poteft  eius, 
quod  i dimidia  fit,  quadrati,  pag.  C9 

Antecedentis  Theorematis  Refolutio, 

Refolutionis  examen  . pag.  70 

Fiuldem  TheorematisCompofitio. 

Compofitionis  examen. 

Scholico. 

Animaducifione  digna , 

Theorema.  Exemplum  /I.  Si  reda  linea  partis  ip- 
fuSQumtuplum  poliit,  dupla  didar  partis,  extrema, 
ac  media  ratione  leda,  maior  portio  reliqua  pars  fft 
eius* qux  a principio redar  linea: . 

Antecedentis  Theorematis  refolutio,  pag.  71 

Relolutionis  examen . 

E iuldcm TheorematisCompofitio.  pag.  ji 

Compofitionis  examen , 

Schofion . 

lTjeccptumad  Refolutionem . 

Prxceptum  ad  Compofitioncm  • 

Theorema.  Exemplum  111.  Sit  femicirculus  ABC, 
& ir.flcdatur  A B D,  fitque  A B arqualis  B D ; ipfi  ve- 
ro B D , ducatur , ad  redos  angulos  DE,  & B E iun- 
garur  j cui  ad  redos  angulosducatur  E F , fitque  cen- 
trum G,  & vt  AG  , ad  G D . ita  |it  D H , ad  H F , & 
jungatur  1 1 £ . Dico  angulum  B £ D , angulo  DEU 
squalem  eile.  pag.  7$ 

JTarparatio, 

Relolutio. 

Compofitio, 

Scholion.  pag.  74 

Theorema.  Exemplum  IV- Sit  femicirculus  in  re- 
da  linea  A B , atque  i pundis  A , B ipfi  A C B ad  re- 
dos  angulos  agantur  red*  line*  B D , A E , & duca- 
tur vrcunque  D E , a ,>undo  autem  F , ipfi  D E ad  re- 
dos  ai.gulos  agatur  FG,  quae  cum  AB  in  pundoG 
conuemat . Dico  rcdangulum  contentura  A E , B D, 
tcdangulo  A G B aequale  clle . 

Relolutio. 

Compofitio, 

Audons  exempla , pag.  75 

Theorema.  Exemplum  V.Si  Fuerit  femicirculus  fu- 
per diametrum  A B,  & edudx fuerint  ex  C du* li- 
ne* tangentes  illum  in  duobus  pundis  D , & E i tun- 
d*que  fuerint  EA,  D B (e  mutuo  fccantes  in  Fi  & 
junda  fuent  C F.&  producatur  ad  G.Dico  CG  per- 
pendicularem ellc ipfi  A B. 

Pr*  paratio.  . * 

Relolutio , 

Lemma . 

Compcfitio,  pag.  7 6 

Conlpedus  Refolutionis  atque  Compofitionis . 
Theorema . Exemplum  vi.Si  luper  A B redam  ex 
centro  E deferiptus  fit  femicirculus  AC  B,  & meo 
aptata  fit  A C «qualis  lemidiametro  , nemp£  A E 
vel  E B 1 fitque  A C bifariam  dmila  in  D»  & ex  E du- 
da  fit  E D,qu*  protrada  perueniat  ad  penpheriam  in 
F : dudxquc  fint  B F , A F . Dic»  B f *E  F > AF  clle 
in  continua  ratione, 

Rcfoluu»,  pag.  77 


a p 1 t v M, 

Compofitio. 

Conlpedus  Refolationjs » atque  Compofitionis, 
Theprema.  Exemplum  vtj.Si  reda  linea  extrema, 
ac  media  ratione  lecerur.  Dico  quadratum  totius  j 
rcdangulum  lubrota,  dclegmento  maiori;  redan- 
gulumlubtota,  & legmento  minori  in  continua eflc 
ratione , 

Prcparatioad  Refolutionem  , 

Relolutio, 

Compofitio.  pag,  78 

Conlpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis , 
Theorema.  Exemplum  vw.  Si  fuerint  tres  quan- 
titates proportionales,  aggregatum  quadratorum  ex 
media  , & maiori  extrema  ad  redangulum  conten- 
tum fub  ijfdem , rationem  habet , vt  aggregatum  ex- 
tremarum ad  mediam, 

Relolutio.  , 

Compofitio. 

Conlpedus  Relofutionis,  atque  fompofinoni*. 

pag,  . . .79 

Theorema.  Exemplum  tt.  Sit  femicirculus  in  re» 
da  A B , ita  vt  fit  protrada  h*c  ad  quodcunque  pun- 
dumC,  & ab  eo duda  fit CD,  occurrens  conuexo 
peripheriapinE.  Dico  arcum  A D maiorem  eile  ar- 
cu BE. 

Relolutio, 

Compofitio* 

Conlpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis  J 
Theorema.  Exemplum  x,  In  omni  triangulo  re* 
dangulovteft  hypothcnqfa  ad  aggregatum  laterutti 
ambientium  angulum  redum,  ita  hoc  aggregatunu 
ad  aggregatum  ex  bypothenula , & duplo  catheto. 
Relolutio,  pag.  ?o 

Compofitio . 

Conlpedus  Refolutionis  atque  Compofitionis. 
Th.  Exemplumxi.  In  quadrante  DE  A, &femi- 
circulo  D C A fit  duda  vbihbct  DC  B •,  Sc  D 0,ad  BF» 
fit  in  duplicata  ratione  arcus  £ B A ad  arcum  A B . 
Pico  pundura  F cadere  vitra  pundum  C , verius  B . 
Relolutio.  pag. 

Compofitio. 

Conlpedus  Refolutionis , atque  Compofitionis  4 
Theorema.  Exemplum  x».  sicBE  perpendiculare; 
red*  B D , qu*  bifariam  leda  fit  in  C ; & protrada* 
ad  partes  B , in  A , vt  C A «qualis  fic  C H . Dico  efle 
A B ad  B E , vt  B E ad  A D , 

Relolutio,  pag.  8a, 

Compofitio. 

Conlpedus  Refolutionis,  atque  Compofitionis, 
Theorema.  Exemplum  xm.  si  pe  r pundaA.E, 
P,  tranleat  circuli  peripheria , & ex  pundo  A ereda 
fit  perpendicularis  A F , occurrens  peripheri*  inF, 
Dico  quatuor  redas  A F,  AB,  BE,  AD,  clle  pro- 
portionales in  Continua  ratione , 

Pt*paratio, 

Refolatio, 

Compofitio.  jpag.  8j 

Compedus  Refolutionis , atque  Compofitionis . 
Theorema.  Exemplum xiv,  si  fit  quardam  reda 
AEdiqifain  pundis  B,  C,  D,  ea  lege  vc  aB,  adC 
D,  fit  in  ratione  FH,  adFG,  & B D. id  U Elie  in  ra- 
tione H G , ad  F H . Dico  A E , ad  C E , in  ratione» 
clle  vt  F H ad  F G , 

Refolutio. 

Compofitio , pag.  $4 

Scholion . 

Conlpedus  Refolutionis  atque  compofitionis*, 
Theorcnu.Exemplum  xv.  si  Iit  reda  A F diuila* 
in  partes  A B > B C , C D , D E , E F > 1 ca  y t a B , fir  * • 

qualn 
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qualis  E F . Sit  autem  vt  F C ad  C E * Ka  A C , ad  C 
1),  & vtGH,  media  proportionalis  inter  BC » C E 
adCE.uaC  D,adG  I.  Dico el/cG H,CE»C  1), 
G ! * quatuor  dilcrctc  proportionales  , ita  vr  / II, 
differentia  extrcmarunvid  D E,dt!ferenria  mediarum 
rationem  habear , vt  A U > vel  E i'  ad  G H . 

Rdolucio . 

Compofino.  pag.  8 5 

ConfppdusRefoluripnis , atque  Compoficinnis. 
Theorema . Exemplum  x\  i.  Sit  circulus  D H F G, 
cuius  diameter  L)G  diutia  fit  in  puncto  C,  nide  fit 
erecta  perpendiculari» C F,  diameter  voroG  D pro- 
ducta Iit  ad  partes  D vlque  ad  A , ita  vt  redanguluin 
G A DIitarqu.de  quadraro  C F ; pci  puncta  vero  A , 
dcC  deferipro  (cmicitcujo  A£C;  ucmqiie  DIC, 
CHCunferentia  vcio  A K 11  fumpra  DH  aquali  ipli  A 
D/  eretfiifouc  H l,D£,  atque  dudisCl,  A E.  Dico 
effe  vr  A EadCF  jitaCladCD.  pag.  8<5 

RcloEitio. 

Compofitio.  pag.  87 

Compedus  Resolutionis , atque  Coropofioonis . 
Schohon . Aduertenda  quzdam. 

Aliud  notandum . 

Quo  pado  Analylla  fuppofitis  vri  debear . pag.  8S 
Hypot  hefis  non  offae  v , nili  Et  in  quarftionc . 

Ad  demonffrandi  candorem  nugis  valent  Artis 
|>rzcepta , quam  afluetudo . 

Theorema . Exemplum  xvn.  Sit  circulus  abc,  cu- 
ius centrum  l,  diameter  autem  ab,  A: reda fb tan- 
gat illum  in  b . & F c , in  c ; dudaque  fit  a c ; & mfu- 
per  F 1 > quz  occurrat  peripheriz  in  k , & ipli  b c in  1 . 
duda  inlupct  ac.  DicocHcvcfk  , ad  k j,  ita  ha, 
ud  ac. 

Rclolutio . 

Lemnia.  fag.  89 

Compofitio , 

Theorema.  Exemplum xvm.  Sint  circuli  fox, 
jfpi,  interius  tangentes  circulum  a de  in  pondo  f; 
Ant  deinde  circuli  Iccantes  priores  iam  didos  inpun- 
dtsF,&  E,&»ni,  &.  k,  indiredum  cum  f.  Duda 
r»tP  c occurrens  penpherijs  in  pundis  h , , r ,c . 

pico  elTe  vtHi,  adic,  ira  QRad  rc;  atque  ita., 
^tpm a intercepta  linearum  tegmenta  inter  arcus  cir- 
culorum tangentium  proportionalia  effe  omnibus  in- 
terceptis intet  arcus  cneu  iorum  fecannum, 
Rclolutio, 

Lemma . 

Compofitio,  pag.  90 

Theorema . Exemplum  xix.  Sk  circulus  k d f h c, 
in  cuius  circumferentia  duobus  afiumptis pundis  d, 
& f , itemque  duobus  squalibus  arcubus  k g , 11  o;ita 
vt  cludis  redis  KP1CF1  atque  continuatis  ad  c ; item 
c d , H f , & continuans  ad  0 ; d ud..que  d h ; centro 
F< » interuallo  no»  dclcripto  circulo  deo,  & centro 
c.  inteiuallocD,ddciipto  circulo  A dp;  dudis  tan- 
gentibus c A,  fi  1 i & perpendicularibus  am.in;  item 
AL1&IZ1  chordis,  quz  angulos  cam,  bin,  bifa- 
riam fecenr . Dico  circulum,  cuius  centrum  c,  ad 
circulum, cuius  centrum  ii. rationem  habere, vt  qua- 
dratum chordx  a l , ad  quadratum  chordx  1 e . 
Relolutio. 

Lemma.  pag-  91 

Compofitio, 

Theorema  „ Exemplum  xx.  Si  circulus  abc,  cu- 
ius centrum  m;  diameter  b h;  & reda  d h tangar  illum 
in  h » dudis  quotcunnue  bd,be,sf,bc,  propor- 
tionalibus occurrentibus  peripheriz  111  pundis  a , 1, 
k , l j & accepto  cuouis  pundo  c , dudilquc  a c , 1 c, 
jcc  >ic;  atque  duda  b c , circa  hanc  dclcripto  circu- 


lo, qui  fcccr  przdidas  redas  in  pundis  m,n»o,p. 
Dico  lp,eo,ih,am,  proportionales  elle  in  eadem 
ratione  cum  redis  db,eb»fd,gb. 

Refolurio. 

Compofitio.  pag.  91 

Theorema.  Exemplum  xxi.  Sk  ad  diuifa  bifa- 
riam in  e , & ad  extremum  d creda  fit  perpendicula- 
ris d c : & ex  e duda  fit  e c > quz  fit  protrada  ad  par- 
tes c ; mox  autem  acceptis  quotcilnque  pundis o,  h i# 
iVc.  i pundis  nucem  c,  h , 1 , dudi  fint  ad  pundum 
a ,rcdzc  A ,H  a »c  A , 1 a , & ad  pundum  d dud.r 
fintGD,  Ha»  id,  fitque  dc  bifariam  diuifa  in  k. 
Dico  differentiam  quadratorum  Ac»  c d » ad  triangu- 
lum a r.  u,  vc!  differentiam  quadratorum  a ii  , h d, 
adjtriaogulum  a h d,  & Ite  de  reliquis,raiioncmha- 
betevt  AU,aJi)K. 

Refokmo. 

Compofitio . pag.  9 $ 

Corollarium. 

Theorema.  Exemplum  xxn.  Sk  circulus  abc  d, 
per  cuius  centrum  e,  rranleat  rcdaH  D;  atque  mc 
tangat  ipfum  in  c \ reda  vero  c a fecet.B  d adredos 
angulos  in  « ; duda  ver6  fit  h g . Dico  effe,  vt  G l ad 
1 F ,ita  quadratum  hc, ad  quadratam  11  f. 

Rcfolutio. 

Compofitio . pag.  94 

Theorema . Exemplum  xxln.  Sk  triangulum  z- 
quilaterum  a b c i produdo  latere  a c vfque  ad  e,  ita 
vt  ac»  ce  fint  zonales,  excitata  a d perpendiculari, 
dudaque  e b,  quz  illi  occurrat  inD;  ex  b cadar  bk, 
perpendicularis  ad  a c . Dico  d b elle  femidiametrura 
circuli, in  quo  triangulum  abc mlcnbi  poteft  . 

Refolutio . 

Compofitio.  pag.  9$ 

Scholion. 

Theorema.  Exemplum  xxiv.Sftreda  a b,  diuifa^ 
in  pundis  d , e , f , g » h , & vt  1 k , ad  h e , ita  fit  e h , 
ad  r h , & vr  1 k plus  f n , ad  r n , ira  a e , ad  e d i ac 
veronr,  poffit  redanguluin  ode;  fitqucvriK,  ad 
1 it » ita  k l ad  B G Dico  elle  aggregatum  quadrato- 
rum k l . a g zquale  redaogulo  e a a . 

Reiolutio. 

Lemma  primum.  pag.  96 

Lemnia  lecundum . 

Compofitio . 

Conlpedus  Rcfolut ionis , atque  Coinpofitionis . 

De  T hecrematibus  pertinentibus  ad  Scftioncs 
Conicas,  ahajquc  lineas . Cap.  111. 

INtereft  Analyftz  linearum  omnium  naturam  ha- 
bere perfpcctam  pag.  97 

De  quibus  agendum  . f 
Vetcresgenefin  hnearuinad  motum  retulerunt , 
Conicarum  fcdionum  ortus  m plano.  pag.  98 
Parabolz  ottus  in  piano . 

Hyperbolx  oicus  m plano.  pag.  99 

Elliplis  ortus  in  plano . 

Theorema  Exemplum  xxv.  Data  fit  Parabolo 
a b c , 111  qua  diametrorum  vertices  fint  a , & n ; du- 
da vero  Iit  a b , & £ h ordinatim  applicata  fit  ad  dia- 
metrum ti  D , vt  protrada , quz  iupra  a c,  occun.it 
alteri  diametro  ptotradz  ad  partes  a in  1 , (fc  quz  in- 
fra,occurrar  b a prori  ad*  ad  partes  a,  in  1 ; cu  tamen 
lege  duda  Iit  vtraque  ordinarim  applicata,  vtiElir 
zquilisFc.  Dicolupenorem  lenuordiiutanab  a b» 
& inferiorem  a diametro  a f , diuidi  in  f,  extrema,  ac 
media  ratiouc . 

Vuu  x Rcfo- 
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RefolutioT 

Lemma.  pag.  io® 

Compofitio  ' 

t onfpeclus  RefoIuiionJS » atque  Compofirionis . 

1 inorem*  Exemplum  «vi.  Sit  parabole  a b c » 
eruis  bilis  a c » tangens  veri  gx  » diametro  autenu 
fit  xquuluians  A K > & in  a c (mnpto  quolibet  pun- 
ito e,  Jk eidem  diamefto  du&a  parallclaEG*  qua: 
paubolx  occurrat  ii)F.  Dicoellc  vi  AK  , adec,  ita 
f c , ad g F . pag.  loi 

Kefolutio. 

Lemm|. 

('ompofitio, 

Conlrcdlus  Refolutionis,  atque  Compofirionis. 

pag.  ioi 

Theorema.  Exemplum  xxvii  Sitcllipfis  a bcd  * 
cuius  cciutuir  m,  maior  axisiip,  minor  veroAcj 
prcducio  maiori  areDD  ad  pattes  fl.  fit  acceptum, 
quodcunque  punitum  g . ex  quo duAafic  gh  , tan- 
gens perimet  rum  («ftionis  in  h *,  & per  h du&a  fit  ad 
jd  perpendicularis  iiNj  fupctGMfit  defetiptusfe- 
micirculus  c I M;  fitque  pro  t radia  n h , ad  partes  it , 
donec  peripheri*  occurrat  m i , Dico  m i , m b ellt^» 
inter  le  aquales. 

Erxpar.it  io . 

Rclolutio.  pag.  105 

Lemma  1 . 

Lemma  1. 

Lemma  3. 

Compofitio 

Conlpedtus  Refolutionis  1 atque  Compofirionis . 

pg.  104 

Theorema.  Exemplum  xxvm.  Sit  femiellipfisA 
b c » cuius  centrum  m , minor  axis  a c » & lemimaior 
bm,  in  quo  protraho  ad  parr  es  b,  fit  acceptum  pun- 
ctum g , 'i  quo  dufia  c h»  tangens  pen metrum  in  h » 
protradla  ad  partes  h , occurrens  in  k axi  qjinori  :du- 
diaquefitMF,  xquidiftans  tangenti  gh.  Dico  qua- 
dratum g 11  ad  quadiatumMF  lationem  habete.vtGHi 
ad  11  x . 

Prx  parario.  pag.  10  J 

Kcfclutio. 

Lemma . 

Compofitio . 

Ccnlpcflus  Refolutionis , atque  Compofirionis . 

pag.  ic6 

Theorema.  Exemplum xxix.  Sit  hyperbole  gbi, 
cuius  diameter  a n h,  latus  tranfue rfum  a Bi  centrum 
q , redta  d e tangat  verticem  b , cui  dudx  fint  arquidi- 
HantesFK,  fic vcredtangulum  ahb,  ad  re&angu- 
lum  a h b 1 plus  quadrato  c b i ita  quadratum  h c , ad 
quadratum  h f ; erit  entra,  quod  ab  alijs  ofienlum  eft, 
c d F linea  redla . DicoCF  (cmperpioprius  accedere 
ad  perimerrum  hyperboles,  nunquam  tamen  pun- 
dlum  Fcoincidcrc  cumpur.dloc. 

Kefolutio. 

Lemma.  pag.  107 

Compofitio. 

Coni  pedlus  Refchirionis , atque  Compofirionis. 
Theorema.  Exemplum  xxx.  Sirectx  quxdanu 
contingant  hypeibolccumafymptorisconuenieiites  j 
£ punctis  Veio  contadluum  ducamur  parallel*  vtn- 
que  alymptoto , & diametri  j per  has  redlas  vnaqux- 
que  diameter  fibivendicat  quatuor  triangula  xqua- 
lia  1 tum  inter  le  .tum  ijs,  qux  per huiuimodi  luieas 
alijs  diametris  debentur.  pag.  108 

Kefoluno. 

Lemma . 

Compofitio,  pag.  109 


A P I T V M, 

Confpecbis  Refolutionis » atque  compofirionis 
Admonitio  ad  Lcdlorcm  pro  ijs,quz  didla  fqnt  in-. 
Exemplo  xyin.  pag-  119 

Pater  Bonauenrura  Cauallerius  commendatur . 
D.Stefanus  de  Angelis  laudatur. 

Non  (olum  dantur  infinicz  parabola:»  fedetianu 
infinita  hyperbolx . pag.  1 « f 

Dantur  etiam  infinirx  Ellipfes , 

Alia  ratione  fectiones  comex  confiderantur . 

De  reliquis  Lineis.  pag.  ira 

Prxrer  Conicarum  Sedlion um  lineas . etiam  innu- 
merx  fuperfunr. 

De  lineis  > quas  Audior  excogitauir.in  fecundo hb. 
di  (Terendum. 

Linea  helica . feu  fplirahs  ex  Antiquis  lineis  admo- 
dum elegans  e(l. 

1 inex (piralis  deferiprioab  Archimede  tradita; 
1'tioris  definitionis  explicatio . * 

Spitalis  principium  quid.  pag.  11  j 

Circulationis  principium  quid . 

Archimedes  i quibuldam  reprehenditur . 

De  Spiralibus  t radiatio  ab  Archimede  inditura  po- 
tius Phyfico  Geometrica  eft , quam  purd  Gepm*- 
trica-- . 

Spiralisortus  per  communem  fc&ioaem  plani  cum 
foluio . 

Cylindricofpirale. 

Geometrica  ipfius  fpiralis  primari*  defetiptio. 
Theorema'.  Exemplum  xxxi.Si  ip  spiralem  ex  pri* 
pia  rcuolutione  ortam  incidant  dur,  vel  piares  hoc* 
i pundlo»  quod  eft  principium  spiralis , Sc  producan- 
tur ad  circumferentiam  vfque  primi  circuli : eandem 
rationem  inter  fe  habebunt  ift*  in  fptialem  inciden- 
tes, quam  arcus  circuli  medi  j inter  terminum  fpirx » 
& limites  linearum  produdlarum  in  circumferentia^ 
fa&os  1 fumptis  in  prxcedencia  arcubus  i fine  spi- 
»1«.  • pg.  114 

Refolutio. 

Theorema  ab  Archimede  Phyfico-Geometricd 
oftenfum  ,purcGcometncd  ab  Audlorc  demooftra- 
tur, 

Compofitio . 

Spiralis  primaria  Archimedxa pag.  1 1 5 
Linea  prima  quid  m genefi  spiralis . 

Linea  iecunda  quid. 

Supradidlorum  explicatio. 

Primum  fpatiumquid. 

Secundum  (parium  quid . 

Antecedentia  quid. 

Confcquentiaquid. 

Cuculus  primus . Circulus  fecundus  Scc. 
aIiz  conliderationes  lioex  (piralis  fecundum  di*, 
ucrfashvpothefes. 

Spirales  primi  ordinis. 

Aliafpeciesfpiralisi. 

Alia  ipecies  (piralis  3. 

Alia  (pecies  (piralis  4. 

Spiralis  muerfi  ordinis . pag.  1 16 

Species  spiralis  inuerli  ordinis » 

Species  z. 

Species  3. 

Ahx  etian>  spirales  oriri  poftime  pertinentes  ad 
primum  ordinem  fecundum  diuecfas  com binario* 
nes. 

Alix  spirales  perlinentes  ad  fecundum  ordinem. 
Linea,  quam defcribcretgraue  defcendensm  ph- 
noxquatoris,exhypothe(i  quod  tellus  moucretur» 
motu  tamen  (olo  diurno . 

Line*  spirales  concipi  pofTunt  deferip:*  fuper 
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aliat  fu  per  fi  cies . 

Infinitae  spirales  dantur»  fictu  infinitae  fediones 
Conice. 

5piral'S  prima » & linearis. 

5piralisquadratica. 

Spiralis  cubica. 

Spirali»  qnadrato-quadratica . . 

Etiam  circulum  conliderari  polle,  prout  furr.pta_» 
ftittcoofiderandalpiralis.  pag.  117 

Theorema.  Exemplum  xxxii.  si  in  fpiraleu»  vujl* 
quidem  circumuolutione  dclcriptam,  a prmcip  ospi- 
xalisredi quntlibet  cadam » qux  «quales  mrer  Teie 
argulos  commeant» le  le mutuo  «qualiter  excedent. 
Relolutio . 

Compofitio^  pag.  11S 

Linea  reda  spiralem  jangit  in  piinAo, 
Denionftrario , qua*  (uppooit  tempus , ac  motum . 
A liqii3  spiralis  accidentia . 

Spiuiis  proprietas,  quxfuir  jndire&coltenfa,di- 
ve&£»&  ofteniiuedemonllraiur. 

Ali^infignesproprierateslpkalis.  pag.  119 

]n  quo  preci pue  rt  nalyllx  lolertia  elucear . 

Fit  redirus  ad  fpiraies . pag.  1 10 

Linea  quadratnx,&eius  origo  antiqua  Pbyfico- 
geometrica . 

H*c  linea  quibufdam  non  arri/ir.  pag,  1x1 

Oeneiis  quadratricis  Geometrica.  Explicatio  . 

De  quadratius  vlu  poli  modum  dillcicndum . 
Cyiloidcs  linea  conhderatu  digna.  pag.  1x1 

Prxcipuus  eius  vius  ad  indagandas  duas  medus 
^continue  proportionale  s inter  duas  datas . 

Natura  Conchihs  explicatur . pag.  1 xj 

Huius  line*  proprietates . 

Beneficio  huius  line*  prxclara  Problem,  foluutur. 
Huius  etiam  auxilio  duc  medi*  in  continua  ratio- 
aiercperiuntur. 

Cycloidis  line*  ortus » atque  Natura . 

Genitor  Cycloidis  ,Sc  eiufdembafis . 

Epicyclois  linea nouitec ab  Au&ore  excogitata^. 

pag.  «H 

Ex  uitcrle&ione  variarum  fuperficicrura  > varup 
quoque  emergunt  linee . 
jolida  ex  reuolutione  Scc, 

•Cylindro  parabolicum . 

Solidum  Cylindri  hypetbolicum&c. 

Vmucrlahs  Methodus  refolutiua  in  omnibus  ad- 
hiberi poteft  i plerunque  tamen  adeunda  cft  vna>  vel 
altera  peculiaris. 

Theorema.  Exemplum  xxxiil  Cylindrus.cuius al- 
titudo eft  fpher*  diameter  *bafis  veto  efl  circulus  ma- 
ximus emfdem  Iphe»* , ad  Iphetam  iplam  ett  inra- 
xionelcfquialtera.  pag.  ixj 

Theoiema  illud  ab  Archimede  demonitratum  ab 
Auclore  longe  aliter , & quidem  oilenfiucdemon- 
ftratur . 

Relolutio. 

foropofino. 

"De  exercitio  Analjtico  exercendo  in  Refo\u- 
tiontbus , atque  Compoji tiontbus  T heorc - 
matum  , ad  c ater  as  partes  Mathe - 
feos pertinentium  . Cap.  IK. 

EX  Arithmeticis defumunrur  exempla . pag.  1 16 
Theorema  . Exemplum  xxxiv.  D;riei entia  la- 
terum duorum  quadratorum  ducta  in  quodlibcclu- 
tus  tacit  diflercntum  intet  quadruum  prxdicto  la- 
tCn  rcipondeus»  mcd.umquc  propoicioaaletu  inter 


ipfos  numeros  quadratos. 

Relolutio. 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xx*v.  Duobus  numeris 
quadratis  fi  numerus  idem  figillariin  additus  fuerit* 
aggregatis  per  laterum  diderent iam  figillatim  diuifis, 
numerus  farnus  ex  quorientum  mutuo  «Judu  multa- 
tus numero » qui  fuit  quadrans  additus , euadit  qua- 
dratus. pag,  1x7 

Relolutio. 

Lemma  primum. 

Lemma  iecundmn. 

Compofitio,  pag.  11$ 

Ex  Opticis  de fumuntur exempla. 

Theorema.  Exemplum  xxxvi.  sit  oculus  a * cui 
ohieRa  fi  iit  mobilia  A.  & c»  quorum  illud  propin- 
quius, hoc  autem /emorius,  fineque  dux  paralie!*  no, 
c Etin  quibus  prxdida  mobilia  xque  velociter  cieaiv- 
fut.  Dico  eo  tempore  > quo  mobile  « promonetur» 
mobile  c oculo  a > videri  tardius  proinouiile . 

Relolutio . 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xxxvn.  Corpus  opacum 
fot  fundit  \ mbras,  quot  Qmt  iuminola,  quibus  oppo- 
jucur.  pag.  1x9 

Relolutio. 

Compofitio, 

Scholion.  pag.  130 

V rubra  quid . 

Tencbrxquid. 

Ex  Catoptt  icis  exempla  defumunt  ur . 

Duo  lunc,  quibus  vmuerla  Caroptnca  innititur  , 
Heliodorus  in  Opticis . 

Quid  prxeipui  curandum  Analyft*»cura  de  ro 
quapiam  (ufcipir  tra&arionem . 

Cur  angulus  reflexionis  squatis  licang.  incideci*. 

Qua  ratione  id  Ptojeraieus  dcmonftcaucric . p.  1 3 r I 

Notanda  quedam. 

Demonflratio  quoruudam.  pag.  131 

Reijcitur  talis  demonilratio. 
aIius  explicandi  modus  a Neoterico  quodam  adhi. 
(j:tas.  pag.  13  j 

Superior  ratio  rei/Cicur . 

Cartefi  j demonilratio  dc  squalitate  anguli  incidet* 
t i*  & reflexionis  perpenditur . 

Cartefij  dcmonltratjo  parum  laudatur . 

Aliorum  quoque  dcmonfttatio improbatur, 
kepleti  ratio  reijcitur . pag.  139 

au  doris  ratio  aifertur . 

Alia  Aucloris  ratio  affertur. 

Theorema.  Exemplum  xxxviu.  Angulus  reflexio^ 
nis  «qualis  eft  angulo  incidenti*.  pag.  135 

Relolutio.  t 

Compofitio . 

Quod  in  Catopticis  maximi  decantatum , pag.  1 3$ 
Euclides  lupradiCia  male  deuionlhauic.  pag.  137 
Vrxnuttendaquxdam . 
xcplerus  reprehenditur. 

Quorundam  deceptio.  pag.  i;9 

Suppofituni. 

Theorema . Exemplum  xxxix.sir  pupillxdiame- 
ter  bc .rcsalpedlabilisiit A » vnde cadant  radijAD, 
a 1 » qui  luper  Ipccuh  lupetficiern  n 1 h » reflectamur 
ad  punita  b.c.Dico  radius  reflexos  fi  o.c  1,  piotraCfos 
ad  partes  p»i»occutrcre redx  cadenti  cx  a perpendt- 
cula.itcr  ad  Ipecuiiiupcrhciutn  iiihnicuui  protraCl*. 
Relolutio,  pag.  139 

Compofitio. 

*Fh:otcir.a.  Exemplum  xi,  Ijfdcm  pofitis.  Dico 
Iccqndo 
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fecundi  concurfum  elle  in  vno,eodemque  ptin&o . 
Relolutio, 

Lemma.  ^ pag.  I4o 

Compofitio. 

Theorema.  Exemplum  xu.  In  quolibet  fpeculo 
imago  apparet  in  concurfu  catheti  cum  radio  ab  ocu- 
lo per  reflexionis  putidum  ilire&e ppdu&o . 

Notanda  quaedam . 

Vulgatum  Theorema  apud  Opticos  't 
fpmmunisfima  Philolophorum  fententia.  pag.14 1 
Eam  efse  fallam  Audor  oflendir . 

Experimenti  cuinldam  declaratio. 

Expenmentu  prxclaiu  ad  confirmandum  effluuiu . 
Rcf ponfionis  praroccupaitb . pag.  1 4 x 

AriUotelis  audoritas  ex  x.  de  Anima . 

Ariftotclis  Au&oritas  ex  4.Metheororum  textu  34 
Ex  corporibus  omnibus  expirarc  effluuia . J 
Experimentum  ad  id  comprobandum  mirabile . 
Admonitio. 

Non  omnis  qualitas  neganda eft.  pag.  x4$ 

Explicatioquorundani . pag.  144 

a1  >01  um  explicatio. 

Reijcitnr. 

Radij  exeuntes  a centro  corporis  solaris  funtvali- 
flores.  pag. >4» 

T ria  (unt  radiorum  genera . 

Explicatio  iupradidorum . 
keplerushaud  bene  de  intenfione locutus. 

Definitio  prima . Diuaricationes  radiorum  funt 
eorundem  radiorum  inrerualla,  accepta  in  circumfe- 
rentiis * ad  quas  e circulorum  centris  ijdem  radi  j per- 
ueniunt. 

Definitio  fecunda,  similes  diuaricarionesdicun- 
tur  » qusr  accipiuntur  penes  inrerualla  fimiJia cucum- 
ierentic  vnius,  & alterius  circumferentia;. 

Theorema . Exemplum  xiu.  st  virtutis  intenfio 
attendatur  in  lineis . Eadem  eft  ratio  arcus  ad  arcum 
finilcm  reciproci  , qua  eft  intenfioms  ad  intcnfio- 
nem  virtutis. 

Relolutio,  pag.  146 

Lemma. 

Compofitio, 

Notanda  quaedam , 

Corollarium . 

Explicatio  quidam.  pag.  147 

Thermometrum  ab  xu&ore  adinuentum  exqmfite 
fepradentans  . 

Thermometrum  alterum  exquifitius  differentias 
pftendens.  pag.  148 

Multorum  error. 

Claudi  jBengardi  fententia . 

Male  hanc  Macbefcos  partem  pleri  a ue  trada- 
tant.  pag.  149 

Theorema . Exemplum  xun.  si  in  fpeculum  con- 
cauo-lphincum  radius  parallelus  ei , qm  per  fpeculi 
centrum,  extra  tamen  lextanteni  eiufdem,  incideret: 
dico  reflexum  eius  extr?  fpeculum  Cadere , 

Relolutio, 

Compofitio . 

Theorema . Exemplum  xuv.  si  fuerit  fpeculqnu 
cauo-fphxricum > per  cuius  centrum  radius  aliquis 
incident  in  illud ; huic  autem  radio  parallelus  aiier 
incidat  in  terminum  lextantis,  cuius  imnum  pundum 
eft,  per  quod  incidit  radius  per  centrum.  Dicora- 
dium  incidentem  in  fextantisterminum  prxdidum., 
teflediad  eiufdem  terminum  alterum . 

Rerolutio.  pag,  150 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  x?.v.  secundo,  ijfdcm  po- 


APITVM, 

litis.  Dico  reliquorum  radiorum,  quorum  quilibet 
prididisduobuseft  parallelus  , nullum  per  reflexio* 
nemafcendeiefupra  pundumF,vbi  videlicet  c ofe- 
midiameter  bifariam  dmidirur . 

Inlpeculocauo-lphxrico  non  fit  vnio  'fnpunda, 
Vf  in  habentibus  conicam  (edionem  . 

Theorema . Exemplum  xj.vi*  Omnes  radij  lolares 
in  fpeculum  concauum  i parabola  quacunque  circ* 
manentem  axem  circumduda  procreatum,  inciden* 
tes,  e a lege  vt  axi  arquidiftent , reflecrunrurad  vnura» 
ac  idem  axeos  punctum,  quod  videlicet  i vertice./ 
Ipeculi  diftat  interualloquart.T  parris  lateris  redul1* 
lius  parabola»,  qux  fpeculum  ipfum  defcnbit. 

Prout  multiplex  hypothefis,  ira  multiplex  tefolu* 
tio.  pag.  iu 

Relolutio  variari  poreft  pro  varietate  nrrpara* 
tionts. 

Rcfdurio  * 

Compofitio,  pag.  1 J 1 

Relolutio. 

Compofitio. 

Relolutio,  pag.  ijj 

Lemma. 

Compofitio, 

£cholion . Supradidorum explicatio, 
speculum  hyperboheutn  quale . pag.  j 5 4 

Quomodo  radij  reflectantur  in  speculo  elliptico, 
Quid  interfit  inter  fpecula  fupradicca . 

Theorema.  Exemplum  xivn.  si  oculus  ,&  afpe- 
ctabilefintin  diuerfis  medijslemuruo  contingenti- 
bus , imago  apparebit  in  concurfu  catheti , <5 c radij  ab 
oculo  per  punctum  refractionis  directe  producti . 

Multa  lunc  confideratu  digna  in  hac  Maihr/eos 
parte . 

Radij  luminofinon  gracilefcunt»  nec  arrenuanmr, 
quo  magis  protrahuntur. 

Laterna  Magica  qua  Arte  fiat,  pag.  rjj 

Aliud  eft  quoque  in  Dioptrica  confidcrarudigml- 
siroum , 

Theorema  Mechanicum . Exemplum  xi.vui.Gra» 
uia  appenla  extremitatibus  libri,  fi  xquiponderantia 
extiterint»crit,vt  diftantiaaddiftautiamacentro»  itt 
reci  proce  graue  ad  graue . 

Et  fi  fuerit, vt  diltantia  ad  diftantiam,  ita  reciproci 
graue  ad  graue , ipfa grauia cnint  arquiponderantia. 
Relolutio . 

Compofitio , pag. 

pe  Methodo  Refolutiua  pro  Theorematibus 
altjs  phyfico-Geome truis . Cap.V , 

PLaronis  Dogma  \ 

Heleni  Cornelii  Pifcopix  laudes.  pag.  157 

Difhcultas  de  ascenfu  Corporum . 

Grauitatis , & leu itans  explicatio . 

Experimenta  quidam.  pag.  rjS 

Prcsfio  fluidorum  colligitur.  pag.  159 

Archimedis  locus  explicatur, 

Difficultati  occurritur . 

Anextrulum  afccndat  motu  accelerato,  pag,  i*o 
Difficultas  in  Archimedis  do&rina de  ijs,  qua;  ve- 
fiunrurin  bumido . 

Difficultas  in  contraria  fententia . 

Compofitio  difficultatum . 

Extrufio  quo  pado  contingat . pag.  it*» 

Prarsfionis  humidarum  patrium  canfaquid  . 
Atmofphxrx  altitudiacm  colligere . 

Tychonis  opimo, 

kepicri 
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Kepleti  femcntia  exploditur.  pjg.  161 

Theorema.  Exemplum  xux.  solidarum  magni- 
Tudmum  per  humidum  alcendcnuum,  qux  lenior  cfl, 
lur(um  celerius  fertur. 

Kefolutm. 

Componro. 

Theote.ria . Exemplum  l,  solida  magnitudo  le- 
uior humido  per  Huidum  grauius  velocius  afccndit, 
quam  per  lemus.  pag.  163 

Theorema,  Eiemplumii.  st  aliqua  fuerit  (olida- 
magmrudo  leuior  humido»  huic  autem  adiecla  fit 
«lia  quarpiam.itidein  humi  Jo  leuior,  (oli  Ja  maguinj- 
do,  hoc  aggregatum  immitium  in  humidum  maiori 
Vi, quam  miiiololapropofita  magnitudo,  fuifjjmfc- 
xetur, 

Refolurio, 

Compofitio. 

Experimenta  quidam.  pag.  164 

Duo  proponuntur  inquirenda. 

Experimenti  explicatio,  pag,  16  J 

Notandum. 

Thecrerm.  Exemplum  lij.  $i  certo  quodam  jm- 
petu  proficiatur  grane  fecundum  diredionero  elcua- 
lam  fu pra  lineam  hoiizontalem , & alio  itidem  impe- 
petu  ff eundum  eandem  diretfionis  lineam  idem  gra- 
ue  proi  jcia  tur . Dico  ede  vt  quadrarum  impetus , ad 
impetus  quadratum,  jta  (pati  um  in  linea  horizontali 
«d  /panum  io  eadem  linea  confedum. 

Quid  impetus  • (iue  velocitas  . 

Fer  menluum  momenti  mtelligitur  refla  , per 
quam  impetus, & momentum  potelt  proficere  mobile 
ab  extremo  ad  extremum  ipmis ; quod  prius  intcl- 
jigendum  dc  defccnlu , pag.  160 

1 h.Exemplum  lui.  si  certo  quoda  impetu  proficia- 
tur gtatic  fecundum  dirediionetneleuatam  (upra  linea 
horizontalem,  & alio  itidem  impetu  fecundum  cande 
•diretfionu  lineam  idc  graue  proijciatur . Dico  efle  vc 
quad.  impetus , ad  impetus  quad.ita  fpatium  in  linea 
Jiojrizontali  ad  fparium  in  eadem  Imeacoofeflum. 
Quid  intelligatur  per  momenti  menfuram.pag.167 
Refolutio . 

Compofitio, 

Experimentum  de  bombarda  explodente  pilattu 
Romontalifer . Pag. 

Experimentum  proponitur  alterum. 
Experimentum  alterum.  _ pag.  169 

Theorema  . Exemplum  liv.  Magnitudo  rarcta- 
jftionc  adaudh  vi  caloris  iquc  inuadentis  lingulas  eius 
partes,  mep  Juras  acquirit  maiores  in  ratione,  qua  ab 
Jnitio.  «•  *79 

Refolutio, 

Com*o/itio, 

• Relomtio.  |»6*  *7? 

Compofitio. 

Qu*  de  Annplo  meo  difla  funt,  Autlor  expertus 
pft  in  annulis  ligneis  inieftis  10  humidum , 

Multos  hoc  experimentum  vexauit.  pag.  17* 

Ex  accidenti  potcUid/ecuseucuire,vrin/unibus, 
& id  mulcuhs . 

Monitum. 

Theorema.  Exemplirnuv,  si  magnitudo  aliquau, 
alterarionefufcipiat  incrementum,  dum  augetur  ter- 
minus  vnus  modo  iam  divlo , augentur  & reliqui . 

Theorema.  Exemplum lvi.m  folidum aliquod  fit 
annulare , agente  Calore  arque  in  lingulas  eius  par- 

at» larefiat,  acquiret  menfuras  maiores  in  ratione-* 
quam  pinis  habebar,  6c  latius  fiet  fecundum inti- 

xnamluperhciem.  P*S-B  *75 

* Theoicroa.  Exemplum  itu,  Angufia  nftula  ex 


vtroque  extremo  rcclufa  immifla  in  humidum  fecur.i 
dum  extremum  vnuin , per  eam  humidum  ipfum  ad 
certam  qqandam  ftatioucm  neceflano  alcendcr. 


pag, 

Refolutio. 
Compofitio. 
Alia  Refolutio, 
Compofitio, 
Scholion. 


»74 
J»g.  ?7J 


Explicatio  multorum»  qui  faciunt  in  prjmisadti)^ 
fi  nutum , 

Libratio  1 vel  per  defcenfum,  vel  per  afeenfuijL, . 


, pag.  \7d 

\ jgiira  non  facit  ad  momentum  grauitatis , fed  ad 
celencatcm  motus . 

Supradicla  dc  lbratione  faciunt  etiam  ad  defeen* 
/us  celet  itarem. 

Aduectenda  quidam.  pag.  177 

Notanda  quidam  de  acceleratione  nuiori  dcfccn- 
fus. 

Repleri  deceptio. 

Modus  explorandi  aeris  grauiratem*  pag.  178 

Scholion.  pag.  179 

Suptadi&orum  Theoria, 

Er  cor  commilluj  a quodam  in  aeris  ponderatione . 
Auroris  modus  peculiant  ad  explorandam  aeris 
grauitaiem . 

Theorema.  Exemplum  LVni.  si  rei  flabili  prif- 
ma  fuerit  hnrizonraliter  infixum,  ad  cuius  extremum 
graue  fuerit  appenfum.  Dico  potentiam , quarefifiit 
/rasioni,  ad  graue,  reciproci  else,  vt  longitudo 
Potifruatis  ad  (emi- altitudinem  eiufdem . pag.  1S0 
Refolutio. 

Lemma  primum . Si  fuerit  Ve&is  a c , cuius  hy- 
pomoclionai&c,  pag.  181 

Refolutio, 

Compofitio. 

Lemma  fecundum , Si  Prifma  hgdc  fuetif  ere- 
dum &c, 

Corollariumprimum.  pag.  iSx 

Corollarium  fecundum , 

Compofitio. 

Scholion.  v 


Audior  agit  in  Pbyfica  de  potentia,  qua  corpora- 
refifluntfra&ioni . pag.  18  j 

Proponitur  Theorema . 

Aliquorum  error . 

Supradi&orutn  dcmonftrario  oftenfiua . pag.  184 

Principale  intentum , pag.  1 8 5 

Pr  «mittenda  quidam . 

Theorema , Exemplum  «,  Gradus  velocitatis 
ciufdcm  mobilis  luper  diuer/as  planorum  inclinatio- 
nes acquifip  tunc  (unt  aequales , cum  eorundem  pla- 
norum eleuationesxquales  funt,  pag.  184 

Refolutio . 

Compofitio. 

Controuerfia  inter  D.  Jtephanum  de  Angelis,*:  P, 
Ricciolium  perpenditur. 

Experimentum  de  curru,  pag.  187 

Ex  hoc  experimento  duo  colliguntur . 

Idem,  quod  tn  cunu,  contingerer, fi  terra  in  orbem 
cieretur . 

Quod  de  proiefto  di&um  fuit  aptatur  graui  dc- 
/cendenti . 

Telluris  immobilitas  ex  hadlenus  traditis  colli- 
gitur . pag.  »88 

Dum  graue  furfum  proficitur , nulla  interpofita- 
quiete,  motum  /ubiret  uopliccn,  &c. 

Du*  proponuntur  ditticuhatcs,  pag.  i8<> 

Occur- 
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Occurritur  prima:  difficultati . 

Mirabile  quoddam  proponitur,  pag.  190 
Rota  dum  reuoluitur  circa  proprium  axem>  fe  ha* 
bet  indar  penfihs . 

Quid  (cntiendum  de  motu  telluris.  pag.  191 

Indifferentia  grauis  ad  omnem  motum , comraen- 
fitia. 

Supradidorum  confirmatio  ^ pag.  191 

Quorundam  deceptio. 

Perpenditur  aliquorum  fententia^ 

Velocitatis  gradus  aliquandd  non  variatur  variata 
diredionc  6cc.  pag.  195 

Theorema.  Exemplum  lxi.  si  fuerit  funependu- 
lum  a b , quod  adum  in  gyrum  defer  ibat  &c, 

Ouxfiio  14.  apud  Ariltotelem  in  Mechanicis . 
Theorema . Exemplum  lxii.  Dum  circulus  > cuius 
femidiameter  a b per  redam  voluitur  b F,omnes  con- 
centrici minores  a c fi  iundim  moneantur  vna  volu- 
lione  percurrunt  rpatiqm  rquale  circunfiereniix cir- 
culi , cuius  femidiameter  a b , pag.  1 96 

Scholion . 


7)e  Experimentis  *d  Feritates  PhjJieas  inda* 
* gandus , Cap.  VU 

f A D rede  philofophandum  nulla  fecurior  via*, 
jA  quam  per  experimenta. 

Philofophusdelufusob  inaduertentiam  propofiti 
Problematis . 

Experimenta  fune  repetenda.  pag.  197 

Experimentis  Dilciphnatum  principia  inuemun* 
tur. 

In  demon ftrando  non  licet  in  infinitum  abire. 

Ex  prtncipijs » quidam  habira  terminorum cognr- 
lionecognoicuntur , quidam  afiuctudme,  & qui- 
dam experimentis  comparantur . 

Indtidioquimnuximd  oportuna ad  confirmanda 
Lhl  api  marum  principia. 

A particularibus  ad  vnjuerfalc  progredi  efiapo- 
(ferioribus  ad  priora  gradum  (acere . 

A lingularibus  ad  vmuerfalia  progrelTus  experi- 
menta fupponit.  pag.  198 

A udor  cx  perimens  operam  nauauit  FI  orent  iz  ad 
ftabilienda  Naturalis  Philofophiz  principia . 

Antiperifiaiis  hadenus  male  fuit  explicata. 

Experimentum  ad  reprobandam  antipenftaGn* > 
pro  ut  hadenus  explicari  conlueuit. 

Reiponfioms  prxoccupatio . 

Experimenta,  quibus  nonnulli  probare  nituntur 
annpcriflafin  veteri  feafu  explicatam , 

Occurritur  experimentis  allatis.  pag.  199 

Calx  viua  magis  exardefeit  aqua  ferucnti  > quinL 
aqua  frigida. 

Spiritus  vini  fuperinfufus  calci  viux  nullam  facie 
mutationem  in  cius  calore , nec  illam  difioluic . 

Aquam  glaccfccrc  ablque  acris  permixtione  com- 
probatur. 

In  experimentis  conficiendis,  ni  minima  quidem 
differentia  c(f  neghgenda . 

Quomodo  chalybis  temperatura  perficiatur . 

E coloribus  ad  temperaturam  quis  magis  idoneus. 

Fg.  100 

Natura  vniformi  ditfonni  quadam  adione  ope^ 
utut. 

Experimentum  ad  magnetis  viresexplorandas . 

Deicenlus.grauium . 

Grania  non  defeendunt,  magnctica  vi  i terra  at- 


APITVM, 

Aliunde  circumfpe&io  in  experiendo  probatur ,! 
Gafiendi  opinio . pag.  101 

Leuis  quorundam  in  expetendo  coniedura . 
Animarumplena  funt  omnia  j.deGen.An.Cap.  n, 
Vatietas  magnopere  ad  Vniuetfi  pulchritudinem 
conducit. 

Experienti  lapis  omnis  mouendus.  pag.  io* 

Experimenta . 

Communis  opinio  de  concodione  ventriculi  per 
modum  elixationis, 

Calor  animalis  feruidioris  naturi  non  excedit  ar* 

£f  iuum  * fole  (candente  Leonem  y 

Natura  vtitur  humore,  tanqtdm  fermento  ad  cele- 
brandam  concodionem  in  animalium  ventriculis. 

Experimentum  conducens  ad  cognofcendum,  qua 
ratione  coocodio  in  ventriculo  perficiatur. 

Hifforia  mirabilisivnde  colligitur  dari  humorem,  i 
quo  vitrum  corroditur . 

Chronometton . Pcnfile,feu pendulum  .feafune 
pendulum.  pag.  ioj 

Priclara  Chronometri  phxnomcna.  pag.  204 

Quorundam  error. 

Mirabile  aliud  Chronometri  fymptoma. 

Mirabile  aliud  fyniptoma.  pag.  105 

Aeris  refiftentia. 

Penfilc,cur  tandem  quiefcar.  Opinio  quorundam . 
Reijcitur . 

Opinio  Audoris . 

Iros , ac  reditus  initio  prolixiores. 

Irus  >ac  reditus  duplici  parte  confiant.' 

Penfile  maxime  defer uit  cbfcruariontbus  Aftra* 
nomicis.  pag.  106 

Ygroftathmos*  hoc  cft  fluidorum  menfura  pri- 
nunx., 

$ccundum,&  tertium.  pag.  197 

Ad  aeris  humiditatem  explorandam  inftra mea- 
tum idoneum,  Ygrometron.  pig,  *oS 

Aliter  idem  inquiritur.  pag-  109 

Thermometrum  hadenus  adhiberi  fblitum  oenni- 
nd  inutile . 

Optimum  ab  Audorc  adinuentum , & eius  <on- 
firgdio  qualis. 

Adio vmfbrmiter  difformiter  difiufa  nonitadq- 
prehenfa  eft  ab  Audore,  quemadmodum  a Scholafib; 
cisdefcribitur. 

Ad  obferuandam  rerum  texturam  infitutnenturn 
idoneum  Microlcopion , 

Tubi  optici  inuentio.  pag.  110 

Sperandum  aliquandd  futurum,  vtrepenatur ali- 
quod mftrutncncuru , quo  auditus  adiuuetur , 

A qufbtts  c tuendum  Analyfte , ne  delufus  qtu~ 
ffammodfi  vide 4/ ur , C*p.  V 11% 

THeonema  . Exemplum  lxiii.  si  reda  linea  Ab  J 
(edafitinpundisc,  d,  s,  f,  vt  cxiftentibus 
squalibus  panibus  A c , c e , &c, 

Refolutio.  pag.  xif, 

Compofitio . 

Theorema.  Exemplum  txiv.  si  reda  linea  ab, 
diuifa  fit  m pundis  c , d , e , f , ita  vt  exiltentibus  z- 
qualihus  partibus  ac  , c e,  Scc,  ' pag.  11* 

Refolutio , 

Compofitio , 

A pugnantibus  cauendum,  pag-  Mf 

lieraafoperfluo^cc, 

gjnJ 
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DfmotiRtatio  potisGma  per  quod  caufx  'genu» 
Sucd  Artifici  magnopere  curandum  'm  ablati  Pr®Scl,“'  • 

Theorematis  RjJoUttionc  tnjlttucnda,  ^ £ 


Cap.  VIII, 


Caufa  itidem  formali  veitur , 


CLariras  in  demonftrarionibus  commendabilis 
Theorema . Exemplum  {.xv.sit  reda  quipiam 
A b , duplata  quidem  in  d » & ex  pundis  a,  &b,  per- 
pendicularibus crefiis  Ah,  bij  &c,  pac.  zi4 
Refolurio. 

Compofitio. 

Congedus  Refolutionis , atque  Compofitionis . 

Resolutio»  . 1,5 

Compofitio, 

Reiolutio.  pag.  X\6 

Compofitio , 

Theorema.  Exemplum  ixvi. sit reda  a F,diuiia_. 
in  oartes  ab,bd,d  ' , iniquales  continuo  crelcentes, 
vel  dccrefcentes  , &c. 

Prar  paratio. 

Reiolutio. 

Compofitio . pag,  117 

Confpedus  Refolutionis , atque  Compqfitionis , 
Lemma . Exemplum  txvii.  sint  tres  magnitudines 
A b , a c , a d . Dico  aggregatum  differentiarum  efle 
differentiam  inter  maximam  > & minimam . 
Reiolutio.  pag.  218 

Compofitio. 

Theorema . Exemplum  lxvui.  si  reda  a b , ita  di- 
uifa  fit  in  c , d , & £ , v t quemadmodum  eft  a d ad  dc, 
ita  fit  b d , ad  d e . Dico  redangulum  d e b , ad  qua- 
dratum d e , rationem  habere , vt  a c ad  c v , 
Reiolutio . 

Compofitio, 

Superior  Rclolutionis  modus  non  omnino  (per- 
nendus. pag.  219 

Comprobatio « 

Reiolutio. 

Compofitio . 

Theorema.  Exemplum  lxix.  sit’  Conus»  cuius 
vertex  pundum  A , bafis  autem  circulus»  cuiusdia- 
rnetet  1 c » &c.  pag.  xao 

Reiolutio. 

Compofitio 

Theorema.  Exemplum  lxx.  sit  Conus,  cuius  ver- 
tex a pundum;  bafis  vero  circulus,  cuiusdiameter 
*c&c.  pag.  XXI 

Reiolutio. 

Compofitio  i 

Theorema  . Exemplum  ixxi,  sit  Conus , cuius 
Vertex  a pundum ; bafis  circulus  , cuius  diameter 
»c&c.  pag.  xax 

Rcfolutio 

Compofitio^  pag.  21) 

'Vcrt&A  dcmonftmndt  ratione  a&  Analyfta-> 
fir nanda , Cap.  IX. 


MAxime  decet,  Mathematicum  omnem  adhibe- 
re curam  in  demonft rando. 

Dcmonflrariones  Mathematica:  omnium  prxffan- 
oflinue. 

Ad  rede  demonft randura  requiruntur  prccepra . 

pag.  2x4 

Cenusdemonftrandi  ab  cffedu  ad  caulara . 

Aliud  genus  demonfttandi  i caulaad  eff edura . 


Demonftratio  per  concomitantia  ad'  genus  demo- 
ft rationis  per  caufamrcuocaturi  & in  Mathematicis 
frequenter  adhibetur. 

In  Mariiematicis  demonftrarionibus  plerumque^ 
medium  eft  lubiedi  .aliquanddaffedioms definitio. 
Mathematici  definitiones  nominales  dicunrur,  * 
Quales  effe  debent  demonftrationis  pccmiflr 
Primiflarum  conditiones . 

Primum  genus  propofiiionum  immediatarum  funr 
dignitates . 

Secundum  genus  propofitionum  immediatarum; 
Tertium  genus.  pag.  li6 

Quartum  genus. 

Politiones  quales. 

Notanda  quidam 

Error  quorundam  deteftantium  Mathematicas  de- 
ni onft  rationes . 

Quo  pado  demonftratio  debeat  ex  immediatis 
conftare. 

Priraiffi  demonftrationis  euidentes  efle  debent , 
vel  per  le,  vel  per  alias. 

Ineuidentes  euidentes  fiunt  indudione. 

Principia  qualiter  dicantur  prima . 

Quo  pado  primiflxcauf*  dicantur  conclufionis 
Quorundam  ertor . 

Duplex  caufa;  alia  in  cognofeendo  tantdm,  alia 
ineflcndo.&cognofcendofimul.  pag.  uj 
Primifli  quare  priores  conclufione . 

Notiores, 

Certiores , ac  cuidentiores. 

Demonftratio  per  propria  principia  procedit 
Supradidorum  probatio  inftiruitur. 

Nullius  fc lenti  1 lubiedura  ad  aliam  fcienrianu 
transferri  poteft.  pag.  22j* 

Bryfonis  demonftratio  peccabat  ob  communia 
principia.  pag.  22? 

Quomodo  fe  haberet  Bryfonis  demonftratio. 
Circa  conclufionem  errores  quinam  contingant . 
Primus  error. 

Secundus  error. 

Tertius  error.  pag,  230 

Errorum  exempla  ex  Ariftotelc. 

Secundi  erroris  exemplum . 

Excmplu  alterum  quando  genus  nomen  haber &c, 
Sophilla  qui  dicatur. 

Cognitio  trianguli»  vel  fecundum  numerum,  vel 
fecundam  formam.  pag.  13 1 

Multiplex  demonftratio,  eiufque  fpecics  asfi- 
gnantur . 

Demonftratio  vniuerfaiis  praefertur  particulari. 
Vniuerlalcquid. 

Demonftratio  Angularis  quando  conficiatur. 
Mathematicorum , tum  Veterum,  tum  Recentio- 
rum error.  pag.  xjx 

Redarguitur  Audor  Propofitionis  47.  primi  Eu- 
clidis . 

Redargutionis  rado . 

Prima  Elementa  tradantibus  in  hoc  aliquid  con-’ 
donandum. 

Exemplum . 

Exemplum . 

Exemplum  alterum,  pag.  255 

Exemplum. 

In  quo  debeat  Analyfta  infudare  , plurimamqut-» 
Xxx  curam 
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curam  adhibere  l 

Probationes  , quibus  oftenditur  demon  (Itatio  prae- 
Oantior  illa  , qua:  vniuerfalis  dicitur. 

Demonftratio  affirmati  ua  prxferenda  negamue . 
Demonftratio  Duplex  i Oftenfiua  , & ducens  ad 
ioconueniens.  Pag.  1)4 

Oftenfiua  pnefertur. 

Oftenfiua , quarouis  negatiua , pr*  ferenda . 
Reprehenduntur  1/,  quipasfim  dcmonftrationo 
ducente  ad  incommodum  vtuntur. 

pemonftratio  quomodo  procedat  per  dedudlo- 
fiemad  imposlibile. 

Quid  commune  fit  vtrique  modo . 

Qu.x  priora  natura  funt , prius  tradauda  videntur  • 

„ P?6*  „■ 

Rcdai  guuntur  oon  nulli  • 

De particularibus  Methodis , quas  hucufqucj 
Mathematicorum  fchola  frequentauit . 

De  que peculiari  ab  Auftore  exculta , 

Cap.  X . 

DE  Antiqua  Methodo  per  expiofum  excedum* , 
aeque  dcfeclum . pag.  2 $6 

Antiqua  Methodus  per  expiofum  excelsum»  atque 
defedum  explicatur. 

Vieta  Methodum  hanc  neglexit . 

Aducrfus  hanc  Methodum  difficultas  affertur. 

P>8.  „ Pag.  »J7 

Diluitur  propofita  difficultas . 

Non  mald  Archimedes » nec  fallaciter  Euclides . 
Theorema.  Exemplum  lssii.  Parabola:  «qualium 
altitudinum  lunr  inter  fe » vt  bafes. 

Theorema.  Exemplum lxxiu.  Cylindi redi bafis 
ad  eiufdem  Cylindri  curuam  fuper  ficiera  eft,  vt  quar- 
ta pars  diametri  baleos  ad  ipfius  Cylindri  larus. 
P*g. 

De indiuifibiJium Methodo.  pag.  2)9 

lndiuilibilium  Methodus  ad  obfcurisfima  de- 
inonftranda  conducit . 

Quibuldam  hate  Methodus  non  arridet . 
Methodus  declaratur. 

Quibus v tat ur  harc  Methodus»  canquim  inflru- 
inentis . 

Quid  in  hac  Methodo  fit  Regula  . 

Oppofitar  tangentes  quid . 

In  planis  figuris  adhibemur  lines»  io  folidis  autem 
plana. 

Hxc  Methodus  duplex 

Explicatur  prima,  qu«  veitur  Indiuifibilibus  col- 
irdiuefumpns. 

Pofterior  vticur  Indiuifibilibus  diftnbutiue . 
Vrraque  generalem  regulam  tradit  ad  comparan- 
dam figurarum  mcofuram . pag.  140 

Exemplum. 

Generalis  regula  prioris  Methodi . 

Perinde  eft  dicere, omnes  linea:  ad  omnes  lineaj; 
ac  dicere » aggregatum  omnium  Irnearum  ad  aggre- 
gatum omnium  linearum . 

Generalis  regula  pofterioris  Methodo. 

Locum  habernon  loltim  in  ratione  «qualitatis , fcd 
in  quacunque  ratione  • pag.  241 

Quid  obferuandum  in  gratiam  prioris  Methodi . 
Quid  obfetuandura  ingratum  fecunda:. 

Prima  definitio. 

Corollarium. 

Secunda  definitio. 

Corollarium. 

.1  enu  definitio. 


APITVM, 

Corollarium. 

Quarta  definitio.  pig.  241 

Quinta  definixiq. 

Corollarium. 

Sexta  definitio. 

Corollarium . 

Septima  definitio .' 

Oclaua  definitio  4 - 

B. 

C. 

P»S-  MI 

iupradidarum  definitioni!  n explicatio . 

Omnes  linex . 

Reditranfirus. 

Obliqui  tranfitus. 

Omnia  plana . 

Omnia  pun&i  redo tranfmi? . 

Abfciffx. 

Refidux  omnium  abfcifsarum  . 

Maxime  abfcifsarum . 

Abfcifs*  refiduz . 

Omnes  figura:  fimiles . pag.  044 

Solidum  fimilare  genitum  cx  figura  plana. 

Figura  folidi  Genitrix . 

Solida  fimilaria. 

Redangula  fub  figuris. 

Primum  Poftulatum . 

Secundum  Poftulatum. 

Animaduertenda  quxdam.’ 

De  Methodo  innixa  Grauitatis  centro . pag.  146 
Vfus  centri  Grauitatis  ad  Geometrica  Theoremata 
demonftranda , in  vlu  fuic » ttim  apud  Veteres , tum 
apud  Reccniiotes . 

V lus  centri  Grauitatis  ad  Geometrica  problemata* 
conft  ruenda. 

Multa  de  Grauitatis  centro  tradantur. 

Centrorum , vt  & quantitatum , triplex  genus . 
Centrum  figura:  quid. 

Cenrrum  magnitudinis  quid . 

Centri  Grauitatis  vari*  definitiones . pag;  247 

Grauitas  proprii  corporibus  meft . 

Mathematicus  grauitatem  concipit  inefire  pundis » 
lineis » & fuperficiebus , non  fine  vtde. 

Quot  undam  error. 

Aduertenda  quxdam . 

De  vlu  centri  Grauitatis  difserendura  proponitur  l 
Archimedes  hunc  vfum  innuic . pag.  14$ 

Theorema.  Exemplum  lxxjv.  Parabole  iefqui* 
tertia  eft  trianguli  eandem  libi  bafin , & eandem  alti- 
tudinem habentis . 

Reto  luno. 

Lemma  I. 

Lemma  If. 

Lemma  111.  pag.  249 

Lemma  iv. 

Compofitio. 

Confpedus  Rcfolutionis , atque  Compofirionis 
Scholion.  pag.  *jo 

Aliter . 

Theorema  . Exemplum  lxxv.  Circuli  Tegmen- 
tum ad  infcnptum  libi  triangulum  emfeiem  bafeos , 
ac  altitudinis  eft , vt  duartetti*  patres  diametri  (cg- 
menti  reliqui  ad  redam  connedentem  circuli  cen- 
trum , Sc  grauitatis  centrum  » quod  ab  initio  propone- 
batur» tegmenti . 

Relolucio. 

Lemma.  n»o  «r» 

i->  r • *)* 

Compofitio , 

pDQfp^ 
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Confpedus  Refoluuonis  > atque  compofitionis. 
$cholion.  pag. 

Theorema.  Exemplum  lxxvi.  Cuiuslibet  circuli, 
a c Ellipfeos  quidem  legmcnrum  ad  infcriptum  fibi 
triangulum  eiufdem  bafeos , ac  altitudinis,  eft  vt  du  x 
rertix  partes  diametri  fcgrocnti  reliqui  ad  illam»  qux 
ce  figurx  centro  ad  grauitatiscenrrum  cius,  quod  uii- 
tio  dicebatur , fegmenn , 

JUfolutio. 

Lemma.  pag.  ajj 

Compofitio’ 

ConfpedusRefolutionis,  atque  Cornpofitionis . 

In  quo  hxc  Methodus  confidat . 

Modus  alter  adhibendi  centrum  gtauitatis . 
jn  quo  hxc  Methodus  confidat . 

Quid  Rotundi  nomine  intelligendum.  pag.  154 
Motus  localis  fimplex  in  duplici  difcriminc. 
Duplex  Poteftas ; Di  reda , 6c  Rotunda , 

Yrraque  Poteftas  tripartito  diuidiruc , 

Linea  reda  quid . 

Linea  reda  esc  poteftas  primi  gradus. 
Parallelogrammum  eft  poteftas  lecundi gradus , ' 
Patallelepipedum  eft  potcftas  terti/ gradus  . 
Prxdidx  poteftatis  quilibet  gradus  diuidiruc  ia. 
tuftani  .maiorem »& minorem lufta. 

Infecundo  gradu  lufta  poteftas  eft  quadratum,. 
Redangulum  altera  parte  breuius  > poteftas  nunor 
tufa.  Altera  vero  parte  longius , poteftas  maior  tufta. 

In  tertio  gradu  tufta  poteftas  eft  cubus . Parailele- 
pipedum.quod  altitudine  cubum  non  adaequat,  pote- 
Aas  eft  minor  iufta.  Qux  veroexcedit,  jnaior  tufta. 
Rotanda  poteftas  eft  amplior , quam  Direda . 
roteft.Rorundx,&  Rotunda  corpora  funt  infinita. 
Sicut  poteftarcs  Diredx  cx  motu  rcdo,ita  Rotun- 
4x  cx  motu  circulari  fiunt . pag.  2 f $ 

pundi  poteftas  lufta  eft  pundum.  Habet  rorcfta- 
rem  iusta  maiorem  > fed  non  minorem. 

pundum  a centro  difiundum  fui  reuolucionc  per- 
/edam  periphxtiam  circuli  deferibit. 

roreftates  Rotundx  fecundior  terti/  gradus  multi- 
plicantur ab  triplicem  firum » (cilicet  horizontalem. » 
verticalem  » & obliquum  quantitatum,  vnde  na- 
fcuotur , 

Poteftatcs  Rotundx  fiunt  horizontales,  verticales, 

& obliqux  ; 

roteftas  Rotunda  iufta  quando  generetur . 

. Quando  generetur  poteftas  Rotunda  minor  iufta . 
- prima  definitio . Quid  fit  Rotatio . 

Secunda,  Quid  fit  quantitas  Rotanda,  vel  Rotata. 
Tertia.  Radius  Rotationis  quid. 

Quarta.  Via  Rotationis  quid. 

Remotio,  feu  elongatio  pundi»  feu quantitatis, 
<quz  rotatur  , quid  lir . 

Regula  generalis. 

Quantitas  Roranda  in  viam  Rotationis  duda  pro- 
ducit poteftatcm  Rotundam  , vnogtadu  altiorempo- 
ceftate,  fiue  quantitate  Rotata . 

Hanc  regulam  generalem , etfi  veriffiroam , inde- 
* inooftratam  tamen  A udor  reliquit . 

Lemma. 

Si  figura  plana  fuper  aliqua  fui  reda  linea  figuram 
iplaro  lecance  libretur , erunt  momenta  fegmentorum 
ijgurx , vt  funt  (olida Rotunda ab)ipfis  legincr.cis  cir- 
ca fecaotcm  Jiocam  reuolutis , deicripta . 
SupcadidzRegulxdcmonftutio,  pag.  256 

Corollarium  piiraum,  pag.  257. 

Corollarium  fecundum . 

. Corollarium  teruum . 

, CoroUadum  quattura . n 


Hxc  Methodus  centri  grauitatis  indagationemre- 
quiric,  & primo  incipit  ab  eiusvfu  inpundis,  qc 
lineis . 

pnma  poteftas  flo t unda, 
poteftas  Rotunda  vnius  pundi  componitur 
Quaudo  plura  funt  punda  fine  refpedu  ad  pqfitio^ 
nenL. . 

Quando  plura  funt  in  certa  pofitiotie . 

Quomodo  indaganda  vnica  periphetia  fingulis  x- 
qualis , data  pundorum  pluralitate , &c. 

Quando  plura  data  funt  punda  fine  certo  politio- 
nis ordine. 

poteftas , quam  data  reda  affirmat , & quidem  ho- 
rizontalis , VetticaJis , & Obliqua  componitur . 

PaS-  , 25S 

roreftas  Verticalis  iufta  Itnex  redx  mlla  eft , mfi 
ipfamet  linea . 

poteftas  obliqua  profui  compofirionc  quid  requi- 
rar. 

poreftates  maiores  luftis . 
poteftas  Verticalis  iufta  maior, 
roteftas  Obliqua  iufta  maior, 
poteftas  Rotunda  , quam  binx  redx  fimul  lum- 
ptx  defccibunt , vt  compouatur . 

poteftas  Rotunda , quam  binx'  redx  fimul  fum- 
4>tx  delcr ibunt , quomodo  componatur. 

Alio  modo  idem  perficitur. 

Quando  darx  redx  fuerint  adinuicem  inclinat* . 
Quando  redx  funt  inuicem  inclinat* , 
poteftatcs  luftis  maiores  cx  didis  colligi  poliunt 

cfe*.  119 

potcftates  Rotundx  plurium  redarum  lineanjm1. 
poteftas  communis  linearum  redarum  aqualium , 
figmento  cuculari  inferiptarum , 

Superficies  ex  huiulmodi  rotationibus orrx  conica 
funt.  pag.  260 

i*oteftatum  fnquifitio  bifariammftitai  poteft . 
pro  primo  modo  quid  agendum , 
proienucirculo.  x 

pro  fegmento  maiori . 

Alix  Verticales  potcftates  emergunt . 
potcftates  Rotundx  perimetri  triangulorum',  & 
quadrangulorum . 

Bifariam  poteft  contingere,  vt  triangulum  , atque 
quadrangulum  iuftam  porcftatein  componant. 

Quando  triangulum  aliquo  fuo  angulo  rotationis 
axem  attingit.  pag.  261 

poteftas  iufta  horizontalis . 
lufta  Verticalis. 

Iufta  Obliqua. 

Cingulorum , & Gnomonum  poteftatcs  ex  genefali 
R egula  depromuntur . 

poteftas  perimetri  polygonorum  regularium , 
Rotunda. 

Verticalis  poteftas  qux  nam  dicenda . 

Qux  dicenda  horizontalis . 

Obliquxporcftates  qux  dicendx . 

Verticalis  potestas  iufta  vt  componatur . 
poteftas  cuiusuis  peripherix  circulum  non  am- 
bientis. 

Poteftas  circuli  qua  ratione  componatur . 

Radius  rotationis  poteftatis  maioris  qualis  fit, 
Pag.  . ’ 162 

poteftatcs  perimetri  fegrnenrorum , aliaruraquo  » 
circuli  partium  quomodo  componantur . 

Potestates  perimetrorum  nuxtilinearum  figura- 
rum quomodo  componantur. 

Potcftarum  V et ticalium  eorundem  fegmentorum 
X x x 2 compo* 
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popipofit  io  quomodo  fc  habear . 

Quando  Rotationis  axis  mutatur  > fitque  pyiori  pa- 
rallelus* 

rotcftatcs  Obliqui » & Verticales ; ficc, 
potcftatcs  tegmentorum  luftis  maiores , 
roteAares  horum  perimetrorum  quomodp  facili&$ 
componantur. 

Haflenus  ditf  a funt  intelligepdr  de  fe#oribus,eo- 
rundemque  imulis, 

Poceftas  perimetri  Lunularum , 

Horizontalis  poteftas . 

Quando  Lunula  fit  per  interfedhoqem  citculo- 

|RP«  , . m- 

roreftates  Verticales  iufti  perimetri  Lunulatuin , 
Ali*  poteitates  tuft*  Verticales . 
rotefrares  Obliqui  perimetri  Lunularum . 
potefta  tes  Arcuatatum  figurarum, 
potestates  perimetri  EUipfeos,  &ct 
Horizontalis  lufta. 

» Verticalis  lusta. 

Potestas  obliqua , 
potestas  maior  lust?  r 

potestas  Rotunda»  quam  planum  trianguli  teflili- 
peidefcnbit. 

potestas  Verticalis eiufdem trianguli,  pag.  164. 
In  re|iquis  uiangulocum  potestatibus  componen- 
dis quid  agcpdum. 

Alia  V erticalis  eiufdem  trianguli  potestas, 
potestas  Horizontalis  eiufdem  trianguli , 

Alia  Horizontalis  potestas . 
potestas  obliqua . 

potestates  Rotundi  quadrilateroruiu , 
potestas  quadrati . 

Quando  fuerit  figura  altera  parte  longior ,’ 
Quando  altera  patie  longior  figura  habet  latera  in 
..  pbliquofituadaxem,  pag.  16 5 

potestates  multangulorum  laterum . 

Duplex  modus  componendi  potestatem  horum- 
niyftangu iorum . 

potestas  horizontalis  multanguli  femicirculo  iq- 
Cccipti . 

rotestas  polygonorum  regularium, 
potestas  Rotunda  cuiufcunque  figuri  recline*, 
potestas  circufi . 
potefsas  fcmicirculi . 

Horizontali*  potestas  iu$u,  pag.  i6C 

potestas  lusta  Verticalis,  •. 
potestates  Lunularum . 
potestas  Rotunda  Ellipfeos  , 
potestas  obliqua, 
potestates  lustis  maiores , 
potestates  Rotundi  lemicllipfeos , Scc. 
potestas  lusta  Verticalis  cquatur  spbiroidi . 
Horizontales » & obliqui  potestates  tusti » maio- 
re (que  tustis  «quomodo fiant. 

rotestas  Rotunda  paraboles  horizontalis » Vcitica- 
lis  >&  obliqua . 

Horizonrahsiusta  quomodo  dici  confueuit , 
Generalis  Regula  Refolutionis  potestatum . 
potestas  data  applicetur  parti  componenti  dati » &! 
quantitas , qui  inde  oritur » paicem  alteram  compo- 
nentem manifestabit . pag.  1 Cj 

Quando  potestas  lusta  fuerit , 
rotes  casi  usta  maior, 
rotestates  1 ustis  minores  negliguntur. 
rores tates  Rotundi  a lineis  redlis  quomodo  rcfo|* 
Uantur, 

potestates  gustis  maiores . 
patescas  a pluribus , quam  vna  recta  j 


rotestas  Rotunda  indi  redam  tranfmutatur  , 

P4g.  *<% 

Theorema.  Exemplum txxvu.  Circuli  inter  f^ 
funt»vra  iemidumerris , diametris»  &c,  femicir* 
cumfcrenrijs , circumfercntijs , &tc.  quadrata . 

Theorema , Exemplum  ixxvju.Cyhndri  retfti  cur . 
ua  fupetficies  ad  bafin  eft » vt  latus  eiufdem  Cylmdn 
ad  quartam  partem  diametri  eiufdem  bafeos . 

Theorema.  Exemplum  lxxjx.  Omnis  Cylindri 
refti  fuperficips  fine  batibus , iquafis  eft  circulo  , cu- 
ius ea,  qux  ex  centro , media  proportionalis  eft  ime* 
|arus»  & diametnim bafeos  eiufdem  Cylindri, 

P4g*  „ »69 

Theorema.  Exemplum ixxx-  Cuiufcunque  Coni 
Jfoscelis  I u perficies  ad  ba/in,  eam  habet  rarinnenu , 
quam  latus  Coni  ad  Radium  circuli,  qui  bafis  eft 
fp*'i» 

Theorema  . Exemplum  ixxn.  Cuiufcunquo 
fphzri  (upcrficies  quadrupla  eft  maximi  Circuit  eo* 
CUm,  qui  fune  in  ipla. 

Theorema . Exemplum  Wxxi».  Omnis  fpharra- 
qqadrupla  eft  cpnj , bafin  quidem  habentis  * qualem 
maximo  circulo  eorum  « qui  lufphiu,  altitudinem 
Ycrb Radium  (pb it  1.  pag. 

Pe  Methodo  Ptogresfionibus  innixa . 

Mirabilis  vfus  vtnufque  progresfioms . 

Propofitio. 

Jeries  quantitatum  Arithmetici  proportionalm-T? 
(fiue  iuxta  fetiero  numerorum  quadratrcorurn)c©nrr. 
nuo  crefceotium , a o » vel pundfo  inchoatarum nu* 
meto,  vel  finitarum»  vel  infinitarum , eft  ad  feuem. 
totidem  maximi  iqualium  in  ratione  lubduphu . 
pag,  *7l 

Thcor.  Exemplum  txxxiv.  Triangulum  adpa- 
rallelogrammum  cifdcm  bafeos » ac  altitudine  plt  m_ 
satione  fubdupla  * 

Theorema  » Exemplum  zxxxv.  Pyraroidoidei  , 
vel  Conoides  parabolicum , eiufdem  bafeos  , ac  alti- 
tudinis , fiue  credi  um,  fiue  inclinatum,  eft  m rauooe^ 
fubdupla . 

Propofitio, 

Series  infinita  quantitatum  in  duplicat*  tarione- 
Arithmetici  proportionalium  &c. 

Propofitio , 

Senes  potentia  infinita  quantitatum  in  dupfoara 
ratione  Arithmetici  proportionalium » ( fiue  iuxta 
fenem  numerorum  quadtaticorum ) continuo  cre- 
fcentium a pundto , fiue  o,  incboaurum,  eitadfe- 
rieni  totidem  maxime  iqualium,  in  ratione  lubtru 
pia-. 

Theorema . Exemplum  t-xxxv*.  Conus , vel  Py- 
ramis , ad  Cylindrum»  vel  Prisma  cmJdcm  bafeos , ac 
altitudinis  eft  in  ratione  fubtripJa.  pag.  17 g 

Theorema.  Exemplum  lxxxvu.  Complementum 
femiparabolcs  > fpatium  fcihccc  »quo  (emiparibof 
complet  parallelogrammum , eft  ad  pacalleiugrao- 
muni  m ratione  fubtnpia. 

Theorema.  Exemplum  ixxxvm.  fcmtpsrabok 
ad  prifluftum  parallelogrammum  clt  m satione  iuq- 
Icfquultera . 

Scholion . 

Aduertenda  quidam , 

Aduertenda  quidam , pag.  17) 

Propofitio. 

Series  quantitatum  in  triplicata  ratione  Arithme- 
tici propomonaliqm  $£C. 

Theorema.  Exemplum  lxxxix.  Series  infimnu» 
quantitatum  m triplicata  ratione  Auchmettce  prop-w« 
nonalium , fiue  iuxta fericm  numerorum  cubicorun^ 
Coucmur 
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fontinudcrefccntiuni , i pundo,  feu  o*  inchoata- 
rum , eft  ad  fericra  totidem  maxime  «qualium  in  ra- 
tione (ubquadrupla . 

Theorema  . Exemplum  rxxxx.  Complementum 
fc  miparabolcs  cubic*  atl  f uum  paraliclogrammuiu  eft 
in  ratione  fubquadrypla , ac  ptopterea , ficiplafcuu* 
parabole  eft  in  ratione  (ubfeiquiteixu . 

Adnotanda  quardam , 

De  Geometrica  progresfione  difTcritur . 

yfutGeomerricxprogrcsfioais.  pag.  274 

pe  Auftoris  Methodo  pectituri , ac 
propria , 

Perdecrefcentiam  excedas,  atque def edus  ininfini- 
TOm  abeumem.Particularmm  omnium  fcrracif- 
fima»  *elut  illa,  qua  obfcurioribus  Theore- 
matibus facile  , ac  expedite  fit  latis } 
jprarfertim  ijs,  qu*  cum  Veteres, 

|dcn  Rccentiores  labotiosp 
demonftrarunr, 

Demonftrario  , pag.  27/ 

Corollarium , 

Circa  fu  perior  em  demonft rationem  difficultas. 
Diluitur  difficultas.  pag.  7.76 

Obleruanda  quardam , 

Supradidorum  Epdogus . 

JTtcuIus  non  eft  polygonum  infinitorum  laterum . 

M*  , »77 

Theoremata  qu*dam  K*$sa /m,  quibus  Audoris 
Jdethod  us  inniutur , 

Theorema  j. 

Si  quotcunque  fuerint  quantitates,  equarum  fin» 
gulis  partes  in  eadem  ratione  cum  illis  accepta;  finr. 
Dico  has  poffe  , prtnirf^firha«{iVM,  continua- 
ta incrementa  fetoper , ac  lemper  ab  illis  minus  defi  • 
ciendo,  tandem  deficere  de  fecla  minori  quacunque 
data  quantitate , rationem  eandem  inter  (e  perpetuo 
ftruantes, 

«Scholion - 
Obferuandum , 

Theorema  II, 

Si  quotcunque  fuerint  quatjtitates,  i quarum  fin* 
gulis  partes  accepta:  fini  Occ.  pag.  179 

Theorema  m. 

Jifim , quotcunque  fuerint,  quantitates , c qua- 
rum finguhs  partes  in  eadem  ratione  cumtilisacce- 
jpt«  fiwAc. 

Theorema  i». 

Si  quotcunque  fuerint  quantitates,  c quarum  fin* 
gulis  panes  accceptx  fmt , &c. 

* Theorema  V, 

Ji  quotcunque  fuerint  quantitates,  quarum  fini 
gulis  alue  maiores  accepta;  iinc  in  eadem  ratione  cum 
«lis&c.  pag.  179 

Theoiemavi.  t 

Si  quotcunque  /uerior  quantitates,  quarum  fingu- 
Ms  ali*  maiores  accept*  fint,  &c. 

Theorema  vu, 

Jiquat uor  finr  quantitates  proportionales,  ex  fe- 
cunda, & quarta fumi poterunt  partes,  qux&c. 
Lemma.  pa.  280 

Theorema  vm. 

Si  fimquat uor  quantitates  proportionales,  &per 
gontinuata  quidem  incrementa  prima  muuis  deficicn- 
jio  i quapiam  quinta,&c. 

Theorema  w. 


MORABILIVM. 

Si  fit , VI : prima  ad  fecundam  1 ita  tertia  ad  quae* 
tam  , at  vero  prima  minus  femper  in  infinitum  exce- 
dendo quampiam  quantitatem  quintam  Scc  1 p,  *8i 
TJieoienu  X. 

Si  fint  quantitates,  & quot  in  yna  fumi  poliunt  par* 
tes,  totidem &c.  r 

Theorema  xj. 

5i  quantitas  prima  femper  minus  excedendo  fecua» 
dam,  excedere  tandem  poflit  excellu  dcc. 

Theorema  xji. 

Si  fint  q eat  uor  quantitates  primi  ordinis,  totidem* 
que  ali*  ordinis  fecundi , Scc0  pag  28  * 

Theorema  xm. 

Si  quotcunque  fint  quantitates , fic  fe  habentes  ref- 
pedu  alicuius &c. 

Lemma. 

Siaulta  polygona  circulis  inferipta  funt  inter  fe , vt 
a diametris  quadrata. 

Theorema.  Exemplum  lxxxix.  Circuli  inter  fc*» 
junt , quemadmodum  a diametris  quadtara . 

Lemma. 

Polygonorum  fimilium  circulis  infcripxorum  am- 
bitus funt  inrer  fe,  vt  diametri . 

Theorema.  Exemplum  txxxx.  Circulorum  peri» 
pherixsum  inter  fe  vt  diametri.  pag.  28 1 

Theorema.  Exemplum xci.  Parabol*  «qualium 
pltitudinuro  funt  inter  Ic , vt  bafes , 

Lemma.  pag.  284 

Lemma . 

Theorema . Exemplum  scii.  Cylindri  redi  curua 
fuperficies  ad  bafin  elt , vt  latus  ipfius  Cylindri  ad 
quartam  partem  diametri  eiufdrm  bafeos . 

Lemma. 

Prifmatis  redi  fuperficies  ad  bafin  eft,  vt  altitudo 
ipfius  Prifmatis  ad  quartam  partem  diametri  circuli  * 
cui  Prifmatis  bafis  eft  circumfcripta.  pag.  285 

Theorema.Exeroplum  xcm.  Circulusxuius  radius 
eft  medius  proportionalis  inter  Cylindri  redi  latus, 
bafeofque  diametrum , xqualispft  fupctficiei  cylin- 
dric* . 

Theorema.  E«m  plura  xcjv.  OmnisCylindrire- 
di  fuperficies  fine bafibus  «qualis  eft  circulo,  cuius 
ea,  qu*  ex  centro  media  proportionalis  est  inrer  la- 
riis , & cylindri  bafeos  diametrum . 

Theorema . Exemplum  xcv.  Omnis  Cylindri  re- 
di fuperficies  fine  banbus  «qualis  est  circulo,  cuius 
ea , qu»  cx  centro , media  propotrionalisest  inter  la- 
rus , 6c  Cylindri  bafeos  diametrum , pag.  286 
Rcfplurio» 

Lemma).  , 

Si  fuerint  duo  triangula  fqper  eadem  bafi  constim- 
ra , erunt  in  ratione  altitudinum  t 
Lemma  yi. 

Si  fuerint  duo  triangula  fuper  eadem  bafi  constitu- 
ta > & altitudo  vmus  fit  dupla  altitudinis  alterius , re* 
dangulum  fuper  eadem  bafi  , altitudinem  habens 
eam , qu*  est  mirioris  triaogiUj,  «quabirur  triangu- 
lo maiori. 

Lemma  in. 

$i  fuper  polygonum  regulare  eredum  fit  Prifma*, 
cuiusaltitudo  fit  quarta  pars  altitudinis  ipfius  poly- 
goni , fuperficies  Prilroaus  «qualis  erit  humfmodi 
polygono.  p,„  t,. 

icmmaiv. 

Cylindri  redi  fuperficies  , cuius  altitudo  est  quarta 
pars  diametri  bafeos , «qualis  est  ipfi  bafi . 

Lemma  v» 

Cuiufcunqueredi  Cylindri  fuperficies  est  ad  ba- 
fin , vt  cylindri  latus  ad  quartam  partem  diametri 

ipfius 
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Spfiusbifeos.4 
CompofitioJ 
Theorema.  Exemplum  xevi.  Coni  redii  fuperfi- 
cies ad  bafin  csr,  yt  latus  eiuldcm  coni  ad  lemidiame- 
ttumbaiecs,  pag.  28$ 

Theorema.  Exemplum  xcvn.  Superficies  cylin- 
dri redii  eiusdem  altitudinis»  acbafeoscumcono, 
e*cept»  balibus,  ad  conicam  lupcrficiera  eft , Vt  la- 
tus cylindri  ad  lemilatus  coni . 

Theorema . Exemplum  xeviu.  Circulus » cuius 
ladius  eft  medius  proportionalis  inrerconi  redi  larus» 
& lemidiamctrum  baleos » arquahs  esc  conica  fuperr 
ficiei . 

Theorema  • Exemplum  xcix.  Si  conus  redus  fue- 
rit fcdusptano,  quod  fitbafi  parallelum . Dico  &c. 

Lemma . pag.  189 

1 * Lemma  primum  ad  fequens  Theorema . 

5 it  polygonum  regulare  parilatei  um , Sc  aquilatc- 
ipm  > A B C D,  &c.  inlcriptum  circulo  a c i c,  &c, 
Lemnia  fecundum. 

Ijidem poliris ; intclligatur circa ae»  velutiaxenu 
«uolui  polygonum  Scc.  pag.  199 

Theorema  . Exemplum  c.  Spbarra  fuperficies 
quadrupla  est  maximi  circuli  in  eadem  Iphxra  de- 
lcriptibilis . 

Theorema.  Exemplum  ci.  Sphaerica  fuperficies 
quadrupla  est  circuli  maximi  eiuldcm  fparrar.pag.19r 
Theorema.  Exemplum  cn.  Circulus  arquahsesc 
triangulo  rcda’igulo , cuius  larus  vnum  circa  redum 
aequale  est  radio ; Luus  ver6  alterum  itidem  circa  re- 
dum icqualc  est  penphcrtx  eiuldcm  circuli . 

Theorema.  Exemplum  cm.Cuiulcunque  portionis 
fpxricx  fuperficies  aqualis, esc  circulo,  cuius  radius 
est  reda  a vertice  portionis  dudaad  circumferetiam 
Circuli,  qui  bafis  cst  ipfras  portionis.  pag.  291 

Lemma.  pag.  293 

Theorema.  Exemplum  civ.  Cylindri  redi  Ipha- 
I. c circuralcripti  fuperficies  aqualis  est  (uperficiei 
fphxfa;. 

Theorema.  Exemplum  cv.  Si  Cylindrus  redus 
fphxra  circumlcriptus»  ac  Iphara , fecenrur  planis 
ad  axem  redis»  erunt  fiogula  luperficici  cylindrica* 
iegmenta , fegmentis  lingulis  luperfic  ici  fpharicx  x- 
qualia. 

Theorema  I Exemplum  £vr.  Segmenta  fuperficiei 
fphxrica:  parallelis  circulis  dilledz,  rationem  habent 
inter  le , quam  fegmenta  diametri  ad  prodidos  cir- 
culos perpendicularis.  pag.  194 

Theorema»  Exemplum  cvn.  Parabole fefquirer- 
tia  esc  trianguli  eiusdem  baleos  .acaltudinis. 

Theorema.  Exemplum  c?m. Parabole fcfquirer- 
fia  est  trianguli  ciufdeni  baleos , ac  altitudinis . 
pag»  295 

Theorema . Exemplum  cix.  Parabole  fefquirer- 
ciaest  trianguli  eiuldcm  baleos , ac  altitudinis . 
pag.  i *6 

Theorema . Exemplum  cx.  Omnis  femiparaboles 
centrum  grauitatis  est  in  ea  reda  linea » qux  diame- 
tro xquidistans , itadiuit  bafin»  vtpars,  qua  est  ad 
cumam  Iit  ad  reliquam , vt  5 ad  j. 

Theorema.  Exemplum  exi.  Spatium  linea  (pirali 
in  prima  citculationc  delcripta,  Cc  reda  linea  prima 
in priiKipio circulationis, contentum, tertia  pars  est 
cuculi  primi.  pag.  297 

Theorema , Exemplum  exii.  Spatium  linea  (pira- 
li in  prima  circulatione  ddcripra»  &reda  linea  pri- 
ma in  principio  circulationis , contentura » tertia  pats 
Cst  circuli  primi . pag.  298 

Jhcorcma  . Exemplum  cxm.  Linea  fpiulis  a- 


CAPITVM, 

qualis  est  femidircumfercntiafui  circuli,  pag.  299 
Theorema.  Exemplum exiv. Spatium  cvcloidale 
ad  circulum  sui  genitorem  esf  in  ratione  tripla . 

Theorema.  Exemplum  cxv.  si  fit  pomo  hyper» 
bolcs  .elliplcos,  vel  circuli , dimidia  figura  non  ma- 
ior >&c.  pag.  300 

Theorema.  Exemplum  cxvi,  sphxraad  conum, 
cuius  altitudo  est  (emtdiameter , bafisvero  circulus 
maximus  eiufdem  Iphara , est  fi)  ratione  quadrupla . 
Lemma.  • J'  pag.  501 

Theorema.  Exemplum cxvit.si fuperhecmfphx- 
rijbafi  constitutus  fuerit  cylindrus  ciuldeiucumhe- 
milphxrio  alcitudiuis . Dico  excefium  huius  cylindri 
fupra  hemifphzrium  aqualem  ede  cono  eiusdem  ba- 
scos»ac  altitudinis  cum  ipsohemisphxrio, 

Lemma.  pag.  30 1 

Theorema.  Exemplum  cxvrn.sphxra  ad  conum, 
cuius  altitudo  esc  semidinmeter»  balis  vero  circulus 
maximus  eiuldcm  fphirx  est  in  ratione  quadrupla. 

Theorema.  Exempla  cxix.sphxra  aqualis  est  co- 
no , cuius  bafis  esc  aqualis  superficiei  sphxrx,  altitu- 
do autem  radius  eiusdem . 

Theorema . Exemplum  cxx.  Omnis  sedor  spfix- 
r*  squatis  est  cono,  cuius  altitudo  est  radius  sp  {ta- 
ra, bafis  autem  aqualis  sedoris  sphxricxsuperhciei. 

P»S-  , iOi 

Theorema  . Exemplum  cxxr.  Cylindrus  triplus 
est  coni , eiusdem  altitudinis , ac  baseos. 

Theorema.  Exemplum  cxxxi.  Omne  conoides  pa- 
rabolicum  dimidium  est  cylindri  eiusdem  baseos , ac 
altitudinis . pag,  joJ 

Theorema . Exemplum  exuit.  Conoides  para- 
bolicum  ad  conum  eiusdem  baseos , ac  aliitudinisc* 
in  ratione  sesquialtera.  pag,  306 

fdtthodus  per  Indiuijibilia  procedens 
iterum  perpenditur . 

Plerumque  expedit  Methodum  indmifibilium  ac,- 
cerfire . 

Vsusmdiuifibilium  non  expofeie  continue  com- 
politionem cx indiuifibilibus , canqUimex  partibus. 

Pliy fice  iu  continuo  ad  minima  quedaaa  deuenien- 
duraest. 

Nihil  refert  ad  concludendam  figurarum  squali- 
tatem, quod  linea  adu  fint  disunda  w continuo  &c. 
Theorema  1. 

figurarum  omnia  indiuifibiliaaccepra,  vt  sapra  i 
sunt  magnitudines  inter  se  rationem  habentes . 

Continuum  ex  scmperdiuifibtlibus,  tanquJmex 
partibus,  componitur : ex  indiuifibilibus,  unquam 
ex  earundem  nexibus  , 

Partes  damur  adu  in  continuo  realiter  inter  se  di* 
st  inde. 

Multitudo  ipsarum  dicendaest  infinita  io  potentia»* 
«on  in  adu . 

Multitudo  partium  in  continuo  nequit  dici  ma- 
xima. 

M ul  t it  udo  iodiuifibiliuin  in  continuo  eandem  sor- 
titur  conditionem  cum  cius  partibus . pag.  307 

Non  repugnat  dari  infinitum  in  potentia  matus, 
& minus » quod  tamen  repugnat  infinito  in  adu . 

Qua  cst  ratio  totius  quantitatis  ad  totam,  ea  est 
multitudinis  parttum  proportionalium  ad  multitudi- 
nem partium  proportionalium,  tkc. 

Mobile,  dum  mouetur  motu  xauabili , vt  cst  tenvi’ 
pus  ad  tempus , ita  spatium  ad  spatium,  &c. 
Thcoremau, 

Figor* 
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Figurihaheminttr  sc  rationem  eandem,  qnanu  Refolutio. 

«arum  omnia  tndiuifibiha  mata  quamuis  Regulam  Compofitio, 

«fiumprt,  Problema. 

b' ‘“/""'Theotemademor.stratur.  pag.  ,og  Circuli  portione  data  in  reOa 

Per  Methodos  indiuifibdium  multa,  priclaraquc  Afli.ndata  proportione 
Theoremata  demonstrantur.  Refolutio  r * 

Prior  Mcdwdus  vcitur  indiuifibilibus  collediue  Compofitio 

sumptis»  . Problema.’ 

1 ostericr  vtitur  ijsdcm  indiuifibilibus  distibutiutl  Retiis  lineis  AB,  Ac  nofinV 


acceptis. 

Aliquando  vtraque  Methodus  conitingirur . 

Theorema . Exemplum  cxxiv.  Parabola-  inter  eas- 
dem parallelas  sunt  inter  se  ,vt  bases.  pag.  j09 

Obueruanda  qusdam . 

Figura:  *qualuer  analog*  qua:  dicantur. 

Qu*  nam  dicantur  figui*proportionalirer  analo- 
Zx*  pag.  jio 

De  Maximis , & Minimis . 

Contemplatio  de  Maximis  > & Minimis  apud  Ve- 
teTes  non  habebat  specialem  resolutionis  formaro » fi- 
cut  apud  Recentiores . 

Auflor  duo  resoluit  fibi  propofita  Theoremata  de 
Maximis , Sc  Minimis . 

Theorema.  Exemplum  cxxv.  sit  reda  a b,  ad 
cuius  extrema  a , b , red*  fir.t,costituc*  a i>  s Q^cum 
ea  facientes  angulos  rectos,  &c. 

Lemma  ad  fequens  Theorema . 

Si  quoccuoque  fuerunt  triangula  vnius  ordinis, to- 
lidem  autem  alia  alterius  ordinis  &c.  na",  ut 

Corollarium.  Po  5 

In  omni  polygono  regulari  aggregatum  redarum 
«qualium»  qux  ducuntur  ex  pundo  intus  accepto 
perpendiculares  ad  lingula  eiusdem  Utera , xquale-» 
est  aggregaro  ex  lineis  dudis  a centro  perpendicula- 
ribus ad  eadem  polygoni  lacera. 

Theorema  . Exemplum  cxxvi.  si  a pluribus,  quim 
duobus  pundis  red*  coeuntes  angulos  «quales  effi- 
ciant. DicoprxdidarUiU  linearum  aggregatum  mi- 
nimum clle. 

Problematum  Refolutione  inxta  Veteres ; 

{eu  de  Antiqua  Methodo  per  explicitum 
Datorum  vfum  ad  Problemata  re - 
foluenda , Cap . XI, 

ANtiquiores  Geometrae  in  Problematum  refolu- 
ttombus plurimum  mfudarunt.  pag.  jrx 

Refolutioms  Problematum  gratia,  Ars  Analytic*. 
b Antiquis  instituta  fuit.  pag.  3x3 

Refolutioms  duplex  genus ; Theorematicum , ieu 
Contemplaturum  vnum ; Problenuticura  alterum  . 
Problematis  determinatio  quid . 

Datorum  dodrina  apud  Veteres  ad  Problemata», 
t efoluenda  conducebat . 

Tripartitum  genus  Problematum ; Planum  , Soli- 
dum ,&  Lineate. 

Lemma. 


Compofitio, 

Problema . 

Circulipcrtione  data  in  reOa  linea  A B,  indeflete-. 
A C B in  data  proportione.  n,.,  , , < 

Refolutio , r P 5 5 

Compofitio . 

Problema . 

Redis  lineis  A B » A C politione  datis,  ducere  D E 
parallelam  red*  line*  politione  darx,  & facere  ip- 
fani  DE  datam,hoc  cft  reda  lincx  magnitudine  dat* 
squalem. 

M » 

Problema. 

Circulo  poCtione  dato  ABC,  & datis  duobus 
punflis  D , E , mfleacic  D A E , & facere  B C ipfi  D 
E parallelam. 

Refolutio. 

Compofitio. 

Problemata,  qu.T  Gbetaidus  reioluenda  filii  pro- 
P°Prob,ema. 

Data  bafe trianguli , differentia  laterum  >&  angulo 
verticis , inuentre  triangulum. 

Refolutio . 

Compofitio. 

Lemma  ad  fequens  Problema . 

Si  angulus  trianguli  fucnc  centrum  circuli,  bafis 
veto  femidiaroeter , &c.  pac.  1.  s 

Problema.  PS  3 

Data  bafe  trianguli , aggregato  laterum , & angulo 
venias,  inucnircinanguJum. 

Refolutio. 

Compofitio  . 

Lemma  ad  fequens  Problema  • 

Ji  duo  anguli  in  ratione  dupla  eidem  circumferen- 
ti* circuli  infiderint,  duplus  autem  fuerit  ad  cen- 
trum , alter  ad  circumferentiam  erit . pat»  1 1 o 

Problema.  1 b i 9 

Daia  differentia  fegmenrorum  bafecs  trianguli , 
a£8tc£3t0  iterum,  & angulo  verticis,  inuenire  trian- 
gulum . 

Refolutio. 

Compofitio . pag.  j 2o 

Lemma  prunum  ad  fequens  Problema . 

Si  angulus  tranguli  fuerit  centrum  circuli;  differen- 
tia v cro  laterum  lemidianiecer , &c. 

Lemma  fecundum  ad  idem . 

Secet  circulum  fub  A centro  reda  linea  BHLiiu 
pundjsH,  L,  & per  pundum  H , quod  fit  propius 
ad  B , ducatur  altera  reda  A H 1 , Dico  angulum  1H 
B , minorem  efie  redo . oa  c 1 c r 

Problema.  P B*  * * 

Data  differentia  fegmenrorum  bafeos  trianguli, 
differentia  lateruru,  ac  angulo  verticis,  inueuiro 
triangulum . 

Refolutio . 

Compofitio. 


Sit  quadratum  A o , & ducatur  s c e , atque  ipfi  ad 
redos  angulos  e f ; intclligatut  recta  linea  ege  fecare 
cum  pundo  o , & a c productam  in  f.  , reda  vero  li- 
nea e Filccare  b p,produdam  in  f . Dico  quadrara  cx 
cd,ge,  quadraro  ex  o f cqualia  efsc . 

Problema. 

Quadrato  exiftente  A D producere  AC  in  E , «Sc 
facere  E F datam , qua:  ad  pundum  B pertineat. 

5*4 


De  Methodo  , per  implicitum  Datorum  vfum% 
quam  Aucl or  in  locum  Antiqua  tam  ex- 
plicata fubrogauit^r  tn  Problema- 
tum re/olutionibus  adhibere 
confucuit . Cap . XII, 

DA  torum  vius  in  ProbJematum  refolntionibus 
Jnltuuendisplerifquc  non  arridet,  pag.  j21 
Prxccpcum. 
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Praeceptum  i . 

Confideremus*  ex  hypothefi,  quod  problema  ip* 
fiim  fit  fadum , quid  inde  confequatur ; uam  hunc  ia 
modum  ratiocinando  peruenimus  ad  ea,  qu*daca_, 
fpnt , ac  nota ; vnde  quod  quzritur  .datum  redditur, 
£ ex  datis  licet  perficere. 

Problema.  Exemplum  i.  Quadraro  exiftente  ad» 
producere  a cmE,  & facete  F datam,  qu*  ad  pan- 
dum B pertineat  • pag.  ili 

Refolutio. 
fotppofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum  11.  Circuli  portione  data- 
in  reda  linea  a n , infledere  a c a , in  data  proportio- 
ne, E ad  F 
Refolutio . 

Compofitio.  pag-  3x4 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Problema.  Exemplum m.  Redis  lineisAB,AC, 
politione  datis,  ducere  d e parallelam  redz  line*  po- 
rtione dat*,  & facere  ipfam  d e datam,  hoc  eft  red* 
line*  magnitudine  dat2  squalem . 

Refolutio. 

Compo  fiiin. 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema . Exemplum  xv.  Circulo  pofiiione  daro 
'adc,  & datis  duobus  pund  is  D,E,mnedereDAE, 
& facere  nc  ipfi  d e parallelam. 

Refolutio.  pag* 

Compofitio. 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 
Refolutio. 

Compofitio . 

Problema  . Exemplum  v.  Data  hafe  trianguli, 
differentia  laterum,  & angulo  verticis,  inuenire  trian- 
gulum. P3^-  3*6 

Refolutio. 

Compofitio. 

Efled  10  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 
Problema . Exemplum  vi.  Data  bafe  trianguli , 
aggregato  laterum,  6c  angulo  vetuas,  inuenire  trian- 
gulum. 

Refolutio  I 

Compofitio.  pg-  i*2 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema . Exemplum  vu.  Data  differenda  feg- 
noentorumbascos  trianguli,  aggregato  laterum,  6c 
pneulo  verticis , inuenire  triangulum , 

Refolutio. 

Compofitio^  pag*  Ili 

Efledio  Qeoraettica  ex  Analyfi  deduda . 
Refolutio . 

Compofitio. 

Efledio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda  • 
Problema.  Exemplum  viu.  Da  a differentia  leg- 
mentorum  bafeos trianguli»  differentia  laterum,  & 
angulo  verticis,  inuenire  triangulum.  pag. 
Refoluuo . 

Lemma. 

Compofitio . 

Efle  dio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 
Scholion.  pag.  3 30 

Problema.  Exemplum  ix.  Dato  in  fcmidrcufoA 
bc,  pundo  quidem»,  quzritur  in  diametro  pun- 
dum  teflexionis » puta  d , ita  vt  duda  incidente  b d , 
rcfledaturinE  pundumin  linea  tangente  ce;  atin- 
cercepta  F E ad  tangentem  E G radooem  habeat,  vc 
SadR. 

Refolutio } 


A P I T V M, 

Compofitio.  \ pag.  331 

Effeaio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema.  Exemplum  x.  Data  trianguli  bafe , & 
aggregato  laterum  vna  cum  ratione  tegmentorum  ba- 
feos, reperire  triangulum. 

Refolutio. 

Compofirio.  pag.  1J1 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema.  Exemplum  xi.  Datum  fit  tnangu/unu 
A h c , cuius  bafis  A c , diuifa  fit  bifariam  in  B i ex  B 
veroadafitBa.  Oportet  ducere  df  parallelam  ipfi 
A c ,qu*  abs  b c , fecetur  in  e » ita  vc  rcdangulum  o 
E f aquale  fu  quadrato  dat*  redx  J . pag.  333 
Refolutio  primi  cafus.  pag.  334 

Lemma. 

Compofitio. 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Refolutio  fecundi  cafus . 

Compofirio . pag,  jjj 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda. 

Rcfolurio  terti;  cafus. 

Compofitio.  paS, 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 
Problema.  Exemplum xn.  Dato  vno  i lateribus 
trianguli,  angulum  verticis  ambientibus , dato  ver- 
ticis angulo  &c.  pag.  ^7 

Refolutio  Lemraauca , 

Lemma,  pag.  318 

\ Compofitio, 

Refolutio. 

Compofirio,  pag.  339 

Effedio  Geometrica  ex  AnalyG  deduda . 

Ad  Audoris  Methodum  * eam , qua  Archimedes 
in  Problematum  Refolutlonibus  vtebatur , reuocart 
offenditur. 

Audoris  Methodo  Archimedis  Problemata  de-* 
monffrantur. 

Problema . Exemplum  xoi.  '4Daco  Cono » vbI  cy-' 
lindro,  fp*tam  inuenire , cono » vel  cylindro  «qua- 
lem-. 

Refolutio  • 

Compofitio . pag.  340 

Effedio  Geometrica  ex  Analyfi  deduda . 

Problema  . Exemplum  xiv.  Datam  fphzram  pb* 
no  fecare , ita  \ t fuperficies  fegmentorutn  rationem- 
inter  fe  inuicem  habeant  eandem , qu*  fit  ai/a  data  . 
Refolutio. 

Compofitio.  pag. 

Effedio  Geometrica  l 

Ve  Deduci  ione . 

Dedudio  communis  eft  Theoremati , atque  Pro^ 
blemati. 

Dedudio  quid. 

Problema  de  cubi  duplicatione , Veteres  ad  illud  * 
quod  eft  de  duabus  medijs  continui  proportionali* 
bus , deduxerunt . 

Problema  alterum  , quod  ad  aliud  deduci  poteft . 
Problema.  Exemplum  xv-  Datis  duabus  redis 
lineis  in  plano , pundifque  datis , & data  proportio^ 
nc  iozquahum  linearum  &c. 


1>t 
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pe  ineunda  Replutione , Compofitioneque  iru> 
jjs  Magmtudinibus*qua  ccmmcn/urabi- 
les , & incommenfur.tbiles  dicuntur . 
Noundaquedani.  pag. 


Theorema,  Exemplum  cxmi.  EA  quadratum  a 
b c d , in  quo  diameter  a c » arcus  quadrantis  a f c fc- 
ccns  diametrum  tu  F » &c. 

Refolotio. 
f cmpofuio . 


LIBRI  SECVNDI- 


I Rcfatio. 


Ve  explicandis  aquationibus  Puris  ,fiue 
Simplicibus . Cap.  L 

TJ  Xemplum  L pag.  347 

j Datum  latus  ita  diuidere,  vr  partes  dato  dilTe-^ 
nnc imeruaiio . Oportet  autem  interuallum  datum 
minus  clle  dato  latere  diuidendo . 

Ve  explicandis  aquationibus  compostis , dr 
primo  de  Quadrat  icis . Cap . //. 

Vdria , ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem* 
in  qua  quadratum  afficitur  affirmati * [eu  in  qua 
quadratum  afficitur  adtunUione  plani  fub 
latere  , & data  coefficicntc  ma- 
gnitudine. 

MEthodus  Diophanri  . 

Enarratio  Methodi  Diophami. 

Exemplo  illudiatur.  pag. 

Methodus  communis  Antiquorum. 

Enarratio  Methodi  communis  Antiquorum . 
Exemplum. 

• DemonAratio  Geometrica  huius  Methodi. 

L42 


ra6*  iAl  Corollarium. 

Methodus  peculiaris  Vietae . 
Enarratio  peculiaris  Methodi  Viet* . 
Demon  Aratio  eiufdem  Methodi. 


Pag-  34* 


p*g.  m 


pag-  . 

Idem  aliter  demonftianir . 
Methodus  peculiaris  Vietar. 
DemonAratio. 


PaS.  ii2_ 


Varia , ac  diuerfa  Methodi  explicandi  aquationem , in 
qua  quadratum  afficitur  negati , [eu  m qua  qua- 
dratum afficitur  multa  plani  fub  latere  *da- 
taque coefficientc  magnitudine. 

Methodos  Diophanri . 

Methodus  communis  Antiquotum . 

Exemplum . 

Dcmonifratio.  pa^ 

Methodus  peculiaris  Victae . pac.  ? (1 

DemonAratio. 

r oria  1 ac  dtuerfa  Methodi  explicandi  aquationem , in 
qua  quadratum  negatur  de  afficiente  boinogeneo , 

- feum  qua  planum  fub  latere * & data  coef- 
pc tente  longitudine  afficitur  multa 
quadrati . 

1 Methodus  Diophanri . 

Methodi  Diophami  enarratio . 

Exemplo  iliultratur. 

Methodus  communis  Antiquor umj  pag. 

Enarratio  Methodi  communis  Antiquorum. 
Exemplum . 

DemonAratio . 

^Uudcmqaitiatio^  pag. 


Vc  explicandis  aquationibus  folidis  compofi 
tis  , cr  primo  de  Cubicis . Cap . IU. 

Methodi  ad  explicandam  aquationem*  in  qua  Cubus 
afficitur  adiuuBione  folidi  fub  Utere  * datoque 
coefpacnte  plano  >vt  k±a~zl  * 

feu ifohdo . pag. 

1 Talorum  laus . 

H*c  fuperior  Methodus  non  inleruic  Geome- 
triae. 

Methodur  communis  Rccentiorum.  pag.  3^2 
Exemplum.  pag,  ^ 

DemonAratio . 

Lemma  l 

Datis  diAerenria  cuborum,  &re&angulo  fub  late» 
ribus , cuborum  aggregatum  fic  reperiunt . 
Scholion.  pjg, 

Lemma  11. 

Datis  aggregato,  & differentia  duorum  cuborum, 
eorum  latera  hc  reperiunt . 

Lemrua  1:1.  1 

tubum  differentia:  laterum , plus  triplo  fol/do  fub 
differentia  Jacerum  in  rcdUngulunr  fub  lateribus, 
elie  «qualem  dilfcreutix  cuborum  I lateribus,  fic 
offendunt. 

Modus,  quo  Audior  vfuseA  ad  duas  medias  con- 
tinui proportionales  inueniendas  inter  duas  daras . 

Aucioris  Methodo  abfoluitur , quod  Chriffimus 
Geometra prxffitit  beneficio  (peciosi  l.ogiAicesad 
eandem  Cubicam  «quacioncmathrmatiuc  affedhm 
iub  latere , explicandam . pag.  lfo 

Problema . 

Propofttam  rediara  t^p,  vtcunque  diuifam  in  a, 
iterum  oportet  diuidere  inC,  navt  quadratum  qa 
ad  quadratum  ac  fit  in  ratione,  quam  habet  ac  ad  c d, 
Audtons  Methodo  idem  Problema  rcloJuuur. 
Rcfolutio. 

Lemma  L pag. 

Lemmati. 

Lemma  lu,  . 

Compofitio . 

Geometrica Effcdlio ex  Analyfi  dedudla . 

Methodi  ad  explicandam  cubicam  aquationem* 
jub  latere  negat  luiaffcfiam  * vt «»  - 3 bi  a. 

= V»leuzlo:ido.  pag. 

Methodus  communis  Reccntiorum . 

Lemma  l.  pag. 

Lemma  i_l 

Anguli  tufediio,  qua  Audior  in  huius  Problematis 
effcdiioue  vii  confueuit . p3g,  uu 

Vyy  Problema. 
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Problema . 

Datum  angolurr)  redilineum  trifariam  diuidere , 
Anguli  redi  trifedio. 

Anguli  cuiuldam » tam  obtufi , quim  acuti crife- 
dio. 

Omnis  anguli,  tlm obtuli»  qeim acuti  trifedio, 
pag.  iii 

A udoris  Methodus  ad  generalem  Polygonorum 
ernnium  ordinatorum  inlcriptionem  in  circulo. 


PaR.  $<£ 

Problema , 

Circuli  circumferentiam  in  quotcunque  partes*- 
quales  diipefcere . Vel,  quod  in  idein  recidit  i Pro* 
polito  circulo  quodcunque  polygonum  zquilate- 
rum  i ac  otdinatum  infcnbere . 

Audons  Methodo  abfoluirur,  quod  Przclarus 
Geometra  przftitit  beneficio  Ipecios*  Logifticcsad 
eandem  Cubicam  «quationero  negatiuc  affedam  ex- 
plicandam . pag.  j68 

Problema, 


Dans  duabus  redis  Z » Sc  q_»  terriam  reperire  X,ad 
cuius  quadratum  eandem  habeat  rationem  quadra- 
tum Z . qu  z eft  ipfms  X ad  aggregatum  ex  Z»  & X , 
Relolutio . 

Lemma  i,  pag,  569 

Lemma  rr. 

Compolino* 


Metlfodi  explicandi  * quationem , in  qua  [olidum 
afficitur  multa  Cubi  vt  j bl  a — <*'  =:  > 

fcu  ^ (olido . pag.  |70 

Methodus  communis  Recentiorum . 

Audons  Methodo  abloluiiur»  quod  Przclarus 
Geometra  przftnit  beneficio  fpeciofx  Logifticcsad 
eandem  cubicam  «quationem  explicandam  » ioqua^ 
lolidum  fub  latere  afficitur  multa  Cubi.  pag.  171 

Problema . 

Datis  duabus  redis  r Q^tertiain  adinuenire,  vt 
X <ad  cuius  quadratum  1 dat*  p quadratum  eandem 
habear  rationem  , qu*  cft  lplius  X ad  cxccUum  » quo 
XfuperatQ, 

Refolutio, 

Lemma  1,  pag*  i 2* 

Lemma  11. 

Lemma  111. 

Compofitio. 

Monitum.  pag.  575 

Scholion. 

Methodus  explicandi  «quationem»  in  qua  folidum 
affedum  (ub  quadrato  mulcatur  cubo . 

Aquationes  tubicx  aftcd*  fimpliciter  fub  Qua- 
drato. pag-  574 

Aquationes  Cubicxaffcdx  ,!dm  fub  quadraro, 
quam  latere.  pag.  575 

Aquationes  Cubiczaffedx,  tim  fub  quadrato, 
quam  latere , 


Methodi  explicandi  aquationes  compofitar 
quadrato-quadratteas  i & primo  dc  A- 
quattombus  quadrato  quadrat  icis 
fmpltutcr  affeci  is  fub  qua- 
drato , Cap.  IV * 


PRoblema.  pag.  57* 

Databale  trianguli  redanguli , dataque  media 
proportionali  inter  hypothenuiam  » & perpcndicu- 


APITVM, 

lum  «reperire triangulum. 

Methodus  explicandi  Aquationem  > in  qua  qua- 
drato- quadratu m a ffteitur  negate  I ub  quadrato . 

r»s*  , . f m 

Meihodus  explicandi  Aquationem,  in  qua  plano* 
planum  (ub  quadrato  mulcatur  Quadratoquadrato. 
Problema. 

Data  hypothenufa  trianguli  redanguli , & media 
proportionali  inter  ba/irn , & perpendiculum  repen- 
re triangulum.  pag.  $78 

Aquationes  quadrato- quadraticx  affedz  (impli- 
citer iub  latere. 


J)e  Theorematibus  refoluendis  beneficio  fpe • 
cioja  Logi  fi  ices . Cap.  V . 

IN  Theorematibus  refoluendis  per  Algebram , eo- 
dem ordine,  quo  procedit  Refolutio,  procedit 
etiam Demonftrano, (eu Compofino.  pag.  j- 9 

Propofilio  . Exemplum  L Si  reda  linea  (ecetitc 
vtcunque , redangulum  fub  tota , esc  differentia  par- 
tium. cui,  plano  ad  ipfas  partes  relato , zquaie  lir, 
inquirere.  pag.  j8o 

Vheorcma. 

Si  reda  linea  fecerur  vtcunque  • redangufum  fub 
tota  , dc  differentia  partium  zquaie  cft  different* 
quadratorum  partium. 

Scholion. 

Corollarium. 

Si  differentia  quadratorum  applicetur  ad  laceram 
differentum  oritur  eorundem  Utetum  aggrega 
rum.  ' 

Propofitio,  Exemplum  n.  Si  reda  Irnea  fecetur, 
Vtcunque  quadratum  differentur  partium,  quibus« 
planis  ad  ipfas  paries  relatis , zquaie  (it , inquirere . 
Theorema. 

Si  reda  linea  fecetur  vtcunque,  quadratum  diffe- 
renti* partium  zquaie  eft  quadraris  partium , minus 
duplo rcdangulofub partibus,  pag. 

Propofitio.  Exemplum  111.  Si  reda  linea  leda  fit 
Vtcunque,  folidum  (ub  differentia  partium,  &(ub 
aggregato  quadratorum , vna  cum  ccCkngulo  ab  ip*. 
fis , cui , (olido  ad  ipfas  partes  relato , zquaie  fit,  ur* 
ueftrgare. 

Theorema. 

5 1 reda  linea  fecetur  vtcunque , folidum , cuius  al* 
ritudo  eft  differentia  partium,  bafis  autem  aggrega- 
tum planoium  , quotum  duo  lunt  quadrata  patrium, 
reliquum  autem  tcdangulum  sub  ipfis , zquaie  cft 
differenti*  cuborum  ab  jplis  paittbus . 

Scholion . 

Corollarium . 

Differentia  cuborum  applicata  ad  laterum  diffe- 
rentiam, oritur  aggregatum  planorunn&c.  pag.  jis 
Propofitio.  Exemplum iv.  iit  rcdaEt,  (Scinez* 
fit , vt  1 1 ad  h e , ita  g k ad  f e ; redanguli  quidem* 
E n F ad  tcdangulum  (ub  e h , & r.  1,  qux  ratio  iit,  pe- 
nes Ime*  partes , num  v t e f ad  e c,  inquirere . 
Theorema . 

Sit  reda  quidem  A b , fitque  vr  a b ad  a e > ita  A & 
ad  ac.  Dicocfie,  vt  ac  ad  ad,  ita  redangulum* 
A e c,ad  tcdangulum  iub  a e ,&db. 

Propofitio.  Exemplum  v.  Si  ex  e i abfcifT*  fint 
«quales partesEF,  hi,  dc  inteteeprum  legmencum 
Fu  j vtcunque  diuitum  io  c ; opoxeat  redangulutsu 
fgh,  quibus,  planis  ad  alta  Jiuc*  tegmenta  celatu , 
zquaie  fit  * muemgarc . 

Theorema. 

5tU 
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fi  ex  reda  a b*  abfciflx  fint  «quales  partes  ac, 
d b & interceptum  lej  mentum  c o * vtcunque  diu i- 
fimi  in  e . Dico  redargutum  cib,  «quale  elle re- 
^bngulo  A e e.,miousrcttangulo  a c b.  pag.  383 
Propofitio.  Exemplum  vi.  Si  fuerit,  vt  ei  ad 
B i , ita  e c ad  c h i bifariam  autem  e h.  iecetur  in  F , c 
reliquis  ttes  defignate  continue  proportionales . 
Theorema . 

Si  fit  reda  a B^fitque  vr  a b ad  h b , ita  a d ad  oh  ; 
& a Hbifanam  Iecetur  in  C.  Dico  item  clle,  vtc  u 
ad  c h , ita  c h ad  c o . 

5cholion . 

Propofitio.  Exemplum  vii.  Ijfdem  politis»  &c. 
Num  dicendum  vt  c i ad  e c , ita  c u ad  r c , inquire  • 
rc.  pag.  i8± 

Theorema . 

Ijfdem  politis  &c.it\reda  ad fit  vt  a B>ad  iii»ita 
A oadDH.  Dicoellovroriad  a Dj,iraD  iiadoc. 
Norandum. 

Scholion . 

Termini  proportionales.  pag. 

Propofitio.  exemplum  *m.  Sit  reda  quxdatru 
leda  per  inxqualiaw  D;  fintaufm  partes ao»  os 
diuil*  bifariam  in  C,  &E;  oporteat  conferre  qua- 
dratum totius  a u , plus  quadrato  os  » cum  quadra- 
to a c * plus  quadrato  c ii 
T hcorema . 

Si  retia  A Bdiuila  fit  per  inarquaiii  in  D.  Diutiis 
autem  partibus  in  pundis  C,  & E»  bifariam.  Dico 
quadratum  A b,  plus  quadrato  Db,  duplum  elicqua* 
drati  A c . plus  quadrato  c B . pag.  3S0 

Ptcpofitio.  Exemplum  ix.  Si  latus  aliquod  le- 
dam lir  vtcunque  .quadratum  totius»  plusquadra- 
to  diftcrcnri.T  partium » quibus , planis  ad  iplas  partes 
tel-t.s, «quale  lit  ,mqu:rcic. 

Theorema. 

Si  latus  aliquod  diuifum  fuerit  vtcunque»  quadra- 
rum toliuj»  plus  quadrato  differenti*  partium»  du- 
plum efl  aggregati  quadratorum  i partibus . 

Propoliuo.  Exemplum  x.  Si  reda  ab  leda  fit  ia* 
C,&D»vtAC.  d B fint  inter  fe  «quales  j fit  aurem* 
adteda  ipfiquz.  unque  b f , rcdangulum  c r d , qui- 
bus. planis  ad  iplas  patres  rebus,  «quale  fit , inquirc- 
K.  pag.  {87 

Theorema . 

Si  reda  linea  a b leda  fit  in  C , & d , ira  vt  a c , d b 
fint  «quales » & ad  icda  ei  fitBF.  Dico  redangu- 
lum  c f d » «quale  eile  redangulo  a f b , vnacum  tc- 
dangulo  c bo. 

Corollarium. 

Propofic.Exempl.xi  sit  reda  EF.feda  quidem  in  c» 
& u , ita  vt  quadratum  e c,  ad  quadratum  u u fit , vt  e 
f ad m f . $ic autem  iniundum  inquirere»  quo  pado 
lc  habeam  EF,GF,&:iiF,ti  inter  le  conferamur . 
Theorema. 

Si  teda  e f leda  fit  in  c » & u » ita ' t quadratum  e « 
ad  quadratum  eu,  fit  vtEFadiif.  D;coef,gf,  u f, 
in  continua  elle  analogia . pag.  388 

Propoliuo . Exemplum x«i.  sit  reda  a d , diuila  in 
pundis  C , B , ita  vt  rcdangulum  a d b|,  lit  «quale* 
quadrato  c d » quo  pado  fegmenra  inter  (e  caibca  le 
habeant,  inueftigarc. 

Theorema. 

Sit  reda  a d » diuila  in  pundis  C , & 3 , ita  vtre- 
dangulum  adb  «quale  iit  quadrato  co  ; erit  a c 
maior , quam  c b ; fie  cuc  vt  d irfci  entia  inter  ac,  & 
c b ad  ca , ita  c o ad  b o . 

Notandum,  pag.  389 

^choiion. 


Propofitio  . Exemplum  x u 1.  sit  iniundum* 
inquirere » cui  nam  plano»  relato  ad  redam  ablcifiam 
ex  diametro  f l,  fit  «quale  quadrarum  fenuocdinatim 
applicat*  infectione  ,qu*  dicitur  Parabole. 

Theorema . 

Si  fuerit  ,vt  redangulum  fi  A c ad  quadratum  rc» 
ira  a f ad  f a . Dico  redangulum  r f l , «quale  elle** 
quadratote l.  pag.  390 

Propofitio . Exemplum  xtv.sit  iniundum  inquire- 
re » cui  uam  pbno,  rclatoad  redam  ablcifiam  ex  dia- 
metro, fit  «quale  quadra» um  ferniordinatim  appli- 
cat* in  ledione , qu*  dicitur  Hyperbole . 

Theorema , 

Si  fuerit  vt  quadratum  A 1 ad  redangulum  fi  ic,  ira 
II  F ad  R F , & C,  pag.  ?9l 

Propofitio . Exemplum  xv.sir  iniundum  inquire- 
re» cui  nam  pbno,  relato  ad  f l , fir  «quale  quadra- 
tum ferniordinatim  applicat*  tc  L , in  ledione , qu* 
dicitur  Eilipfis; 

Theorema . 

Si  fiic  vt  quadratum  a i ad  redangulum  b ic , ‘ita* 
FHad*K»&  vtutadF  R . itaf  i,feu  ps»nd mi.  Di- 
co redangulum  r f l «quale  cfie  quadrato  ic  l . 

Propofitio . Exemplum  xvi.  Propofira  fit  Eilipfis 
n m e o in  cono  a b c : eius  autem  axis  o e » ordinarim 
applicat*  a k ,mo.  Sit  iniundum  inqjirere»  que 
uam  fit  ratio  quadrati  1 k ad  quadratu. r.  n o.  pag.  391 

Theorema. 

Si  fit  Eilipfis  d h e o in  cono  a a c , cuius  axis  de; 
ordinarim  applicat*  u K , m o . Dico  quadratum  l K 
ad  quadratum  no  dic  , vt  redangulum  Eioadre- 
dangulum  e n d . 

Cantiones » quibus  indiget  Analyfla  in  T heo - 

r ematis  oblati  Refolutione  injlitnenda , 

CT  quid  inter  Antiquam , & no- 
nam Methodum  interfit . 

Cap.  V L 

OVid  Analyfhr  cauendutru  pag.  $9* 

Theorema. 

In  omni  circulo  fumptoquouis  arcu  minori,  quam 
grad.  eiufque  duplo , ei  ir  &c. 

Audorismodi,  quibus  propofiro  Theoremaii  fit 
fatis . 

Propofitio . 

Ijfdem  politis » & propofirum  fit  inquirere,  qu* 
fic  ratio  difierentie  quadratorum  a b,  rf»  ad  duplum 
quadratum  ab  , reUuad  b f,&bg. 

Relolutio  i. 

Propofitio . 

Quod  (upra  dicebatur  &c.  propofirum  fir  inqui- 
rcre.AudorisfuprapofitiThcorcniatis.  pag.  394 
Relolutio  u. 

Theorema . 

In  omni  circulo  fumpto  quouisarcu  minori , quam 
43.  grad.  eiufque  duplo  erit , &(, 

Eiufdera  Theorematis  ab  Audore  iuxtl  Metho- 
dum antiquam  inftituitur  Rcfolutiol. 

Compolitio,  pag.  3^ 

Aducrtenda  quedam . 

Theorema . 

in  omni  circulo  fumptoquouis  arcu  niinori»quifn 
4 $ graduum , ciulquc  duplo  em  &c. 

Eiuldcm  Theorematis  ab  Audore  iuxta  Metho- 
dum antiquam  iofticuitur  Refolutio  11.  pag.  396 

Compolitio, 

Y y j % Thcorc- 
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Theorema . 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fe&us  fit , (ccans  au- 
rem angulum  reda  linea»  fecuerit  &bafin  Scc. 

„.LPa&  W 

Theorema, 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fe&us  fit  i fecans  au- 
tem angulum  tecTa  linea  > lecucnt  t&bafin  &£* 
pag.  # 398 

Aqdor  iuxti  Methodum  antiquam  idem  Tbeoic- 
marefoluic. 

Refolutio. 

Compofitio  . 

Ve  Problematibus  refoluendis  Specio/a  Alge- 
bra  beneficio . Cap.  VII. 


IN  cuius  gratiam  inftituta  fit  analytica . pag.  £95 
/n  Problematibus  refoluendis  quomodo  proce- 
dendum . 

Duo  funt  in  quocunque  Problemate . 
Noiandaquardam  pro  relolueodis  Problematibus. 
Genus  Problematum  tripartitum.  pag|  4qq 
Notandum. 

Notanda  quxdam  . 

Problema  locale. 

Quo  fcnfu  admitti  poflit.  pag.  401 

Exempla  de  «quationjbus  planis. 
aEquationcs  folidat. 

Infiitueoti  Problematis  refolutionem  quid  obfer- 
lunduni. 

Quando  peroentum  cfi  ad  quantitates  imaginarias 
quid  agendum. 

Problema . 

Sit  iniun&um  quatuor  quantitates  Geometrice 
proportionales  repe rire,  ita  vtdifierentia  quadrato- 
rum , que  fiunt  ab  llfis,  fint  in  harmonica  ratione . 
Problema. 

Tres  quantitates  proportionales  inxquales  adin- 
pcnirc » tua  cum  alia  quauis  data  quadnlaterum  cir-. 
Cufo  quidem  mfcriptibilc  efficiant . 

Exemplum  alterum . pag.  401 


fracepta  pro  refoluendis  Problematibus  bene - 
nejicio  fpecioja  Alge  bra  larys  Exemplis 
tllujtrantur . Cap . VIII. 

PRimum  Exemplorum  genus;  ad  quod  Proble- 
mata pertment  plana»  in  qmbus  buiplcx  aequa- 
tio continuit . 

Problema.  Exemplum L Propofitio  latus  itadif- 
pefcerc , vt  maior  pais  imnorcm  Uato  lupcretexccflu. 
Refolutio . 

Poriima  ■ 

Compofitio. 

Alia  Relolutio.  pag.  403 

Poriima. 

Compofitio. 

Scholion . 

Problema  . Exemplum  il  Propofito  lateri  latus 
adiungere»  vt  datum  cum  adiun&oad  admnctunu 
datam  habeat  rationem . Qpottct  autem  racionenu 
datam  else  maiotis  ad  minus . 

Refolutio . 

Poriima.  pag.  404 

Compofitio. 

Monitum . 
jcholion , 


A P I T V M, 

Problema . Exemplum  uL  Propoficam  latus  a b , 
vtcunquediuilum  inC»ita  protrahere  ad  t>  > vt  re- 
Gangiilum  A ea  quadrato  c 0 fit  «quale. 

Relolutio . 

Porifma.  pag.  40J 

Compofitio . 

Scholion . 

Notandum. 

Refolutio  fecunda. 

Poriima . 

Compofitio. 

Confpe&us  prioris  Refolutionis,  atque Compo- 
finonis . pag.  4pg 

Confpedns  fecunde  Refolutionis  »atque  Compo- 
fitionis . 

Problema . Exemplum  V.  Propofitum  latus  iiu 
duaspattes  diuidere»  vt  re£}anguiom  lub  partibus 
ad  quadratum  diflcreiui*  partium  datam  habeat  ra- 
tionem . 

Refolutio , 

Porifma . 

Compofitio.  pag.  407 

Problema  . Exemplum  vt.  m dato  triangulo  s cc, 
quadrarum  infcnbere, 

Refolutio , 

Poriima. 

Compofitio.  pag.  408 

Piobkma.  Exemplum  vii.  Data  fitmma  duarum 
laterum  , & diticrencia  quadratorum  ab  ipfis  » repen- 
te latera  > leu  datum  latus  diuidere  &c. 
poriima . 

Sceundum  Exemplorum  genus; ad  quod  pettinenr 
illa  problemata , in  quotum  Relolutiombus  » arqua- 
tiones  afledhe  intercedunt , non  trantccndenrcsamrn 
planorum  limiter.  pag.  4 09 

problema.  I xempIumL^ato rc&angulofub late- 
ribus ,&  difleretuu  laterum  mucmre  latera. 
RcloTuao. 
porifma. 

Compofitio . 

Relolutio  n. 

Compofitio . pag.  410 

problema . Exemplum  11.  propofitis  duobus  laten- 
bus  «altctumiradiuiderei  vtretfangulumfub  indi- 
uilo » &. altero  fegmentorum diuifi ad  quadiatum re- 
liqui legmenti  datam  habeat  tationcm . 
poriima . 

Compofitio. 

Alitet  eidem  problemati  fatisfit.  pag.  41 1 
problema  . Exemplum  m,  Propofiiura  Laius  m_ 
duas  partes  diuidere  > vt  redhmguiunj  lub  ipfis  «qua- 
le fit  plano  fa&o  ex  differentia  patuum  tn  lacus  aliud 
datum . 

Refolutio. 

Porifma . 

Compofitio. 

Problema.  Exemplum  iv.  Data  ratione  xnrenulli 
quadratorum  minoris  exrremi  > &mcdij  ad  quadra- 
tum  maioris , inuemre  tru  latera  proportionalia  . 

pag.  ±1* 

Poriima. 

problema  . Exemplum  v.  Dato  Yno  ex  cruribus 
trianguli  angulutn  rciUum  ambientibus » daraque  dif- 
ferentia fegmentorum  baieos . icpci.rc  triangulum. 
Poriima.  pag.  41$ 

problema.  Exemplum  vi.  Propofitum  fic  icoan- 
gulum  » in  quo  opoircat  delcnbetc  rcaaugulum alte- 
rum, vem  figura  ibi  polita,  luvthoc  lx  quarta  pars 
illius.  pug.  iit 

Ktluiu- 
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Refolutio  4 

Pori f na . pag.  4H 

Compofitio . 

Speculum  dcmonflrationis.  pag.  41 6 

Aliter  hoc  idem  Problema  refoluitur.  pag.  415 

Refolutio  d. 

Porifma . pag.  416 

Compofitio . 

Tertium  Exemplorum  genus;  ad  quod  pertinent 
eaProblemata»  quorum  rcfolunoncs per  redam « & 
circulum  perfici  non  poliunt  > fed  vel  Corneas  fedio- 
nes , vel  lineas  magis  cotnpofitas  requirunt,  Pag.  4IZ. 

Problema  . Exemplum  Li  Propolitam  redam  qj> 
diuifam  in  a , iterum  fecaie  quidem  in  C , vi  fit  qua- 
dratum q^a  ad  quadratam  A c 1 in  ratione  a c ade  a. 
Refolutio. 

Porifma. 

Compofitio.  pag.  4x8 

Problema.  Exemplum u.  Latus reperire , a cuius 
cubo  fi  lubtraxens  (olidum  ex  iplo  in  quadratum  al- 
terius  lateris  dati , remaneat  (olidum  itidem  datum  . 
Refolucio. 

Compofitio. 

Problema  . Exemplum  m.  propofitum  latus  A b . 
vtcunque  fcdum  in  C , iterum  diuidere  in  d inter  c.  b. 
ita  vt  folidum  paralie lepi pedum  cx  A Dun quadratum 
c D ad  cubum  d b » rationem  habeat  datam . pag. 4 19 
Refolucio  prinu  calus  * 

Problema.  Exemplum xv.  Efl  circulus  ABC  de, 
In  quo  diameret  c e , &:  perpendicularis  b g ; dome- 
tru.n  fccans  io  c • Oporteat  &;C. 

Przparatio. 

Rclolutio. 

Compofitio . pag.  ^o 

De  cautionibus  in  cuiuslibet  oblati  Problema- 
tis Re/olutione  injlitucnda . Deque  Subfi- 
diaria  coefficenic  quantitate  > quam 
' Anclor  ad  altos  gradus  in  ipfamct 
Refolutione  vitandos  , adhibere ^ 
conjucuit . Cap.  IX. 


memorabilivm: 

dratum  intermedij  fegmeoti  .propofiram  rationem* 
obtineat. 

Refolutio  i. 

Porifma.  pag.  434 

Refolutio  ii, 

Porifrca. 

Compofitio. 

Problema  . Exemplum  nr.  Datis  duobus  lateribus 
vnum  ipfoium  ira  producere,  vr  redangulum  con- 
tentum  (ubcompofito  ex  dato»  & adiundo,  &fub 
adiundo , ad  quadrarum  alterius  mdem  dati , datam 
liabeat  rationem . 

Refolutio  1. 

Fftiifma.  pag.  4Jj 

Compofitio . 

Refolutio  u. 

Potifma. 

Compofitio.  pag.  446 

Problema . Exemplum  vit.  E tribus  hrevibus  con- 
tinue proportionalibus.  dato  medio,  inuenireextre- 
nu.  vt  maius»  plus  multiplici  medio  , ad  minus» 
plus  xque  multiplici  medio»  datam  rationem  obti- 
neat. 

Refolutio . 

Porifma. 

Lemma . 

Compofitio.  pag.  4J j 

Problema . Exemplum  vnr.  Dato  vno  ex  lateabus 
trianguli , redum  angulum  ambientibus,  datoquo 
aggregato  cx  teiiquo  latere , & bafi , reperue  triangu- 
lum*. 

Refolutio . 

Porifma . 

Compofitio . pag.  448 

Problema.  Exemplum ix.  Datum  latus  itadi(pe~ 
Icere , vc  redangulum  (ub  toto , & pacte  ad  quadra- 
tura alterius  partu  fit  in  data  ratione. 

Refolutio  4 
Porifma . 

%s&  71 

Porifma . 

Compofitio. 


PRoblema.  Exemplum  L Quadraro  dato,  vno 
latere  ptodudo , aptat  e (ub  exteriori  .angulo  re- 
ctam magnitudine  datam»  quz  quidem  ad  oppohtura 
angulum  pcrtiDgat . 

taitclii  modus.  Pag-  lii 

Schooicmj  modus . 

Audoris  modi  » quibus  (upetiori  Problemati  fit 
laus. 

Refolutio  1.  pag.  431 

Refolutio  u. 

Porifma. 

Lemma  4 
Lemma  11. 

Compofitio.  pag.  4*3 

Problema.  Exemplum  11.  Data  reda  billccta,  lu- 
per  ipsam  conituueie  nungulum  redangulum.  ita 
Vt  que  i vertice  anguli  redi  ducitur, ad  puodumbi- 
ledioms , media  lu  proportionalis  uuet  iateia  cuci* 
xedutn . 

Aduettenda  quzdam . 

Cautius  procedendum  Analyftar . 

Obleruanda  quxdain . 

Problema . Exemplum  iu.  Datum  larus  bifariam* 
diuifiim,  «erum  in  parces  mzquafes  diipcfccrc,  vc 
redangulum  lub  partibus  iphs  nixqu-lious  ad  qua* 


Problema . Exemplum  x.propofitum  latus  in  duas 
parces  diuidere , vt  harum  vtriu  fque » non  tamen  ex- 
dera  datx  partes , fi  coni  ungantur , datum  latus  con- 
ficiant &C. 

Relolutio . pag,  440 

porilma. 

Refolutio  • 

porifma, 

Compofitio* 

Scholioo.  pag,  431 

Problema.  Exemplum  ix.  Larus  reperire,  i quo 
ablatis  duobus  datis  lateribus  > refidua  conftiruram* 
inter  le rationem  habeant . pag.  45* 

porilma. 

Compofitio . 

Probienu . Ex  emplum  x.  rcopofitam  redam  a b , 
bifariam  (edam  in  C , Iccare  iterum  m D , mur 
C,  U,&c. 

Refolutio  1.  pag.  455 

Refolutio  u. 

porifma. 

Compolitio. 

Lemma  1.  pag.  434 

Refolutio, 

Compofitio. 

Pioblcma.Exemplum  xi. Dato  latere»  vtcunque  di- 
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ut(o  »wt  multiplex  pars  vna  > plus  multiplici  aggrega- 
to ex  altera  parte  ,&  latere  adiun&o  ad  mulripbceoL, 
eandem  partem  , plus  aggregato  iam  dtfto , fic  in  data 
totiorte . 

Refolutio  i. 

Porifma  • 

Refolutio»,  paS.  45  j 

Refolutio  111.' 

Compofirio , 

Problema. 

Data  perpendiculari , aggregato  laterum  trianguli, 
ac  differentia  Tegmentorum  bafeos ; repcrire  trian- 
gulum. 

In  huius  Problematis  Refolutione  Ghetaldus  viam 
minus  obuiam  calcauir. 

Problema . Exemplum  xu.  Data  perpendiculari , 
aggregato  crurum  trianguli , & differenti*  fegmento- 
ium  bafeos ; repcrire  ttiangulum . pag.  45  c> 

Refolutio. 

Poriima. 

Com  politio. 

Superius  Porifma  cum  alio coincidic . pag.  457 

Secunda  Reiolutio, 

Porrima.  pag,  45S 

Compofirio. 

Notandum . pag.  4J9 

Notanda  quadam . 

Inlticuitur  noua , & quidem  expeditior  Refolutio . 
Porifma . 

Problema , Exemplum  xm.  Data  differentia  cru- 
rum alicuius  trianguli , & perpendiculari,  vni  cunu 
differentia  Tegmentorum  baleos , repcrire  triangu- 
lum . pag,  460 

Refolutio  1. 

Potifnia , 

Compofftio. 

Reiolutio  u. 

Porifma. 

Problema.  Exemplum  xiv.  Datum  latus  a b , vt- 
cunque  icdlum  111 D,  diuidere  illud  iterum  in  C,  inter 
A > b , ita  vt  reftaogulum  D A C ad  retffangulum  c db 
datam  habeat  rationem . pag.  461 

Refolutio . 

Poiifma . ^ 

Compofftio  • 

Problema.  Exemplum  xv.  Duo  latera  repcrire,  vt 
vtiunque  ab  altero  datum  fegmentum  accipiens , ad 
eefiduum  conftitutam  habeat  rationem,  pag.  4 61 
Refolutio , 

Porifma» 

Compofftio» 

Lemma. 

fi  fint  quatuor termini  proportionales , cfl  differen- 
tia primi , & terti;  ad  differentiam  primi , & quarti , 
«unus  differentia  inter  primum , A:  fecundum , vt  eft 
pcim  us  terminus  ad  fecundum . & c.  pag,  4 6 $ 

Problema.  Exemplum  xvi.  propofitum  latus  bis 
diuidere  in  duas  partes,  ea  lege,  vt  maior  pars  <1  prima 
diuifione  fit  ad  minorem  ex  fecunda  in  datarationo» 
maioris  ad  minus,  & maior  ex  fecunda  fi  t ad  minorem 
cx  prima  in  alia  ratione  quoque  maioris  ad  minus , 

P*g-  4<?4 

Reiolutio, 
porifma- 
Compofftio . 

problema.  Exemplum xvu.  propofitum  larus  itu 
tres partes  dnpefcere,  ealege,  vtalicuius  extrema- 
rum ailumpra  media  ad  extremam  reliquam  conditu- 
um rationem  habeat,  pag.  46/ 


APITVM, 

Refolutio , 
porifma  • 
porifma , 

Compofftio pag. 
problema . Exemplum  xviri.Tn  femicirculo  a bc, 
eft  diameter  a c,  protrafta  vlque  ad  E,  na  vt  &c. 
Refolutio. 
porifma . 

Compofftio.*  ' pag.  4 6j 

ptoblema . Exemplum  xir.  Dari  femidreuii  dia- 
metrum producere  eoufque , vt  ab  huius  extremo 
du&a  tangente,  &c, 

Refolutio. 

porifma. 

Compofftb.  pag.  468 

Scholion. 

problema . Exemplum  xx.  Dato  aggregaro  qaa- 
tuor  quantitatum  continue  proportionalium,  d:  ag- 
gregato quadratorum  ab  extremis , ffnguias  diftia- 
guere. 

Refolutio » 
porifma . 

Compofftio.  pag.  469 

Idem  per  Analyfeos  rcgreflum, adbibita  folidorutn 
comparatione,  offendi  poteff . 

Exponitur  W/Tny/AaTixii  > feu  fubfidiaria  coeffi- 
ciens  quantitas , quamAu&or  adinuenit,  &quanu 
adhibere  confueuit. 

Subffdtana  coefhciens  quantitas  explicatur . 
ptoblema . Exemplum  xxi.  Datus  fit  circulus  abc, 
& in  eo  quaeratur  pun&um  a,  ita  conditurum,  vt  li- 
nea ab  ipfoper  centrum  d , ad  alteram  vfque  panem 
pura  c , duo  pumffa  defignet  a , c , a quibus  ad poo- 
ffum  datum  c , dudat  reda:  g a,c  d , u e,  fi nr  propor- 
tionales. pag.  470 

Triplex  cafus . 
primus  cafus  refoluitur. 

Iuxti  primam  pofitioneni  fecundi  cafus  jRefoIv 
tioi. 

Quantitas  cocfficiens  fubfidiaria,  quam  Audofi 
adinuenit , quid  fit»  &ciusvsus.  pag.  471 

porifma.  pag.  47 x 

Compofftio. 

Iuxti  primam  pofirionem  tertij  cafus , Refolutio  t 
Pag-  47J 

luxta  fecundam  rofitionem  fecundi  cafus , Refo- 
lutio 1.  pag.  474 

Schlion. 

loxta  fecundam  pofirionem  fecundi  cafus , Refo* 
lutiou. 

porifma.  ^ pag.  475 

Compofirio.  • 

luxu  fecundam  rofitionem  tertij cafus,  Refoluj 
tioi.  pag.  476 

porifma. 

IuxtA  fecundam  pofirionem  tertij  cadus,  Refoto} 
riou.  pag.  477 

Compofftio . 

problema . Ecmplum  xxit.  Datum  lacus  ita  fetare# 
vt  differentia  quadratorum  partium  ad  rcdlangulanL» 
f ub  partibus  , datam  habear  ratioocm . pag.  478 

Reiolutio . 
porifma . 

Compofftio . 

Lemma . pag.  479 

Scholion. 

problema . Exemplum  xxm.  Datum  latus  a b , bi- 
fariam diuifum  in  C , fic  imuncbi.n  i rerum  illud  diui- 
dete  in  D,  inter  C,  B,  vt  rcClanguIum  ABDadw; 

elinguium 
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rervmqve  m 

flan?ulum  a o c . plus  rfdangulo  cs  a s > in  c o > lii 
iflr.tioned.ua. 

Rdolurio !-  pag,  4S0 

Refolutio  n. 
pctlfnu . 

Compofirio, 

CUikji  dtmonflrajio , pag.  481 

dluiiorif  Nou4,C4que  Methodus  Abftlutijfma; 
qua  demon/lrontur  omnium  Problcmiutm 
£ffici tonis , ex  ijs  deduci 4 Refolutions- 
pus quorum  vefltgiu , vel  non  licet , 
vel  non  placet , in  componendo  re- 
petere: vki  quod  Algcbricnm  efi 
ud  Geometricam  opaca  tra. 
ducitur . Cap.  X, 

OVid  maximi  vfxauerit  Analyftarum  ingenia. 

P*8-  . 4S1 

Admonitio  ad  Lectorem . 

In  quo  confiftat  Artificium  >dequo  differitor. 
Problema.  Exemplum  I.  Datum  latus  ira  diuide- 
re , vt  quadratum  vmus  partis  datum  planum  affa- 
men* ad  redangulum  fub  toro  > & altera  parte , libi 
itidem  datum  planum  ad(c licens  > propofitam  ratio- 
nem obtineat.  pag.  4 3* 

Refolutio. 
porifma . 

Efledio  Geometrica, 

. Propofitio, 

Datis  ijs , qu*  Porifma  didat,  ntim  quadratum  a n, 
plus  quadrato  C ad  redangulum  abn,  pius  quadra- 
*o  p , Ut  in  ratione  a b ad  e .inquirere . pag,  484 

.Refolutio. 

Theorema , 

Data  fit  reda  ab, ita  vt  e ad  ab  fit.vt  quadratum  re 
£tx  ab. plus  quadrato  p,  ad  quadratura  reda:  d f ;&c. 
. Compofirio  . 

Aducrtenda  quardam . pag,  485 

Problema.  Exemplum u.  Propofitum larus , ita-, 
'producere » vt  quadrarum  compofiti  ex  dato  cunu 
ptodudo,  fit  ad  cxcefium  ipfius  (upra  quadratum- 
elati  in  prsfcripca  tationc. 
problema , 

Latus  ad  inuenire  > cuius  quadratum  ad  exceffam » 
quo  idem  luperar  dati  latens  quad.  fit  in  ratione  data . 
Relulutio . 

Porifma.  pag.  486 

Compofirio, 

Problema.  Exemplum  m.  Datum  latus  ab.  vt- 
cunquc  diui/um  in  C , diuidere  illud  iterum  inD.  vt 
redangulum  d a b ad  redangulum  dcb  , dataro  ha- 
beat  rationem. 

Kciulurio. 

Porifma . pag.  487 

Compofirio. 

Ptobleroa.  Exemplum  iv.  Propofitum  larus  ab, 
vtcunquc  fedum  inC»  iterum  diuidere  mD»  mtcr 
C,B,vt  redangulum  a oc , ad  quadraturo  d b,  con- 
ditutam  habeat  rationem  . 

Refolutio  primi  cafus , 

Porifma. 

Reioluuo  fecundi  cafus.  pag.  488 

Porifma. 

Refolutio  terti  j cafus , 
poeduu. 


emorabilivm: 

Conpcfirio  primi  cafus  . nag  - g* 

Secundi  cafgs  Etfedio  Geometrica  ♦ 

Propofitio . 

Datis  ijs , quae  Porifma  didar  6cc.  veritatem  inqui- 
rere. ^ 

Refolutio. 

Theorema. 

Sifir  vtAEadEc.itaAB.pIuscBt  adse,  firque 
l media  proportionalis  inter  a b , & b c ; &c.pag^9o 
Compofirio . 

T ertij  cafus  cffedfo  Geometrica . pag  44 1 

Propofitio.  ^ ’ 

Datis  ijs  1 qu*  Porifma  didar  &cc,  feritarem  inqui- 
rere. ^ 

Refolutio. 

Theorema . 

Si  fuerit  vi  e A ad  a c » ita  duplae  b ad  B6  » & ita 
EtadcM;  deinde fit&c. 

nST;  «■ 

Problema.  Exemplum  v.  Daris  duobus  circu- 
lis circa  diametrum  eandem,  quorum  vbus  intra-. 1 
altum  cxiftat.  fiue  fe  tangam  > fiue  non , per  minoris 
centrum  aptare  redam  in  maiori , vt  &c. 

Refolutio.  „ . 

ronfma . P ^ 495 

Problema,  Exemplum  vt.  Datis  duobus  circulis 
circa  diametrum  eandem , quorum  vnus  intra  alium 
exiilat » per  minoris  centum  aprare  redam  in  maiori , 
vt  intercepta  fermenta  inter  circulorum  peripherias 
datam  inter  le  rationem  obtineant 

“•  »*  «4 

Efledio  Geometrica . 

Propofitio. 

Dans  ijs , qua:  Porifma  didat ; n&m  ea  fir  ratio  in- 
tercepti fegmenti  k i ad  interceptum  p h . relata  ad  fe- 
midiamerrum circuli ts f . nempe  quae es.  vel n. 
& c.  ad  X , inquirent . Da„  . a , 

Refolutio.  P 495 

Theorema. 

iit  circulus  abcb,  cuius  diameter  ac»  circa 
quam  fit  circulusaitcr  etsf;  cuius  centrum  s . &c 
Compofirio.  pag 

Problema.  Exemplum  vti.  propofito  lateri  latus 
adiungere.vt  quadratum dan.plus  duplo redangu- 
lo  fub  dato . & adi  undo  j ad  quadratum  adiundi  da- 
tam habeat  rationem , 

RefolUtlOI,  parr 

Porifma.  Y W 

Efledio  Geometrica . 

Compofirio,  t 

Propofitio. 

Suppofitis  ijs , qux  Porifma  didat»  &c,  veritatem* 
inquirere . 

Refolutio . 

Theorema . 

Si  fit  latus  a d diuifum  in  b , fuper  a o , deferipto 
femicirculo , litque  b f » &c. 

R^futuiu." 

Porifma. 

Compofirio.  pag>  ^ 

Problema.  Exemplum  vm.  Data  ratione  intcr- 
ualh  quadratorum  ai  medio,  «immori  ad^  aggrega- 
tum quadratorum  ii  medio » <k  uiaion,  tria  latera  pro- 
portionalia adinuemre . 

Refolutio, 

Potiima, 

Zffc&io 


Digitized  by  Google 


INDEX  C 

Effe Aio  Geometrica.  pag.  500 

Propofitio. 

Daris  ijs , qui  Porifma  didat , &c.  veritatem  in- 
quirere. 

Refolutio . 

Theorema, 

Si  fuerit  quadratum  i dimidia  differentia  duorum 
terminorum  dati  rationis  multatum red angulo,  &c, 

Compofitio , 

Problema . Exemplum  it.  Quantitatem  adinue- 
nire  , cui  (i  addamur  , & detrahantur  dati  quantita- 
tes * fumma  ad  refiduum  datam  habeat  rationem . 
pag.  joi 

porilma . 

Compofitio.  pag.  501 

Propofitio. 

Datis  ijs , qui  Porifma  didauic , veritatem  inqui- 
rere. 

Refolutio. 

Theorema. 

Si  quantitas  addenda  du&a  fuetit  in  pofteriorenu 
terminorum  dati  rationis»  &c. 

Compofitio . pag.  50$ 

Dcdudio quid » & eius  vfiis . 

De  Dcduttione  quam  Graci  EW yayiiv 
appellant . Cap.  XI, 


A p i r v m,  ■ 

tioneABadx.  ^ 

Dedudi  problematis  Refolutio. 

Ponfma.  pag.  J08 

Etied  10  Geometrica.  , 

propofitio. 

Datis  ijs»  qui  porifma  didat»  &c.  vdritacem  in- 
quirere . 

Refolutio. 

Theorema. 

Si  fit  latus  a b , &eiin  diredum  adiundaBD,  &r* 
fuper  a d , deferipto  femicirculo,  &c. 

Compofitio. 

Problematis  initio  ptopofiti  demonflratioi 
pag.  509 

De  Methodo  depromendi  Geometricas  effe&i$~ 
nes , ex  Algcbra  Veteri ; Sine  vfus  Ve- 
teris Algcbra , ad  Geometrice  Pro- 
blemata refoluenda-j . 

Cap.  XII. 

PVlchra  eft  Methodus  illa » qua  ex  Veteri  Logf- 
ftica  depromuntur  Geometrici  Eftediones . 
Additio  quantitatum  coutinuarum ; Operatio  pri-' 
nuu . 

Additio  qua  arte  ioftituatur  inter  quantitates  con- 


PRob/ema . 

Sem  icirculo  pofitione  dato  a b c » & dato  pan- 
do p .deferibere  per  o > femicirculum » qualis  eft  o e 
t , ita  vt  (1  ducatur  contingens  b c » fiat  a o,  ipfi  b e x- 
qualis. 

Refolutio  iuxtl  Veteres. 

Pioblcmadcdudura . 

Datum  latus  11  k , diutfum  quidem  in  o . Oporteat 
iterum  inG.  illud  ciiuidere  intero»  k ; ea  lege»  vt 
redanguium  comprchenfum  fub  h g , oX. , zquale  fit 
redangulo  comprehenlo  fubmterraedia  fcdione  dg» 
& quouis  dato  latere  l , 

pag.  504 

Refolutio. 


r»ri(ma. 

Compofitio .' 

Problematis  ptopofiti  Demonftratio . pag;  joj 

Refolutio  iuxti  Veteres. 

Problema  dedudum . 

Propotitum  fit  latus  h k » diuifum  in  d,  vtcunque» 
& oporteat  iterum  (ecare  in  c»  intero»  x»  vttedan- 
gulum  h c d , plus  A quadrati  ad»  ad  quadratum  d 
a habeat  rationem  > quam  t ad  c x . pag.  506 

Dedudi  Problematis  Refolutio . 

Refolutio  iuxta  Veteres. 

Problema  dedudum . 

Sit  latus  propofitum  a k , diuifum  in  d»  diuidero 
iterum  m cinrcrDjK,  v t quadratum  illud » &c. 

pag.  $07 


Refolutio. 

Problema . 

Dato  quouis  parallelogrammo  abeo;  datoque-# 
pundo  f m d e pioduda;  ducere  1 h g c»  occurrencem 
b A produdx  in  c , vt  traperium  a h g b » ad  triangu- 
lum c b g fit  in  data  ratione  a b ad  x . 


Rclotuxio. 

Problema  dedudum . 

protrahere  a Bine,  vtexceflus  quadrati  ac  fupra 
quadtatumBC,  hoc  eft  vt  quadratum  ab»  plusdu- 
|>lo  redangulo  a b c , ad  quartarum  b c,  fit  ia  data  ra- 


tum as. 

Jnftitui  deber  inter  quantitates  homogenea*,  &c. 

Quando  plano  opus  eft  addere  planum , qua  arte-# 
fit  inftituenda additio;  & piimb  quando  plana  fune 
quadrata.  Pag.  Sl° 

Quando  plana  non  funt  quadrata. 

Ars  tranlmutandi  figuras  quafcunque  in  quadrat» 
alibi  explicatur  ab  Audore . 

Additio  intet  folida  quaatte  fiat»  primo  cum  ad- 
dendus eft  cubus  cubo. 

Quando  lunt  plures  cubi , qulm  duo . 

Quando  corpora  non  funt  cubica  > quid  agendum.' 

Tranfraucatio  corporum  ab  Audore  alio  1 declt- 


ratur . _ 

Subtradio  quantitatum  continuarum;  Operatio  fe. 

CUQuot  modis  accidere  pofEt  fubtradio  intet  quan^ 


titates  continuas . 

Subtradio  inter  lineas  quomodo  fiat. 

Planum  i plano  quo  pado  f uberabatur . 

Quando  plano  funt  quadrata . 

Quando  plana  non  lunt  quadrata.  pag.  5 1 i 
Subi  radio  inter  felida  qua  arte  fit  inftituenda  -,  5c 
primo  qua  cubus  a cubo  fubtrahi  debet . 

Quando  plures  cubi  fubtrahendi  funt  ab  vno» 
quomodo  nat  • 

Si  corpora  propofita  non  fint  cubi  quid  agen-' 


dum- . 

Multiplicatio  quantitatum  continuarum.  Opera- 


tio tertia.  , , . 

Multiplicatio  duphcitCT  potclt  accidere  vel  enim 
quantitas  continua  ducenda  eft  in  continuam , vel  in 
diferetam. 

Rurfus.fi  in  diferetam»  vel  in  numerum  intregrutaj 
vclinfradum. 

Quando  ducenda  eft  quantitas  .continua  in  quanj 
titacem  continuam . 

lnucntio  mediz  proportionalis  ad  l>oc  pneipue 
conducit.  FaS-  5 11 

Quomodo  planum  ducatut  in  planum . 

AppUcatio  ,leu  diudio  quantitatum  continuarum» 
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Operario  quarta 

Diuifio  quantitatis  continua:  dupliciter  poteft  ac- 
cidere. 

Diuifio  quantitatis  continue  per  numerum  inte- 
grum . 

Diuifio  quantitatis  continue  per  numerum  fra- 
dum. 

Diuifio  quantitatis  continue  per  quantitatem  con- 
tinuam . 

Quadrarum  diuidens  per  lineam  . 

Quando  (it  dmidcndum  redangulum » cuius  lare- 
. u lunt  iua qualia  circa  redum , quid  agendam  . 
Quando  hgunr  diuideode  luerint  1 rapetia,  &c. 
Quando  cubus  diuidendus  eft  per  quadratum  . 
Quando  cubus  diuidr  debet  per  lineam . 

Quando  paralie kpiprdum  redangulum  diuidi  de- 
ber  per  quadrata , quid  laaendum  eit . pag.  j 1 j 
Quid  agendum  » aim  paiallclepipedum  diuidi  de- 
bet per  lineam . 

Proponuntur  non  nulla  Problemata*  quibus  Geo- 
metrice fit  latis » Algcbre  Vereris  prefidio . 

Problema.  Exemplum  1.  Datam  redam  lineam* 
induas  partes  ita  diuidere , vt  parnum  quadrata daro 
quadrato  difletatK . Oportet  autem  dati  quadrati  la- 
tus minus  elle  data  fecanda . 

Portfina. 

Scholion.  pag.  514 

Coofidcratio  circa  Veterem  Logifticeo . 
Problema.  Exemplum  11.  Data  fumma  duorum* 
laterum > & redangulo  lubipfis, repente  latera . 
Porilma . 

Scholion.  pag.  515 

Aoimaduei  fio  circa  Veterem  Logifticen . 
Problema . Exemplum  m. Dato  latcn  larus  adiun- 
gcrecalege,  vt  datum  cum  adi  undo  adadiundura* 
datam  habeat  rationem . Oportet  autem  rationem* 
datam  elTe  maioris  ad  minus . 

Porilma . 

Problema.  Exemplumiv.  Datum  lacus  ita  diui- 
dere > vt  partium  quadrata  datam  rationem  habear  c . 
Potitat.  pag.  516 

Problema.  Exemplum  V.  Datum  latus  'in  duas 
pattes  diuidere  , vt  redangulum  iub  iplis  xqualefit 
dato  plano. 

Scholion . 

porilma . fc 

problema . Exemplum  vi.  Datum  latus  in  duas  par- 
ces diuidere  , vt  differentia  quadratorum  partium  da- 
tam habeat  rationem  ad  tedangulum  iub  partibus . 
pag.  5 >7 

Porilma . 

Scholion.  pag.  518 

Animaducrfio  circa  luperinrem  Relolutionem . 
problema . Exemplum  vii.  Dato  vno  ex  lateribus 
trianguli  angulum  rectum  ambientibus  1 datoque  al- 
terno baieos  legmento , tepenre  triangulum, 
porilma.  pag.  (19 

Problcina^xeroplumviu.PTopofitum  latus  bis  diui- 
dere in  duas  partes  ea  lege  * vt  maior  pars  i prima  di- 
uifionc,  fit  ad  minorem  c fecundam  ratione  data  at 
ver6  maiore  fecunda  diuifionc  ad  minorem  c prima 
Iit  in  ratione  pariter  data,  pag.  510 

Porilma . 

Lemma. 

Si  fine  quatuor  termini  proportionales , vt  eft  pri- 
mus ad  lecundum»  ita differentia  primi»  &tctrijad 
differentum  extremorum»  minus  differentia  inter 
primum  »&  fecundum  ,flcc. 

Ptoblcma , Exemplum  ix.  Datum  latus  in  duas 


partes  diuidere,  vt  fi  redangulo  fub  partibus  adda- 
tur planum  datum,  aggregarum  ipfum  a quale  fit 
quadraro  partis  maioi is.  Oporter aurem  datum  pla- 
num minus  eflcquadraco  latetis diuidendi . pug. 5 x 1 
porilma. 

problema . Exemplum  x.  Datum  larus  in  duas  par- 
tes  diuidere  , ea  lege  » vt  quadratum  vnius  patiis  ae- 
quale fit  quadrato  alterius  ,plus  dato  plano. 

Porilma.  pag.  jzi 

Auttor  ojl  en  Jit , haud  bene  plerofque  Analy 
JUs  exiftimafie , Problemata  nonnulla 
fub  Algcbram  non  cadere . 

Cap.  XII/. 

IMmerird  putarunt  aliqui  nonnulla  Problemata* 
ftrfr Algcbram  non  cadere. 

Problemata  1 quar  per  angulorum  comparatione  n 
demonflrantur , poliunt  ad  genus  Problematum  re* 
uocari  huiufmodi  > vt  (ub  Algcbram  cadant . 

Angulus  elf  hecerogoneus  Irneis . 6cc. 

Hac  de  re  tradanduin  rutfuserit  exquifirius  iru 
Problematum  Analyfi . 

Problema.  Exemplum  1.  Datum  triangulum , per 
redam  i pundo  extra  triangulum  datum  edudam*  , 
data  ratione  diuidere . pag.  j 4 $ 

Porilma . 

' Porilma. 

Problema.  Exemplum  rr.  Datum  triangulum  per 
pundum  intra  datum , data  ratione  diuidere . 
Porilma.  pag. 

Problema . Exemplum  tu.  Data  bale  trianguli , 
aB3rc6at0  k*ctun»*  * angulo  verticis»  inucnite  trian- 
gulum . 

Problema.  Exemplum  iv.  Ijfdem  datis , & angu- 
lo ad  A,  reperite  triangulum.  pag.  jxj 

Porilma.  pag. 

Troblema.  Exemplum v.  Daro  vno  ex  iarerrbus 
trianguli  datum  verncis  angulum  ambientibus,  dato- 
que aggiegatoteliqui  latens,  & baieos,  inucruro 
triangulum . 

Porifma  . 

Porilma . pag.  jl7 

Porilma. 

Admonitio . 

problema.  Exemplum  vi.  Data  bafe  trianguli, 
differentia  laterum,  & angulo  verticis,  inuemro 
triangulum . 

Porifma . 

Porilma*  pag,  jxg 

Porilma.  pag. 

Problema.  Exemplum  vu.  Data  differentia  leg- 
mentorum bafeos  trianguli , aggregato  laterum,  bc 
angulo  verticis , inuenuc  triangulum . 
porifma, 

problema . E xempl um  vur.  Dato  vno  ex  lateribus 
trianguli»  darum  verticis  angulum  ambientibus , ec 
differentiam  inter  reliquum  lacus » & bafin , inucnire 
triangulum. 

porilma . pag.  JJ0 

porilma. 
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INDEX  C 

JfeUroblemattbus  illis , qua  confluit 'tone  o- 
pcraria  non  egent , Jcd  pojl ulant  tan- 
tummodo , vt  qua  fi  tum  numero 
explicetur  . Cap.  XIII. 

EXtant  non  nulla  problemata , qux  operariam- 
non  exigunt  conftitutionem.  pag.  5>i 

Quomodo  hzc  problemata  Te  habeant . 

Declaratur  hoc  problematis  genus . 

problema  primum  conftrudioncm  operariam  non 

* Quidem  Nauta  difcedens  Ancona  * lingulis  diebus 
conficit  miliaria  jo.  alius  autem  itidem  ingreditur 
iter  decimo  fecundo  die  poft  elapfo ; quzritur  milia- 
riorum numerus,  quem  conficere  debet  pofterior.vt 
priorem  itinerantem  afiequatur  diebus  viginti . 

* problema  fecundum»  quod  operariam  conftrudio- 
B em  non  requirit . 

Dic  quota  nunc  hora  eft?Superat  tantumacce  dici. 
Quantum  bis  gemini  exa&ade  luce  trientes. 

Hor*  iunt,  quas  Gnomonici  planctarias  appclllanr. 
problema  tertium. 

Alexander  Magnus  dic  quadam  cum  Cauffhcno 
de  iua  ztate  » iuocumque amicorum  &c. 

cQua  Arte  cognofcantur  Problemata  Im - 
pofflbilia . Cap.  XIV. 

VTiliseft  iftatradatiode  dignofeenda  impoffi- 
bili  tat  e problematum.  pag.  551 

problema  Imposfibile  quodnam  fit. 

/Equario  imposfibilis  qux  fit. 
problema  imposfibile. 

Dacam  redam  lineam  ita  fecare j vr.fi  i redangu- 
lo » comprehcnfo  fub  tota , & vna  ex  partibus  aufera- 
tur quadratum  ciuldcm  partis } remaneat  quadratum 
Corius.  . > 


A P I T V M, 

Conuincitur  imposfibile » & fi  non  aperti  cernatur. 

problema  imposfibile . 

Diuidatur  latus  in  rales  duas  partes , vt  ex  dudu 
vnius  in  alteram , producatur  quadrarum  totius . 

Exemplum . Secundum  problema  imposfibile. 

Datum  latus  intales  duas  partes  diuidere*  vere- 
dangulum  fub  partibus » vna  cum  quadrato  diffeien* 
tix  partium,  «quale  lit  quadrato  partium,  pag.  jjj 

Hoc  exemplo  vtirur  Gheraldus . 

Exemplum . Tertium  Problema  imposfibile  • 

Datura  latus  ita  diuidere  > vt  redangulum  fub  ro- 
to ,&  altera  parte , adredangulumiub  partibus  ha^ 
beat  datam  tatlonem  minoris  ad  maius. 

Scholion . 

Exemplum . 

Datum  latus  in  duas  panes  diuidere , vttriplunu 
redanguluin  fub  partibus , vna  cum  duplo  quadrato 
difierentix  paiuum  > xquale  fit  quadrato  totius , «na 
cum  quadrato  differenti*  pauium.  pag.  554 

Scholion  . 

£>ua  Arte  cognofcantur  Problemata  Vana , & 
Plugatoria.  Cap.  XV. 

PRoblemata  Vana,  feu  Nugatoria  imposfibilibus 
opponuntur  quid  vtrunque. 

Quando  Problema  Nugatoriam  ex  xquariooo 
colligatur. 

/Equitio  inutilis  que  1 
Exempla^ 

Problema . 

Datum  latus  in  tales  duas  partes  diuidere»  vtreJ 
dangulum  fub  toto , 6c  partium  differentia  vni  cunu 
quadrato  putis  minoris  x quale  fit  quadram  paitis 
maioris.  P®f»*  5 SS 

Problema. 

wopofitum  latus  in  duas  partes  diuidere  ea  lego* 
vt  quadruplum  red angulum  fub  panibus  > vna  cuol- 
quadrato  differentiae  partium  «quale  fit  quadra» 
totius . 
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